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MO DAU
Ly do chon deé tai:
Toan hoc 1a mot nganh khoa hoc gan lién véi nhitng suy luan logic chit ché, tinh
chinh xac va ngin gon.Trong qua trinh giang day, t6i nhan thiy hoc sinh rit e ngai
hoc mén hinh hoc khong gian vi cac em thuong c6 tam li: Bai tap trong phan nay
qua kho, hinh v& khong truc quan, khong biét cach trinh bay 1oi giai mot bai toan
mach lac, logic. Chinh vi thé ¢6 rat nhiéu hoc sinh hoc yéu mon hoc nay Ve ph?ln
gi4o vién ciing gip khong it khé khan khi truyén dat noi dung kién thirc . Trong
nhirng nim gan ddy, trong dé thi tuyén sinh vao Dai hoc, Cao dang thudng gip cac
bai toan tinh thé tich ciia cac khoi da dién va mot sd bai toan lién quan dén thé tich
ctia khoi da dién , hoc sinh thuong t6 ra lung ting khi giai dang toan nay...
Qua nhiéu nam giang day mon hoc nay toi ciing dic két dugc mot sé kinh nghiém
V6i mong mubn gdp phan rén luyén tu duy sang tao cua hoc sinh, khoi day dugc
htmg tha hoc tdp yéu thich mon Toan qua cic bai toan thé tich trong hinh hoc, toi
d3 tim toi qua sach bao, ddng nghiép dé tim ra phuong phap, cach giai bai tip phu
hop v6i1 hoc sinh.



A. CO SO Li LUAN:

Khi giai mot bai toan vé hinh hoc khong gian ngoai yéu cau doc ky dé bai ,phan
tich gia thuyét bai toan ,v& hinh dung ta con phai chi ¥ dén nhiéu yéu té khac nhu :
Can xac dinh thém céc yéu td khac trén hinh v&,noi dung kién thirc nao lién quan dén
van dé duoc dit ra,trinh bay bai nhu thé nao cho dung din ... Ngoai ra chiing ta con
nam virng hé thong li thuyét ,phuong phap tinh thé tich cho timg dang toan. Vi viy
trong qua trinh giang day, gido vién can chu trong goi dong co hoc tap , phat huy
tinh chu dong sang tao cia hoc sinh trong vi¢c linh hoi tri thire. Tt d6 kich thich cac
em phat trién tu duy mot cach tt hon.

bé gitp cac em hoc tdt hon, gido vién can tao cho hoc sinh hig tht hoc tap,
can cho hoc sinh thdy dwoc nhu cau nhan thtc 13 quan trong. Con ngudi mudn phat
trién can phai co tri thic, cin phai hoc hoi. Gido vién can biét dinh hudéng, gitp d&
timg ddi trong hoc sinh phi hop véi ning luc cla cua cac em, xay dung cho cac

em niém say me tim kiém, kham pha tri thirc.



B.THU'C TRANG PE TALI:
1.Thoi gian va cac bude tién hanh:
Tim hiéu dbi tuong hoc sinh khdi 12 cic nim hoc :2014-2015 ,2015-2016,
2016-2017
2.Khao sat chét lwong diu nim mén hinh hoc:

Thong qua viéc cho hoc sinh 1am bai tap hinh hoc khong gian két qua thu duoc
¢6 25% hoc sinh 16p co ban va 75% 16p nang cao c6 thé vé ding hinh va lam dugc
mot sé ¥ don gian.

3. Tim hiéu nguyén nhan din dén két qua trén:

To61 nhan théy da sb hoc sinh ¢ két qua chua cao. Vi vay viéc linh hoi kién
thirc va rén luyén ki niang ¢ hoc sinh doi hoi nhiéu cong sirc va thoi gian. Su nhan
thtrc ctia hoc sinh thé hién kha rd ¢ cac diém sau:

- Kién thirc co ban nam chua chic.
- Y thirc hoc tap cua hoc sinh chua thyc su tdt.
- Hoc sinh ¢6 tam 1i so hoc mén hinh hoc.

Pay 1a mén hoc doi hoi tu duy, thuc sy kho dbi v6i hoc sinh . Nhiéu em héng
kién thuc tir 16p duoi, y thure hoc tap chua cao nén chua xac dinh dugce dong co hoc
tap, chua thdy duoc tmg dung ctia mén hinh hoc trong doi séng hang ngay.

Gido vién cdn ndm rd tinh hinh ting ddi twong hoc sinh, dé c6 bién phap giup
dd cac em, song song v&i viée boi dudng hoc sinh kha gioi can gitip d& hoc sinh
yéu kém. Bang bién phép rén luyén tich cuc va phan tich ndi dung mét cach thich

hop.



C. GIAI QUYET VAN DE:
I. COSOLY THUYET:

1. Cong thirc tinh thé tich ciia khoi chép:

1
V =—B.h
3

trong d6 B: dién tich da giac day

>

h: chiéu cao

2. Cong thirc tinh thé tich ciia khdi ling tru:
V =B.h

trong d6 B: dién tich da giac day

h: chiéu cao

3. Cong thirc ti sé thé tich ciia 2 khoi chop

Cho khéi chép SABC, A'€ SA,B'€ SB,C'€ SC.

Vise _SA SB SC
Vipge SA"SBUSC"

Khi do:




Ve _SA SB SM _SM

Dac biét : M € SC = V. I SB SC SC

II. MOT SO DANG BAI TAP :

Dang 1: Rén luyén cho hoc sinh sir dung cong thirc ti s6 thé tich gidi bai toan

tinh ti s6 thé tich cac khéi da dién.

Phwong phdp: Dé tinh thé tich ciia hai khoi chdp tam gidc cé chung mét dinh

cdc dinh ciia khéi chép nay nam trén cdc canh ciia khoi chdp kia chiing ta c6 thé
nghi dén gidi bai todn bang phwong phdp siv dung cong thive ti s6 thé tich.

Bai 1 : Cho hinh chop SABCD. Goi G 1a trong tam ASBC, mp(@) qua G song
song (ABC) cat SA4, SB, SC tai A’, B>, C’ Chia khdi chop thanh hai phan.

Tinh ti s6 thé tich hai phan do.

Nhan xét

Nhén thdy 3 diém A’, B’, C’ nam trén 3 canh SA, SB, SC nén ta tinh dwoc ti so

Vg o o Vg
N do do sé tinh dwoc ti so v
ABC A'B'C'ABC

Giai:

Viewe _SA' SB' SC'_(2)" _8
Vipe SA SB SC -



VSA'B'C' E

= — o222 r =

VA'B'C'ABC 19

Bai 2 : Cho tr dién SABC lay M, N thudc SA4, SB sao cho % :%, i/—B =2.
Mit phang (@) qua MN song song véi SC chia tir dién thanh hai phan.

Tinh ti s thé tich cta hai phan do.

Nhin xét:

-Ta xdc dinh dwoc thiét dién ciia mdt phang (&) véi hinh chép, nén ta xdc dinh

diege mdt phang (&) chia khoi chop thanh hai khéi da dién cé thé tich V,,V,

, V.
-Theo bai toan 1 ,ta co the tinh ti sO Vl

? 7 7 V 4 2
-Ta khong thé tinh truc tiép ti so 71 ma ta phai phdan chia khoi da dién co thé tich

V, thanh cac khéi chép tam gidc cé thé tinh dwoc ti s6 thé tich véi khoi chép SABC
Giai:

Ta c6 thiét dién 13 hinh thang MNEF (MF//NE)

Dat V="Vsco » Vi FVaweres » Vo TViwersMa Vi Vscwr + Vere + Ve

Veewr _CF CE _12 2
Vipe CA CB 33 9

Ve SM SE _SM 1
Veips SE SA  SA 3



(%)

VSFEA — SAFEA :SAFEA ACEA

VSABC SAABC S ACEA S AABC

_FA4 CE _4
CA CB 9
VSFME :lf Zi.V
vV oo 39 27

Vg _SM SN 2

Vepe SA SB 9

VSABE :SAABF :SAABC‘SACEA :EB.CE :l
V SAABC SACEA SAABC CE CB 3
2
= VSABE :EV
2 4 2 4 V. 4
Vay: V ==V +—py+ly="y = 1="
W T T Ta7" Ty 5
Chu ¥ -

Déi vdi cdc bai todn tinh ti sé thé tich cia hai khoi da dién (khdc khéi chdp tam
gidc). Chiing ta cé thé qui vé bai todn xdc dinh ti so thé tich ciia hai khéi chép
tam gidc bang cdch phdn chia khéi da di¢n thanh cdc khéi chép tam gidc va tiv
dé thiét ldp cdc ti s6 thé tich ciia cdc khoi chép tam gidc phit hop dé tinh.

Bai 3: Cho khdi chop tir giac déu SABCD, mit phang (@) qua A, B va trung diém
M cua SC. Tinh ti s6 thé tich ctia hai phan khdi chop bi phan chia boi mit phang
do.

Nhan xét:

-Ta xdc dinh thiét dién ciia mdt phang (&) véi khoi chdp va tir d6 xdc dinh hai khoi
chop can tinh ti sé thé tich.

-Bai todn nay ti sé thé tich chira dwoc tinh ngay théng qua céng thirc ti s thé tich,
ta phdi phdn chia khoi chép tir gidce thanh hai khéi chdp tam gidc khi dé méi dp

dung dwoc cong thire ti sé thé tich.



Giai:
Ké MN // CD (N €SD) = Hinh thang ABMN 1a thiét dién ctia khéi chop khi cat
bo1 mp(4ABM)
Vos _SN _1 1 1

Vs SD 2 = Vg _EVSABD :ZVSABCD

Visry _SM SN _l l _l

Vesep  SC SD 22 4
1 !

= VSBMN _Z VSBCD _gVSABCD

ma Voo =Vsuvs + Vs

5
= VMNABCD :g VSABCD
V. 3
Do d6: - =7
VMNABCD

**Vo6t 56 hoc sinh cho rc%ng: S = =2 S =— () day

Vi _SA SB SM SN _1 _ Vip _!
Visco SA'SB'SC'SD 4 V.o 3

cac em dd nhdm ldn dp dung céng thike ti s6 thé tich cho khoi chdp it gidc.
- Mét van dé ma hoc sinh thuong mdc sai lam trong khi giai, mot s6 hoc sinh cho
rang:

Viewen _SA' SB' SC' SD'
Vewer  SA SB SC SD

(4’ B, C’, D’ la cdc diém thudc SA, SB, SC, SD).

Vi thé thong qua bai tdp nay gido vién phdi nhin manh cho hoc sinh ti sé thé

tich chi dp dung cho khoi chép tam gidc.
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Bai 4 : Cho hinh 1ap phuong ABCDA’B’C’D’ ¢6 canh 13 a. Goi K 13 trung diém
BC, I'1a tam mit bén CC’D’D. Tinh thé tich cac khoi da dién do mat phang (4K1)
chia hinh 1dp phuong.

Giai :

Goi E=AKNDC, M=IENCC’, N=IENDD’

mat phéng (AK]I) chia hinh 1ap phuong thanh thanh 2 da dién V|, = Viyeanp va V,

= VKBB'C'MAA'D‘N

1 2
Vie=Viscoancn =a*, Ve :§‘ED-SAADN :§a3 E
Ve _EK EM EC _1 B K c
Voo EA EN ED 8 |
7 T A :. D, <
=V g EAND %a W\\\\E\\\\ \
29 I: T
V2 I/[p - Vl - _a3 :
36 ;
S 0 SR, L
w_71 N ¢ ¢
= — = .
V2 29 ///
AL A

Chu y: Viéc tinh ti s6 thé tich cia hai khéi da dién V,, V, khong nhat thiét phai

.V .
di lap duoc ti so ?1 ngay ma cé thé tinh V|,V , sau dé tinh V, =V - V| va tir do
2

ta tinh dwoc ti s6 7;

Bai 5. Cho hinh chép SABC c¢6 day la tam gidc ABC vuong can & B. Goi G 1a trong
tam tam giac SBC, ( @) qua AG song song BC cit SB, SC tai M, N.Tinh thé tich
ctia khoi chop SAMN ?

Nhin xét:



-Vi cdc diém M, N la dinh ciia khéi chép SAMN nam trén cdc canh SB, SC cia khéi
chép SAB nén ta tinh dwoc ti s6 thé tich cia hai khoi chép SABC va SAMN.

-Ta tinh thé tich cia khéi chép SABC

-Do d6 ta sé tinh dwoc thé tich ciia khéi chép SAMN.

Giai:_

Goi / 12 trung diém cua BC, G 1a trong tim ctua A SBC

_ SG_2 s

ST 3

2 2
SAQ —SH.SC = SH :SA2 :432 :i
SC SC° Ta° 7

2 2
or —skspo 5K SA 4 I
SB SB”~ 8" 2

Viuwy _SA SM SN _4 A

Vese SA SB SC 9

4 2a’
= Vo :§VSABC :E (dvtt)

1
= SAS sy

**¥Tq cé thé gidi bai todn bang phirong phdp tinh triec tiép Vg

Bai 6. Cho hinh chop tir giac déu SABCD c6 canh day AB = a, canh bén S4 =a+2 .
Goi M, N, P 1an lugt 1a trung diém S4, SB, CD. Tinh thé tich khéi chop AMNP.
o (Dé thi CD —-KA-2009)

Nhan xét:

-0 bai todn nay co ban la ching ta nhdn biét dwoc d(

, » V > > IIN | ”
-Ta tinh dwoc ti sé thé tich % tir 6 dé tinh thé ftich MNP tontinh thé tich
SABP SRS
M I/’ '
SMNP N i
Giai: Bi——\—\:ix— ————————————————— ¢

Ta co: MS =MA= d(A4;(MNP)) =d(S;(M)

&
\

4 \

Oy

12



= VAMNP :VSMNP

Vor _SM SN _1
Vewpr SA SB 4

Do

. 1
ma Vpp :§~SO'SAABD

Dang 2: Rén luyén cho hoc sinh sit dung cong thirc_ti s6 thé tich dé giai cac bai

toan vé khoidng cach :

Cdc bai todn xdc dinh khodng cdch thuwong gap la: khodng cdch tir mét diém dén
mét mdt phang , khodang cdch gita hai dwong chéo nhau. Viéc sit dung phiong
phap tong hop dé xdc dinh hinh chiéu vuéng goc cia diém 1én mat phang hay xdc
dinh d¢ dai doan vuéng géc chung cia hai dwong thang chéo nhau la diéu ma hau
hét cac em hoc sinh cho rang khé khdn, vi thé cho nén cic em thuong bé qua
nhitng cdu dé khéng lam. Dé gidi quyét phan ndo vé van dé nay tdc gia diea ra mét
$6 bai todn c6 thé sir dung thé tich dé tinh dwoc khodng cdch néu trén.

Phwong phap: D¢ giai dang bai toan nay chiing ta sir dung cong thirc:

V :l.B.h = h :3—V
3 B

Bai 1. Cho hinh chép SABC c6 day 1a tam giac déu canh a3,
S4 1 (ABC),S4 =2a  Tinh khoang cach tir 4 dén (SBC).
Nhin xét:

Dé tinh khodng cdch tir A dén mat phang (SBC) ta can tinh thé tich cia khoi
chop A. SBC

13



4
= VSABC :\/25613
V.
_MEC == Visac :\/;a3
ASBC
Goi M 1a trung diém cua BC
Ta co:
SB =SC =4a* +3a* =7a’
= SM* =SB*> - BM* :245a2
1 5a 53
= Sysac :5-7-0\5 :Taz
R14 6a
Khi d6: d(4,(SBC)) = % =
AABC

Bai 2. Cho hinh chép SABCD c6 day ABC 1a tam giac vudng can dinh 4, 4B =a2
. Goi [ 1a trung diém BC, hinh chiéu vudng goc cua S 1én (4BC) thoa min
14 =211 . Géc giita SC va (ABC ) bang 60°. Tinh khoang cach tir K dén (S4H),
(K 13 trung diém SB).

Nhan xét :

VSAHK

- Do K €SB, ta tinh duoc ti sOthé tich
VSAHB

-Ta tinh dwgc thé tich khoi chop SAHB do do ta tinh dwoc thé tich khoi chop SAHK,
tir @6 ta tinh dwoc khodng cdch tir K dén mdt phang (SAH).

Giai: Taco

14



HC? =AC” + AH? - 2.AC.AH .cos45"

:HC:Q
2

SH =HC.tan 60" :Jfa

Ma BI L (SAH)

Ve _SK 1
Veun SB 2
Mat khac:

¢ ! a15 3a _3a’\15
ASAH 2 2 : 2 8
la 3a%V15 _a3\/ﬁ

= Vs :g 2 2

L 15
Khi do: Veik = T

3a°V15

. 1 4

ma Ve, :g-d(Ka(SAH))-SM{H = d(K,(SAH)) 233%\6/3 :5
8

Chu y:

Ta nhdn thdy K la trung diém ciia SB nén khodng cdach tir K dén (SAH) bang mot
nita khodng cdch tir B dén (SAH)do dé ta chi can tinh khodng cdch tir B dén (SAH .
Piéu nay it hoc sinh nhdn thdy dwoc nén khi day gido vién nén huwéng dan cho hoc
sinh dé cdc em vin dung vao nhitng bai todn khdc.

Cdc bai todn xdc dinh khodng cdch giita hai dwong thing chéo nhau a va b
chuyén vé bai todn xdc dinh khodng cdch tir mét diém dén mét mét phing nhw
dd xét ¢ trén bang cdach xdc dinh mét mdt phing chira dwong thing ndy song

song véi dwong thing kia



Bai 3:. Cho hinh chop SABCD cé day 1a hinh thoi ABCD c¢6 SO vuong goc voi day
va O 1a giao diém cua AC va BD. Gia sit SO =2v2,4C =4, 4B =J5. Goi M 1a
trung diém cua SC . Tinh khoang cach gitta S4 va BM .

(Pé thi DPH-KA 2004)
Nhén xét :
-Ta xdc dinh dwge mdt phang (@) chira SA song song véi BM
-Tinh khodng cdch giita SA va BM bang khodng cdch tir mét diém trén SA dén mdt
phang (@) . Khi d6 chuyén vé bai toan tinh khodng cdch tir mét diém dén mét mdt
phdng
Gidi :
Taco: OM //SA= SA/ /(OBM)
= d(S4,BM) =d(S4,(MOB)) =d(S,(MOB)) =d(C,(MORB))

VSAB C

1o lan :@
3 2 3

:&

1 1 3
S . = OMOB=—A31=""

ma vV,

:;.d(C, (MOB)).S

MOBC AMOB
3.Q \/—
= d(C,(MOB)) :@3 :236
2

16



Dang 3 :Rén luyén cho hoc sinh sir dung cong thirc ti so thé tich dé gidi cic bai

toan chirng minh ding thirc hinh hoc

Phwong phip: Dé chitng minh cdc hé thirc trong khoi da dién ta cé thé si

dung kién thirc thé tich dé gidi bing cdch gin bai todn can chirng minh vao mot

hé thivc nao doé vé thé tich.

Bai 1. Cho hinh chép tt giac déu SABCD . Trén cac canh SA4, SB, SC 13y cac diém
S4 2 SB 1 SC, 1

4,,B,,C, sao cho <1 3SE 3°SC 3 Mit phang qua 4,,B,,C, cit SD tai
SD, 2
D,. Chy inh: — . =_
\. Chirng min D s

Nhén xét :

-Cdc diem A, B,,C,,D, lan luwgt la cac diém nam trén cac canh SA, SB, SC, SD nén
ta tinh dwoc ti s6 thé tich ciia hai khéi chép SABCD va S4,B,C,D,

-Ta thdy khoi chép SABCD c6é thé chia thanh hai khéi chép SABC va SADC hodc
SDBC va SABD; khéi chép SABCD, c¢é thé chia thanh hai khoi chép
SABC, va SACD, hogc SAD B, va SC DB, Ching ta sir dung cong thirc ti
6 thé tich dé tinh ti sé thé tich ciia hai khéi chép SAB,C.D, va SABCD theo hai
cdch chia khoi da dién trén.

e .« SD,
-Tw do ta tinh dwoc ti sO ——.
SD

Giai:

e

Taco Vgep =Vasen + Vsens =Vspus = 5

VSAIBICI S84, SB, SC, 1 ()
Veisc S4 SB SC 9

17



Vsanc, _SA, SD, SC, _2 SD,

Vepe SA SD'SC 557)()

Cong vé voi vé (1) va (2) ta co:

VSAIBICID _1 2 SD,
3
; ;o9 9 "Sp (3)

Tuong tu:

Vsuno, _SA SB, SD, _1 5D

Veyn SA SB SD 55()

Viso, _SB, SC, SD, 1 SD,
Vaew SB SC SD 6 SD

Cong vé voi vé (4) va (5) ta co:

VSAIBICIDI _ 1 8D,

- §
%V 9" SD (6)

1 2 SD, 1 8D, SD 2
Tae(3)va(6)tacd -+ — — =
9 9 SD 9 SD SD 5

Bai 2. Cho tit dién OABC, 1ay diém M trong tam gidc ABC, cac duong thang qua M
song song OA, OB, OC cit cac mat OBC, OCA, OAB tai 4,,B,,C, .

MA, MB M C
OA OB OC

Chiing minh:

Nhén xét :

-Véi diém M nam trong tam gidc ABC ta c6 thé chia khoi chép OABC thanh ba
khéi chép tam gidc cé dinh M
-Ta tinh ti s6 thé tich ciia cdc khéi chép do véi khéi chép OABC va thiét ldp dwoc

dding thirc can chirng minh.

18



Giai :

Nbi M véi O, A, B, C khi d6 ta c6 0

VOABC _VMOAB + VMOBC + VMOAC

1 :VMOAB + VMOBC + VMOCA

VOA BC VOABC VOA BC

Ké AH 1 (OBC),MK 1 (OBC)
C
= AH /| /MK

NOAH ~ AAMK = 94 A1

M4, MK
VMOBC :MK :MAI (1) B
Vouse AH  OA4
Tuong tu ta co:
VMOAB — MCI (2) . VMOCA — MBI (3)
VOABC OC ’ VOABC OB

\ \ 4 MA] MB] MC]
Tu (1),(2) va (3) ta co: + + =1.
o4 OB OC

KET LUAN

Trong dé tai nay tac gia di hé thong duge mot sé dang bai tap vé tmg dung cong

thire ti s6 thé tich trong cac bai toan co ban, bai toan thi PH .



Dbi véi mdi dang bai tap tac gia di c¢b ging dua k§ niang tim 10i giai bai toan,
cach huéng dan hoc sinh tim 10i giai cho mot sb bai toan cu thé.Thuc té cho théy,
hoc sinh rat hao himg va thich tha khi t61 thuc hi¢n dé tai nay trong cac tiét hoc va
két qua twong ddi kha quan.Tuy dé tai hitu ich xong ddy ciing chi 1a mot phuong
phap trong nhiéu phuong phap dé giai bai toan lién quan dén thé tich cua khdi da
dién

Viéc tich cuc doc tai li€u va tap hop céc bai tap thanh nhitng dang cu thé dé xuét
ra dinh hudng giai cac dang bai tap d6 khong chi 1a mong mudn cia t6i ma 1a thude
vé tat ca nhiing ai say mé mon toan.

XAC NHAN CUA THU TRUONG Thanh hoa , thang 5 nam 2017
DPON VI T6i xin cam doan ddy la SKKN cua
minh viét khéng sao chép ciia nguoi khdc

Nguoi viét sang kién

Nguyén Thi Nhung

CAC TAI LIEU THAM KHAO:
1. Pau Thé Cép . Cdc PP gidi toan PTTH Hinh hoc 11- Nha xuét ban Qubc Gia
TPHCM.
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2. Pau Thé Cap. Todn ndng cao HHI1- Nha xuat ban Qubc Gia TPHCM.

3. Van Nhu Cuong. Sdch bai tdp hinh hoc 12 ndng cao - Nha xuat ban GD.

4. Poan Quynh - Vin Nhu Cuong . SGK hinh hoc 12 ndng cao - Nha xuit ban
GD.

5. Tran Vin Hao. SGK hinh hoc 12 co ban- Nha xuat ban GD.

6. Lé Quang Anh. Gidi dé thi dai hoc :chuyén dé hinh hoc khéng gian- Nha xuét

ban TPHCM.

7. Lé Quang Anh. 360 bai todn chon loc hinh hoc khéng gian - Nha xuat ban
téng hop Pong Nai.

8. Mot s6 dé thi dai hoc, thi thir DH.

9. Cac tai li€u lién quan trén mang.
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