PHAN C. BAI TAP TRAC NGHIEM

Cau 1.

Cau 2.

Cau 4.

Cau 5.

NHOM CAU HOI DANH CHO POI TUQNG HQC SINH TRUNG BINH
Cho ham s6 =f(x) lién tuc trén doan [a:0]
y=f) , truc hoanh va hai duong thang * =% * =bla < 'h]'. Thé tich khdi tron xoay duoc tao
thanh khi quay D quanh truc hoanh la:

. Goi D 1a hinh phang gi6i han boi do thi ham sb

V =x -I[_,f"[.r}]: dax I :E,TI.I[_,'"[.V}]: dx V =x" I:,[_,f"[.r}]: dx F :,T:I:l‘_,f'[.r}a:f'.‘r
A. a . B. a .B. a .D. a

Loi giai
Chon A
|

. N V= .
Goi H 1a hinh phing giéi han bsi do thi ham so X, truc hoanh va hai duong thang

¥ =Lx =4 Tha tich ¥ ciia khéi tron xoay tao thanh khi cho hinh phing H quay quanh truc

Ox 1a:
" 1 o o
V=x J'—d.r V = [—dx V=m J'—:d.r V =r [—dx
A. P B. Y C. . D. .-
Loi gii
Chon C
y =-sinx

Goi D 13 hinh phang giéi han bai d6 thi ham sd , truc hoanh va hai duong thang

X =0.X =T Thé tich V' ciia khdi tron xoay tao thanh khi cho hinh phing D quay xung quanh
truc Ox 13:

I|'(_— sin xJdx

V =r “Si nx| dx Vo= rsi|]:,1- dx Vo =r
A. ‘ B. ¢ . C.

.D. g

V=1 [sj n’xdx

Loi gidi
Chon B

Goi A 1a hinh phing gi6i han boéi do thi ham s§ =Jx , truc hoanh va hai dudng thing
x=lL,x=

2 Thé tich ¥ cua khéi tron xoay tao thanh khi cho hinh phing H quay xung quanh
truc Ox 13:

T 3 2

V =m :J‘:JT x V =a LI".T(TJ.T Vo=’ I“Jﬁ._'{?r.".' V :.-'T_ xdx
. ' . B. .

A 0 . C. ! ) D. 1

Loi giai
Chon D

Cho hinh phing gi¢i han bai db thi ham s6 ¥ =%, truc hoanh va hai duong thing * =0:% =2
quay quanh truc Ox duge khdi tron xoay c6 thé tich tinh theo cong thirc 1a:

2 2

qu dx 7 [x* dx thz dx 7 [xdx
A. " . B. ¢ . C.0 . D. ¢

Loi giai



Cau 6.

Cau 7.

Cau 8.

Cau 9.

Chon B

Thé tich khdi tron xoay dugc tao thanh khi quay hinh phang giéi han boi d6 thi ham s

y=x+1 =-1,x=2

, truc hoanh va hai duong thang * quanh tryc hoanh la

= r[.x'+!}:rix' Vo= r[.1'+ 1)* dx Vo= ﬂr+i|u’x V =1 ﬂ.r+]|u‘.r
A. 1 . B. 1 . C. 1 . D. 1
Loi gidi
Chon B

Cau hoi nhan biét img dung tich phan tinh thé tich khi tron xoay.

Cho mot vat thé gi6i han béi hai mat phing vudng goc vai truc O tai cac diém c6 hoanh do

x-1=x =1

x=-1ya x=1 Mot mit phing vudng goc véi truc OX tai ct vat thé d6 theo mot

, . [i_ .4 . . .
mat cat 1a hinh vuong c6 canh bang 1= X" Thé tich ctia vat thé do bang
4 4x 8 g
A 5. B. 5. C.>. D. 5.

Loi giai

Chgn C

5(x) :(VF) =1- x*

4
Dién tich hinh vuéng canh V I- X7 13

V= IrE (x)edx :-I.I"(] - x }r'.r =.

a
, ) 5
Thé tich can tim la -1 \

5
X

X= —
5

Cho hinh phing /) gi6i han béi @b thi ham s ¥ =/ () =¥~ 2 tryc hoanh va hai duong thing
X =3.% =4 Thé tich vat thé tron xoay duoc tao thanh khi quay /7) quanh truc hoanh la

I :;ﬂr— 2|dx P :_[(.1': - 4.r+4)u'.1‘

A. B.
v =1 fx- 2| da v o= (- dx+4)ic
C. i D. 3
Loi giai
Chon D

(Mi 104 - 2020 Lan 2) Goi D 14 hinh phing gi6i han boi cac duong ' =¢ »¥ =0:x =0 (4
x =1 Thé tich ctia khi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc OX bang
1 1 1

1
2 d “d b s
i Je X nt [e'dx fe X Ie X

A. 0 C.?° . D. °

Loi giai
Chon A



Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Cau 13.

(M3 103 2018) Cho hinh phéng () giGi han boi cée duomg ¥ =X 3 ¥ =0 x=0 x=2 Gy;
V' 1a thé tich ciia khéi tron xoay dugc tao thanh khi quay () xung quanh truc Ox  Meénh d nao
dudi day dang?

= _I(_TZ +3)dx V =1 -l(.r: +3)dx
A ¢ B. j

= [(.‘l.': + 3]: dx V =r [(.T: +3): dx
c. D. g
Loi giai
Chon D
Thé tich cta khdi tron xoay duoc tao thanh khi quay () xung quanh truc Ox 1a;
V=T [(.‘I.': + 3): dx

Tinh thé tich ¥ cuia vat thé gi6i han béi hai mat phing X =0 va x =1 pig rang khi cit vat thé boi

mit phang tily ¥ vudng goc voi truc OxX taj diém c6 hoanh do 00 =x =) gy dugc thiét dién 1a

hinh vuéng c6 canh bang (x+1),
A. 2. B. 3. c. 3 D. 2
Loi gidi
Dién tich thiét dién bing S =X +1)7,
1 1 ?
V= rﬂ[.m'}ri.m' = r[_1'+ 1Y dx =—
Suy ra thé tich khéi tron xoay s& bang g g .Chon €.

Cho phan vit thé () gidi han boi hai mit phang c6 phuong trinh ¥ =0 va ¥ =2 Cit phan vat thé

(7) béi mat phéng vuong goc voi truc Ox tai diém c6 hoanh do X0 =x=2) , ta duoc thiét dién 1a

mot tam giac déu co do dai canh bang *V 2- X Tinh thé tich V' cua phan vat thé 1),

4 V3

V =— V =——
A, 3. B. 3. c.V =43 p.V =3

Loi giai
(xf2- -T]':\E 22 - _1'}:J§
S(x) = = = — ix
Ta c6: dién tich thiét dién 1a a
NG}

V=
Str dung CASIO suy ra 3 . ChonB

Goi P) 13 hinh phing gi6i han bsi cac duomg ¥ =2 +¥ =% =0 3 x =2 Thétich V' cua khéi

tron xoay tao thanh khi quay (D) quanh truc Ox duge dinh boi cong thirc

V =z [2dx V = [2rdx y = s V= [dx
A. T-r-P“. B. F ; C. njﬁx. : e



Cau 14.

Cau 15.

Cau 16.

Loi giai
bapan D

(D) quanh truc Ox dugc dinh bodi cong thirc

Thé tich V" cua khéi tron xoay tao thanh khi quay
V =1 [1': de =7 r4 dx

Goi 1) 14 hinh phéng giéi han boi db thi ham s6 ¥ =VOS5¥ | truc hoanh va cic duong thing

T
x=0,x =—

2 . Tinh thé tich V' cua khéi tron xoay tao thanh khi quay hinh quanh truc Ox
AV =27 B.V =7, c.V =27 D.V =7

(H)

Loi giai

V=1 |'( Jeosx Y dx =71
Thé tich can tinh bang d . Chon B
Cho hinh phing giéi han boi cac dudng =1-x , truc hoanh va * =9 quay xung quanh truc
Ox _ Tinh thé tich khéi tron xoay tao thanh.
- 277 v _4lz 407
A. 2 B. V=137, C. 3. D. 3

Loi giai

Chon D

Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cia d6 thi ham s6 =1-Jx va truc hoanh:

1-Jx =0= Jr=le x =l Thé tich cua khéi tron xoay tao thanh la:
’ L (¢ s || 407
V=a [(l- yx) de=7 |x-2dx+]1)dx =7 —- +x|| =——
.ﬁ' Jx) r[( S +1) Bl 3
, 0<x<? ‘
Cho ham s6 ¥ =908 ¥ v 2 ¢6 dd thi1a 1) nhu hinh v& bén, quay hinh ) quanh

truc O tao thanh khdi tron xoay c6 thé tich bang bao nhiéu?

)

N

Loi giai



Cau 17.

Cau 18.

Cau 19.

bip an B

o

1 .
x+—sIn2x
2

t=.=|"1_,

s : x|
V =r ICDS'.T(J’I = rfl +c0s 2x)dx ==
Taco o o o e
(Mi 105 2017) Cho hinh phiang D giéi han boi dudng cong y :ex, truc hoanh va cac duong
thang X :0, X =1 Knhéi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc hoanh c6 thé tich 4 bang
bao nhiéu?

ale +1 - ale- 1
V:T( +1) V:é 1 V:ﬁ V:T( )
A. 2 B. 2 C. 3 D. 2
Loi giai

Chon D

1 x|t alef-1
V =n I‘Ehdx :.'[e :T( )

] 2|n 2

(M3 104 2017) Cho hinh phang D gi6i han véi duong cong ¥ = V¥ +1 , truc hoanh va céc

=0x=

duong thang * I Khéi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc hoanh c6 thé tich

v bang bao nhiéu?

4
y =—2 y =2
AV =2 B. 3 c.V=2r p. 3

Loi giai
Chon B
Thé tich khéi tron xoay duoc tinh theo cong thic:

V =mx I|'(Jm + I): dx :,TI‘[(.T: +1)dx =7

| x°
N +'|I'
: 3

(M4 123 2017) Cho hinh phang D gi6i han béi dudng cong Y =V2+cosx, truc hoanh va cac

4
x=0,x=— ) »
duong thang 2 Khéi tron xoay tao thanh khi D quay quanh truc hoanh c6 thé tich
4 bang bao nhiéu?
A,V =+l B. V=n-1 c.V=n+l p. V=(- D
Loi giai
Chon A

1
=

IZI_ :.T[{I + 1]

v :T[_[(\r‘2+ msx)zdx —n(2x+snx)
0




Cau 20.

Cau 21.

Cau 22.

Cau 23.

(Ma 104 2018) Cho hinh phang () gidi han boi cac duong thing

y=x+2,y =0,x =1,x =2

(H)

. Goi ¥ 1a thé tich cua khdi tron xoay dugc tao thanh khi quay
xung quanh truc OX . Ménh dé nao duéi day ding?
I = x4+ E)d‘r I ::.r- X +3): dx I = | X+ 3): dx !" :,T- X+ E)dr
A. .'[( B. I‘I( C. .'[( D. .'[(
Loi giai

Chon B

V=T I(.‘l.': +3): dr
Ta co: !
(P& Tham Khio 2017) Tinh thé tich V cua phan vat thé giéi han boi hai mit phing ¥ =1 va
X =3 biét ring khi ct vt thé béi mat phing vudng goc véi truc OX tai diém c6 hoanh do X (
I <x <3 ) thi duoc thiét dién 1a mot hinh chit nhat c6 do dai hai canh la 3% va V3x™ - 2

124 1247

y="" V=
AL 3 B. I =(32 +2JE}I c.V =32+ EJE D. 3

Loi gidi
Chon A
Dién tich thiét dign la; S(¥) Z3x4327- 2

= .\I‘:’).‘l.'.‘\p‘?&.‘l.': - 2dx :%

= Thé tich vat thé 1a: i

Tim cong thirc tinh thé tich cua khéi tron xoay khi cho hinh phing gi6i han boi parabol

(P):y=x’ d:y=

. o)
va duong thang =Y quay xung quanh truc Ox .

-

T -I(.‘l.': - 2.1'): dx T I';lx:d.r - T -ITT"::J'.T T -r4.1':ri_1' + ,T-I‘.T"ﬂ'.r T [(31‘- X )(?’.r
A, d . B LY oA LI ) N

Loi giai

. x =0
x=2x=0e | 5
Phuong trinh hoanh d6 giao diém =

V =m r;l.r:u'.m' - fr"ﬂ'.m'
Vay thé tich khéi tron xoay dugc tinh d d

(THPT Poan Thwong - Hai Duong - 2019) Cho hinh phing (#) gidi han bdi cac duong
()

y — et , = i ] , ,
y=x 43,y =0,2=0,x=2 G0i ¥ 13 thé tich khéi tron xoay dugc tao thanh khi quay

xung quanh truc OX . Ménh dé nao sau ddy dung?

IV :,T-[(.T: + 3}: dx I :_I('T: + 3)(11‘ IV ::[(.".': + 3): dx IV :,TEI(.T: + 3)[11‘
f . B. .Co . D. f

Loi giai



V =1 ](.Tz +3 :]: dr.

Thé tich cta vat thé duoc tao nén 1a

Céu 24. (Chuyén Tran Phu Hai Phong 2019) Goi V' 1a thé tich cua khdi tron xoay thu dugc khi quay

JT
X =—

Y =SIX e Ox, truc Oy va duong théng 2,

hinh thang cong, gié1 han boi d6 thi ham s6
xung quanh truc Ox. Ménh dé nao dudi day dung?

= Isin] xelx V= :[sin xdx Vo= -J‘sin: wdy V=T :rsin xdx
A0 B. ¢ c. p. ¢

Loi giai
V=1 [ 2 G ddx
Cong thure tinh: 2

Céu 25. Thé tich khdi tron xoay duoc sinh ra khi quay hinh phing gii han boi d6 thi ctia ham s

Y =X 2% ryc hoanh, dudng thing ¥ =0 va X =! quanh truc hoanh bing
167 27 4z 87
A 15 B. 3. c. 3. D. 15.

Loi gidi
1 5 4__'-.'|
V TJ'(A —"'1) d‘a—TJ(‘a - 4x° +4x° )d1 =T. g =

Ta cé

Ciau 26. (THPT Yén Phong S6 1 Bic Ninh 2019) Cho mién phang (D) gidi han boi ¥ =x , hai duong

thang X =1, X =2 va truc hoanh. Tinh thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay (D) quanh truc

hoanh.
3 27 3
A. 37, B. 2. Cc. 3. D. 2.
Loi giai
Chon B



Cau 27. (Sé& Phit Tho 2019) Cho hinh phing (#) gi6i han boi cic duong ¥ =X~ X ¥ =0 Quay
(1)

quanh tryc hoanh tao thanh khéi tron xoay c6 thé tich 1a

J(Ex - X7 ]cﬁ' T :I(E.T - x° ): dx -I(E.‘l.' - x° ]2 dx T ](3.1‘ - x ]a’r

At B. ¢ C. ! p. ¢
Loi giai
Chon B
I :I-[(E.‘I.'- .1':): dx
Theo cong thirc ta chon d
Cau 28. (Chuyén Lwong Thé Vinh Dong Nai 2019) Thé tich khdi tron xoay khi cho hinh phing gi¢i han

=2x

b6i parapol (P): ¥ = va duong thing d: ¥ quay xung quanh truc Ox béng:

,T:I‘(E.r- 7 )dx ,T:r(.r: - 2x) dx
A ¢ . B. ¢

T T—'h‘z de+ 7 EI‘.T" dx T T—'h‘z de- 71 zlfr* dx
c. L i

Loi giai

y=x"2

,_.
[
(-

e
I

' =y e [
Xét phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua hai do thi:
Voo =T I‘(Er}:dx - T I‘(_.".':}:d}( =T Ilh-:dx - I'r"dx

Ta co:

Ciu 29. (DPé Minh Hoa 2023) Tinh thé tich khi tron xoay thu dugc khi quay hinh phang gidi han boi hai

duong ¥ =% *2%y3 ¥ =0 quanh trye O bing
A. 15 B. 9 C. 9 D. IS



Loi gidi
Chon D

Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cta duong ¥ =™ *2% va duong ¥ =0 1a

. X
-y +2xr=0 =

I
[

x

¥ +-’1_L
3|

|12 167

IV :rr-l(— X+ 2.1'}: dy = rr-[(r" - 4x +4x° }I:L'r =1 1? - 0" 15

Thé tich 1a d g

Cau 30. (THPT An Lio Hai Phong 2019) Goi 7 1a thé tich khéi tron xoay tao thanh do quay xung quanh
x* oy
+ 4 J—

truc hoanh mot elip c6 phuong trinh 25 16 Voo gia tri gan nhat voi gid tri nao sau day?
A. 550 B. 400 c. 670 D. 335

Loi giai
Chon D

Quay elip di cho xung quanh tryc hoanh chinh 1 quay hinh phang:

Vay thé tich khéi tron xoay sinh ra boi # khi quay xung quanh truc hoanh 1a:

N
!’:,T[
o5

Ciu 31. (Chuyén Lé Hong Phong Nam Pinh -2019) Cho hinh phang giéi han boi cac duong

16x°
75

16x" | ' |15 3207
< dx :,T‘ 16 - =

= ~335,1
-5 3

Fa

y=vx- 2 y=0y3x=9 quay xung quanh truc OX . Tinh thé tich khdi tron xoay tao thanh.

=1 y =22 y="" y =17

A. 6 B. 6 C. 11 D. 6 .

Loi giai
Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua d6 thi ham sb Y :\E_ 2 va truc hoanh: Jx-2=0
sdr=2ox =4

Thé tich cta khéi tron xoay tao thanh 1a:

L— Sx ‘h_ +4x
2 3

!’—T[(J_'- 1'_T|(1-—1J_+—1-)21‘1.—T

ﬂ— T""+3f:|‘
.3

BT
|a| =
| 0

”] L‘]—l




Céu 32. (Chuyén L& Quy Dén Dién Bién 2019) Tinh thé tich cta vét thé tron xoay dugc tao thanh khi

Cau 33.

quay hinh ) quanh Ox voi ) duoe givi han boi db thi ham sé ¥ =YX X ua truc
hoanh.
3lr 327 34 357
A 3 B. 3 . c. 3 . D. 3
Loi gidi

Pidu kién xac dinh; 4%~ & 20 = 0 =x =4,

Phuong trinh hoanh d6 giao diém cua d6 thi ham s6 » = NAX = X7 U3 truc hoanh
x =0
=
Vdx-x* =0 = 4x- x* =0 x=4

)

Thé tich ctia vat thé tron xoay khi quay hinh (7 quanh OX 13 :

V :J](J—'l.r— X ):dr :Tfl(*h'- v M =%Jr

32

) —J
quanh Ox 1a 3 .

Viy thé tich ciia vat thé tron xoay khi quay hinh 7
NHOM CAU HOI DANH CHO POI TUQNG HQC SINH KHA GIOI

(Chuyén Tréan Phu - Hai Phong 2024) Cho hai duong tron ©;:5) va (0,:3)

4,8 (0.3 o (D)

diém sao cho 4B 1a mot duong kinh cuia dudng tron

cit nhau tai hai

1a phan hinh phang

giéi han boi hai duong tron (& ngoai dudng tron 16n, phan t6 dau cham nhu hinh v&). Quay

(D)
thanh.

AV =36x

_ 687

quanh truc 0.0, ta dugc mot khéi tron xoay. Tinh thé tich V' cua khoi tron xoay dugc tao

10



Cau 34.

4
C. 3
40;
y =22
D. 3
Loi giai
Y
a
i
{
" X
'-. 0,
Y
\\

(G, ):ixt +y°

Chon hé toa do nhu hinh v€ sao cho 0 tring gdc toa do. Khi do

(0.):(x-4Y +3* =9

V =1 l('?l— (x- 4) )ﬂ'.‘t‘- T l'(gj - 2% )dx :—'12,7
Khi d6 4 : 3
(Cum Hai Duwong 2024) Cho hinh vuong c6 d¢ dai canh béng 8cm yv3 mot hinh tron c¢6 ban kinh

Scm duge xép chong 1én nhau sao cho tAm ctia hinh tron tring véi tm ctia hinh vudng nhu hinh
v& bén. Tinh thé tich ¥ cua vat thé tron xoay tao thanh khi quay mé hinh trén quanh tryc XY

'/'\
Xpq=====mmmeen- Y
e
14 _2607 cm’. v _2907 cm’.
A 3 B 3
LS80 , 5207
C 3 D. 3

11



//’:\

3
»

=
Xet

V, —"*TJ]I

\_/
:i,TR3 :E‘T
3 3

(25- x ]||d ——

Vay thé tich can tim bang S 3

Cau 35. (S6 Hung Yén 2024) Mot nguoi c6 miéng dat hinh tron c6 ban kinh bang 57 . Nguoi nay tinh
trong cay trén manh dat do6, biét mdi mét vudng trong cay thu hoach duoc 100 nghin. Tuy nhién
can c6 mot khoang tréng dé dung mot cai choi va dé do dung nén ngudi nay bét lai mot phan dat
nho khong trong cay (phin mau trang nhu hinh v&), trong d6 48 =6m Hoi khi thu hoach cay thi
ngudi nay thu duoc bao nhiéu tién?

A. 3722 nghin dong.

A

B. 3723 nghin dong.

Loi giai
l —\\\\‘ P =25
<
P 3 \\\\
[ \
-5 4 ‘\ x
‘. o |
\\ /
\ /
\ /
\ y,
\\ //
~_ |-
s —zj 25- x dx =74,45
Ta duoc s . Chon C

C. 7445 nghin dong.

D. 7446 nghin dong.

12



Cau 36. (Sé Phua Tho 2024X) Cho hai duong tron

AB 1a mot duong kinh cta dudng tron

(0;;10) va (0,:6) cit nhau tai hai diém 4, B sao cho

(0. Goi () 1 hinh phing gi¢i han béi hai duong tron

(6 ngoai dudng tron 1om, phan t6 ddm nhu hinh v&). Quay hinh (H) quanh truc 0.0, ta dugc mot

khéi tron xoay. Thé tich cia khdi tron xoay dugc tao thanh bang

A

4007 320 6807

6087

Loi giai

v
y=2/100-(x+8)>
A
/

—./36-x*

3200

v :,T-;I(?:«f]- X ) - ,r_[(mm - (x+8) )dx =

(5).(s,) ¢6 cung ban kinh & =3 thoa man tinh chét tdm cua

CAu 37. Cho hai mit cau 2
(s, )vé nguoc lai. Tinh thé tich ¥ phan chung cua hai khéi cau tao bai (5).(s,)
v =45.fz V=45.fz V:E V:E
A 8 . B. 4. C. 4 D. 8
Loi giai
A
A
(0] o
L -
H
B

S;)

thudc

13



Cau 38.

Cau 39.

(s).(s,) |,

Phan chung cua hai khdi cau tao boi 27 1a mot khdi tron xoay, twong duong phan hinh
phing OAO" quay quanh truc OO hay bing hai 1an phan mit phing tao béi 4HO" quay quanh
truc 00",

Diit hé true nhu hinh khi d6 phuong trinh duong tron (O 13 % 37 =9= ¥ =9 «’
3

H ¢4 hoanh do béng 2 ; O” ¢6 hoanh do 1a 3 nén thé tich :

v :,T;[(qf';' - x° );cr’x = :,T;I('.;' - x° }3’1‘ =

, diém

(Toan Hoc Tudi Tré - 2018) Hinh phing gi01 han boi hai b thi ‘x‘ va ¥ =X quay quanh
tryc tung tao nén mot vat thé tron xoay co thé tich bang

i i 2% ar
A. 0. B. 3. c. 15, D. 15,
Loi giai
31y
2
1
X
-2 -1 0 1 2
-1
x=0 = y=0
N —r
‘x‘ =x° x=Hl= y=I

Phuong trinh hoanh d6 giao diém

Ta c6 do thi hai ham sb Y :‘x‘ va V=X déu dbi xung qua Oy nén hinh phing gidi han béi hai
dd thi Y :‘x‘ va V=X quay quanh truc tung tao nén mot vét thé tron xoay c6 thé tich bang thé
tich vat thé tron xoay khi quay hinh phing gi¢i han béi hai duong * =Y va * :‘/; quay xung
Oy

quanh truc

Thé tich vat thé tron xoay can tim la:

1 1 r .l
. 2 1 . 1
Vo= ly- _1"|d_1' =T I(_l'- 1 )dy :,T.‘ —yi- =y ‘ _7
.-. .-. 27 737 |

(THPT Chu Viin An -Thai Nguyén - 2018) Cho hinh thang 4BCD ¢4 AB song song CD va

AB =AD =BC =a,CD =Za . Tinh thé tich khdi tron xoay khi quay hinh thang 48CD quanh
tryc 1a dudng thang 4B .
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Cau 40.

3
—Jada —Jad

>
=
aQ
e
=i
§l
N

D& thay 4BCE 13 hinh binh hanh nén AE =BC =a vay ADE |3 tam giac déu.

3
AH =2
Cé 2
a3
O CDiy=- v, =0,x. =2a
Xét hé truc toa do Y nhu hinh v&. Co phuong trinh 2, A THAe T
41 2.0
2
3
AD oy :ﬁ.‘l.'- i
Phuong trinh 2
y :,r'ﬂ av3 ‘ - z,r'ﬂ Jx- a3 | 37a’ z,r'ﬂ 3 - 3ax 400
A J2 : 2 4 : 4
Vay L1} | a4 | 0 i
3ra” da , 3a 2 37a’ - a 5
27| —x +—x|| = - 2T.—="1TTa
2 2 4 2 8 4

v =f(x) =ax’ +bx" +cx+d, (a.b,c,d ER,a #0) (©)

Cho ham s -
(€) iép xtic véi duong thing 7 =4 ai diém ¢ hoanh d am va dd thi cia ham s6 7 =/ ) tho
bdi hinh v€ dudi ddy. Tinh thé tich vat thé tron xoay dugc tao thanh khi quay hinh phang H gidi

(©)

c6 @6 thi ~ 7. Biét rang do thi

han boi db thi va truc hoanh khi quay xung quanh tryc OX .

15



5 !
A 35, B. 35 . C. 07, D. dép 4n khac.
Loi giai
Chon D
y=r1)= f(x)=3(7-1)

Dua vao d6 thi ham so -

L d6 flx)= ‘I'_',-"“'(.‘l.'}?r.‘l.' =y - 3x+ C.
)

Didu kién db thi ham sb tiép xtc véi duomg thing ¥ =4 1a:

-

{ flx)=4 |.1"" -3x+C=4 [y=-1
=

=

£'(x) =0 3(x*-1)=0 C =1 Flx)=x -3 +2(C)
- suy ra - .
(ON0x=y h d6 giao diém 1a ¥ = 2% =1
1
] . 2 729
V=r lx - 3x + 2) dy = = T

o

+Khi do

Cau 41. (Chuyén Dgi Hoc Vinh 2019) Chuén bj cho dém hoi dién van r}ghé chao don ném’ moi, ban An da
lam mdt chiéc mil “cach di¢u” cho 6ng gia Noel c6 dang mdt khoi tron xoay. Mat cat qua tryc cua
chiéc mii nhu hinh v& bén duéi. Biét ring OO0 =5 cm 04 =10 cm OB =20 cm duong cong

AB 1a m6t phan cua parabol c6 dinh 1a diém 4 . Thé tich cta chiéc mil bang
B

27507 . 25007 . 20507 22507
D. 3

(cm’)

16



Cau 42.

Chon B

Yy
L B(0;20)
1
y=g(z- 10)”
0 A(10;0) =z
5
o

Ta goi thé tich cua chiéc miila V.

Thé tich ctia khdi tru c6 ban kinh day bang OA4 =10 ¢mva duong cao 00"=5 ¢ 1a " .
Thé tich cuia vat thé tron xoay khi quay hinh phing gidi han boi duong cong 4B va hai truc toa do
quanh truc 9V 1a h,

Ta co V=V +7,

v, =5.10%7 =5007 (em’)

Chon hé truc toa do nhu hinh vé.

Do parabol c6 dinh 4 nén n6 c6 phuong trinh dang (P):y =alx~ ID}'.
1

B(0;20) . “73
nen .

r)

Vi qua diém

] .
(P):y ==(x-10) 0. o
3 .Tedosuyra =10- 45 (do * <10y,

Do do,
o - 8000 | _ 1000
v, _,rl:[(m- o) dy _,r|l 3000~ ——| =—=7 (0
Suy ra .
1000 2500
V=V +1, =———1+50071 = T 3
Dods 3 3 7 (o)

Cho chiéc tréng nhu hinh v&, c6 dudng sinh 13 ntra elip duoc cit boi truc 16n véi do dai truc 16m
bang 80 cm, dd dai truc bé bang 60 cm va day trong la hinh tron c6 ban kinh bang 60 cm. Tinh thé
tich ¥ cua chiéc tréng (két qua 1am tron dén hang don vi).

17



— dudng sinh

AV =344963 cm’ B. 1 =344964 cm’ c.V =208347cm’ p.V =208346cm’

Loi giai

bat hé truc toa do OXY nhy hinh vé (truc hoanh 1 truc cta chiéc trong, gdc toa do 1a trung diém
ctia dudng cao chiéc trong, don vi: dm).

snmmsnd@unnn
o

-
]
[
L]
-
L]
[ ]
.
-
-
-

xt
—t— =]
Goi (£) 1a elip c6 phuong trinh 16 9 thi 4nh cua qua phép tinh tién theo vecto
X (,1' = 'fl):
u(0;6) . (E +

=1
1a elip c6 phuong trinh 10 9

y=6- E-.jlt. - x
Suy ra, phuong trinh ctia duong sinh la: 4

y —rﬂ a- 3 fiom x| dv ~344,964 (am)
Do d6, thé tich ctia chiéc trong 1a:

Cau 43. (THPT Binh Giang - Hai Dwong - 2018) San van dong Sport Hub (Singapore) 1a san c6 mai vom
ky vi nhat thé gidi. Pay la noi dién ra 1€ khai mac Pai hdi thé thao Pong Nam A duoc to chirc tai
Singapore naim 2015 Nén san 1a mét elip (£) c6 truc 16n dai 1507 | tryc bé dai 907 (hinh 3).

Néu cadt san van dong theo mot mat phang vuong goc vai truc 16n cua

E)Va cit elip & M,N
(hinh 3) thi ta dugc thiét dién luén 1a mot phan cta hinh tron ¢6 tdm / (phan té ddm trong hinh 4)

18



— 0 T4 Ie A \ A , \ s ~ A 3
véi MN 13 mot day cung va goc WiIN =90 bé lap may diéu hoa khong khi thi cac ky su can tinh
thé tich phan khong gian bén dudi mai che va bén trén mat san, coi nhu mét san 1a mét mat phang
va thé tich vat liéu la mai khong dang ké. Hoi thé tich xap xi bao nhiéu?

Hinh 3

A, 57793m* B. 115586m” C. 32162m* p. 101793m*

Loi giai

Ly

Chon hé truc nhu hinh vé

19



Ta can tim dién tich cua § (x)thiét dién.

Goi d (0. MN) =x
45
MN =2y ,}5': ‘ =90 /I— %
Lac do :
MN 90 X
= R= 2 ‘ - X
I I
2025 x|
5 —_ ',TR - - — = ‘R =LT- 2 ‘ Il
(x) = \ =(7- 2) 5
Thé tich khoang khong can tim 1a
= 2025 (0 X7 | .
% :_T_[(,r- 2) ‘ I- %‘ ~115586m".
1
(#)

Céu 44. (Chuyén Nguyén Trii - Hai Dwong - Lan 2 - 2020) Goi 13 phan giao cta hai khéi 4 hinh
tru ¢6 ban kinh €, hai truc hinh tru vudng goc véi nhau nhu hinh vé sau. Tinh thé tich cua khoi

(H).

3 3 3 3
a . 3a ., _2a | Ta
N Van ey B Vi 4 C Vi 3 b Van =
Loi giai
Chon C
’ ”s‘~Z
,yl" S\
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Cau 45.

e Pit hé toa 40 @7 nhu hinh v&, xét mit cét song song v4i mp (Oyz) cét truc OX tai ¥ : thiét

n e 1A 1 La A , N 0=x=<
dién mat cat luon 1a hinh vuéng c6 canh V¢ - (0<x=a ).
Sk)=a’-x

e Do d6 thiét dién mat cét co dién tich:

a a . . . r-"' 3
Ve :I:J‘E(.r)d:’ :.:J(ﬂ- - ¥ )dy =| a’x- ?H: :2%

(Chuyén Hung Vwong - Phi Tho 2024) Tir mot bim bia gidy hinh chit nhat 4BCD ¢4 kich

AR =8cm, AD =locm h AD.BC.CD va

* Vay

thude , ngudi ta vé mot dudng tron tiép xuc voi ba can
ké mot duong thing ¢ cit dudong tron theo day MN . Biét d cit canh 4D tai P sao cho
AP =PC y3 d chia tim bia thanh hai mién c6 dién tich bang nhau.

i

Quay tdm bia quanh canh B C thi mién phéng duoc t6 ddm tao thanh mot vat thé tron xo0ay co thé
tich gan nhat voi gia tri nao dudi day?

A. ]30880??13_
B. ]29990.*?13_
C. ]3089.:?.*?13'

D. 13000 cm’ _

Loi gidi

Chon B
A D
g —
B C

Chon O(O;O)’ Kkhi do A(-12:8),B(- 12;0),C(4:0),D(4:8)
(C):x" +(y- 4) =lo

va duong tron c6 phuong trinh la
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(C):y =To- o +4
(C:):}' =-fl6- x* +4

Dé duong thang @ chia dudng tron thanh hai phan bang nhau thi M phai 1a tim cta hinh chi
nhat 4BCD pap M(-44)

Nén cung trén va dudi ctia dudng tron c6 phuong trinh 1an luot 13

Mit khac AP =PC nén duong thang AM hay 9 1a duong trung truc cia 4C, khi dé:
d:2x- y+12=0= d:y=2x+12

Phuong trinh hoanh d0 giao didm: VIO~ ¥ +4=2x+12 = JI0- a7 =248
: v =4

16- x° =4x" +32x+04 5x° +32x+48
= S0 -1
2r+8=0 2x+8 =0 X :T'

Thé tich khdi tron xoay khi xoay hinh phang gidi han boi dudng tron quanh canh BC la:
V=1 |(Jl 6- = +4) di- 7 |( J16-  +4) dx =1263,3(cm’)

Thé tich khéi tron xoay khi xoay hinh phing gi6i han boi cung trén cua dudng tron va dudng
thang 4 1a:

-12 - 12

] 3

v, =1 [(V16- % +4) dr- 7 [(2x+12) dr ~36,32

, . F— . =]
Khi d6, thé tich hinh cAn tim 1a © =1~ V2 =1220.,98
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