b) Y nghia khoéng t&r phin vi ciia miu s6 liéu ghép nhém

- Khoéang tir phan vi cia mau so liéu ghép nhém xap xi khoang tir phéan vi ctia mau so liéu
goc va la mdt dai lugng cho biét mirc d phan tan cua nira gittra mau so liu.

- Khodng tir phan vi cang 16n thi mau sé liéu cang phan tan.

- Khodng tir phan vi ciia mau sd liéu ghép nhém gitp xéc dinh cac gi tri bat thuong ciia
mau d6. Khoang tir phan vi thudng duoc sir dung thay cho khoang bién thién vi n6 loai
trir hau hét gia tri bat thuong ctia mau sd liéu va né khong bi anh huong boi cac gia tri bat

thuong do.

3. PHUONG SAI VA PQ LECH CHUAN CUA MAU SO LIEU GHEP NHOM

a) Dinh nghia

Cho mAu s liéu ghép nhém nhu & Bang 2.

Béang 2

Nhom Gia tri dai dién Tan s6
{al :a,) ¢ n
[az 2 A ) 5 n,
|:ai' ; aﬁ' +1 ) cm nm
n=n +n,++n,

- Goi Mash trung binh cong ctia mau so liéu do. Ta co:

-1
x =—(nc, +nc, ++n.c.)

- Phuong sai cia mau so6 li¢u ghép nhom, ki hi¢u S

(L-, - .r) +n, (L': - .r) ot (L'.,' - .r)

trong do:

- Can bac hai s6 hoc cua phuong sai, ki hi¢u la § , duoc goi la do 1éch chuan cua

mau so li€u do, nghia la

Loi binh: Chung ta c¢6 thé tinh phuong sai thong qua sb trung binh binh phuong.

"

S =—|n
n

n :H|+H: bl o i

* 1a ¢§ mau.

s =+/S?

2

, dugc tinh boi cong thirc:



T =L (e +nc: )
x° =—\ng 0o+ 400

n
s*=x-(x)
b) Y nghia ciia phwong sai va dd léch chuin

e Phuong sai (46 léch chudn) ctia méu s lidu ghép nhém duoc ding dé do murc do
phan tan cua mau so liéu ghép nhoém do.

e Do léch chuén ¢o cung don vi vdi don vi ctia mau sd liu.

e Khi hai mau s6 liéu ghép nhém c6 cing don vi do va co sb trung binh cong bang
nhau (hodc xap xi nhau), mau s6 li€u nao c6 dd 1é€ch chuan nhé hon thi mtc do
phan tan (so vai sO trung binh cng) cua céc so li€u trong mau dé sé thap hon.

4. MOT CUA SO LIEU GHEP NHOM

Nhom chira mot cua mau so li€u ghép nhém 1a nhém cé tan so 16n nhat.

|:um - um+l )

Gia str nhom chira mot 1a , khi d6 mot cua mau s6 liéu ghép nhom, ki hicu 1a

n,-n, .,
,-LII: =u_+ - - '(”...4 = H,,,)
o L. e , ' (H,,, -n, )+|:n,,, = n,,_,) ) !

, dugc xac dinh boi cong thirc : ' ' '

=0 _,
. Néu khong co

m-1

. ) . n
*Chu y: Néu khong ¢6 nhom ké trudc ctia nhém chira mot thi

m+l

nhom ké sau ctia nhom chira mét thi 4
* Ynghia ciia mot ciia miu s liéu ghép nhom
e MOt ciia mau s lidu khong ghép nhom 1a gia tri c6 kha nang xuat hién cao nhat
< 1A X A 5 X A 1A . r r MO A ) e A 5 X
khi lay mau. Mot ciia mau so liéu sau khi ghép nhom xap xi vo1 mot cua mau
A 1A A r r , s 7 s S MO \ r y
s0 li¢u khong ghép nhom. Cac gia tri nam xung quanh thuong c6 kha nang
xudt hién cao hon cac gié tri khac.
e Mot mau s6 liéu ghép nhom cé thé c6 nhidu nhom chira mét va nhiéu mét.
PHAN B. BAI TAP AP DUNG

Bai 1. Két qua thim do ngdu nhién thoi gian chd xe buyt mdi ngay ctia mot s6 sinh vién
duoc bicu thi ¢ bang sau:

Thi gian (phat) | [5:10) | [10:15) | [15:20) | [20:25) | [25:30)

S6 ngudi 4 5 6 3 2

Tim khoang bién thién ctia mau s liéu da cho. Két qua cho biét diéu gi?
Bai 2. Trong mdt phong thi nghiém, nghién ctru thoi gian sac pin cua hai loai dién thoai

Xwat, Bang dudi day biéu thi thoi gian sac pin (phut) cta hai loai dién thoai:



Thoi gian sac (phit) [30;60) [60;90) [90;120) [120; 150) [150; 180)
S6 dién thoai loai X 0 8 25 32 35
S6 dién thoai loai Y 20 12 15 23 30

Tinh khoang bién thién va sanh thoi gian sac pin cua hai loai dién thoai trén?

Bai 3. Mau s liéu sau cho biét sb luong sach ban dugc tai mdt hiéu sach trong 10 ngay:

15

22

20 | 30

28 | 25

40 | 37

35 | 32

Tim khodng tr phan vi cho mau s6 li€u trén.

Bai 4. Mot nghién ctru theo ddi thoi gian 1am bai tip vé nha ciia hoc sinh 16p 12C4 tai
truong Trung hoc Pho thong X. Két qua duge md ta 6 bang sau:

Thoi gian (phut)

[30;40)

[40;50)

[50,60)

[60,70)

S6 hoc sinh

5

10

a) Tinh khoang bién thién R ¢ho mau sb liéu ghép nhém.
b) Néu biét hoc sinh lam bai tap it nhat 1 32 phut va nhiéu nhét 13 68 phit, thi khoang

bién thién ciia mau so liéu goc la bao nhiéu?

Bai 5. Can nang ctia hoc sinh 16p 10 A va 10 B & mot truong trung hoc phd théng dugc

thong ké & bang sau:

Canning (kg) | [40:45) | [45:50) | [50:55) | [55:60) | [60;65) | [65:70)
S6 hoc sinh 16p

L0A 3 5 10 7 4 1
S hoc sinh 16p

108 2 8 7 6 3 2

So séanh theo khoang bién thién, can niang ciia hoc sinh 16p nao c6 do phan tan 16n hon?

Bai 6. Nha déau tu theo ddi doanh thu ban mét loai san pham cua hai ctra hang ban 1¢
trong 5 nam. S6 liéu dugc théng ké ¢ bang sau:

S0 tién doanh thu (wiu | Ty0:15) | [15;20) | [20:25) | [25:30) | [30:35)
dong)
S thang cua cira hang A 5 15 25 10 5




S6 thang cua cira hang B 10 10 20 10 10

So sanh gia tri trung binh va d6 1éch chuan cta doanh thu hang thang ciia hai cira hang A
va B. Cira hang nio c6 doanh thu bién dong 16n hon? Pau tu vao cira hang nao "rii ro"
hon?

Bai 7. Két qua diéu tra vé sb gio xem ti vi ctia mot s6 ho gia dinh duge biéu dién & biéu
d6 dudi y:

THOI GIAN XEM TI VI CUA MOT SO

Sé gia dinh 4 GIA DPINH
40
35
30
25
20
15
10
s o B
o
[0; 5) [5; 10) [10; 15) [15; 20) [20; 25) Gi&

Hay 1ap bang tan s6 ghép nhom, tim khoang bién thién, khoang tir phan vi va gia trj trung
binh ctia mau s6 liéu.

Bai 8. Hinh sau 12 biéu d6 biéu dién gio ning trung binh hang thang cua hai dia phuong
CvaD.

SO GIO NANG TRUNG BINH TRONG THANG

Gio 4 CUA HAI PIA PHUONG C VA D
350
300
250
200
150
100
50

0 g g
: | 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12

=8==S$ gidy ning khu virc C =#=8§ gior ning khu viec D —e=Théng
a) Lap bang s liéu ghép nhom véi dai cac nhém 1a 40 va dau mut phai ciia nhom cudi
cung 1a 300 .
b) Tim khoang t&r phan vi ctia s6 gid ning mdi khu vuc va cho biét sd gio ning cta khu
vuc nao it bién dong hon.
Bai 9. Biéu dd sau mo ta két qua diéu tra vé mirc tiéu thu nudc hang thang cua hai khu

déncuA VéB.



Murc tiéu thu (m?) . “ . 2 =
UC TIEU THU NUOC CUA HAI KHU DAN
CUAVAB
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[40: 50) [50; 60) SOheédan

N WA W

[N |

[10: 20)

%%

[20: 30)

O =

[30: 40)

®m S6 hd dan khu dan cur A ~ SO hé dan khu dan cu B

a) Hay xéac dinh gié tri dai dién cho m&i nhom va 1ap bang tan sé ghép nhom cho miu sb
liéu trén.

b) Néu so sanh theo khoang tir phan vi ciia mau s6 liéu ghép nhom thi khu dan cu nao cé
mirc tiéu thu nudc ddng déu hon?

¢) Néu so sanh theo do léch chuin cta miu s6 liéu ghép nhom thi khu dén cu ndo c6 mirc
tiéu thu nude déng déu hon?

Bai 10. Diém thi mon Toén cta 25 hoc sinh duge chon ng?tu nhién trong ky thi Tt
nghiép Trung hoc Phé théng nam hoc 2024 - 2025 duoc théng ké lai nhu sau:

44 | 8,6 [ 48 [ 5,0 | 5.4 | 54 | 5.6
52 60 62 ]62 (8071|7876
72 174 |72 |60 | 58 [ 58 [ 8,2
70 | 6,8 | 6,4 | 6,6

a) Hay tinh khoang bién thién, khoang tir phan vi va d6 léch chuan ctia mau s6 lidu trén.

b) Hay lap bang tan s6 ghép nhom véi nhom dau tién 1a

c¢) Hay tinh khoang bién thién, khoang tr phan vi va d¢ léch chuin ctia mau sd liéu ghép

nhom.

va d¢ dai moi nhom bang 1

Bai 11. Nguoi ta théng ké chiéu cao ciia 40 hoc sinh 16p 12A ta dugc bang sau:

Chiducao(cm) | [150:154] | [155:159] | [160:164] | [165:169] | [170;174] | [175:179]
S6 hoc sinh 5 7 8 9 6 5
Tim t& phéan vi thu 2 .
Bai 12. Nguoi ta théng ké tudi ciia 20 ca thé ho tai 1 vuron bach thi ta duoc bang sau:
Chidu cao (cm) | [10:11) | [1112) | [12:13) | [13:14) | [14:15) | [15:16)
S hoc sinh 2 3 4 1




Tim th phan vitha 1 va 3.

Bai 13. Can nang ciia mdt so lon con mai sinh thudc hai giong

day (don vi: kg )

AV

a) Hay so sanh can nang cua lon con moi sinh giong

trung vi.

Canning (k) | [LO:LD | [LEL2) | [L2:1,3) | [1.3:1.4)
S6 con giébng A 8 28 32 17
S6 con giong B 13 14 24 14

A

aB dugc cho ¢ bang

va gibng B theo s6 trung binh va

b) Hay wdc luong tir phan vi thir nhit va thi ba cia can ning lon con méi sinh giéng A

va cua can nang lgn con mai sinh giong B?

c¢) Tinh phuong sai va d¢ I¢ch chuan ctia mau so liéu.

Bai 14. Diing 13 hoc sinh rat gioi choi rubik, ban c6 thé giai nhiéu loai khdi rubik khac

nhau. Trong mét Ian tap luyén gidi khéi rubik >, ban Diing da tu théng ké lai thoi gian
giai rubik trong 25 lan giai lién tiép & bang sau:

Thoi gian giai rubik (gidy)

[8:10)

[10,12)

[12;14)

[14;16)

[16;18)

So6 lan

4

6

8

Khoang tr phan vi ciia mau so6 liéu ghép nhém 1a bao nhiéu?

Bai 15. Mau s6 liéu dudi day ghi s luot xe 6 t6 khi di qua tram thu phi A trong 30 ngay

(don vi: luot).
100 134 124
156 173 185
176 150 167

150

163

168

138

165

198

140

185

178

155 176
190 143
182 164

180 198
179 123
175 153

a) Lap bang tan s6 ghép nhém cho mau so6 li¢u trén ¢ nam nhém g voi ndm nira

khoang:

[100,120).[120,140),[ 140,160),[ 160,180),[180,200)

b) Xac dinh sb trung binh cdng, trung vi, t& phéan vi cua mau sb lidu ghép nhom trén.

¢) Mot ciia mau so liéu ghép nhom trén 1a bao nhiéu?

d) Tinh phuong sai va d¢ 1éch chuéan cia mau so6 li¢u



Bai 16. Mot cong ty xay dung khao sat khach hang xem ho ¢4 nhu cau mua nha & mirc
gia ndo. Két qua khao sat dugc ghi lai ¢ bang sau:

o) | [1014) | [1418) | [18:22) | [22:26) | [26;30)
Muc gia (triéu dong/

S6 khach hang 54 78 120 45 12

a) Tim mdt ctia miu s6 liéu ghép nhom trén.

b) Cong ty nén xay nha ¢ muc gia nao dé nhidu ngudi c6 nhu ciu mua nhat?

Bai 17. S6 cude goi di ” thoai anh An thuc hién mdi ngay trong 30 ngay duoc lya chon
ngau nhién dugc thong ké trong bang sau:

Sécuoc goi | [35] | [@8] | [9:11] | [12014] | [15:17]

S6 ngay 5 10 3 10 2

Hoi anh An goi mot ngay bao nhiéu cudc goi 1a nhidu nhat?

Bai 18. Anh V& ghi lai cu 1i 40 1an ném lao ctia minh & bang sau (don vi: mét):

Cyli(m) | [69:2:70) | [70;70,8) | [70.8;71,6) | [71,6:72,4) | [72,4:73,2)

S4 1an 5 6 10 10 9

Ho6i Anh V5 ném khoang bao nhidu mét 1a nhidu nhat?
Bai 19. C6 Thuy Kiéu rat thich nhay hién dai. Thoi gian tp nhay mdi ngay trong thoi
gian gan day ciia C6 Thuy Kiéu dugc thong ké lai ¢ bang sau:

Thi gian (phat) | [20:25) | [25:30) | [30:35) | [35:40) | [40;45)

S6 ngay 6 5 4 2 1

Hoi C6 Thity Kiéu nhay thoi gian bao nhiéu phit 1a nhiéu nhat?
Bai 20. Khi thong ké chiéu cao ctia hoc sinh khéi 16p 12 trong mét trudng trung hoc, ta
thu dugc mau sb liéu ghép nhom sau:

Chiéu
cao

(cm)

[150;156)

[156:162)

[162;168)

[168;174)

[174;180)

[180;186)




S4 hoc

) 5 18 40 26 8
sinh

Hay tinh gia tri trung binh, mét, trung vi; t phan vi, phuong sai va do 1éch chuén cta
mau s6 liéu trén.




Chi dé 4. NGUYEN HAM - TiCH PHAN - UNG DUNG
BAl 7. DIEN TiCH HINH PHANG

PHAN A. KIEN THUC CAN NAM

I. NGUYEN HAM

1) Pinh nghia

e Pinh nghia: Cho ham s f xac dinh trén K Hamsé I duoc goi 1a nguyén ham
. F'(x)=f(x)
ua J K néu /

c trén ™ né vO1 moi X thuoc K.

f K

¢ Dinh li: Gid sir ham s6 F oy mdt nguyén ham ctia ham s6 7 trén ™.
Khi d6

fe Xe 1Y £ C 1. ¥ :F('T)"'C ~ \ A ~ \ , f
a) V61 moi hang s6 — , ham s6 cling 1a mdt nguyén ham cua

1mf K

trén K .

b) Nguoc lai véi mdi nguyén ham G c trén © thi ton tai mot hing sb C sao cho

Gx)=F(x)+C
véimoi ¥ thudce K,

I dx =F(x)+C
Ki hiéu:

2) Tinh chit ciia nguyén ham
Néu J-g 1a hai ham s6 lién tuc trén K thi:

(.|L_a" ':-T)ﬂr-‘f) =f(x) . _I‘_}""(_T )dx :_j’"(.m'jﬂ'_" .

o va ;

.|T fx)+g (1)1 de =[f (x)dx + [ (x)dx

. fif (o dde =k [ £ (x)dx
* V41 moi sO thuc k #0 taco 7 Y .

3) Nguyén ham ciia mét s6 ham sé thwong gip

| Jodx =c fatdx =2 +C
. 6. Ina
. i #1
) [dx =x+C flax + b)" dx :lu+ ot == 1
. 7 a o+l
Jx"dx = e #-1) I dx Z!—ln |m' - h| +c.a =0
3 o + g art b a




J—dx =In |.T|+C Je™ " dy =— ™" + C,a #0
x 9 a
5 fe*dx =¢" +C Ja"*"dx :I—ﬂ”' | +C.0<a =k #0
: 10. k llm
HAM SO LUQNG GIAC

Lay dao ham sin va cos ta thyc hién theo chiéu quay cung kim ddng hd.

Lay nguyén ham sin va cos ta thyuc hién theo chiéu quay nguoc kim dong ho.

cos

cos

.
N

sine
—sin

. . 1 .
| Jeosrdx =sinx+C Jcos (ax +b)dx =—sin(ax +b)+ C
. 9 ia
. .. ]
2 Jsinvdy =- cosxy +C fsin(ax +b)dx = —cos(ax+bh)+C
: i
10.
[tanxdx =- In|cosx|+C [tan Cax + b)dx =- ! In ||:|:rs. (ax + b] +C
3. 1. a
Jeotxdx =In [sinx|+ C fcot (ax +b)dx ! In |sin (ax +.’:r]| +C
4, a
12.
. . ] 1
[——dx =tanx + C f—— —dr=—tan(ax+b)+C
Cos x cos” (ax +b) a
5. 13.
1 . 1 1
[——dvx =-cotx +C e —dv =- —cotlax+b)+C
“sin’x sin’ (ax +5) a
6. 14.
. _I(I + tal‘J:.T)d.T =tanx +C _I(I +tan” (ax +|"J))ar.1' :ltan (ax+b)+C
: 15. a




o _|(| + l:l:lt:.r)c?’.r =-cotx +C ,|(| +cot” (ar + h))a’r == I—l:l:lt (ax+b)+C
: 16. a

4) Phuwong phap tinh nguyén ham
* Phuong phap ddi bién s6

. , _|:,f"(ea)def =Flu)+cC u =u(x)
Pinh Ii 1: Néu va 1

If [u (1)] a (o )dx :F[u(_r)] +C.

a ham so0 c6 dao ham lién tuc thi




*Chi y:

Trong thuc hanh, ta thudng viét tit

phan ctia ham so

u=u(x)

), nghia la

Khi d6 cong thirc (1) dugc viét nhu sau:
rf[ u (1)] u'(x)dx = I"f [u (1)] du(x)= ‘I‘_,f”(u Ydu

=F(u)+C :F[H(I)] +C

u =u (X)

Ta no6i d thyc hién dugc phép doi bién

e Céc déu hiéu d6i bién thuoong gip

Flu(x)] i F(H)-ﬁ_?"[u(-‘r)] i 1)

du =d(u(x)) =u' () dx

(coi W 1avi

II. TICH PHAN

Dang batt Dang batt
o . - dx
If (ax +b)dx t =ax+b I £ (tanx)—— t =tanx
COs x
cof el R .. dx
It (.T )1 dx t=x"" I f (cotx) — t =cotx
sin”x
- dx
1f (J‘L_ ) = (e )-e'dx ="
EJ‘I._ f \/; j.f ( ) I =e
- . : dx
| f (sinx) cosdx ¢ =sinx I (Inx)— ¢t =Inx
x
[ f (cosx) sinxdx t =cosx
1) Dinh nghia tich phan
. . JACI . lasb]  FG&)
¢ Dinh nghia: Cho 1a ham s0 lién tuc trén doan . Gia sur la mét

nguyén ham cua

 F()- Fla)

Hiéu s6

|a;b]

doan

) cia ham s6

- Cong thirc tinh tich phan

trén doan

)

x 14 A \
, ki hiéu la

[ast]

duoc goi 1a tich phan tur 4 gén b (hay tich phan xac dinh trén

P (x)dx



[ £ Gdx =F () =F (6)- F(a)
Nhan xét:

S b

tr ¢ dén

/

® Tich phan cta ham so

Pr()ax P f(@)dt
hay .

c6 the ki hiéu boi

oo f o ab
Tich phan d6 chi phu thugc vao ” va cac can ma khong phu thudc vao cach

ghi bién so.

P F(x) L . [a;b] o A j_",f(.r)d.r
e Neéu ham so khong am va lién tuc trén doan thi tich phan -
g e S S A_vzf(x)
la dién tich © cua hinh thang cong gidi han béi d6 thi cia ham s6 , truc
5 = = 5 :r ("-)'f?r"-
hoanh va hai duong thing * >~ =7 vay ° =/ :
2) Tinh chit caa tich phan
e Dinh li: Gia sir cic ham s6 7* lién tuc trén K va “P* 12 ba s6 bit ki thuoe K
. Khi do ta co
ff(eddx =0

7. [fGde == f F(x)dx

[FGddx+ [ f Gddoe = ff (c)dx
T: [5’ (x)+e (1)] de =f f(x)dx £ L a(x)dx '

>

5. [if Gddx =k [ f Geddx voi keR :



