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Ta gọi các bất đẳng thức trên là các bất đẳng thức về cộng mẫu số.
Ví dụ 99. Chứng minh các bất đẳng thức 
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Giải: 
Chứng minh bất đẳng thức 
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Xảy ra đẳng thức khi và chỉ khi 
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Chứng minh đẳng thức 
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Cách 1. Áp dụng bất đẳng thức 
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Cách 2. Áp dụng bất đẳng thức Bu-nhi-a-cốp-xki, ta có:
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Xảy ra đẳng thức khi và chỉ khi 
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Ví dụ 100. Chứng minh bất đẳng thức
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Giải:
Theo bất đẳng thức Cô-si, ta có
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Nhân 
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Xảy ra đẳng thức khi và chỉ khi 
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Ví dụ 101. Cho 
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Chứng minh rằng:
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Giải:
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Ví dụ 102. Cho 
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Kết hợp với 
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Ví dụ 103. Cho 
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Chứng minh rằng:
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Giải:
a) Ta có 
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Từ 
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Nhân và rút gọn được 
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b) Ta có 
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Ví dụ 104. Chứng minh bất đẳng thức
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Giải:
Gọi vế trái là 
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Vậy 
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Xảy ra đẳng thức khi và chỉ khi trong 
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Ví dụ 105. Chứng minh bất đẳng thức
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Xảy ra đẳng thức khi và chỉ khi 
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Ví dụ 106. Chứng minh bất đẳng thức
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Áp dụng bất đẳng thức 
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Cần chứng minh 
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Dễ dàng thấy bất đẳng thức cuối là đúng.

Vậy bất đẳng thứcc đã được chứng minh.

Xảy ra đẳng thức khi và chỉ khi 
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Ví dụ 107. Cho các số dương 
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Bất đẳng thức phải chứng minh tương đương với
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Ta có 
[image: image119.wmf](

)

2

2

11

1

a

aabc

aa

-

-==-

 (vì 
[image: image120.wmf]1

bc

a

=

)

Và 
[image: image121.wmf](

)

22

2222

2222

1

1

bc

bcbc

bcbc

+

æö

+-=+-

ç÷

èø

 


[image: image122.wmf](

)

(

)

222

1

bca

=+-

.


nên 


[image: image123.wmf](

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

2222

22222

11

111

Mabcbca

abcbcaabcbc

=-++-

=-+-=+-+-

 

Do 
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Bất đẳng thức đã cho được chứng minh.

Xảy ra đẳng thức khi và chỉ khi 
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Ví dụ 108. Chứng minh bất đẳng thức  
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Giải:
Cách 1. Bất đẳng thức phải chứng minh tương đương với
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Bất đẳng thức cuối đúng vì 
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Bất đẳng thức đã cho được chứng minh.
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Cách 2. Vế trái đã cho tương đương với
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Ta có 
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Nhân hai vế với 
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II. CỰC TRỊ DẠNG PHÂN THỨC.
Ví dụ 109. Tìm giá trị nhỏ nhất của 
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 Giải:
a) Với dự đoán xảy ra cực trị tại 
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