BAI 25. HAI MAT PHANG VUONG GOC

CHUONG 7. QUAN HE VUONG GOC TRONG KHONG GIAN

PHAN A. LY THUYET VA Vi DU MINH HQA
1. GOC GIUA HAI MAT PHANG, HAI MAT PHANG VUONG GOC

- Cho hai mat phing (P) va (©) . Liy cac dudng thing a,b tuong trng vuong goéc voi (P).(Q) . Khi do, goéc

a,b va duoc goi la goc giira hai mit phang (P) va (©) .

gitta ¢ va b khong phu thudc vao vi tri cia
- Hai mit phang (P) va (©) duoc goi la vuong goc voi nh'c}u néu géco giita chiing bang 90 .
Chu y. Néu ¥ 1a goc giita hai mat phang (P) va ©) thi 0 =@ =90

Vi du 1. Cho hai mit phang (P) va (©) cit nhau theo giao tuyén A . Liy mot diém O bat ki thude duong
thing A. Goi ™" 13 céc duong thing di qua O, twong tmg thude (F1 (D) va vuéng goc véi A. Chimg
minh rang goc gitra (P) va ©) bang goc gilta ™ va .

Giai. (H.7.45)

A

Hinh 7.45

M1 Goi 4,8 tuong ung la

Trong mit phang chira ™" 1dy mot diém £ khong thudc cac duong thing
hinh chiéu cua £ trén " Khi d6 A vudng goc véi cac duong thing E4.EB .
Do EA1lmEALA nén E41L (P). Tuong tu, EB l(Q). Do d6, gbc gitra (P) va (@) bang goc gitta £4

va EB

Do BAE =90 =BBE nén bdn diém 0.4.E.B thudc mot duong tron. Do do, Hos va YEB bé'lng hodc bu
nhau, tirc 1a (EA, EB) =(
Nhén xét. (H.7.46)

m 1?’?,'" Vay géc giita (P) va ©) bang goc gitta " va 1.



Hinh 7.46

Cho hai mit phang (P) va (©) cit nhau theo giao tuyén A . LAy hai duong thang ™" tuong tng thudc

(P1(Q) va cung vudng goc v6i A tai mot didm O (noi cach khac, iy mot mit phing vudng goc véi A, cét
(P),(Q) twong tng theo céc giao tuyén " ) . Khi d6, goc gitra (P) va (Q) bang goc giira ™ va " . Piac
biét, (P) vudng goc voi @) khi va chi khi 7 vuong goc voi 1.

2. PIEU KIEN DE HAI MAT PHANG VUONG GOC
Hai mit phang vudng goc v6i nhau néu mit phang nay chira mot duong thang vudéng goc voi mit phang kia.

Vi du 2. Cho tir dign O4BC ¢5 O4 vuéng goc voi OB va OC . Chimg minh ring céc mit phing (045
va (0AC) cing vudng goc véi mit phang (OBC) .

Giai

Do 94 vuong goc véi OB va OC nén 04 L (OBC) . Mit khac, cac mat phang (048),(04C) chtra O4

Do d6 ching cung Vuong gbc voi mat phang (0B C)

3. TINH CHAT CUA HAI MAT PHANG VUONG GOC

V6i hai mat phang vudng goc véi nhau, bat ki duong thing nao nam trong mit phang nay ma vudéng goc voi
giao tuyen cling vudng goc vo1 mat phang kia.

Nhan xét. Cho hai mat phang (P) va (©) vudng goc voi nhau. Mdi dudong thang qua diém O thudc (P) va
vudng goc voi mat phang (@) thi duong thing d6 thudc mit phang (P )

Néu hai mit phang cit nhau va cling vudng goc v6i mot mat phing thir ba thi giao tuyén cta chiing vudng
gbc voi mit phing thir ba do.

Vi du 3. Cho hinh chép S-ABCD ¢4 day Ia hinh chit nhat va “4 —(ABCD) Goi B-C.D om0 img 1a
hinh chiéu cua 4 trén 5B,SC,SD . Chimg minh rang;
a) (SBEC) L(SAB),AB LI(SBC), AD L [ECD}.

b) Céc diém 4,8,C.D cung thudc mot mat phang.
Giai. (H.7.50)
S

SRR, TN D

Hinh 7.50



a) Vi BC LS4 yy BC L AB ngn BC L(S4B) g g (SBC)LISAB) g 500 thing 4B thuge (S4B va

vuong goc voi SB nén 4B L (SBC}. Tuong tu AD L {SCD}.

b) Tr cau a ta co AB LSCAD LSC (g duong thang AB.AC. AD cung di qua 4 va vudng goc voi

AB.C.D

SC nén cing thuéc mot mit phang. Do d6 bdn diém cung thudc mot mit phang.

4. GOC NHI DIEN
Hinh gém hai nira mat phéng (P).(Q) c6 chung bo ¢ duoc goi 1a mot goc nhi dién, ki hiéu 1a [P.a, Q].

Puong thang ¢ va cac nira mit phang (P).(Q) tuong tng duoc goi la canh va cac mat cua goc nhi dién do.

N

Hinh 7.52

M&i dudng thang ¢ trong mot mit phang chia mat phang thanh hai phan, mdi phan cing véi @ 1a mot nira
mat phang bo ¢.

T mot diém O bét ki thude canh @ cua gbc nhi dién [P.a.0] , V€ cac tia Ox, Oy twong ung thudc (P).(0)

va vudng goc véi @. Goc ~ Oy duogc goi 13 mot goc phang ciia goc nhi dién [P.a.0] (goi tit 1a goc phang

nhi di¢n). S6 do cua gbc xOy khong phu thude vao vi tri cua O trén a, duge goi la sb do cua gbc nhi dién

[P,a,0]

P,a,Q

Mit phéng chtra goc phang nhi dién * Oy cta [ ] vudng goc voi canh 4.
Chuy
- S6 do ctia goc nhi dién c6 thé nhan gia trj tir 0 @én 180  Goc nhi dién duoc goi 1a vudng, nhon, ti néu nd

¢6 sb do twong tng bang, nho hon, 16n hon 90 .

)
[M.a.N] la goc nhi dién c6 canh @ va cac

- D6i v6i hai didm M-V khong thuoe duong thing @, ta ki hicu
mat twong ng chira M,N . ’ ’ ’
- Hai mat phang cat nhau tao thanh bon goc nhi dién. Néu mdt trong bon goc nhi dién do 1a goc nhi dién
vuong thi cac goc nhi dién con lai cling 1a gbe nhi dién vudng.
Vi du 4. Cho hinh chép S.ABCD ¢4 SA L(4BCD) , day ABCD 13 hinh thoi ¢6 canh béng a,

1
AC =a, 54 =—a ) )

2 Goi O 1a giao diém cua hai dudong chéo hinh thoi 4BCD va H 1a hinh chiéu cua O trén
SC
B,SA4,D]. [S.BD,A]:[S5.BD,C]

[B.SC.D]

a) Tinh so do cua cac goc nhi dién [

b) Chiing minh ring Bup 1a mot goc phang cia goc nhi dién
Giai. (H.7.54)



nén 4B va AD vuéng goc véi 4. Vay Bap 12 mot géc phang cua goc nhi dién
ABC.ACD 42y Do do

2y vi S4 L(4BCD)

[B,Sz‘i, D] _Hinh thoi ABCD co Canh béng a va AC =a nén cac tam gl'c'lC

B4D =120 Vay s6 do ctia goc nhi dién [8.54.D] bang 120 yj BD L AC y3 BD 1S4 ngn
BD 1(54C)
[S,BD, A]

. Vay 4C va SO vuong goc v6i BD . Suy ra Hos 1 mot goe phang ctia goc nhi dién
va €os 1a mot goc phang ciia goc nhi dién [S.BD.C] .

54 Zl—ﬂ =AQ :
Tam giac S40 vudng tai 4 va cd 2 nén Hos =45 . Suy ra €os =180 - Hos =135 .
Vay cac goc nhi dién [S.BD, 4] , [S.8D,C] tuong tng c6 sb do 1a 45,135 .
b) Theo chig minh trén, B0 L (S4C) ey BD 1 SC Mt khae, OH L SC pan SC L (BHD) pg g6,

Brp la mc}t, goc phéng cua goc nhi dién [B,SC.D] .

5.MOT SO HINH LANG TRU PAC BIET

a) Hinh lang tru ding
Hinh lang try ding 1a hinh lang tru c6 cac canh bén vudng goéc véi mat day.

LD

Hinh lang tru dimg c6 cac mat bén la cac hinh chir nhat va vuong géc voi mat day.

b) Hinh ling tru déu
Hinh lang try déu 1a hinh ling tru démg c6 day 1a da giac déu.
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Hinh lang tru déu c6 cac mit bén 1a cac hinh chit nhat c6 cung kich thuoc.

¢) Hinh hop ding
Hinh hop dung 1a hinh lang tru dung, c6 day la hinh binh hanh.



...........

Hinh hop ding c¢6 cac mat bén 1a cac hinh chir nhat.

d) Hinh hQp chirnhat
Hinh hdp chir nhat 1a hinh hdp ding c6 day 1a hinh chir nhat.

_____________

Hinh hop chir nh§1t cO cac mat bén l§1 hinh chfl: nhat. Cac duong chéo ctia hinh hop chit nhat c6 d6 dai béng
nhau va chung cat nhau tai trung diém ctia moi duong.

Vi du 5. Cho hinh hp chir nhat ABCD -ABCD Chtng minh rang ACCA 1y mot hinh chir nhat.

Gidi. (H.7.62)

________________

Taco A4 =CC yy A4 //CC (vi 44,cC cung bang va cung song song voi ) Do d6 ACC 4 13 mot

hinh binh hanh.

A4 L(4BCcD)
né

Mt khéc, n A4 LAC poas ACC A 13 mot hinh chit nhat.

e) Hinh lap phuwong
Hinh 1ap phuong 13 hinh hdp chit nhét c6 tit ca cac canh bang nhau.

Hinh 1ap phuong c6 cac mat la cac hinh vuéng.
Chu y. Khi day cua hinh lang tryu dimg (déu) la tam giéc, tir gidc, ngl giac,... doi khi ta cling twuong ung goi
0 12 hinh lang try dung (déu) tam giac, tr gidc, ngl giac,...



Vi du 6. Cho hinh lap phuong ABCD A B C D  Ching minh ring ABD 1atam giac déu.
Gisi. (H.7.64)

.................

Goi @ la dg dai cac canh cua hinh 13p phuong. Do cac mat cua hinh 14p phuong 1a cac hinh vuong nén
AD = A4> + AD* =a/2;
BD = AB* + AD" =a f2;

AB =+ A4 + 4B* =a 2.

Tam gisc 4 BD ¢6 ba canh bang nhau nén 13 tam gidc déu.

6. HINH CHOP PEU VA HINH CHOP CUT PEU

Hinh chép déu 1a hinh chop co day la da giac déu va cac canh bén bang nhau.

Chi y. Tuong ty nhu dbi véi hinh chop, khi day cia hinh chép déu 1a tam giac déu, hinh vudng, ngii gidc
déu,... d6i khi ta clng goi rd chung tuong tmg la hinh chép tam giac déu, tir giac déu, ngii giac déu,..

Mot hinh chép 1a déu khi va chi khi day ctia n6 1a mot hinh da giac déu va hinh chiéu ctia dinh trén mat
phang day 13 tim ctua mit ddy.

Vi du 7. Chtng minh ring mét hinh chép 1a déu khi va chi khi ddy ciia nd 1a mét da giac déu va cac canh
bén tao véi mit phang day cac goc bang nhau.

Giai. (H.7.68)

/C)

Xét hinh chép >4 4 Goi O 13 hinh chiéu cta S trén mat phing day.
Gia st hinh chop 1a déu, khi d6 O 1a tAm cua da giac déu Ay 4, . Cac tam giac

OA,, OA, -+, 04, bang nhau, do d6 chung bang nhau.

S04,,504,,--- ,504,

deu vuong tai O, ¢6 chung canh SO va ¢6 cac canh

Vay BA © :EA O = :EA 0 , trc 1a cac canh bén cua hinh chop tao véi mat phang day cac goc bang nhau.

Nguoc lai, gia st hinh chop c6 day 1a da gidc déu va cac canh bén tao voi mat phang day cac goc bang nhau.

Khi do, 840 =540 = _EA-"G. Tur d6 suy ra cac tam giac vudng SO4,,504,,"+-,504
SAAA

do, 54 =54 = =54, Neihac, 4L 13 da gidc ddu, do do » 13 hinh chép déu.
- Hinh gom céc da gidc déu 44y 4,85, B 1 44.B,5 , 2 BsBas A"':ﬁi' 55,
duoc tao thanh nhu trong HP13 dugc goi 1a mdt hinh chop cut déu (ndi don gidn 1a hinh chop cut déu duoc

* va cac hinh thang can
SAA A L khi ot di hinh chép ddu S BB B i hieuta

» bang nhau. Do

tao thanh tir hinh chép déu
AA,--A ‘BB, B, (H.7.70)
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Hinh 7.70

AA,-+A,BB, B

- Céc da giac déu 172 » dugc goi la hai mat day, cac hinh thang 4 4,B,B, ,

AABE s AABE, quoc goi 1a cac mat bén cua hinh chép cut ddu. Cac doan thing 45452+ A5,

duoc goi 1a cac canh bén; cac canh ciia mat day duoc goi 1a cac canh day ciia hinh chép cut déu.

- Poan thang 1‘{K ndi hai tim cua day dugc goi la dudng cao cua hinh chop cut déu. Do dai cua duong cao
duoc goi 1a chi€u cao cua hinh chop cut déu.

Vi du 8. Cho hinh chép cut déu ABC ABC ¢4 chiéu cao bang /| cac day 1a cac tam giac déu
ABC.ABC c6 canh tuong tng la 4. 4a (g . ) Tinh d¢ dai cac canh bén cua hinh chop cut déu.

Giai. (H.7.71)

Goi H-H

ABC. 4 'B'C'.

tuong tng la tdm cuia cac tam giac
Khi @6, /H vudng goc v6i hai day ctia hinh chop cut déu.
a
HA =—f4
Trong tam giac déu 4BC | ta co V3 .

HA:i

Trong tam giac déu ABC ,ta co v@
Hinh thang AHH 4 vudng tai H v H Keé AM L HA (Me HA}

AA =AM + A :JH H +(HA- HAY :Ja’
Ta co

i (a - a ):
. . o —
Vay céc canh bén cia hinh chép cut déu c6 do dai bang 3 .

’ (ﬂ- a )
3 .




PHAN B. BAI TAP TU LUAN (PHAN DANG)
Dang 1. Chirng minh hai mit phing vudng goc
Caul. (SGK-KNTT 11 - Tép 2) Cho hinh chép S-ABCD  day ABCD 13 mot hinh chit nhét c¢6 tAm

0,50 L{ (S4C) 4 (SBD)

ABCD) | Chimg minh ring hai mt phing vudng goc v6i nhau khi va chi khi

ABCD 13 mot hinh vudng.

Cau2. Cho tirdién 4BCD ¢ AC =BC.AD=BD Goi M 13 trung diém ctia 4B . Chimg minh

Hing (CDM) L(ABC) s (CDM) L(ABD)

Cau 3. Cho hinh chop S-4BCD ¢ day ABCD 13 hinh thoi tim O, canh bang ¢, goc BAD bang
| su =246

60 . Ke OH vuong goc véi SC tai H . Biét S L (ABCD) 5 2 . Chtng minh rang:

2y (SBD) L(s4C),

b) (SBC) L(BDH).

o) (SBC) L(sCD)

Cau 4. Cho hinh chép $-ABCD ¢4 day ABCD 13 hinh thoi tAm O . Cé4c tam gidc SAC va SBD can
tai §. Ching minh rang;

2) SO L(ABCD) :

p) (S4C) L(SBD).

Cau5. Cho hinh chép S-4BC ¢ day 4BC 1a tam gide vudng can tai B va 54 L (45C)

a) Ching minh rang (SBC) L(S4B)

b) Goi M 1a trung diém ctia 4C . Chirng minh rang (SBM) 1(SAC)

Cau 6. Cho hinh chép S-4BCD ¢4 day 4BCD 13 hinh vudng tam © . Hai mit phing 45) va
(S4D) cing vudng goc véi mit phang (4BCD) Goi [ va K lan luot 12 hinh chiéu ctia 4 trén SB
va SD | Chting minh rang:

a) (SBC) L(s48B).

b) (SCD) L(S4D),

o) (SBD) L(540).

4) (SAC) L(AHK).

Dang 2. Goc giira hai mat phang, géc nhi dién

Ciu7. (SGK-KNTT 11 - Tap 2) Cho hinh chép S-4BC ¢4 SA L(4BC), AB =AC =a

a

2N3  Goi M 1a trung diém cua BC.

Bac =120,54 =




a) Chtng minh riang S 1a mot goc phang ciia goc nhi dién [S.BC, 4] .

b) Tinh s6 do cua gbc nhi dién S, BC, ’i].
Ciau8. (SGK-KNTT 11 - Tép 2) Cho hinh chép tam giac déu S-ABC | canh day bang @, canh bén bang

5

12 [S,BC, A]

. Tinh s6 do cua gbc nhi dién .

Cau9. (SGK - KNTT 11 - Tép 2) Cho hinh chop S-ABC ¢ 54 L(ABC) Goi H 13 hinh chibu cua 4
trén BC

(SAB) L(ABC) _, (SAH) L(SBC)

a) Chirng minh rang a

A MBC =30, AC =a, 54 _a3 ,
b) G1ia sur tam gléC ABC Vuéng tal 2 . Tinh s6 do cua géC nhl dlél’l
[S,BC, A]

Cau 10. (SGK - KNTT 11 - Tap 2) Cho hinh 1ap phuong ABCD -ABC D ¢4 canh bang 4.
a) Tinh d6 dai duong chéo cua hinh 1ap phuong.

b) Ching minh rang (4cc4)L(spD5 )

¢) Goi O 1a tdm ciia hinh vuong ABCD | Ching minh rang EIOC- 1a mot goc phang ctia goc nhi dién
[C.BD. C]. Tinh (gan dung) sb do cua cac goc nhi dién [C.BD. C], [4.8D, C].
Ciu 11. (SGK - KNTT 11 - Tép 2) Cho hinh chép déu 5-4BC | day c6 canh bang @, canh bén bang 2.

a) Tinh sin ctuia géc tao bdi canh bén va mat day.
b) Tinh tang ctia gdc gilta mat phang chira mat day va mat phang chira mat bén.

Céu 12. Cho hinh chop S-4BC ¢6 day 1a tam giac 4BC vudng can tai 4 va 4B =a  biét
aJo

2 . Tinh gbc gitta mit phang

5S4 L(ABC),54 =

(ABC) (SBC)

va mit phang

Céu 13. Cho hinh 1ap phuong 4BCD A BCD ¢4 canh bang @ . Tinh tang clia goc giita mit phiang

(ABCD) \3 mat phing (4 BD).

Cau 14. Cho hinh chop S-4BCD ¢4 day ABCD 13 hinh vudng canh bang @, SAL(4BCD)
a2

2 Tinh s6 do cua goc nhi dién
Céu 15. Cho tir dién déu 4BCD ¢4 d6 dai cac canh bang @. Goi M 1a trung diém cta CD, k¢ AH
vudng goc voi BM tai H

S4 =

[S.BD.C]



a) Chung minh rang AH L (BCD)

(BCD) (ACD)

b) Tinh cosin ctia goc giita mit phang va mit phang

Céu 16. Cho hinh chop déu S-4BCD ¢ tat ca cac canh bang @ . Tinh cosin goc gitra hai mit phang
sau:

(SAB) (ABCD) .

a) Mit phing va mit phang
b) Mit phéng (S4B) 3 mit phiang (SBC)

Cau 17. Cho hinh 1ap phuong 4BCD -ABCD ¢4 canh bang 4.

a) Tinh cosin cta goc gitta hai mit phang (45D) va (ABCD)
b) Tinh cosin cua s do goc nhi dién [ 4,80, C-] .

Céu 18. Cho hinh chép S-ABCD ¢ ddy ABCD 3 hinh vudng canh a, biét (S4B) 1(4BCD)

(SAD) L(4BCD) va SA =a  Tinh cdsin cta sd do gdc nhi dién [S.BD.C] va goc nhi dién [B*SC’D].
Cau 19. Cho hinh chop S-4BCD ¢4 day 4BCD 13 hinh vudng canh @, tam giac S40 déu va nam

(ABED)  Goi H-M 13n luot 14 trung diém ciia cac canh

trong mit phang vudng goc voi mit day
a) Tinh cosin cta goc giira dudng thing SC va mat day (ABCD)
b) Chimg minh rang (SMD) L(SHC)

Cau 20. Cho hinh chop § “4BC ¢o day 4BC 1a tam gic vudng tai 548 =4.54 =a3 3 54
vudng goc voi day. Xac dinh va tinh goc giira hai mit phang (SBC) 3 (4BC)

Céu 21. Cho hinh chop déu S-4BCD ¢4 tat ca cac canh bang @. Goi M 14 trung diém SC . Tinh
gdc gitra hai mat phang (MBD) y, (4BCD)

Cau 22. Cho tir dién 4BCD ¢ tam giac BCD vudng can tai B va AB L(BCD) o bibt
BC =a 2,48 ==

V3 . Xac dinh va tinh goc gitra hai mit phang (ACD) 4 (BCD)

Céu 23. Cho hinh chép S-ABCD ¢4 dgay 4BCD 13 hinh vudng tim O canh 2@ . Cho biét 54 =a va

SAL(ABCD) g BC lay diém / sao cho tam giac SP! vuéng tai S . Biét goc giita hai mat

phing (SPI) ya (ABCD) 13 60  Tinh d¢ dai ST .

Céu 24. Cho hinh lang try déu 4BC ‘ABC ¢4 tht ca cac canh bang nhau. Goi @ 14 goc giira hai
mit phing (45C) va (ABC), tinh cosa

SA4 L(ABC), AB = AC =a,BAC =120, 54 _aV3 ,
Cau 25. Cho hinh chép S-4BC ¢6 2 . Tinh so do cua

goc phéng nhi dién [S,BC, 4]



-

AC =a,54 =2

b3 |

Cau 26. Cho hinh chop S “ABCD ¢ SAL(ABCD) g4y ABCD 13 hinh thoi canh @,
Goi O 1a giao diém cua hai duong chéo hinh thoi 4BCD va H 1a hinh chiéu cua O trén SC . Tinh
s0 do cac goc phang nhi dién:

2y [B.54.D]
by [5:BD. 4],
o) [S.BD.C1.
4) [D.5C.B],

b

a15

Céu 27. Cho hinh chép tam giac déu S-4BC | canh day bang ¢, canh bén bang 6 . Tinh s6 do
goc phang nhi dién [S.BC. 4]

Céu 28. Cho hinh chép S-4BC ¢ 54 L(ABC) Tam gise 4BC vuong tai 4,

aﬁ

2 . Tinh s6 do goc phang nhi dién [S.BC, 4]

UBC =30, 4C =a,54 =

Céu 29. Cho hinh chop S-ABCD ¢g SAL(ABCD) g4y ABCD |3 hinh thoi canh @ va AC =a¢  Tinh
s6 do ctia mdi gbc nhi dién sau:

a) [B.54.C.

by [S.D4.B]

Cau 30. Cho hinh chép S-4BC ¢4 SA L ( ABC )y AB LBC,.S4=AB =3a.BC =4a qoi @.5.¥ |3

luot 14 s6 do cua cac gbc nhi di¢n [B.54,C],[4,BC, S] , [4.8C. B] Tinh:
a) cosa,cos 3.
b*) COSJ/-

Cau 31. Cho hinh chép S-4BCD ¢ ABCD 13 hinh vudng, AC cit BD tai @-5C L(ABCD) T4t ¢4
cac canh cua hinh chop bang 4.

a) Tinh goc gitta dudng thang SB va mit phang (S4C),

b) Goi @ 1a sé do cia goc nhi dién [5:CP:4] Tinh cose

¢) Goi 4 14 giao tuyén ctia hai mit phang (S4B) 3 (SED).F 13 56 do cua gbc nhi dién [4.d,D]
Tinh €08/

d")

Goi ¥ 1a s6 do goc nhi dién [B:5C. D] Tinh €08y

a

s4=2
Céu 32. Cho hinh chép S-ABCD ¢ SA L ( ABCD), ABCD 14 pinh thoi canh %1€ =9, 2,

Tinh sb do cua gbc nhi di¢n [S.CD. 4]

Céu 33. Cho hinh chop S-4BCD ¢ AC ¢at BD taj O. Goi & F 1an luot 1a s6 do ctia cac nhj dién
[4,50,B] 3 [B.SO.C] Tinh @+ 5

Cau 34. Cho hinh chop S-4BCD  Goi %% %% [4n lugt 1a goc gitra cac dudng thing

SA.5B.5C.5D 3 mat phing (4BC€D) | Ching minh ring:

S4A =SB =SC =SD < a, =a, =a, =a,.



CAau 35. Cho khdi tir dién déu 4BCD canh @ . Tinh:
a) Khoang cach giira hai dudng thang 4B va CD;
b) Chiéu cao va thé tich cua khéi tir dién déu 4BCD

¢) Cosin cua goc giira dudng thang 4B va mit phang
[C, AB,D]

(BCD).

d) Césin ctia s6 do goc nhi dién
Dang 3. Mét s6 bai toan lién quan hinh ling tru dic biét

Cau 36. (SGK - KNTT 11 - Tap 2) Cho hinh hop chit nhat ABCD -ABCD

\ BDDE )L{ABCD
a) Chirng minh rang ( )L } .

b) Xac dinh hinh chiéu ctia AC tren mit phang
C) ChO AB =a,BC :h. CC =¢ ) Tinh AC )

(4BCD)

Céu 37. Cho hinh lang tru ding luc gidc déu c6 canh day bang 4, canh bén 24 .
a) Tinh dién tich xung quanh cua lang tru.
b) Tinh dién tich toan phan cua lang tru.

Céu 38. Cho hinh hop ABCD -ABCD ¢4 tat ca cac canh bang @ va co BAD =Ba4 =Pada =00
Tinh téng dién tich cac mat ctia hinh hop.

Céu 39. Cho hinh chép cut tir giac déu ABCD -ABCD ¢4 day 16n ABCD ¢ canh bang 24, day
nhé 4BC D ¢4 canh bing @ va canh bén 24 . Tinh dudng cao cia hinh chép cut va dudng cao ciia
mat bén.

Ciu 40. Cho hinh chép S-4BCD ¢g day ABCD 13 hinh vudng canh -4 =a3 i mit phang
(S4B) 4 (S4D)
(SCD).

cung vudng géc véi mat day. Goi (@) 13 mit phang qua 4B va vudng goc véi mat
phang
a) Tim cac giao tuyén cta mit phang (@) v6i cac mat cua hinh choép.

b) Céc giao tuyén & cau a tao thanh hinh gi? Tinh dién tich ctia hinh do.

Ciu 41. Nguoi ta can son tit ca cdc mat cia mot khdi bé tong hinh chop cut tir giac déu, day 16n co
canh bang 27 ddy nho c6 canh bang 1™ va canh bén bang 27 (Hinh 14). Tinh tong dién tich cac
bé mit can son.

Hinh 14



Céu 42. Mot hop dén treo trén tran co hinh dang ling tru ding luc gidc déu (hinh 15), canh day
bang 10cm va canh bén bang 50cm. Tinh ti sé giita dién tich xung quanh va dién tich mot mat day
cua hop den.

—

Hinh 15

Céu 43. Cho hinh lang tru tir giac déu ABCD ‘A B CD ' Ching minh rang Ac L(BDDB )

AB =a,s4 =Y°
Céu 44. Cho khoi chop tir giac déu S-ABCD ¢4 3
a) Tinh chiéu cao cta khéi chép S-4BCD
b) Tinh thé tich cta khéi chop S-ABCD |
¢) Tinh goc giita dudng thang S4 va mit phang

d) Tinh césin ctia s6 do goc nhi dién [S.CD,B]

(4BCD)

e) Tinh co6sin cua s6 do gbc nhi dién [4.5D,C]
Cau 45. Cho hinh 1ap phuong ABCD -ABCD canh @ Tinh:

a) Khoang cach giita hai mat phang (4BCD) vy (48CD) :

b) S4 do cua gbc nhi di¢n [A'CD'B ] ;

¢) Tang cua goc gifta dudng thing BD va mit phing (4BCD)

d) Khoang cach giira hai duong thang CD vy B C,

e*) Goc giira hai duong thing BC vy CD

Dang 4. Ung dung

Ciu 46. (SGK - KNTT 11 - Tép 2) Trong cira s6 & Hinh 7.56, canh va khung cira 1a cac nira hinh tron c6
duong kinh 80¢7  ban 18 duge dinh & diém chinh gitta O cua cac cung tron khung va canh cira. Khi ctra
m&, dudng kinh cua khung va dudng kinh cta canh song song véi nhau va cach nhau mot khoang ¢ ; khi
ctra dong, hai duong kinh do6 trung nhau. Hay tinh s6 do ctia géc nhi dién c6 hai nira mat phang tuong Gng
chtra canh, khung cira khi @ =40cm



%}%Wg‘g‘% .

Hinh 7.56

Ciu47. (SGK-KNTT 11 - Tap 2) Tir mot tam ton hinh chir nhat, tai 4 goc bac Hung cit bo di 4 hinh
vudng co cung kich thude va sau d6 han gan cac mép tai cac goc nhu Hinh 7.65. Giai thich vi sao bang cach
d6, bac Hung nhan dugc chiée thung khong nap c6 dang hinh hop chir nhat.

5 <

Hin r'?, 7

)}
(@,

Cau48. (SGK - KNTT 11 - Tép 2) Hai méi nha trong Hinh 7.72 1 hai hinh chit nhat. Gia st 48 =+8m,
04 =2.8m.0B =4m

Hinh 7.72
a) Tinh (gan ding) s6 do cta goc nhi dién tao boi hai nira mat phang tuong (mg chira hai mai nha.
b) Chiing minh rang mit phang (?AB )
(dudng ndc) song song véi mat dat.

vuodng goc v6i mat dat phang. Luu y: Puong giao gitra hai mai

¢) Biém 4 ¢ df cao (so v6i mat dat) hon diém B 1a 0.5M Tiah (gan dung) goc giita mai nha (chira OB ) so
vO1 mat dat.
Ciu49. (SGK-KNTT 11 - Tép 2) Do dbc cia mai nha, mit san, con duong thing 1a tang cua goc tao boi
mai nha, mit san, con dudng thang d6 v4i mit phang nam ngang. Do doc ciia dudng thiang danh cho ngudi

1
khuyét tat duoc quy dinh 1a khéng qua 12 . Hoi theo d6, goc tao boi dudng danh cho ngudi khuyét tat va
mit phing nim ngang khong vuot qua bao nhiéu d6? (Lam tron két qua dén chit s6 thap phan thir hai).



Cau 50. Mot ng6i nha c6 hai mai trudc, sau c6 dang la cac hinh chit nhat ABCD, ABMN ,

AD =4m, AN =3m,.DN =5m Tinh o6 giita hai mit phing chira hai mai nha d6 (tinh gin dang theo

don vi d9, lam tron két qua dén chit sé thap phan tht hai).

Cau 51. Mot vién bi dugc tha ldn trén mot mat phang nam nghiéng (so v6i mit phang nim ngang).
Coi vién bi chiu tac dung cua hai lyc chinh 1a Iyc hat cua Trai Pat (theo phuwong thang dung, hudng
xudng dudi) va phan luc, vudng goc v6i mit phang nam nghiéng, hudng 1én trén. Giai thich vi sao
vién bi di chuyén trén mot duong thang vudng goc véi giao tuyén cua mat phang nam nghiéng va
mit phang nim ngang.

Cau 52. Hinh 19 minh hoa mot canh ctra va khung ctra. Canh ctra ¢6 dang hinh chir nhat BCMN 3
khung cira ¢6 dang hinh chit nhat ABCD ¢ 6 4B =BN  Goc mé ctra 1a goc nhi dién [4,BC,N],
Biét chiéu rong BN cua ctra 1a L2m Khi gdc mé cira cd sd do bang 60 thi khoang cach gitta 4 va
N bang bao nhiéu?

Ciu 53. Nguoi ta xdy dung mot chan thap bang bé tong c6 dang khdi chop cuyt tir giac déu (Hinh
46). Canh day dudi dai 57 canh day trén dai 27 | canh bén dai 3™ . Biét rang chan thap duogc lam
bang bé tong twoi voi gid tién 1a 1470000 dong / m’ Tinh sb tién dé mua bé tong tuoi lam chan thap
theo don vi dong (1am tron két qua dén hang nghin).

2m

< =

3Im

S5m
Hinh 46
Céu 54. Nguoi ta can d6 bé tong dé lam nhitng vién gach c6 dang khdi lang tru luc giac déu (Hinh

48) v6i chidu cao 1a 4¢m va canh luc gidc dai 22"  Tinh thé tich bé tong theo don vi centimét
khéi dé 1am mot vién gach nhu thé (1am tron két qua dén hang phan mudi).



21.5cm

7

_4 cm

Hinh 48
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