PE KIEM TRA GIUA KY 1-TOAN 12 -DE SO 7
Phin 1. Ciu tric nghiém nhiéu phwong an chon.
Thi sinh trd 161 tir cdu 1 dén cdu 12. Méi cdu héi thi sinh chi chon mét phwong én diing nhat.

Caul. Chohamsé” =/ &) ¢ bang bién thién nhu hinh dudi day. Ménh dé nao sau day 13 ding?
X —a0 1 3 +o0
2
V' + + 0 -
+0 4
i)
—o —o0 —o0
1
= , +00
A. Ham sb d3 cho dong bién trén khoang ' 2
B. Ham s6 d cho dong bién trén khoang S 00;3).
C. Ham s di cho nghich bién trén khoang G, +QO).
- Y - 1
PTY] L Giaw)
/va .

D. Ham s6 da cho nghich bién trén cac khoang |

c £ (%) 6 FG) =x e+ - 4)-\’ YreR

Cau 2. Choham so . SO diém cuc ti€u cuia ham so da cho la

A 4. B. 3. c L. D. 2.
.5
Cau3. Chohamsé ¥ =/ (¥ 21va ¢6 b thi 1a duong cong nhu hinh v&.

xac dinh, lién tuc trén

+ -
_2“—
5
. . . (%) -1
Gia tri 16n nhdt M va gia tri nho nhat 7 cua ham so flx trén 2] a
W—? == ] i’ =] =1
A M =4m=l B. M =4m=-1 c. _E'm - D. _E"m -
y=x'-Tx +11x- 2 [0 ;2]

Cau 4. Tim gid tri nho nhat ™ ctia ham so6 trén doan



A, m=3 g. m=0 Cc. m=-2 p. m=11

x-1
—v =
Cau5. Tiém can dung cua d6 thi ham so6 x-3 13
A X="3, B. x="1, c. x=l. p. X =3,
. Yy =flx)=x+3+
Cau 6. Pudng tiém can xién ctia dd thi ham sd 2x+1 ¢6 phuong trinh 1a

ALY :2.r+l.
B. V=¥ 3,
c. V=3,
p. Y =2x-1

Cau 7. Bang bién thién sau la cia ham s6 nao dudi day?

X |- -5 -4 -3 g
y' - 0 + + 0 -
+ oo + oo 4
y 24
y
\A . pd pd \A
- 2% +8x+2 -x +13 -x" +13 2x" +8x+2
y=—— y = y = y = —
' x-4 ) x+4 ’ -x-4 ) -r-4
A. . B. . C. . D.
Cau8. Cho ham s bic ba y=r) c6 d6 thi 1a dudng cong trong hinh bén. C6 bao nhiéu gia tri nguyén
ctia tham s 7 dé phuong trinh / ) =m c6 ba nghi¢m thyc phan biét?
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A. 2. B.5. C.3. D. 4.

Cau9. Cho hinh lang try tam giac ABCABC, bat AA"=a, AB =b, AC =c,BC :”r. Trong cac bicu
thirc vécto sau day, bi€u thirc nao ding.

A a+b+c=d B. a=b+c. C_a+h+c-+::’:CI_ D.b-c+:?'=[}_

Céu 10. Trong khong gian cho diém O va bén diém - B.C.D khong thang hang. Diéu kién can va du dé
A, B.C.D (a6 thanh hinh binh hanh Ia:



L LI NN} uuN] LI M[N]N) HIN]N) a|uN]

A, OA+OB+0C+0D =0 B. 04+ OC =0B+ 0D

00 (00 000 4000 00 00 M1 000

Od+ 08 =0C+—-0D Od+—-0C =08 +—-0D
C. 2 2 D. 2 2

A n . N n Oxyz L2 4(1.2,3) L2 L., L. o 2
Cau 11. Trong khong gian vé1 hé toa do , cho diém . Diém d61 xting v61 A qua mdt phang
(0x2) (4 10a a0 12
.7 A 1.7 _1:7-

4 (- 2:3) g (12%-3) c GL-2-3) o (12:3)

a=(2:1.0) va b=(-1:0:-2)

Cau 12. Trong lfh()ng gian v6i hé truc toa do Oxyz , cho hai vecto . Tinh

OOS(G,b)

rr r rr
__ 4 (ap) =2 (ap) =2
cos\q, > 005 r:z,b) = cos\a,b %

rr
ms(a, b] :E
A. B. C. 5]

D.

Phin 2. Ciu tric nghiém ding sai.
Thi sinh tra loi tir cau 1 dén cdu 4. Trong moi y a), b), c), d) o moi cau, thi sinh chon dung hodc
sai

Caul. Chohamsé ¥ =/ fien tuc trén R va c6 db thi nhu Hinh.
y4

a) Ham s6 dong bién trén cac khoang (0= 1) , O:1) 3 (Z3+00)
b) Ham sd nghich bién trén cac khoang (- 1;0) va (L2) .
¢) Ham s6 dat cuc dai tai ¥ =0 va x =2

d) Ham sb dat cuc tiéu tai ¥ =~ Iyax=l ;

X

X)) == ,
Cau 2. Choham so x”+1 Xét tinh ding sai cua cac m¢nh dé sau
-

f(x)=——
(.‘l.': + I)_

a) Pao ham ctia ham s6 da cho 1a
b) * =1 1a diém cuc tiéu cua cua ham sb.
¢) Ham s c6 hai diém cuec tri.

1

d) Ham sd c6 gia tri nho nhat bang 2.

Cau3. Chohamsé ¥ =/(x)=x +ax” +bx+c 4 43 thi nhy Hinh.



y=fx)

=y

Xét tinh ding sai ctia cac ménh dé sau

a) Ham s6 ¥ =f(x) ¢6 hai diém cuc trila O va 2.
b) Gia tri ¥ béng 0.

¢) Giatri ¢ = 2.

d) _jrf".-} :.T:\ = tl.".-: + 2

Cau4. Cho hinh t&¢ dién ABCD ¢4 ba canh AB, AC.AD 445 mdt vuong goc va
AB =3, AC =4, AD :ﬁ.Xét hé toa do Oxyz Ox,0y,0z

AB.AC,AD G

¢6 gbe O trung véi dinh 4 va céc tia
1an luot tring véi cac tia E-F 1in luot 1a trong tAm cua céc tam giac ABD va
ACD  X¢t tinh dung, sai cua cic ménh dé sau:

a) Toa d0 cua dinh B 1a (3:0;0)

O;i;2]

b) Toa d6 cua diém Ela
md A4

EF :‘ - !:i:[]‘

c) \ 3

dy AD -EF =0

Phén 3. Ciu tra 10i ngin.
Thi sinh tra loi dap an tir cau 1 dén cau 6.
Caul. Motcongty mudn thiét ké mot loai hdp c6 dang hinh hop chir nhét c6 ddy 1a hinh vudng sao cho
5 r 3 \ r ~
thé tich khoi hdp duoc tao thanh 1a 8dm™ vy dién tich toan phan dat gia tri nhé nhat. Do dai canh day cia moi
hdp muon thiét ke 1a bao nhiéu decimét?
Cau 2. Cho hinh thang can c6 day nho va hai canh bén bang nhau va bang 5. Tim dién tich 16n nhat ctia
hinh thang can do6. (lam tron két qua dén hang phan muoi)
Cau3. Hinh bén cho biét mot hinh tru ban kinh day r(cm) , chiéu cao h(cm) noi tiép hinh noén c6 ban
kinh day 9 cm, chi€u cao 18 cm. Tim gid tri cia 7 d¢ thé tich cta hinh tru 1a 16n nhat (két qua lam
tron dén hang don vi cua cm).



Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

18 cm

Qé ba luc cung tdc dong vao mot vat. Hai trong ba luc néy hop véi nhau mot goc 100 v3 co d6 16n
lan luot 1a 25 N va 12 N. Luc thtr ba vuong goc voi mat phang tao boi hai luc da cho va c6 dd 16n 4

(N) cuaba lyc trén (1am tron két qua dén hang don vi).

u(Z - 1) Gy v(l

N. Tinh d¢ 16n cta hop luc

Oxyz

Trong khong gian , cho 2 vecto “Lm) Tim gid tri cia " dé hai vecto

U va vV tao vdi nhau mot goc 60

x+y+1 :3(«.!'.1‘— 2 +,h-+3)

Cho céc s thuc X, Y théa man . Gi4 tri 16n nhét cta biéu thirc

a
M =3 #(x+y+1)2777- 35" +y° § ' . .
(x+y+1) (7 +7) bing b 1a phan sb i gian, khi d6 @+ bing bao
nhiéu?
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LOI GIAI THAM KHAO
Phin 1. Ciu tric nghiém nhiéu phwong an chon.
Thi sinh trd 161 tir cdu 1 dén cdu 12. Méi cdu héi thi sinh chi chon mét phwong én diing nhat.

Caul. Chohamsé” =/ &) ¢ bang bién thién nhu hinh dudi day. Ménh dé nao sau day 13 ding?

X 1
—o0 - 3 +o0

2

A. Ham s6 da cho dong bién trén khoang '

(- 00;3)'

B. Ham s6 d cho dong bién trén khoang

C. Ham s da cho nghich bién trén khoang G, +QO).

1

- .:x_:.:— —
-2

4 . <A A I3 9 \ o+
D. Ham s6 da cho nghich bién trén cac khoang ' ! va G OO).

Loi giai
Chon C

Tir bang bién thién ta thdy ham sb da cho nghich bién trén khoang G: +OO).

NIOIWAOENEN) e

A \ A _1' ] A R A 5 \ A ~ \
Cau 2. Chohamso ) , Yx€R s diém cuc tieéu cia ham so6 da cho la

A.4. B.3. C.l. 2.2
Loi giai
Chon D
x =0
f("-) :.".'(.".' + ])(.‘l.‘ - —'1r == |x=-1
x =4
Bang xét ddu cua /)
X - -1 0 4 +00
F (&) ) 0 + 0 - 0 +

Vay ham s6 da cho ¢ hai diém cyc tiéu la ¥ == 1 va x =4,

E
2

Cau3. Chohamsd ¥ =/ () xac dinh, lién tuc trén va ¢6 do thi 1a duodng cong nhu hinh v&.
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SARTE T

5
-1,=
Gia tri 16n nhdt M va gia tri nho nhat 7 cia ham sb S &) trén 2] a
7 7
o M =dm =l 5 M=4m=-1 . M —E._m == ] . M =3
Loi giai
Chon B
Duya vao db thj M =4m=-1
Cau4. Tim gia trj nho nhat M ciia ham sé y=x'-Tx +11x- 2 trén doan [0 ;2].
A. Mm=3 B. m=0 c. m=-2 p. m=11
Loi giai
Chon C
Xét ham sb trén doan [0 ;2]. Taco Y =3¢ - 1+ 11suy ra y=0=x =1
f0)=-2; (1)=3,f(2)=0 min f(x) = f(0) =-2=m
Tinh . Suy ra .
b= x-1
Cau 5. Tiém can ding cua ddthihamsé =~ *-3 1a
A X="3 B. X =1, c.x =1 p. X =3,
Loi giai.
Chon D
lim T —w i
=3 x-3 . Suy ta tiém can dung la duong thang ¥ =3,
. ¥y =flx)=x+3+
Cau 6. Duong tiém can xién cua do thi ham so 2x+1 ¢4 phuong trinh 1a
A Y =2x+]

B }" =X- 3



C V=X +3
p. Y =2x-1
Loi giai

=0

__li_l‘{l [f(x)= (x+3)] :__li_n_}

Do = 2y +] nén duong théng y=x+3 la tiém cén xién cua dd thi
ham s6 da cho.
Chon dap an C.
Cau7. Bang bién thién sau 1a ciia ham s6 nao dudi day?
X |-o° -5 -4 -3 + o0
y' - 0 + + 0 -
+ oo + oo
4 24
y
\A / / \A
12 - oo - oo
-2 +8x+2 -x" +13 -x" +13 2x" +8x+2
y=—— y = y = p=—
' x-4 ' x+4 ’ -x-4 ' -x-4
A. . B. . C. . D.
v=1(x)

c6 d0 thi 1a duong cong trong hinh bén. Cé bao nhiéu gia tri nguyén

&) =m

CAu8. Cho ham sd bacba -

ctia tham s ” dé phuong trinh c6 ba nghiém thuc phan biét?

4i

1L —
|

—1 | N

()/ 1 T

—_ e — — — — = =

-—{-3

A. 2. B. 5. C. 3. D. 4.

Loi giai

Chon C
S6 nghiém ciia phwong trinh £ =m bang s6 giao diém ctia d6 thi ham s y=r) va duong
thang d:y=m



Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.
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} O 1 T
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/ d:y=m
\J_ 4

Duwa vao hinh vé, ta co:

10 =11 5 b nghigm the phn bigt khi duong thing 4 =7 cjt 46 thi ham s6

mE{—l{—l;Di

Phuong trinh

y=/)

tai ba diém phan biét, tec 1a ~3<m <1 Ma mEZ ngp
Cho hinh lang try tam giac ABCABC', bat AA"=a,AB=b,AC =c,BC =d Trong cac biéu
thirc vécto sau day, biéu thuc nao dung. ] )

A a+b+c=d B. a=b+c. Cc.ath+c+d =0 p b-c+d=0

Loi giai

Chon D

L SN N mN N W) uuu

Taco: b-c+d =AB- AC+BC =CB+ BC =0

Trong khong gian cho diém O va bén diém 4 B.C.D khong thang hang. Diéu kién can va du dé
4.8.C.D tao thanh hinh binh hanh la:

u]N N} LIl SNN) uug LIl NN LI H|NN)

A, OA+OB+0C+0D =0 B. OA+0C =0B+ 0D
M0 00 000 4000 M0 00 mo 000
OA + ;GE =GC+;GD OA+—-0C =08 +;GD

C. 2 2 D. 2 2

Loi giai

Chon B
4 D

0
B c
Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz , cho diém 4(1;2:3) . Diém ddi xtmg v6i A qua mit phang
(Ox2) cotoadola
A (1:- 2:3) g (L2-3) c CL-2-3) o (12:3)

Loi gidi

Chgn A



Cau 12.

Cau 1.

Cau 2.

. . AU;2:3 . .0 2 ‘. .
Toa dd hinh chiéu cua diém 101523 ) trén mat phang (Oxz) la (1;0:3) . Diém 461 xtng voi A

(Oxz) (1;- 2:3)

qua mit phang cotoad) la

1 1
Trong lfhéng gian véi hé truc toa do Oxyz , cho hai vecto 9 =(2,1,0 va b=(-1;0;- 2). Tinh

COS(G,b)

rr rr rr rr
ms(a,b) =- i ms(a,b) =- E n:c:ns(ufz,b:'z3 oos(a,b :2
A. 25 B. 5 .. 25 D. 5

Loi giai

Chon B
11
Cos ';:D :_rl'ﬂ_i]r_ :i == E
Ta co: H|b| JE‘G 5.

Phan 2. Ciu tric nghiém diing sai.
Thi sinh tra loi tir cau 1 den cau 4. Trong moi y a), b), c), d) o moi cau, thi sinh chon dung hodc
sai

Cho ham s6 ¥ =f(x) lién tuc trén R va c6 do thi nhu Hinh.
v

a) Ham s dong bién trén cac khoang (-o03- 1) , (0:1) g (240)
b) Ham s6 nghich bién trén cac khoang (- 1;0) va (L2) .

¢) Ham s6 dat cuc dai tai ¥ =0 va ¥ =2

d) Ham s6 dat cuc tiéu tai ¥ =-1 va x =1 ;

Loi giai

| a) Piing | b) Piing | ¢) Sai | d) Sai
Dua vao do thi ham so, ta co:

- Ham s6 dong bién trén cac khoang (- o03- l), (0;1) 5 (2i+00)

- Ham s6 nghich bién trén cac khoang (- L0O) va (1:2) )
- Ham sb dat cuc dai tai ¥ == 1 va ¥ =1; dat cuc tiéu tai ¥ =0 va ¥ =2
x

f(x) == ,
Cho ham so x”+1  Xét tinh dung sai cua cac ménh dé sau

. -
) =—"
\ s L ax \ (-T: + l)_
a) Bao ham cua ham s6 da cho la .
10



b) X =1 1a diém cuc tiéu cua cta ham sb.
¢) Ham $6 ¢6 hai diém cuc trj.

1
d) Ham s c6 gia tri nho nhit bang 2 .

Loi giai

| a) Sai | b) Sai | ¢) Piing | d) Piing
Tap xac dinh: D =R
() :.T: +! - X ;E.T _ I: X .
(.‘l." +I) (1 + I)
Béng bién thién:
X —0 -1 1 +e0
f'x) — 0 + 0 -
) 1
2
Jx)
1
Cau3. Chohamsé ¥ =/ (%) =¥ +ax+bx+¢ o4 45 thi nhu Hinh,

VA

N Y=

0 x
Xét tinh dung sai ctia cic ménh dé sau
a) Ham s6 ¥ =f(x) ¢6 hai diém cuc trila 0 va 2.
b) Gia tri 2 bang 0.
¢) Giatri ¢ = 2.
d) _f‘(.".—} :.T:\ = tl.‘l.-: ""'2

Loi giai
| b) Piing | ¢) Sai | d) Sai

Ham s6 ¥ =f(x) c6 diém cyc tiéu 1a * =2 diém cuc dai 1a ¥ =0

11



f (x) =3x7 +2m'+h. Vi 0; 2 1a hai nghiém cua phuong trinh () =0 nén

(0;2)

Ta co:

b =0,a :-3_

Vi dd thi ham s6 di qua diém co6 toa do nén ¢ =2, Suy

ra f(x) =x"-2x"+2

Cau4. Cho hinh t&¢ dién ABCD ¢4 ba canh AB, AC, AD 44 mdt vuong goc va
AB =3,AC =4,AD =6 x,, hé toa do V7 o gbc O tring véi dinh 4 va cac tia %> 02
1an luot tring véi cac tia AB, AC. AD G E.F 13n luot 1a trong tAm ctia cAc tam gidc ABD va
ACD  X¢t tinh dung, sai cua cic ménh dé sau:

a) Toa d0 cua dinh B 1a (3:0:0)
i 0;i;2]

b) Toa d0 cua diém E£'1a

md ¢ 4

EF :‘ - |.ji.j[:l‘
0) L 3]
o 7D EF =0

Loi giai

| a) Pung | b) Sai | c¢) DPing | d) Ping

a) Tir gia thiét suy ra B(3;0;0), C(0; 4;0), D(0: 0; 0),
o F0; i;E
b) Ap dung cong thirc xac dinh toa dd trong tdm tam giac suy ra E(1:0:2) 5 3 )
Il ¢ a4
wa EFZ‘-l.ii;D‘
¢) Taco AD =(0;0:6) va \ 3 , suy ra
0 000 4
AD -EF =0+(-1)+0 —+0 -0=0.
d) 3
Phan 3. Ciu tri 10i ngin.
Thi sinh tra loi ddp an tir cdu 1 dén cau 6.
Caul. Motcongty mudn thiét ké mot loai hop c6 dang hinh hop chit nhat c6 day la hinh vuong sao cho

A Ke1 A \ \ 3 \ A It \ A .7 . 5 A A N\ , 5 X
thé tich khoi hop dugc tao thanh 1a 8dm” va dién tich toan phan dat gia tri nhé nhat. BJ dai canh day cua moi
hop muon thiét ké 1a bao nhi€u decimét?

Loi giai
Dap sb: 2.

Goi do dai canh déy 14 x, chidu cao fa (¥ > 0.1>0).

V=Seo xh=8<h =—
Ta c6 x

. . 32
. ) S, =2x" +4xh =2x" +— =f(x)
Dién tich toan phan cua khoi hop 1a: x

12



Cau 2.

Cau 3.

i

fix)=4x- 3—)‘ (x)=0e= x =2

3

x
Cho hinh thang can c6 day nho va hai canh bén b?lng nhau va bang 5. Tim dién tich 16n nhat cta
hinh thang can d6. (lam tron két qua dén hang phan muoi)
Loi giai
Tra loi: 32,5
Xét hinh thang can 4ABCD ¢o 4B //CD nhy hinh bén.

A 3 B

Lh
Ln

I 2
S =—(A4B+CD)AE =(5 +x )25 - &

Ta c6 dién tich hinh thang can 4BCD 13~ 2 (0 =x<5)

=2y - Sx+25
=" s —0s =25
25- x°
(5] 7543
max ., S :5‘ ;‘ = V3 =325
Lap bang bién thién, ta co = 4
Hinh bén cho biét mét hinh tru ban kinh day 7(¢™) | chidu cao (€M) 1gi tiép hinh nén ¢6 ban

kinh d4y 9 cm, chiéu cao 18 cm. Tim gia tri ctia 7 dé thé tich ctia hinh tru 14 16n nhét (két qua lam
tron dén hang don vi cua cm).

18 cm

Loi giai

Tra 1oi: 6
rE 18- 2 (0<r<9)
Taco Y 18 .
. V =xr*h =ar (18- 2r) =272(97 - ¥
Thé tich cua hinh tru: i r( ") ( ro )

v =272(18 - 37 )iV =0 r =0 _
TS 3R =09 =0 hode 7 =6,

Bang bién thién:

13



Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

v + 0 N

Tirdé, ¥ dat gia tri 16n nhat khi © =6cm

Qé ba luc cung tac dong vao mot vat. Hai trong ba luc nély hop véi nhau mot goc 100 v3 co d6 16n
lan luot 1a 25 N va 12 N. Luc thtr ba vuong goc voi mat phang tao boi hai luc da cho va c6 do 16n 4

(N) ctia ba Iyc trén (1am tron két qua dén hang don vi).

Loi giai

N. Tinh d0¢ 16n cua hop luc

Tra loi: 26

5 . A ptA 1 =r +
Hop luc cua hai lyc dau tién 1a F, =F +F,

L
|F|: =[F +F +2 F, F, cos(F, F,) =25,7§(N)

— B3 16n hop luc cia hai Iyc d6 1a
Luc F3 vudng goéc voi mit phang tao boi hai luc dd cho — Vecto £ vudng goc voi moi vecto

nam trong mat phang tao boi 4l va £

LIl uu - -
=|F|=|F,+ By =F + £ +2 F, K, <os(F,F,) =26(N)

Oxyz u(2:;1;-1)

Trong khong gian , cho 2 vecto va V(- Lm) oy gia tri ciia " dé hai vecto
U va vV tao vdi nhau mot goc 60
Loi giai

Tra loi: -2

cnsfe:-}— 2o lm =cosol = L-m —l
Taco: .' _\:’E- o +2 Jﬂmuz 2
(m <l
= |(:|(m:+2):4f_l—m}:
m =l
= = om=-2,

2m” +8m+8 =0

x4y +l :2(m+m)

a

Cho céc s thuc X, YV théa man . Gi4 tri 16n nhét cua biéu thic

M =3 w(x+p+1)277-3(7+)) . T . :
(x+y+1) S )béng b 1a phan sb t6i gian, khi d6 2 *+? bing bao
nhiéu?
Loi giai
Traloi: 151

A A X 22y >-
biéu kign ¥ ==V =72,

x4y +1 ZE(J.T— 2 +,r'_1'+ 3) = (x+y+ 1) :4(.1'+_1' +1424x- 2..,||'_1'+3) *)

o]

]

Vi 20x- 2y +3 <x+y +1 a (.T+_1'+|): =8(x+y+l) o x+y 5?.

nén tur (*) suy r.
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x+y+1=0
. =
(c+y+1) =4+ y+1) x+y+l=4

vi r-2fy+3=0

x+y+1=0
=

nén tr (*) suy ra

4y =1
—

x+y+1=24 x+y=3

n 2 :3+ =71 .‘L':+1':+|:_’2(.1'+1') N . ,
Do ¥=2 pgn X 22x Y *IZDy g0 : PoTu 6 ta 6

b

M =3 (a4 y+1)277 - 303 +7) 23 (e p+1).270 - 6+ 1) +3

pgt L =¥+ ygi == 1 hoge 3 =t =7,

2188

. . _ yi-4 -r _,ir(_ I):
Xét ham so =37 +0+1)2 m+3,tacé 243

F)=3"mIn3+27"-(+1)2""In2- 6

F(t)=3"1n’ 3+[(; +1)In2- 2] 27 In2>0 wg[g,;?]

Py .

(3;7), ma f(t) lién tuc trén [3;7] va fGLf (<0

c6 nghiém duy nhat € (3 ?).

Suy ra A0 dong bién trén
b 7'()=0

nén phuong

trin

40 - 0 +
148 -4

f(t) 3 /
\ o
148

M =3 4 (x+yp+1)277 - 3(y +f) He— —1
Suy ra 3 . Pang thuc xay rakhi ¥ =2, Y =1,

15
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