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A LI THUYET
I. Pai s6

- Cin thire bac hai va cac phép bién d6i
Rt gon biéu thirc chtra cin bac hai
Can bac ba

Ham s bac nhat

I1. Hinh hoc

- Hg thuc lugng trong tam giac vudng

- Duong tron

B. BAI TAP THAM KHAO

Phan I : Pai sb
Dang 1 : Rit gon biéu thirc :
Bai 1 : Rit gon biéu thirc :
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Bai 2 : Cho biéu thuc : P T3 T3 x-9 T )
a. Rut gon P. b. Tinthhix—4-2J_
c. TimxdéP<% d. Tim GTNN ctia P
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Bai 3 : Cho biéu thirc : M = &4_2 &_2(x>0,x )
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a. Rut gon M. b. Tim x nguyén dé Vi cd gia tri 1a sO nguyén
c. Sosanh M voi 1 d. Tim gié tri cua x dé M? = -M
. I B8vx , x_ 8Vx| [, 2Vx+3
Bai 4 : Cho biéu thuc : P = \/—+2 - \/} 4 Txt2
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a. Rut gon P. b. Tinh P khi x = 3475
c. Tim GTNN cia P khix>4  d. Tim x€Z dé PEZ
.. g o 2Yx=9  Wx+3 2Vx+1
Bai 5 : Cho biéu thic B = Va6 Vx—2 3—Vx
a. RutgonB b. Tinthié'tx=3_TJE
c. Tim x dé B nguyén c. Tim GTNN cﬁal
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Bai 6 : Cho biéu thuc E Y RREIY syl Loy sy
a. RutgonE b. Tinh E biét x = {3+2/2—-+/3-22
b. Tim x dé E<I. d. Tim so tu nhién x dé E 1a s6 tu nhién
c. Timxdé E=vx . f. V61 x>1. So sanh E véi
Dang 2: Giai phuong trinh
a. V4—5x=12 g.%%x—1—%¢9x—9+24di;1:—17
b. Vx¥*—2x+4=2x-2 h. Vx=3-2vx*-9=0
c. Vx*—2x=v2-3x L Vx*—4—x+2=0
Vx—2
_ 2_ 1 =2
d. Vi—4x+4x’=5 i
€. VX' +6x+9=2x—1 kK Vx+V2x—1+Vx—V2x—1=+2

f. ¢4x—20+¢x—5—%¢9x—45:4

Bai 7 : Gidi phwong trinh

Dang 3 : Ham s6 va do thi

Bai 8 : Cho ham s6 bac nhat y=(m-1)x + 2m — 3 ¢6 d6 thi 1a duong thing (d)

Tim m dé (d) cit truc tung tai diém c6 tung d6 bang 3

Tim m dé (d) cat truc hoanh tai diém c6 hoanh d6 bang -1

Tim m dé (d) tao vé1 Ox mot gbée nhon

Tim m dé do thi cua (d) tao vo1 Ox mot goc

Ching minh rang voi moi m 1 thi duong thang (d) ludn di qua mot diém cb dinh
Bai 9 cho ham s : y—(2m -3)x — 1 (d). Tim m dé :

Ham s6 12 ham sb bac nhét

Ham sb 1a ham sb bac nhat d@)ng bién, nghich bién.

P thi cua (d) di qua diém (-2; ;3)

Db thi caa (d) 1a mot duong thing song song voi duong thang y = (-m + 2)x + 2m
Do thi ciia (d) dong quy véi 2 duong thang 1 y=2x -4 vay=x+ 1

Bai 10 : Cho hai duong thangy =4x+m-1(d)vay= %er 15-3m (d’)
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a. Tim m dé (d) cit (d’) tai 1 diém C trén truc tung

b. V61 m tim dugc & cau a, tim toa do giao diém A,B cua (d) va (d’) véi tryc hoanh

c. Tinh dién tich va chu vi tam gidc ABC.

Bai 11 : Cho ham s6 bac nhit y = 2m + 1)x - 2m + 5 ¢ db thi 1a dudng thang (d)

a. Tim m dé (d) di qua gbc toa do

b. Biét (d;) va (d) 13 d thi ciia ham s6 y = 2x + 7 va y = x - 4. Hiy tim m d¢ (d),(d,) va (d,) dong
quy 9 ,

c. Chung minh (d) luén luén di qua mét di€m co dinh khong phu thudc gia tri m.

Bai 12 : Cho ham s6 bac nhity = (m - 3)x + n c6 do thij 12 dudng thang (d)

a. Xac dinh m,n dé (d) di qua A(-1 ;5) va song song véi (d’) : y = 1-2x. V& hinh minh hoa

b. Xac dinh m,n biét hé sé goc cua (d) 1a -2 va (d) di qua B(3 ;2)

c. Cho m - n = 2. Tim gia tri m,n dé khoang cach tir diém I(-1 ;0) dén (d) 1a 16n nhét

Bai 13 : Viét phuong trinh dudng thang thoa man mot trong cac diéu kién sau :



a. Pi qua 2 diém A(2 ;2) va B(3 ;-3)

b. Cét truc tung tai diém c6 tung do bing 3, cit truc hoanh tai diém c6 hoanh d6 béng 2
c. Song song voi duong thang y = 3x + 1 va di qua diém M(-4 ;5)

Bai 14 : Cho ham s6 : y =(m-2)x + 2 ¢ d6 thi 12 dudng thang d

2oy 2 N S T
a. Tim m d¢€ d cat Ox tai di€ém c6 hoanh do la 5

b. Tim m dé d cat duong thang y=2mx tai mot diém nam bén phai truc tung

c. Voim # 2. Tim m dé d cat hai truc toa do tao thanh mot tam giac cd di¢n tich bﬁng 5

d. V&im # 2. Tim m dé khoang cach tir gdc toa 46 dén d bang 1

e. Tim diém ma d luén di qua v&i moi gia tri cia m

Phan II : Hinh hoc

Bai 15 : (Dé thi HKI - Q. Péng Da 18.19)

Cho duong tron (O;R), dudng kinh AB. V& tiép tuyén Bx cua (O). Trén cing mdt nira mit phang
bd AB c6 chira Bx, 1y diém M thudc (O) (M khac A va B) sao cho MA>MB. Tia AM cit Bx
tai C. Tir C ké tiép tuyén tht hai CD véi (O) (D 1a tiép diém).

a. Chiing minh OC L BD

b. Chtrng minh bén diém O,C,B,D cung thuéc mot duong tron

¢. Chtirng minh CMD = CDA

Bai 16 : (Pé thi HKI - Q. Bac Tir Liém 18.19)

Cho diém E thudc nira dudng tron tdim O, dudong kinh MN. Ké tiép tuyén N cta nira dudng
tron tam O, tiép tuyén nay cat dudng thang ME tai D.

a. Chirng minh tam giac MEN vuéng tai E. Tir 46 chirng minh : DE.DM=DN?

b. Tr O ké OI vudng goc véi ME (I thuéc ME). Chirng minh rang bdn diém O,ID,N cing
thudéc mgt dudong tron

c. V& duong tron duong kinh OD, cit nira dudng trong tim O tai diém thi hai 13 A. Chung
minh rang DA 14 tiép tuyén ctia nira dudng tron tim O.

d. Chimg minh ring : DEA = DAM
Bai 17: (Pé thi HKI - Q. Cau Giay 18.19)

Cho duong tron (O;R) cb dinh. Tir diém M nam ngoai duong tron (O) ké hai tiép tuyén MA
va MB (A,B la tiép diém). Goi H la giao diém ciia OM va AB

a. Chirng minh OM vudng goc v6i AB va OH.OM = R?

b. Tir M ké cat tuyén MNP véi dudng tron(N nam gitta M va P). Goi I 13 trung diém ctia NP(I
khac O). Chimg minh bén diém A,M,LO cing thudc mot dudng tron va tim tdm cia dudng tron
do.

c. Qua N ké tiép tuyén véi duong tron (O), cit MA, MB theo thi tw ¢ C,D. Biét MA=5cm.
Tinh chu vi tam giac MCD.

d. Qua O ké dudng thang d vudng goc voi OM, ciat MA va MB 1an luot tai E va F. Xac dinh
vi tri ciia M dé dién tich tam giac MEF nhé nhéat.

Bai 18: (Pé thi HKI - Q.Hai Ba Trung 18.19)

Cho duong tron (O;R), duong kinh AB.Diém C thudc duong tron sao cho AC>CB. C khac A
va B. K¢ CH vudng gbc vé1 AB tai H, ké OI vudng goc voi AC tai |

a. Chuing minh bon diém C,H,0,1 cung thugc mot duong tron



b. K¢ tiép tuyén ctia dudng tron (O;R), tia OI cat Ax tai M. Ching minh O1.OM=R? Tinh d%
dai doan OI biét OM=2R va R=6cm

c. Goi giao diém ctia BM vé6i CH 1a K. Chting minh tam giac AMO dong dang véi tam giac
HCB va KC = KH

d. Gia st (O,R) ¢6 dinh, diém C thay doi trén dudng tron nhung van thoa mén diéu kién cua
dé bai. Xac dinh vi tri ciia C dé chu vi tam giac OHC dat gia tri 16n nhat? Tim gié tri 16n nhét d6
theo R
Bai 19 : (Pé thi HKI - Q.Hoan Kiém 18.19)

Cho diém M nam ngoai duong tron (O;R). Goi MA va MB 13 hai tiép tuyén véi dudng tron O
(A,B 1a tiép diém). Ké duong kinh AD ciia dudng tron (O). H 1a giao diém caa OM va AB. I 1a
trung diém ctia BD.

a. Chung minh tr gidc OHBI 1a hinh chir nhat

b. Cho biét OI cit MB tai K, chimg minh KD 14 tiép tuyén cta (O)

c. Gid st OM = 2R, tinh chu vi tam gidc ADK theo R.

d. Puong thiang qua O va vudng goc véi MD cit tia AB tai Q. Ching minh K 1a trung diém

cua DQ
Bai 20 : (P& thi HKI - Q. Nam Tir Liém 18.19)
Cho diém M thudc nira duong tron (O;R), duong kinh AB (M khac A va B). Goi E va F
lan luot 1a trung diém ctia MA va MB.
a. Chimg minh rang : T gidc MEOF 14 hinh chit nhat
b. Tiép tuyén tai M ctia nira duong tron (O,R) cit cac dudng thang OE,OF lan luot tai C va D
Chtng minh : CA tiép xtic v6i nira duong tron (O,R). Tinh do dai CA khi R = 3cm vaMAQ
=30°
c. Ching minh : AC.BD=R* va S,cps>2R*
d. GoiIla giao diém ctia BC va EF, MI cat AB tai K. Chtrng minh rang : EF 1a duong trung
truc cua MK.
Bai 21 : (Dé thi HKI - Q.Tay H6 18.19)
Cho nira duong tron tim O dudng kinh AB. T mot diém M nam trén nira dudng tron ta
v& tiép tuyén x,y. V& AD va BC vudng goc vai xy.
a. Chung minh rang : MC = MD
b. Chung minh rang : AD + BC c6 gié tri khong d6i khi M di dong trén dudng tron.
c. Chimg minh rang dudng tron dudng kinh CD tiép xuc véi ba dudong thang AD,BC va AB.
d. Xéc dinh vi tri ctia diém M trén dudng tron (O) dé cho dién tich tir gidc ABCD 16n nht
Bai 22 : (Pé thi HKI - Q.Thanh Xuin 18.19)
Cho ntra dudng tron (O;R) dudng kinh AB. Trén cing nira mit phiang bo AB chira duong
tron, vé cac tiép tuyén Ax,By véi nira dudng tron. Trén nira dudng tron, lay diém C bat ki. V&
tiép tuyén cua (O) tai C cit Ax,By lan luot tai D va E.
Chung minh rang : AD + BE = DE
AC cit DO tai M, BC cit OE tai N. T&r gidc CMON 14 hinh gi ? Vi sao ?
Chung minh rang : MO.DM + ON.NE khong d6i
AN cit CO tai diém H, khi C di chuyén trén nira duong tron (O;R) thi diém H di chuyén
trén duong nao? Vi sao ?
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Bai 23 : (Pé thi HKI - Q.Long Bién 18.19)
Cho duong tron (O;R) dudng kinh AB. V& hai tiép tuyén Ax,By vé6i (O). Trén dudng tron
(0) lay M sao cho MA>MB. Tiép tuyén tai M ctia (O) cit Ax tai C va cit By tai D.
a. Chung minh CD =AC+ BD
b. Chung minh : COD = 90° va tinh tich AC.BD theo R
c. Puong thang BC cit (O) tai F. Goi T 1a trung diém cua BF, v& tia OT cit By tai E. Chting
minh : EF 14 tiép tuyén cta dudng tron (O)
d. Qua diém M vé& dudng thiang song song véi AC va cat BC tai N. Trén doan thang AC lay

diém K sao cho AK = %AC. Trén doan BD 13y diém I sao cho BI = % BD. Chung minh : 3

diém K,N,I thang hang
Bai 24 : Ngbi trén mot dinh ndi cao 1km c6 thé nhin thady mot diém T trén mat dat voi khoang
cach tbi da 1a bao nhiéu? Biét rang ban kinh cua trai dat gan bang 6400km.

Bai 25 : Mot khéi u cta bénh nhan cach mit da 5,7cm, dwojc chiéu boi chum tia gamma. Dé trah
1am ton thuong mo, bac si dat ngu(‘in tia cach khoi u (trén mit da) 8,3 cm (nhu hinh v&)

a. Hoi goc tao bai chum tia voi mit da ? (Lam tron dén do)

b. Chum tia phai di mot doan bang bao nhiéu cm dé dén dugc khdi u ? (Lam tron dén dé thap

phan thir nhat)
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Bai 26 : Hai chiéc thuyén A va B ¢ vi tri dugc minh hoa nhu hinh.
A
d'\
o




a. Tinh khoang cach BC
b. Tinh khoang cach giita hai chiéc thuyén

PHAN III : MQT SO BAI TOAN NANG CAO:
Bai 27 : Cho x,y,z 1a cac sé duong thay d6i thoa mén : xy + xz +yz =5
Tim gia tri nho nhit cta biéu thuc : T = 3x> + 3y> + 2
Bai 28 : Cho cac s6 thuc : x,y,x > 0 va x + 2y + 3z >20
Tim GTNN cua P = x+y+z+%+%+%
Bai 29 : Cho cac sb thuc x,y théa mén : x> +y* =1
Tim gia tri 16n nhat va nho nhat ctia biéu thirc M = /3 xy+ y*
Bai 30 : Giai phuong trinh : x + 5vVx+4=2/x—1



