Van dé 3. UNG DUNG NGUYEN HAM - TICH
PHAN

Dang 1. DIEN TiCH HINH PHANG

a) Dién tich hinh phing giéi han béi dd thi ham s6 y =f (x) 1ien tuc trén doan [a;b] , truc

hoanh va hai dwdng thang X =a, x =b:

A p
y=1x y=f(x) :
A (H): 1Y =0 s = [ () ax
b X= “

Ol a

b) Dién tich hinh phing giéi han béi @b thi ham s6 (C,): y =£,(x), (¢,): y =£, (x) tien
tuc trén doan [a;b] va hai dwong thing X =a, x =b:

yA

(c):y=r(x)

(@ =E0 g 170 (s

X=a
X=b

¢ N——" cz\ib ;
A Chu y:

b
v Néu trén doan [a;b] ,ham sé /(x) khong déi du thi: ﬂf(X)ldx =

b
[r (x)dX‘ .
v/ Nim viing cach tinh tich phan ctia ham sb c6 chira gia tri tuyét doi.

v' Dién tich ctia hinh phing gi6i han béi cac duong x =g(¥), x =h(y) va hai duong

d
thang ¥ =¢, y =d dugc tinh theo cong thirc: S = ﬂg (;)- h(y)‘dy :

Dang 1.1: Dién tich hinh phang gi&i han bé&i hai dwéng
(c):y=f(x)va (c,):y =gx)

A. PHUONG PHAP GIAI

e Giai phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua (C,) va (C,). Phuong trinh nay cho hai

nghiém X =a, x =b . (Giastr a<b).

b
e Dién tich hinh phang can tinh la: S = ﬂ f(x)-glx )| dx =

I/ &)- g )] dx‘ (dvdt)
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b
& Cha y: Khi (G,):y =0 thi § = [/ (¥]dx,

B. TOAN MAU

Vidul. Tinh dién tich hinh phing gi6i han bdi parabol (P):y =x’-3x+2 va dudng thing
d:x+y-2=0,

2 -
Vidu 2. Tinh dién tich hinh phing gi¢i han béi duong cong (C): y zw va tryc hoanh.
X

C. BAI TAP TU LUYEN

Bail.  Tinh dién tich hinh phing gi¢i han béi hai duong (B):y =x*- 2x va (B):y =-x* +4x.
Bai2.  Tinh dién tich hinh phing gi¢i han béi hai duong: (P):y =x*+2 va d:4- x.

Bai3.  Tinh dién tich hinh phing gi¢i han boi hai dudng: (P):y =x*+2x va d:x- y+2 =0,
Bai4.  Tinh dién tich hinh phing gi¢i han béi duong cong (C): y =x(x- 1) va truc hoanh.

2
Bai5.  Tinh dién tich hinh phing giéi han bai dudng cong (C): y _X +3x+2 truc hoanh.
X




Bai 6.

Bai 7.

Tinh dién tich hinh phing gi¢i han boi duong cong (C):y =(x- 2)Inx va tryc Ox.

Tinh dién tich hinh phang gi¢i han boi dudng cong (C):y =x+/x+1 va truc hoanh.

Dang 1.2: Dién tich hinh phang gi&i han bé&i hai dwéng
(C1): x =f(y) va (Cz): x =g(y)

A. PHUONG PHAP GIA|

Giai phuong trinh tung do giao diém cua (C) va (C,). Phuong trinh nay cho hai
nghiém YV =4, y =b (Giasir a <b).

(dvdt)

ﬂf(y)- g ()] dy

b
Dién tich hinh phing can tinh la: S = ﬁ F(y)- g( y)‘ dy =

B. TOAN MAU

Tinh dién tich hinh phing gi6i han bdi parabol (P):y*-x-y=0 va duong thang
d:x-2y+2=0,

C. BAI TAP TU LUYEN

Bai 8.

Bai 9.

Tinh dién tich hinh phing gi¢i han boi hai dudng: (P):y* +x-5=0 va d:x+y-3=0.

Tinh dién tich hinh phing gi¢i han boi hai dudng: (P):y*- 2y +x =0 va d:x+y =0
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Bai 10. Tinh dién tich hinh phing gi¢i han boi hai duong: (P):y* =2x+1=0 va d:y =x- 1.

Bai 11. Tinh dién tich hinh phang gi¢i han boi hai duong: (©):y=x va (P):y* =x.

Dang 1.3: Dién tich hinh phang gi&i han bé&i hai dwéng
(c,):y =f(x), (C,): y =g(x) va dwéng thing x =a

A. PHUONG PHAP GIAI

e Giai phuong trinh tung do giao diém cua (C,) va (C,). Phuong trinh nay cho mot

nghiém x =b . (Giastr a<b).

b b
e Dién tich hinh phang can tinh la: S = ﬂf (x)- g(x)|dx = ﬁf(x)- g(X)] dx‘ (dvdt)

B. TOAN MAU

, -1
Vidu 4. Tinh dién tich hinh phing gi6i han bai duong cong (C): y :x_+1 va hai truc toa do.
X

X =e,

C. BAI TAP TU LUYEN

x-2

Bai 12.  Tinh dién tich hinh phing gi6i han bdi dudng cong (C): y = "
X

va hai truc toa do.

Bai 13. Tinh dién tich hinh phing gi6i han béi dudng cong (C):y =e* va hai dudng thing ¥ =1,

x=I.




Bai 14. Tinh dién tich hinh phing gi¢i han boi hai dudng cong (C,):y =e*, (C,):y =¢’* va duong
thang x =I.

Bai 15.  Tinh dién tich hinh phing gi6i han boi duong cong (C):y =(x- 1e" va hai truc toa do.

Dang 1.4: Dién tich hinh phang gi®i han b&i hai dwéong
(c,):x =f(y), (C,): x =g(y) va dwerng thing y =b

A. PHUONG PHAP GIAI

e Giai phuong trinh tung d6 giao diém cta () va (C,). Phuong trinh nay cho hai
nghiém y =b. (Giast a<b).

b
* Dién tich hinh phang can tinh la: S = [[/ ()= g (W)dy = (dvdt)

ﬂf(y)- g(y)] dy

B. TOAN MAU

Vidu 6. Tinh dién tich hinh phang gi¢i han boi duong cong (P):x=y"+1 va hai duong thang
x-2y=0,y=0,

C. BAI TAP T LUYEN
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Bai 16. Tinh dién tich hinh phang giéi han boi parabol (P):y* =2x va hai duong thang
2x+2y+1=0, y =0,

Bai17. Tinh dién tich hinh phing giéi han boi duong cong (C):y =Jx va hai duong thang
x+y-2=0,y=0.

Dang 1.5: Dién tich hinh phang gi®i han b&i hai dwéng
(c):y =f(x), (C,):y =g(x) va hai dwerng thing x =a, y =b (a<
b)

A. PHUONG PHAP GIAI

< Dién tich cn tinh 13 S =bﬁf (x)- g (e)dx (dvdr)
¢ Néu phuong trinh f (x) =g (x) v6 nghiém trén [a;b] thi
S Zbﬁf(x)- g(x)‘dx = bﬂf(x)- g(x)] dx
¢ Néu phuong trinh f (x) =g (x) c6 nghiém x =¢ trén [a;b] thi

/- g dx‘

5= 1)~ e =| [ (- ¢ (] +

a

c

B. TOAN MAU

Vidu 7. Tinh dién tich hinh phang gi¢i han boi hai duong (P):y=x*-x+1,d:y=x-3 va hai dudng
thang x =1, x =2,

Vidu8. Tinh dién tich hinh phing gi6i han béi parabol (P):y =x"- 4x+3 truc hoanh va hai duong
thang x =0, x =2,




C. BAI TAP TU LUYEN

Bai 18. Tinh dién tich hinh phing gidi han boi hai parabol (P):y=2x"-2x,(P):y=x"+3x-6 va
hai duong thang x =0, x =4
Bai 19. Tinh dién tich hinh phing gi¢i han boi hai duong (C):y =e¢*, d:y =-2 va hai duong thing
x =0, x =1,
Bai20. Tinh dién tich hinh phing gi6i han béi hai duong (C):y =sin’x, d : ¥ =2 va hai duong thing
x =0, x Zz,
2
Bai21. Tinh dién tich hinh phing giéi han boi hai duong (C):y =x’, d:y =0 va hai duong thing
x =0, x =1,
Bai22. Tinh dién tich hinh phing gi¢i han béi hai duong (C):y =Inx, d:y =0 va hai duong thing
1
X =—, x =e.
(S

Dang 1.6: Dung d6 thj dé tinh dién tich

A. PHUONG PHAP GIA

e r [N ’ 3 2 <y yA 1 :f(x) 1
Bai toan 1: Dién tich hinh phang giéi han //y\_y
boi (C):y =), (C,):y=g(x) va hai :
duong thang X =a, x =b (a <b) duoc xé4c ! !
b ar 1 .
dinh cong thie |S = [[f(x)- g(x)]dx|. ol —x

(Ldy trén triv dwé)

Bai toan 2: Dién tich hinh phang gii han
boi (C):x=1 (), (C,):x=g(») va hai
duong thing Y =@, y =b (a <b) dugc xac

x=a y=g(x) x=b

x=g(y) x=£()

b
dinh cong thuc |S =_ﬂf(y)- g(y)] dy|.

(Ldy phidi triv trdi) q

Bai toan 3: Dién tich hinh phang gidi han
boi (C):y=f(x), (C):y=g(x) va
(c,):y =h(x).

Phwong phap:

e Buéc 1: Lan luot v& tim giao diém cia
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(), (¢,) va (C)).

e Buwéc 2: Phan chia hinh ban dau thanh céc
hinh nh6 nhu & bai toan 1 hoac bai toan 2.

525,45, = [ £ h) dre (g0 AG] ax

B. TOAN MAU

x+1_
x-2

a) Khao sat sy bién thién va vé do thi (C) ctia ham sé da cho.

Vidu9. Choham sé: y =

b) Tinh dién tich hinh phang giéi han boi (c ), duong tiém can ngang va hai duong thing
x =3, x =4,

¢) Tinh dién tich hinh phing gi¢i han bai (C), Ox, Oy va dudng thing x =-3.

d) Tinh dién tich hinh phing gi6i han béi (C), duong tiém cin ngang, Ox, Oy va dudng thing
x=-3.

e) Tinh dién tich hinh phing giéi han bai (c ), duong tiém can dung va hai duong thang
y=2,y=4.




Vi du 10. Tinh dién tich hinh phing giéi han béi (P):y =x’- 4x+5 va hai tiép tuyén cua (P) tai cac
diém A(1;2) va B(4;5) nim trén parabol.

C. BAI TAP TU LUYEN

Bai23. Chohamsd y=x’-3x+1.

a) Khao sat sy bién thién va v& dd thi (C) ctia ham sé da cho.

b) Tinh dién tich hinh phing gi¢i han béi (C) va dudng thing » =3.
Bai24. Chohamsd y=x*-3x"+2.

a) Khao sat sy bién thién va v& do thi (C) ctia ham s6 da cho.

b) Tinh dién tich hinh phing gi¢i han béi (C) va truc hoanh.
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1- 2x
x+1°

Bai25. Chohamsb y =
a) Khao sat sy bién thién va vé& dd thi (C) ctia ham sb da cho.
b) Tinh dién tich hinh phing gi6i han béi (C), Ox, Oy va duong thing x =2.
¢) Tinh dién tich hinh phang gi¢i han boi (c ), truc tung va hai duong thang y =-5, y =-3.

Dang 2. THE TiCH

Dang 2.1: Thé tich vat thé
A. PHUONG PHAP GIAI

Goi B 1a phén vat thé gi6i han bodi hai mit phing (P) va (Q) cung vudng goc véi truc
Ox tai cac diém @ va b; S (x) 1a dién tich thiét dién cua vat thé bi cit boi mat phéng

vudng goc voi truc Ox tai diém x | (a <x <b). Gia st S(x) 1a ham s lién tuc trén doan

[a:0].
0
S(x) /<
O V, = fsCax
o | % x

B. TOAN MAU

Vi du 11. Tinh thé tich vét thé c6 day 1a mot tam giac cho bai ¥ =X, y =0 va x =1. Mdi thiét dién
vuong goc voi truc Ox 1a mot hinh vudng.

ZA

Vi du 12. Tinh thé tich vat thé c6 day 1a mot hinh tron giéi han boi x* +y* =1. Mdi thiéth}ién vudng goc

v6i truc Ox 12 mot hinh vudng, |




Vi du 13. Cho hai mét tru c6 cung ban kinh q
bang 4 dugc dit 16ng vao nhau [ m;m )
nhu hinh v&. Tinh thé tich phan M%MKM ARy, 0
chung cua chung biét hai truc cua @ h

hai mat try vuoéng goc va cat nhau.

OXA )‘}

C. BAI TAP TU LUYEN

Bai 26.

Mot khudn vién dang nira hinh tron c6 dudng kinh bang 4+/5 (m).

Trén d6 ngudi thiét ké hai phan dé trong hoa c6 dang ciia mot T )
canh hoa hinh parabol c6 dinh trung véi tam nira hinh tron ; '
va hai d4u mut ctia canh hoa nim trén nira dudng tron
(phan t6 mau), cach nhau mot khoang bang 4 (m), phan
con lai ciia khuén vién (phan khong t6 mau) danh dé
trong c6 Nhat Ban. Biét cac kich thudc cho nhu hinh vé
va kinh phi dé trong co Nhat Ban 1a 100.000 dong/m?. Hoi can bao nhiéu tién dé trong c6 Nhat
Ban trén phan dat d6? (S6 tién duoc 1am tron dén hang nghin)
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Bai27. Tinh thé tich cta phan vat thé gi6i han boi hai mat phang x =0 va x =3, biét rang thiét dién

ctia vat thé bi cit boi mat phang vudng goc véi truc Ox tai diém c6 hoanh do x (0<x<3) 1a
mot hinh chir nhat ¢o6 hai kich thudc 1a X va 249- x?.

Bai28. Tinh thé tich cua phan vat thé gi6i han boi hai mat ph'fmg x=-1 va x =1, biét r?mg thiét dién
ctia vat thé bi cat boi mat phang vuéng goc voi truc Ox tai diém c6 hoanh do x (1=x<D1n

mot hinh vudng canh 1a 24/1- x* .

Dang 2.2: Thé tich khéi tron xoay

A. PHUONG PHAP GIAI

Bai toan 1: Thé tich khdi tron xoay khi quay hinh phing gi6i han boi cac duong y =/f (x),
y=0 x=a_ x=b (a<b) quanh truc Ox:

o y=rG)
y=r&)
y =0 _ 2
R R T hed A
x =b
X =a x=b

Bai toan 2: Thé tich khdi tron xoay khi quay hinh phing gi6i han boi cac duong x =g ( y), x =0
Yy =a_ y=b (a<b)quanhtruc Oy:

—

()

Il
> © 09

=
[l
0Q
~
<
~—

| 4 :Jrl:ﬂg(y)] : dy

,_
1
vl
(R

<
Il

IS

= o x OX
Il

Bai toan 3: Thé tich khéi tron xoay khi quay hinh phing giéi han boi cac duong ¥, =f (x),
v, =g(x), x=a, x =b (véi a<b va 0 <y, <y,, ¥x&[a;b]) quanh truc Ox :

yA//_\\yl =/ () ¥ =f&)
—~_/’2 :g(x) yz_:g(X) v :ﬂ‘ﬂ[f(x)]z _ [g(x)]z‘dx
ol a b X x=b

Bai toan 4: Thé tich khdi tron xoay khi quay hinh phang gii han boi cac duong », =f (x),




VY, =g(x), X=a, x=b (v6i a<b va y, =y SO,Vxe[a;b])quanh truc Ox :

e b 3=/

0 : ;=g (x) ' 2 :
. » =70 a v =a f[¢C] - [ G |ax
17, e x =b

Bai toan 5: Thé tich khdi tron xoay khi quay hinh phing giéi han boi cac duong x, =f (),
x, =g(y), y=a_ y=b (véia<b va 0=<x, <x,, Vye[a;b]) quanh truc Oy :

AY
- A x x, =)
x =f() x =g(y) v =ﬂ][f(y)]2 - [g(y)]z‘dy
y=a a
b / =b
NS ’

Bai toan 6: Thé tich khdi tron xoay khi quay hinh phang gi6i han boi cac duong x, =f (),
x, =g(y), y=a y=b (véia<b va x, <x, <0, Vye[a;b]) quanh truc Oy :

Ay
e > ¥, =f ()
x, =g () f:fbo v =z [0 - [ O |av
\ b =b a
X, =f(y) g

B. TOAN MAU

Vi du 14. Cho mién D duoc gi6i han boi hai duong: x° +y- 5 =0, x+y- 3 =0. Tinh thé tich khéi tron

xoay dugc tao nén do D quay quanh truc Ox .

Vi du 15. Cho mién D dugc gidi han boi cac duong: y =Jx, y =2- x, y =0. Tinh thé tich khéi tron

xoay dugc tao nén do D quay quanh truc Oy .
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C. BAI TAP TV LUYEN

Bai 29.

Bai 30.

Bai 31.

Bai 32.

Bai 33.

Cho mién D duogc gidi han béi hai duong y =(x- 2) va » =4 . Tinh thé tich khdi tron xoay
duogc tao nén do D quay quanh: a) Truc Ox b) Truc Oy .

Cho mién D dugc gidi han boi hai duong y =4- x*, y =x” +2. Tinh thé tich khdi tron xoay
duogc tao nén do D quay quanh truc Ox .

Cho mién D dugc gi6i han boi cac duong y =2x° va ¥y =2x+4 _Tinh thé tich khdi tron xoay

duogc tao nén do D quay quanh truc Ox .

I x

Cho mién D dugc gidi han bdi cac duong y =x2e?> X =1, x =2. Tinh thé tich khdi tron xoay
duoc tao nén do D quay quanh truc Ox .

Cho mién D duoc gi6i han boi cac duong ¥y =xInx, y =0, x =1, x =€_ Tinh thé tich khdi

tron xoay dugc tao nén do D quay quanh truc Ox .

PON PIEU CUA HAM SO TU PO PHAC HOA PO THI

Dang 3. UNG DUNG TiCH PHAN PE TiM KHOANG

CUA HAM SO

A. PHUONG PHAP GIAI

Xem dang 3 van dé 2: TICH PHAN.

B. TOAN MAU

Vidu 16. Néu f 13 ham s6 c6 d6 thi duoc biéu dién trong

yA
. ' —2 y=14)
hinh bén dugi va g (x) = [£ ()dr.
0 —1
a) Tim cac gia tri g(0), g(1), g(2), 2(3), 2 ) ) >
g(4) va g(5).
b) Dy doan su bién thién ctia ham sb £ . h

¢) Phac hoa db thi & .




Vidy17. Cho g(x)= [f(1)dr, trong d6 f 1aham sé ma dd thicia
0

né duge biéu dién nhu hinh bén.
a) Tim g(x) véi x=0.1,2,3,4,5,6. | \
b) Uc tinh g(7).

o , L , Ol 1 4 | 6 1t

c) & co6 gid tri 16n nhat & dau? Gid tri nho nhat ¢ dau?

d) Phéc hoa d thi cua & .
...................................................................................................................... -
...................................................................................................................... 0 x)
Vi du 18. Cho ham sé ¥ =f (x) ¢6 dao ham /' (x) trén R YA

va dd thi cia ham sé f'(x) cét truc hoanh tai diém \ /\ /

\a b \c d

a,b,c,d (hinhbén). oI\J X
Sosanh f(a), (), F(c), f(a). \]
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C. BAI TAP TV LUYEN

Bai3d. Cho g(x)=[f(dr, trong do / 1a ham s 7
0

ma do thi cia né duoc biéu dién nhu hinh bén. 5 \
L

a) Tinh g(0), g, g(2), g(3) va g(6).

b) & co gia tri 16n nhat ¢ dau? Gia tri nho nhat & dau?

¢) Phéc hoa d6 thi cua & .

Bai35. Chohamsd ¥y =/ (x) c6dd thi y =f"(x) cét
truc Ox tai ba diém c6 hoanh d6 @ <b <c¢ nhu
hinh v€ bén.

Sosanh f(a), £ (b)), f(c).

Dang 4. SU DUNG TIiCH PHAN
TRONG CHUNG MINH PANG THUC
CUA &

A. PHUONG PHAP GIAI

% Cong thirc khai trién nhi thirc Newton:

n
(a+b) =Y Cla" b =Cla" +Cla"'b +...+Cla" b +...+ C\ab"™ +Clb"
k=0

(a_ b)n :(_ l)ﬁ ZC:an-}'cbk :Cgan _ C{llan-lbl +...+(- 1)# C{.f:an-kbk . +(_ l)n C{?bn
k=0

< Tinh chat: |C} =C"*| (0 <k <n) ; |C¥"+C! =C*

n+l

(0 <k Sn); Cf :C,:’ =1

Phwong phap:

e Viét khai trién Newton cua (ax+5)".

e Lay nguyén ham / tich phan 2 vé theo can thich hop.

¢ Chon gia tri X sao cho thay vao ta dugc déng thirc phai chirng minh.

B. TOAN MAU

Vidu 19. Cho n€N va n >2 |




1 n+l
i 1 1 1 1 2" -1
inh 1= (1+x°) d e minh: =C, +=C, +=C, +..+—<C' =———
a) Tinh Of . b) Chirng minh: 3 g g 3(n+1) " 3(n+1)
Vidu 20. Cho n€N va n=2.
1 n+l
i 1 1 1 1 2" -1
inh 1=’ (1+x°) d e minh: =C, +=C, +=C. +..+—<C' =———
a) Tinh Of . b) Chirng minh: 3o e Tt 3(i+D) " 3(n+1)

C. BAI TAP TU LUYEN

1 1 -

Bai36. Cho neN'.Chimgminh L¢'- L2+ 4 "
2 n 3 n

n o __

n+l "+l
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Bai37. Cho neN'. Chimgminh 2¢0- L22ct 4L c2. LU o HCD
) n+1 § n+l
_1 1
Bai38. Cho neIN". Chimg minh 16,?- lC,§+lcj- ...+( ) 2mCr S
2 4 6 n+1 2(n+1)

n+l _
Bai39. Cho 7 1a s6 nguyén duong. Chirng minh 1+1C}7 +1Cf +1C3 +..+ ! (O =2 !
2 3 4 n+l n+l

Dang 5. SU DUNG TiCH PHAN
TRONG BAI TOAN CHUYEN DONG

A. PHUONG PHAP GIAI

% Moi lién hé giira quang dlr(mg, vén tdc va gia tc:
Cho mét chét diém chuyén dong voi quing dudng 13 mot ham sb theo bién s6 thoi gian
t 1a s (). Khi do:

v’ Van tdc cua chat diém la v(t)=s(t)= s(t) = IV(t)dt .

v Gia téc cita chit diém 1a a (1) =v'(1)= v() = fa()dr
< Nhic lai mdt s6 kién thire Vat li:
v" Chuyén dong thang déu:
 Phuong trinh chuyén dong: X =x, + vt
¢ Trong do: X, la toa do ba dau lac ¢ =0, X 1a toa dd & thoi diém ¢, v 1a van tdc, ¢
la thoi gian. L
v" Chuyén dong thang bién doi déu. ‘ 7 7 o
* Chuyén dong thang bin doi déu bao gém: chuyén dong thang nhanh dan déu va
chuyén dong thang cham dan déu.
e Vantdc v =v, +at

1
* Quang duong di dugc s =v ¢ + Eat2 .

: 1
¢ Phuong trinh chuyén dong x =x, + vt + Eat2

e (Cong thirc doc 1ap véi thoi gian v’ - v, =2as

v Chuyén déng roi tir do:
e Chuyén dong thiang bién d6i déu bao gébm: chuyén dong thing nhanh dan déu va

chuyén dong thang cham dan déu.

e Vantdc v =gt
* Quang duong vat roi dugc s :% gt’
e (Cong thic doc 1ap véi thoi gian v’ =2gs

% Phwong phap:

v’ Xac dinh ky ban chét chuyén dong la chuyén dong thang déu, bién d6i déu, .

v Xac dinh mdc thoi gian ciia chuyén dong.

v" Str dung cong thirc thich hop.

v Péi v6i bai toan lién quan dén véan tc, gia toc 16n nhat thi chung ta c6 thé ding:
parabol, bat dang thirc Co-si, khao sat ham s6.

B. TOAN MAU




Vi du 21. Mot 6t6 dang chay voi van téc 10 m/s thi ngudi l4i dap phanh, tir thoi diém do, 6t6 chuyén
dong cham dan déu véi van tde v(#) =-5¢+10 (m/s) | trong d6 ¢ tinh bing gidy, ké tir luc bit
dau dap phanh. Hoi tir lac dap phanh dén khi dimg hén, 6t6 d6 con di chuyén bao nhiéu mét?

Vi du 22. Mot vdy chuyén dong v6i van toc 10 m/s thi ting tde voi gia tbe duge tinh theo thoi gian ¢ 1a

a(t)=3t+t* Tinh quing dudng vat di duoc trong khoang 10s ké tir khi bat dau tang tdc.

Vi du 23. Mot vién dan duoc ban 1én troi voi van toe 1a 72 m/s bat dau tir 46 cao 2m . Hay xac dinh

chiu cao cta vién dan sau thoi gian Ss ké tur luc ban.

C. BAI TAP TV LUYEN

Bai40. Mot vat chuyén dong cham din véi van tbe v(¢) =160- 10z (m/s) . Héi ring trong 3s trudce

khi dimg han vat di chuyén duoc bao nhiéu mét?

. . 3 . ;
Bai 41. Mot vat chuyén dong voi gia toc a @) :tTl(m/sz) .Van toc ban dau cua vat 1a 6 m/s . Hdi van

toc cua vat tai gidy thir 10 bang bao nhiéu?
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Bai 42.

Bai 43.

Bai 44.

Mot xe 6 t0 chuyén dong v6i van tde tai gidy thir t 1a v(¢) =4¢" +2¢ +3(m/s). Hoi xe da di

duge quang dudng 1a bao nhidu ké tir lac bit ddu (¢ =0) cho dén ltc 1 =5s.

Van téc chuyén dong cua may bay 1a v(#) =3> +5(m/s). Tinh quing duong may bay di duge
tir gidy thtr 4 dén giay thw 10.

2

! +4(m/s). Quang duong di dugc cua vat do

Mot vat chuyén dong voi van tbe v(r)=1,2+ 3
t+

trong 4 s dau tién bang bao nhiéu?

Dang 6. SU DUNG TiCH PHAN
TRONG TiNH CONG CUA LUC TAC
DUNG

A. PHUONG PHAP GIA|

Néu mot lyc khong doi F tac dung 1én vat M doc theo mot khoang cach (d6 doi) d,
thi cong W sinh ra trong qua trinh dich chuyén béang tich cta luc F va d6 dai khoang
cach d ma n6 da tac dung, ta co6 cong thirc
W =Fd

trong d6, luc F dugc hiéu 1a tac dung doc theo hudng (phuong) chuyén dong.
Dinh nghia trén ludn dung khi luc F khong dbi. Tuy nhién, nhiéu trudng hop luc F
bién thién trong sudt qua trinh thuc hién céng. Trong cac tinh hudng nhu vy, nguoi ta
thudng chia qua trinh nay thanh nhiéu phan nho va tinh cong toan phan nho iy téng cac
cong twong tmg voi cac phan duoc chia (duwoc tinh nhd phép tinh tich phan).
Giasu f ) 1a luc tac dung 1én vat tai vi tri X, duong di cua luc tac dung (quy dao cua
vat dugc tac dung luc) twong ing véi truc toa d0 Ox . Khi do, cong toan ph?m sinh ra
trong ca qué trinh chuyén dong cua vat tur vi tri X =a dén vi tri x =b la:

W = 1

B. TOAN MAU

Vi du 24.

Mot Iyc 40 N can thiét dé kéo cang mot chiée 10 xo ¢6 do dai ty nhién tir 10 cm dén 15cm.

Hay tinh cong sinh ra khi kéo 16 xo tir d6 dai tir 15 cm d¢én 18 cm




C. BAI TAP TU LUYEN

Bai45. Nguoi tho hd niang mot x6 nudc bi ri 1én cao 20 m véi tdc d6 ¢b dinh. Cho trong lwong ciia xo
1a 3N, trong lwong ban dau cta nudc 1a 2 N . Biét rang x6 nude bi ri nén luong nude trong x0

s€ chay ra voi toc dd khong doi trong thoi gian nang x6 nude 1én. Nguoi ta udc tinh rang lugng

, R , 1 X
nude trong x6 s€ thay doi theo do thi ham s6 f (x) =- Ex +2 . Hoi nguoi thg ho da dung mét

cong la bao nhiéu d€ nang x6 nude 1én cao 20 m | véi gid st rang bo qua trong lugng soi day?

Dang 7. SU DUNG TiCH PHAN TRONG BAI
TOAN TANG TRUOGNG VA PHAT TRIEN

A. PHUONG PHAP GIAI

e Chohamsé f(x) bidu dién cho su tang (hay giam) sb luong cuia mot déi tuong nao do
(sé nguoi, vi khuén, vi trung, lugng nudce chay, ...).
o Giatri /(x) 1asé lugng cta déi twong d6 tai thoi diém x .

e Paoham f "(x) chinh 1a téc do tang (hay gidm) cta ddi tugng do tai thoi diém x.

b
o S6 luong tang thém (hodc giam di) cua ddi twong trong khoang X € [a;b] 1a ff (x)dx .

B. TOAN MAU

Vi du 25. M6t nghién ciru chi ra rang sau x thang ké tir bay gid, dan sb cuia thanh phd A sé& ting véi toc
d6 v(x) =10+2v2x +1 (nguoi/thang). Dan s cua thanh phd s& ting thém bao nhiéu trong 4
thang toi.

Vi du 26. Toc d6 thay d6i cta s6 lugng ngudi V ( tinh bang ngan nguoi ) tham gia cong tac tinh nguyén &
nuéc My tr nam 2000 dén nim 2006 c6 thé dugc mo hinh boi ham sb
V(¢)=119,85¢* - 30e’ +37,26€ " v6i t 1a ndm (7 =0 Gng voi ndm 2000). Hoi sb luong ngudi
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tham gia tinh nguyén trong giai doan trén ting 1én hay giam di véi sé luong bao nhiéu. (Nguon:
Cuc théng ké lao dong nuée My).

Vidu 27. Téc d0 phat trién cta sd luwong vi khuan trong ho boi dugc mé hinh boi ham sb
, 1000 , ) .
B'(t) =m’ t 20 trong d6 B(#) 1a s lwgng vi khuan trén mdi ml nudc tai ngay thi .
S6 lugng vi khuan ban dau 12 500 con trén mdi ml nudc. Biét rang mirc d6 an toan cho ngudi
sir dung hd boi 1a s6 vi khuan phai dudi 3000 con trén mdi ml nude. Hoi sau bao nhidu ngay
thi nguoi ta phai xtr 1i va thay nuéc méi cho hd boi.

C. BAI TAP TU LUYEN




Bai 46.

Bai 47.

Téc do tang cac cap doi két hon ( don vi tinh: triéu nguoi ) ciia nude My tir ndm 1970 dén nim
2005 c6 thé duoc mo hinh boi ham sé £ (¢) =1,218¢% - 44,72t +709,1 véi t 1a nam (¢ =0 tng
v6i nam 1970) . S6 lugng cip doi két hon vao ndm 2005 13 59513 ngan ngudi.

a) Tim mot md hinh biéu thi cho s luong cac cip doi két hon cua nude My.

b) Str dung mé hinh d6 dé du doan sb luong céc cap doi két hon ctua nude My vao nam 2012.

Két qua ctia ban liéu c6 hop 1i? Giai thich vi sao?

Mot hd nudce bi 6 nhiém dugc xur ly bﬁ'mg mot chét diét khuén. Tdc do phat trién cta sb lugng
3000

>0
(1+0,2¢)

vi khuan séng sot dugc mo hinh boi B'(1)= véi B(t) 1a sb luong vi khuén

trén mdi ml nude 1a t 1a sb ngay tinh tir khi hd nude duge xir 1y. Biét s6 lugng vi khuan ban dau
1a 10000 con/ml nudc. Sir dung mé hinh nay xéac dinh sb lwong vi khuan sau 5 ngay. Liéu sb

luong vi khuan cé thé vugt 2000 con/ml nude.

BAlI TAP TONG HOP VAN DBE 3

Bai 48.

Tinh thé tich cac khdi tron xoay khi quay hinh phing xac dinh béi:

a) y=2-x", y =1, quay quanh truc Ox

b) y =2x—x’, ¥ =X quay quanh truc Ox

¢) y=x>+1, x =0 va tiép tuyén v6i y =x> +1 tai (1,2), quanh truc Ox
d) y=Inx, y =0, x =e, quanh truc Oy .

e) y=x"+x-5,x+y-3=0, quay quanh truc Ox.

) y :\/;, Y ==X  x =5, quay quanh truc Ox.

g) y=(x- 2)2, ¥ =4, quay quanh truc Ox.

h) y =4- x*, y =x" +2, quay quanh truyc Ox .

2
> Y 27 , quay quanh tryc Ox .

j) ¥ =2x*, y =2x+4  quay quanh truc Ox .
k) y =y° =4x, Y =X quay quanh truc Ox .

I x
D) ) =x2e2; ¥»=0; x=1; x =2, quay quanh tryc Ox.
m)y :xegv y =0, x =0, x =1, quay quanh tryc Ox .

n) y =xlnx; y =0; x =1; x =¢, quay quanh truc Ox .

0) y=Inx; y=0; x =1; x =2, quay quanh truc Ox.
p) ¥ =x,/In(1+x*); y =0; x =1, quay quanh tryc Ox .

q) y=sinx,k y=0 x=0, x =%,quay quanh truc Ox .

b4
r) ¥ =cosx y=0 x=0, x Zz,quayquanhtruc Ox .
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s) y=sin’x, y =0, x =0, X =7 quay quanh truc Ox.

T
t) ¥=0, y =ycos® x+sin°x, x =0, x :3, quay quanh truc Ox .

7T
u) ¥ =0, 3 =/l +cos* x+sin* x, x =0, x =E,quayquanhtruc Ox .

T
v) ¥ =0,y =ycos? x+xsinx, x =0, x ZE,quay quanh tryc Ox .

Bai 49. Tinh thé tich cac khdi tron xoay khi quay hinh phang xac dinh boi:
a) y =32x+1, x =0, y =3, quay quanh truc Oy .
b) y =Inx, y =0, x =e quanh truc Oy .
¢) y=vJx, ¥y =2-x, y =0, quay quanh truc Oy .
d) y =(x-2)', y =4, quay quanh truc Oy .

2

e) y:x?’ y =2,y =4 x=0,quay quanh truc Oy .
1 —
f) y =2 Yy =x_y =2 quay quanh truc Oy .

Bai50. Tinh thé tich ciia phan vat thé gi¢i han boi hai mit phang x =0 va X =7 _ biét rang thiét dién
ctia vat thé bi cit boi mat phang vudng goc véi truc Ox tai diém c6 hoanh do x (0<x<7)1a
mot tam gidc déu canh la 2+/sinx .

\V2-x° khi -\/ES)CSI

Bai51.  Goi (C) 1a dd thi ciaham sé ¥y =/ (x) choboi y =/ (x)={ > 5.
7—7+3 khi 1<x

Tinh dién tich hinh phang giéi han boi (C) va truc Ox

x  khi 0<x<I
Bai52. Chohamsé ¥ =/ (x) xdc dinh trén [0;3], cho boi quitic y =f(x)={1  khi 1<x<2
3-x khi 2=<x=<3

a) V& db thi ciia ham sé y =/ (x).
b) Tinh dién tich hinh (#) chén béi dd thi ham sé ¥ =/ (x) va tuc Ox.
¢) Tinh thé tich khdi tron xoay khi quay () quanh truc Ox .

Bai53. Chohamsd y =/ (x) coddthi v =/ (x) tren [1;4]. g
Sosanh f (1), £(3), F(4). A /
Bai54. Cho / :Ifx(l- x) dx | of 374
6
a) Tinh I . b) Rut gon: S =%C1°9 - %clg +%C129 - +21—O s - % b
Bai 55. Cho 7 14 s6 nguyén duong. Tinh tong: C° + 2- IC; + 2-1 Cl+..+ -1 o

n+l




Bai 56.

Bai 57.

Bai 58.

Bai 59.

Bai 60.

Bai 61.

Mot hoc sinh tu ché tén lira va phong tén lira tir mat dat véi van tdc ban dau 1a 20 m/s | Gia sir
bd qua suc can cua gio, tén Itra chi chiu tdc dong cua trong luc.

a) Hoisau 28 thi tén lura dat dén d6 cao 1a bao nhiéu?

b) Tinh d6 cao 16n nhit ma tén lira c6 thé dat dugc.

Dé dam bao an toan khi luu thong trong thanh phd thi cac xe khi dimg lai phai cach nhau mot
khoang t6i thiéu 1a 1m. M6t xe may di chuyén trén duong thi gip dén do tir xa, nguoi didu
khién xe may dap phanh va xe chuyén dong chdm dan déu voi van téc v(¢) =10- 5¢ (ms).
Hoi dé giir khoang cach an toan, nguoi didu khién xe may phai bat dau dap phanh khi cach xe
dang dimg phia trude t6i thiéu mot khoang bao xa, biét rang ngay luc dap phanh thi xe phia
trudc dang dung yén?

Ngudi ta thay nude méi cho 1 bé boi co dang hinh hop chit nhat ¢6 d6 sau 1a 7 =280 cm . Gia

stt 7(#) 1a chiéu cao (tinh bang cm) ctia muc nude bom duoc tai thoi diém t gidy, biét rang tdc

3 , 1 s
d6 tang cta chiéu cao muc nudc tai gidy tha t1a 4'(t) :% Jt+3 va ltc dau ho boi khong c6

) 3 L
nudce. Hoi sau bao 1au thi nuwdc bom dugce 2 d0 sau cua ho boi?

Mot van dong vién dién kinh xuét phat chay voi gia tc a(t) =- %t ’ +%t ? (m/s2 ) Hoi vao
thoi diém 5 sau khi xudt phét thi van tdc ctia van dong vién 1a bao nhiéu ?

Tai mot thoi diém ¢ trude luc dd xe & tram ding nghi, ba xe dang chuyén dong déu voi vén tde
lan luot 1a 60 km/h . 50 km/h va 40 km/h Xe thir nhat di thém 4 phat thi bat dau chuyén dong
chdm dan déu va ding han & tram tai phat thir 8; xe thir hai di thém 4 phut, bat dau chuyén
dong cham dan déu va dung hin & tram tai phut thr 13, xe thir hai di thém 8 phut, bat dau
chuyén dong cham dan déu va dung hin & tram tai phut thu 12. Do thi biéu dién van tdc ba xe

theo thdi gian nhu sau: (don vi truc tung X 10 km/h | don vj truc hoanh 1a phat).

A
Xe thir nhét
6
Xe thtr hai
Sprm————————
Xe thtr ba
) R I . N -~
3 \
~ ~ \\.
2 DGR
\0
N\
1 >
\‘ \\
\ S

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13

Gia st tai thoi diém ¢ trén, ba xe dang cach tram lan uot 1a d, , d,, d . So sanh cac khoang cach nay.

Coi cai trong truong 1a vat thé gidi han boi mot mit cau /@\
ban kinh R =0,5m va hai mat phang song song cach '
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déu tAm (nhu hinh v&). Biét chidu cao cua tréng 1a - =0,8 m .
Tinh thé tich cta cai trong.

Bai 62. Mot vat thé bang gb c6 dang khéi tru v6i ban kinh day
bang 10(cm) . Ct khéi tru bdi mot mit phing c6
giao tuyén véi day 1a mot dudng kinh cua day va
tao v6i day goc 45° . Tinh thé tich cua khdi gb bé.

Bai 63. Mot thung ruogu c6 ban kinh cac day 1a 30 cm | thiét dién
vudng goc voi truc va cach déu hai day c6 ban kinh 1a
40 cm , chiéu cao thung ruou 1a I m (hinh v&).
Biét rang mit phang chira tryc va cit mit xung quanh
thung ruou 1 cac dudng parabol, hoi thé tich cia thing

rugu (don vi lit) 1a bao nhiéu?

BAI TAP TRAC NGHIEM VAN DE
3

Tai liéu dugc chia sé boi Website VnTeach.Com
https://www.vnteach.com
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