BAI TAP CUOI CHUONG I
Mon hoc/Hoat dong gido duc: Toan; Lop: 12 - CTST.
Thoi gian thuc hién: (4 tiét).
I. MUC TIEU.
1. Kién thire, ki niang: Hoc xong bai nay, HS dat cac yéu cau sau:

e On tap va hé théng hoé cach sur dung dao ham dé khao sat ham s (xét chiéu bién thién, tim cuc
tri,...) va v& do thi ham sd.

@ Van dung dao ham va khao sat ham sé dé giai quyét mot s6 van dé lién quan dén thuc tién nhur
tinh téc do tire thoi ciia mot dai lugng, gidi mot s6 bai toan t6i uu hoa don gian trong thuc té.

2. Nang lwe:
+ Nang lwe chung:

® Nang lyc ty chu va ty hoc trong tim toi khdm pha

@ Ning luc giao tiép va hop tac trong trinh bay, thao luan va 1am viéc nhom

@ Ning luc giai quyét vin dé va sang tao trong thuc hanh, van dung.

+ Nang lue riéng:

@ BOi dudng ning luc tu duy va lap ludn toan hoc, nang lyc st dung cong cu, phuong tién hoc
toan thong qua viéc khao sat, v& d6 thi va cac dudng tiém can cta d6 thi ham sb.

@ Ren luyén nang lyc tu duy va lap luan toan hoc, nang lwc mo hinh hoa toan hoc va nang luc giai
quyét van dé toan hoc thong qua viéc mo hinh hoa nhing van dé thuc tién lién quan dén dao
ham va khéao sat ham so.

® Boi dudng hung thu hoc tap, ¥ thirc 1am viéc nhom, ¥ thirc tim toi, kham pha va sang tao cho
HS.

® Giao tiép toan hoc: doc, hiéu thong tin toan hoc.

® Su dung cong cy, phuong ti€n hoc toan: str dung may tinh cAm tay, thudc ke, ...

3. Pham chit:

@ Gop phan gitip HS rén luyén va phat trién cac pham chét tt dep (yéu nudc, nhan

a1, cham chi, trung thyuc, trach nhiém):

® Tich cuc phat biéu, xay dung bai va tham gia cic hoat dong nhom;

@ Coy thirc tich cuc tim toi, sdng tao trong hoc tip; phat huy diém manh, khic phuc cac diém
yéu ciia ban than.

II. THIET BI DAY HOC VA HQC LIEU.
1. Pbi véi GV: + KHBD, bang phy, may chiéu (néu co), phiéu hoc tap, ...
+ GV chuén bi thong tin vé mot s6 hinh anh lién quan dén cac noi dung bai hoc.
2.Dbi voi HS: SGK, SBT, vé ghi, gidy nhap, d6 ding hoc tap (but, thudc...), bang nhom, bt viét bang
nhom.
II1. TIEN TRINH DAY HOQC.
A. HOAT PONG KHOI PONG (MO PAU)
a) Muc tiéu: Nhic lai toan bo li thuyét ciia chuong 1.
b) Nji dung: HS thuc hanh vé& so d6 tu duy dé tong hop kién thirc.
¢) Sin phdm: Cau tra 10i cua HS.
d) Té chirc hoat dgng: HS 1am viéc ca nhan, dudi sy huéng dan cia GV.
Bude 1: Chuyén giao nhiém vu:
- GV chia 16p thanh 4 nhém, HS hoat dong theo nhom, vé so do tu duy tong hop lai toan bo li
thuyet chuong I: tinh don diéu, cyc tri, gia tri 1on nhat, gia tri nho nhat ctia ham s6, dudng tiém can
ctia dd thi ham sb, cac budce khao sat sy bién thién va vé d6 thi ham sd.
- Sau d6, 4 nhém s& trinh bay san pham ciia nhom minh trén bang, cdc nhom khéc theo ddi, nhan
xét
Budc 2: Thuc hién nhiém vu: HS thuc hién v& so d6 tu duy.
Budc 3: Bao cao, thao luan:
Budc 4: Két luan, nhan dinh:
B. HINH THANH KIEN THUC MOI
Hoat dong 1: On tap vé tinh don diéu, cwe tri va gia tri I6n nhit, gia tri nhé nhét ciia ham
s0, dwong tiém can ciia do thi ham so.



a) Muc tiéu: Giup HS rén luyén ki nang xac dinh chi€u bién thién, tim dugc cuc tri ctia ham so, tim

duogc gia tri lon nhét va gia tri nho nhét ctia ham
thi ham so.

s0 trén mot doan, tim dugc dudng ti€ém cén cua do

b) Nji dung: HS thuc hién cac bai tap trong bai On tap chuong.

¢) Sdn pham: Loi giai cta cac bai tap.
d) To chirc thuwe hién: HS hoat dong ca nhan va

nhom, dudi sy huéng dan ciia GV.

HD CUA GV VA HS

SAN PHAM DU KIEN

Buéc 1: Chuyén giao nhiém vu:

HDP1

Tric nghiém

- GV t6 chirc cho HS 1am cac cau hoi trong
phan Tric nghiém.

+ GV cho HS hoat dong ca nhan trong 15 phut,
sau do goi HS 1én bang lam bai, cac HS khac
theo ddi bai lam, nhin xét va gop ¥; GV tong
ket.

bang trinh bay, cac HS khéc theo ddi va nhéan x
ét.

GV chia 16p thanh cac nhom bdn HS, t6 chtre cho
HS 1am vi¢c nhom trong 3 phut, sau d6 cac nhom
s€ trinh bay trén bang. Cac nhém khac theo doi,
nhan xét. GV nhan xét va tong két.

Budc 2: Thyc hién nhiém vu:

- HD ca nhan: HS suy nghi, hoan thanh vao tap
- HD cap d6i, nhom: cac thanh vién trao ddi,
dong gop ¥ kién va théng nhét dap an.

Ca 16p chu y thyuc hién cc yéu cau cua GV, chu
y bai [am céc ban va nhan xé&t.

- GV: quan sat va trg giip HS.

Budc 3: Bao cao, thao luan:

- HS tra 101 trinh bay miéng/ trinh bay bang, ca
16p nhan xét, GV danh gia, dan dat, chdt lai
kién thtrc.

Buéc 4: Két luan, nhin dinh: GV tong quat,
nhén xét qua trinh hoat dong cua cac HS, cho
HS nhic lai On tap cach xét sy bién thién cta
ham sd, gia tri lon nhét, gia tri nho nhét cua
ham sb trén mot doan

HS thyc hién bai tap Tric nghiém
1.A
2.B
3.B
4.C
5.C
6. A
7.B
8.C

Hoat dong 2: On tap vé khao sat sy bién thién va vé do thi ham so.

a) Muc tiéu: Nhac lai so d6 khdo sat ham so.

b) Nji dung: HS nhic lai so d6 khao sat ham sb.

¢) Sin phdm: Cau tra 10i cua HS.

d) Té chirc hoat dpng: HS 1am viéc ca nhan, dudi sy huéng dan ciia GV.

HD CUA GV VA HS

SAN PHAM DU KIEN

vé do thi ham sb.

GV dit cau hoi cho HS nhic lai so d6 khao
sat ham sd, sau do goi dai dién 1 HS tra 101,
cac HS khac theo doi va nhan xét.

Bai 9

GV t6 chtrc cho HS 1am viéc ca nhan, sau
do goi HS 1én bang trinh bay, cac HS khac
theo doi va nhan xét.

Buéc 1: Chuyén giao nhiém vu: HS nhic lai so d6 khao sat ham so.
HD On tap veé khio sat su bien thién va HS thuc hién bai tap 9 va ghi bai.

Tacba+b=10,suyrab=10—a.

Via,b>0nén 10-a>0, suyraa<10.

a) Tacoab=a(10 —a)=—a’+ 10a.

Xét ham s6 H(a) =—a + 10a v6i a € [0; 10].

Pao ham H'(a) =—2a+ 10. Trén khoang (0; 10), H'(a)
=0khia=5.

H(0) = 0; H(5) =25; H(10) = 0.




Bai 10

GV t6 chirc cho HS thyc hién bai 10 theo
nhom doi trong 7 phut, sau do dai dién cac
nhom s€ trinh bay trén bang. Cac nhém khac
theo ddi, nhan xét. GV nhan xét va tong két.

Do d6, maxy. ;o) H (a)=25 tai a=5.

V6ia=5 thi b=10—-5=5.

Vay biéu thirc ab dat gia tri 16n nhat bang 25 khi
a=b=5.

b) Tacod a’+b’=a’+(10—a)*=2a’—20a+100.

Xét ham s6 S(a)=2a"—20a+100 véi a €[0;10].

DPao ham S(a)=4a—20. Trén khoang
(0;10),S(a)=0 khi a=5.

S(0)=100;S(5)=50;5(10)=100.

Do d6, mingy,,0;S(a)=50 tai a ¢5.

Vay tong cac binh phuong cua hai s6 a va b dat gia
tri nhd nhat bang 50 khia=b=5.

¢) Tacoé ab’=a(10—a)’=a’-20a°+100a.

Xét ham s6 T'(a)=a’—20a°+100a v&i v6i
a€[0;10].

Pao ham T(a)=3a’—40a+100. Trén khoang

(0;10),S(a):Okhia=%.
T(0)=0;T 130)_% T(10)=0,
Do dé, max[o;m]T(a)—4g(7)0 tai a_13_0.

V01a—?th1b 10—1—30:%.

Vay biéu thirc a b® dat gia tri 16n nhat bang 4000 tai

3
10b 20

3 3"
HS thuc hién bai tap 10 va ghi bai.

Bai 10:

Gia sir ham s bac ba can tim c6 dang y = f(x) =ax’ + b
x*+cx+d(a#0).

Quan sat Hinh 3, ta thdy dd thi ham s di qua cac diém
(0;5), (1; 1) va(3; 5).

Véix =0 thiy =35, thay vao ham sé ta suy ra d = 5.
Khi d6 ham sd tré thanh y = f(x) = ax® + bx® + cx + 5.
Véix=1thiy=1, thay vao ham s taduoca+b+c+
5=1().

Ta thdy d thi ham s6 c6 hai diém cyec tri1a (1; 1) va (3;
5), tirc 1a phuong trinh y'= 0 ¢6 hai nghiém lax =1 va
X = 3.

Ta cod y'=3ax’ + 2bx + c.
Véix=1thiy'’=0néntaco3a+2b+c=0(2).
Voix=3thiy’=0néntacd27a+6b+c=0(3).
Tu(1),(2)va(3)tasuyraa=—-1;b=6;c=-09.

Vay ham s6 can tim la y = f(x) = — x> + 6x* — 9x + 5.
HS thuwe hién bai tap 11 va ghi bai.

. 1
a) Xét ham sb y=§x3—x2+4.

Tap x:c'lc dinh: R.
Su bién thién:




Bai 12

Chiéu bién thién:

Pao ham y' =x*-2x;y' =0 - x=0 hodc x=2.
Trén céc khoang (—0;0) va (2;+0), y >0 nén ham s
ddng bién trén mdi khoang do.
Trén khoang (0; 2), y'< 0 nén ham sb nghich bién trén
khoang do.
Cuc tri:
Ham s6 dat cuc dai tai x=0 va yz=4.

Ham so0 dat cuc tiéu tai x=2 va Y=

E.
Céc gidi han tai vo6 cuc:
. . 1 1 4 .
limé, _,y=limé, . x° ———+—|=—%;lim¢,
3 x X
Béng bién thién:
X — 0 2 + a0
y' + 0 - 0 +

4 + o
; /' \ /'
8
— af .
3
Do thi:

Khi x=0 thi y=4 nén (0;4) 1a giao diém cta dd thi
voi truc Oy.

1
Taco y=0- §X3—X2+4=0, phuong trinh nay co6 1
ng}liém nén dd thi cua ham sb giao véi truc Ox tai 1
diém.

3 la diém cuc

2 . .z 8
Piém (0;4) 1a cuc dai va diém (2;—

tiéu ciia d6 thi ham sb.

D6 thi ham s di qua diém (3;4 ).

Do thi ciia ham s6 d3 cho dugc biéu didn nhu hinh
dudi day.




GV 6 chirc cho HS thyc hién bai 12 theo
nhom doi trong 7 phut, sau d6 dai dién céac
nhom s€ trinh bay trén bang. Cac nhdém khac
theo doi, nhan xét. GV nhan xét va téng Két.

Buwéc 2: Thye hién nhiém vu: HS quan
sat va chu y lang nghe, thdo luén, hoan
thanh céc bai tap GV yéu cau.

- . ‘. X 10
Do thi ctia ham s6 c6 tdm doi xtng 1a diém [ (1 ; ?)

b) Hai diém cuec trj ctia d6 thi ham s6 13 (0;4) va

2
3

Khoang cach gitra hai diém cuyc tri cua d6 thi ham so
la

8_,|'=4v10

2
d—\/ (2—0)°+ 3 3
HS thuc hién bai tap 12 va ghi bai.
2x+1
x—1"
Tap xac dinh: D=R | {1}.
Su bién thién:
Chiéu bién thién:

a) Xét ham sé y=

Dao ham y'=( 7. Vi y'<0 véi moi x#1 nén

x—1)
ham sd nghich bién trén mdi khoang (—o0;1) va
(1;+¢ ),
Tiém can:
Ta co
limé,  _,y=lim Z,Xﬂ_mzx+1=2;lim by oo y=1lim ¢

. Suy ra duong thing y=2 13 tiém can ngang cta do
thi ham so0.
lim ¢

x> 1" y=lim¢
2x+1
x=1"

. e
Ta co S 47 Suy ra

duong thang x=1 13 tiém cén ding cta d thi ham
sO.

Béng bién thién:
X — | + a0
v’ - I
2 + o0
}n’
. i
Do thi:

V61 x=0thi y=—1 nén dd thi ham s giao véi truc
Oy tai diém (0;—1).

. . =1 oz .
Véi y=0th1X=7 nén do thi ham so giao voi truc

__1;0).
2

Do thi cia ham sb da cho duge biéu dién nhu hinh
dudi day.

Ox tai diém




Buéc 3: Bao cdo, thio luan: Méi BT GV
moi dai dién cac nhom trinh bay. Cac HS
khéc chu y chira bai, theo ddi nhan xét bai

cac nhom trén bang.
Budc 4: Ket luan, nhan dinh:

hoat dong tdt, nhanh va chinh xac.
khi thyc hién giai bai tap.

SGK: Bai tap 1.44

- GV chira bai, chdt dap an, tuyén duong cc
- GV chu ¥ cho HS cac 15i sai hay mic phai

- Giao cho HS lam céc bai tap sau trong

Tam d6i xtmg ctia d6 thi ham s6 1a diém I(1;2). Céc

truc ddi xing ctia d6 thi ham s6 14 hai duong phan

giac cua cac goc tao bdi hai duong tiém can x=1 va

y=2.

b) Taco A(0;—1),1(1;2).

Vi B d6i ximg véi A qua I nén I 13 trung diém cia

AB.

Khi d6, toa do cta diém B 1a

Xp=2Xx,—Xx,=2-1-0=2

YBZZYI_YAZZ'Z_(_l):S

2:2+1 .2 X -
Ta co 51 =5, do d6 diém B(2;5) thudc dd thi
2x+1

x—1"

.Suyra B(2;5).

7
A

ham so

y:

Hoat dong 3: Luyén tap.

a) Muc tiéu: Nhic lai so d6 khao sat va v& dd thi ham sb.
b) Ngi dung: HS nhac lai so d6 khao sat va vé do thi ham so.

¢) Sdan pham: Cau tra 15i cia HS.

d) Té chirc hoat dpng: HS 1am viéc ca nhan, dudi sy huéng dan cia GV.

sau do goi HS 1én bang trinh bay, céac
HS khac theo doi va nhan xét.
GV nhan xét va tong két.

HP CUA GV VA HS SAN PHAM DU KIEN
Bude 1: Chuyén giao nhiém vu: HS thuc hién bai tap 13 va ghi bai.
Bai 13 s 4 X +4x—1
GV t6 chic cho HS 1am viéc ¢4 nhan, | @) X¢éthamso y=—"—

Tap xéac dinh: D=R | {1}.
Su bién thién:
Chiéu bién thién:
x’—2x-3 .
———5 -Tacd y =0 < x=—1hodc x=3.
(x—1) Y X -
Trén cac khoang (—o0;—1)va(3;+0), y™> 0 nén ham 5O
dong bién trén moi khoang do.
Trén cac khoang (—1;1)va(1;3), y <0 nén ham so nghich
trén mdi khoang do.
Cuc tri:
Ham so dat cuc tiéu tai x=3 va y;=10.
Ham s6 dat cuc dai tai x=—1 va yp=2.
Céc gidi han tai vo cyuc va ti€ém cén:
2
X +4x—1 . .
————=—o0;lim¢, ,,y=lim
x—1
X+d4x—1_ .. |
———=1(va
x(x—1)

Pao ham y'=

limé,  _,y=lim¢,

—o00

Tacoa=limé¢,

bién




Su

5x—1
x—1

X+4x—1
_— X
x—1

b=limi, .. =lim¢, . =5¢

suy ra duong thang y=x+5 la tiém can xién cua do thi
ham so0.

Jimé, o i
Taco 0 Cx-1 y=im vt e M Suyra
duong thing x=1 13 tiém c4n dtng cta d6 thi ham
sO.
Bang bién thién:
X — P | 1 3 +m
¥ + 0 - - ] +
- D, +un o
¥ ,x’f \x\ \‘ o
- % >4
— — i3 10
Do thi:
2
. X +4x—1 <
Taco y=0 = —1:0 = x=—2+1/5 hoic
x_
x=—2—1/5.

Vay d6 thi ham sb giao véi truc Ox tai diém (—2— V5; 0)
va diém (—2+4/5;0).

Do thi ham sb giao vdi truc Oy tai diém (0; 1).

Db thi cia ham s6 di cho duoc biéu dién nhu hinh dudi
day.

Tam d6i xtng ctia d6 thi ham s6 1a diém I(1; 6).

Céc truc d6i xtng ciia d6 thi ham s 14 hai duong phan
giac cua cac goc tao bdi hai duong tiém can x=1 va
y=Xx+5.

xX’+4x—1

b) Xét ham sé y= voi x €[2;4].

Trén khoang (2;4), y =0 khi x=3.

Ta ¢6 y<2):11,‘y(3):10;y(4):%_

Vay max,.,) y =11 tai x=2 va min, ,;y=10 tai x=3




Bai 14

GV 16 chirc cho HS thyc hién bai 14
theo nhom doi trong 7 phut, sau do dai
dién cac nhom s€ trinh bay trén bang.
Cac nhom khac theo doi, nhan xét. GV
nhéan xét va tong két.

Budce 2: Thuc hién nhiém vu: HS
quan sat va chu ¥ lang nghe, thao
ludn, hoan thanh céc bai tap GV yéu
cau.

Buéc 3: Bao cdo, thio luin: Moi BT
GV moi dai dién cac nhom trinh bay.
Céc HS khac chu y chira bai, theo doi
nhén xét bai cac nhoém trén bang.
Buwéc 4: Két luan, nhin dinh:

- GV chita bai, chét dap an, tuyén
duong céac hoat dong tdt, nhanh va
chinh xac.

- GV chu y cho HS céc 16i sai hay
mic phai khi thuc hién giai bai tap.

- Giao cho HS lam céc bai tap sau
trong SGK: Bai tap 1

HS thuec hién bai tap 14 va ghi bai.

a) Ta dit tén cac diém nhu hinh vé& duéi day:

.E‘r
A

A o g 12 cm

1

A f;u—)-jut,—h"?
¥ ¢ 5Scm

SO SA

T A — =

acod AO'/i, AO nén SO0 - SA -

SA _OC

L A — =

ai cd A C// SO nén A OA"
Tudosuyraso %
SO OA’

Ma
SO=12 ¢m,0A=5 cm,0C=r,SO=SO—-00 =12—h

12—h_r _
Do do, o —S.Suyrar—
b) Thé tich cua khéi tru 1a

. 5(12—h)r_h:25nh(12—h)2( ).

5(12—h)
12

V=nr’ h=
12 144

= 25mh(12—h)’
144
¢) R& rang h phai thoa mén diéu kién 0<h<12.

Vay thé tich khéi tru theo h1a V (h

Xétham s V (h)= W v6i h€(0;12).
.y 25m(12—h)(12—3h)
TacoV (h)= 0

Trén khoang (0;12), ta co V (h)=0 khi h=4.
Bang bién thién:

h |0 4 12
V'(h) + 0 o
400
kO
Vih) Lo s Y
f___.-""ﬂf HH"""-_;
0 0

Can ctr vao bang bién thién, ta thay trén khoang (0;12),
tai h=4.

. . (.. 400
ham so V(h) dat gia tri 16n nhat bang 9 &

Vay h=4 cm thi khéi tru co thé tich 16n nhat.




Hoat dong 4: Van dung
a) Muc tiéu:

- Hoc sinh thyc hién lam bai tap van dung thuc té dé nam ving kién thirc.

- HS thy sy gan g toan hoc trong cudc song, van dung kién thtrc vao thuc té, rén luyén tu duy toan
hoc qua viéc giai quyét vin dé toan hoc

b) Noi dung: HS st dung SGK va van dung kién thirc dé trao ddi va thao luan hoan thanh cac bai toan

theo yéu cau cua GV.

¢) San pham: HS hoan thanh cac bai tap duoc giao.

d) T6 chirc thue hién:

HD CUA GV VA HS

SAN PHAM DU KIEN

Budc 1: Chuyén giao
nhiém vu:

- GV yéu cau HS hoat dong
hoan thanh bai tap 15, 16
(SGK —tr.39)

Bai 15

GV cho HS hoat dong theo
ban trong 10 phut, sau do6
goi HS Ién bang lam bai, cac
HS khac theo doi bai lam,
nhan xét va gop ¥; GV tong
két.

HS thuc hién bai 15 va ghi bai.

7200

a)XéthémséC(X)=2X—230+ véi x €[30;120].

Tép xac dinh: D=[30,120].
Su bién thién:
Chiéu bién thién:
- 7200
Pao ham C (x)= - (30;120), ta co

C'(x)=0 = x=60.
Trén khoang (30; 60), C'( x)<0 nén ham s6 nghich bién trén
khoang do.
Trén khoang (60;120),C'(x)>0 nén ham s ddng bién trén khoang
do.
Cuc tri:
Ham s c6 mot diém cuec tri 1a diém cuc tiéu tai x=60 va c cr=10.
Bang bién thién:

X 30 60
- 0 T

120

C'(x)

70 70

\ , /
Do thi:

Db thi ham sb khong cit céc truc toa do.

Diém cuc tiéu cua dd thi ham s6 1a (60;10).

Do thi ham s6 di qua cac diém (30; 70), (40; 30), (80; 20), (90; 30) va
(120; 70).

D6 thi cia ham sé di cho duoc biéu dién nhu hinh dudi day.

C(x)




Bai 16

GV cho HS hoat dong theo
ban trong 10 phut, sau do
goi HS 1én bang lam bai, cac
HS khac theo doi bai lam,
nhan xét va gop ¥; GV tong
két

Buwdéc 2: Thyc hién nhiém
vu: HS quan sat va chu y
l:fmg nghe, thdo luan, hoan
thanh céac bai tap GV yéu
cau.

Budc 3: Bao cdo, thio luin:
Moi BT GV moi dai dién cac
nhom trinh bay. Cac HS khac
chu y chira bai, theo ddi nhan
xét bai cac nhom trén bang.
Buéc 4: Két ludn, nhén
dinh:

- GV chira bai, chét dap an,
tuyén duong cac hoat dong
tdt, nhanh va chinh xac.
-GV chii y cho HS céc 16i sai
hay mic phai khi thyc hién
giai bai tap.

Tixl]

1 '
] L+ an b e =0 -] M L) B 10 Ho 120 I

b) Tur cau a), ta théy trén doan [30; 120], gia tri nho nhét cua ham sb
C(x) bang 10 tai x=60.
Vay s6 phan an 14 60 thi chi phi trung binh ctia mot phan an 1a thap
nhat.

HS thuc hién bai 16 va ghi bai.

a) Quan sat do thi ham sé ¢ Hinh 6, ta thay:

Trén doan (0; + o), dd thi ham sé di xudng tir trai qua phai nén ham
s6 R(S) nghich bién trén khoang do.

Taco lim ¢, ., R(S)=0¢ nén dudng thing y=0 hay tryc Ox 14 tiém
can ngang ctia d6 thi ham sé.

Ta c6 lim &, gip(s)=ve: & Nén dudng thing x=0 hay truc O y 14 tiém
can dung cua dd thi ham sb.

Vay tiét dién S cang ting thi dién tro R cang giam dan vé 0.

b) Tir d6 thi Hinh 6, ta thay do thi ham sé R(S) cit duong thang
R=0,001 tai diém (0,000169;0,01), tirc 14 khi tiét dién
$=0,000169 m” thi dién tré R=0,001Q.

¢) Vi S=0,000169 thi R=0,001 va theo bai ra ta c6 [=10.

, __._ 10

Do do, 0,001=p —0,000169'
Viy day dién duoc 1am bang kim loai dong.

Suyra p=1,69-10"".

HD GIAI BAI TAP CHUONG I

Bai 1:
Pap an ding la: A

Quan sat Hinh 1, ta thay trén khoang (5; + c0), @ thi ham s6 di 1én tir trai qua phai nén ham
s0 dong bién trén khoang do.

Bai 2:
Pap an ding la: B




Bai 3:

Bai 4:

Bai 5:

Bai 6:

Bai 7:

Quan sat Hinh 1, ta thy trén khoang (0; 3), d6 thi ham sd di 1én tir trai qua phai nén ham sé
d6ng bién trén khoang do, suy ra y'>0véix € (0; 3); trén khoang (3 5) dd thi ham s di xubng
tir trai qua phai nén ham s6 nghich bién trén khoang do, suy ray'< 0 voix € (3; 5), vay tai
diém x = 3, dao ham y’ d6i ddu tir dwong sang am nén ham sd dat cuc dai tai diém x = 3.

Dép an dung l1a: B
X' —4x+1
x—4
Tap xac dinh: D=R | {4].
(2x—4)(x—4)—x*+4x—1_x*—8x+15

Xét ham s6 y=

Pao ham y = =
o nam (x4 (x—4F
Tacé y =0 - x=3 hodc x=5.
Bang bién thién:
X | -0 3 4 5 + o
Y- + 0 e I _ 0 -+
Py | + o + o
y s |
o0 Ve 6

Tt bang bién thién, suy ra ham sb dat cuc tiéu tai x =5, gia tri cuc tiéu la y =6.

bap an dingla: C ‘ , ‘
Quan sat Hinh 2, ta thay trén khoang (1; 5), do thi ctia ham s6 f(x) nam phia dudi truc Ox, do
d6 f'(x) < 0 voi moi x € (1; 5), vay ham sb y = f(x) nghich bién trén khoang (1; 5).

Dap an dung l1a: C

Xét ham s6 y=vVx’+2x+3.
Tap xéc dinh: D=R.
x+1

Dao ham Y =m. Trén khoang (—2;3), y =0 khi x=—1.
Tacd y(—2)=v3,y(-1)=+2,y(3)=3+2.

Vay min[,z;ﬂy:\/i tai x=—1.

Dap an dung la: A

. _2x°+3x°-3
Xétham s y="2"25 "2
x—1

Tap xac dinh: D=R | {—1;1}.
Ta co

3 2 3 2 2
a=lim Lxﬁmzx-'-:j—XBZZ;b:lim by oo 2X+23—X3—2x =lim (',X”ww:B&L&

x(x ~1] x—1 x—1

, : . y « _2x+3x°-3
Viay duong thang y =2 x+3 1a ti€ém cén xién cua d6 thi ham so yZ%.
X —

Dap an dung 1a: B
—2x+3
5x+1 °

B

Xét ham sb y=

Tap xac dinh D=R |




lim ¢ 1 b
Taco X »—=—y=lim¢ 2

172243 hime
5 Sx+l i

—2x+3
5x+1

Vay duong thing X 2?1 14 tiém cén dung cua do thi ham sb y=
Bai 9:

Tacba+b=10,suyrab=10—a.

Via,b>0nén 10 -a>0, suy raa<10.

a) Tacoab=a (10 —a)=—a’+ 10a.

Xét ham s6 H(a) =—a*> + 10a v6i a € [0; 10].

Pao ham H'(a) = —2a + 10. Trén khoang (0; 10), H'(a) =0 khi a = 5.

H (0) = 0; H (5) = 25; H (10) = 0.

Do d6, max;g,,o)H (a)=25 tai a=5.

Vé6i a=5 thi b=10—5=5.

Vay biéu thirc ab dat gi4 tri 16n nhat bang 25 khi a=b=5.

b) Tacod a’+b’=a’+(10—a)’=2a’—20a+100.

Xét ham s6 S(a)=2a’~20a+100 véi a€[0;10].

Pao ham S(a)=4a—20. Trén khoang (0;10),S(a)=0 khi a=5.

S(0)=100;S(5)=50;S(10)=100.

Do d6, ming. oS (a)=50 tai a (5.

Vay tong cac binh phuong ciia hai s6 a va b dat gia tri nhé nhat bang 50 khia=b=5.

¢) Taco ab’=a(10—a)’=a’-20a°+100a.

Xét ham s6 T(a)=a’—20a’+100a véi véi a€[0;10].

Pao ham T (a)=3a’—40a+100. Trén khoang (0;10),S(a)=0 khi a:?.

10 )_ 4000

T(0)=0; T(3 >

;T(10)=0,

Do do, max[o;lo}T(a)Z% tai az%o.
10 10 _20

Véia= 3‘[hlb 10 3= 3"

Vay biéu thirc a b’ dat gia tri lon nhat béng 40300 tai a 213—0 ,b 223—0.

Bai 10:
Gia sir ham sb bac ba can tim ¢6 dang y = f(x) = ax® + bx?> + cx + d (a # 0).
Quan sat Hinh 3, ta thiy d6 thi ham s6 di qua cac diém (0; 5), (1; 1) va (3; ).
Vé6i x =0 thi y = 5, thay vao ham s ta suy ra d = 5.
Khi d6 ham s6 tré thanh y = f(x) = ax’® + bx? + cx + 5.
Véix =1thiy=1, thay vao ham sé tadugca+b+c+5=1(1).
Ta thay d6 thi ham s6 c6 hai diém cuc tri 1a (1; 1) va (3; 5), tic 1a phuong trinh y'= 0 ¢6 hai
nghiémlax=1vax=3.
Ta cod y'=3ax* + 2bx + c.
Voix=1thiy’=0néntacd3a+2b+c=0(2).
Voix=3thiy'=0néntacd27a+6b+c=0(3).
Tu(1),(2)va(3)tasuyraa=—1;b=6;c=-09.
Vay ham s6 can tim la y = f(x) = — x* + 6x> — 9x + 5.

Bai 11:

. 1
a) Xét ham so y:§x3—x2+4.

Tap xac dinh: R.

Su bién thién:

Chiéu bién thién:

DPao ham y' =x*—2x; y =0 = x=0 hodc x=2.

Trén cac khoang (—0;0) va (2;+00), y'>0 nén ham s6 dong bién trén mdi khoang do.



Trén khoang (0; 2), y'< 0 nén ham s nghich bién trén khoang do.
Cuec tri:
Ham s6 dat cuc dai tai x=0 va Y z=4.

Ham so dat cuc tiéu tai x=2 va Y=

§.
Céc gidi han tai vo cuc:
N . 301 1 4 . e s(1 1 4\ ...
limé,  ,y=limé, x'|s—=+—|=—o;lim{, ,y=limé, , X' |5——+—5|=+%06660
3 x X 3 x X

Bang bién thién:

X — a0 0 2 + oo

}.'" N ﬂ § ﬂ +

hes

+ + o
/' \ 8 /'
= gD il
3
P thi:

Khi x=0thi y=4nén (0;4)1a giao diém cua d6 thi voi truc Oy.
Taco y=0 = 3 x’—x*+4=0, phuong trinh nay c6 1 nghiém nén db thi cua ham s giao voi
truc Ox tai 1 diém.

la diém cuc ti€u cua do6 thi ham so.

Diém (0;4) 1a cuc dai va diém (2;%

D6 thi ham s di qua diém (3;4).
Do thi ctia ham s6 da cho dugc bicu dién nhu hinh duéi day.
R

N T L L L e ]
R [ e e 8 i

=2 / =1 1]

A s A Sy 10
DAo thi ciia ham s6 ¢6 tdm do1 xing 1ad1emI(1;?).
2;§).

3

Khoang cach gitra hai diém cyc tri ctia @6 thi ham so la

d:\/(2—0)2+(§—4)2:43@.

b) Hai diém cyc tri ctia do thi ham s6 1a (0;4) va

Bai 12:



2x+1
x—1"
Tap xac dinh: D=R | {1},
Su bién thién:

Chiéu bién thién:

a) Xét ham s6 y =

Pao ham Yy = ( 5. Vi y'<0 véi moi x#1 nén ham s6 nghich bién trén mdi khoang

x—1)
(—oo;1) va(1;+6 ).
Tiém can:
o o + o o + s
Tacolimé,  _ y=limé, 2X 11 =2;limé¢, ,,y=limé, . 2X 11 =2446464. Suy ra
X— X—
duong thing y =2 1a tiém c4n ngang ctia d6 thi ham sd.
Ta co Hm &y 1y i S HMLL(’. Suy ra duong thang x=1 1 tiém can ding cta
dd thi ham sb.
Béng bién thién:
X —an 1 + a0
y' |
2 + oo
}n’
— o 2
Do thi:

Véi x=0 thi y=—1 nén d6 thi ham s6 giao vdi truc Oy tai diém (0;—1).

. -1 A - o . ez | —1
Voi y:0thiX27 nén do thi ham so6 giao véi truc Ox tai dlém(T;O).

D) thi ctia ham s6 di cho duoc biéu dién nhu hinh dudi déy.
L |

]

Tam doi xUng cua dd thi ham s6 1a diém I(1;2). Cac truc ddi Xuing cua dd thi ham s6 12 hai
dudong phan giac cua cac goc tao bdi hai duong ti€ém can x=1va y=2.
b) Taco A(0;—1),1(1;2).
Vi B doi xting v6i A qua I nén I 1a trung diém cua AB.
Xp=2X,—X,=2-1-0=2
.Su raB(2;5).
YB:ZYI_YAZZ'z_(_l):S 4

=5, do d6 diém B(2;5) thudc dd thj ham s6 y=

Khi do, toa d6 cua diém B la

L, 2-2+41
Taco 1

Bai 13:

2x+1
x—1




X+4x—1

x—1
Tap xac dinh: D=R | {1}.
Su bién thién:

Chiéu bién thién:
x°=2x-3
(x—1)°
Trén céc khoang (—o0;—1) va (3;+), y'> 0 nén ham s dong bién trén mdi khoang do.
Trén cac khoang (—1;1) va (1;3), y <0 nén ham s6 nghich bién trén mdi khoang d6.

Cuc tri:

Ham s6 dat cuc tiéu tai x=3 va Y =10.
Ham s6 dat cuc dai tai x=—1va yp=2.
Céc gidi han tai vo cuc va ti€ém cén:

a) Xét ham sd y=

Pao ham y= .Tacd y=0 = x=—1 hodc x=3.

lim ¢ —lim ¢ x2+4x—1_ im ¢ —lim { x2+4x—1_ s
m ¢,  _,y=l1m (’X_'H)OT__OO’ méé, ,.,y=lm (;X_'_,,OOT—‘FOOGC(JG
2
, . x+4x—1 .
Tacoa=limé, ,,—F———=1(va
x(x—1)
2
. x +4x—1 . 5x—1 .
b=lim¢, , . |————x|=lim¢, . =5(¢.
x—1 —
Suy ra dudng thang y=x+5 14 tiém cin xién cia d6 thi ham sé.
,llmZ) N TR () \ M Nyt A A i
Ta cod XobiyEime e e u““7. Suy ra duong thing x=1 1a tiém cén ding
ctia d6 thi ham sb.
Béng bién thién:
X —o -1 1 3 + 10
¥ £ 0o - - 0 +
o + o) +an
- B B //"
-~ s -
} o - \.. \‘ /
— 00 — 10
Do thi:
2
. x +4x—1 <
Taco y=0 = =" ==0 = x=—2+/5 hodc x=—2—1/5.

x—1

Vay dd thi ham sb giao vé6i truc Ox tai diém (—2—+/5;0) va diém (—2++5;0).
B(} thi ham so giap v6i truc Oy taiq diérr} (0; 1).

Do thi ciia ham s6 da cho duoc bi¢u dién nhu hinh dudi day.




Tam d6i xtmg ctia d6 thi ham s6 1a diém I(1; 6).
Céc truc doi xting cua do thi ham so 1a hai duong phan gidc cia cac goc tao boi hai duong
tiém can x=1va y=x+5.

2
b) Xét ham s6 y="F4X"1 (i ve[2;4]

Trén khoang (2;4), y =0 khi x=3.

31
Taco y(2)z11,~y(3):10;y(4):?
Véy max[2;4]y:11 tai Xx=2va min[2;4}y:]_0 tai x=3.
Bai 14: 7

a) Ta dat tén cac diém nhu hinh v€ dudi day:

‘E‘r

A
Al o \p |12cm

1

A f}i—)-')'(.._)‘g
¥ Y 5¢cm

: SO SA
Ta c6 , AO nén =—=2""=
aco AO /i AO nén S0~ SA
. SA _OC
Lai co A fn ==
ai c6 A C// SO nén SA - OA
SO _OC
Tir d6 2 ==
u do suy ra SO~ OA
Ma SO=12 ¢m,0A=5 cm,0C=r,SO=SO—00 =12—h.
., 12—h_r _5(12—h)
Do @6, B —5.Suyrar— o
2 2
b) Thé tich cua khéi tru 1a V=mrr® h=n- 5(12-h)F ,_25mh(12—h) | em®).
12 144
_257h(12—h)’

Vay thé tich khéi tru theo h1a V (h)= T

¢) R& rang h phai thoa man diéu kién 0<h<12.

- 2
Xét ham s6 V(h):25”h£+h)véi he(0;12).
.y 25m(12—h)(12—3h)
TacoV (h)= a4 .

Trén khoang (0;12), ta c6 V (h)=0 khi h=4.
Bang bién thién:

h 0 4 12
V) ¥ 0 -
400
8
Vi i B
.f"ff xm‘“‘*
0 a




Cin cr vao bang bién thién, ta thay trén khoang (0;12), ham sé V(h) dat gia tri 16n nhat

.4 .
bang Ogn tai h=4.
Vay h=4 cm thi khéi tru co thé tich 16n nhat.
Bai 15:

2) Xét ham s6 € (x)=2x—230+72%2

Tép xac dinh: D=[30,120].
Su l?ién ghién:
Chiéu bién thién:

voi x €[30;120].

- 7200 .
Dao ham C (x)=2— e . Trén khoang (30;120), ta cé C (x)=0 = x=60.

Trén khoang (30; 60), C'(x )<0 nén ham sé nghich bién trén khoang do.
Trén khoang (60;120),C (x)>0 nén ham s6 dong bién trén khoang do.
Cuec tri:
Ham sb c6 mot diém cuec tri 1a diém cuc tiéu tai x=60 va C cr=10.
Bang bién thién:

X 30 60 120
- 0 +

C'(x)

70 70

E[“] \ /
10
Do thi:

Do thi ham s6 khong cat cac truc toa do.
Piém cuc tiéu cua dd thi ham s6 1a (60;10).
Do thi ham sb di qua cac diém (30; 70), (40; 30), (80; 20), (90; 30) va (120; 70).
Do thi ctia ham s6 da cho duoc biéu dién nhu hinh duéi day.
Tzl

7
L
'

L 4:]

1 ;
] 1+ 20 P e =0 L) M L) B2 1 1o =0 I

b) Tir cdu a), ta thiy trén doan [30; 120], gi4 tri nho nhét cua ham s6 C(x) bang 10 tai
x=60.
Vay s6 phan an 13 60 thi chi phi trung binh ctia mot phan an 1a thip nhat.

Bai 16:
a) Quan sat d6 thi ham s ¢ Hinh 6, ta thiy:
Trén doan (0; + o), d6 thi ham s di xudng tir trai qua phai nén ham sé R(S) nghich bién
trén khoang do.



Ta ¢6 lim ¢, _,.,R(S)=0¢ nén dudng thing y=0 hay truc Ox 14 tiém cin ngang cta dd thi

ham sb.
Taco lim &, g (s)=vw: ¢ Nén dudng thing x=0 hay truc O y 1a tiém can dimg ciia d6 thi ham
$6.

Viy tiét dién S cang ting thi dién tr& R cang giam dan vé 0.

b) Tir do thi Hinh 6, ta thiy do thi ham s6 R(S) cit duong thang R=0,001 tai diém
(0,000169;0,01), tirc 1a khi tiét dién S=0,000169 m” thi dién tr6 R=0,001 Q.

¢) V6i $=0,000169 thi R=0,001 va theo bai ra ta c6 [=10.

Do d6, 0,001=p- Suy ra p=1,69-10"°.

10
0,000169° :
Vay day dién duogc lam bang kim loai dong.

vev e e s, NEAY  thang  nam 2024
Gido vién sogn

GOP Y, RUT KINH NGHIEM

Tai liéu duoc chia sé boi Website VnTeach.Com
https://www.vnteach.com
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