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1. MO PAU

- Ly do chon dé tai

Ngay nay ¢ Viét Nam, cling nhu ¢ nhiéu nuéc trén thé gi01, gido duyc
dugc coi 1a qudc sach hang dau, 1a dong luc dé phat trién kinh t& x3 hoi. Voi
nhiém vy va muyc tiéu co ban cua gido duc la dao tao ra nhitng con nguodi phat
trién toan dién vé moi mat, khong nhitng c6 kién thire tot ma con van dung duogc
kién thirc trong tinh hudng cong viéc.

Pé 1am duoc diéu nay, véi lugng kién thirc va thoi gian duge phan phdi
cho mon toan bac THPT, mdi gido vién phai co6 mot phuong phap giang day phu
hop thi méi c6 thé truyén tai dugc t6i da kién thic cho hoc sinh, méi phat huy
dugc tu duy sang tao cua hoc sinh, khong nhitng dap trng cho moén hoc ma con
ap dung duogc kién thire d3 hoc vao cac khoa hoc khac va chuyén tiép bac hoc
cao hon sau nay.

Vecto ¢6 nhiéu ung dung trong vat 1y, k¥ thuat, do d6 cong cu vecto tao
diéu kién thuc hién mdi lién hé 1ién mén & truong phé thong.

Phuong phap vecto va toa do cho phép hoc sinh tiép can nhimg kién thuc
hinh hoc phd thong mot cach gon gang va c6 hiéu qua mot cach nhanh chong,
tong quat, doi khi khong can dén hinh v&. N6 ¢o tac dung tich cuc trong viéc
phat trién tu duy sang tao, triru tuong, nang lyc phan tich, tong hop...

T vecto c6 thé xay dung mot cach chat ché phuong phap toa do theo tinh
than toan hoc hién dai, co thé xay dung 1y thuyét hinh hoc va cung cip cong cu
giai toan, cho phép dai s6 hoa hinh hoc.

Thyc té giang day ap dung vecto va toa do dé giai toan ¢ phd thong hién
nay da sb con rat so sai. Sach gido khoa, véi Iy do su pham ciing chi ding lai &
muc do co ban, do vy hoc sinh ciing chua thyc sy nim duogc nhiéu tng dung
cua phuong phap nay.

Véi cac 1y do néu trén, t6i da tim hiéu va nghién ctu: "Gop phin phat
trién tw duy sdng tao todn hoc cho hoc sinh THPT qua chii dé gidi todn bang
phwong phdp vecto va toa dj trong hinh hoc phing"'.

- Muc dich nghién cvuu

- Nghién ctru qua trinh rén luyén va phat trién tr duy sang tao toan hoc ¢ hoc
sinh bac THPT.

- Trén co s& 1y thuyét vecto, toa do trong mat phing & chuong trinh
THPT, cung véi cac kién thic hinh hoc tong hop khac, cac dang bai tdp ung
dung phuong phap vecto va toa do trong hinh hoc phang, gop phan phat trién tu
duy sang tao toan hoc cho hoc sinh.

- Déi twong nghién ciru

- Nghién ctru co so 1y luan vé tu duy sang tao, qua trinh rén luyén va phat
trién loai hinh tu duy nay ¢ bac THPT.

- Dua ra h¢ thong cac bai tap ting dung, huéng dan hoc sinh khai thac va
phat trién cac bai toan d6 theo hudng sang tao.

- Pua ra mot s6 bién phap sur pham nham thyc hién muyc dich nghién ctu.



- Phwong phap nghién ciru
Nghién cuu ly lugn

- Nghién ctru khai thac cac tai liéu vé tu duy bién chimg thong qua viéc
giang day mon Toan & trudng phd thong, dic biét & khia canh tu duy sang tao.

- Nghién ctru khai thac céc tai li¢u lién quan dén himg tht hoc tap, dong
co hoc tap, phat huy tinh tich cuc hoc tap cua hoc sinh qua mén Toan.

- Nghién ciru chuong trinh va ndi dung doi méi sach gido khoa va phuong
phap giang day bac THPT, dac biét 1a hinh hoc 16p 10.
Phwong phdp quan sat diéu tra

- biéu tra thuc trang giang day va hoc tap ctia gido vién va hoc sinh

- Quan sat viéc hoc tap cua hoc sinh, khao sat murc do tich cuc hoc tap, tu
duy sang tao trong gid hoc dé phat hién nguyén nhan can khic phuc va lya chon
ndi dung thich hop cho dé tai.

- Thu thap két qua thyc té ctia hoc sinh lam co s& thuc tién dé dua hé

thong bai tap phu hop co tinh kha thi .
2. NOI DUNG SANG KIEN KINH NGHIEM
2.1.Co sé li luan ciia sang kién kinh nghiém.
- Khai niém tw duy va tu duy sang tao

Tu duy 12 mgt qua nhan thirc, phan 4nh nhitrng thudc tinh ban chat, moi
quan hé c6 tinh quy luat cua sy vat va hién tugng ma trude do chu thé chua biét.

Céc hinh thtrc co ban cua tu duy:
+ Khai niém: Khai niém 1a mot hinh thirc tu duy phan anh mot 16p dbi tuong
+ Phdn dodn: Phan doan 1a hinh thuc tu duy, trong d6 khang dinh mot dau hiéu
thudc hay khong thugc mot ddi tuong. Phan doan co tinh chat hodc dang hoac
sai va nhat thiét chi xdy ra mot trong hai truong hop d6 ma thoi.
+ Suy lugn: Suy luan la mot qua trinh tu duy c6 quy luat, quy tac nhat dinh (goi 14
cac quy luat, quy tac suy ludn). Mudn suy ludn ding can phai tuan theo nhitng quy
luét, quy tac dy.

Céc thao tac tu duy:
+ Phdn tich-tong hop: Phan tich 1a thao tac tu duy dé phan chia dbi twong nhan
thirc thanh cac bd phan, cac mat, cac thanh phﬁn khac nhau. Con téng hop 1a cac
thao tac tu duy dé hop nhat cac bod phan, cac mat, cac thanh phﬁn da tach ro1 nho
su phan tich thanh mét chinh thé.
+ So sanh-twong tir: So sanh 14 thao tac tu duy nham xéc dinh sy giéng nhau hay
khac nhau, su dong nhat hay khong dong nhét, su bang nhau hay khong bang
nhau giita cac d6i tuong nhéan thic. So sanh lién quan chit ché véi phén tich-tong
hop va ddi véi cac hinh thirc tu duy d6 c6 thé & mirc do don gian hon nhung vin
c6 thé nhan thire duoc nhiing yéu td ban chét cta su vat, hién tuong. Tuong tu la
mot dang so sanh ma tur hai dbi tuong giéng nhau & mét s6 diu hiéu, rut ra két
luan hai d6i twong d6 ciing giéng nhau & dau hiéu khac.
+ Khdi quat hod- ddc biét hod: Khai quat hoa 1a thao tac tu duy nhim hop nhét
nhiéu dbi truong khac nhau thanh mot nhom, moét loai theo nhitng thudc tinh,



nhing lién h¢ hay quan hé chung gidng nhau va nhimng thudc tinh chung ban
chat.

+ Triru twong hod: Truu tugng hoa la thao tac tu duy nhém gat bo nhiing mat,
nhirng thudc tinh, nhing lién hé, quan h¢ thir yéu, khong can thiét va chi giir lai
cac yéu td can thiét cho tu duy. Sy phan biét ban chat hay khong ban chit ¢ day
chi mang nghia tuong ddi, n6 phu thudéc muc dich hanh dong.

- Khai niém tu duy sang tao, thanh phan cia tu duy sang tao

Tu duy sang tao la mot dang tu duy doc 1ap, tao ra y tuong moi doc dao
va c6 hiéu qua giai quyét van dé cao. Y tudng méi thé hién & chd phat hién van
dé moi, tim ra hudng di mdi, tao ra két qua méi. Tinh doc déo cua y tudng méi
thé hién ¢ giai phép la, hlem khong quen thudc hodc duy nhat.

Tu duy sang tao gdm cac thanh phan sau:

+ Tinh mém déo: La nang lyc thay doi dé dang, nhanh chong trat ty ctia hé thong
tri thic, chuyén tir goc d6 quan niém nay sang goc do quan niém khac, dinh
nghia lai su vat, hién tuong, gat bo so d6 tu duy co san va xay dung phuong
phap tu duy méi, tao ra sy vat méi trong mbi quan hé méi hodc chuyén doi quan
hé va nhan ra ban chét cta sy vat va diéu phan doan. Tinh mém déo gat bo su so
ctng trong tu duy, mé rong su nhin nhan van dé tir nhidu khia canh khac nhau
ctia chu thé nhan thirc.

+ Tinh nhuan nhuyén: La nang lyc tao ra mot cach nhanh chong su t6 hop giira
cac yéu to riéng 1¢ cua tinh huéng hoan canh, dua ra gia thuyét méi va y tudong
méi. Tinh nhuan nhuyén cua tu duy sang tao dugc dic trung boi kha ning tao ra
sO cac ¥ tuong méi khi nhan thirc van dé.

+ Tinh doc dao: La nang lyc doc lap tu duy trong qua trinh xac dinh muc dich
cling nhu giai phap, biéu hién trong nhiing giai phép la, hiém, tinh hop 1y, tinh
t6i wu ctia giai phép.

+ Tinh hoan thi¢n: La kha nang lap ké hoach, phdi hop céc ¥ nghi va hanh dong,
phat trién y tudng, klem tra va chiing minh y tudng.

+ Tinh nhay cam van dé: La nang lyc nhanh chong phat hién van dé, sy mau
thuln, sai 1am, thiéu 16gic, chua toi wu...va tir d6 dé xuat hudng giai quyét, tao ra
cai moi.

- Day hoc giai bai tip & truong pho thong

- Vai tro cua viéc gidi bai tap toan

- Bai tap toan hoc c¢o6 vai tro quan trong trong qua trinh hoc tap mon toan
& nha trudng phd thong. Giai bai tdp toan 13 hinh thirc chu yéu ctia hoat dong
todn hoc. Thong qua viéc gidi bai tap, hoc sinh phai thuc hién nhiéu hoat dong
nhu: Nhan dang, thé hién cac khai niém, dinh nghia, dinh 1y, quy tic-phuong
phéap, nhitng hoat dong phtrc hop, nhitng hoat dong tri tu¢ chung, nhitng hoat
dong tri tué phod bién trong toan hoc.

- Vi tri bai tdp toan: Giai toan 13 hinh thirc chu yéu cua hoat dong toan
hoc, gitip hoc sinh ndm viing tri thirc, phat trién tu duy, hinh thanh k¥ ning k¥
x40 va ing dung toan hoc vao thuc tién.

- Chtrc nang cua bai tap toan la: Day hoc, gido duc, phat trién va kiém tra.



- Vai tro ctia bai tap toan thé hién & ca ba binh dién: Muyc dich, noi dung
va phuong phap cua qua trinh day hoc. Cu thé:

+ V& miat muyc dich day hoc, bai tap toan thé hién nhiing chirc ning khac nhau
huéng dén viéc thuc hién muc dich day hoc mon toan nhu:

. Hinh thanh, ctng c6 tri thic, k¥ ning, k¥ xao, k¥ ning ung dung toan
hoc ¢ nhitng giai doan khac nhau ctia qua trinh day hoc.

. Phat trién ning luc tri tué chung: Rén luyén cac thao tac tu duy, hinh
thanh cac pham chat tri tug.

. Hinh thanh, bdi dudng thé gidi quan duy vat bién ching ciling nhu nhiing
pham chét dao dtrc ctia nguoi lao dong méi.

+ V& mit nodi dung day hoc: Bai tap toan la mot phuong tién dé cai dat noi dung
dudi dang tri thire hoan chinh hay nhitng yéu t6 bo sung cho tri thirc d hoc &
phan 1y thuyét.

+ V& mat phuong phap day hoc: Bai tap toan la gia mang nhtng hoat dong dé
hoc sinh kién tao nhiing noi dung nhat dinh va trén co s¢ do thue hién cac myc
dich day hoc khéac. Khai thac t6t bai tip nhu vy s& gop phan to chire tot cho hoc
sinh hoc tap trong hoat dong va b'fmg hoat dong tu giac, tich cuc, chu dong sang
tao dugc thuc hién ddc lap hodc trong giao luu.

Trong thuc tién day hoc, bai tap duoc su dung voi nhing dung y khac
nhau. Vé phuong phap day hoc: Bam bao trinh do Xuat phat, goi dong co, lam
viée voi ndi dung moi, cung o hodc kiém tra.... Pic biét ve mat kiém tra, bai
tap 1a phuong tién khong thé thay thé dé danh gia mirc do tiép thu tri thirc, kha
nang lam viéc doc 1ap va trinh do phat trién tu duy cua hoc sinh, cling nhu hiéu
qua gidng day cua gido vién.

- Phuwong phap giai bai tdp todan

Theo G.Polya, phuong phap chung giai mét bai toan gdm 4 budc:

+ Buwéc 1: Hiéu 13 bai toan? Pau 1a dit kién? Co thé thoa man dugc diéu kién
hay khong ? Piéu kién c6 du dé xac dinh dugc an hay khong, hay chua du, hay
thira, hay c6 mau thuan?

- Hinh v&. Str dung mot ky hi¢u thich hop.

- Phan biét cac ph?m khac nhau cta diéu kién. C6 thé dién ta cac diéu kién
d6 thanh cong thirc khong?

Qua budc 1 & trén, ta théy viéc danh gid dugc dit kién c6 thod man hay
khong, thira hay thiéu... da budc dau thé hién tu duy sang tao. Néu lam tét dugc
khau nay thi viéc giai bai toan da co thé rat thuan loi dé tim duoc 101 giai ding.
+ Buorc 2: Xay dung mot chuong trinh giai

- Ban da gip bai toan nay 1an nao chua? Hay da gip bai todn nay ¢ mot
dang hoi khac?

- Ban c¢6 biét mot bai toan nao lién quan khong? Mot dinh 1y ¢6 thé dung
dugc khong?

- Xét k¥ cai chua biét (an) va thr nhé lai mot bai toan quen thude c6 cling
an hay an tuong tu.



- Pay 1a mot bai toan lién quan ma ban di c6 1an giai rdi. C6 thé sir dung no
khong? Co thé str dung | két qua cua n6 khong? Hay sir dung phuong phap? Co can
phai dua thém mét sb yéu t6 phu thi méi st dung dugc nd khong?

- C6 thé phat biéu bai toan mot cach khac khong? Mot cach khac nira?
Quay vé dinh nghia.

- Néu ban chua giai duoc bai toan di dé ra, thi hiy ther giai mot bai toan
c6 lién quan. Ban c6 thé nghi ra mot bai toan c6 lién quan va d& hon khong? Mot
bai toan téng quat hon? Mot truong hop riéng? Mot bai toan tuong tu? Ban co
thé giai dugc mot phan bai toan khong? Hay gitr lai mot phan diéu kién, bé qua
phan kia. Khi d6 an duoc xac dinh dén mot ching myc nao do, né bién doi nhu
thé nao? Ban c6 thé tir cac dit kién rat ra mot yéu td khong? Co thé thay d6i an
hay khac dir ki€n, hay ca hai néu can thiét, sao cho an va cac dit kién méi duge
gan nhau hon khong?

- Ban da st dung moi dir kién hay chua? Da sir dung toan bd diéu kién
hay chua? D3 dé y d¢én moi khai niém chil yéu trong bai toan chua?

Qua cic phan din dat cta budc 2, ta thdy ring tu duy sang tao di duogc thé
hién & muc do cao hon. Chang han viéc giai thir mot bai toan co lién quan, hay
tong quat hon...chinh 1a sy thé hién tu duy sang tao.

+ Buoc 3: Thuc hién chuong trinh giai

Hay kiém tra lai ting budc. Ban di thy rd rang 1a mdi budc déu dung
chua? Ban c6 thé chiig minh 14 n6 dung khong?

Qua budc nay ta thay viéc thyc hién dugc chuong trinh giai va chung
minh duoc la ding, tirc la da hoan thanh bai toan, cac yéu t6 ctia tu duy sang tao
da duoc thé hién day du.

+ Buorc 4: Trd lai cach giai

- Ban ¢6 kiém tra lai két qua? Ban co thé kiém tra lai toan bd qua trinh
giai bai toan khong?

- C6 tim ra duoc két qua mot cach khac khong? Co thé thdy ngay truc tiép
két qua khong?

- Ban c6 thé sir dung két qua hay phuong phap d6 cho moi bai toan nao
khac khong?

Trong qua trinh giai toan rat nén lam cho hoc sinh biét cac ndi dung cta

16gic hinh thirc mét cach co y thire, xem nhu von thudng truc quan trong dé lam

vi€c voi toan hoc cling nhu dé sur dung trong qua trinh hoc tap lién tuc, thuong
xuyén. Pé thyc hién diéu nay, sau khi giai xong mdi bai toan can c¢6 phan nhin
lai phuong phap di sir dung dé giai. Dan dan nhimng hiéu biét vé 16gic s& tham
nhép vao y thuc cta hoc sinh.

Rt nén hé théng hod cac bai toan c6 lién quan vo1 mot chu dé hay mo
hinh nao ddy dé hoc sinh thiy dugc nhimg tinh chat da dang thong qua cac chu
dé va mo hinh d9, ciing 1a co s& quan trong dé phat trién tu duy sang tao trong
qua trinh hoc tap va nghién ctru.

2.2. Thue trang vin dé trude khi ap dung sang kién kinh nghiém.



- Nhitng khé khan khi gidi todn vecto va toa do trong hinh hoc phang ciia hoc
sinh: Tt chuwong trinh hinh hoc phang & bac THCS, vao 16p 10 hoc sinh duoc
tiép can ngay hang loat khai niém, phép toan hoan toan moi nhu: Ménh de, tap
hop, vecto. Cach tu duy vé cac phép toan trén cac dbi tuong nay ciing hoan toan
khac so vé6i tu duy vé phép toan di hoc trude ddy. Do vay, thoi gian dau cic em
thudng bd ngd va con hay sai 1am khi lam toan.

C6 thé ndi, trong sach gido khoa chinh 1y hién hanh, vecto va toa do la
phuong phap chu dao trong giai toan hinh hoc, mirc d6 yéu cau cua tu duy rat
cao, vi nhiéu bai toan khong can dén hinh v&, va ¢ bai ciing khong thé vé tudng
minh duoc. Pay ciing 1a mot kho khin dbi véi hoc sinh.

H¢ théng ly thuyét vé vecto va toa do trong chuong trinh ciing kha day du
dé giai quyét hau hét cac dang toan co ban. Tuy vy, hé thong bai tap con chua
day du. Ciing c6 thé do thoi gian phan phdi cho mén hoc, do yéu cau giam tai
cia chuong trinh. Nhung day ciing chinh 1a mdt mau thuan trong thuc hanh k¥
nang va phuong phap cho hoc sinh. Vi trong cac ky thi Pai hoc, Cao dang,
THPT quoc gia bai tap vé phan hinh hoc ciing khong phai d& 1dm, dang bai tap
cling c6 diéu méi la so v6i dang bai tap sach gido khoa.

V& cac dudng bac hai nhu dudng tron va elip, cac khai niém va tinh chit
kha phurc tap khi gidi toan, hoc sinh dé sa vao con dudng phtrc tap hoé bai toan
néu nhin nhan theo géc do thong thuong, can phai két hop linh hoat dugc tinh
chét ctia hinh hoc phéng da hoc & bac THCS thi cach bai toan méi gon nhe.

Ciing vi cac 1y do trén, nén hoc sinh thuong gip cac sai lam trong khi giai
toan bang phuong phap vecto va toa do. Chi 1d cho cac em duogc nhitng sai 1am
nay cling 14 mot cach dé cac em nam 1y thuyét vimg hon va tranh cac sai 1am
tuong tu khi hoc hinh hoc khong gian sau nay.

- Nhitng sai lam thirong gdp cia hoc sinh khi gidi todn veto va toa dé

1) Khéng xét hét cdc trieong hop cia bai todn.

2) Sai lam khi dinh dang cdc hinh do ndm tinh chat hinh khéng viing.

3) Khéng nam viing céng thure goc gitra hai du’o"ng thcfng va hai vecto.

4) Khong ré rang khi xac dinh dwong phan gidc trong va ngoadi cua mot goc tam
gidc, khéng ndam dwoc phwong phdp hodc chwa ndm viing cdc tinh chdt vecto
hoac hinh hoc.

2.3 Cac giai phap da sir dung dé giai quyét van dé:

2.3.1 Cac dinh hwéng phat trién tw duy sang tao toan hoc cho hoc sinh &
trwong THPT qua ndi dung gidi bai tip bing vecto va toa dd trong hinh hoc
phing

Viéc trang bi kién thuc, k§ ning co ban cho hoc sinh dai tra, dic biét boi
dudng tu duy ndi chung, tu duy sang tao néi riéng cho hoc sinh la mot qua trinh
lién tuc, trai qua nhiéu giai doan v6i nhitng muc d6 khac nhau. Diéu quan trong
nhat trong day hoc sang tao 13 giai phong hoat dong tu duy cua hoc sinh bang
cach hudng hoat dong cho cac em, cac em tu hoat dong, tu kham pha tim toi,
phai két hop tbt gitta hoat dong hoc tap va hoat dong nhan thirc. Bén canh viéc



nang dan tinh tich cuc theo murc do tir thép dén cao; Tinh tich cuc dong nao, doc
1ap suy nghi dén tich cuc sang tao, nguoi thiy can rén luyén hoc tro nang dan
cac hoat dong tir dé dén kho; Theo doi cach chirng minh, dén hoat dong mo
mam du doan két qua va cubi cung tu luc chimg minh. Viéc du doan, mo mim
két qua khong chi tap cho hoc sinh phong cach nghién ctru khoa hoc, tip cac
thao tac tu duy tién 16gic can thiét, ma con 1a bién phap quan trong nhim nang
cao tinh tich cuyc cua hoc sinh. Khi ty dua ra du doan, hoc sinh s€ hao hung va
c6 trach nhiém hon trong qua trinh tim toi 101 giai cho két qua du doan cia
minh.

2.3.2. Rén luyén ndng lwe gidi todn theo cdc thanh phdn co bén ciia tw duy
sang tao

+ Tinh mém déo: Tinh mém déo cua tu duy co cac dic trung ndi bat sau:

- D& dang chuyén tir hoat dong tri tué ndy sang hoat dong tri tué khéc, van
dung linh hoat cac hoat dong phén tich, tong hop, so sanh, triru trong hoa, khai
quat hod, cu thé hoa va cac phuong phéap suy luan nhu: Quy nap, suy dién, twong
tu; dé dang chuyén tir giai phap nay sang giai phap khac; diéu chinh kip thoi
hudng suy nghi néu gip tré ngai.

- Suy nghi khong dap khudn, khong ap dung mdt caich mdy moc nhiing kinh
nghiém, kién thur, k¥ nang da c6 vao trong hoan canh md, diéu kién méi, trong d6
c6 nhing yéu tb da thay doi; co kha ning thoat khoi anh huéng kim him cua nhiing
kinh nghiém, nhimg phuong phap, nhimng suy nghi dé c6 tur trudc.

- Nhan ra van dé moi trong diéu kién quen thudc, nhin thay chirc ning
méi ciia dbi tuong quen biét.

Qua co s 1y luan tinh mém déo trong tu duy, ta thdy dé giai mot bai tap
cu thé co vuong méc, hodc théy cach giai con chua hay, thi goi m¢ cho hoc sinh
theo cac hudng trén thi hi¢u qua dat duoc sé tdt hon.

Vi du: Cho AABC, biét A(1;3) va hai trung tuyén c6 phwong trinh (d)): x-y+1= 0 va
(d>): 3x+2y-2= (. Xéc dinh toa d6 cac dinh B,C.

Neu theo suy nghi thong thudng, tir gia thiét tinh dugc trung diém M cua
BC, viét phuong trinh BC qua M, cho MB=MC thi bai toan kha phuc tap, vi
phuong trinh téng quat mot duong thang co 3 an, mot diém thudc mot duong
thang c6 2 an. Theo cac sach hudng dan, da s6 dung cach d6i ximg A4 qua trong
tam G dugc A4, thi co A'B, A'C song song (dy), (d,), tim ra B, C. Nhung viéc nghi
ra d6i xtmg 4 qua G khong ty nhién lam. Neu ta mém déo hon khi tu duy vé
phuong trinh duong thang dudi dang tham so thi tir mot diém trén dudng thang
phu thudc 2 an, ta dua vé su phu thudc mot an:

Tu gia thiét= Ag(d,), AZ(d,), goi (d,) 1a trung tuyén qua dinh B, (dz) la

trung tuyén qua dinh C.
Goi G 1a trong tam AABC thi toa do G la nghiém cua hé: ,

x-y+1=0
3x+2y-2=0
thi: B M c

ds

= G=(0,1). Néu M trung diém cua BC




DA?E} ZZE%D& R {XG - X, =2(Xy - Xg)

Yo~ Ya :2(YM - YG)

y =1+t; (d) c6 dang tham sd: x =2t, y =1-3t. Vi BE(d,), C€(d,) nén: B=(t,1+t),
Xp +Xe =2Xy

C=(2t',1-3t"). Do M trung diém BC nén ta co: { = t=-7/5, t'=1/5.
Y +Yc =2yy

1 .
= M=(- 5,0).(d1) c6 dang tham sO: x = t,

Vay B=(-7/5,-2/5), C=(2/5,2/5).
+ Tinh nhuan nhuyén: Pugc thé hién rd nét & hai dic trung sau:

- Tinh da dang cua cac cach xur ly khi giai toan: Kha nang tim dugc nhiéu
giai phap trén nhiéu goc d6 va tinh hudng khac nhau: Ping trude mot Van dé khi
giai quyét, ngudi ¢o tu duy nhuan nhuyén nhanh chong tim va dé xuat nhiéu
phuong an khac nhau va tir d6 dua ra duoc phuong an t6i wu.

- Kha nang xem xét ddi tuong duoi nhiéu khia canh khac nhau, c6 mot
cach nhin sinh dong tir nhiéu phia ddi voi su vat va hién tuong chir khong phai
c4i nhin bat bién, phiém dién, cimg nhic.

Khi thyc hanh giai toan, dé thuc hién duoc diéu nay, ta can phéan tich cho
hoc sinh thay o cac budc dé giai mot bai toan, tim su quan hé gan glii gita bai
toan da cho véi cac bai toan da biét...Qua d6 thé hién dugc tinh nhuan nhuyén
cua tu duy, tinh doc 1ap trong suy nghi.

2.3.3. Huong vao rén luyén cac hoat dong tri tué ciia hoc sinh qua gidi cac bai
tdp todan

Cac hoat dong tri tué¢ trong mon toan co thé ké dén nhu: Dy doan, bac bo,
1at nguoc van dé, cac thao tac tu duy todn hoc...Rén luyén cho hoc sinh nhiing
hoat dong d6 1a khau quan trong nhét trong day hoc sang tao.

2.3.4. Khuyén khich tim nhiéu 16i gidi cho mét bai todn

Sau khi giai dugc bai toan, budc quan trong tiép theo 13 tim thém nhiing
101 giai khac, diéu d6 gitip hoc sinh bdi dudng ning luc tim hiéu nhiéu giai phap
cho mot van d¢, nhin nhan van dé dudi nhiéu géc canh khac nhau, diéu nay giup
hoc sinh phat trién ning luc giai toan & nhiing phuong dién sau:

- Rén luyén kha ndng phan tich bai toan

- Rén luyén kha nang dinh hudéng va xac dinh dudng 16i giai

- Rén luyén k¥ nang chon lga phuong phap va cong cu giai

- Rén luyén kha nang kiém tra 10i giai

- Rén luyén kha ning tim cac bai toan, cac kién thirc lién quan

Cu thé, cac phuong dién nay dugc ap dung trong vi du sau:
2 2

Vi du I: Cho M=(x,y) 1a diém trén (E): % + YT =1. Tim gi4 tri 16n nhat va nho
nhat ctia biéu thirc P=2x-y+5.

Pay 1a mot bai toan thuong gip trong cac ky thi tuyén sinh dai hoc. Rt
nhiéu hoc sinh lung ting khi gip loai toan nay. Nhung déy lai 1a bai toan kha
phong phu vé tu duy phuong phép. Sau dy 13 mot sé cach lam:

Cach I: Taco: |uv|3|ul.|v|.cos(u,v)|[dul.|v].



Xét u =(§,1) va v =(6,-2). Ap dung bat ding thuc trén c6:

|_ (2)|< —+—«/6 +(- 2 \/_Oc) 2\/—0<2X y<2\/—
Vay:5-2\/—0sP35+2\/_.

MinP=5- 2410 khi = X == —/—9 Y——2
=5- = < R
in N, 1(u,v) =n 0 0
2

MaxP=5 +2+/10 kh =0 X = ,—9 Y= 7=
= X = Y =" —F—
axP=35+2+/10 khi (u,v) 0 0

Trong cach trén da thé hién dugc kha nang phan tich bai toan theo phuong
dién vecto va toa do, nho tinh chat cua tich vo huodng.
Cdch 2: Sau khi da c6 cach giai trén, loai bai toan la cho quan hé cac bién bac
hai, Biéu thic P c6 bién bac nhat hodc nguoc lai, 1a mot dang ti€u biéu cua bat
dang thir Bunhiac()pski Ap dung ta c6:

Xy L(x ¥ o) :
=—+—= 6)" +(-2 —| —=6+=(-2)| =(2x-
=5+ =2 []()()] 36 ()](xy)
= 2\/—O<2x y<2ﬂ Vay: §- 2\/—0<P<5+2\/_
x y
3.2 x=a
Déu bang xay rakhi {1 6 -2 \/2_
X2 y2 y:—
—+—=]
(9 4 V1o
: . 9 2 .
Vay: MinP=5-210 khi X ==~y =7 va MaxP=5+2410 khi

9 -2
X = ,V =
NIRRT
Cdch 3: Dung phuong phap mién gia tri
P=2x-y+5 = y=2x+5-P, thay vao phuong trinh (E), phai c6 nghiém:

X IS P) ) 40x2 +36(5- P)x +9P% - 90P +189 =0

9 4
A'=-9(P-10P-15) > 0 & 5-2/10 <P <5+2./10.
. . 18P-5_ 9 2
MinP=5-2/10 khi x= 10 \/ﬁ,y —\/ﬁ
18(P-5) _

MaxP=5+2/10 khi x=

40 J_ T



* Phuong phap mién gia tri hoc sinh d& duoc lam quen trong chwong trinh
THCS, day cling 1a mot cach dé rén luyén kha ning lua chon phuong phap va
cong cu giai.
Cdch 4: Trong gia thiét bai toan co6 tong hai binh phwong bang 1, goi cho hoc
sinh dang thirc luong gidc quen thudc: sin’x+cos’x=1, Vx€R. Do vdy hoc sinh
c6 thé rén k¥ nang tim kiém cac kién thirc lién quan:

2 2
Vi o +yT =1, nén c6 géc a €[0,2m ] sao cho: x =3sina, y =2cosa.

= P=6sina-2cosat5.
Mt khéc: |6sina-2cosal| < \/62 +(-2)? Alsin? @ + cos’a =24/10
Viay: 5-24/10 <P <5+24/10.

X |y 9
| TR R T
MinP=5-2/10 khi o =*0% o, L, O
9 4 J10
X _y )

i 18 -4
MaxP=5+2/10 khi S“;a = R

Chéc chan s& con nhiéu 101 giai khac, néu ta tiép tuc suy nghi (nhu ding
ham sd, bat diang thirc khac). Piéu d6 cho thiy, sau khi di giai duoc bai toan
bang mot cach nao d6, nén nhin nhan bai toan dudi nhiéu goc do va phuong dién
khac nhau, c¢6 thé dugc nhiéu 101 giai khac nhau.

2.3.5. Vin dé sdng tao bai todn méi

Sang tao bai toan mdi 1a mdt budc quan trong ctia qua trinh giai toan, maot
phuong thurc rén luyén tu duy sang tao toan hoc, mot trong cdc muc ti€u chinh
cua hoc tap sang tao. bé xay dung cac bai toan mdi, co thé hudng dan hoc sinh
theo cac con duong sau day:

a) Xudt phat tiv cdc khdi niém, dinh nghia, tién dé vé nhitng doi twong todn hoc
dwoc dat trong moi quan hé toan hoc nao do.
Vi du: Tir khai niém hai vecto ciing phuong, ta c6 thé xay dung hé thong bai tap:
BT1: Chirng minh 3 duiuéurP A,P:&Lu thérulgwhémg < VM ta co:

aMA +MB +yMC =0, v61 a+p+y= 0.

oy

BT2: Chimg minh AB//CD < AB =kCD
b) Xudt phat tir nhitng dinh Iy, tinh chat, bai todn da biét, theo hudng nay dé xdy
dung nén bai todn méi, c6 thé bang cdch:

- Sir dung céc thao tac tu duy nhu: Tuong tu, dic biét hoa hay tong quat
hoa... dé di dén bai toan tuong tu, bai toan dao, dic biét hoa hay tong quat hoa.
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- Nghién ctru siu ban chat cta bai toan: Phan tich ngudn gbc cai di cho,
cai can tim va moi lién hé gifta chung, doan nhan dugc co s sy hinh thanh nén
bai toan... dé xay dung cac bai toan cing dang.

- Xét su van dong thich hop cua gia thiét, din dén su van dong tuong Ung
cua két luan, duge bai toan méi...

Vi du: Xét cac bai toan sau:

BT1: Cho AABC, biét A=(1,2), hai dudng cao c6 phuong trinh (d): x-y =0 va
(d"): 2x+y-1=0. X4c dinh toa dd cac dinh con lai ctia tam giac?

Gidi: D& thdy A khong thudc (d) va (d'), goi (d) 1a duong cao qua B, (d") 1a
duong cao qua C. Do (d) LAC nén AC c¢6 chi phuong

1a phéap tuyén n4a =(1,- 1), AC qua A nén ‘ A

phuong trinh AC la: Xl : =y—12@ x+y-3=0 a

Tuong tu c6 phuong trinh AB la: x-2y+3=0.
B=ABN(d), giai h¢ AB va (d) c6 B=(3,3).
C=ACN(d"), giai h¢ AC va (d") c6 C=(-2,5).

Bai toan trén khong c6 gi 1a kho khan khi tim 101 giai. Van dé dat ra 1a ta
c6 khai thac dugc gi qua bai todn nay khong?

Trudc hét ta thir thay d6i gia thiét 2 dudng cao bang hai dudng khéac cua
tam giac.
Chang han thay bang 2 dudng trung tuyén. Ta c6 bai toan méi nhu sau:
BT2: Cho AABC, biét A=(1,3) va hai trung tuyén c6 phuong trinh 13 :

(d): x-3y+1=0 va (d"): y-1=0. Xac dinh toa d¢ cac dinh B,C.

Gidi: Tur gia thiét= A¢(d), AZ(d), goi (d) 1a trung tuyén qua B, (d") 1a trung
tuyén qua C va G la trong tdim AABC = Toa d6 G la nghi¢m hé:

X - 3y +1=0 uuu LUy
y- 120 = G=(2,1). Néu M trung diém BC thi AG =2GM

R {XG - X, =2(Xy - Xg)
Yo~ Ya =2(Yu - ¥o)

(d) c6 dang tham sd: x =3t-1, y =t; (d') c6 dang tham s6: x=t,y=L

Vi Be(d), Ce(d') nén: B=(3t-1,t), C=(t',1). Do M trung diém BC nén ta co6:

= M=(5/2,0).

{B+XC_2XM {t_-IVAB 4,-1)va C=(9,1). Thay 2 du¢ b3

= =(-4 - =

Vo +ye =2y, (=g - Vay (-4,-1) va C=(9,1). Thay 2 duong cao bang

hai phén giéc, ta c6 bai toan sau: A

BT3: Cho AABC biét A=(2,4), hai duong phan giac trong qua B,C 13
(d): x+y-2=0 va (d"): x-3y-6=0. Viét phwong trinh d

canh BC cua tam giac.

Giai: P6i xtmg diém A qua (d) va (d') duoc M, N €BC vi céc

AABM, AACN can. Vay BC = = MN. Xéc dinh M: AM L

(d) nén AM c6 chi phuong u =n (-1 B,




-2 -4
= Phuong trinh AM: 2 =7

(d) thi I=(d)NAM = [=(0,2) =

& x-y+2=0. Néu I 14 hinh chiéu cia A 1én

{M_zx'_XA:_ Vay M=(-2,0).T ta c6 phuong trinh AN: x-2=0

Y =2y -y, =0 ay M=(-2,0).Tuong tu ta c6 phuong trin DX :

Néu J 14 hinh chiéu cta A 1én AN thi J=(18/5,-4/5) va N=(26/5,-28/5).

Vay phuong trinh MN=BC: 7x+9y+14=0.

Mat khac thay hai duong cao boi hai duong bét ky, chang han mot duong cao,

mot trung tuyén, hay mot dudng cao mot phan giac; mot trung tuyén mot

phan giac ta ¢ cac bai toan sau:

BT4: Xac dinh toa d6 cac dinh con lai cia AABC biét B=(2,-1), duong cao qua

A 1a (d): 3x-4y+27= 0 va phan gidc ngoai goc C la (d'): x+2y-5=0.

Giai: Vi (d) L BC, nén BC c6 chi phuong ’

1a phap tuyén cta (d): na=(3,-4).

= Phuong trinh BC: Tz y—T

< 4x+3y-5=0, C=BCN(d') = C=(-1,3).

Str dung tinh chat phan giac nhu trén, d6i xing B

qua (d") dugc DeAC.

BD c¢6 chi phuong 1a phép tuyén cua (d') 13 ng=(1,2), phuong

X-2 _y+l +1
1

(d") thi I=BDN(d") = [=(3,1) = D=(4,3). Vay phuong trinh AC = DC: y-3=0.

Vi A=(d)NAC nén A=(-5,3).

Vi A€(d) nén: 2t-1-(2-4t)= 0 = t=1/2= A=(0,0).

Nhu vay, qua hé thong bai toan trén ta thay 0 su van dong trong suy ludn,
nhin van dé duéi gbc do van dong, ta dugc nhiéu két qua tuong tu, nhd do co thé
sang tao ra nhiéu bai toan hay, phu hop vi nhan thiic ctia hoc sinh.

2.3.6 Xay dung hé thdng bai tip vecto va toa dd trong hinh hoc phing
nhim phat trién tu duy sang tao cho hoc sinh bac THPT
- Nhitng kién thirce, ky nang, nang lie cin thiét doi véi hoc sinh

Vé kién thirc:

- Hoc sinh phai nam viing cac khai niém, tinh chét, dinh ly vé vecto va toa
d6 trong hinh hoc phang (d3 néu & phan trude).

- Nam viing cac khai niém, tinh chat, dinh 1y trong hinh hoc phang THCS.

Vé ky nang:

- K§ nang vé thuc hanh tinh toan, v& hinh, trinh bay 10i giai

- K§ nang chung dé tim 10i giai

- K¥ nang khai thac bai toan

- K¥ nang st dung vecto va toa dg trong giai toan
Vé ndng le:

B

trinh BD :

Z — < 2x-y-5=0. Néu I 13 hinh chiéu cta B 1én
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- Nang luc st dung ngdn ngtr

- Nang luc suy ludn toan hoc

- Nang luc tién hanh cac thao tac tu duy: Phan tich, téng hop, so sanh,
tuong tu, dac bi€t hoa, khai quat hoa...

- Nang luc tién hanh cac hoat dong tri tu¢ phé) bién trong toan hoc: Lat
nguoc van dé, xét tinh giai dugc, phan chia truong hop, xét tuong tng...
- Yéu cdu co bdn ciia hé théng bai tip va mot sé dinh hwéng xdy dung hé
théng bai tap vecto va tog dj phing

Hé théng bai tap vecto va toa do phang dugc xay dung voi muc dich
rén luyén va phat trién tu duy sang tao toan hoc cho hoc sinh kha gioi, cho
nén can thiét phai dam bao cac yeu cau sau:

- Cung cd viing chac kién thic, k§ ning co ban trong chuong trinh hoc
van pho thong.

- Tac dong dén timg yéu t6 thanh phan cua tu duy sang tao.

- Goi cho hoc sinh niém say mé€, kham pha tim to1 sang tao todn hoc.

- Bai tap c6 tinh tong hop, dé cap dén nhiéu ndi dung kién thirc trong
chuong trinh hoc.

- Gitp hoc sinh nang cao tinh doc 1ap, tinh tich cuc, sang tao trong hoc tap.

- Gitp hoc sinh rén luyén cac thao tac tu duy, cac hoat dong tri tu¢ toan hoc.

- Bai tap c6 tac dung kiém tra két qua hoc tap, danh gid dugc mirc do phat
trién tu duy ctia hoc sinh.

- Bam sat nd1 dung chuong trinh sach gido khoa hién hanh, khai thac, st
dung hiéu qua hé thong bai tap trong sach gido khoa va sach bai tap.

- Bam bdo céac dinh hudéng da néu ra ¢ chuong 1.

- Hé théng bai tap dugc duoc chon, phan loai hop ly, ddm bao muc dich
da dé ra, tinh kha thi khi str dung, tinh vira strc d6i v6i hoc sinh...
- Hé théng bai tap
+ Bai tdp Vé vecto
Hé thdng bai tap phan nay duoc xay dyng trén cac kién thirc co ban cua khai
niém va cac phep toan vé vecto. Déc biét co thé khai quat hoa dugc nhiéu dang
toan trong phan nay dé 1am co s xdy dung hé théng bai tdp nhu: Phan tich
vecto theo co s& dé xay dung nén hé thong bai tip ching minh 3 diém thang
hang, vudng goc, song song... hodc hé thong bai trong tim hé diém, tam ti cu
ctia hé diém duoc x4y dung trén co sé suy luin tong quat va tuong tu .
Sau ddy 1a mot s bai minh hoa:
BT1: Cho AABC noi tiép duong tron (O), truc tam H, trong tam G. Goi B' 1a
diém dbi tam ctia B. Ching minh:

[NN]N] uuuy [NIN]N] [NN]N)

a) AH =B'C va AB'=HC;

b) OA+OB+OC=0H  ¢) HA +HB+HC =2HO;
d) Chung minh G,H,O thang hang va tinh OG:OH. A
( Puong thang Ole)

Giai: a) Ta c6: AHLBC, BCLBC = AH//B'C




CH.LAB, B'ALAB = HC//AB' Vay AHCB'la hbh = dpem.

[NN]N] [N]N]N] [H]N]N) [N]N]N)

b) Ta c6:0OA +OB+0C =OH <

[S]E]E) [NIN]E) oy [N]N)NE] Uy

<20M =0OH - OA & 20M =AH

uuuy uuuy uuuy

Piéu ndy dung vi: 20M =B'C =AH, theo a).

uuu oy oy oy Uy Uy oy oy uuu uuy

¢) Ta co: HA + HB + HC =3HO + OA + OB + OC =3HO + OH =2HO.

uuuy Uy uuu uuu [N)E]E] [N)E]H] [N E]H] [W]N]E]

d) Ta co tuhueuo b):uuQA + OB +O0C =0OH va OA + OB + OC =30G

= OH =30G. Vay OH:0G=3.

* Qua 101 gidi bai toan trén ta thay, ngoai cac thanh phan cua tu duy sang tao da
dugc thé hién, trong d6 tinh nhuan nhuyen duogc thé hién kha 16 nét, cu thé:

- Viéc ching minh hai vecto bang nhau, khi dd ndm duoc dinh nghia, ta
dua vé chimg minh t&r giac AHCB' 13 hinh binh hanh, khi d6 thi dé thay c6 diéu
phai chirng minh.

- O phan b) str dung phuong phap twong duong dé bién doi dang thirc vecto roi
str dung phép trur cling thé hién dugc tinh nhuan nhuyen trong suy luan.

- Trong phan ¢), thé hién 1d viéc chén diém vé trai dé dan dén vé phai,
khong nhitng thé hién duoc su nhuan nhuyén trong tu duy, ma con thé hién duoc
tinh nhay cam khi két hop duoc két qua y b).

- Ngoai ra, su nhuin nhuyén va nhay cam con thé hién rat rd trong ¥ d)
khi két hop duoc cac két qua trén voi nhau.

BT2: Cho AABC, trong t2 tam G.

uuu uuuy

a) Chuing minh: GA +GB +GC =0;

[NjE]EI) [N EE] [N]NINN] [N E]EYE]

b) VM: MA + MB + MC 3MG
Gi ai: a) Goi M trung diém BC thi: GA +GB +GC =GA +2GM =0

b) YM: MA +MB + MC =MG + GA + MG + GB + MG + GC =

=3MG +(GA + GB + GC) =3MG .
BT3: Cho 4 diém A, B, C, D bat ky. Chtrng minh:

uug uuy Uuy Jug Uy Jdu

AB.CD + AC.DB + AD.BC =0.(H¢ :[hlil’C Ole)
Suy ra dinh 121 Trong mot tam giac thi 3 duong cao dong quy.

uu uuy [N N NN Uuy duy

Giai: Tac6: ABCD+ACDB+AD.BC =

X3 (b - AC)+ AC.(AB~ AD) + D.(KC- XB) =0

Xet AABC voi hai duong cao BD va CD thi: AB.CD =0;AC.DB =0.

Vay tir hé thitc Ole = AD.BC =0, hay dudng cao thir 3 1a AD L BC va 3 dudng
cao dong quy tai D.
BT4: Cho AABC va AA'B'C'.
a) Chung minh hai tam gidc c6 cung trong tim < AA'+BB'+CC' =0
b) Goi G va G' 1a trong tdm hai tam gidc, chirmg minh:
Gi an: agﬁgi gu L\ufé Gu'ulf trong tam AABC va AA'B'C'.

Taco: AA'+BB'+CC'=

uuu uuy uuuu uuu uuu uuuy uuu uuy uuuu

=AG+GG'+G'A'+BG+GG'+G'B+CG+GG'+G'C'=
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~3GG'+ (AG +BG +CG) + (A'G'+ B'G'+ C'G') =3GG .
Vay néu: AA'+BB'+CC' =0 ©3GG' =0 < G=G".
00 ;000 OO0 000 ¢ 000 OO0 OO0
b) Ta c6: GG'=| GG | =3 | AA '+ BB'+ CC[<<(| AA' | +| BB'[ + CC')

Vay: GG' 55 (AA+BB'+CC"). Diu bang khi 3 vecto ciing hudng.
BT5: Cho AABC. Goi A, B', C' lan luot 1a cac diém thoa méan diéu kién:

[N} uuuy [N E]N) [N{E] N N N ) [N[N]EIN] uuuu uuuuu uuuy uuuu

A'A+2A'B+3A'C=0;2B'A+3B'B+B'C =0;3C'A+C'B+2C'C =0

a) Chimg minh 6 trung tuyén cua AABC va AA'B'C’ dong quy.
b) Chirng minh mdi trung tuyén cua tam giac nay thi song song voi mot

canh tuong ung cua tam giac kia.
) oo ¢ 000 000 DOO
Gi ai: a) Tur gia thiét ta c6: OA' :g(OA +20B +300)

0 ¢ 000 000 OO0 000 ¢ OO0 000 (00
OB’ =-(20A +30B+0C); OC' =—(30A + OB +20C)

Cong lai c6: OA + OB +0C =OA'+ OB+ OC'= 30G =30G'© G'G =0
< G =G'Dicu nay co6 nghia 1a 6 trung tuyen cua 2 tam giac dong quy tai

trong tam G=G' cua hai tam giac.
o0 000 000 ¢ OO0 000 000 ¢ 000 OO0 OO0
b) Ta c6: GA'=0A'- OG =g(OA +20B +30C) - E(OA +0OB +0C)=

(000 000 o0 OO
=-(0C- OA) & GA'=—AC. Vay A'G//AC.

Chung mlnh tuong tu ta ciing co: B'G//BA; C'G//CB. 7
BT6: Cho AABﬂC, M trung di€ém AB, NeAC thod man: NC=2NA, E trung diém
MN, F trung diém BC. Chiing minh:

000 {000 000 000 (000 000
a) AE =—AB+—AC; b) AF =—AB+—-AC.
4 6 4 3
, 000 ¢ 0000 (000 g
Gi ai: a) Theo gia thiét c6: AE :—(AM +AN) =
1 1000 000 q000 000 M N

= (G AB+-AC) = AB+_AC.

b) Tu’ong t1_1: co: 5 . c

00 00 000 D000 000  q000 (000 ¢000 000
EF =AF- AE =—(AB+AC)- (7AB+-AC) =2 AB +2AC

+ Bai tdp vé toa do va vecto trén truc: Qua hé thong bai tap nay hoc sinh duoc
trang bi kién thirc va k¥ ning co ban vé toa do trén truc. Qua dé ciing thiy lai
dugc nhidu két qua hinh hoc phang quen thudc trong chuong trinh THCS, hon
nita bude dau cac em duge lam quen véi viée dai s hoa bai toan hinh hoc.
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+ Bai tdp vé hé truc toa dé va phwong trinh duong thang: Hé thong bai tap nay
dugc xay dung dua trén cac khai niém, tinh chat cta vecto trén hé truc, phuong
trinh cta dudng thang trong mat phang. Ngoai ra, viéc tao nén ciu tric bai tap
con dua vao cac tinh chit cua tam giac, tr giac trong hinh hoc phing & THCS.
Do do, sir dung thanh thao dugc cac tinh chit co ban cua duong cao, duong
trung binh, dudng phan giac...ciia tam giac ciing 1a thé hién tinh nhuan nhuyén,
tinh d§c ddo, tinh nhay cam cua tu duy sang tao.

Mat khac viéc phat trién hé théng bai tap cling dugc dua trén co sé van
dong cua van dé, chang han nhu: Khi biét 1 dinh va 2 duong cao cla tam giac, ta
xac dinh duoc cac yéu td con lai. Khi cho 2 duong cao thanh trung tuyén, phan
giac... hay mot dudng nay mot duong kia, ta duge mot hé théng bai kha hoan
chinh vé loai nay.

Sau déy chi giai minh hoa hai bai n6i vé tinh nhuan nhuyén va nhay cam véan dé
trong tu duy sang tao:

BT7: Cho AABC biét A=(-1,3), B=(-3,-2), C=(4,1).

1) Chimg minh AABC vuéng can;  2) Tim toa d9 trong tam G.

3) Tim toa do tam duong tron ngoal tiép tam giac.

Giai:1) Ta co: AB =(-2,-5), AC =(5,-2) > ABLAC va AB=AC = AABC vuong

can tai A.
Xg :l(xA + x5 +x:) =0
2) Ta co: 1 . Vay G=(0,2/3).

ZE(YA +Yg +Ye) _3

1A% =IB?
IA? =IC?
1
(X +1) +(y- 3)> =(x+3) +(y +2)° {-4){- loy=3 |*73
<:> 2 bl ] 2 @ @ .
(x+1)" +(y-3) =(x-4) +(y-1) 10x - 4y =7 v 1

3) Néu I=(x,y) 1a tam duong tron ngoai tiép tam giac thi ta co: {

2
Vay [=(1/2,-1/2).
BT8: Cho AABC, biét A=(2,6), B=(-3,-4), C=(5,0). Tim toa do truc tdm, trong
tam, tam duong tron ngoai tiép, tim dudng tron ndi tiép tam gic.
Guiuaji ulu)u Néu H=(x,y) 1a tryc tim tam gidc thi:

AHBC =0 _ {(x- 2)8+(y- 6)4=0 _ {x =5

000 D00
BH.AC =0 (x+3).3+(y+4)(-6) =0 y =0

2) G trong tam: Tuong tu trén dugc G=(4/3,2/3).
3) Tam duong tron ngoai tiep I, twong tu trén c6 I=(-1/2,1).
4) Tam dudng tron ndi tiép J: Goi D= =(x,y) la chan du:ong phan giac trong goc A,

uul

ood ]
ta co: @ @ &E -—@DB——EDC=>D (2-_)
DC AC DC 3 3

= H=(5,0).
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Vi J 1a chan duong phan giac trong goc C cua AACD, nén tuong tu cach lam
trén ta c6 J=(2,1). 7 ,
BT 9. Cho AABC can tai A, M la trung diém cia BC, H 1a hinh chiéu cia M

trén AC, E 1a trung diém ctia MH. Chiing minh AE | BH.
i 000 ¢ 0OODO OO0 DOD OO 0000
Giai: Vi E trung diém MH nén ta c6: AE ZE(AM + AH),BH =BM + MH

uuy uuu uuug g uuud uuug uuu gy uud uuuu uuuy guug [ N N N ]

= 2AE.BH =AM.BM + AM.MH + AH.BM + AHMH =AM.MH + AH.BM

=AMMH + (AM + MH).BM =MH(AM + BM) =

=MH(AM + MC) =MH.AC =0. Vay : AE | BH.

+ Bai tdp bat dang thitc dung vecto Phén bai tap nay doi hoi sy két hop gira
bat dang thirc dai s6 v6i vecto va toa do. Diéu dé cling thé hién moi thanh phan
ctia tur duy sang tao dé giai toan. Hé thong bai tdp vé phan nay kha phong phu va
doc dao

BT10 Cho 2n s6 thuc: aj,as,...,a, va by,ba,....b,. Ta co:

J(@, +a, +..+a,)’ +(b +b, +..+b) <Jal+b] +fal+bl +..+ Ja] +b’
Giai: Xét xi1 =(a,,b,),x2 =(a,,b,),...,xa =(a,,b,)

Tacod: x, +x, +...+xa =(a, +a, +...+a_,b,+b,+..+b )

Vi | X1 + X2 +...+ Xn | X1 | +] X2 | +...4 | Xa |= Diéu phai ching minh.
BT11 Cho x,y,z bt ky. Chtrng minh:
\/X2 - xy+y2 +\/x2 - xz +7° Z\/yz +yz+z2
Giai: Bat dang thirc di cho twong duong véi:

2 2 2
x-l + ﬁ + x-E + £z = 312+3fz+z2
2 2 2 2
N y V3 [z B (2 y BB
Xéta={x-—,— =l—-X,—2Z a+b==-<L ——y+—7z
© 22" 2 2 T 2 2277

Vi: |a|+|b|xa +b|= Diéu phai chimg minh.
BT12 Cho x,y,z bat ky. Ching minh:
\/x2 +xy+y2 +\/x2 +xz+72° Z\/y2 +yZ+Z2
Giai: Bat dang thire dé cho twong duong véi:

2 2 2
x+Z + ﬁy + >4£+E + £z = y2+yz+z2
2 2
, - y\/§ N z - y z 3 3
Xéta=x+—,— ab=l-x-—,—z a+tb=|Z- = —y+—z
ct > 2}’ va ) = ) 2y 5

Vi: |a|+|b|a +b|= Diéu phai ching minh.
BT13 Cho x,y,x > 0 va x+y+z < 1. Chiing minh:
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\/x2 +L2+\/y2 +L2+\/z2 +L2 >./82
X y z

—_——

T 1 1
Giai: Xét a =(x,;),b =(y,§),c =(z,;) .Vi|a|+|b|+|c|Hda+b+c]|,

T , 1 . (11 1Y
néntacod: [X +—+ |y +—+,[z2 +—= = [(X+y+z) +|—+—+—| >
X" Ve z X y Z
2 81 2 1 80
> [(xX+y+z) +———— = [(x+y+2z) + — + — >
- (X +y+z) (X+y+2z) (X+y+2z)

2\/2\/(x+y+z)2.(x+y;_*_z)2 +STO =/82 . D4u bang khi x =y =z=1/3.

BT 14 Tim gi4 tri nho nhat cta biéu thic:
A={(x- 1) +y" +(x +1)" +y +]y- 2|
Giai: Xét a(l- x,y),b(x +1,y). Vi |a|+|b|z]a +b

Az Javdy+]y- 2/={(3 + 1) +y)+]y- 2[2J(Bry) +]y- 2|=
=|V3+yl+|2- yHB3+y+2- y[=/3+2.

. . 1
Vay MinA=+/3 + 2, khi XZO,yZﬁ.

, nén ta co:

BT 1S i s p g L _(@xb)i-ab) 1
. Ung minn vol mo1 a, a dcu Co: 2_(1+a2)(1+b2) 9

G"‘-X't;— 2a 1-a’) _[1-b> 2b
fal: A 1+a’’1+a’ ] 1+b?’1+b?
. :V _2a(l- bY)+2b(1- a®) _2(a+b)(1- ab)
' (1+a”)(1+b%) (1+a®)(1+b%) "
|;|_ 2 |, 1-a22_1,|;|_ -0 (26 )
1+a’ 1+a’ ’ 1+b’ 1+b°
T l@+b)a-ab)|
luv|=2 (Haz)(Hbz)I.vl luv|dul.]v| = DPCM

+ Bai tdp vé dwong tron va elip: Trong cac bai tp nay, néu khong sir dung duoc
tinh chat ctia dudng tron va elip két hop véi phuong phap toa do thi bai toan tro
nén rat phuc tap. Piéu nay ciing thé hién day di cac thanh phan cua tu duy sang
tao. Bai tap phﬁn nay nhiéu bai kha phuc tap. Do vay viéc st dung cac thanh phﬁn
ctia tu duy sang tao tot s& gitp cach giai bai toan gon nhe hon.
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BT 16: Cho duong tron (C): (x+2)+(y-3)>=9. Viét phu:ong trinh duong thiang
qua A=(1,1) va cat (C) theo mot day cung c6 d¢ dai ngan nhat.

Giai : (C) ¢6 tam 1=(2,3), R=3. De thiy A ndm trong dudng tron (©).

Gia str duong thang (d) qua A cat (C) tai M,N. Goi H 1a trung diém ctia MN thi
ta c6: AM.AN=(MH-AH)(NH+AH)=MH"- AHz—R2 (IH+AH?)=

=R%-JA’=const, vi A ¢d dinh . Vady MN=AM+ AN nho6 nhat khi AM=AN < A
trung diém day MN < MN L IA . Ta cé: K1=(1,1) l1a phap L
tuyén (d) va (d) qua A= Phuong trinh (d) 13: x+y-2=0. M AN

BT 17. Viét phuong trinh duong tron qua A=(1,0) va tiép j )

xuc véi 2 duong thang (d): x+y-2=0 va (d'): x+y+3=0. | ! \

Giai: Vi (d)//(d") nén tam I nam trén duong song song chinh |

gitta la (A): x+y+1/2=0 = I=(t,-t-1/2) va R=IA=d(I,d) < \\ //

t=5/4 va t=-3/4 = C¢6 2 dudng tron thod man. N e

BT 18: Viét phuong trinh duong tron qua A=(1,2) va tiép xtic voi 2 du’ong thang
(d): 3x-y+3=0 va (d'): x-3y+9=0.

Giai : Tam I nam trén phan giac cia (d,d") 1a: x+y-3=0 va x-y+3=0. Pudng tron

qua A nén R=IA=d(L,d).

- Véi (A): x+y-3=0 ¢ t=5 +2f = C6 2 dudng tron thoa mén.

- Vi (A): x-y+3=0 khong ton tai t.

BT 19 : Viét phuong trinh duong tron qua A=(4,-1) va tiép xtc voi dudng tron

(C): x*+y>=5 tai diém B=(2,1).

(u}uiéi: Goi téunuludu(‘mg tron la I=(x,y). BPuong tron (C) cé tam 0=(0,0), ta co:

Ol =(x,y),0B =(2,1). Vi duong tron tiép xuc (C) tai B nén I,B,O thang hang <

uu uuy

OIL, OB cung phuong = x =2y.

Mat khac IA=IB nén (x-4)*+(y+1)*=(x-2)*+(y-1)* < x-y-3=0.

Vay x=6, y=3 , R>=20 = duong tron: (x-6)*+(y-3)*=20.

BT 20: Cho duong tron (C): x*+y*=4. Tim M trén Ox, Oy, (d) x+y-2 0 qua do
ké dugc dén (C) hai tiép tuyén tao véi nhau goc 60°, 90°.
Giai: Ly mot truong hop goc 60°: //
(C) ¢6 tam 0=(0,0), ban kinh R=2.
Me(d) = M=(t,2-t). Néu 2 tiép tuyén tao |

v6i nhau goc 60° thi goc AMO =30°.
Trong A vudng MAO c6: OA=0OM.sin30’ N
= t=1+7. Vay co6 2 diém M thoa man.

2.4 Hiéu qua ciia sang kién kinh nghiém d6i véi hoc sinh

- Qua qua trinh gidng day va 6n luyén cho cac 16p ¢o trinh d§ tuong duong vao
bubi hoc thém dé so sanh toi thay két qua thuc nghiém tSt hon nhiéu so véi 16p
d6i chimg cu thé ti 1¢ hoc sinh kha, giéi nang 1én yéu, kém va trung binh giam

xuong.
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Kétqua | Gioi (%) Kha(%) | Trung Yéu(%)
Lép binh(%)
Péi chimg 2 10 30 10
Thuc nghiém 6 20 26 0

- Puoc dong nghiép trong trudng ting ho, chon lam gido an day thém cho cac
16p minh day va cho céc nam tiép theo.

3. KET LUAN

Tir qua trinh nghién ctru 1y luan va thyc tién vé viéc phat trién tu duy sang
tao toan hoc cho hoc sinh 16p 10 bac THPT qua day hoc chuyén dé vecto va toa
d6 trong mit phang, cé thé rat ra mot s6 két luan sau:

1. Viéc phat trién tu duy sang tao cho hoc sinh trong nha truong pho
thong ¢o vi tri rat quan trong va 1a mot myc tiéu ctia nén gido duc phd thong, dic
biét trong giai doan d6i mdi phuong phap day hoc hién nay.

2. SKKN d4 trinh bay nhiing khai niém va tinh chéat co ban clia van dé tu
duy sang tao, cling nhu nhitng thanh phan, vai trd cta tu duy séng tao ap dung
vao thuc tién giang day bo mon.

3. SKKN d3 néu mot sb bién phap bdi dudng va phat trién tu duy sang tao
cho hoc sinh 16p 10 bac THPT .

4. SKKN xay dung h¢ thé)ng 20 bai tap co ban vé hinh hoc vecto va toa do
trong mat phang, thé hién duoc mot sb thanh phan co ban cua tu duy sang tao
vao xdy dung va giai bai tap, mic du con chua day du do khuon kho ciia SKKN.,

XAC NHAN CUA THU Thanh Héa, ngay 25 thang 5 nam 2016
TRUONG PON VI To1 xin cam doan day 1a SKKN cua minh viét,
khong sao chép ndi1 dung ctia nguoi khac.

Nguoi viét
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