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HUGNG DAN SU DUNG SACH

M®i bai hoc trong sach Chuyén dé hoc tap Toan 12 thudng cé cac phan nhu sau:

@ Goi ma, két n6i ngudi hoc vao cha dé bai hoc.
Hoat dong khéi dong

l® Ggi y dé€ ngudi hoc tim ra kién thic mai.
Hoat dong kham pha

A N6i dung kién thuc can linh héi.
Kién thic trong tam

Q Cac bai tap co ban theo yéu cau can dat.
Thuc hanh

@ Ung dung kién thuc dé gidi quyét van dé.
Van dung

Hay bao quan, giit gin sach gido khoa dé danh tang cic em hoc sinh 16p sau!



Lot noi dau

Céc ban hoc sinh, quy thdy, ¢6 gido thin mén!

Tiép nbi sach Chuyén dé hoc tap Toan 11, sach Chuyén dé hoc tip Toan 12 thudc bd sach
Chin troi sang tao duoc bién soan theo Chuong trinh gido duc phd thong nim 2018 ciia
B0 Giao duc va Pao tao. Sach bao gém ba chuyén dé:

Chuyén dé 1. Ung dung toan hoc gidi cic bai toan toi wu.

Chuyén dé 2. Ung dung toan hoc trong mdt sé van deé lién quan dén tai chinh.
Chuyén dé 3. Bién ngiu nhién roi rac. Cac sé dic trung ciia bién ngiu nhién roi rac.
Céc chuyén d& nay nham muc dich:

— Cung cép thém mot sb kién thirc va ki ning toan hoc nham déap tmg yéu cau phan hod,
tao co hoi cho hoc sinh van dung Toan hoc dé giai quyét céc van dé lién mon va thuc tién,
g6p phan hinh thanh co s khoa hoc cho gido duc STEM.

— Giup hoc sinh hiéu rd vai tro va nhitng tng dung ctia Toan hoc trong thyc tién; lam co s
cho dinh huéng nghé nghiép sau Trung hoc pho thong; tao co hoi cho hoc sinh nhéan biét
nang khiéu, s thich cia minh, tir d6 tao dam mé khi hoc Toan.

MJi chuyén dé déu c6 néu cac kién thirc co ban s& hoc va cac yéu cdu can dat cua
chuyén dé. Cac bai hoc déu xay dung theo tinh than dinh huéng phat trién nang luc va
thuong dugc théng nhét theo cc budc: khoi dong, kham pha, thyc hanh, van dung.
Chung t6i hi vong rang sich Chuyén dé hoc tap Toan 12 s& hd trg quy thiy co trong
qua trinh day hoc, déng thoi gitp cac ban hoc sinh hirng thu hon khi hoc tap bo mon Toén.
R4t mong nhan duoc sy gop ¥ ctia quy thay, cd gido va cac ban hoc sinh dé sach duoc ngay
cang hoan thién hon.

CAC TAC GIA
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Chuyén dé 1
U'NG DUNG TOAN HOC
GIAI CAC BAITOANTOI UU

Trong d6i song, dac biét trong linh vuc kinh té, thudng xuyén xuat hién bai toan tim gia tri I6n nhat hoac
gia tri nho nhat cia mét dai lugng nao d6. Trong chuyén dé nay, ching ta lam quen véi viéc gidi nhing
bai toan nhu vy (goi la bai toan téi uu) bang cach van dung nhiing kién thirc da hoc vé hé bat phuong trinh
bac nhat hai an va vé dao ham.

Nham dat hiéu qua kinh té cao nhat, ngugi ta tim nhiing phuang an san xuat sao cho téi thiéu
hoa chi phi va t6i da hoa lgi nhuan.

Sau chuyén dé nay, ban cé thé:

—Van dung kién thiic vé hé bat phuong trinh bac nhat dé gidi quyét mot sé bai toan
quy hoach tuyén tinh.

- Van dung kién thuc vé dao ham dé giai quyét mot s6 bai toan téi uu xuat hién trong
thuc tién, bao gém nhiing bai toan téi uu trong kinh té.



Bai 1.BAI TOAN QUY HOACH TUYEN TiNH

@ Mot thuong nhan st dung 120 triéu dong

Tir khoa: Bai toan quy hoach tuyén tinh; Ham muc tiéu; Rang buéc; Tap phuong an.

tién von dé mua t6i da 8 tan trai cay.
Thuong nhan d6 thu mua hai loai trai cay
1 A v6i gia 12 tridu dong/tin va B véi gia
20 triéu déng/tén. Loi nhudn thuong nhan
d6 thu dugc sau khi ban mdi tdn hang
d6i véi loai A 1a 1,1 tridu dong, ddi voi
loai B 1a 1,5 triéu dong. Thuong nhan d6
nén mua khéi lugng bao nhiéu mdi loai dé
thu dugc loi nhuan cao nhit khi ban hét
hang da thu mua?

1. Bai toan quy hoach tuyén tinh

D)
1

Xét bai toan: Tim gia tri 16n nhat
va gia tri nho nhat cua biéu thirc
F=x+2yvoi (x; y) la nghiém
ctia hé bat phuong trinh
x=2y+4>0
x+y-5<0
x>0
y=0.

@

Hinh 1

Mién nghiém Q cta hé (I) 1a mién ttr gidc O4BC (duoc to mau) trén Hinh 1. V6i gia tri F
cho trudc, xét duong thang d: x + 2y — F=0 hay y = —g + g
Tra 101 cac cau hoi sau dé gidi bai toan trén.

a) Voi gia tri nao cua F thi duong thang d di qua diém O, diém B?

b) Khi gié tri ciia F ting (hodc giam) thi tung d6 giao diém cua d véi truc Oy thay doi
nhu thé nao? Khi d6, phuong cia dudng thing d c6 thay dbi khong?

¢) Vi diéu kién nao cta F thi dudng thiang d va mién nghiém Q c6 diém chung?

d) Tir d6, chi ra gia tri 16n nhit va gia tri nho nhat cta biéu thirc F = x + 2y trén
mién nghiém Q. Biéu thic F dat duoc cac gia tri do tai diém nao?



Bai toan tim gia tri 16n nhét, gi4 tri nho nhat ciia biéu thirc F = x + 2y trén mién nghiém Q
ctia hé bat phuong trinh bac nhat (I) goi 1a bai toan quy hoach tuyén tinh. Biéu thirc F
£oi 1a ham muc tiéu, hé (I) goi la rang budc, mién nghiém Q cua hé (I) goi 1a tap phuong an
cua bai toan.

Tong quat, ta c6 dinh nghia sau:

9 Bai todn quy hoach tuyén tinh (hai bién) 13 bai toan tim gia tri 16n nhat, gia tri
nho nhat ctia biéu thirc dang F = ax + by (a va b 1a cac s6 thyc khong dong thoi bang 0)
trén mién nghiém Q ctia mot hé bat phuong trinh bac nhat hai an (x va ).

Biéu thitc F goi 12 ham muc tiéu, hé bat phuong trinh bac nhat goi 1a rang budc,
mién nghiém Q goi 1a tdp phwong dn ciia bai toan quy hoach tuyén tinh do.

Trong (), ta thiy tdp phuong 4n Q 1a mién da gidc (t& gidc OABC) va ham muc tiéu
F =x + 2y dat gia tri l6n nhat, gia tri nho nhat tai dinh cua Q.

Tong quét, ngudi ta chirng minh duoc rang khi tap phuong an Q ciia bai toan quy hoach
tuyén tinh 12 mién da giac thi ham muc tiéu ludn dat gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat
tai dinh cua Q.

Tt d6, dé giai bai toan quy hoach tuyén tinh trong treong hop tip phuong an 1 mién da giéc,
ta thuc hién cac budc nhu sau:

¥ Budc 1: Biéu dién tdp phuong 4n cua bai toan trén mat phang toa do Oxy.
Buée 2: Tinh gié tri cta biéu thirc F tai cac dinh cua Q.

Gié tri 16n nhat (nho nhat) trong cac gia tri nay 1a gia tri 16n nhat (nhé nhat) ctia F
trén Q.

Chuy:
a) Trong bai toan quy hoach tuyén tinh, ta viét

F = ax + by — max (hodc min)
dé thé hién tim gié trj lon nhét (hode gid tri nho nhat) ciia F. Néu tim ca gia trj lén nhat va
gia tri nho nhat cta F thi ta viet

F = ax + by — max, min.

b) Gia tri 16n nhat, gia tri nho nhat cta F trén Q dugc ki hiéu lan luot 13 max F va inn F.
Vi hai so thuc x,, y, cho trudc, ta viét F(x,; v,) d€ chi gia tri cia ham muc tiéu F' = ax + by

khix =x,, y = y,.



Vidu 1. Giai bai toan quy hoach tuyén tinh:
F=2x—-5y — max, min
v6i rang budc
2x+y-420
2x-y =0
2x+3y-12<0
y20.
Gidi
Tap phuong 4n Q 1a mién tir giac ABCD
trén Hinh 2.
Toa d6 giao diém A4 cua hai duong thing
2x—y=0va2x+y—4=01anghiém cua
hé phuong trinh toa d6 giao diém:

2x—y=0 x=1
= = A(1; 2).
2x+y-4=0 |y=

Tuong tu, ta tim dugc B[%; 3] , C(6; 0), D(2; 0).

Gia tri cua biéu thirc F tai cac dinh cua Q:

F(1;2)=2.1-5.2=-8; F(%;3j:2%—5.3:—12;

F(6;0)=2.6-5.0=12; F(2;0)=2.2-5.0=4.

T&dé,ngxﬁ5:F(@(D:12;nganzF(§;3j:_1z

@ Xét bai toan quy hoach tuyén tinh:
F =2x +y — max, min
véi rang budc
x+y—-420
3x—y=20
x>0 (I

y=1.

Tap phuong an Q cia bai toan 1a phan duoc
t6 mau trén Hinh 3. Hai diém A(1; 3) va B(3; 1)
goi la cac dinh cua Q.

Vé6i gia tri F cho trude, xét duong thang
d:2x+y=Fhayd. y=-2x+F.



Tra 10i cac cau hoi sau dé giai bai toan trén.

a) Tim gia tri ciia F dé duong thang d di qua diém 4(1; 3). Goi gia tri tim dugc 1a F,.

b) Khi gié tri ciia F ting (hodc giam) thi tung d6 giao diém cua d voi truc Oy thay doi

nhu thé nao? Khi d6, phuong clia dudng thang d c6 thay doi khong?

¢) Néu F < F, thi d va Q c6 diém chung khong? Tir d6, chi ra gia tri nho nhat cia ham

muc tiéu F'=2x + y trén Q.

d) V6i gia tri ndo cua F thi d va Q c6 diém chung? Ham muc tiéu F = 2x + y dat

gia tr 16n nhét trén Q hay khong?
Trong ‘.«E; , tip phuong an Q khong phai 12 mién da giac; ham muc tiéu F chi dat gia tri
nho nhat (tai diém 4) ma khong dat gia tri 1én nhat trén Q.
Trong trudong hop tong quét, néu tap phuong an Q khong phai 1a mién da giac thi ham
muc tiéu F = ax + by cia bai toan quy hoach tuyén tinh c6 thé khong dat gia trj 16n nhit,
gia tri nho nhat trén Q. Tuy nhién, ngudi ta chimg minh duoc rang néu F dat gid tri
16n nhét hay gia tri nho nhét trén Q thi F dat gia tri do tai dinh cua Q.
Chii y: Nhiéu bai toan quy hoach tuyén tinh xudt phat tir tinh hudng thuc t& co tap
phuong an Q (khong 1a mién da gidc) nam trong géc phan tu thir nhat (ctia mit phang
toa d§ Oxy) va ham muc ti€éu F = ax + by ¢6 cac h¢ s6a, b khong am. Khi do, F luén dat
gia tri nho nhit trén Q tai dinh nao d6 cta Q.
Tir d6, ddi v6i bai toan quy hoach tuyén tinh

F=ax+ by - min
v6i tap phuong 4n khong 1a mién da giac nam trong goc phan tu thir nhat va cac hé sé a
va b khong am, ta co thé giai bang cach thuc hién cic bude nhu sau:
%  Bude 1: Biéu dién tap phuong an Q ciia bai toan trén mit phing toa do Oxy.
Buoc 2: Tinh gié tri cua biéu thire F tai cac dinh cua Q.
Gi4 tri nho nhit trong cac gia tri ndy 1a gia tri nho nhét ctia F trén Q.

Vi du 2. Giai bai toan quy hoach tuyén tinh:
F=3x+5y —> min
véi rang budc
x+2y=5
x—y<2
B> 1l
y20.
Gidi
Viét lai rang budc cua bai toan thanh
x+2y-520
x—y-2<0
x>1
y=0.



Tap phuong an Q cua bai toan 1a mién khong gach
chéo trén Hinh 4 (khong 1a mién da giac).

Toa d¢ diém A 1a nghiém ctia hé

x=1 x=1
& = A(1; 2).
x+2y-5=0 y=2

Tuong tu, tim dugc diém B@3; 1).
Mién Q c6 hai dinh 1a A(1; 2) va B(3; 1).

Do Q ndm trong goc phan tur thir nhat va cac hé sb ‘
ctia biéu thic F = 3x + 5y déu duong nén F dat Hinh 4

gia tri nho nhat tai mot dinh cia Q.
Taco F(1;2)=3.1+5.2=13; F(3;1)=3.3+5.1=14.

Vay F dat gia tri nho nhét tai dinh A(1; 2) va rrgnF =F(;2)=13.

@1 Giai bai toan quy hoach tuyén tinh:
F=4x + 3y — max, min
voi rang budc
x+2y-8<0
2x—y—-6<0
x=0

y>1.

QZ Giai bai todn quy hoach tuyén tinh:
F=25x+ 10y > min
v6i rang budc
2x-3y<6
x+y=4
b 24

Cho bai toan quy hoach tuyén tinh

F =3x+ 3y - max, min
c6 tap phuwong an Q 1a mién t& giac ABCD
(dugc t6 mau nhu Hinh 5) véi cac dinh 14 A(0; 5),
B(4; 1), C(2; 1) va D(0; 2).

a) Giai bai toan quy hoach tuyén tinh da cho.

b) Ham muc tiéu F dat gia tri 16n nhét trén Q
tai bao nhiéu diém? Giai thich.

10



2. Ung dung vao cac bai toan thuc té

,@ Xét tinh hudng thuong nhan thu mua trai ciy & (») (trang 6).
a) Néu goi x, y (tinh theo tan) 1an luot 1a khéi lwong trai cay loai A va B duoc
thuwong nhan thu mua thi x va y phai thoa man hé bat phuong trinh bac nhat hai an nao?
b) Tir d6, phat biéu bai toan quy hoach tuyén tinh tim khdi lugng thu mua mdi loai
trai cay dé thu duogc loi nhudn cao nhit. Giai bai toan do.

Nhiéu bai toan t6i uu trong thyc té dan dén giai bai toan quy hoach tuyén tinh (hai 4n).
Dé giai cac bai toan nhu vay, ta thuong thyuc hién cac bude nhu sau:
9 Buée 1: Dat hai 4n biéu thi hai dai luong chua biét (can tim). Viét diéu kién c6 nghia

cho cac 4n do.
Buée 2: Tur dit kién cua bai toan, viét biéu thic biéu thi dai lugng can tim gia tri
t6i rru va cac bat phuong trinh bac nhat dbi v6i hai 4n trén. Tir d6, phat biéu bai toan
quy hoach tuyén tinh nhan dugc.
Buée 3: Giai bai toan quy hoach tuyén tinh va tra 10i.

Vi du 3. Tai mot xudng co khi, dé san xuat mdi loai san pham A va B can dung hai may
I va II. Dé san xuit mot san pham loai A phai dung may I trong 1 gid va may II trong
3 gid, dbi v6i mot san pham loai B phai ding may I trong 2 gid va may II trong 2 gio.
M&i tuan may I lam viéc toi da 40 gio, may II 1am viéc t6i da 60 gio. Mdi san pham A
cho 1oi nhuén 2 triéu dong, mdi san pham B cho lgi nhuan 3 triéu dong. Mdi tudn xudng
san xuét bao nhiéu san phém mdi loai A va B thi thu dugc loi nhudn cao nhat? Biét réng
san pham san xuét ra déu ban hét.
Gidi
Goix,y(x>0,y>0) lan luot 1a sb san phém loai A va B dugc san xuit trong mot tuan.
Khi 6, lgi nhuan thu dugc 1a P = 2x + 3y (triéu dong).
Do thoi gian lam viée t6i da mdi tuan ciia may I va may II 1an luot 1a 40 gid va 60 gid nén
tacox + 2y <40 va3x+ 2y <60.
Tt do, ta nhan dugc bai toan quy hoach tuyén tinh:
P =2x+3y - max

véi rang budc

x+2y<40

3x+2y <60

x>0

y=0.

1



12

Tap phuong 4an Q ciia bai toan 1a mién tir gidsc O4BC trén Hinh 6 véi cac dinh O(0; 0),
A(0; 20), B(10; 15), C(20; 0). Gia tri cua P tai cac dinh:

P(0; 0) =0;
P(0;20)=1.0+3.20=60;
P(10;15)=2.10+3.15=65;
P(20;0)=2.20+3.0=40.

Do do mgxP=65, dat dugc khix =10, y = 15.

Viy mdi tuan xudng san xuit 10 san pham
loai A va 15 san phém loai B thi thu duoc
loi nhuén cao nhét 1a 65 triéu déng.

Hinh 6
Vidu 4. Thirc an vat nu6i tai mot phong thi nghi¢ém duoc tron tir hai loai thirc an A va B,
v6i yéu cau cung cdp it nhat 540 g protein va it nhat 160 g lipid (chat béo) mdi ngay.
Biét rang ham luong protein va lipid trong thirc 4n loai A lan luot 1a 36% va 16%;
trong thuc an loai B 1an lugt 1a 54% va 8%. Gia cua thirc an loai A 1a 40 nghin dong/kg,
thirc 4n loai B 14 30 nghin dong/kg. Can dung bao nhiéu kildgam thirc an loai A va loai B
mdi ngdy dé chi phi thirc an cho nhitng vat nudi 1a thdp nhat?
Gidi
Goix, y (x>0, y >0, tinh theo kg) 1an luot 13 khdi lugng thirc in loai A va loai B mdi ngay
cho vét nudi tai phong thi nghiém. Tir yéu cau tdi thiéu 540 g (0,54 kg) protein va 160 g
(0,16 kg) lipid trong thtrc an mdi ngay, ta co cac bat phuong trinh
0,36x+0,54yZO,54h 2x+3y =3
0,16x+0,08y>0,16 2x+y=>2.
Chi phi mua thtrc 3n loai A va loai B mdi ngay 1a C = 40x + 30y (nghin dong).
Tu do, ta nhan dugc bai toan quy hoach tuyén tinh:
C =40x + 30y — min

v&i rang budc

2x+3y =3

2x+y =22

x>0

y=0.
Tap phuong an Q cta bai toan 1a mién khong
gach chéo nhu Hinh 7, ¢6 céac dinh 1a M(0; 2),
N(%; %) va P (%, Oj.

Mién Q nam trong goc phan tu thir nhat, cac
hé sb ctiia ham muc tiéu C duong nén C dat gia tri
nhé nhét tai dinh cta Q.

Hinh 7



Gia tri cua C tai cac dinh:
C(0;2)=40.0+30.2=60;

C(i; lj=40. 3130 Loss:
4’2 4 2

3
C(—; 0)=40. 34 30.0 = 60.
2 2
1
Suy ra mgnC =45, dat duoc khi x =%: 0,75; y =5 =0,5.
Vay khi dung 0,75 kg thttc 4n loai A va 0,5 kg thirc dn loai B mdi ngay thi chi phi thirc &n
cho vat nuoi 1a thap nhat (45 nghin dong/ngay).

Q Mot day chuyén ctia nha may san xuat da
o3 . Aol i1 2
xay dung du dinh san xuat hai loai san pham
A va B. Thoi gian dé day chuyén san xuat
100 tin san pham loai A va 100 tin san pham
loai B 1an lugt 14 2 gioy va 3 gio. Do nhu cau
thi truong, xi nghiép san Xuét san lugong
san pham loai A khong it hon 3 lan san
lwong san pham loai B. San pham loai A cho
loi nhuan 13 5 triéu ddng/100 tan; san pham
loai B cho lgi nhuan 9 triéu déng/ 100 tan.
Trong thoi gian khong qua 6 gid lam viée cta day chuyén, can san xuét bao nhiéu tin
san pham loai A, bao nhiéu tin san pham loai B dé thu dugc loi nhuan cao nhét?

Hinh 8

Qﬁ Trong 100 g thit bo loai I c6 chtra 21 g protein va 3,5 g lipid; 100 g thit bo loai II c6 chira

y 18 g protein va 10,5 g lipid. Biét rang thit bo loai I c6 gid 220 nghin dong/kg thi thit bo
loai IT ¢6 gia 210 nghin dong/kg. Pé co luong thye pham tir hai loai thit bo trén cung cap
it nhat 630 g protein va 210 g lipid, cAn mua khéi lwong bao nhiéu cho mbi loai thit bo
loai I va II sao cho chi phi thap nhat?

BAI TAP

1. Giai bai toan quy hoach tuyén tinh:

F =8x + 5y — max, min
v&i rang budc
2x+y<8
x20
x<3
y=1
y<5.

13



2.

14

Giai bai toan quy hoach tuyén tinh:
F=10x+ 20y — min
vo1 rang budc
20x+5y =40
15x+60y >120
x—y<3
x20
y=0.

. Mot co so dong thuyén thi cong can 10 gior lao dong dé dong mot thuyén loai A va 15 gio

lao dong dé dong mot thuyén loai B. Mdi tuan co so bo tri duoc t6i da 120 gid lao dong
cho viéc dong hai loai thuyén nay. Qua thuc té, nguoi ta thdy mdi tuan co sé ban duoc
t6i da 6 thuyén loai A va tdi thiéu 2 thuyén loai B. Mdi thuyén loai A, loai B cho lgi nhuan
lan luot 12 0,5 triéu déng va 0,7 triéu déng. MJi tudn co s& nén dong bao nhiéu thuyén
mdi loai dé co thé thu duoc loi nhuan cao nhét?

Pé 1am mot chiée banh bao loai X can 100 g bot mi va 60 g thit nac vai. Pé lam
mot chiéc banh bao loai Y can 150 g bot mi va 30 g thit nac vai. Co thé lam duoc
nhiéu nhit bao nhiéu chiéc banh bao tir 3 kg bot mi va 1,2 kg thit nac vai co san? Biét rﬁng
khong thiéu cac nguyén liéu khac dé lam banh.

. Ham lugng cac vi chat (chat vi lugng) calcium, phosphorus va iron chita trong 100 g

hai loai thuc pham X va Y duogc cho & bang sau:

Calcium (mg) Phosphorus (mg) Iron (mg)
X 200 600 8
Y 500 300 6

Tu hai loai thuc phém X va'yY, nguoi ta mudn tao ra mot luong thuc phém hon hop chira
it nhat 2000 mg calcium, 3 000 mg phosphorus, 48 mg iron. Can chon bao nhiéu gam
mdi loai thuc phém X va'yY sao cho lugng thuc phém hon hop c6 khdi lugng nho nhét?



3i2.VAN DUNG BDAO HAM
GIAI BAITOANTOI UU

Tir khoa: Bai toan téi uu.

@ Mot nguoi dang ¢ vi tri A mudn di
dén vi tri B trén bo hd nhu hinh bén.
Biét rang nguoi d6 chéo thuyén véi
tbe do 50 m/phit va chay bd voi
tbc d6 100 m/phat. Néu nguoi do
chéo thuyén thang tir A dén B thi tén
bao nhiéu thoi gian? C6 phuong an
nao ton it thoi gian hon khong?

1.Van dung dao ham giai bai toan t6i uu

@ Ngudi ta mudn san xuat nhu:ng chiéc thung c6 dang
hinh hop chit nhat khong nép, c6 day 1a hinh Vuong
va thé tich chira 1a 500 dm® (Hinh 1). Biét rang
chiéu cao cta thung trong khoang tir 3 dm dén
10 dm.

a) Néu goi do dai canh day cua thung 1a x (dm),
chiéu cao cua thung 1a 4 (dm) thi tong dién tich, Hinh 1
ki hi€u S, cac madt cta thung co thé dugc biéu thi

bang biéu thirc nao?

b) C6 thé bicu thi tong dién tich S theo x khong? Bién x nhan gia tri trong mién nao?
¢) Véi gia tri nao cua x thi S ¢6 gia tri nho nhat?
Béng cach sir dung dao ham, ta c6 thé giai nhidu bai toan t6i uu (bai toan tim gia tri
16n nhét, gia tri nho nhét cia dai lvgng nao d6) xuat hién trong khoa hoc va cudc song.
Dé giai bai toan tdi wu bang cach sir dung dao ham, ta thuong thuc hién cac bude nhu sau:

N .

¥ Budc 1: Chon mot hodc mot sb chir céi x, a, b, ... goi 1a bién dé biéu thi nhitng
dai lugng chua biét va viét biéu thirc biéu thi dai luong, ki hi¢u P, can tim gia tri
16n nhat, gia tri nho nhat theo cac bién do.
Buée 2: Viét lai biéu thac P thanh biéu thirc chira mot bién, ching han 1a x,
bang cach biéu thi cac bién khac theo bién x nho cac dir kién dé bai da cho. Tur do,
ta nhan duoc ham sd xac dinh boi cong thire P = f(x).
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Buée 3: Xac dinh tap hop D gom cac gia tri ma bién x c6 thé nhan.
Buoc 4: Tim gia tri 16n nhat, gid tri nhé nhat cia ham s6 P = f(x) trén D va tra 101
bai toan.

Vi du 1. Trén mot canh dong rong 16m,
nguoi ta dy dinh rao mot déng co c6 dang hinh
chit nhat véi dién tich 80000 m’ va tiép giap

v6i mot bd tuong co san (Hinh 2). Can chon | e
cac kich thude ctua ddng co bang bao nhiéu dé | TR
A N\ e 5 \ \ A 5 A 9
do dai cua hang rao can dung nhé nhat? Hinh 2
Gidai
Goi x, y (x, y > 0) 13 hai kich thugc (tinh theo m) cta dong co.
80 000

Do dong c6 co dién tich 80000 m” nén xy = 80000, suy ray = ——.
x

Téng chiéu dai (tinh theo m) clia hang rao 1a

80 000 160 000
fX)=x+2y=x+2,———=x+ :
X X

. 160 000
Xét ham so f(x) =x + trén (0; +o0).
160 000
Tacod: f'(x)=1- =
o

160 000
S0 =06 1= == =0 =160000 & .x =400 (dox>0).

Béng bién thién:

X 0 400 +00
f'(x) - 0 +

~+00 ~+00
£ \ /
800

Tir bang bién thién, gia tri nho nhét ca f{x) 1a 800, dat duoc khi x = 400.
80 000
Khi do, y= ——— =200.
400
Vay dé d6 dai hang rao can dyng 1a nho nhit, dong co can co chiéu dai 400 m va
chiéu rong (canh vudng goc véi bd tuong) 200 m.




- ?r B—
Vidu 2. Xét tinh hudng & (™) (trang 15).  iNa e —
[ ) N e , < X 2 ‘*M a —
Gid st nguoi do cheo thuyén thang . T —
A a:R 3 . R s sisserment RN 5 e
dén diém D nam glue‘l.B va Cva c§1ch W0 m
C mot doan x (m), roi chay bd thang 5 =~ ~ —
dén B. Tim gia tri cua x dé nguoi do ;
o, .. z \ B - P
ton it thoi gian nhat. o — g S
e A0 . B
Hinh 3
Gidi

Ta co: AD = Nx* +3007 = /x> +90000 (m); DB =400 — x (m) v&i 0 < x < 400.
Thoi gian ngudi d6 tiéu ton 1a

> 190000 3
A V¥ +90000 o 0T (1)0 (24/x” +90000 + 400 —x) (phit).

50 100 1

Xét ham s6 y = 24/x% +90000 + 400 — x v6i 0 < x < 400, ta co:

2
Y= — 1

x> +90000

2
¥ =0 % S 1=0 2x= \x* +90000 < 4% = ¥+ 90 000
> +90000

< x*=30000 < x = 1003 e [0; 400].
Ta ¢6 1(0) = 1000; 1(100+/3) = 3004/3 + 400 ~ 920; 1(400) = 1000.
Vay miny = 1(100+/3) = 920.
Suy ra gi tri nho nhét cta ¢ 1 % =9,2 (phut), dat duoc khi x = 100+/3 ~ 173 (m).

Vay nguoi do tén it thoi gian nhét khi x = 100+/3 ~ 173 (m).

Ql Hai nha may duoc dat tai cac vi tri 4 va B cach nhau
4 km. Nha may xu li nude thai dugce dat & vi tri C trén
duong trung truc ctia doan thang 4B, cach trung diém
M cta doan thiang 4B mot khoang 1a 3 km. Nguoi ta
mudn 1am duong éng dan nude thai tir hai nha may
A, B dén nha may xtr li nudc thai C gdm cac doan
thfmg AI, BI va IC, véi 11 vi tri nam gitta M va C
(Hinh 4). Can chon vi tri diém 7 nhu thé nao dé tong
d6 dai duong 6ng nho nhat? Tim gia tri nho nhat do.
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@2 Mit cit ngang ciia mot mang dan nude 13 mot hinh
L

thang can c6 d6 dai day bé bang do dai canh bén
va bang a (cm) khong doi (Hinh 5). Goi o 1a mot goc a a
cua hinh thang can tao bdi day bé va canh bén

T T <, L ,
(E <a<m). Tim a dé dién tich mat cat ngang cta a

mang 16n nhét. Hinh 5

2. Gidi bai toan téi uu trong kinh té

18

Trong san xuét, kinh doanh, ngudi ta thudong cb gang tim cac phuong an sao cho chi phi
b6 ra thap nhat, loi nhuan thu duge 16n nhét, ... Tir ddy xuat hién nhiéu bai toan ti uu
trong kinh té ma ta c6 thé giai nhd tmg dung dao ham. Dudi day, ta xét mot s6 bai toan
don gian.
Vi du 3. Tai mot xi nghiép chuyén san xuét vat liéu xay dung, néu trong mot ngay
xi nghiép san xudt x (m’) san pham thi phai bo ra cac khoan chi phi bao gdm:
4 triéu dong chi phi ¢6 dinh; 0,2 triéu dong chi phi cho mdi mét khéi san pham va
0,001x” triéu dong chi phi bao dudng may méc. Biét rang, mdi ngay xi nghiép san xuat
duoc t6i da 100 m® san pham.
a) Tinh tong chi phi (ki kiéu 1a C, don vi: triéu dong) dé xi nghiép san xuat x (m’)
san pham trong mot ngay.
b) Tinh chi phi trung binh (ki hi¢u 1a C) trén mdi mét khdi san pham.
¢) Tim gia trj ctia x sao cho chi phi trung binh C thap nht. Tim gia tri thip nhat do.
Gidi
a) Tong chi phi (tridu dong) dé xi nghiép san xuat x (m’) san pham trong mot ngay 1a
C=C(x)=4+0,2x + 0,001x* v6i 0 < x < 100.
b) Chi phi trung binh (triéu dong) trén mi mét khdi san pham 1a
C(x) 4+0,2x+0,001x
X

—~ = 4

C=C(x) = =0,00lx+ — +0,2 v6i 0 <x <100.
X

4

2

¢) Ta c6: C'(x)= 0,001 —
X

s 4
C'(x) =0 < 0,001 — —=0 < x> =4000 < x =20~/10 & (0; 100].

X
Ta c6 C(204/10) = 2£50+%~ 0,326.
Bang bién thién:
x o 20~/10 100
C' - 0 +
oo 0,34
25 5

T bang bién thién, ta thdy chi phi trung binh thap nhit 1a C(204/10) ~ 0,326
(triéu ddng/m’ san phim), dat duge khi x = 20410 ~ 63 (m).



Vi du 4. Nha may A chuyén san xuit mot loai san phdm cung cdp cho nha may B.
Hai nha may thoa thuan rang, hang thang A cung cap cho B s6 lugng san pham theo
don dat hang cta B (t6i da 100 tan san pham). Néu sb luong dit hang 13 x tin san pham
thi gi4 ban cho mdi tAn san phim 14 P(x) = 45 — 0,001x” (triéu dong). Chi phi dé A san xuat
X tAn san pham trong mot thang 1a C(x) = 100 + 30x (triéu dong) (gdm 100 triéu dong
chi phi ¢b dinh va 30 triéu dong cho mdi tan san pham).

a) Néu mdi thang A ban x tdn san pham cho B thi A thu duoc loi nhuan bao nhiéu?

b) A ban cho B bao nhiéu ,sén ph'flm mdi thang thi thu duoc lgi nhuan 16n nhét?
Tim gid tri 1gi nhuan l6n nhat d6.
Gidi

a) SH tién ma A thu duogc (goi 1a doanh thu) tir viéc ban x tin san pham (0 < x < 100)
cho B la

R(x) =x.P(x) = x(45 — 0,001x%) = 45x — 0,001x" (triéu dong).
Loi nhuan (triéu dong) ma A thu dugc 1a

P(x) = R(x) — C(x) =x(45 — 0,001x%) — (100 + 30x) = —0,001x" + 15x — 100.
b) Xét ham s6 P(x) =—0,001x" + 15x — 100 véi 0 <x < 100, ta co:

P'(x) =—-0,003x" +15;

P'(x) =0 < —0,003x>+ 15=0 < x> = 5000 < x = 50+/2 € [0; 100].

Ta c6 P(0) =-100; P(50 \/5) =500~/2 — 100 ~ 607; P(100) = 400.

Béng bién thién:
x o 5042 100
P - 0 .
~100 400
P
500/2 =100

Tir bang bién thién, ta c6 min P = P(50~/2) = 50042 =100 ~ 607.

Vay A thu dugc loi nhuan 16n nhat khi ban 5042 ~ 70,7 tan san pham cho B mdi thang
va loi nhuan 16n nhat thu dugc khoang 607 tri¢u d@)ng.

% Tai mQt xudng san xuét, chi phi dé san xudt x san phérn mdi thang 1a

' C(x) = 5000 + 50x + 0,005x (nghin dong).
a) Tinh chi phi trung binh dé san xuat mot san pham.
b) Mdi thang xudng san xuat bao nhiéu san pham thi chi phi trung binh dé san xuat
mot san pham thap nhét?
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% Co s A chuyén cung cidp mot loai san pham ndéng nghiép X cho nha phan phdi B.

Hai bén thoa thuan rang, néu dau thang B dat hang x ta san pham X thi gia ban
mdi ta san pham 1a P(x) = 5 — 0,0005x” (triéu dong) (x < 40). Chi phi A phai bo ra
cho x ta san pham X trong mot thang 1a C(x) = 10 + 3,5x (triéu dong).

a) Néu trong mot thang A ban x ta san pham X cho B thi A nhan dugc bao nhiéu
doanh thu, bao nhiéu lgi nhuan?

b) Trong mdt thang B dat hang bao nhiéu ta san pham X tir A thi A nhan dugc
lgi nhun 16n nhat?

Hién tai, mdi thang mot cura hang dd luu niém ban dugc 100 san phém A.

BAI TAP

. Nguoi ta muon xady mot duong cong thoat nude co

20

. Nguoi ta mudn xdy mot bé boi c¢6 dang hinh hop

. Nguoi ta mudn thiét ké mdt 1ong nudi ca cd bé mat

Véi mdi san phém A ban duogc, cua hang thu dugc 20 nghin déng loi nhuan.
Qua khdo sat, nguoi ta thiy rang voi méi nghin dong giam gia, cira hang ban thém
duoc 10 san pham A. Cira hang nén giam gia bao nhiéu cho mdi san pham A dé
thu dugc loi nhudn 16n nhét tir viéc ban san pham nay? Tinh loi nhuan 16n nhat d6.

mit cat ngang 13 hinh tao boi mot nira hinh tron ghép véi
mot hinh chit nhat (Hinh 6). Biét rang mit cit ngang
¢6 dién tich 2 m’. Cac kich thudc x, v (don vi: m)
bang bao nhiéu dé chu vi cia mt cit ngang 1a nho nhat?
Tinh chu vi nhé nhét dé. Y

chit nhat, thé tich 1800 m’ va chiéu sdu 2 m (Hinh 7). R 2
Biét rang chi phi xdy mdi don vi dién tich ciia day bé
gap hai 1an so v6i thanh bé. Can chon chiéu dai va L
chiéu rong ciia bé bing bao nhiéu dé tiét kiém chi phi

xdy dyng bé nhat?

hinh chir nhat bao g6m ph?m mat nudc co dién tich
bang 54 m’ va phan duong di xung quanh véi kich
thude (don vi: m) nhu Hinh 8. B& mit cua 16ng co
chiéu dai va chiéu rong bang bao nhiéu dé dién tich
phan duong di 1a bé nhat?

Hinh 8



4. Mot giéng dau ngoai khoi dugc dat & vi tri 4 cach
bo bién 3 km, B 1a vi tri trén bd bién gan giéng
dau nhat. Nha may loc dau duoc dit ¢ vi tri C trén
bo bién, cach vi tri B mot khoang 4 km (Hinh 9).
Nguoi ta du dinh lap dat duong dng dan dau gom
hai doan thang AD va DC (D 1a mdt vi tri nim giira
B va C). Biét rang mdi mét duong ong dat dudi
bién c6 chi phi ldp dat cao gip d6i so voi mdi mét
duong dng dat trén bo. Vi tri cta D nhu thé nao dé Hinh 9
giam thiéu chi phi lap dat nhat?

5. Tai mot xi nghiép, néu trong mot tudn xi nghiép san xuét x nghin san pham thi chi phi
san xuat gdm: 10 triéu dong chi phi ¢ dinh, 3 triéu ddng cho mdi nghin san phim va
0,001x” triéu dong chi phi bao dudng thiét bi.

a) Tinh chi phi trung binh trén mdi nghin san pham theo x.
b) Mdi tudn xi nghiép can san xuét bao nhiéu san pham dé chi phi trung binh thip nhat?

CAU HOI TRAC NGHIEM

VA
Chon phuong an dung. 4
1. Gia trj 16n nhit cta biéu thirc F(x; y) = 5x — 2y trén 3
mién Q ¢ Hinh 1 1a 5 Q
A. 3. B. 22.
C. 18. D. 20. : |
o0 1 2 3 4 x
Hinh 1
VA
5
2. Gia tri nho nhat ctia biéu thic F(x; y) = 5x + 2y trén \4
mién Q & Hinh 2 1a . \ Q
A 11, B. 17. |
C.7. D. 20. ?
1
o 1 2 3 4~ x
Hinh 2
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. Mot nha phan phéi c6 thé thué tdi da 3 chiéc xe tai loai A va 8 chiéc xe tai loai B dé

van chuyén 100 chiéc may git tir nha may san xuat dén noi tiéu thu. Mdi xe loai A chd
duoc toi da 20 may gidt voi gia cude 3 triéu ddng mdi chuyén, mdi xe loai B chd duoc
t61 da 10 may giat voi gia cude 2 triéu ddng mdi chuyén. Néu mdi xe chi ché nhiéu nhat
mdt chuyén, s tién cudc téi thiéu (triéu dong) ma nha phan phdi phai tra la

A.19. B. 17. C. 15. D. 25.

. Mot nguoi mudn lam mét bé chira hinh hdp chir nhat khong nép c6 thé tich 4 m?, chiéu cao

1 m. Biét rang chi phi lam day bé 1a 3 triéu dong/m’, chi phi lam thanh bé 14 2 triéu dong/m’.
Chi phi t6i thiéu dé 1am bé 1a
A. 20. B. 24. C.28. D. 32.

5. Chi phi dé san xut x san pham 1a C(x) =2500 + 10x + %xz (nghin d6ng). Chi phi trung binh

trén mdi san pham 1a thap nhét khi sb luong san pham dugc san xuét 1a
A. 20. B. 50. C. 100. D. 1000.

BAI TAP TU LUAN

6.
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Giai bai toan quy hoach tuyén tinh:
F=40x + 15y — max, min
véi rang budc
Sx+3y <15
x+3<L3y
x=>0.

. Giai bai toan quy hoach tuyén tinh:

F=3x+5y > min
véi rang budc
2x—-y+42>0
4x+3y =212
2x-3y<6.

. Thtrc an chin nudi A gdm 60% bot ngd va 40% bot dau nanh, thirc dn chin nudi B gom

80% bot ngd va 20% bot ddu nanh. Hién tai xi nghiép san xuét chi con 2,4 tAn bot ngo
va 1,2 tn bot dau nanh. Véi sd nguyén li¢u nay, xi nghi€ép dé nén san xuét khoi luong
bao nhiéu mdi loai san phém A va B d thu duoc loi nhuén cao nhat? Biét rﬁng A cho
loi nhuan 2 triéu déng/tén va B cho loi nhuan 1,8 triéu déng/tén.



9. Ham luong protein, lipid va glucid (tinh theo gam) trong 100 g mdi loai thuc phdm A
va B duoc cho bdi bang sau:
Protein Lipid Glucid
A 24 3 60
B 8 2 80

Tu hai loai thuc phém A va B, nguoi ta muén tao ra mot lugng thuc ph'fim chra it nhét
480 g protein, 90 g lipid va 2400 g glucid. Biét rang mot kilogam mdi loai thuc pham
A va B ¢6 gia lan luot 14 80 nghin dong, 100 nghin dong. Can chon bao nhiéu kilogam
moi loai thuc pham A va B dé chi phi thip nhat?

10. Mot ngudi mudn lam mot thung chira hinh try co nip, -

c¢6 dung tich 500 dm®. Can chon ban kinh day va chiéu cao
ciia thung bang bao nhiéu dé tiét kiém nguyén liéu nhat?
Biét ddy va mat xung quanh cia thung c6 d6 day nhu nhau
va xac dinh truoc.

=

Hinh 3
11. Cho mach dién c6 so dd nhu Hinh 4. Ngué)n dién co suét dién Er
I
dong E =4V vadién tré trong » =2 Q. Pién tré & mach ngoai T
1a R (Q) thay d6i. Cuong d6 dong dién / (A) chay trong mach
va cong suat P (W) ctia dong dién & mach ngoai dugc tinh
1an luot theo cac cong thirc 1 % R
= va P=IR Hinh 4
r+R

(Vatli 11, Nha xuét ban Gido duc Viét Nam, 2012, trang 49, 51).

Dién trd R bang bao nhiéu thi cong suat P c6 gia tri 16n nhat? Tinh gia tri 16n nhat do.

12. Theo két qua tham do trude mot budi biéu dién vin nghé ngoai troi, néu gia ban mdi vé
12 p nghin dong thi s& c6 x ngudi mua vé xem biéu dién, gitta p va x c6 mdi lién hé:
p = 500.¢"" Pon vi té chirc nén ban vé véi gia bao nhiéu thi dat duoc doanh thu
(téng sb tién ban vé) cao nhat?
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Chuyén dé 2
UNG DUNG TOAN HOC
TRONG MOT SO VAN DE LIEN QUAN
DEN TAI CHINH

Toan hoc ¢6 rat nhiéu iing dung trong cac van dé vé tai chinh nhu: tinh toan chi tiéu trong ngan sach,
tinh lai sudt trong tiét kiém, dau tu, ... . Trong chuyén dé 2, chiing ta sé tim hiéu mét s6 van dé vé tién té,
i suat, tin dung, vay ng, dau tu tai chinh va ké hoach tai chinh ca nhan. Chiing ta ciing sé tim hiéu vé cach
van dung toan hoc dé giai quyét mét sé van dé vé tai chinh.

Toéan hoc dugc st dung trong hau hét cac hoat déng tai chinh clia cac ngan hang.

Sau chuyén dé nay, ban cé thé:

- Nhan biét dugc mot sé van dé vé tién té: cac loai tién, cac don vi tién té, ti gia, lam phat.

-Thiét lap dugc ké hoach tai chinh ca nhan cho cac nhu cau dai han nhu gido duc hoac
song ty lap.

- Nhan biét dugc mot sé van dé vé ai suat va vay ng clia cac té chuc tin dung (nhu ngan
hang, quy tin dung, ...).

- Tinh dugc lai suat dugc hudng qua tién tiét kiém va cac gia tri thuc chat cé tinh dén
lam phat.

- Tinh dugc 13i suat can tra cho thé tin dung, phi s dung thé (bao gém cac giao dich).

- Nhan biét dugc két qua cla viéc tra cac khoan tién ng dung thai han, bao gom hé so
tin dung va gia tri tin dung.

— Gidi thich dugc rang cac khoan dau tu c6 thé tang gia tri va cling nhu tién, c6 thé giam
gia tri néu lam phat vuat ti lé |ai suat.

-Van dung dugc kién thic todn hoc trong viéc giai quyét mot sé van dé vé tai chinh.
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Bai 1. TIEN TE. LAI SUAT

Tir khoa: Tién té; Lai suat; Lai don; Lai kép;
Lam phat; Ti & lam phat; Lai suat thuc.

@ Tai sao con ngudi lai phat minh ra tién? "
Hay néu nhimng kho khin trong doi séng
khi con nguoi chura phat minh ra tién gidy.

1.Tién té
Khai niém tién té
(Nguon: Ngd Tuan Nghia, Gido trinh Kinh té chinh tri Méac — Lé Nin,
Nha xuat ban Chinh tri qudc gia Su that, 2019)

,q a) Hang ngdy ban dung tién dé lam gi?

b) Ké tén céac hinh thuc cua tién tir xua
dén nay ma ban biét.

¢) Pon vi tién t¢ ciia moi nudc cd giong
nhau khéng?

Hinh 1

Tién 1a hinh thai bi€u hién gia tri cia hang hod. Tién phan anh lao dong xa hdi va moi quan hé
gitra nhitng ngudi san xuat va trao doi hang hoa.

0y .
. N

*  Tién 12 bt ctt phuong ti¢n ndo dugc thira nhan chung dé trao d6i hang ho4, dich vu
hodc dé tra cac khoan ng.

Chti y: Céac chirc nang cua tién duoc thira nhan 1a: thudce do gia tri, phwong tién luu thong,
phuong tién cét giit, phuong tién thanh toan, tién té thé gidi.

Pon vi tién té

Khi phan biét tién té cua qudc gia nay véi tién té ctia qudc gia khac, nguoi ta ding
cum tir “dom vi tién t¢”. Pon vi tién té ctia nhiéu qubc gia co thé c6 tén goi riéng (vi du:
Viét Nam dong, Nhan dan té, ...) hodc c6 cing mot tén goi (vi du: d6 la (Dollar))
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va dé phan biét cac don vi tién té do, nguoi ta thuong phai goi keém tén quéc gia str dung
dong tién (vi du: do la Uc, d6 la My, ...). Vi su hinh thanh cta cac khu vuc tién té
thong nhat, ngay nay c6 nhiéu qudc gia ding chung mot don vi tién té nhu dong Euro.
Vi du 1. Ké tén va ki hiéu don vi tién té (theo Ngan hang Nha nudc Viét Nam) cta cic
nuée: My, Nga, Trung Qudc, Théi Lan.

Gidi

Theo Ngan hang Nha nude Viét Nam, ta co:

Quéc gia My Nga Trung Qudc Thai Lan
Jeh dor gl D6 la M§ Rip Nga Nhan dén té Bath Thai
tién té
Ki hiéu USD RUB CNY THB

(Nguon: https://www.sbv.gov.vn/TyGia)

Ké tén don vi tién t& cua cac nuéc: Anh, Uc, Nhat Ban, Han Quéc, Malaysia
(theo Ngan hang Nha nudc Viét Nam).

'93,:\ Ké tén bon nudc ding chung don vi tién té 1a dong Euro.

—

\ 2 a) Lam thé nao dé quy doi tién cua nudc

Ti gia

nay sang tién clia nuéc khac?

b) Bac Minh can c6 tién d6 la Uc (AUD)
dé sir dung khi di du lich Uc. Hoi bac Minh
can ding bao nhiéu tién Viét Nam (VND)
dé doi duoc 500 AUD?

Trong céc hoat dong buodn bén, giao dich thuong mai quéc té, nguoi ta thuong phai ddi tir
tién té ctia qudc gia nay sang tién té ciia qudc gia khac. Viéc trao d6i nay duoc thuc hién
dua trén ti gia gitra hai loai tién té.

N -
. 0y

F  Tigidlatilé quy doi gia tri mot don vi tién té nay sang mot don vi tién té khéc.
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Vi du 2. Bang trong Hinh 3 cho biét gia mua va ban d6 la My (USD) va dong Euro (EUR)
ctia S& giao dich Ngan hang Nha nudc Viét Nam (goi tit 1a NHNN) vao ngay 30/3/2023.
Nhin vao bang ta thdy c6 su chénh léch giita gia mua va gia ban mdi loai ngoai té. NHNN
ban ra 1 USD voi gia 24 780 VND va mua vao 1 USD véi gid 23450 VND. Nhu vay,
khi mua 1 USD tir NHNN, ngudi mua phai tra 24780 VND va khi ban 1 USD cho NHNN,
nguoi ban thu duge 23450 VND.



NGAN HANG

NHA NUGC VIET NAM
Gidi thidu NHNN Trang cha | Tigia | Ti gia tham khao tai S& giao dich NHNN
Tin tirc - sw kién Ti gia tham khao tai $& giao dich NHNN
Chinh séch tién t& Ti gia 4p dung cho ngay 30/03/2023
Thanh toan & ngén quj Bon vi: VND
Thanh tra giam sat STT Ngoai té Tén ngoai té Mua Ban
Phat hanh tién 1 usD Do la My 23.450 24780
Quan Iy ngoai hdi & vang 2 EUR Péng Euro 24300 26.857
Hinh 3

(Nguon: https://www.sbv.gov.vn/TyGia/faces/TyGiaSGD.jspx,
hinh chup trén trang web ngay 30/3/2023)

Xét hai giao dich sau trong ngay 30/3/2023 tai NHNN.

a) Ong Pic mua 14 USD tir ngan hang. Héi 6ng phai tra bao nhiéu VND?

b) Cong ty B ban 100000 USD cho ngan hang. Hoi cong ty B thu dugc bao nhi€éu VND?
Gidi

a) Ong DPuc can mua d6 la My tir ngén hang nén ngan hang s& ap dung ti gia ban cho

ong Puc. Vay 6ng Dirc can tra: 24780. 14 = 346920 (VND).

b) Cong ty B ban d6 la My cho ngan hang nén ngin hang s& ap dung ti gia mua dé
quy ddi. Vay cong ty B s& thu dugc: 23450. 100000 = 2345000000 (VND).

@2 Str dung Bang ti gia & Hinh 3 dé tra 101 cau hoi sau:

; a) Ba Lan mua 250 EUR tir NHNN vao ngay 30/3/2023. Hoéi ba Lan phai tra
bao nhi€éu VND?
b) Anh Tuin ban 3500 EUR cho NHNN vao ngay 30/3/2023. Hoi anh Tu4n thu duoc
bao nhiéu VND?

@2 Truy cap trang web https://www.sbv.gov.vn/TyGia/faces/TyGia.jspx cua Ngan hang
Nha nudc Viét Nam dé xem ti gia trao doi ngoai té trong ngay.

a) Xac dinh gia mua 1000 GBP (bang Anh) ttr NHNN.

b) Xéc dinh gid ban 15000 JPY (yén Nhat) cho NHNN.

¢) Xac dinh gia mua 20000 AUD (d6 la Uc) tir NHNN.

2. Lai suat
Khai niém lai suat
O Pau nam 6ng A da vay ctia 6ng B 100 triéu dong, hal bén thoa thuin dén cudi nim

ong A phai hoan tra cho 6ng B 100 tri¢u dong tién Von da vay va tra thém 8 triéu dong
tién 14i. Tim ti s6 phan trim gitra tién 13i va tién von.
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Khi di vay, ngudi vay phai tra nguoi cho vay mot khoan tién goi 1a tién 14i. S6 tién 1ai
tinh theo mot don vi thoi gian xac dinh duoc goi 1a Idi sudt va thudng tinh theo don vi
phan trim (%). Thoi gian vay dugc goi 1a ki han vay. Thoi gian dinh ki tra 131 duoc
goi 13 ki trd lai (ki tinh 1di). Ki han vay tinh theo s ki tra 13i goi 13 sé chu ki vay.
Madi chu ki vay bang mot ki tra 1ai.
“? Lai sudt cia mot chu ki 13 ti 18 phan trim giira tién 13i thu duoc ¢ cudi chu ki va
tién von cho vay tir dau chu ki do.

Chu y: Trong chuyén d¢ niy, ta chi xét 13i suat ciia mdi chu ki 1a khong doi.
Céch tinh lai suat
o Mot nguoi giri tiét kiém 100 triéu dong
vao ngan hang. So sanh s6 tién 13i ma
nguoi d6 nhan dugc sau 4 nam (ki han
mat ndm) trong hai truong hop sau:

Truong hop 1. Lai suat 8%/nam. Tién 13i
khong dugc nhap vao von sau moi nim
tinh 13i cua khoan vay.

Trudng hop 2. Lai sudt 7,5%/nam. Hinh 4
Tién 13i duoc nhap vao vén sau mdi nam dé tinh 13i cho nam ké tiép ctua khoan vay.

Lai don

Viéc tinh tién 13i bang cach lay sb tién 1di & mdi chu ki khong dugc tinh vao von gbc
dé tinh 1ai cho chu ki tiép theo goi 1a phwong thirc tinh ldi don. S6 tién 13i tinh theo
phuong thirc nay goi 1a lai don.

¥ Goi Plavén géc, r 12 14 sut trén mot ki han, theo cach tinh 13i don ta c6:
Tién ldisau nchukila: [, =P .r.n.
Gia tri ca von 14n 1di sau n chu ki la: F,= P+ I, = P(1 + nr).

Lai kép
Viéc tinh tién 13i bang cach iy s6 tién 14i cta chu ki trudc nhap vao von dé tinh 13i cho
chu ki tiép theo goi 1a phuwong thirc tinh lii kép. S6 tién 13i tinh theo phuong thiic nay
goi la lai keép.
Q Goi P 1a vbn géc, r 12 14 sut trén mot ki han, theo céach tinh 1ai kép ta co:
Gia tri ca von 14n 14i sau n chu ki 1a: F, = P(1 + r)".
Tién ldi sau n chu ki la: [, = F,— P=P[(1 + r)" - 1].

Vi du 3. Cho vay véi von goe 100 triéu dong, 13i sudt 8%/nam, ki tra 13i 1 nam, ki han vay
5 nam. Tim tién 13i sau 5 nim theo phuong thirc tinh:
a) Lai don; b) Lai kép.
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Gidi
Ta c6 P = 100 (triéu dong); r = 8% n = 5.
a) Tién lai tinh theo phuong thirc tinh 14i don 1a:
I,=P.r.n=100.8%.5=40 (triéu dong).
b) Tién 14i tinh theo phuong thirc tinh 13i kép la:
I,=P[(1 +7)"—1]=100[(1 + 8%)’ — 1] ~ 46,933 (tri¢u dong).
Vi du 4. Cho vay v6i von gbe 500 triéu dong, 13i suat 6%/nam, ki tra 13i 3 thang, ki han vay
2 nam. Tinh tién 13i sau 2 ndm theo phuong thtic tinh:
a) Lai don; b) Lai kép.
Gidi

Ta c¢6 P = 500 (triéu dong); r=% 6% n :2'3—12:8.

a) Tién lai tinh theo phuong thirc tinh 14i don 1a:

I, =P.r.n=500. (% ! 6%) . 8= 60 (triéu dong).

b) Tién 13 tinh theo phuong thirc tinh 1ai kép 1a:

8
I =P[(1+r) —1]= 500{(1 +% . 6%} —1} ~ 63,246 (tricu ddng).

@ Cho vay véi von gdc 250 tridu dong, 14i suat 12%/nam, ki tra 13i 6 thang, ki han vay
4 nam. Tinh tién 13i sau 4 nim theo phuong thirc tinh:

a) Lai don; b) Lai kép.

@,*3 Béc Tu giri 400 tri¢u dong vao ngan hang A véi 1ai suat 4,8%/nam, ki tra 13i 3 thang.
Neéu rut trude ki han thi ngan hang s€ tinh theo 1ai suat khong ki han 1a 0,1%/nam cho
s6 ngay guri thém (tinh 13i theo ngay). Tinh tong s tién ca von va ldi bac Tu nhan
dugc sau 290 ngay gui tién vao ngan hang A (13i suat khong doi sudt ki giri tién) theo
phuong thtre tinh:

a) Lai don; b) Lai kép.

3.Lam phat
Khai niém lam phat

o Ban Minh hay di chg gitip me. Minh nhan thay
1 kg thit bo hém nay c6 gia 280 nghin dong
trong khi cach day mot nam 1 kg thit bo do
chi ¢6 gia 250 nghin dong.
a) So vO1 nam ngoai, gid mot can thit bo da
tang bao nhiéu phan trim?

b) Theo em, sy tang gia cua gia ca hang hoa
noi 1én dicu gi vé gid tri dong tien?

Hinh 5
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¥ Lam phdt 13 sy ting gia cua hang hoa, dich vu trong mot khoang thoi gian, dan dén
viéc giam gia tri cua dong tién.
Ti I¢ lam phdt dugc tinh bang ti 18 phan tram sy thay doi gia ctia hang ho4, dich vu
trong mot khoang thoi gian (thuong 1a mot nam).

Cac gia tri thuc chat c6 tinh dén lam phat
So sanh gia tri ciia tién tai hai thoi diém khac nhau
'C? Gia su ti 1€ lam phat ctia nam 2023 so v6i nam 2022 1a 10%. Hay cho biét:
a) 1 triéu dong nam 2023 c6 gia tri tuong duong voi bao nhi€u tién vao nam 2022.
b) 1 tridu dong nam 2022 c6 gié tri trong duong véi bao nhiéu tién vao nam 2023.

Khi so sanh gia tri cua dong tién tai hai thoi diém khac nhau, thuc chat ngudi ta co tinh
dén lam phat.

¥ Ncu ti 1€ lam phat ciia ndm sau so v&i nam trude la i thi 4 dong cuia nam sau co6
.7 . 7,e A A 5 - r \ . A 5 -
gia tri turong duong voi e dong cua nam trudc va nguoc lai 4 dong cua nam trudc
+i

c6 gia tri twong duong véi A(1 + i) ddng cta nim sau.

Vidu 5. Gia st ti 1& lam phat ciia nim 2024 so véi nam 2023 1a 4%. Hay cho biét:

a) 100 triéu dong nam 2024 c6 gia tri twong duong vai bao nhiéu tién vao nim 2023.

b) 100 triéu déng nam 2023 c6 gia trj trong dwong voi bao nhiéu tién vao nim 2024.
Giai

100 ~ 96,154 (triéu dong).

a) Ta co .
1+ 4%

Vay 100 triéu dong nam 2024 co gia tri twong duong v6i khoang 96,154 triéu dong &
nam 2023.

b) Ta ¢ (1 +4%) . 100 = 104 (triéu dong).
Vay 100 triéu déng ndm 2023 c6 gia trj twong dwong voi 104 triéu dong & nam 2024.

Ql‘ Gia sir ti 18 lam phat ctia nam 2022 so v&i nam 2021 13 5%. Hay cho biét:
a) 50 triéu dong nam 2022 co gia tri twong duwong véi bao nhiéu tién vao nam 2021,

b) 50 triéu dong nam 2021 cé gia tri twong duong véi bao nhiéu tién vao nam 2022.

l#.';,* Gia su ti 1€ lam phat cia nam 2012 so v&i nam 2011 1a 16,7% va ti 1€ lam phat
nam 2013 so véi nam 2012 1 7,1%. Cho biét gia ciia mot 6 banh mi cudi nam 2011
122 000 d6ng va gia banh mi gia ting theo lam phat thi gia mot 6 banh mi nim 2013
s& 12 bao nhiéu? (Lam tron két qua dén hang tram.)

30



Lai suit thue

O Ngay 01/6/2021, 6ng An gm 100 triéu dong
vao ngan hang voi 1ai suat nam 1a R = 10%
(ki han mgt ndm).
a) Dén ngay 01/6/2022 6ng An rut tién ra thi
tong s tién ca von va i 1a bao nhiéu?
b) Cho biét tir 01/6/2021 dén 01/6/2022 ti 1&
lam phat 12 i = 2%. Hoi sé tién ong An
nhan dugc twong duong voi bao nhiéu tién
vao thoi diem 01/6/2021?
¢) Tinh 1i sudt thyc té 7 néu co tinh thém yéu t6 lam phat.

Lai sudt danh nghia 13 131 suit khong dé cap dén cac yéu t6 lam phat. Ldi sudt thue 13
131 suét thuc su con lai sau khi c6 tinh yéu t6 lam phat.

¥ Goiilatilé lam phat, R 1a 1ai suat danh nghia,  1a 1ai suat thuc mot nam.
1+R (1+R)
= -1.
1+i° 1+i

Taco 1+r=

(Nguoén: Nguyén Tan Binh, Toan tai chinh tmg dung, Nha xuét ban Théng ké, 2009;
Bui Hitu Phude, Toan tai chinh, Nha xuat ban Phuong Dong, 2012)

Vi du 6. Ban Minh guri tién tiét kiém vao ngan hang véi 13i suat duge ngan hang niém yét
1a 10%/nam (ki han mot ndm). Cho biét trong ndm d6 ti 1¢ lam phaét 1a 2%. Tinh i suat
danh nghia va 14i suét thuc.
Gidi
L4i suét danh nghia 1a R = 10%, ti 1€ lam phat 1a i = 2%.
(1+R)_1_ (1+10%)
1+i  142%

Lai suat thuc la r = —1~7,84%.

Chti y: Trong thuc té, dé don gian nguoi ta thudng tinh gia tri gan dung #' cta 13i suat thuc
bang cach lay 13i suat danh nghia trir di ti 1& lam phat: 7 = R — i. Chang han, trong Vi du 6
tacor =R—i=10% —2% = 8%.

Q‘S Ba ciia Lan giri tiét kiém vao ngan hang véi 13i suat dugc ngan hang niém yét 1a
h 12%/mam (ki han mot nam). Cho biét trong nam d6 ti 1é lam phat 1a 4%. Tinh 1ai suat
danh nghia va 13i suat thyc.

"!.?5 Theo Tdéng cuc Théng ké nim 2021, ti 1& lam phat cua Viét Nam l1a 1,84%
(nguon: www.gso.gov.vn). Ong Dat giri tiét kiém trong nam 2021 véi 1ai suat
6%/nam, ki han mot nim. Tinh 14i sut danh nghia va lai suét thuc.
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BAI TAP

1. Dudi ddy 1a bang ti gia trao d6i ngoai t& va VND tai Ngan hang Nha nudc Viét Nam ngay
16/6/2023.

TI GIA AP DUNG CHO NGAY 16/6/2023

Pon vi: VND
STT Ngoai té Tén ngoai té Mua Ban
1 USD D6 la My 23400 24846
2 EUR Pong Euro 24652 27247
3 JPY Yén Nhat 161 178
4 GBP Bang Anh 28794 31825
5 CHF Pho rang Thuy Si 25254 27912
6 AUD D6 la Uc 15499 17130
7 CAD D6 la Canada 17031 18823

Ghi chu: Ti gia mua, ban ngoai t¢ USD/VND la ti gia giao ngay.
(Nguon: https://www.sbv.gov.vn/TyGia/faces/TyGia)

Ap dung bang ti gia trén dé:
a) Quy doi 1500 JPY sang VND theo gia mua vao.
b) Quy ddi 750 AUD sang VND theo gia ban ra.

2. Ong Diing cho vay 800 tri¢u dong véi 1ai suat 9%/nam, ki tra 13i 6 thang. Tinh s6 tién 1ai
ong Diing nhan dugc sau 2 nam theo phuong thtrc tinh:
a) Lai don; b) Lai kép.

3. Ba Huong giri 600 triéu dong vao ngan hang B véi 13i suat 6,3%/nam, ki han 3 thang.
Néu rat trude ki han thi ngan hang sé tinh theo 13i suat khong ki han 1 0,2%/nam cho sb
ngay giri thém. Tinh tong sb tién ca von va 13i ba Huong nhan duogc sau 370 ngay guri tién
vao ngan hang B theo phuong thirc tinh:

a) Lai don; b) Lai kép.

4. Néu ti 1¢ lam phat hang nim 1a 4% thi bao nhiéu nam nita 1 ti dong chi con mét nira
gia tri.

5. Ong Long giri tién vao ngan hang B v&i 13i suat thoa thuan 1a 9%/mam. Cho biét trong
nam do ti 1€ lam phat 1a 3%, tinh Iai suit danh nghia va lai sudt thuc.
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Bai 2. TIN DUNG. VAY NO

Tir khoa: Tin dung; Thé tin dung; Phi sit dung thé;
16 chiic tin dung; Hé so tin dung; Gia tri tin dung.

@Néu cac loi ich cua viéc cac ca nhan
hodc t6 chuc c6 thé vay tién cac

ngan hang.
Khai niém tin dung of LA GI?
YR
O Tlm hiéu cac quy dinh ctia phap luat Viét Nam O
vé hoat dong cho vay phuc vu kinh doanh va .L/-\,
nhu ciu doi song (Khoan 1, Diéu 2, Thong tu @)
39/2016/TT-NHNN). —®
Hinh 1

0y o

®  Tin dung 1a quan hé vay muon gilra nguoi cho vay von va nguoi vay von dua trén
nguyén tac hoan tra co ki han ca von va lai.

Tin dung c6 dic diém co ban la:
— Dua trén su tin tuong: Nguoi cho vay chi cap tin dung khi c¢6 1ong tin vao viéc nguoi
vay c0 kha nang hoan tra ng dang han.
— C6 tinh tam thoi: Nguoi cho vay chi nhuwong quyén sir dung von cho ngudi vay trong
mot khoang thoi gian nhat dinh.
— C6 tinh hoan tra ca gdc 1an 14i: Dén thoi han, ngudi vay co nghia vu va trach nhiém
hoan tra ca von va 1ai cho ngudi cho vay theo ding thoa thuan giira hai bén va phu hop
v6i quy dinh cta phap luat.

| W

Thé tin dung (Credit Card)

O Lam thé nao dé cac ngan hang gitp nguoi
st dung tin dung c6 thé mua hang hoac -

e
1=

thanh toan dich vu trude va tra lai tién sau cho
x v

ngan hang? ‘ ;s

v w
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¥ Thé tin dung 1a mot loai phuong tién thanh toan cho phép chu thé sir dung sb tién
trong han mic tin dung da thod thuan trudc voi don vi phat hanh thé (thuong la
ngan hang thuong mai) ma khong can phai c6 sd du tién trong thé.

Chay:

a) Noi don gian, thé tin dung 1a loai thé giup ban mua hang trude va thanh toan lai sau cho
don vi phat hanh thé (ngan hang thuong mai).

b) Céan phén biét thé tin dung va thé ghi ng: Thé ghi ng (Debit Card) 14 loai thé thanh toan
duoc lién két truc tiép v6i tai khodn ngéan hang, cho phép chu thé thuc hién cac giao dich
¢ han muc sir dung ding véi sd tién co trong tai khoan.

Phi st dung thé tin dung

S w . L A o
,Q ng’(n st dung thé tin dung can phai tra cac
loai phi nao cho ngan hang?

Chuay:

a) Pé co thé sir dung duoc thé tin dung, ngudi sir dung can phai tra nhiéu loai phi nhu:
phi phat hanh thé, phi thuong nién, phi chdm thanh toan, phi 14i sut, phi huy the, ...

b) Hai loai phi sir dung quan trong ma ngudi st dung thé can luu ¥ 1a:

— Phi cham thanh toan
Thé tin dung s& mién 13i t6i da 45 ngay cho mdi ngudi sir dung thé. Vi vay, néu sau
45 ngay d6, ngudi sir dung thé van chua tra hét du no thi s& phai chi tra thém khoan phi
cham thanh todn sd tién t6i thiéu dua trén sb ngay qua han ciing voi l4i suat ngan hang
d4 dua ra. M&i ngan hang c6 mot mirc phi phat khac nhau dua trén gia tri s6 tién tdi thiéu
can thanh toan.
— Phi ldi sudt
Lai suét 1a khoan tién quan trong nhét ma cha thé can luu y khi chon dich vu thé tin dung
dé dang ki. Mdi ngan hang s& c6 quy dinh muc 13i suat khac nhau cho thé tin dung va
thay d6i theo ting thoi ki dé phu hop véi cac quy dinh cta phap luat. Mirc 13i suat duoc
tinh néu chu thé trd ng mudn qua 45 ngay mién 1ai phi. Mirc 13i suat thé tin dung khé cao
so v6i cac dich vu vay tién khac, thuong dao dong tir 20%/nam dén 40%/nam tuy vao
loai thé va ngan hang phat hanh.

(Nguon: https://techcombank.com/khach-hang-ca-nhan/chi-tieu/the/the-tin-dung)

Vi du 1. Bac Nam sir dung loai thé tin dung X cta ngén hang A voi ché do sir dung
nhu sau: Mién 13i t6i da 45 ngay, phi 13i sut 35%/nam, phi chdm thanh toan 6% néu
khong tra trudc 5%, ngay dén han thanh toan 1a ngay 25 mdi thang.
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Ngay 11/10, bac Nam dung thé tin dung noi trén dé mua mot chiéc ti vi co gia 30 triéu dong
va dén ngay 20/12 bac méi thanh toan cho ngan hang. Tinh tong s6 tién ca von va phi
bac Nam phai trd cho ngan hang.

Gidi
Tir 11/10 dén 20/12 duoc tinh 1a 70 ngay.
Do sb ngay no thé vuot qua 45 ngay nén bac Nam phai tra 13i cho 70 ngdy no va tra phi
cham thanh toan do khong tra trude 5% sb tién no.
Phi tra 1ai: 30 . 35% . % ~ 2.0l 4x(iomdbng).

Phi cham thanh toan do khong tra trude 5% la:

30 . 6% = 1,8 (triéu dong).
Vay tong s tién ca von va phi bac Nam phai tra cho ngan hang 1 khoang:

30+ 2,014 + 1,8 = 33,814 (triéu dong).
Vi du 2. Gia sir ban dang sir dung thé tin dung tai ngan hang A c6 thdi gian mién 13i 1a
45 ngay, véi chu ki thanh toan tir ngay 15/3 dén ngay 15/4, ngay dén han thanh toan
1a 30/4. Trong @0, 1di suat ap dung 1a 20%/nam va sd du no t6i thiéu can thanh toan la
5% tong so tién chi tiéu. Phi tra cham bang 4% s6 du no tdi thiéu can tra va tdi thiéu
1a 150000 dong. Thé ciia ban khong c6 du no dau ki va trong 30 ngay vira qua ban da
thuc hién céc chi tiéu:
« Ngay 20/3: Ban thanh toan mua hang siéu thi 4 triéu dong. S6 du ng 1 14 4 triéu dong.
« Ngay 10/4: Ban thanh to4n tién dién 2 triéu dong. S6 du no 2 13 6 triéu dong.
« Ngay 04/5: Ban tra ngan hang 3 triéu dong. S6 du no 3 (s6 no con lai) 1a 3 triéu dong.
Tinh s4 tién 13i phét sinh tir dich vu st dung thé tin dung néi trén dén ngay 04/5.

Gidi

Do ban da khong tra du toan bd s6 du no va khoan thanh toan t4i thiéu tai thoi diém ngay
30/4 nén sb tién 1ai s& bi tinh gdm co:
+ S6 du ng 1 tir ngdy 20/3 dén ngay 09/4 nén sb tién 13i phai tra 1a:

o
4000000 . P,
365

.20 ~ 43 836 (dong).

« S6 du no 2 tir ngdy 10/4 dén ngay 04/5 nén sb tién 13i phai tra 1a:

0o
6000000 . 20%
365

. 24 ~ 78904 (ddng).

* Tinh phi tra cham:
(5% . 6000000) . 4% = 12000 < 150000.
Nén tinh phi tra cham 1a 150000 dong.
Vay tong sd tién 13i va phi phat sinh ma ban can phai tra dén ngay 04/5 la:
43836 + 78904 + 150000 = 272 740 (dong).
Chii y: Ngoai ra, sb tién 3 triéu dong van bi tinh tiép 13i cho t6i thoi diém ban thanh toan
cho ngan hang.
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Gia st ban dang st dung thé tin dung tai ngan hang B co6 thoi gian mién 13i 1a
45 ngay, véi chu ki thanh toan tir ngay 10/5 dén ngay 10/6, ngay dén han thanh toan
la 25/6. Trong do, 1ai sudt ap dung 1a 18%/nam va s6 du no tdi thiéu can thanh toan
1a 5% tong sb tién chi tidu. Phi tra cham bang 3% s du ng tdi thiéu can tra
va tbi thiéu 12 100000 dong. Thé ctia ban khong c6 du ng dau ki va trong 30 ngay
vira qua ban da thuc hi¢én cac chi tiéu:

« Ngay 15/5: Ban thanh toan mua hang tryc tuyén 3 tri¢u dong. S6 dung 1 1a 3 triéu dong.
« Ngay 05/6: Ban thanh toan tién thué 1 triéu dong. S6 du no 2 1a 4 tri¢u dong.

« Ngay 28/6: Ban tra ngan hang 2 triéu dong. S6 du ng 3 (sé ng con lai) 1a 2 triéu dong.

Tinh s tién 14i phat sinh tir dich vu sir dung thé tin dung néi trén dén ngay 28/6.

l"':,-" Ong Long str dung thé tin dung ctia mt ngan hang && mua mot mén hang gia 10 triéu dong
véi céac diéu 18 su dung thé nhu sau:

Loai phi Mirc phi
Phi phat hanh thé tin dung méi 500000 dong
Phi duy tri thuong nién 1499000 dong/nam

6% s6 tién cham thanh toan,

gl 5i thiéu 150000 ddng
<ok o X s 2,58%/thang,
Lai suat sau thoi gian mién lai tinh 13 kép theo ngdy

a) Cho biét 6ng Long d tra tién ngan hang tré han 40 ngay sau ngay hét han mién 14i.
Hay tinh s tién 6ng Long phai ndp cho ngén hang.

b) Néu tinh ca phi phat hanh thé va phi duy tri thuong nién thi tong sb tién ma
ong Long da bo ra cho dich vu tin dung trén 1a bao nhiéu?

2.Vay ng clia cac td chuic tin dung

(Nguon: Luat cac t6 chuc tin dung s6 47/2010/QH12; Luat s6 17/2017/QH14;
Vin ban hop nhét sé 07/VBHN-VPQH ngay 12/12/2017)

Té chiic tin dung
¥ Tb chirc tin dung 1a cac co quan cd chlc ning cho vay von dugc phap luat
cong nhan. Dai dién tiéu biéu cho cac to chuc tin dung 13 ngén hang thuong mai
(goi tit 1a ngan hang), thuc hién cac nghiép vu ngan hang bao gém: huy dong,
cho vay va thuc hién thanh toan.

Chu y: Theo luat Céc td chuc tin dung nam 2010, td chuc tin dung 1a doanh nghiép thuc

hién mot, mot s6 hodc tat ca cac hoat dong ngan hang. Céc t6 chtic tin dung thudong gip
la cac ngén hang thuong mai va cac cong ty tai chinh.
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Vi du 3. Bac Tu vay ctiia ngan hang A véi hop dong vay nhu sau: S6 tién vay 1a 50 triéu
dong, thoi han vay 6 thang, tra gbc va lai cudi ki, 131 suat cho vay 11%/nam. Tién 13i tinh
theo du ng ban du. Tinh téng s6 tién gbc va 14i ma 1ai bac T phai tra cho ngan hang vao
cudi ki vay.

Gidi

Do tién li tinh theo du no ban dau nén bac T s& tra no ngan hang theo phuong thire 13i don.
Ta co P =50, r=% .11%,n=6.

Ap dung cong thirc tinh 13i don, ta co:
1 : 3

F=PQ1 +nr)= 50(1+ 6. ok ll%j = 52,75 (triéu dong).
Vay tong sb tién gbc va 13i ma 1ai bac Ta phai tra cho ngan hang vao cudi ki vay la
52,75 triéu dong.
Vi du 4. Bac Hoa vay cua ngan hang B véi hop dong vay nhu sau: S6 tién vay 1a 50 triéu
ddng, thoi han vay 6 thang, 13i suat cho vay 11%/nam. Tién gbc phai tra déu mdi thang.
Tién 14i tinh theo du ng giam dan. Ngay giai ngan 1a ngay 01/01/2023.
a) Tinh s6 tién gbc va 13i ma bac Hoa phai tra hing thang.
b) Tinh tong s6 tién gdc va 13i ma bac Hoa phai tra cho ngan hang vao cudi ki vay.

Gidi
a) Ap dung cong thuc tinh 14i don cho timg thang, theo hop dong vay ta c6 bang tinh sau:
Thang Kitra ng | S6 gbc con lai Gébc Lai Téng tién
0 01/01/2023 50000000
1 01/02/2023 41666667 8333333 458333 8791667
2 01/3/2023 33333333 8333333 381944 8715278
3 01/4/2023 25000000 8333333 305556 8638889
4 01/5/2023 16666667 8333333 229167 8562500
5 01/6/2023 8333333 8333333 152778 8486111
6 01/7/2023 0 8333333 76389 8409722
Tong tién 50000000 1604167| 51604167

b) Tong s6 tién gdc va 13i ma bac Hoa phai tra cho ngan hang 1a 51,604 triéu dong.

QZ Cong ty A vay clia ngan hang B v6i hop dong vay nhu sau: S6 tién vay 100 triéu dong,
' thoi han vay 12 thang, 13i suit cho vay 9%/nam. Tién 13i tinh theo du no ban dau.
a) Tinh tong s6 tién gdc va 13i ma cong ty A phai tra cho ngan hang B vao cudi ki vay.
b) Néu hop ddng vay yéu cau tién gdc phai tra déu mdi thang, tién 14i tinh theo du ng
giam dan. Tinh s6 tién gdc va l1di ma cong ty A phai tra mdi thang va tong sd tién goc
va lai cong ty da tra tong cong cho hop dong vay noi trén.

Bac Ha vay cua ngin hang ABC 500 triéu dong dé mua 6 to voi hop dong vay
nhu sau: Thoi han vay 7 nam, gbc tra déu hang thang theo sé thang vay, 1i tra
hang thang véi 13i suat 12%/ndm tinh theo du no giam dan. Tinh:
a) S6 tién gbc va 13i ma bac Ha phai tra ¢ thang thu k (k € [1; 84]).
b) Tong sb tién gdc va 1i ma bac Ha phai tra sau 84 thang.
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Anh Binh st dung loai thé tin dung Y cta ngan hang B véi ché do st dung nhu sau:
Mién 13i t6i da 45 ngay, phi 13i sudt 22%/ndm, phi cham thanh todn 6% néu khong
tra trude 5%, ngdy dén han thanh toan 1 ngay 5 mdi thang.

Ngay 21/10, anh Binh dung thé tin dung néi trén dé mua mot chiéc may cay co gia
100 triéu dong. Pén ngay 5/11, anh da tra duoc 5 triéu dong cho ngan hang va dén ngay
20/12, anh méi ¢6 tién thanh toan hét ng thé cho ngan hang. Tinh tong s6 tién ca von va
phi ma anh Binh phai trd cho ngan hang vao ngay 20/12.

. Bac Phuong vay ctia ngan hang A véi hop dong vay nhu sau: S6 tién vay 1a 60 triéu dong,

thoi han vay 12 thang, 14i suat cho vay 12%/nam. Tién lii tinh theo du n¢ ban dau.
Tinh tong s tién gbc va l1di ma bac Phuong phai tra cho ngén hang vao cubi ki vay.

. Doanh nghiép C vay cuia cong ty tai chinh D véi hgp dong vay nhu sau: S6 tién vay la

500 triéu dong, thoi han vay 6 thang, 13i suat cho vay 12%/nam. Tién gdc phai tra déu
mbi thang. Tién 14i tinh theo du no giam dan. Ngay giai ngan 01/6/2023.

a) Tinh s6 tién gdc va 13i ma doanh nghiép C phai tra hing thang.

b) Tinh tong s tién gbc va 1ai ma doanh nghiép C di tra vao cudi ki vay.

. C6 Nguyét vay ngan hang B 500 triéu dong dé mua can ho véi 1ai suat 9%/nam, thoi han

vay 60 thang. Tién ldi tinh theo du ng ban dau. Cho biét gdc va 1ai phai tra hang thang.
Tinh s6 tién gbc va 1di ma c6 Nguyét phai tra cho ngan hang mdi thang.

. Ba ctia ban Mai mua méot chuyén du lich Phu Quéc gia 15 triéu dong ngay 16/8/2022 cho

ca nha bang thé tin dung phat hanh ngay 06/8/2022 cta ngan hang X. Ngan hang ¢
ché do khong tinh 13i trong 30 ngay dau va cong thém khuyén mai 25 ngay khong tinh
13i. Sau thoi han trén, ngan hang sé tinh 13i v6i 14i suat 20%/nam (tinh 13i kép theo ngay).
Ba ciia Mai du dinh s& hoan tién cho ngan hang X vao ngay 01/11/2022. Khi d6 ba cua
Mai phai hoan tra bao nhiéu tién cho ngan hang?

. Gia sir ban dang str dung thé tin dung tai ngan hang C c6 thoi gian mién 13i 1a 45 ngay,

v6i chu ki thanh toan tir ngdy 05/7 dén ngay 05/8, ngay dén han thanh toan 1a 20/8.
Trong d6, 13i suit ap dung la 24%/nim va sé du no t6i thiéu can thanh toan 1a 5%
tong sb tién chi tiéu. Phi tra cham bang 5% sd du no ti thiéu can tra va tbi thiéu 1a
200000 dong. Thé cta ban khong c6 du ng dau ki va trong 30 ngay vira qua ban da
thuc hién cac chi tiéu:

« Ngay 10/7: Ban thanh toan mua vé may bay 5 triéu dong. S6 du ng 1 13 5 triéu dong.
« Ngay 01/8: Ban thanh toan tién nha 3 triéu dong. S6 du no 2 13 8 triéu dong.
« Ngay 22/8: Ban tra ngan hang 4 triéu dong. S6 du no 3 (sd no con lai) 1 4 triéu dong.

Tinh s6 tién 13i phat sinh tir dich vu str dung thé tin dung n6i trén dén ngay 22/8.



~ Bai3.DAUTUTAICHINH.
LAP KE HOACH TAI CHINH CA NHAN

Tir khoa: Dau tu tai chinh; Chiing khoan; (6 phiéu; Trai phiéu;
Chiing chi quy; K& hoach tai chinh ca nhan; Ngan sach.

@ Hay néu nhiing lgi ich va rui ro cua viéc

cac cd nhan hoac to chirc thu nhép bang
cach cho cac ca nhan hoac t6 chuc khac
vay von.

1. Mdt sé van dé vé dau tu tai chinh

(Nguon: How Money Works, DK, Penguin Random House, 2019;
Luat Chimg khoan nam 2019 s6 54/2019/QH14)
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a) Néu mdt vai trai nghiém cua ban hoac
ngudi than vé hoat dong gui tiét kiém,
mua ban trai phiéu, cb phiéu, ... dé co
lgi nhuan trong tuong lai.

b) Hiy ké tén mot vai loai hinh twong tu
nhu viy ma ban biét.
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¥ Pdu tw tai chinh 13 qua trinh ca nhin hodc t6 chic sir dung ngudn von dé mua
cb phiéu, trai phiéu, chimg chi quy, gui tiét kiém hay céc tai san tai chinh khéc, ...
nham muc dich kiém thu nhép va lgi nhuén trong tuong lai.

Chuy:
a) Tai san tai chinh 13 tai san, thuong c6 kha ning chuyén déi ra tién nhanh, c6 quyén va
phat sinh gi tri tir quyén (goi 1a phai sinh) doi hoi s¢ hitu hay huong lgi tir mot tai san
khac (goi la tai san co s0).

| PAU TU TAI CHINH |

| CONG CU |

TRAI
PHIEU

GUI
TIET KIEM

| YEUTO CO BAN

39



b) Pau tu thuong dugc ap dung dé ting gid tri tai san hodc tao ra thu nhap cho nha dau tu
va c0 tac dung phat trién kinh té, tao thém viéc lam va san phém cho xa hoi.

¢) C6 ba yéu té co ban can chu ¥ trong dau tu 13: Rai ro, Loi nhuén va Thoi gian.

d) Cac cong cu dau tu bao gdom: gui tiét kiém, mua chimg khoan, mua cb phiéu,
mua trai phiéu, mua chtng chi quy, ...

-~ -

¥ Chitng khodn 1a chimg tir c6 gia tri dai han xac nhan s& hiru hop phap ctia nguoi so hiru
(goi chung 12 nha dau tu) véi tai san ctia doanh nghiép hoic t6 chirc phat hanh.
Céc loai chtng khoan théng dung bao gdm C6 phiéu, Trai phiéu, Ching chi quy.
Co phiéu 13 mot loai chimg khoan ching nhan Quyén s& hiru ciia mot nha dau tu
trong mot cong ty.
Co tire 12 khoan 1oi nhudn rong dugc tra cho mdi ¢6 phiéu bang tién mat hodc bang
tai san khac.
Trdi phiéu 13 mot ching khoan chimg nhan Quyén doi no d6i voi cong ty hoic
chinh phtt ma nha dau tu cho vay va nhan 13i suét theo mirc udc tinh.
Chirng chi quy 1a mot loai ching khoan biéu thi quyén so hiru ctia nha dau tu trong
mot quy dau tur.

Vidu 1.
a) Ong An mua mét trai phiéu duoc phat hanh bdi mot doanh nghiép véi gia tri 100 triéu dong,
thoi han d4o han 1a 10 nam, 13i suat 12%/nam duoc tinh theo hinh thirc 13i kép, gop 1ai
theo nam, linh mét 1an khi d4o han. Tinh sd tién ong An nhén dugc sau 10 nam.
b) Mot nha dau tw mua mot 16 trai phiéu c6 ménh gia 100 triéu dong voi 11 suat 10%/nim
va tién 13i dugc tra 6 thang mat lan theo phuong thure tinh 131 kép, thoi han trai phiéu la
5 nam. Tinh téng s6 tién nha dau tu da nhan duge khi d4o han.
¢) Ong Tin ¢6 3000 c6 phiéu trong chudi ctra hang phd X. Gia thi truong hién tai cta
mbi ¢ phiéu 1a 35000 dong va cb tirc vira duge chia cho mdi c6 phiéu 1a 4000 dong.
Tinh tong s tién ¢ tic 6ng Tin nhan duge va ti sb phan tram cd tirc voi gia tri ca cd phiéu.
d) Chu Thanh dau tu 200 tridu ddng vao ching chi quy xay dung Y véi 13i sudt 12%/nam
theo phwong thirc tinh 13i kép trong thoi gian 4 nam. Tinh sb tién cha Thanh nhan duoc
sau 4 nam.
Gidi

a) S6 tién 6ng An nhan dugc sau 10 nam la:

100 . (1 + 12%)" ~ 310,58 (triéu dong).

b) S6 tién nha dau tu nhan duoc khi trai phiéu dao han la:
1 :
100 (1+ . 10%)" ~ 162,89 (triéu dong).

¢) Tong sb tién ¢o tirc dng Tin nhan duge 1a: 3000 . 4000 = 12000000 (dong).
C : . 4000.100%
Ti sO phan tram c0 tirc v&i gia tri cua c6 phiéu la: WOO ~ 11,4%.

d) Sé tién cha Thanh nhan duoc sau 4 nam 1a: 200 . (1 + 0,12)* ~ 314,7 (triéu dong).
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2. Giai quyét mét sé van dé vé dau tu
Van dung céc kién thtrc toan hoc c6 thé gitp giai quyét mot s6 van dé vé dau tu.
Vi du 2. Mbi c6 phiéu cuia cong ty A c6 gia ban 32 000 dong va lgi nhuan trén mdi c6 phiéu
duoc cong bd 1a 4 600 ddng/nam. Mbi cd phiéu ciia cong ty B ¢6 gia ban 20 000 dong va
loi nhuén trén mdi c6 phiéu dugc cong bd 1a 2 200 ddng/nam.
a) Tinh ti s phan trim giita loi nhuan va gia ban mdi cd phiéu cua cong ty A va B
(két qua 1am tron dén hang phan muoi).
b) Néu cac nha dau tu c6 xu hudng thich mua cac c6 phiéu c6 ti 1é phan trdm loi nhuén
cao hon so véi gia ban thi c¢6 phiéu ctia cong ty nao co gia tri dau tu cao hon?

Gidi
a) Goi E/P 1a ti s6 phan tram gitta loi nhun va gia ban mdi c¢o phiéu.

Ti s0 phan tram gitra 191 nhuédn va gia ban moi ¢6 phicu cua cong ty A la

pp=2000 14,4%.
32000
Ti s6 phan tram gitra loi nhuan va gia ban mdi c6 phiéu cua cong ty B 1a
Ep= 220 o
20000

b) Néu cac nha dau tu ¢6 xu hudng thich mua cac c6 phiéu c6 loi nhuan cao hon gia ban
thi ¢6 phiéu ctia cong ty A c6 gia tri dau tur cao hon.

Vi du 3. Néu theo nhiing khoang thoi gian bang nhau, nha dau tu déu bo ra nhiing
khoan tién dau tu bang nhau, ta néi nguoi d6 da tao ra mot dong tién déu.

Cho biét trong n nam, mot nguoi cudi mdi nam déu gui tiét kiém mot sb tién 1a 4 vao
ngan hang véi 13i suat kép r%/mam.

Cudi naim 1 2 3 n—>2 n—1 n
Guri tiét kiém A A A A A A

a) Tinh s6 tién F ngudi d6 thu dugc & cudi dong tién (F goi 1a gia tri tuong lai cua
dong tién) theo 4, n, r.
b) Tinh n theo 4, Fvar.
¢) Mot sinh vién dau tu mot dong tién déu bang cach cudi mdi thang déu guri tiét kiém
1 tridu dong vao ngan hang véi 13i suat 8%/nam theo phuong thic tinh 13i kép véi
ki han 1 thang. Hoi sau bao l4u thi sinh vién nay c6 du 21 triéu dong dé dong tién cho mot
khoa hoc tiéng Anh giao tiép véi chuyén gia nudc ngoai?

Gidi
a) Ap dung cong thirc tinh 14i kép cho tién giri timng nam, ta c6 s tién nguoi d6 thu duge
tai cudi nam thtr n cho khoan tién dau tu 4 cta ndm thw i (1 <i<n) la:

i 1 2 n—1 n
S6 tién thu duge | A(1+7)" ' | A1+ 7Y 2 AL+ | 40 +7)°
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Tong sb tién F nguoi d6 thu duoc ¢ cudi dong tién la:
F=A1+r"+ A0 +7)' + .+ A0 +r) 2+ A1 +r)"

. s 1+7)" -1
Ap dung cong thirc cap sO nhan, ta co: F = A-%. (1)
r
b) Tu(l)taco (1+r)" = %+1, suy ra nln(l+r) = ln(%+lj,
In (Fr + 1)
A
suyra n=————=. (2)
In(1+7)

¢) Ap dung cong thirc (2) cho dong tién:

Cubi thang 1 2 n—1 n
Giri tiét kiém 1 tridu dong | 1 triéu dong 1 tridu dong | 1 tridu dong

ta co:

o
ln(Z+1j ln(211'§/0+1J
= ~ 20 (thang).

In(l+r) ln(1+8%j
12

Vay sau khoang 20 thang thi sinh vién nay c¢6 du 21 triéu dong.

Vi du 4. Mot cong ty co ngan sach chi tiéu 1a 7 ddng, néu gitr tién mit x dong va dau tu
(T — x) dong thi s& c6 loi nhuan la:
a(T—x) bT

f(x)=T =7

trong d6:  x: s6 tién mat can gitt, x € (0; T;

T: ngén sach 20 ti dong;

a: 13i sudt dau tu 25%:;

b: chi phi mdi lan rat tién mat: 20,1%.
a) Tim x dé ' (x) dat gi4 tri 10n nhét.

b) Hiy cho biét dé dat loi nhuan dau tu 16n nhat thi cong ty nén giit sb tién mat 13 bao nhiéu.

Giai
£ T - bT
a) Xét ham so f(x) :Q__ trén (0; 77, ta co:
X
—a bT —ax’+2bT
'xX))=—t+—=—;
S (%) St o2
2
f'(x)=0©%f”:o©—axz+2bT=o@x2zszq,x: 26T
X a a



Bang bién thién ctia ham s6 £ (x) trén (0; 7:

X 0 Zb—T T
a
') + 0 -

@) /f[ a]\

Dua vao bang bién thién, loi nhuén f(x) dat gia tri 16n nhét khi x = ) / )

a

2bT 2.20,1.20
b) V61 T'=20; a =25%; b =20,1%, ta co xz\/ =\/ 2’5 ~5,67.
a

Vay dé dat loi nhuan 16n nhat cong ty nén gitr s6 tién mat vao khoang 5,67 ti dong.

Vi du 5. Ong Hai dau tu bang cach mua chimg chi quy tri gia 1 ti dong, 13i suat 8%/nim
theo phuong thure tinh 13i kép.
a) Tinh tién 1ai ong Hai nhan dugc sau 3 nam.

b) Gia str trong ba nam dau tu, ti 1¢ lam phat méi nim déu 13 3%. Tinh gia tri twong duong
ctia s6 tién von dau tu 1 ti ddng ctia ong Hai sau 3 nim. Hay cho biét von dau tu cia
ong Hai tdng hay giam gia tri.
¢) Gia st trong ba nim dau tu, ti 16 lam phat mdi nam lan luot 1a 5%, 10%, 15%.
Tinh gia tri twong duong cua sb tién von dau tu 1 ti dong cua ong Hai sau 3 nim.
Hay cho biét von dau tu cua 6ng Hai ting hay giam gia tri.
Gidi
a) S6 tién ca goc va 1ai 6ng Hai nhan duoc sau 3 nam la
F=P(1+r)=1.(1 +8%)’~ 1,260 (ti dong).
Sau 3 nam, 6ng Hai nhan duoc s6 tién 13i 1a /= F — P = 0,260 (ti dong).
b) Gi4 tri twong duwong ctia s6 tién von dau tu 1 ti ddng sau ba nim lam phat 1a
P,=P(1+i)'=1.(1 +3%)° ~ 1,093 (ti dong).
Tacod F— P, ~ 1,260 — 1,093 = 0,167 (ti dong).
Do d6, von dau tu cua dng Hai ting gia tri.
¢) Gia tri twong duwong cta sb tién von dau tu 1 ti ddng sau ba ndm lam phat 1a
P,=P(1+i)(1+i)(1+i)=1.(1+5%)(1+10%)(1 + 15%) ~ 1,328 (ti dong).
Tacd P,— F=1,328 —1,260 = 0,68 (ti dong).

Do do, von dau tu ctia 6ng Hai giam gia tri.
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Vi du 6. Pau nam 6ng Huy vay ngan hang 100 triéu dong dé mua c6 phiéu ma MNP voi
gia 50 000 dong mot co phiéu. Lai suat ngan hang 1a 9%/nam.

Ong Huy 1én ké hoach vao dau ndm sau s€ ban toan bd c6 phiéu do6 va lay tién trd ng cho
ngan hang. Biét rang vao dau nam sau, moi ¢ phiéu ma MNP c6 gia 1a 65 000 dong.

Hay cho biét s tién ong Huy con lai sau khi tra no ngan hang.

Giai

S tién ca von 1an 13i ong Huy phai tra ngan hang 1a

100(1 + 9%) = 109 (triéu dong).

S6 ¢6 phiéu ma MNP 6ng Huy da mua 1a 100 000 000 : 50 000 =2 000 (co phiéu).
S tién 6ng Huy thu dugc tir viée ban ¢b phiéu 1a: 2 000 . 65 000 = 130 (triéu dong).

S6 tién 6ng Huy con lai sau khi tra ng ngan hang la: 130 — 109 = 21 (triéu dong).

@
@

&

@
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Ong An dau tu 1 ti ddng vao chimg chi quy tin dung Q véi l4i sudt 10%/nam theo
phuong thire tinh 131 kép trong thoi gian 2 nam. Tinh sé tién 6ng An nhan duoc sau
2 ndm néu ki tra 13i 1a 6 thang, 3 thang.

MB&i ¢ phiéu cta cong ty X c6 gia ban 25 000 dong va loi nhuan trén mdi c¢d phiéu
dugc cong b 1a 2 500 dong/nam. Mdi ¢b phiéu cua cong ty Y c¢6 gia ban 10 000 dong
va loi nhuan trén mbi c6 phiéu duoc cong bd 1a 500 dong/nim.

a) Tinh ti s6 phan trdm giira gi4 ban va loi nhun trén mdi ¢d phiéu ciia cong ty X va
cong ty Y (két qua lam tron dén hang phan muoi).

b) Néu cac nha dau tu c6 xu huéng thich mua céc c6 phiéu dugc dinh gia thap so vai
loi nhuén thi ¢b phiéu nao co gia tri dau tu cao hon?

Mot cong ty c6 ngan sach chi tiéu 1a T dong. Néu giir tién mat x dong va dau tu
(T — x) ddng thi s& c6 loi nhuan la:

a(T-x) bT
f@=t-

2
trong do: x: sO tién mit can gitr;

T: ngan sach 12 ti dong;
a: 131 suat dau tu 28%;
b: chi phi mdi 1an rat tién mat 20,5%.
Tim x dé £ (x) dat gia tri 16n nhat.
Ong Son tao ra mot dong tién bang cach cudi méi nam déu gui tiét kiém 100 triéu dong

vao ngan hang véi 13i suat 9%/niam theo phuong thirc tinh 13i kép voi ki han 1 nam.
Hoi sau bao lau thi 6ng Son ¢6 du 2 ti dong dé mua mot manh dat?



3. Lap ké hoach tai chinh ca nhan

(Nguon: https://www.britannica.com/money/setting-monthly-budget)

Bang ngan sach
@
92

Ban Nam 1a mot sinh vién nam nhét tir qué 1én thanh ph6 thué nha tro dé hoc dai hoc.
Dudi day la bang thu chi trong so tay ciia ban A.

CHI PHI
THU NHAP Tién thué phong tro:

Hoc bong: 1400000 dong/thang 1000000 dong/thang
Day kém tré em: 2000000 dong/thang || Tién dién thoai: 100000 dong/thang
Tro cap tir cha me: 1000000 ddng/thang | | Tién di lai: 500000 dong/thang
Lam va ban do thu cong mi nghé Tién dn udng: 2150000 dong/thang
(handmade): 1000000 dong/thang | | Sach vo, tai liéu: 200000 dong/thang

Ti€u vat: 450000 dong/thang

a) Hay trinh bay lai s6 tay ctia ban A dudi dang mot bang tinh dé tinh toan tong thu,
tong chi va cho biét ban A con du hay thiéu tién trong mdi thang.

b) Ban c6 thé lam mot bang tinh tuong tu v& thu chi cta chinh minh khong?
%  Bang ngén sach 1a cong cu gitp theo ddi, tong hop thong tin vé thu nhap, chi tiéu

va tiét kiém trong mot khoang thoi gian nhét dinh, thong thuong 1a hing thang hoic
hang nam.

Lap bang ngan sach c4 nhan giup quan li tai chinh ca nhan mot cach hiéu qua. Cy thé 1a:
— Danh gia thu nhéap va chi tiéu: Didu nay gitp ca nhan hiéu r5 hon vé tinh hinh tai chinh
ctia minh va diéu chinh chi tiéu dé dam bao khong tiéu qua nhiéu so véi thu nhap.
—Piéu chinh chi tiéu: Bang ngan sach gitip ca nhan biét minh dang chi tiéu nhimng khoan tién
vao muc dich gi va dua ra quyét dinh dung dan vé viéc cét giam chi tiéu khong can thiét
dé tiét kiém tién.

— Tiét kiém tién: Ca nhan c6 thé nhin thdy dugc muc do tiét kiém tién cua minh, tir d6
c6 thé dua ra ké hoach tiét kiém tién dé dép mg cac muc tiéu tai chinh ca nhan.

Vidu 7. Duya trén bang thu chi ciia ban Nam & ,@ , hay l1ap bang ngan sach cua ban Nam.
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Gidi
Duya trén cac thong tin trén ta co thé 1ap bang ngan sach cho ban Nam nhu sau:

NGAN SACH HANG THANG CUA BAN NAM
Pon vi tinh: dong/thang

Thu nhap Chi tiéu
Khodn muc S6 tién Khodn muc S6 tién
Hoc bong 1400000 | Tién phong tro 1000000
Day kém tré em 2000000 | Tién dién thoai 100000
Tro cap tir cha me 1000000 | Tién di lai 500000
Lam va ban do thu cong 1000000 | Tién an udng 2150000
mi nghé (handmade) Sach vo, tai ligu 200000
Ticu vat 450000
Tong thu 5400 000 | Téng chi 4400000
S6 dw 1000 000

QS Dua trén cac thong tin sau dé 14p bang ngan sach ctia ban Ngan.
L]

THU NHAP CHI PHi
Giao hang: 2000000 dong/thang | | Tién dién thoai: 500000 déng/thang
Tro cép tir cha me: 1000000 dong/thang | | Tién di lai: 500000 dong/thang

Phu ban hang: 1000000 dong/thang | | Tién an uéng: 3000000 dong/thang
Sach vo, tai liéu: 200000 dong/thang
Tiéu vit: 900000 dong/thang

Ké hoach tai chinh ca nhan

,@ Thao luan nhém dé mdi hoc sinh trong nhém c6 co hdi trinh bay:
a) M6t muc ti€u tai chinh ca nhan.
b) Céc bién phap dé thuc hién muc tiéu do.

-~ -

T Ké hoach tai chinh ca nhdn 1a mot ban ké hoach chi tiét cho viéc quan 1i va
st dung tién ctia c4 nhan dé dat duoc muc tiéu tai chinh cta minh trong twong lai.
Ké hoach tai chinh ca nhan bao gém cac muc tiéu tai chinh cu thé, dinh rd thu nhap
hang thang, chi tiéu hang thang va cac khoan tiét kiém.

Chay:

a) Lap ké hoach tai chinh c4 nhan gitp cho mdi nguoi cé du tién dé dép tng cac nhu cau
va muc tiéu tai chinh trong tuong lai.

b) Dé lap ké hoach tai chinh c4 nhan, ban c6 thé thyc hién cc budc sau day:

Bude 1: Xac dinh muc tiéu tai chinh cy thé. Vi dy: Tiét kiém dugc bao nhiéu tién?
Khoang thoi gian tiét kiém 1a bao 1au? Sé tién tiét kiém duoc dé lam gi?
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Buée 2: Lap bang ngan sach thang: Liét ké tat ca cac khoan thu nhap va cac khoan chi phi
hang thang dé ¢6 cai nhin tong quan vé tai chinh ctia minh.

Buée 3: Han ché cac khoan chi phi khong can thiét, tim cach ting thu nhap dé co thé
tiét kiém dugc nhiéu tién hon.

Buéc 4: Trién khai thuc hién dé dat dugc muc tiéu tai chinh.

Vi du 8. Ban Dung, mot hoc sinh 16p 12, mudn lap ké hoach kiém du 20 triéu dong
trong vong mot nam dé déng tién hoc phi cho mot khoa hoc giao tiép bang tiéng Anh.
Ngén sach hang thang ctia ban Dung nhu sau:

NGAN SACH HANG THANG CUA BAN DUNG
Don vi tinh: dong/thang

Thu nhép Chi tiéu

Khoan muc So tién Khoan muc So tién
Hoc bong 400000 | Tién dién thoai 100000
Day kém tré em 2000000 | Tien di lai 500000
Trg cap tur cha me 1000000 | Tién an udng 2150000
Lam va ban do thi cong 1000000 | Sach vé, tai ligu 200000
mi ngh¢ (handmade) Tiéu vat 450000
Tong thu 4400000 | Tong chi 3400000
S6 du 1000000

Hay giup ban Dung xdy dung ké hoach tai chinh c4 nhan dé dat muc tiéu.

Gidi
Dudi day 1a mot ké hoach tai chinh c4 nhan cho ban Dung dé dat dugc muc tiéu:
— Xéac dinh muc tiéu tiét kiém: Tiét kiém du 20 triéu déng trong vong 12 thang dé co
du tién dong hoc phi cho khod hoc giao tiép bang tiéng Anh.
— Piéu tra tinh hinh tai chinh hién tai ctia ban: Thu nhap h?mg thang cta ban Dung la
4400000 dong, chi phi hang thang ctia ban Dung 1a 3400000 dong.

— Xay dung ké hoach chi tiéu hing thang: Tong chi phi hing thang cta ban Dung 1a
3400000 dong. Hay xem xét cach giam chi phi hang thang dé c6 thé tiét kiém duoc
khoang 1667000 dong mdi thang:

e Giam chi phi dn uéng: Hay tim kiém c4c mén an gia ré hon va nau an tai nha thay vi an ngoai.
e Giam tiéu vat: Hiy can nhéc cac chi tiéu khong can thiét va han ché viéc mua sam cac
mon do khong can thiét.

e Giam chi phi di lai: Hiy xem xét viéc di bd hodc sir dung phuong tién cong cong dé
giam chi phi di lai.

— Xac dinh ngudn tiét kiém hing thang: Ban Dung co thé tiét kiém dugc khoang
1000000 déng mdi thang.
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— Tinh toan ngudn tiét kiém con thiéu: Sau khi trir di chi phi hang thang va cac ngudn
tiét kiém da co, ban Dung can tiét kiém thém khoang 667000 déng moi thang dé dat duoc
muc tiéu 20 triéu dong sau 12 thang.

Vi ké hoach tai chinh ¢4 nhan nay, ban Dung co thé dat duoc muc tiéu tai chinh ctia minh.
Ban Khanh 1a mdt hoc sinh 16p 12 ¢6 muc tiéu tiét kiém dua 15 triéu déng trong

mot nim dé ¢ du tién hoc va thi 14y bang 1ai 6 t6. Ngan sach hang thang cua ban
Khéanh nhu sau:

NGAN SACH HANG THANG CUA BAN KHANH
Pon vi tinh: dong/thang

Thu nhép Chi tiéu

Khoian muc S6 tién Khoan muc So tién
Hoc bong 1000000 | Tién dién thoai 500000
Day kém tré em 2000000 | Tién di lai 800000
Phu vi¢c cta hang 1000000 | Tién an udng 3600000
Lam vaban d6 thu cong 1000000 | Sach vo, tai li¢u 700000
mi ngh¢ (handmade) Tiéu vat 400000
Téng thu 5000 000 | Tong chi 6000000
S6 du ~1000 000

Hay gitp ban Khanh xay dung ké hoach tai chinh c4 nhan dé dat myc tiéu.

BAI TAP

1.
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Anh Minh dau tu bang cach giri tiét kiém vao mot ngan hang véi s tién 1a 200 triéu dong.
Lai suat 10%/nam dugc tinh theo phuong thirc 13i kép, gop 1ai theo nim nhan mot lan.
Hoi sau 7 nim, anh Minh s& nhan dugc bao nhiéu tién?

. Ong Quan dau tu vao mot trai phiéu duoc phat hanh boi mot doanh nghiép véi gia tri

400 triéu dong, thoi han ddo han 13 5 nam, 14i suat 8%/nim dugc tinh theo phuong thirc
1ai kép, gop lai theo nam nhan mat lan khi d4o han.

a) Tinh s6 tién 6ng Quan nhan duoc sau 5 nim.

b) Gia su trong 5 nam dau tu, ti 16 lam phat mdi nam déu bé'mg 3%. Tinh gia tri
tuong duong cta sd tién 400 triéu dong ma 6ng Quan di dau tu sau 5 nam.

. Mot cong ty c6 ngan sach chi tiéu 1a 7 ddng, néu giir tién mat x dong va dau tu (7 — x)

dong thi s& co loi nhuan 1a:
S =270 PT
2

trong d6:  x: s6 tién mat can gitr;

T: ngan sach 8 ti;

a: 13i suat dau tu 30%:

b: chi phi mdi 1an rat tién mat 20,5%.
Tim x dé f'(x) dat gia tri 1on nhat.



4. Ong Minh dau tu 800 triéu dong vao ching chi quy ting truong ABC véi 1ai suat
15%/nam theo phuong thirc tinh 13i kép trong thoi gian 3 nam. Tinh sb tién 6ng Minh
nhéan duoc sau 3 nam néu ki tra 13i 1a 1 thang, 4 thang.

5. Pau nam 6ng Tam vay ngan hang 200 triéu dong dé mua c6 phiéu ma CPX voi gia
40000 dong mot co phiéu. Lai suat ngan hang 13 12%/nam.

Ong Tam 1én ké hoach vao diu nim sau s& ban toan bd cb phiéu do6 va lay tién tra no cho
ngan hang. Biét ring vao dau nam sau, mdi c6 phiéu ma CPX c6 gia 1a 85000 dong véi
xéc sut 14 0,3 va 62000 dong véi xac suat 13 0,7.

Hay cho biét s6 tién ong Tam con lai sau khi tra ng ngan hang c6 thé nhan nhiing gié tri nao
va xéc suat dé sb tién cua ong Tam con lai nhan moi gia tri do.

6. Dua trén cac thong tin sau:

Ban Binh:
THU NHAP CHI TIEU
Day kém tré em: 1500000 dong/thang | | Tién dién thoai: 300000 dong/thang
Phu bép budi sang: 2500000 dong/thang Tién di lai: 800000 dong/thang
Giao hang: 1000000 dong/thang Tién an udng: 2500000 dong/thang
Sach vo, tai liéu: 200000 dong/thang
Tiéu vit: 400000 dong/thang
Ban Mai:
THU NHAP CHI TIEU
Day kém tré em: 1500000 dong/thang Tién dién thoai: 500000 dong/thang
Phu giit xe budi tbi: 2500000 dong/thang Tién di lai: 1000000 dong/thang
Giao hang: 1000000 d6ng/thang Tién an udng: 3600000 dong/thang
Sach vé, tai lieu: 600000 dong/thang
Tiéu vat: 600000 dong/thang
Xem ca nhac: 400000 dong/thang

a) Lap bang ngan sach hang thang cua ban Binh va ban Mai.

b) Lap ké hoach tai chinh gitp ban Binh dat muc ti€u c6 dugc 20 tri¢u déng trong vong
mot nam dé mua mot chiée xe may dé di hoc.

¢) Lap ké hoach tai chinh giup ban Mai dat muc tiéu c6 dugc 16 triéu dong trong vong
mot nam dé theo hoc mot khoa day béan hang truc tuyén.
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CAU HOI TRAC NGHIEM
Chon phuong an dung.

1. Trong chuyén ddi giita cac don vi tién t&, phuong thirc duoc sir dung phd bién nhat 1a

A. San lugng tién té. B. Ti gia hbi doai.
C. Ti 1¢ mua hang hoa. D. Biéu d6 lich sir gia.
2. Trong nén kinh té, chi sé lam phat gitip do luong
A. San luong tién té. B. Ti 1é that nghiép.
C. Su gia tdng gia c4 hang hoa va dich vu. D. Tang trudng kinh t& hang nam.

3. L4i suét danh nghia cua mdt khodn vay 1a 12%/nam, ti 1€ lam phat 1a 4% mdi nim.
Lai sudt thyc hing nim cua khoan vay d6 1a
A. 48%. B. 8%. C. 16%. D. 3%.

4. Néu dau nam ban giri 100 tridu dong vao ngan hang véi 13i suat danh nghia 1a 9%/nam, ti 1&
lam phat 1a 3%. S6 tién ban nhan dugc cudi ndm tuong duong voi s6 tién lac dau nam la
A. 103 triéu dong. B. 109 triéu dong.  C. 112 triéu dong.  D. 106 triéu dong.

5. Ong An gui tiét kiém 1 ti dong theo phuong thirc tinh 13i kép voi 14i sudt 6%/nam cho
ki tra 13i 1 nam. Tong sd tién ca von va 13i 6ng An nhan dugc sau 10 nam la
A. 1,6 ti dong. B. 1,791 ti dong. C. 1,952 ti dong. D. 2,047 ti dong.

6. Truong A c6 cac nganh hoc vdi cac géi hoc phi nhu sau:

Goi 1: 150 triéu dong; Goi 2: 200 triéu dong;

Goi 3: 250 triéu dong; Goi 4: 300 triéu dong.

Pé chuan bi tién sau 3 ndm nira cho con lya chon nganh hoc phu hop vé6i cac goéi hoc phi
nhu trén, ong Pirc da guri 1 ti dong vao ngan hang theo phuong thirc tinh 13i kép véi lai suat
8%/nam, ki tra 1i 1 nam. V&i s6 tién 13 ong Puc nhan dugc sau 3 nam, $6 nguyén vong
t6i da ma con dng Pirc ¢6 thé chon dugc phu hop véi cac goi hoc phi trén 1a

Al B.2 C.3 D. 4.

7. Ba Nhung mubn c6 500 triéu dong trong vong 5 nim, bang cach giri tiét kiém vao
ngan hang B vdi 13i suat 8%/nam theo phuong thirc tinh 13i kép vai ki han 1 nam. S6 tién
mdi thang ba Nhung can gui tiét kiém vao ngan hang B dé dat myc tiéu tai chinh noi trén 1a

A. 69 triéu dong. B. 78 triéu dong. C. 86 triéu dong. D. 96 triéu dong.
8. Pé lap ké hoach tai chinh ca nhan, diéu quan trong nhat 13

A. Xac dinh muc tiéu tai chinh cua ban. B. Luong tién thu nhép cua ban.

C. Sb tién tiét kiém hién c6 cua ban. D. S6 no hién tai cua ban.
9. Ban mudn tiét kiém tién, diéu ban nén lam la

A. Mua nhiéu d dt tién hon. B. Di 4n ngoai thudng xuyén.

C. bi lam thém dé tang thu nhap. D. Cit giam chi tiéu khong can thiét.

10. Ban mua mot trai phiéu c6 ménh gia 1 000 USD véi 14i suat 5%/nam va thoi han 10 nam.
Néu 13i duoc tra theo phuong thirc 1ai don, s6 tién 1di nhan duoc sau 10 nam la
A. 500 USD. B. 1500 USD. C. 629 USD. D. 1629 USD.

50



BAITAP TU LUAN
11.Tilé phﬁn tram gid cd trung binh cia hang hoé va dich vu cua Viét Nam nam sau so voi
nam trudc dugce cho trong bang sau:

Nam 2017 2018 2019 2020 2021
Ti 18 phan trim gi4 ca trung binh
so vOi ndm trudc

103,53 | 103,54 | 102,79 | 103,23 | 101,84

(Nguon: Toéng cuc Thong ké)
Hay tinh ti 1& lam phat cta Viét Nam trong cac nam tir 2017 dén 2021.

12. Ong Pat dem guri hai khoan tién vao hai ngan hang khac nhau. Khoan tién thi nhat gui
vao ngan hang A trong 15 thang, 13i suat 14%/nam. Khoan tién thir hai giri vao ngan hang
B trong 12 thang v&i 1di sudt 12,5%/nam. Cho biét hai khoan tién trén chénh léch nhau
30 triéu dong, 13i cua khoan tién thir nhat gap doi 13i ctia khoan tién tha hai va ca hai
khoan tién déu tinh 14i theo phuong thirc 13i don. Hay tinh khoan tién 6ng Dat giri & mdi
ngan hang.

13. Gia sir ban dang sir dung thé tin dung tai ngdn hang D c6 thoi gian mién 13i 1a
45 ngay, v6i chu ki thanh toan tir ngdy 12/9 dén ngay 12/10, ngay dén han thanh toan
1a 27/10. Trong @6, 13i suat ap dung 1a 16%/nam va sd du no tdi thiéu can thanh toan la
4% tong sd tién chi tiéu. Phi tra chdm bang 2% s6 du no t6i thiéu can tra va tdi thiéu 1a
200 000 dong. Thé cua ban khong c6 du ng dau ki va trong 30 ngay vira qua ban di
thuc hién cac chi tiéu:

« Ngay 18/9: Ban thanh todn mua sach 2 triéu dong. S6 du ng 1 1a 2 triéu dong.

* Ngay 8/10: Ban thanh toan tién dién thoai 1 triéu déng. S6 dung 2 1a 3 triéu déng.

« Ngay 01/11: Ban tra ngan hang 1 triéu dng. S6 du no 3 (s6 no con lai) 13 2 triéu dong.
Tinh s tién 13i phat sinh tir dich vu sir dung thé tin dung néi trén dén ngay 01/11.

14. Pau mdi nim 6ng Hai déu gui tiét kiém 500 triéu déng vao ngan hang véi hinh thirc
13i kép ki han mot nim. Tim sb tién 6ng Hai c6 dugc sau 5 nam, néu l3i suat cia
ngan hang la:

a) 8%/nam,; b) 14%/nam.

15. Bac Tam c6 hai thé tin dung, c6 ché d6 hoan tién khac nhau.

Thé tin dung A tinh 13i kép 22%/nam (tinh 13i kép theo ngay) kém theo khuyén mai
52 ngay khong tinh Iai.

Thé tin dung B tinh 1ai kép 19%/nam (tinh 13i kép theo ngay) nhung chi tang thém
40 ngay khong tinh 1ai.

Bac Tam dy dinh dung thé dé mua mot chiée ti vi ¢ gia 20 triéu dong vao dung ngay
kich hoat thé dé c6 thé huong toi da s6 ngay khong tinh 13i. Hiy cho biét bac TAm nén
stt dung thé nao dé thanh toan cho ctra hang trong truong hop bac Tam chi co thé
hoan tién cho ngan hang sau ngdy mua mot s6 ngay sau day:

a) 30 ngay; b) 60 ngay; ¢) 90 ngay; d) 240 ngay.

16. Bac Ha sé hiru 500 c6 phiéu trong cong ty B san xuat may bom. Cho biét gia mot c6 phiéu
ctia cong ty B 13 4 500 dong va cong ty cong bd chia ¢o tirc 500 ddng cho mdi ¢d phiéu.
a) Tinh tong s6 tién c6 tirc bac Ha nhan dugc.

b) Tinh ti suét sinh 15i ¢6 phiéu ctia cong ty B.
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17. Cho biét thong tin vé mot s6 co phiéu theo ma va nganh nhu sau:

) ‘ Giadongeira | o x| <& oo Khoi lwong
Ma Nganh ngay 03/4/2023 ¢b tirc | (VND) giao dich trung binh
(VND) 3 thang (cb phleu)
CPH | Béan 1¢ 300 653,33% | 1960 0
ICC | Xay dyng va Vat liéu 24000 22.25% | 5340 100
NSS | San xuét thuc pham 3000 33,33% | 1000 0
PAT | Ho4 chét 91480 33,51%| 30655 28000
PRC | Van tai 27200 128,68% | 35000 11220
PTG | Hang c4 nhan 300 666,67% | 2000 0
ST8 | Thiét bi va Phan cimg 17450 48,71% | 8500 543340
VOC | San xuat thyc pham 24180 41,36% | 10000 212710

a) Vao ngay 03/4/2013, bac Hién dau tu biang cach mua 20000 cb phiéu ICC voi gia moi
¢6 phiéu la 12000 dong Pén ngay 03/4/2023, bac Hlen ban hét sb cd phleu noi trén.
Hay tinh tong s6 tién 161 ma bac Hién thu duoc tr viée cb phiéu ting gia va tién ¢ tirc
duoc chia hang nam.

b) Vao ngay 03/4/2018, c6 Trang da mua 28 000 co phiéu PAT véi gia mdi cb phiéu 1a
61480 dong. Dén ngay 03/4/2023, cb Trang ban hét s6 ¢6 phleu nodi trén. Hay tinh tong sd
tién 161 ma c6 Trang thu duogc tir viée c¢d phiéu ting gia va tién 6 tirc duoc chia hang nam.

18. Cong ty C dau tu 10 ti ddng vao mot quy dau tu trong thoi gian 10 ndm véi hop dong nhu sau:

— Lai suat 14%/nam (tinh 13i kép theo nira ndm) cho 4 nam déu tién.
— L4i suét 12%/nam (tinh 14i kép theo quy) cho 3 nam tiép theo.

— L4i sut 10%/nam (tinh 13i kép theo thang) cho 3 nim cudi.

Vay gid tri tich luy sau 10 nam cua cong ty B s€ 1a bao nhiéu?

19. Dua trén céac thong tin sau day:
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Anh An:
THU NHAP ‘ CHI TIEU
Day kém tré em: 2000 000 dong/thang Tién dién thoai: 500 000 dong/thang
Phu gitt xe budi tdi: 3 000 000 dong/thang Tién di lai: 1 000 000 dong/thang
Giao hang: 1 000 000 dong/thang Tién an uong: 2 500 000 dong/thang
Sach v, tai liéu: 500 000 dong/thang
Tiéu vat: 500 000 dong/thang
Chi Lan:
THU NHAP \ CHI TIEU
Tro giup cua gia dinh: 1 000 000 dong/thang Tién dién thoai: 500 000 dong/thang
Phu ban hang: 2 000 000 dong/thang Tién di lai: 1 000 000 dong/thang
Trong tré: 1 000 000 dong/thang Tién an uong: 3 000 000 dong/thang
Sach v, tai liéu: 500 000 dong/thang
Tiéu vat: 500 000 dong/thang
Xem ca nhac: 500 000 dong/thang

a) Lap bang ngan sach hiang thang cua anh An va chi Lan.

b) Lap ké hoach tai chinh gitip anh An dat muc tiéu c6 dugc 30 triéu dong trong vong
mdt nam dé theo hoc médt khoa hoc tiéng Anh.

c) Lap ké hoach tai chinh gitp chi Lan dat muc ti€u c6 dugce 10 tri¢u dé)ng trong vong
mot nim dé theo hoc mot khod day ban hang truc tuyén.

d) Anh An c6 thé tao ra mot dong tién trong 36 thang bang cach mdi thang giri 1 triéu dong
thang du tir ngan sach vao ngan hang vaéi 1ai suat 6%/nam theo phuong thue tinh lai kép
cho ki han 1 thang (ki tra 13i theo thang). Tinh s6 tién anh An thu dugc vao cudi dong tién.



Chuyén dé 3
BIEN NGAU NHIEN ROI RAC.

CAC SO DACTRUNG CUA
BIEN NGAU NHIEN RO RAC

Bién ngau nhién duoc dung dé mé ta nhiéu dai luong ngau nhién trong thuc té, vi du nhu'sé cau tra 16i diing
cia hoc sinh trong mét bai thi trac nghiém, sd ban thang trong mot tran dau bong da hay gia ciia ¢d phiéu
trén thi truong chiing khoan.

Trong chuong nay, chiing ta sé tim hiéu vé bién ngau nhién réi rac, trong trudng hop cac bién ngau nhién chi
nhén hiiu han gia tri. Chiing ta sé tim hiéu cach xay dung bang phan b6 va cach xac dinh cac sd dac trung nhu
ki vong, phuang sai va d6 léch chuan cia bién ngau nhién roi rac. Chiing ta ciing sé tim hiéu mét sé phan bé
¢6 nhiéu iing dung trong thuc té la phan bé Bernoulli va phan bé nhi thirc.

Con tem in hinh chan dung nha todn hoc nguci Thuy Si Jakob Bernoulli (1655 — 1705),
ngudi da coé nhiing déng gop quan trong cho Li thuyét Xac suat.

Sau chuyén dé nay, ban cé thé:

—Nhan biét dugc khai niém bién ngau nhién rgi rac; phan bo xac suat clia bién ngau nhién
rdi rac; ki vong, phuang sai, d6 léch chuan cda bién ngau nhién rdi rac.

- Lap va doc dugc bang phan bé xac suat clia bién ngau nhién rai rac véi moét sé it gia tri.

- Tinh dugc ki vong, phuong sai va do léch chuan cda bién ngau nhién rdi rac.

— Giai thich dugc y nghia thuc tién clia cac s6 dac trung clia bién ngau nhién rdi rac.

— Nhan biét dugc khai niém vé phép thir 1ap va cong thic Bernoulli.

— Nhan biét dugc khai niém phan bé nhi thic. Nhan biét dugc y nghia ctia phan bé nhi thic.

- Van dung dugc kién thirc vé xac suat, cac s6 dac trung ctia bién ngau nhién rdi rac,
phan bé nhi thuc dé gidi quyét mét sé bai toan lién quan dén thuc tién.
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Bai 1.BIEN NGAU NHIEN ROI RAC

Tir khoa: Bién ngau nhién rdi rac; Phan b xac suat;
Ki vong; Phuong sai; Do léch chuan.

@ Ban Ha tham gia tro choi gieo dong xu

triing thuéng véi luat choi nhu sau: O mdi | Kétqud tung dong xu d:;c(::i/‘%:;?x)
lugt choi, ban Ha gieo dong thdi hai dong xu

can dbi va dong chat. Néu ca hai dong xu i

déu sap, ban Ha dugc thuong 4 quyén

vo; néu c6 dung 1 ddng xu sdp, ban Ha 1
duogc thuong 1 quyén vo; con néu khong

c6 ddng xu nao sap, ban Ha khong duoc 1
thuong. Goi X 1a sé quyén vé ban Ha duoc

thuong sau 1 luot choi. Xac suat X nhan 0

gi tri bang bao nhiéu 14 cao nhét?

1. Bién ngau nhién réi rac

'q Mot hop chira 4 tam thé cung loai dugc danh s6 1an lugt tir 1 dén 4. LAy ra ngau nhién
dong thoi 2 thé tir hop.
a) Pai luong tong cac s6 viét trén 2 thé c6 thé nhan cac gia tri nao?
b) Pai lugng tich cac s6 viét trén 2 thé c6 thé nhan cac gia tri nao?

Khi thuc hién mot phép thir ngiu nhién, cac két qua cua phép thir c6 thé duoc moé ta
thong qua mot dai lwong nhan gia tri bang so.

¥ Bién ngdu nhién roi rac 1a mot dai lugng nhan mot s6 hiru han céc gia tri bang so,
cac gia tri nay 1a ngau nhién va khong thé du doan trude duoc.

Cac bién ngéu nhién ro1 rac thuong dugce ki hi¢u boi cac chit caiinhoa X, 7, Z, ...
Vidu 1. Gieo dong thoi hai con xtc xac can doi va dong chat.
a) Xac dinh khong gian mau cua phép thur.

b) Xét dai lugng X 1a trung binh cdng cua s6 cham xuat hién trén hai con xuc xac. X co
phai 14 bién ngau nhién roi rac khong? Tai sao?

¢) Xac dinh tap hop cac két qua thuan loi cho bién cb “Gia tri cua X khong vuot qua 27,
duoc ki hi¢u 1a [X < 2].

Gidi
a) Khong gian mau cta phép thir 1a Q = {(i; /) | i,j € N; 1 < i, j < 6}, trong d6 (i; /) 1a chi
két qua s6 chdm xuét hién trén con xtc xac thir nhat va tha hai 1an luot 14 i va J.
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b) Ta khong thé du doan trudc duoc gia tri ciia X, tuy nhién ta biét X chi c6 thé nhan gia

tri

thudc tap hop {1; 1,5; 2; 2,5; 3; 3,5; 4;4,5; 5; 5,5; 6} gém hitu han phén tir. Do d6 X

13 bién ngau nhién roi rac.
¢) Tap hop cac két qua thuan loi cho bién ¢d [X < 2] 1a {(1; 1); (1; 2); (2; 1); (1; 3);

G;

@

@

1); (2;2)}.

Mot hop chira 5 vién bi xanh va 7 vién bi d6 ¢ cing kich thudc va khoi luong
Céc vién bi xanh duogc danh s6 tir 1 dén 5; cac vién bi do dugc danh sb tir 1 dén 7.
Lay ra ngau nhién cing mot lic 2 vién bi tir hop. Trong cac dai lwong sau, dai luong
nao 1a bién ngau nhién roi rac?

a) Dai lugng X 14 tong cac s6 ghi trén hai vién bi.

b) Pai lugng Y 1a tich cac sé ghi trén hai vién bi.

c¢) Pai lugng Z bang 1 néu hai vién bi cung mau, bang 0 né€u hai vién bi khac mau.

Mot hop chira 10 tAm thé giéng nhau, trong d6 c6 1 thé 1a thé may mén. Ban Khué
rt ngdu nhién timg thé trong hop cho dén khi 1y dugc thé may man. Goi X 13 sb thé
ban Khué da rat cho dén khi 1iy dugc thé may mén. Hoi X ¢6 phai la bién ngiu nhién
ro1 rac khong néu thé da rat ra khong duoc cho lai vao hop?

2. Phan bé xac suat ciia bién ngau nhién réi rac

L

Cau lac bo bong 16 cua truong c6 20 hoe sinh P P

16 tu01 14 hoc sinh 17 tudi va 10 hoc sinh W
18 tudi. Chon ngau nhién mot hoc sinh cta
cau lac bg va goi X 1a tudi ctia hoc sinh do.

Hoi X c6 thé nhan nhiing gia tri nao?
Tinh x4c suat dé X nhan mdi gia tri do.

Hinh 1

Véi X 1a bién ngdu nhién roi rac bét ki, ta co thé khong biét trude duge gia tri cia X.
Tuy nhién, ta co thé xac dinh duoc tap hop cac gia tri co thé cia X. Trong thuc té,
ngudi ta quan tim dén xac suat dé X nhan mdi gia trj do.

Gia sur bién ngéu nhién ro1 rac X nhan céc gia tri x,, x,, ... , X,.
Vo6imoi k=1;2; ...; n, goi p, 1a xac suat X nhan gia tri x,, ki hiéu la
P(X=x) =ps

Bang sau day dugc goi 1a bdang phdn bo xdc sudt cua bién ngau nhién roi rac X,
hay bdang phdn bo xdc sudt ciua X.

X X, X, X

P Di D> 2
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Chu y: Trong bang phan bd xac suat ciia X, ta ludn co
pitp,t+..tp, =1
Vidu 2. Lap bang phan bd xac suit cia bién ngiu nhién roi rac X xac dinh & (») (trang 54).
Gidi
Tap cac gia tri co thé cua X 1a {0; 1; 4}.

(4 A M 5 . 5 . A \ A 7 1
Bién c0 “X bang 4” xay ra khi ca hai dong xu cung sap. Do d6 P(X=4) = oy

Bién cb “X bang 17 xay ra khi c6 ding mot dong xu sap. Do d6 P(X = 1) = %
Xac suat ctia bién ¢d “Xbang 07 1a P(X=0)=1—-P(X=1) - P(X=4) =%.

Bang phan bo x4ac suat cua X 1a

X 0 1 4

1 1 1
P N A —
4 2 4

Vi du 3. Mot thi chtra 5 vién bi xanh va 2 vién bi do c¢6 cung kich thudc va khdi lugng.
Chon ra ngiu nhién cung mot lac 3 vién bi tir tai. Goi ¥ 14 s6 vién bi xanh trong 3 vién bi
duogc chon ra.
a) Tim tap cac gia trj c6 thé cta bién ngiu nhién roi rac Y.
b) Lap bang phan bd xé4c suit cua Y.
Gidi
a) Do chi c6 2 vién bi d6 nén néu chon ra 3 vién bi tir tai thi phai co it nhat 1 vién bi xanh
trong 3 vién bi d6. Vay tap cac gia tri co thé cua Y 1a {1;2; 3}.
b) Tong sb két qua co thé xay ra ctia phép thir 1a n(Q) = C; =35.
e Bién c6 “Y bang 1” xdy ra khi chon ra duoc 1 vién bi xanh va 2 vién bi dé. S6 két qua
thuan lgi cho bién ¢b “Y bang 17 1a n(Y =1) = CiC; =5.
. ¥ ! e 41
Xéc suat cia bien c6 “Y'bang 1’ 1a P(Y=1) = EE = 7
e Bién cd “Y bang 2” xay ra khi chon ra dugc 2 vién bi xanh va 1 vién bi do. S6 két qua
thuan lgi cho bién c¢b “Y bang 2” 1a n(Y =2) = C:C, = 20.
. g2 . 20 4
X4c suat cua bién ¢0 “Y bang 2” la P(Y=2) = 35 = 7
e Bién cb “Y bang 3” xdy ra khi chon ra duoc 3 vién bi xanh va khong c¢6 vién bi dé nao.
S6 két qua thuan loi cho bién ¢ “Y bang 37 1a n(¥Y =3) = C: =10.
10 2

Xéc sudt cua bién ¢ “Ybéng 3’laP(Y=3)= 37



Bang phan bo xac suat cua Y la:

Y 1

1
7

2 3
4 2
7 7

Vi du 4. Minh phai thuc hién hai thi nghiém. Xac suét thanh cong cua thi nghiém dau tién
13 0,8. Xac suit thanh cong cua thi nghiém thtr hai bang 0,9 néu thi nghiém dau tién
thanh cong va bang 0,6 néu thi nghiém dau tién khong thanh cong. Goi X 1a s thi nghiém
Minh thyc hién thanh cong. Hiy lap bang phan bd xac suat ciia X.

Gidi
Ta ¢ so d0 hinh cdy sau:
Thi nghiém 1 Thi nghiém 2 Xacsuat X
0,9 »Thanh cong 0,72 2
0,1 ™™Khong thanh cong 0,08 1
N Khéng 0,6 »Thanh cong 0,12 1
" thanh cong
0,4™Khong thanh cong 0,08 0
Bang phan bd xac suit ctia X 1a
X 0 1 2
P 0,08 0,2 0,72

Vi du 5. Cho bién ngau nhién rdi rac X c6 bang phan bo xac suat nhu sau:

X

-0,7

-0,3

0,3

1

P

p

0,3

0,4

0,1

a) Xac dinh gié tri cia p.

b) Tinh xéc suét ctia bién ¢ “X nho hon 0,3” va ctia bién ¢6 “X nho hon 17,
Gidi

a)Dop+0,3+0,4+0,1=1nénsuyrap=0,2.

b) Bién c¢d “X nho hon 0,3” xay ra khi X = —0,7 hodc X = —0,3. Do d6 xéac suit cua
bién ¢6 “X nho hon 0,3” 1a

P(X<03)=PX=-0,7)+P(X=-0,3)=0,2+0,3=0,5.

Bién c6 doi cia bién c6 “X nho hon 17 xdy ra khi X' = 1 nén xéc suat ctua bién c6 “X nhd
hon 17 1a

PX<1)=1-P(X=1)=1-0,1=0,9.
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% Ban Dung tham gia trd choi ném phi ti€u trung thuong véi luat choi nhu sau:
L]

3.

O mbi luot choi, ban Dung ném mot mii phi tiéu. Néu ban Dung ném dugc vao
vong 10 diém, ban Dung dugc thuong 2 qua bong bay; néu ném duogc vong 9 diém,
ban Dung dugc thuéng 1 qua bong bay. Néu khong ném dugc vao vong 9 hay
10 diém thi ban Dung khong duoc thuong. Goi X 1a s6 bong bay ban Dung duoc
thuong trong mot luot choi. Lap bang phan bd xac sudt cta X biét ring xac suit
ban Dung ném dugc vao vong 10 diém 14 0,1 va vong 9 diém 12 0,2.

Ki vong ctia bién ngau nhién rai rac

,O?,’ Khao sat 40 hoc sinh 16p 12A vé s6 xe may c6 & gia dinh mdi ban. Két qua dugc ghi

-~

vao bang tan so sau:

2
18

3
6

S6 luong xe 0 1
4 12

Tan so

Héi trung binh trong mdi gia dinh cac ban 16p 12A c6 bao nhiéu xe may?

0y

¥ Gia str bién ngau nhién roi rac X ¢ bang phan bo xac suat nhu sau:
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X
P

3% 9% o

n

P P> Pn

Ki vong cta X, ki hiéu 1a E(X), 1a mot s6 dugc tinh theo cong thirc
EX)=xp,tx,pyt ... T XD,

Vidu 6. O ,@, chon ngéu nhién mot ban hoc sinh 16p 12A va goi X 1a s6 xe may co ¢
gia dinh ban do.
a) Lap bang phan bd xéc suét cia X.
b) Tinh ki vong cua X.

Gidi
Do mdi gia dinh cac ban hoc sinh 16p 12A ¢6 tir 0 dén 3 xe may nén bién ngau nhién
ro1 rac X nhan céac gia tri 1a 0; 1; 2; 3.
Téng s6 két qua co thé xay ra khi chon ngau nhién mot hoc sinh 16p 12A 1a n(QQ) = 40.
Do c¢6 4 gia dinh c¢6 0 xe may nén sd két qua thuan loi cho bién c¢b “X bang 0” 1a 4.

Vay x4c suat ctia bién c¢b “X bang 07 1a P(X = 0) = 4;‘2) =0,1.
12 18 6

Tuong ty,taco PX=1)=— =0,3; PX=2)= — =045, P(X=3)= =0,15.
40 40 40

a) Bang phan b xac suét cua X 1a

X 0 1 2 3
P 0, 1 0,3 0745 07 1 5
b) Ki vong cua X 1a

EX)=0.0,1+1.0,3+2.0,45+3.0,15=1,65.



Y nghia cda ki vong
Ki vong cta mot bién ng'?lu nhién roi rac dai dién cho gia tri trung binh cua bién
ngau nhién roi rac do.

Vi du 7. Dau nam 2022, chi Thuy ¢6 100 triéu déng. v —
Tai thoi diém do, 13i suat ngan hang 13 9% mot nim

MGA G '

(ki han mot ndm) va gia mdi c¢d phiéu ABC la
25 000 déng. Mot chuyén gia cho rang dén
cubi nam 2022, gia cd phiéu ABC sé& 12 26000 dong
v6i xé4c suat 0,4 va 1a 30000 dong vai xac sut 0,6.
a) Gia sir chi Thuy dung 100 triéu dong dé mua co6
phiéu ABC vao dau ndm 2022. Goi X 1a s tién chi
Thuy thu duoc khi ban hét luong c¢b phiéu dé vao
cubi ndm 2022. Hay tinh ki vong ctia X.

b) Néu chi Thuy giri 100 triéu dong vao ngan hang vao dau nim 2022 va rat sau mot nim
thi thu duogc bao nhiéu tién?

¢) Theo em, trong hai phuong 4n dau tu trén, phuong 4n ndo c6 kha ning thu duoc
tién 14i cao hon? Giai thich.

Gidi
a) Tai thoi diém d4u nam 2022, gia mdi ¢d phiéu ABC1a 25000 déng nén chi Thuy mua dugc
100000 000 : 25000 = 4000 (cb phiéu).

Néu vao cubi nam 2022, gia mbi c6 phiéu ABC 1a 26000 dong thi
X=26000 . 4000 = 104000000 (ddng) v4i xac suat 0,4.

Néu vao cudi nim 2022, gia mdi c6 phiéu ABC 1a 30000 ddng thi
X=30000.4000= 120000000 (dong) v&i xac suat 0,6.

Ta c6 bang phan bo xac suat cua X la

X 104000000 120000000

P 0,4 0,6

Ki vong cua X 1a
E(X)=104000000. 0,4+ 120000000 . 0,6 = 113600 000.

b) Néu chi Thuy gtri 100 triéu dong vao ngan hang vao dau nam 2022 va rit sau mot nim
thi chi Thuy thu duoc s tién 1a

100000000 . (1 + 9%) = 109000 000 (ddng).
¢) Vi E(X) > 109000000 nén néu chi Thuy dau tu vao cb phiéu ABC thi s& c6 kha ning

nhan duoc tién 1ai cao hon so vai gui ti€t kiém vao ngan hang.
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% Mot hdp chura 3 tam thé cung loai dugc danh s6 tir 1 dén 3.

4. Phuong sai va d6 léch chuan cta bién ngau nhién réi rac

a) Ly ra ngau nhién 1 thé tir hop. Goi X 14 sb ghi trén thé d6. Hay tinh ki vong cta X.

b) LAy ra ngau nhién ddng thoi 2 the tir hop. Goi ¥ 1 s6 16n hon trong hai s6 ghi trén
hai thé do. Hay tinh ki vong cua Y.

O mot hdi cho, nguoi ta td chire trd choi ¢o thuong nhu sau: Co6 3 qua bong
gidng nhau duoc danh s tir 1 dén 3 va 3 cai hop giébng nhau cﬁng dugc danh sb

tir 1 dén 3. Nguoi choi bi bit mét va phai cho bong vao hop sao cho mdi hop co ding
1 qua bong. Ung v6i mdi qua bong cho vao hop co cing sb voi nd, ngudi choi
s& dugc thuong 2 000 dong. Trude mdi lugt choi, ngudi choi phai mua vé ¢ chd
quan tro véi gia 1000 dong. Néu so sanh vé mat trung binh thi ngudi choi hay
quan tro ¢o6 lgi hon?

,@ Cho hai bién ngau nhién rdi rac X va Y c6 bang phan b6 xéac suat nhu sau:
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X -3 2 3

P 0,25 0,5 0,25
Y —200 2. 200
L 0,25 0,5 0,25

a) Hay so sanh ki vong cuia X va ki vong cua Y.

b) Theo em, bién ngau nhién roi rac nao c6 céac gia tri “phan tan” rong hon?

bé biét mic do phan tan cac gid tri cua bién ngau nhién roi rac, ta c6 khai niém

phuong sai va d¢ 1éch chuan cua bién ngau nhién ro1 rac nhu sau:

Gia str bién ngau nhién rdi rac X c6 bang phan bd xéac suat nhur sau:
X b % X,
P P P 2

Phuwong sai cia X, ki hi¢u 1a V(X), dugc xac dinh boi
- E(X)]2p1 +

V) =

[x,

. T x,

— E(X)Tp,

D léch chudn cia X, ki hidu 13 o(X), 14 can bac hai sé hoc cia phuong sai, nghia 14

s(X) =V (X).

Tir cong thie tinh V(X) va o(X) & trén, ta thay néu cac gia tri x,, ...,

ki vong E(X) thi V(X) va 6(X) cang 16n.

x, cang cach xa



Y nghia ctia phuong sai va dé léch chudn
— Phuong sai va d6 1éch chuan 13 cac s6 khong 4m dung dé do mirc d6 phan tan cac gia tri
ctia mot bién ngau nhién roi rac xung quanh ki vong ctia no. Phuong sai va do 1éch chuan
cang 16n thi d6 phan tan cang 1on.
—Po léch chuan va bién ngau nhién rdi rac c6 cung don vi do.
Vidu 8.
a) Tinh phuong sai va d6 1éch chuan cta cac bién ngiu nhién roi rac X va Y & ,@ .
b) St dung d6 1éch chuén, hay so sanh d§ phan tan cia hai bién ngﬁu nhién roirac Xva Y.
Giai
a) Ki vong cua X 1a
EX)=(-3).025+2.0,5+3.0,25=1.
Phuong sai ciia X 1a
VX)=(3-17.025+(2-1)Y.05+3-1)*.0,25=5,5.
Po 1éch chuin cua X 1a
o(X)= V' (X) =4/5,5.
Kivong cua Yla
E(Y)=(-200).0,25+2.0,5+200.0,25=1.
Phuong sai ctia Y'la
V(Y)=(-200—-1)>.0,25+(2—1)*. 0,5+ (200 — 1)*. 0,25 =20001.
Do 1éch chuén cua Y 1a
o(Y) =V (¥) =4/20001.
b) Do o(Y) > o(X) nén xét theo do léch chuan, bién ngau nhién roi rac Y ¢6 do phan tan
cao hon bién ngau nhién roi rac X.

Chu y: Phuong sai V(X) ciing c6 thé duoc tinh boi cong thirc sau:
VX)= x'p, +..+x.p, —[E(X)]. (1)

% Hay tinh /(Y) & Vi du 8 bang cong thuc (1).

Vi du 9. Hién tai, gid mot c¢6 phiéu ABC 1a 20 000 dong va mot c¢6 phiéu DEF la
25000 déng. Theo cac chuyén gia du doan, néu thi truong x4u di thi sau mot nam,
gia co phiéu ABC va DEF s¢ lan lugt 12 21 000 dong va 23 000 dong; con néu thi truong
tot 1én thi sau mot nam, gia ) phiéu ABC va DEF sé& lan luot 1a 25000 d@)ng va
34000 dong. Xéc suat thi truong tot 1én va xac suat thi truong xau di déu bang 0,5.
Anh Phuéc vay ngan hang 100 triéu dong dé mua c6 phiéu ABC va chi Loc ciing vay
100 triéu dong dé mua c6 phiéu DEF. Lii suat ngan hang 1a 8% mot nam.
Sau 1 nam, anh Phudc va chi Loc cung ban hét s6 o phiéu da mua. Goi X va Y 1a sd tién
con lai sau khi trd ng ngan hang ctia anh Phudc va chi Loc. X va Y chinh 1a khoan 1ai do
hoat dong dau tu mang lai.
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a) Can ctr theo thong tin ciia chuyén gia, hay so sanh khoan 1ai trung binh cta anh Phudc
va chi Loc.

b) Gia su d¢ rui ro cua mét khoan dau tu dugc tinh bang ti so gitta do Iéch chuan cua
khodn 1ai va so tién mua cd phiéu ban dau. Hay so sanh d¢ rui ro cua khoan dau tu cua
anh Phudc va chi Loc.

o ’ Gidi

a) SO c6 phiéu ABC anh Phudc mua dugc la
100 . 10°: 20000 = 5000 (c6 phiéu).

S6 tién von va 1ai anh Phudc phai tra cho ngan hang sau 1 nam la
100 . 10°. (1 + 8%) = 108000000 (dong).

Néu thi thuong x4u di, khoan 14i anh Phudc thu duge sau 1 nam la
X=5000.21000— 108000000 =—3 000000 (dong) véi xac suat 0,5.

Néu thi truong tt 1én, khoan 14i anh Phudc thu duoc sau 1 nam la
X=5000.25000— 108000000 = 17000000 (d6ng) véi xac suat 0,5.

Ta c6 bang phan bo xac suat cua X la

X
P

—3000000
0,5

17000000
0,5

Ki vong ctia X'1a
E(X)=-3000000 . 0,5+ 17000000 . 0,5 = 7000000 (dong).
S6 ¢6 phiéu DEF chi Loc mua duoc 1a
100 . 10° : 25000 = 4000 (c6 phiéu).
S6 tién von va 1ai chi Loc phai tra cho ngan hang sau 1 nim 1a
100 . 10°. (1 + 8%) = 108000000 (dong).
Néu thi thudng x4u di, khoan 14i chi Loc thu duoc sau 1 nam 1a
Y=4000 . 23000 — 108000000 =—16000000 (dong) voi xac suat 0,5.
Néu thi truong tdt 1én, khoan 1ai chi Loc thu duoc sau 1 nam 1a
Y=4000 . 34000 — 108000000 = 28 000000 (ddng) véi xac suat 0,5.

Ta c6 bang phan bo xac suat cua Y'la

Y
P

—16000000
0,5

28000000
0,5

Ki vong cua Y la
E(Y)=—16000000 . 0,5 + 28000000 . 0,5 = 6000 000 (dong).

Vay néu cin ctr theo thong tin chuyén gia thi khoan 13i trung binh ctia anh Phudc cao hon
cua chi Loc.



b) Phuong sai ciia X 1a

V(X) = (=3000000) . 0,5 + 17000000 . 0,5 — 7000000 = 100 . 10"

Ti s0 gifra d§ 1éch chuan cua khoan 1ai va so tién mua co phiéu ban dau ctia anh Phudc 1a

{100 . 10" 0

100 . 10°
Phuong sai cua Y 'la

s L.

V(Y) = (-16000000) . 0,5 + 28000000 . 0,5 — 6000 000° = 484 . 10".
Ti sb gitra do léch chuén cua khoan 1ai va sb tién mua cd phiéu ban dau cua chi Loc 1a

484 .10
—=0,22.

100.10°

>

Vay khoan dau tu cta chi Loc ¢6 dd rai ro cao hon khoan dau tu cua anh Phudc.

QG MJi ngay trong tuan, bac Linh s& chon mot trong ba phuong tién 1a xe dap, xe may
A hodc xe buyt dé di dén co quan. Thoi gian di tir nha dén co quan khi di bang xe dap,
xe may hodc xe buyt lan luot 1a 20 phut, 10 phat va 12 phat. Biét rang xac suat
bac Linh chon xe dap, xe may va xe buyt lan luot 12 0,3; 0,5 va 0,2. Chon ngéu nhién
mot ngdy trong tuan va goi X 1a thoi gian bac Linh di tir nha dén co quan ngay hém do.

Tinh ki vong va phuong sai cia X.

#% Hai xa thu Vinh va Huy cung tap bin vao mot bia.
Xéc suét ban trang vong 9 va 10 ctia xa tha Vinh 1an luot
14 0,4 va 0,3. Xac sut ban trang vong 9 va 10 cua xa th
Huy lan luot 14 0,6 va 0,2. Diém s6 xa thu dat dugc khi
ban trang vong 10 va 9 l1an luot 1a 2 va 1. Néu xa tha
khong ban tring hai vong trén thi dugc 0 diém.

a) Néu so sanh theo ki vong thi xa tha nao c6 két qua
ban tot hon?

b) Néu so sanh theo phuong sai thi xa thil ndo c6 két qua
bén 6n dinh hon?

BAI TAP

1. Cho bién ngau nhién rdi rac Z ¢6 bang phan bo xac suat nhu sau:

Z -2 -1 0 1

2

= 0,1 0,2 0,4 0,2

0,1

a) Tim tap céc gi tri c¢6 thé cua Z.

b) Tinh x4c suat ctia bién c6 “Z bang 0” va cua bién co “Z 1a so am”.

2. Sau khi khao sat hi¢u qua str dung cua cac cdt sac 6 td6 dién & mdt khu vuc, nguoi ta thu
duoc bang phan bo xac suat cua so lugng xe, ki hi¢u 1a X, sac di¢n & moi cdt sac trong

mot ngay nhu sau:

X 0 1 2 3

P 0,1 p 4p 3p
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a) Tim p.
b) Hoi trung binh mot ngay c¢6 bao nhiéu xe dugc sac dién & mdt cot sac?
¢) Tinh d¢ 1éch chuan cta X.

3. Mot tai chira 2 vién bi xanh va 8 vién bi d6 c6 cung kich thuéc va khdi lwong. Chon ra
ngiu nhién dong thoi 2 vién bi tir thi. Goi Y 1a sb vién bi d6 trong 2 vién bi duoc chon ra.
a) Hay tim tap cac gia tri co thé cua Y.
b) Lap bang phan bd xéc suét cia Y.
¢) Tinh ki vong va phuong sai cua Y.

4. Két qua khao sat can nang (1am tron dén 100 g) cua 50 trai sdu riéng trong mot 16 hang A
duogc tong hop ¢ bang sau:

Can nang (gam) 2400 2500 2600 2700
Tén s6 6 20 16 8

a) Chon ngau nhién 1 trai sau riéng trong 16 hang A va goi X 1a cin ning (lam tron
dén 100 g) cta trai sau riéng d6. Hay tinh ki vong va do 1éch chudn cua X.

b) Can ning ciia mot qua sau riéng duoc lua chon ngiu nhién tir 16 hang B ¢6 ki vong
2524 g va dog léch chuén 1a 121 g. Hoi néu so sanh theo do 1éch chuin thi sau riéng &
16 hang nao c6 can ning dong déu hon?

ai2.PHAN BO BERNOULLI
VA PHAN BO NHITHUC

Tir khoa: Phép thir Iap; Phan bé Bernoulli; Cong thiic Bernoulli; Phan bé nhi thic.

@ Mot loai hat giéng c6 xac suat nay mam
12 0,9. Bac Hoan gieo 10 hat giéng do6
mot cach doc 1ap véi nhau.

C6 ngudi cho rang “Trong 10 hat gidng
bac Hoan gieo s& c6 dung 9 hat nay mam”.
Nhén dinh do6 1a dang hay sai?

1. Phan bo Bernoulli

O Thuyen trtrong Vinh gtri mét tin hi¢u vo tuyen tir thuyén dén tram diéu khién. Xac suat
dé tram diéu khién thu dugc tin hiéu vo tuyén 13 0,8. Goi X 1a sd tin hiéu vo tuyén cua
thuyén truéng Vinh duoc thu boi tram didu khién. Hay tinh ki vong va phuong sai ciia X.
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Trong nhiéu phép thir, ngudi ta chi quan tdim xem két qua cua n6 1a thanh cong hay
that bai. Nhimng phép thir d6 duoc goi 1a phép thir Bernoulli. Xét bién ngau nhién roi rac
X nhan gia tri bang 1 néu phép thtr thanh cong va bang 0 néu phép thir that bai. Phan bd
xac suét cua X duoge goi la phan bd Bernoulli.
9 Bién ngdu nhién roi rac X dugc goi 13 c6 phédn bé Bernoulli voi tham sé p € (0; 1),
ki hiéu 1a X ~ Ber(p), néu X chi nhan hai gia tri 1a 0 va 1, va P(X = 1) = p;
PX=0)=1-p.

Chti y: Néu X ~ Ber(p) thi E(X) = p va V(X) = p(1 —p).
Vi du 1. Trong cac bién ngdu nhién rdi rac sau, bién ngau nhién roi rac niao c6
phan b Bernoulli? Xac dinh gid tri cua tham sb p va tinh phuong sai cua céc
bién ngau nhién roi rac c¢6 phan bd Bernoulli d6.
a) X 1a s6 mat sap xuat hién khi gieo mot dong xu can ddi va dong chét.
b) Y 1a s6 mit sap xuat hién khi gieo hai dong xu can d6i va dong chat.
¢) Gieo hai con xtc xdc can ddi va dong chat. Bién ngau nhién roi rac Z nhan gié tri bang 1
néu hai mat co cung s6 chAm xuét hién, béng 0 néu nguoc lai.

Giai 1
a) Xnhan haigiatrila0,1 vaP(X=1)=1-PX=0) ZE.

; . 2 1
Vay X c6 phan b6 Bernoulli véi tham s6 p =—.

Phuong sai cia X la V(X):l 1—l :l.
2 2) 4

b) ¥ nhan ba gié tri 12 0; 1 va 2 nén Y khong c6 phan bb Bernoulli.

¢) Z nhan hai gia trj 13 0 va 1. Vi c6 6 két qua thuan loi cho bién ¢ “Z = 17 trong tong s6

36 két qua co thé xdy ra nén
6
P(Z=1)= —=
(Z=1) %

AN~

. . A 1
Vay Z c6 phan bo Bernoulli véi tham s6 p =g.

Phuong saicua Z1a V(Z) = l[l —lj = i
6 6) 36
@1 Trong cac bién ngau nhién roi rac sau, bién ngiu nhién roi rac nao c6 phan bd Bernoulli?
h Xéc dinh gid tri cia tham ) p va tinh d6 léch chuén cua céc bién ngﬁu nhién roi rac
¢ phan bd Bernoulli do.
a) X 1 s6 mat 6 cham xuat hién khi gieo mot con xuc xac can doi va dong chét.
b) Gieo 2 con xuc xic can ddi va déng chat. Bién ngiu nhién roi rac ¥ nhén gia tri
bang 1 néu xuat hién mat 6 cham, bang 0 néu khong xuét hién mit nao 6 cham.
¢) Gieo 1 con xuc xic can d6i va dong chat, goi Z 1a s6 du khi chia s6 cham xuét hién
cho 2.
d) Gieo 1 con xtic xdc can di va dong chat, goi 7'1a s6 du khi chia s chdm xuét hién
cho 3.
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2.

Phép thit Iap va cong thiic Bernoulli

2 Xét phép thir ngau nhién 7 13 “Gieo mot dong xu can ddi va dong chat”. Hay liét ké

-~ -
.

¥ Gia str 7'1a mot phép thir ngéu nhién. Hoat dong lap lai nhiéu 1an phép thu T dugc

tat ca cac két qua c6 thé xay ra khi thuc hién phép thtr 7'ba lan lién tiép.

Trong thyuc té c6 nhiéu hanh dong dugc 13p lai nhidu 1an, vi du nhu gieo hat trong cay,
truyén phat tin higu gitra cac thiét bi hay kiém tra chét lugng cac san pham.

goi 1a phép thir lip néu cac 1an thuc hién phép thar mot cach doc 1ap v6i nhau,
tire 1a két qua ctia mdi 1an thyc hién phép thir khong anh huong dén két qua cua cac
lan thir khac. S6 1an thuc hién phép thtr 7 duoc goi 13 56 lan Idp cta phép thi lap do.

Vidu 2. Trong cac hoat dong sau, hoat dong nao la phép thir 1ap? Hay cho biét sd lan lap

cua cac hoat dong 1a phép thur 1ap.

a) Gieo mot con xuc xdc can doi va déng chét 10 1an mot cach doc 1ap.

b) Mot hop chta 4 vién bi xanh va 3 vién bi tring c6 cung kich thudc va khdi lugng.

LAy ra ngau nhién 1 vién bi tir hop, xem mau rdi tra lai hop. Thuc hién hoat dong nay 5 lan.

¢) Mot hop chira 4 vién bi xanh va 3 vién bi tring c6 cung kich thudc va khéi luong. Lay ra

ngéu nhién 1 vién bi tir h§p, xem mau va bo ra ngoai hop. Thuc hién hoat dong nay 2 lan.
Giai

a) Goi T'1a phép thir “Gieo mot con xuc xdc can dbi va dong chat”. Hoat dong ¢ cau a) 1a

phép thtr lap voi phép thir 7 vi T duoc thuc hién 10 1an mot cach doc 1ap. S6 1an lip cua

phép thtr 7'1a 10.

b) Goi T 1a phép thir “Lay ra ngau nhién 1 vién bi tir mot hop chira 4 vién bi xanh va

3 vién bi d6 c6 cung kich thudc va khdi lugng”. Hoat dong & ciu b) 1a phép thir 1ap voi

phép thtr 7 vi sau mdi lan thir, vién bi duoc tra lai hop nén khong 1am anh huong dén

két qua cua cac 1an thir khac. S6 1an lap cua phép thu 7'1a 5.

¢) Xét hoat dong & cau c). Néu lan thir thir nhat 1y duoc vién bi mau xanh thi xac suat liy
[N . \ 2, 1A 5 a 1N 3 . A A 5 J A A

duogc vién bi mau xanh & lan thir thir hai la A Nguoc lai, néu lan thur thir nhat lay duoc

A . \ M 3 r A A A . \ 5 1A 5 , s 1N 4 r

vién bi mau trang thi xac suat lay dugc vién bi mau xanh & lan thu tha hai la r Do d6

két qua cta 1an thtr thtr nhat anh hudng dén két qua cua lan thir thr hai. Vay hoat dong c)
khong phai 1a phép thu 1ap.

-~ -
. -~

¥ Cho phép thtr 7 va 4 12 mot bién cb lién quan dén phép thir 7. Gia sir xac suét
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bién cd A xay ra & mdi lan thyc hién phép thir 71a P(4) =p v6i 0<p < 1.
Thue hién lip lai # 1an phép thir 7 mot cach doc 1ap. Ki hiéu 4, 1a bién cb “Bién c¢6 4
xay ra dung k lan (k = 0, 1, ..., n)”. Khi d6 xac suét cua 4, duoc xac dinh boi
cong thirc Bernoulli sau:

P(4)=C,p"(1-p)™".



Vi du 3. Trong khong gian, vé tinh Alpha truyén lan lugt timg tin hiéu dén vé tinh Beta.
Biét réng mdi 1an vé tinh Alpha truyén tin hiéu, xac suit vé tinh Beta nhan duoc
thanh cong tin hiéu d6 déu bang 0,95. Gia st vé tinh Alpha truyén 10 tin hiéu dén vé tinh
Beta va két qua cua cac lan truyén nhan 1a doc 1ap véi nhau. Tinh xéac suét ciia cac
bién ¢ sau:
C: “V¢ tinh Beta nhan dugc thanh cong 8 tin hiéu”;
D: “V¢ tinh Beta nhan dugc thanh cong it nhét 9 tin hiéu”.
Gidi

Goi T la phép thir “Vé tinh Alpha truyén 1 tin hiéu dén vé tinh Beta”. Theo d¢ bai,
phép tht 7 dugc lap 10 14n mot cach doc lap. Xac suét xay ra bién ¢b A: “Vé tinh Beta
nhan thanh cong tin hiéu tir vé tinh Alpha” trong mdi phép thir déu bang 0,95.
Goi 4, 1a bién c6 “Vé tinh Beta nhan thanh cong k trong 10 tin hiéu vé tinh Alpha giri di,
v6ik=0, 1, ..., 10”. Ap dung cong thirc Bernoulli, ta c6

P(4,)=C};.0,95.(1-0,95)"", v6i k=0, 1, ..., 10.
Do do,

P(C) = P(4,)=C},.0,95°.0,05.

ViD=A,U A, v6i Ay N A,y = D nén
P(D) = P(4,)+ P(4,) = C5,.0,95°.0,05' +C'¢.0,95".0,05° =1,45.0,95".

@2 Trong (») (trang 64), hiy tinh xac suat ctia bién c6 “Trong 10 hat giéng bac Hoan gieo,
' c6 ding 9 hat nay mam”.

@ Ti 16 ngudi lao dong c6 bing dai hoc & mot khu cong nghiép 12 30%. Tién hanh
‘ 3 5 A A N . A X ‘A <\ A [N
phdng van lan luot 10 nguoi lao dong dugce lya chon ngau nhién tir khu cong nghiép
d6. Tinh x4c suit cua cac bién cb sau:
A: “Cé dung 3 trong 10 ngudi duge phong van cé bang dai hoc”;

B: “Co it nhit 1 trong 10 ngudi duoc phong van c6 bang dai hoc”.

3. Phan bé nhi thic

,&]3 Mot cong ty dugc nhan théy x4c suat mot bénh nhan co phan ung phu khi duoc
diéu tri béng mot loai thuée M 1a 0,08. Chon ngau nhién 10 000 bénh nhan duoc
diéu tri mot cach doc 1ap bang thude M. Goi X 1a s6 bénh nhan c6 phan tmg phuy trong
10000 bénh nhan d6. Hay viét biéu thirc tinh ki vong cua X.

Ta thdy X 13 bién ngdu nhién rdi rac nhan cac gia tri tir 0 dén 10000. Bién ¢d “X nhan
gi tri bang k” xay ra khi ¢ dang & trong 10000 bénh nhan c¢6 phan Gmg phu véi thude M.
Do céc bénh nhan duoc diéu tri doc 1ap v61 nhau va xac suét xdy ra phan ung phu ctia moi
bénh nhan déu 1a 0,08 nén ap dung cong thuc Bernoulli, ta c6

P(X=k)= Cl,-0,08".0,92"%* véik=0,1, ..., 10000.
Ta ndi bién ngau nhién rdi rac X ¢6 phan bd nhi thicc B(10000; 0,08).

67



-~

.

Mot cach tong quat, ta c6 dinh nghia phan b nhi thirc nhu sau:

-

% Cho sé nguyén duong n va sb thuc p € (0; 1). Bién ngiu nhién rdi rac X duoc goi 1a
c6 phdn bé nhi thive B(n; p) néu X chi nhan cac gia tri thudc tap hop {0; 1; ...; n} va
PX=k)=Cr.p".(1-p)™, v6imoi k=0, 1, ..., n.

Chu y: Cho phép thir T va bién c¢b 4 lién quan dén phép thir T voi xac suat P(4) = p,
0 < p < 1. Thyc hién phép thu T lap lai n 14n mét cach doc lap, goi X la s6 lan xay ra
bién cb 4. Khi d6 X 1a bién ngiu nhién roi rac ¢6 phan bd nhi thie B(n; p).

Vi du 4. Trong cac bién ngau nhién roi rac sau, bién ngau nhién roi rac nao cd phan bo
nhi thuc?

a) Mot hop chira 4 vién bi xanh va 1 vién bi d6. Ly ra ngu nhién dong thoi 2 vién bi
tir hop. Goi X 1a s6 bi d6 duoc 1y ra trong 2 vién bi do.

b) Y 1a s6 1an xuat hién mat 1 cham khi gieo mét con xuc xic can d6i va dong chat 4 1an
lién tiép mot cach doc 1ap véi nhau.
Gidi

C; ’
a) X nhan cac gid tri 0 va 1. Ta c6 P(X = 0) = —-= 0,6 va P(X= 1) = 0,4 nén X c6 phén bo

C5
nhi thire B(1; 0,4).
b) Goi T 1a phép thir “Gieo mdt con xtic xic can dbi va dong chat”. Y 1a sb 1an xay ra
bién ¢d 4: “Xuat hién mat 1 chim” khi ldp 4 1an phép thir 7. Do phép thir T duge lap

A A A 7. \ , A 5 + A A X+ 1A 5 A M 1 A \
4 lan dgc 1ap v6oi nhau va xac suat xdy ra bién ¢ 4 trong moi lan thir déu bang — nén Y la

N . 1
bien ngau nhién roi rac c¢6 phan bo nhi thiic B (4; gj .

Vi du 5. Trong mot phan xudng, ti 1& san pham bi 18i cua moét day chuyén san xuét

12 0,2%. Nhén vién quan li chat luong chon ngiu nhién mot cach doc 1ap N san pham cia

day chuyén san xuat dé kiém tra.

a) Tinh xéac suat dé nhan vién quan li chét lugng tim ra it nhat mot san phém bi 16i khi N= 10.

b) Tim gié tri nho nhét ctia N sao cho x4c suét tim ra it nhat mot san phém bi 16i 16n hon 0,9.

Gidi

Goi T 1a phép thir “Chon ngau nhién 1 san pham cuia day chuyén”, X 1a s lan xay ra

bién ¢ A: “San pham l4y ra bj 16i” khi lip N lan phép thur T.

Do phép thu T dugc thyc hién N lan doc 1ap voi nhau va xéc suét xay ra bién cb 4

trong moi 1an thir déu bang 0,002 nén X 13 bién ngiu nhién rdi rac c6 phan bd nhi thirc

B(N; 0,002).

a) Khi N = 10 thi xac suat tim ra it nhat mot san pham 15i 1a
1-P(X=0)=1-0,998"~0,0198.
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b) Xéc suat tim ra it nhit mot san pham 15i 1a

1-P(X=0)=1-0,998">0,9 < 0,998"<0,1 & N> n0.L
1n 0,998
Do 1 11;09’;8 ~ 1150,14 nén gia tri nho nhit cua N thoa mén yéu cau dé bai la 1151.
n b

Vi du 6. Trong mot phép lai, xac suit mot cé thé tao ra ¢ thé hé F, mang bién di t6 hop
\ 5 . \ A 4 A + K s LA 4 A X A
la ok Goi X 1a so ca thé mang bién di to hop trong 3 ca thé F, dugc luva chon ngau nhién

mot cach doc lap.

a) Lap bang phan bd xac suat ciia X.
b) Tinh ki vong va phuong sai ctia X.

Gidi
a) Goi T'1a phép thir “Chon ngiu nhién 1 c4 thé & thé hé F,”, X 1a s6 1an xay ra bién ¢
A: “Cé thé dugc chon mang bién di to hop” khi ldp 3 1an phép thir T.
Do phép thir T duoc thuc hién 3 1an mot cach doc 14p véi nhau va xac sudt xay ra
bién cb 4 trong mdi lan thir déu bang % nén X 1 bién ngiu nhién rdi rac ¢6 phan bd
nhi thic B(3; é). Do do

5 k 3 3—k
PX=k=CF|=| |=| ,voik=0,1,2,3.
B OV \ 8

Lan luot tinh PX=k)voi k=0, 1, 2, 3 tr cong thirc trén, ta thu dugc bang phan bd
x4c suat ctia X nhu sau:

X 0 1 2 3
, 2 135 25 125
512 512 512 512
b) Ki vong cua X la

EX)=0. 27 +1.135 +2.225+3. 1 :15.
512 512 512 512 8

Phuong sai ciia X 1a
2
27 135 50 225 o, 125 (Ej 45

ViX)=0". — +1 . . =,
@ 512 512 512 512 8 64

Chu y: Nguoi ta chimg minh dwoc rang khi bién ngéu nhién roi rac X c6 phan b nhj thirc
B(n; p) thi
E(X) = np va V(X) = np(1 - p).
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&i Tinh ki vong cua X & ,@3 (trang 67).

Q‘; Cho bién ngéu nhién ro1 rac X c6 phan bd nhj thire B(5;0,2).
' a) Tinh xac suat ctia bién cb “X 16n hon 3”.
b) Tinh ki vong va do léch chuan cua X.

Vao dau mua dong, trang trai A lap méi 10 bong dén dé sudi 4m cho ga. Cac bong dén
hoat dong ddc 1ap voi nhau va s€ dugce bat lién tuc trong mua dong. Bong bi hong
khong duoc thay thé. Xac suat khong bi hong trong ca mua dong ctia mdi bong
déu bang 0,8. Pan ga s& dit &m néu co it nhat 7 bong dén hoat dong.

a) Tinh x4c suét ctia bién cb “Dan ga du 4m trong subt mua dong”.

b) Néu nguoi ta mua duy trir thém 1 bong dén loai rat tot, chic chin c6 thé sir dung
hét ca mua dong, va s& st dung né thay thé cho bong dén dau tién bi hong trong
10 bong dén ban dau, thi xac suit cta bién cd “Dan ga di 4m trong subt mua dong”
la bao nhiéu?

BAI TAP

1. Mot hop chira 10 tam thé cung loai dugc danh s6 tir 1 dén 10. Trong céc bién ngau nhién
r0i rac dudi ddy, bién ngiu nhién rdi rac nao co phan bd nhj thirc?
a) LAy ra ngu nhién dong thoi 3 thé tir hop va goi X 1a s6 cac thé ghi s6 chin trong 3 thé do.
b) Lay ra ngiu nhién dong thoi 3 thé tir hop va goi Y 1a s6 cac thé ghi s6 chia hét cho 5
trong 3 thé do.
c) Léy ra 1 thé tir hop, xem s6 roi tra thé lai hop. Lap lai phép thu trén thém 2 1an mét cach
doc 1ap va goi Z 1a s6 thé ghi sé chin trong cac thé 13y ra.

2. Ti 1& ngudi ¢6 nhém méu O trong modt cong dong 1a 40%. Chon ngau nhién mot cach

doc 1ap 8 ngudi tir cong dong do.

a) Tinh x4c sut dé c6 dung 3 ngudi duoc chon c6 nhém mau O.

b) Tinh xéc suat dé co tir 3 dén 5 ngudi dugc chon c6 nhém mau O.

¢) Goi X 1a sb nguoi c6 nhém mau O trong 8 ngudi duoc chon. Tinh ki vong va
phuong sai cua X.

3. C6 60% tai xé thuong xuyén nghe tin tic giao thong trén dai khi 1ai xe. Chon ngiu nhién
mot cach doc lap 6 tai xé.

a) Tinh x4c suét dé c6 dung 4 tai xé thudng xuyén nghe tin trc giao thong trén dai.
b) Tinh x4c suat dé co it nhat 5 tai xé thuong xuyén nghe tin tic giao thong trén dai.

4. Ti 1é phat bong hong ctia mot van dong vién bong chuyén 1a 15%. Van dong vién do
thuc hién 40 qua phat bong mot cach doc 1ap véi nhau. Goi X 1a $6 qua phat bong hong
trong 40 qua do.

a) Tinh ki vong va phuong sai cta X.
b) Hoi x4c suat X nhan gia tri bing bao nhiéu la 16n nhét?
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CAU HOI TRAC NGHIEM

Chon phuwong an dung.

1. Cho bién ngau nhién roi rac X c¢6 bang phan bo xac suat nhu sau:

X

=

1

B

0,2

0,4

a) Xac suat ctia bién c6 “X 16n hay bang 2” 1a

A. 0. B. 0,4.
b) Ki vong cua X la
A.-1. B. 0,4.

c¢) Phuong sai ciia X 1a
A. 13,44,

A. 0,2048.
b) Ki vong cua X la

B. 15.4.
2. Cho bién ngau nhién roi rac X c6 phan bd nhj thirc B(5; 0,2).
a) Xéc suat ctia bién ¢ “X bang 2” 1a

B. 0,0512.

A.0,2. BN,
¢) Po léch chuan cia X 1a

A.0,8.

BAITAP TU LUAN

B. 1/0,8.

C.0,8.

G

¥ oG

C. 0,0205.

C.0,8.

C. 0,64.

3. Két qua khao sat chidu cao (don vi: cm, 1am tron dén hang don vi) cua 50 ciy gb
Tram Huong giong dugc thdng ké lai & bang tan s6 sau:

Chiéu cao (cm)

18

19

20

21

Tan so

5

21

17

7

Chon ngau nhién 1 cay giéng trong 50 cay d6 va goi X 1a chiéu cao cuia cay (don vi: cm,
1am tron dén hang don vi). Hay tinh ki vong va d6 1éch chuan cta X.

. Pau nam c6 Ha vay ngan hang 2 tri¢u ddng mua c6 phiéu ma DEF véi gia 20000 dong
mot ¢ phiéu. Lai sudt ngan hang 13 9,5% mot nim. Pén cudi nim, c6 Ha ban toan bd
cb phiéu do va 13y tién tra no cho ngén hang. Goi X 14 s tién con lai. Hay lap bang phéan b
xéc suat cia X, biét ring dén cudi nim, mdi c6 phiéu ma DEF c6 gia 1a 25000 dong véi

xéc suat 13 0,3 va 31000 dong véi xac suat 13 0,7.
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5. Mot hop chira 5 tim thé cung loai dugc danh s6 tir 1 d&én 5. Thé s6 5 ¢6 thé doi duoc
10 diém con mdi thé ghi s6 chan co thé d6i dugc 5 diém. Céc thé con lai khong doi
duoc diém. Rt ra ngiu nhién 2 thé tir hop va doi cac thé nay 1y diém. Goi X 13 s6 diém
d6i dugc. Hay 1ap bang phan bd xéac suét, tinh ki vong va phuong sai ciia X.

6. Trong hop c6 8 qua tring binh thuong va 2 qua tring dac biét co Q
2 long do. Bac Lan ldy ra ngiu nhién 2 qué tring tir hop, dap ching -

vao bat va quan sat sd long do trimg. Goi X 1a sé 1ong do bac Lan
quan sat dugc. Hay 1ap bang phan b x4c sut va tinh ki vong cuia X.

Hinh 1

7. Ti 18 nguoi cao tudi trong mot cong dong dan cu 1a 23%. Chon ngau nhién mot cach
doc 1ap 5 nguoi trong cong dong dan cu. Goi X 1a sd ngudi cao tudi trong 5 ngudi
dugc chon. Hay tinh ki vong va phuong sai cta X.

8. Bac Minh thuc hién 10 lan ghép canh mot cach doc 1ap véi nhau. Biét réng X4c suat
thanh céng cua mdi lan ghép 1a 0,75. Hay tinh x4c sudt cta cac bién co:

A: “Co dung 8 trong 10 lan ghép thanh cong”;
B: “C6 it nhét 8 trong 10 1an ghép thanh cong”.

9. O mot khu vuc, tit ca tré so sinh déu <, Tilgtréemtheo
di dugc tiém tir 1 dén 4 lidu vac xin R D Ll AT
. o ; . (Til§)
phong bénh Viém gan B trude khi dugce

: = 60%
18 thang tuoi. oo
50% 2

Biéu d6 bén biéu dién ti 1€ tré em theo

s0 liéu vac xin phong bénh Viém gan Bda 0%
dugc tiém cho dén khi dugc 18 thang tuéi 300, 30%
& khu vuc do. )

20% ot

a) Trung binh mdi tré em & khu vuc

’ A oA <A z p 10% 0
do duogc tiém bao nhi€u liéu vac xin 5%
phong bénh Viém gan B trudc khi dugc 0% -1 3 3 4 (S dieu
18 thang tu6i? vic xin)

b) Chon ngﬁu nhién mot cach ddc 1ap 50 tré em tir khu vuc d6. Goi X'1a s6 tré em d3 duoc
tiém it nhat 3 mili vac xin phong bénh Viém gan B trudc khi duoc 18 thang tudi. Hay tinh
ki vong va phuong sai cuia X.

10. C6 An thiét ké mot dé thi tric nghiém gdm m cau hoi, mdi cdu hoi ¢o & lya chon. Mdi cau
tra 101 diing duogc 1 diém. C6 An mudn thiét ké sao cho néu mét hoc sinh lua chon phuong an
tra 101 cho mdi cau hoi mot cach ngau nhién va doc 1ap v6i nhau thi diém sé trung binh
cua hoc sinh d6 s& 1a 10 v6i @9 1éch chuén it nhit 1a 24/2. C6 An ciing mudn s phuong an
tra 101 k it nhat co6 thé. Vay c6 An nén thiét ké dé véi m va k bang bao nhiéu?
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BANG GIAI THICH THUAT NGU

Bai toan quy hoach tuyén tinh

Bai toan quy hoach tuyén tinh (hai bién) 1a bai toan tim gia tri 16n nhat, gia tri nho nhat
ctia biéu thirc dang F = ax + by (a va b 1a cac s6 thuc khong dong thoi bang 0) trén
mién nghiém Q ciia mot hé bat phuong trinh bac nhat hai an (x va y).

Bang ngan sach

La cong cu giup theo ddi, tong hop thong tin vé thu nhép, chi tiéu va tiét kiém trong
mot khoang thoi gian nhat dinh, thong thudng 13 hang thang hodc hang nam.

Bién ngiu nhién roi rac

La dai luong nhan mot s6 hitu han cac gia tri béng $6, cac gia tri nay la nga:lu nhién
va khong thé dy doan trudc duoc.

Chirng chi quy
La mot loai chimg khoan biéu thi quyén s& hitu ctia nha du tu trong mot quy dau tu.
Chung khoan

La chtng tir c6 gid tri dai han x4ac nhan s¢ hitu hop phép ctia nguoi sé hiru (goi chung
1a nha dau tu) v6i tai san ciia doanh nghiép hodc té chirc phat hanh.

Co phiéu

La mot loai chimg khoan chimg nhan Quyén sé hitu ctia mot nha dau tu trong mot cong ty.
Cong thirc Bernoulli

Thyc hién 1dp lai # lan phép thir 7 mot cach doc lap. Goi p 1a xac sudt xudt hién
bién ¢6 A trong mdi 1an thir. Xac suit bién c¢6 4 xuat hién & lan trong » lan thir 1
Cip*-p)y ™ véik=0,1,...,n.

Piu tw tai chinh

La qua trinh c4 nhan hodc t6 chirc sir dung ngudn vén dé mua cb phiéu, trai phiéu,
ching chi quy, gui tiét kiém hay cac tai san tai chinh khac, ... nham muc dich
kiém thu nhap va loi nhuan trong twong lai.

Do 1éch chuin

Pic trung cho d6 phan tan ciia bién ngiu nhién va bang can bac hai s6 hoc ciia phuong sai.

K& hoach tai chinh c4 nhan

La mot ban ke hoach chi tiét cho viéc quan li va sur dung tién cua mot nguoi dé dat duoc
muc ti€u tai chinh cua minh trong tuong lai.

Ki vong

Dai dién cho gia tri trung binh ma bién ngau nhién c6 thé nhan, bang tong céc tich cua
moi gia tri ma bién ngau nhién c6 thé nhan véi xac suat bién ngau nhién nhan gia tri do.
Lai don

La tién 1ai duoc tinh theo phuong thue so tién 1ai & moi chu ki khong dugc tinh vao
von goc de tinh 1ai cho chu ki tiép theo.

Lai kép

La tién lai dugc tinh theo phuong thirc s6 tién 1ai ¢ chu ki trudc nhap vao von goc
de tinh 1ai cho chu ki tiép theo.

Lai suét

La ti 1€ phan tram gitra tién 1ai thu dugc ¢ cuoi chu ki va tién von cho vay tur dau
chu ki do.
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Lii suat danh nghia

La lai suat khong d€ cap dén cac yeu to lam phat.

Lii suét thue

La lai suat thuc sy con lai sau khi c6 tinh y€u t6 lam phat.

Lam phat )

La su ting gia cua hang hoa, dich vu trong mdt khoang thoi gian, dan dén viéc giam
gia tri cua dong tien.

Phén b6 Bernoulli

Bién ngau nhién roi rac X duoc goi 1a ¢ phan bo Bernoulli néu X chi nhan hai gi tri
laOval.

Phén b nhij thirc

Bién ngau nhién rdi rac X ¢6 phan bo nhi thitc B(n; p) néu tap gia tri cia bién ngau nhién
X12{0;1;..;n} vaPX=k) = C*p"(1 -p)" % k=0,1,...,n.

Phép thiwr 1ap

La hoat dong lap lai nhiéu 1an phép thur 7' trong do céac lan thir dugc thuc hién mot cach
doc lap.

Phi sir dung thé

La cac loai phi nguoi str dung can phai tra dé co thé s dung thé tin dung.

Phwong sai

Phuong sai cuia X, ki hiéu 1a V(X), dic trung cho d6 phan tan cta bién ngau nhién va
duoc xac dinh boi V(X) = E(X — E(X))).

Rang bugc

Heé bat phuong trinh bac nhat hai an trong bai toan quy hoach tuyén tinh con dugc goi
la rang budc cta bai toan do.

Tép phwong 4n

La tap nghiém cua hé bat phuong trinh bac nhét trong bai toan quy hoach tuyén tinh.
Thé tin dung

La mdt loai phuong ti¢n thanh toan gitip ban mua hang trudc va thanh toan lai sau cho
don vi phat hanh thé.

Ti gia

La ti 1& quy ddi gia tri mot don vi tién & nay sang mot don vi tién té khac.

Ti 1€ lam phat

Puoc tinh bang ti 16 phan tram su thay dbi gia ciia hang hoa, dich vu trong mét khoang
thoi gian (thuong 1a mot ndm).

Tién

La bat cur phuong tién nao dugc thira nhan chung dé trao doi hang hoa, dich vu hodc
dé tra cac khoan no.

Tin dung

La quan hé vay muon giita ngudi cho vay von va ngudi vay vén dua trén nguyén tic
hoan tra ¢ ki han ca von va lai.

Té chirc tin dung

La cac co quan c6 chirc nang cho vay von duoc phap ludt cong nhan.

Trai phiéu

La mot loai ching khoan ching nhan Quyén doi ng ddi voi cong ty hodc chinh phu
ma nha dau tu cho vay va nhan 13i suat theo mirc udc tinh.
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Nha xudt bian Gido duc Viét Nam xin trdn trong cim on
cdc tdc gid co tdc phdm, tw liéu dwoc sur dung, trich din
trong cuon sdch nay.

Chiu trach nhiém xuét ban:
Téng Giam dbéc HOANG LE BACH

Chiju trach nhiém néi dung:
Téng bién tap PHAM VINH THAI

Bién tap noi dung: TRAN THANH HA — DANG TH| THUY — NGUYEN TH| PHU'OC THO
Thiét ké sach: HOANG CAO HIEN
Trinh bay bia: DANG NGOC HA — TONG THANH THAO

Minh hoa: PHAM NGOC KHANG — NGUYEN NGOC BAN THANH
Stra ban in: TRAN THANH HA — BANG TH| THUY
NGUYEN THI PHUOC THO — HOANG THI THU DUNG
Ché ban: CONG TY CO PHAN DICH VU XUAT BAN GIAO DUC GIA BINH

Ban quyén thudéc Nha xuat ban Giao duc Viét Nam.

TAt c& cac phan clia ndi dung cudn sach nay déu khéng dwoc sao chép, Iwu trir, chuyén thé
dwéi bat ki hinh thirc ndo khi chwa cé sw cho phép bang van ban ctia Nha xuét ban
Giao duc Viét Nam.

CHUYEN DPE HOC TAP TOAN 12 (8O SACH CHAN TROI SANG TAO)

N ban, (@D in s6 ....) khd 19 x 26,5 cm
Ponviin: oo

Piachi: v

S6 DKXB: .........

S6 QbXB: ........., ngay .... thang .... nam 20...
In xong va nop lwu chidu thang .... ndm 20...
Ma s6 ISBN: .........
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