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1. Mé& dau
- Li do chon d@ tai

+ O THPT, cac em hoc sinh d3 duoc tiép can voi1 phuong phap toa do
trong mit phang va trong khong gian. Thé nhung cac bai toan ma sach gido khoa
dua ra chi nhdm muc dich gitp hoc sinh budc dau biét duoc cd cai goi 1a
phuong phap toa d6 va ap dung phuong phap nay vao cac bai toan don gian nhu:
1ap phuong trinh duong thang, dudng elip, duong tron, mat phang, mat cau... va
cac bai toan vé khoang cach va goc. Do d6, hoc sinh chua thiy dugc kha ning
giai quyét ctia phuong phap toa do.

+ Trong cac ky thi THPT Quéc gia, chon hoc sinh gioi cap tinh, cic em
hoc sinh thuong xuyén gap phai cac bai toan hinh hoc sir dung cac tinh chat hinh
hoc thuan tay nhung c6 thé dung phuong phap toa do hoa dé giai quyét ching
minh cac tinh chat nay.

- Khi gip cac bai toan hinh hoc sir dung dén céc tinh chat hinh hoc thuan
tay cac em khong biét bat dau tir dau, dua vao dau dé suy luan tim 101 giai.
Nguyén nhan cta van dé trén 13 mot phan vi hoc sinh ngai hinh hoc phang vi ctr
nghi hinh hoc phang 1a khé nén “ ludi’’ tu duy, mot phan vi gido vién khi day
ciing khong chu trong khai thac hudng dan cho hoc sinh, chua phan tich ki tim
101 giai cho céc bai toan, cac bai tap minh hoa cling don di¢u, ro1 rac, thiéu st
16i cudn, diéu nay khong gay duoc himg tha hoc tp va sy sang tao cho cac em
va dan dén két qua hoc tap cta hoc sinh con nhiéu han ché.

+ Giai phap thuan tay hinh phang thuong phu hop hon v6i nhimg hoc sinh
kha, gi61, nhitng hoc sinh c6 kién thirc vitng vang vé hinh hoc phang & THCS.

Vi vay tim ra mot cach tiép can lam sao dé giai quyét cac van dé trén dé
hoc sinh hoc mot cach ty nhién, dé hiéu 1a su tran trd cla tac gia, 1am sao dé hoc
sinh khong con s¢ mon hoc nay nira va dac bi¢t la c6 himg thu khi gdp cac bai
toan dang nay.

Tt nhing 1i do trén t6i chon dé tai: Tao himg thu cho hoc sinh tim 10i giai
bai toan hinh hoc thuan tily bang phuong phap toa do hoa.

- Muc dich nghién ciru

Nghién ctru nd1 dung chuong trinh hinh hoc THPT, cac bai toan danh cho
hoc sinh kha, gioi tir do xay dung cac thao tac can thiét d€ giap hoc sinh su dung
tot phuong phap toa do vao giai cac bai toan tong hop.

- Poi twong nghién ciru
Péi tuong nghién ciru ma dé tai hudng t6i 1a:

- Hinh thanh c6 dong luong kién thirc thiét yéu, nén tang 1am co s& cho
giai phap str dung cong cu toa do.

- Xay dung nguyén tdc xac dinh hé truc toa do dé cac tuong Ung voi moi
loai hinh



- Kham pha, phan tich nhiéu 16i giai trén mot bai toan, lam o quan h¢ hiru
co, su hd tro bo sung cho nhau gitta cac cach giai, tir @6 hoan thién kién thirc va
nam bat bai toan mot cach thiu ddo va cé chiéu sau.

- Phuwong phap nghién ciru

+ Phuong phap nghién ctru Iy luén: nghién ctru tai liéu, sach tham khao
lién quan dén van dé sir dung phuong phap toa do, nghién ctru chuong trinh gido
khoa cua bd mon.

+ Phuong phap nghién ctu thyuc té: thong qua viéc day va hoc phan mon
Hinh hoc ¢ THPT rat ra mot s6 nhan xét va phuong phap gitp hoc sinh ren
luyén k¥ ndng giai todn bang phuong phap toa dd hoa.

+ Phuong phap kiém chimg su pham: tién hanh day va kiém tra kha nang
mg dung cta hoc sinh nham minh ching budc dau cho kha ning giai quyét
manh mé cia phuong phap toa do hoda va viéc ap dung phuong phép toa do hoa
vao giai toan.

2. Ndi dung sang kién kinh nghiém
2.1. Co s6 li luin ciia sang kién kinh nghiém

Céc bai toan hinh hoc thuan tiy 13 phan kién thirc rat da dang doi hoi kién
thire logic tong hop. Dé hoc tot dugc phan nay hoc sinh phai nam chic cac kién
thire, ki nang. Hoc sinh phai thuong xuyén suu tam cac bai tap moi la, thuong
xuyén 1am bai tdp dé hoc hoi, trau roi phuong phap, ki ‘nang khi bién ddi. Thé
nhung 1am dugc diéu nay that khong don gian boi mot sO nguyén nhan sau:

- Céc bai tap SGK ctia phan nay khong co, cac bai tap trong cac dé thi nam

¢ muc dé van dung cao.

- C6 qua nhiéu dang toan va di kém véi d6 1a nhiéu phuong phap, dan t4i
viéc cac em cam thdy ling tang khi gdp dang toan la. Ki nang nhén biét, bién
d6i quy la vé quen con han ché.

- Phan 16n cic em khong biét van dung thé nao, bit du ra lam sao.

- Hoc sinh rat thich thu, cam thdy phan chan khi lam quen véi cach lam

moi.

Do d6 t6i ludn ludn co y dinh tim ra mot phuong phap méi, dé truyén day
cho hoc sinh, mét phuong phap don gian dé 1am, mot phuong phap ma hoc sinh
cam thdy phan chin khi hoc, mdt phuong phap giai quyét duoc nhiéu dang toan
khé ma cac em gap phai trong qué trinh 6n luyén.

2.2. Thue trang ciia van dé nghién ciru truée khi ap dung sang kién kinh
nghiém

- Bai toan hinh hoc thuan tay 1a phan kho. Luong kién thirc khai thac 14 rat
nhiéu va da dang, néu khong khéo truyén dat s& 1am cho cic em thiy lan man,
mat phuong huéng chir chua noéi dén sau khi hoc xong cac em _dugc nhimg
phuong phép ndo, ki ning gi. Do vay & phan ndy ngudi gido vién can phai co hé



théng bai tdp minh hoa cho cac phuong phap trong tim, cic dang toan quan
trong. Ddc biét lam cho cac em phai cam thay tu tin.

Qua thuc té giang day truc tiép cac 16p khdi, t6i thay rang khi ra nhirng
bai tdp dang nay lay & dé thi THPT Qudc gia, dé thi hoc sinh gidi cap tinh, thi ti
1€ hoc sinh giai duoc 1a thap, tham chi 1a “bo qua” trong khi ban than chua c6 su
dao séu suy nghi, cong thém nguyén nhén khach quan la phan kién thic kho, doi
héi tu duy. Cu thé nam hoc 2014-1015 khi chua ap dung sang klen vao giang
day. T6i cho hoc sinh 16p 12B3, 10D2 giai thu mot s6 lay tir ngudn tai liéu trén.
Két qua nhu sau:

Lép Sé Gioi Kha TB Yéu

HS |SL  |TL(%) |SL |TL(%)|SL |TL(%)|SL |TL(%)
12B3 |50 2 4 13 26 22 |44 13 |26
Lép Sé Giéi Kha TB Yéu

HS |SL  |TL(%) |SL |TL(%)|SL |TL(%)|SL |TL(%)
10D2 | 45 4 8.9 15 333 |14 [31.1 |12 |267

Xuat phat tir thuc té d0, trong nim hoc 2015-2016 t6i da tién hanh d6i moi
day noi dung nay tai 16p 12C2 va 10A2 (Iép 12C2 ¢é chat lwong tirong dwong
véi I6p 12B3, 16p 10A2 ¢6 chat lrong tirong dwong véi I6p 10D2 trong ndam hoc
truoc)

2. 3. Cac giai phap da sir dung dé giai quyét van dé
2. 3. 1. Xay dung h¢ toa do

Xay dung hé toa do hop 1y 1a diéu rat can thiét cho viéc ung dung cua
phuong phép toa do trong viéc giai toan. Pay 1a budc dau tién cua bai giai.
Nguoi gido vién can hudng dan khéo 1éo gitp hoc sinh nhén ra céc tinh chat dic
biét ctia bai toan, ¢ day chil yéu 1a st dung tinh vudng goc, dé xay dung mot hé
toa d6 ma trén dé cac tham sb duge giam mot cach t8i wu nhat.

O day, ta xem xét mot sd truong hop ap dung tot phuong phap nay.

Dbi voi cac bai toan co san goc vudng nhu: hinh vudng, hinh chit nhat,
tam giac vuong. DPdi véi cac hinh nhu vay ta co thé chon hé truc toa do c6 géc
nim tai mot dinh vudng, c6 hai truc Ox va Oy chtra 2 canh twong ng cta goc
vuodng do6. Va chon don vi trén cac truc béng do dai cua mdt trong hai canh goc
vudng. Bing cach chon nhu viy, cac tham sé dugc giam tdi da c6 thé. Va dang
hinh nay ciing 14 dang 4p dung thuin loi nhat phuong phéap toa do trong mit
phang nay.
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Dbi v6i cac bai toan co chia tam giac déu, tam giac can, tam giac thuong.
Ta ¢6 thé xay dung mot h¢ truc béng cach dya vao duong cao. Cu thé, ta dung
duong cao tir mot dinh bt ky (dbi voi tam gidc can ta nén dung dudng cao tir
dinh can). Chan dudng cao khi d6 chinh 1a gdc toa do, canh day va duong cao
viura dung nam trén hai truc toa do.
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D01 voi cac bai toan ¢6 chira cac dudng tron thi ta ¢6 thé chon goc toa do
nam tai tm cua duong tron va don vi cua hé toa do bang ban kinh duong tron,
mot hoac hai truc chira ban kinh, duong kinh ca duong tron.
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Tuy nhién, khi ap dung thi khong cing nhac trong viéc chon h¢ truc toa
d6. Nén dé hoc sinh linh hoat va tim ra cach chon tdi uu cho bai toan.



Mot s6 bai toan ¢ thé c6 nhiéu ddi tuong hinh hoc trén d6, thi tiy vao gia
thuyét ta chon hé truc toa do cho phu hop.

2. 3. 2. Mot s6 bai toan ap dung phuwong phap toa do héa trong mit phing

Bai toan 1: Trong mat phéng voi hé toa do Oxy cho
hinh vuong ABCD goi M 1a trung diém cua canh BC, y

N 13 diém nam trén canh AC sao cho AN :iAC .

Chtng minh rang DN 1 MN . A N B
Giai: Chon hé truc toa d0 nhu hinh v€. Khi do

D(0;0),4(0;a),C(a;0) nén M %;%a
o0 00

a
a,— 9N d
5 (0)

3
d6 DN.MN =- Eaz +Ea2 =0. Suy ra DN L MN .

Nhdén xét: Bai toan nay duoc ap dung khé nhiéu trong
cac trong cac dé thi. Viéc chimg minh né bang hinh N
hoc thuan tay nhu sau:
Goi I 1a giao diém cua hai dudong chéo AC va BD. M
Piém F 1a trung diém DI. Khi d6 FNMC 14 hinh binh
hanh va F 1a tryc tdm tam giac NDC nén CF 1 DN
ma CF //MN .Nén MN L DN

D C

Bai toan 2: Trong mat phéng voi1 hé toa do Oxy, cho hinh chir nhat ABCD. Goi
H 14 hinh chiéu ctua B xuéng AC. Biét diém M, K 1an luot 13 trung diém cua AH
va CD. Chimg minh rang BM 1 MK .

Giai: Chon hé truc toa donhu hinh vé . Khi d6

, y
B(0;0),4(0;2),C(a;0) . Toa do diém K| ;= R
A
Phuong trinh duong thang K
AC:ax+cy =ac; BH :cx- ay =0 | Toa a6
diém H 1a nghiém cua hé phuong trinh
ax +cy =ac a’c ac’ B C

= H ; . D )
{cx- ay =0 a’+c’ a’+c’ 0 do

2 3 2 0000 0ood
dibm M| —-2C @ T2 | BA MK =0= BK L MK

2a? +c2) 2(a% +¢?)




Nhan xet

-Ta c6 thé chirg minh theo cach sau

Goi E 1a trung diém HB. Khi d6 to giac
MECK la hinh binh hanh. Suy ra E 1a truc tam
tam giac BMC nén BM 1L CE ma CE//MK .
Nén MK | MB

- Theo céach nay khong phai hoc sinh nao cling
c6 thé ldy thém diém E. Nhin ra duogc tinh
chét dugc tinh chét ddc biét clia no.

D

C

Bai toan 3:. Trong mit phang véi hé toa do Oxy, cho hinh thang vuéng ABCD

(% =B =90") va CD =24B. Goi 1a H hinh

chiéu vudng goc cua diém D 1én duong chéo
AC. M 14 trung diém HC. Chting minh rang
BM | DM .

Giai: Chon hé truc toa do nhu hinh v€. Khi d6

C(0;0), 4(0;a),C(c;0), B .Phuong trinh

c
2
duong thiang AC :ax +cy =ac; DH :cx - ay =0

Toa d6 diém H 1a nghiém cua hé phuong trinh

ax +cy =ac a‘c ac’
= Hl—F———:——|. Do do
cx - ay =0 a +c” a +c
diém M a’c @ +2ac’
1€m B
Z(a2 +cz) 2(612 +cz)

A

y

B




D C
0ood oooo azc(a3 +2ac2)- ac’ (a02 +2a3)
= BM.DM = . =0
4(cz2 +cz)
= DM 1 BM

Céch 2(thun tiy hinh phing)

Goi E 1a trung diém HD. Khi d6 t& gidc MEAB 14 hinh binh hanh. Suy ra
BE 1 AD nén E la tryc tam tam giac ADM suy ra DM | AE ma AE//MB.
Nén MD 1 MB.

Bai toan 4: Cho hinh chr nhat ABCD c6 AB ZgBC . Goi H 1a hinh chiéu
vudng goéc cua A 1én BD. E, F lan luot la trung diém cua cac doan thang CD,
BH. Chung minh rang EF L AF.

Gidi: y
Chon h¢ tryc toa do nhu hinh v&. Khido I B
D(0;0), 4(0;a),C(24;0), B(2a;a).

Phuong trinh dudng thang
BD:x- 2y =0;AH :2x+y- a =0 Toa F
do diém H =AH N BD. Toa d6 diém H
la nghiém cua hé phuong trinh H

2a.a
5°5
6a 3a
"5
Ta c¢o thé chitng minh bdi todn ndy theo cdch
thuan tiy sau: 7 7
Goi E,F,I lan lugt 1a trung diém cacdoan thang
CD, BH, AB. T

H

{x-Zy =0 D E C
=

2x+y =a

oo 0ao

AF =| 84,22

5’5

Do d6 diém F . Suy ra EF L AF




Ta chimg minh AF L EF .Ta thiy céac t giac ADEI va ADFI ndi tiép nén tir

giac ADEF ciing noi tiép, do d6 AF L EF .

Bai toan 5: Trong mat phéng vt h¢ toa do Oxy, cho tam giac ABC can tai A.

Goi D 1a mot diém trén canh AB sao cho
AB =3AD va H 13 hinh chiéu vuéng goc cia B
trén CD. Diém M 1a trung diém cua HC. Chimg
minh rang MA | MB.

Giai

Chon hé truc toa do nhu hinh vé. Khi d6
1(0;0), 4(0;a),C(c;0), B(-¢;0). Phuong trinh
cac duong thang
DC:ax+2cy =ac; BH : 2cx - ay =-2¢> . Toa
d6 diém H 1a nghiém cta hé phuong trinh
ax +2cy =ac a’c-4c¢’  4dac’
{ a’+4c* a’ +4c¢°

.

2cx - ay =-2¢°

a’c . 2ac’

Do d6 diém M ;
a’ +4c¢?a’ +4cf




0000 00O azc(4c3 +2azc)- 2ac’ (ZaC2 +a3)
= BM.AM = 5 =0
(a2 +4c2)

= AM 1 BM
Cach 2:

Goi N, I 1a giao diém cta duong thang qua B vudng goc véi BC véi cac duong
CD, CA. Do tam giac IDC vudng tai B va AB = AC nén A 1a trung diém IC. Suy
ra D 1a trong tam tam giac IBC. Do d6 AN la duong trung binh tam giac IBC.
Goi E 1a trung diém BH, khi d6 E 1a truc tim tam gidc NBM va t giac NAME
1a hinh binh hanh nén tt NE L MB = MA L MB .

Sau ddy xin gioi thiéu mot so bai todn ap dung cu thé phwong phap toa do
héa vao gidi bai todn thuc té trong cdc dé thi THPT Quéc gia, de thi thwr cua
cdc trwong THPT trong cd nwéc va dé thi hoc sinh giéi ciia mot sé tinh.

Bai toan 6 (Trich dé thi hoc sinh giéi mén Todn- Thanh héa ndam 2015-2016)
Trong mit phang v6i hé toa do Oxy, cho hinh thang ABCD c¢o
B(2; 4),@AD =YpC =90° va 4, C thudc truc hoanh. Goi E 1a trung diém cia



doan 4D, duong thang EC di qua diém F(-4;1). Tim toa d6 cac dinh 4, C, D

biét EC vudng goc v6i BD va diém E c6 toa d6 nguyén

Nhén xét: Cac gia thiét cua bai todn
xoay xung quanh cdc diem A, D, E, C. {
Néy vé hinh chinh xac thi hoc sinh c6 4 D
thé de dw doan dwoc EB 1 AC. ]/d co I
thé coi ddy la chia khoa, nut that cua H
bai todan. Xuw li dwoc nut that nay thi bai
toan coi nhu da giai dwoc mot nua. K g
Gidi: Gan hé truc toa d6 nhu hinh vé ta
co: D(0;0), 4(0;a), E 0;% ,C(c:0)
3 o
Phuong trinh
2
EC:Z+2Y =1 EC:ax +2¢y- ac =0; DB :2¢x - ay =0, AB: y =0
c a
2 i 2 ot
B=DBNAB= B|“a|= EB=| "2, 4C =(c;- ).
2c 2c

0od ool
EB.AC =0= EB 1 AC

Puong thang BE qua B(2;4) vudng ZEguc'u)c voi Ox nélulugz(') phuong trinh x =2.

Goi A(a;0),E(2;h) = D(4- a;2b); BA(a- 2;-4);EA(a- 2;-D);
BD(2- a;2b- 4)vaFE(6;b- 1)
BA1EA < (a-2)* +4b =0 1))

FE LBD & 6(2- a)+(b- )(2b- 4) =0  (2)
Thay (2) vao (1) ta dugc b* - 65> +13b*> +24b+4 =0.

< (b+1)(b’ - 7b* +20b+4) =0= b =-1 (do b nguyén)(Ta ching minh dugc

phuong trinh 5° - 7h2 + 20b + 4 =0c6 nghiém duy nhat trén khoang (- 1,0)nén

khong c6 nghiém nguyén ).Khi 6 4(4;0), D(0;-2) | dqwong thang CD c6 phuong
trinh 2x+y+2 =0cit Ox taiC(-1;0).Vay 4(4;0),D(0;-2)va C(- 1,0) 13 cac

diém can tim.

Ta c6 thé chitng minh EB | AC bang cdch sau:

Qua 4 ké dudng thang vudng goc véi BE, cat BE va BD lan luot tai I va H; goi

J 13 giao diém ctia BD vé6i CE. Khi d6 ta c6:

10



uuy duy Uug Jug uu uuy uuy dug uuy Jug [N]N N NN

EH.EB =EA.EB =EI .E@uu:Euﬁélj VE‘lu EHEC =ED.EC =EJ .EC =ED’ =EA’

= FH.EB =EH.EC = EH(EB- EC) =0« EH 1 BC suyra H la tryc tam

ciia AEBC suy ra 4,H,C thang hang. Do d6 BE L AC.

Bai toan 7: Trong mit phang toa dd OXy, cho hinh thang ABCD vudng tai A va

D, biét D(2;2)va CD =24B. Goi H 1a hinh chiéu vuéng gbéc cua D 1én AC.
2 22 14 » _ I

biém M [ ?,?] la trung diém ctia HC. Xéc dinh cac toa d6 cac diém A, B, C

ctia hinh thang biét B thuoc dudng thang A:x- 2y +4 =0.

Nhén xét: Cdc gia thiét ciia bai todn xoay xung quanh cdc diém B,M, D. Néu

tinh ¥ ta ¢é thé nhan thay MB 1 DM .(Pé chitng minh MB 1 DM xem lai bdi

todn 3 )

Gidi:

Ta co6 BM L DM. Suy ra phuong trinh BM :3x + y =l16.

Toa do B 1a nghiém cua hé:

x-2y=-4 B(4:4). Goi I il A B
- - 4), .. .2 ,
3x+y =16 ; o1 / la giao diém cua ¥
AC va BD, ta co "
00 00 E

ﬁzﬁ :l:> DI =2IB = I[Q,E]

CD ID 2 3 3
Suy ra ACIX+2y :10, DH:2X'y:2. Tim D i

14 18

duoc H ?,?] = C(6;2). Tu

CI =214 = A(2:4).

Bai toan 8:
11

Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy cho hinh vuéng ABCD. Piém F [ ?;3 la

trung diém cua canh AD. Pudng thang EK c¢6 phuong trinh  19x- 8y - 18 =0

véi diém E 1a trung diém cua canh AB, diém K thudc canh DC va KD = 3KC.

Tim toa do diém C cua hinh vuéng ABCD biét diém E c6 hoanh do nhé hon 3.
Giai

bat canh hinh vuong 14 4a. Chon hé truc toa do nhu %
hinh ve. Khi do A
0(0;0),K (a;0),C(24;0), E(0;4a), F (- 2a;2a), .
Phuong trinh duong thang EK :4x+y - 4a =0 4
F
P




‘19.- 24- 18‘ o
d(F:EK) = 10a _| 2 _25J17 o4 _5 Suy ra canh hinh vudng

J17 sy17 34 4
bang 5. EF :¥
Toa dcf) diém E la nghié¢m cua hé phuong trinh

=2
+(y- 3) = * 5
2= ( l) AC di qua trung diém I cta
19x - 8y- 18 =0

x—_

10 17
EF va FE 1 AC suy ra AC:7x+y-29=0= P=ACNEK= P[?O,?]

i il
IC —§IP = C(3;8)

Bai toan 9: Trong mit phang cho hinh chit nhat ABCD c6 diém D(4;5). Piém
M 1a trung diém cta doan AD, dudng thing CM c6 phuong trinh 1a
x- 8y +10 =0. Piém B nam trén duong thang d :2x +y +1=0. Tim toa d6 cac
dinh A, B, C biét réng C ¢6 tung do nho hon

2.

Chon hé truc toa d0 nhu hinh v€. Khi do
D(0;0),C(a;0),A(0;2), M (0;1), B(a;2).

\
Giai: Pat AD =2; DC =a >0 A B

Phuong trinh MC:x+ay- a =0 M| 7
d(D;MC)I%;d(B;MC) = 22“
a +1 a +1 D ol

d(D MC) 1

~ 4B:MC) 2
Vi B thu¢c duong thing d nén B(b;- 1- 2b)

- Sy 26 1 [pr80+26)+10] b=2
Tro lai bai toan ta co : = -70

' J_ 2 J82 b="2
70 70 123 ot e, . C

Véi b =- ﬁ = B|- ﬁ’? loai vi khi d6 B, D cung phia véi CM

Véi b=2. Suy ra B(2;-5) théa man. Goi I 1a tm hinh chuc nhat ta c6 1 (3;0)
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00 0o ¢=l
C(8c-10;¢)= CD.CB =(14- 8¢).(12- 8¢c)+(5- c)(-5-¢c) =0 = 143 (l)

(loai vi tung do diém C nho hon 2)= C(-2;1)= A(8;- 1)
vay = A@8;-1);C(-2;1);B(2;-5)

Bai toan 10:
Cho hinh vuong ABCD. Diém M thudc doan BC, phuong trinh canh AM:
x+3y-5=0, N thuoc doan CD sao cho Brra =Umn =a, diém

K(1;-2)€ AN. Tim toa do diém A

Giai
Khong mat tinh téng quat gia sir ring canh cta hinh vudng bing 1. Dit BM =a.
Gén hé truc toa do nhu hinh Ve ta co
M(a;O);A(O;l); NMC =m- 2a;tana :l
a
Ta co
tan NMC =tan (7 - Za)—NC AASIPN ZEana N NC = 2
. MC_1-a tan‘a—l 1-a l+a
0000 00D -
= N| 2L | AM =(a;- ;4N = 1,4
l+a l1+a
bat u =(1+a;a- 1)
Ta co
oood ood

Na' +1 \/(l+a) +(1-a) 2

oo 1 1
COS(BIAN) :‘COS(AM;AN)‘ ‘COS(AM u‘ a( +a)- (a- )‘ 1

= BN =
Gia sit AN ¢6 véc to phap tuyén n(a;b), (a* +b* £0). y
u A
AM c6 véc to phap tuyén n, (1;3) 4
Ta co _ K
C By a3 2
cos45 :’ ;n ) = =
Jiova® +p> 2
5 5 a =2b
< 4a” - 6ab- 4b° =0 =
2a =-b
B M
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V6i a =2b chon b =1= a =2 suy ra n(2;1) suy ra phuong trinh AN:
2x+y=0= A(-1;2)

Véi 2a =-b chon a =1= b =-2 suy ra n(1;- 2) suy ra phuong trinh AN:
x-2y-5=0= A4(50)

Nhydn xét ‘ ‘

Dé giai bai toan ndy theo phwong phdp hinh ho thuan tiy khong he don gian.
Phai dung thém diém va chitng minh hang loat cdc tinh chat

Bai toan 11:
Cho AABC vudng céan tai 4. Goi M 1a trung diém BC, G 1a trong tam A4ABM,
diém D(7;-2) 1a diém nim trén doan MC sao cho GA =GD. Tim toa do diém
A, 1ap phuong trinh 4B, biét hoanh do cia 4 nho hon 4 va AG c6 phuong
trinh 3x- y- 13 =0.

Giai B
bit canh hinh vudng 1a 2. Chon hé truc toa

do nhu hinh ve. Khi do

A

A4 C
1 1 ,
A(O;O),N(O;l),M(l;l),P[E;E],B(Oﬂ), Phuong trinh dudng thang
MN:y-1=0;BP:3x+y- 2 =0= G[%;l]
10 000 000
= D[?;O];AG.GD =0=> AG LGD

_\3.7- (-2)- 13\ ~
J32+(-1)

AABM vuong can = GA =GB = GA =GB =GD

Vay G la tdm dudng tron ngoai tiép ABD = UGp =2UBD =90° = AGAD
vuong can tai G.

Do d6 G4 =GD =d (D; AG) =10 = AD* =20;

Goi A(a;3a-13);a <4

J10

Ta c6 d(D; AG)
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=5(loai
AD =20 (a- 7 +Ga- 1) =20 < | ¢ ~2o0aD

a=3
vay 4(3;-4)
Goi VTPT ctia 4B 1a n, (a;b)
|3a b|
cos NAG —‘cos(n 5o )| \/sz\/_ )
NA ING 3
Mt kha cos NAG = = (2)
AR AG \/NA2 +NG2 \/9.NG2 + NG 10
Tur (1) va (2 Pa- b 3 e bab+spt =0 |00
u va = = <= 0a =0 <
SN YN TN T 30 =4

Véi b =0 chon a =1 taco AB:x- 3 =0;
Véi 3a =-4b chon a =4;b =-3 taco AB:4x-3y- 24 =0
Nhén thdy voi AB:4x- 3y- 24 =0

[4.7-3.(-2)- 24 .
d(D;AB) — 2<d(D;4G) =10 (loai)

Vay AB:x- 3 =0.
2.4 Mot s6 bai tap khac

Bai toan 12: Trong hé toa dd Oxv-cho hinh thoi 4BCD canh AC ¢6 phuong trinh la:
x+7y-31=0, hai dinh B, D lan luot thudc cac duong thang d,:x+y- 8 =0,
dy:x-2y+3 =0 Tim toa do cac dinh ctia hinh thoi biét rang dién tich hinh thoi
bang 75 va dinh 4 ¢6 hoanh d6 am.

Bai toan 13:
Trong mat phang voi hé toa do Oxy, cho hinh thoi ABCD c6 tam I(2;1) va AC =

. 1 . 2 ,
2BD. biém M(O;g) thuoc duong thang AB, diém N(0; 7) thudc duong thang
CD. Tim toa do dinh B biét B c6 hoanh d6 duong.

Bai toan 14:

Trong mit phang toa do Oxy, cho duong tron (7): x*+y*- 2x+4y- 8=0 va diém
M(7; 7) Chimg minh rang tir M ké dén (7) duoc hai tiép tuyén MA, MB v6i A, B 1a
céc tiép diém. Tim toa do tim duong tron ndi tiép tam gidc MAB.

Bai toan 15:

Trong hé toa do Oxy, cho dudng thang d: y =v/3. Goi (C) 1a dudng tron cat d tai
2 diém B, C sao cho tiép tuyén cta (C) tai B va C cat nhau tai O. Viét phuong
trinh dudng tron (C), biét tam giac OBC déu.

Bai toan 16:
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Trong mat phang véi hé toa do Oxy, cho hinh vuéng ABCD. Goi M la trung
diém cua canh BC, N la diém trén canh CD sao cho CN = 2ND. Gia st
11 1

M| —;
2°2

va duong thang AN c6 phuong trinh 2x —y — 3 = 0. Tim toa do diém
A.

Bai toan 17:

Trong mat phang toa do Oxy cho duong tron (C) noi ti€p hinh vudng ABCD c6
phuong trinh: (x- 2)*+(y- 3)* =10. Xac dinh toa d6 cac dinh ctia hinh vudng biét
duong thang chira canh 4B di qua diém M (- 3;-2) va diém 4 c¢6 hoanh d6 dwong.
Bai toan 18:

Cho duong tron (O) tam O, dudng kinh AB. C 1a mot diém thay doi trén dudng
tron (O) sao cho tam giac ABC khong can tai C. Goi H 1a chan duong cao cua
tam giac ABC ha tor C. Ha HE, HF vuong goc voi AC, BC tuong tmg. Cac
duong thang EF va AB cat nhau tai K . Goi D la giao diém cua (O) va duong
tron duong kinh CH ,D # C. Ching minh rang K, D, C thang hang.

Bai toan 19:

Cho tam giac ABC, du’fmg tron duong kinh BC cat AB, AC léln luot tai E va D.
GoiF,H1la hiph chiéu cua D va E trén BC. Goi M la giao diém cua EF va DG.
Ching minh rang AM L BC.

Bai toan 20: Cho tam giac ABC vudng tai A khong phai vudng cén, trén canh
AB va AC lay M, N sao cho BM=CN. Chung minh rang duong trung tryc cua
MN ludn di qua mgt di€m co6 dinh.

2.4. Hiéu qua ciia sang kién kinh nghiém d6i véi hoat dong giao duc, véi
ban than, ddng nghiép va nha truong

Nhu trong phan dit van dé da néu, sang kién “Tao himg th cho hoc sinh
tim 101 giai bai toan hinh hoc thuan tiy bang phuong phap toa d6 héa” 1a phuong
phap co su két hop chat ché cua tu duy dai s6 va hinh hoc, 13 cach tiép can tim
101 giai mé&i pht hop véi yéu cau d6i méi phuong phap day hoc, d6 1a kich thich
tinh tu hoc, ty nghién ctru va phat hién van dé.

Vi tinh than do, trong qua trinh soan, day dang toan nay t6i thuc hién
theo cach phan loai tir dé dén kho, thong qua 11 vi du duogc chon loc. Két thic
phén nay toi nhan théy da dat duoc hi¢u qua cao, cu thé:

- Hoc sinh t6 ra hing thii hon khi giai toan, tap trung dao sau suy nghi van
d¢, phat hién van dé hiéu qua hon, nhanh hon.

- Gi0 day tranh duoc tinh don di€u, nham chan theo mot 161 mon 1au nay.

- Hoc sinh ¢ nhiéu thay ddi tich cuc vé phuong phéap hoc tap va tu duy
giai toan.
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Két qua do con dugc thé hién rd rét qua cac bai kiém tra.

Sé Gioi Kha TB Yéu
HS | SL | TL(%) | SL |TL(%)| SL |TL(%)| SL |TL(%)

Lop

12B3 | 45 6 13.3 17 37.8 9 20 13 28.9

10C2 | 47 7 14,9 19 40.4 15 31,9 6 12,8

3. Két luan va dé xuat

3.1. Két qua thuwe hién dé tai

Qua thoi gian thuc té giang day, t6i nhan thay khi chua dua chuyén dé vao giang
day, hoc sinh chi c6 thé giai quyét dugc cac bai tap don gian. Khong biét phan
tich bai toan, dac biét la cac bai toan trong cac dé thi THPT. Sau khi hoc chuyén
dé hoc sinh di c6 thé 1am tdt cac bai tap kho, cic em himg thu va say mé hon
trong hoc tap. Qua khao sat két qua hoc tap cta cac em ting 1én rd rét.

3.2. Pé xuit

a) Dé hoc sinh c6 két qua cao trong cac bai kiém tra, ky thi Pai hoc ngudi thay
can nghién ciru, tim toi va xay dung dugc cac phuong phap giai toan sao cho
hoc sinh d& hiéu va cach gidi ngan nhat.

b) Thay gido ting cudng kiém tra, stra chita sai sot cho hoc sinh, dong thoi dong
vién cac em khi cac em tién bo.

¢) Thay gido huéng dan cach tu doc sach cua hoc sinh, dong vién cac em hoc
sinh gioi doc bdo toan, tai liéu trén internet, tim hiéu thém céc cach giai khac.

d) Thay giao tang cuong luyén cho cac em cac chuyén dé va bo dé thi, dé cac
em c6 nhiéu thoi gian tiép can va tip duot véi dang toan thi, tir d6 dan dan dat
két qua hoc tap cao hon.

Trong qua trinh day hoc no6i chung, day — hoc Toan noi riéng, vi¢c giai bai
tap; phan tich hudng giai; tra 161 cau hdi tai sao lai lam nhu vay 1a quan trong
nhung viéc hudng dan cho hoc sinh c¢6 6¢ phan tich — tong hop — khai quat cac
phan kién thtrc va trén hét 13 c6 cach hoc ding didn méi 1a cot 16i cua van de.
Chinh vi vay nguoi thay ludn phai suy nghi, trian tr& nham dap ung duoc yéu
cau doi méi phwong phéap day hoc, nang cao hiéu qua gido duc.

Trén day la mot vai kinh nghiém nho trong qué trinh thuc hién viéc dbi
moi phuong phép day hoc, dé tai khong tranh khoi nhiing han ché.

Rat mong sy dong gop quy bau cua ban be, dong nghiép.

Toi xin chan thanh cam on.

XAC NHAN CUA THU TRUONG DON VI | Thanh Héa, ngay 20 thing 5 nam 2016

To1 xin cam doan day la SKKN cua

minh viét, khong sao chép noi dung
cua nguoi khac.
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Lé Xuan Thing

4. Phu luc

Tai liéu tham khao :

1. Bé thi dai hoc cac nam 2008, 2009, 2010, 2011, 2012, 2013, 2014, 2015.

2. Pé thi thir dai hoc cta cac truong THPT trong ca nudc qua cic nim gan day,
cic trang mang uy tin luyén thi vé Toan nhu: www.nguoithay.vn,
www.moon.vh va www.diendantoanhoc.net .

3. Tap chi THTT va Dac san THTT.
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http://www.diendantoanhoc.net/
http://www.moon.vn/
http://www.nguoithay.vn/
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