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#CHUONG 5. GIOI HAN - DAY SO LIEN TUC

@), Tom tat kién thuc

@ . Giéi han hiru han cia diy sé

@ Gi6ihan 0 cia diy sb
(ll " ) n u,
@ Day so ¢6 gidi hgn 0 khi  dan té1 duong vo cuc, néu nho6 hon mot s6
duong bét ki cho trude, ké tir mot sd hang nao d6 tr¢ di, ki hi¢u

limu =0 hay u,— 0 khi n— +x. limu =0

Ta con viét 1a

© Ta thira nhan mot s6 gi6i han co ban sau day:

1

n" k )
L] , Vo1 nguyén duong bat ki.
limg" =0 ¢ g <1.

, Vo1 1a so thuc thoa man

Gi6i han hiru han ciaa diy s6

® o

(u,) U, a n
@ Day so c0 gioi han hitu han 1a s6 a (hay dantdi ) khi dan tién téi duong
lim (e, - a) =0.
vO cuc, néu
im u, =a hay limu, =a hay u, — a khi n — +x.
@ Khi do, ta viét
u,=c ¢ limu, =lime =c
@ Chuy: Néu (' la hang s0) thi

@. Cac phép toan vé giéi han hiru han cia diy sb

limu, =a,lim v=>bvac

@ Cho 1a hang s6. Khi do:
limGe, +v,) =a +b limGe, - v,)=a- b
lim(cu,) =c.a lim(u, v, ) =a.b

a n

lim 2o :ﬂ(b =)
v b

f

w, =0, Yne¥ thi a =0 va e’{'m.J'I :J.;




0. Gidi han vo cuc

u,) "
@ Tandi ddy sd ¢6 gidi han 1anéu  16n hon mot sd dwong bét ki, ké tir mot sb
limu, =+o0 hay u, — +w khi n— +om
hang nao d6 tr¢ di, ki hi¢u
’ (u,) - khin— +m lim(- 1, ) =+
@ Tanoi day so co gidi han 1a ncu , ki hiéu
limu, == hayu, = =% Lhi n— +oo

@ Chu y: Ta c6 cac két qua sau:
limu, =+ lim(-u,) =-
9 a) khi va chi khi ;
.1
i i lim— =0
limu, =+ limu, =-w u,
@ b)Néu hodc thi ;
1

loimn —_— L

®. Phan dang toan co ban

‘Dang ©: Xac dinh giéi han cta day sé bang dinh nghia
=Cac vi du minh hoa

-1

lim =0

Jn

Céu 1: Chiing minh rang

lim ¢ 11}. =0
"

Céu 2: Chirng minh rang
‘Dang @: Tinh giéi han hitru han cua day sé bang dinh li
=Cac vi du minh hoa

Cau 1: Tinh cac gidi han sau:

_ ’ o 51 L
lim|5- — 11m‘4—_ ‘5+_|
. " | nll 3"
a) b)
Cau 2: Tinh cac gidi han sau:
lim 3n+4 14 1
limﬁm-'.2 -5+E limﬁ—f:""l ]jm‘ 6- —,]
n B \

S b) 0 )



Cau 3: Tinh cac gidi han sau:

no+1 . 2" +3
lim ———— lim
n—s= 2nt b+ 2 n=sn 1+ 3"
a) b)
i ] €= E{(_“ =0), =
‘Dang ©: Tinh giéi han cta day sé c6 dang = C 0 e
= Cac vi du minh hoa
Cau 1: Tinh cac gidi han sau:
1
2+ — - o)
lim —"” lim n+2
a) b)
4 5
u, =3-  =8-
) , (H” ),(v”) . ”+| 3” +2
Cau 2: Cho hai day s6 voi . Tinh:
, , limGe, +v ), limGu, - v ), lim(u, -1',,)._lim”i
limu . limv, S - S v,
a) ; b)

‘Dang O: Tinh téng cua cap sé nhan lui vé han
r=Cac vi du minh hoa

Céu 1: Tinh cic téng sau:

Cau 2: Tinh tong cta cac cap so nhan Iui vo han:

2 2"
+ - 3+—+—~+"'+—.+"'

3 3 3"

1
. 3
a) b)
‘Dang ©: Ung dung thuc té

=Cac vi du minh hoa

x . o Po , . my =42(mg)
Cau 1: M6t mau chat phong xa c6 khoi lugng ban dau , nhung cr sau mot

7 =138 , . T
khoang thoi gian ngay thi khoi lugng chat dé giam di mot nira (- dugce goi la chu ki

u

" L. ., x £ , n s
ban rd). Goi  1a khoi luwong con lai ciia mau chat phong xa sau  chu ki ban ra..

(u,)

a) Tim s6 hang tong quat cta diy sb



(u,)

b) Tinh gidi han cua diy sd va cho biét y nghia ctia gidi han do.

. 80%
Cau 2: Tai mot nha may, nguoi ta do dugc rang luong nudce sau khi str dung duoc xu li

100 m° . L
va tai st dung. Voi ban dau duoc st dung 1an dau tai nha may, khi qua trinh xtr 1i va tai

st dung 1dp lai mai mai, nha may sir dung dugc tong luong nudc la bao nhiéu?

100m . ‘ x.
Cau 3: Tu do cao , nguoi ta thd mot qua bong cao su xudng dat. Gid sir clr sau moi lan

1

h

n

. . 4 )
cham dat, qua bong ndy 1én mot do cao bang  do cao ma qua bong dat dugc trude do. Goi

. n
1a d§ cao qua bong dat dugc ¢ lan nay thu

(n)

a) Tim s6 hang tong quat cta diy sb
o) )
b) Tinh gidi han cua day so va néu y nghia gidi han cua day so

Sﬂ
c) Goi  latong dd dai quang duong di dugc cua qua bong tur luc bat dau tha qua bong dén khi
S
Lo n noy . ~ 5
qua bong cham dat 1an tht . Tinh , néu qua trinh nay ctr ti€p tuc dién ra mai thi tong quang
duong qua bong di chuyén dugc la bao nhiéu?

©. Dang toan ren luyén

‘Dang ®: Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

_ -3
lim———
Cau 1: Gid tri cia giéi han  41- 2n+1 |3
3
A. 4 B. - ¥ C. 0. D. -1
3T 2n+1

lirm
N . s . e A L me a1 1
Cau 2: Gia tri cua gidi han 4m +2n+1 |3

NN
Hlw

A. +¥. B. 0. C. D.

1 __2 limY2
Cau 3: Cho hai day s6 () va W) ¢ " n+ly n+2 Khidé Y% cé gia tri bang:

a
A. 1. B. 2. C. 0. D. 3.

u =

n



ar+4
ur'l = 7 \ ~ ~ ~ n~ Ve
Cau 4: Cho day s6 ) vsi 51+3 trong d6 @ 13 tham s6 thuc. D& day s6 (%) c6

gi6i han bang 2, gia tri cta @ la:
A. @a=10. B. a=8 C. a=6. D. a=4

Cau 5: Tinh gidi han

_3 _1
A. L=3 B. L=3 C.L=2 D. L=1
| p.':+3':+22.":
Cau 6: K&t qua cla gidi han 3"~ 3 +277 3.
1 1
A. L B. 3 C. +¥ D. 4
lim{§rf- 27- n) .
Cau 7: Gia tri cua gidi han m{ ] bang:
1 2
A. 3 B. 3 c.o D. L
lim(JF +2n- Ji7- 2n|
Cau 8: Gid tri cta gidi han la
A. 1 B. 2 C. 4 D. *+¥.

. lim{yr’ +&n- 0’ +(a+2)n+1)=0.
Cau 9: C6 bao nhiéu gia tri cia @ dé im{\J +&n- i +(a+2)n+1)

A. O B. 2. c. 1l D. 3.

lim(J27- n+1- 2rF- 3+2) .

Cau 10: Gi4 tri cta gidi han a

V2
A. O B. 2 C. - ¥. D. +¥.
lim{y/rF +2n- 1- 20" +n

Cau 11: Gia tri cua gidi han rn{J v ] la:

A. - 1 B. 1 V2 C.-¥. D. +¥.

lim{+[r7- 8- n+&)=0

Cau 12: C6 bao nhiéu gid tri nguyén cla @ théa m{ ] .

A. O B. 2. C. 1. D. V0 s6.

li mp‘rf- n+3-
Cau 13: Gia tri cGa gidi han im| )

A. - L B. O C. L D. +¥.

la



Cau 14: Cho day s6 (%) vei U, =\’ +an+5- ' +1 trong dé @ 1a tham sé thuc.

Tim @ g& limy, =- 1.

A. 3 B. 2 C. -2 - 3
lim(Jr? +1- I +2] .
Cau 15: Gia tri cua gidi han m{ ] bang
AI 3' Bl 2' Cl O'
”m-\fgnz n- Jn+2
Cau 16: Gia tri cta gidi han an- 2 la:
A. L B. O C. 3 . ¥
|im%
Cau 17: Gia tri cGa gidi han V7T +1- 1 |3
A. 2 B. O C. - ¥. . ¥
Iim;=*“-+1+3n+1|:1
Cau 18: Két qua cua gidi han 37-n+2 |3
2 3
Al +¥ : Bl 3. Cl 2‘ Dl - ¥
Cau 19: K&t qua cua gidi han lIMy23"- n+2 5.
Al O' Bl 2' CI 3' +¥
‘Dang ®: Cau trac nghiém duang, sai
. 2n+l
. lim =a
Caul. Bictgiéihan -3n+2  Khido:
Céc ménh dé sau dung hay sai?
Ménh dé Piing | Sai

a) | Gia tri @ 16n hon 0.

b) 5 1
, T oaedis P .
Baso 3 3 tao thanh mdt cap so cong véi cong sai bang 2
c - T inx = -
) Trén khoang (-7:7) phuong trinh lugng giac SI1Y =4 ¢4 3 nghiém
d) -6

A X A(M),.A P — U, =a U
Cho cap s6 nhan ~ """ voi cong boi ¢ 3vath T4 i s




. S -2n+l
lllﬂ— =

, 3 a
CAu 2. Bict gii han n=2n . Khi dé:

Cac ménh dé sau dung hay sai?

Ménh dé Piing | Sai
a) | Gia tri @ nho hon 0.
O x=a 1a truc ddi xtng ctia parabol (P):y =x"+5c+2
©) | Phuong trinh luong giac sinx =a y4 nghiém
D Cho cép sb cong ,) vGi cong sai d =3y =9 thi 1 =6
lim_ 2t _ imo L,
Cau3. Biét gi6i han e o V3 e
Cac ménh dé sau dung hay sai?
Ménh dé Dung | Sai
a) | Gia tri ¢ nho hon 0.
b) | Gia tri b 16n hon 0.
c) T
Phuong trinh lugng gidc €osx =a c¢d mot nghiém la ' 2
d) 3
Cho cap s6 cong Ui ysi congsai ¢ =b va ' T hi )
. 4" +3
Ciud. Biét gi6i han lim(-2n" - S0 +9)=a MR = L
Cac ménh dé sau dung hay sai?
Ménh dé Dung | Sai

a) | Tich ab =3

b A e :
) Ham s6 ¥ =V~ ¥ ¢4 tap xéc dinh 1a D(a,l]

¢) | Gia tri © 12 s6 16n hon 0

d) Phuong trinh lugng giac €05 =b v nghiém

lim— i+l =a limM

Cau 5. Biét gidi han 2n+5 va  2"+57 . Khi do:

Cac ménh dé sau dung hay sai?

Ménh dé

Ping

Sai




2) liln[ -3 +I_ =a
n |
b) | X =b 13 hoanh do giao diém ciia dudng thing ¥ =2 véi truc hoanh
C) . ; I W n
lim ‘ =
| 2024 |
d) 1
A A A u d=0 oy =b u, =2
Cho cap so cong =~ "~ véicongsai 2 va 'l T thi
Cau 6. Cac ménh dé sau ding hay sai?
Ménh dé Ping | Sai
a) i n
lim[ E] =0
3
Y
lim =- o
(V2
9 tim L =0
n
d) | lim4 =0
Cau 7. Cac ménh dé sau ding hay sai?
Ménh dé Pung | Sai

a) | lim(sf3) =-=

b) | limz" =0

) | lim(n' +2n° - 4) =+

d) | lim(-n* +50° - 4n)=- =

Cau 8. Viét duoc cac sb thap phan vo han tuan hoan dudi dang phan s6 tbi gian, ta dugc:

4,333 =5

a
b d  Khi do:

0,212121--- =

Céac ménh dé sau dung hay sai?

Ménh dé

Ping

Sai

a) | a+b =40

b) | Ba sé 42358 (30 thanh mot cap sb cong

o) | c+d =15

d) | lime =13




5 , , 5:|—I_+I__l+.._
Cau 9. Tim dugc tong clia cap so nhan Iui vo han sau: 2 4 8 va
T:I+1+L+---+L“+---
33 3 Khido:

Céac ménh dé sau dung hay sai?

Ménh dé bung | Sai
a) |-l+l_-l_+---- , i , q:—l
2 4 8§  ]atong cua cap so nhan 10i vo han c6 cong boi 2
b . 1 1 | 1
[+ bk — ke o . g=-.
3 1a tong cua cap sO nhan lui vo han ¢6 cong boi 3
)| §>T
d
) S _1
T
?.'l 22.'I-I +3.'|+-I ]
u, = +.-.+| — . limu, =2 a,be ZE )
Cau 10. Cho 7" +5 . Biét b (véi b 16i gian). Khi do:
Céc ménh dé sau dung hay sai?
Ménh dé bung | Sai
a) | a+b =8
b)| a-b=-7
¢) | B ba sb a;b;13 tao thanh mot cap s6 cong c6 cong sai 4 =7/
d) | Bo ba s6 %0249 t30 thanh mot cAp s6 nhan c6 cong boi ¢ =7
‘Dang ©: Cau trac nghiém tra 16i ngan
Cau 1:
_5 1
W) =973
a) Tinh tong cua cap s6 nhan lui vo han voi

b) Biéu dién s6 thap phan vo han tudn hoan 2,(3) duéi dang phan sb.
Cau 2: Tim céc gio1 han sau:

n+l n+l -n
3 i im>_ *t2
2un 31;-
a) b)

lim

Cau 3: Tim céc gidi han sau:




3.3
( \ - Y ' lim—
3 2 . 5
lim| 2+ liml—- 1 11m|3—4 ‘3 _‘ 141
n) Vnoon ) nll | J?3
a) b) ;o © d)
) (u,,) (Vn) limu, =3,limv, =4
Cau 4: Cho hai day so va cd . Tim céc gioi han sau:
lim 2u,
lim(u, - 4) lim(u, +2v, ) lim(u, - v, ) . v, - 2u,
a) ;b ;0 © ;o d) :
. 2n+3
. lim =
) (u,) limnu, =3 nu,
Cau 5: Cho day so thod man . Tim gidi han .
Ciu 6: Viét cac sd thap phan v6 han tuan hoan sau thanh phan sé:
0,(7) =0,777--- 1,(45) =1,454545---
a) ; b)
]
(I/t”) |”” ) -| SBT hm M”
Céu 7: Cho diy sb c6 tinh chat . Tinh

. 2n7 +1]

lim ————
R o 3nT+n

Cau 8: Tinh

lllzl (JH: -n- -JH: - I)

Cau 9: Tinh
lim (.'i': -n +3)
Cau 10: Tinh
5y =- l+l_- I_+-..+f_ |}'_+
, 3 9 27 ' 3
Cau 11: Tinh tong
l+a+a ++a" _
o T bl b a,b , al<l,|bl<l Nim u,
Cau 12: Cho Vo1 la cac so thuc thoa man . Tinh
. 14+34 54+ (2n- 1)
lim _
e n+2n
Cau 13: Tinh
1 1 I
S=l4+— —+-+(-1) —
. 5 5 5
Cau 14: Tinh tong

Cau 15: Viét cac s6 thap phan v6 han tuan hoan sau dudi dang phan s6



1,(03) 3,(23)
a) ; b) .

_cosn _
(u,) u, = o lim u,

H— 400

Céu 16: Cho diy s6 v6i . Tinh

AIBICI AEBECZ N
Cau 17: Cho tam giac c6 dién tich 1a 3 (don vi dién tich). Dyng tam gidc bang
, 9 BC,.C,A,AB
cach ndi céc trung di€m cua cac canh . Tiép tuc qua trinh nay, ta c6 cac tam gidc
ABC, -, ABC,. s ABC,
Kihi¢u Ia dién tich ctia tam giac

s, R R Sk i
a) Tinh . b) Tinh tong
. 2
’ (u) w =2, =u, +—.n =l v o=u . -u
Cau 18: Cho day so voi . bat
rl + 'I-': oot .I'I.'l n un n ;11—1>ch “”
a) Tinh theo . b) Tinh  theo . c¢)Tinh
" - no| 1 ‘
, (un) , Yo+l _H_: ,}ilgc.u”
Cau 19: Cho day so c6 tinh chat . Tinh

Céu 20: Viét s6 thap phan v6 han tudn hoan 2,(12) = 2,121212... thanh phan sd.

Cau 21: Tim céac gidi han sau:

£ ) 3!] . 3” - 2” . 4J'I +]
lim lim lim
4}:' - 1 3J'I + 2J'I 3J'I +4J’I

a) b) ; c) ; d)

lim

Cau 22: Tim céac gidi han sau:

) o +3n
lim(143n- n*) lim o1
a) ; b)
lim(w.i'nz -n+ n) lim (3" - 57)
c) d)
lim
a> 0 an +l

Cau 23: Tuy theo gid tri cia , tim gi61 han



-
2n+1
d 1y= x

n
n

cat duong thang
limS,
Tim

Cau 25: Tinh céc gidi han sau:

lim (-Jn: +2n-n- 3)
n—s bz
a) ;

lim (\f‘H: -n+2 +n)

n— #xT

c)
Cau 26: Tinh céc gidi han sau:
. 6n-5
lim
3n
a) ; b)
limﬁ lim
On -n+2
d) e)
Cau 27: Tim céc gidi han sau:
E
lim” 21! lim
2-3m
a) b)

Cau 28: Tim céac gidi han sau:

lim(n® +3n-5)
a) ;

: Oxy
Cau 24: Trong mat phang toa do

tai diem

lim

d:x+y=2

, dudng thang cat tryc hoanh tai diém ~ va

P (n eN ) S

: OAP,
.Kihi€u 1adién tich ctia tam giac

n

Ry

~._C
[§9) ¢
AN

Hinh 4

lim (E-Hr: - n” +|)

n—s #x

b) ;

lim (3” - J4n® +I)

n— #x

d)
-2n-6n+2 lis no-Sn+l
Sn’ - Sn+4 In" - 4dn+2
c)
Jan® +n+1 . 47 4 5"
-_— lim——
Sn+3 34"-4 45"
g)
20t +n-3 , =
—_— llln(\,‘n' +2n - H)
no+5
c)
.o +7
lim 2 fim(3 - 27)

b) 0)



S =u v, et (u")

Cau 29: Ki hiéu latong  sO hang dau cua cap s6 nhan c6 cong boi
lim 2= =3
A s, 4 q
bang . Biét rang . Tim gia tri ciia
04,4, A AA =a Ho4, =30
Cau 30: Cho tam giac vuong tai va . Ha cac duong vudng gbc

AA LOA A A LOA:AA LOA; -

Tiép tuc qua trinh ndy, ta nhan duoc dudng gip khic
AAAA, -

, a
Tinh d6 dai duong gap khic nay theo .

Hinh 1
Cau 31: Tim cac gidi han sau:
. 2n-3 . 3n-1 . (2n-1)2n+3)
lim lim — lim a
6n+1 n-+n 2n” +4
a) b) c) ;
lim dnt] lim :
:jnj+3n+n limafn(Jn+1-Jn) Jn' +n-n
d) ; e) ;o 8) :
04,4, A4, L T
Cau 32: Cho tam giac vudng can tai  ¢6 canh huyén bang . Bén ngoai tam giac
OA A, 04, 4, 4, 04, A,
, V& tam giac vudng can tai . Ti€p theo, bén ngoai tam gidc , V& tam giac
OA, A, 4,

vudng cantai . Cu tiép tuc qua trinh nhu trén, ta vé dugc mot day cac hinh tam giac
vudng can (Hinh 2).

’ AAAA,-
Tinh dd dai duong gap khuc



OMN O OM =0ON =I OMN
Cau 33: Cho tam giac vuong can tai . Trong tam giac , v€ hinh
OAB,C, 4,B.C . OM ,MN,ON
vuong sao cho cac dinh lan lugt nam trén cac canh . Trong tam
AMB, A AB,C, 4,,B,,C, ‘

giac , v€ hinh vudng sao cho cac dinh lan lugt nam trén cac canh
AM.MB, AB :

, . Tiép tuc qua trinh do, ta dugc mdt day cac hinh vudng (Hinh 3). Tinh tong
dién tich cac hinh vuong nay.

N

Hinh 3
Tai li€u duoc chia sé bdi Website VnTeach.Com

https://www.vnteach.com
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