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+ CHUO'NG 1. PAO HAM VA NG DUNG PE KHAO SAT VA VE PO THI HAM SO
»BAI €). SU’ BIEN THIEN VA CU’C TRI CUA HAM SO

@). Tom tat Kién thirc

e

@. TINH PON PIEU CUA HAM SO.

a) Khai niém tinh don diéu ctia ham sao.

& Gia st K 1a mot khoang, mot doan hodc mot nira khoang va y = f(x) 1a ham sé xac dinh trén
K.
@ Hamséy = f(x) dwoc goila dong bién trén K néu Vx,, x, € K, x; < x, = f(x1) < f(xy).

@ Ham sdy = f(x) dwoc goi la nghich bién trén K néu Vx;,x, € K, x; < x, = f(x1) >

f(x2).
@ Chay
© Né&u ham s6 dong bién trén K thi do thi cia ham so di 1én tir trai sang phai

@ Néu ham sé nghich bién trén K thi d6 thi ctia ham sé di xuéng tir trai sang phai

y Y
y = f(X
} o y=fx)
o a b X O a b X
a) Ham s6 nghich bién trén (a; b). b) Ham s6 dong bién trén (a; b).

© Ham s6é dong bién hay nghich bién trén K con dwoc goi chung la don diéu trén K. Viéc tim
cac khoang dong bién, nghich bién cliia ham s6 con dwoc goi la tim cac khoang don diéu
(hay xét tinh don diéu) cta ham so.

@ Khi xét tinh don diéu ctia ham s6 ma khéng chi rd tip K thi ta hiéu 1a xét trén tip xac dinh
ctia ham s6 do.

@ Pinhli.
@ Chohamsdy = f(x) c6 dao ham trén khoang K.
® Néu f'(x) > 0 v&éi moi x € K thi ham sé f(x) dong bién trén khoang K.
® Néu f'(x) < 0 v&éi moi x € K thi ham s6 f(x) nghich bién trén khoang K.
& Chuy.
%  DPinhli trén vin dung trong trudmg hop f'(x) bing 0 tai mot s6 hiru han diém trong
khoang K.
@  Nguoi ta chirng minh dwoc rang, néu f'(x) = 0 véi moi x € K thi ham s6 f(x) khong déi
trén khodng K.
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b) St dung bang bién thién xét tinh do'n diéu ciia ham so6:

& Cécbudc dé xét tinh don diéu cia ham sé y = f(x) :

(1). Tim tap xac dinh cia ham sé.

(2). Tinh dao ham f’(x). Tim cac diém x;(i = 1,2, ...) ma tai d6 dao ham bang 0 hoic khéng

ton tai.

(3). SAp x€p cac diém x; theo thi tw ting din va 1ap bang bién thién ctia ham sé.

(4). Néu két luan vé khoang dong bién, nghich bién ctia ham sé.

@. CUC TRI CUA HAM SO.

a) Khai niém cwc tri cia ham sé:

%0

Cho ham s6 y = f(x) xac dinh va lién tuc trén khoang (a; b) (a cé thé1la —co, b c6 thé 1a
+00 ) va diém x, € (a; b).

@ Néuton taisé h > 0sao cho f(x) < f(xy) véimoix € (xo — h;xo + h) € (a;b) vax #
X, thita n6i ham sé f(x) dat cuc dai tai x,.

© NeEu ton tai sé h > 0sao cho f(x) > f(x,) véimoix € (xo — h;xo + h) € (a;b) vax #
X, thi ta néi ham s6 f(x) dat cwc ti€u tai x,.

Chu ¥
VA
Gia tri
cuc dai P
Gia trj /
cue ticu™

Y

X

X X X, X
‘{l 2 - _ > 3 A 4
Diém cuc dai Diém cuc tiéu

@ Néuham sé y = f(x) dat cwc dai tai x, thi x, dwoc goi la diém cwc dai cia ham s6 f(x).
Khi dé, f(xo) dwoc goi la gia tri cuc dai ciia ham s6 f(x) va ki hiéu la f¢g hay y.g. Piém
M (x0; f (x0)) dwoc goi 1a diém cyc dai ctia dd thi ham sé.

@ Néuhamsé y = f(x) dat cuc tiéu tai x, thi x, dwoc goi 1a diém cuc ti€u cia ham so
f(x). Khi d6, f(x,) dwec goi la gia tri cwc ti€u ctia ham s6 f(x) va ki hiéu 14 fir hay yr.

o Diém My (xo; f(x,)) dwoc goi 12 diém cuc ti€u ctia d0 thi ham sé.
@ Cac diém cuc dai va diém cuc tiéu dwoc goi chung la diém cwec tri. Gia tri cwe dai va gia

tri cuc tiéu dwoc goi chung 1a gia tri cwc tri (hay cuc tri) cia ham s6.

s oHO VA TEN HS:uovvccrnrnns 5 , ©GVVN ~—
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b) Cach tim cwec tri cia ham so:

& Pinhli.
@ Gid sitham s6 y = f(x) lién tuc trén khodng (a; b) chira diém x, va c6 dao ham trén cac
khoang (a; x,) va (xg; b). Khi dé:

a) Néu f'(x) < 0 véi moi x € (a;xp) va f'(x) > 0 véi moi x € (xg; b) thi x, 1a mot diém
cuc tiéu cia ham s6 f(x).

b) Néu f'(x) > 0 v&éi moi x € (a;x) va f'(x) < 0 véi moi x € (x; b) thi x, la mot diém
cuc dai ctia ham sé f(x).

x |a X, b
(x) - +
(%) T (x,) —
(Cuc tiéu)
x |a Xy b
F(x) + _
f(x,)
f(x) /(Cuc dai)
@ Chuy
y A

\\ Giam Diém cwc dai /
\¥ Fand

/Téng

Biém cwe tiéu

Diém cwc tidu

®). Phan dang toan co’ ban
+Dang @: Poc dd thi cho trwéc dé tim khodng don diéu, cyc tri

w-Cac vi du minh hoa

Cau 1: Tim cac khodng don diéu ctia ham sé y = f (x) c¢6 d6 thi cho & Hinh vé bén dudi.

s oHO VA TEN HS:uovvccrnrnns 6 ©GVVN -
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» < 4
X
CAu 2: Dwa vao d6 thi hAm s6 y = f(x) = —x3 + 3x & Hinh 4, hdy chi ra cac diém cuc tri cia ham
s6 do.
VA
\
* 4
- \: ‘ > & \'i* -
I' ¢ | 1
\
-3
Hinh 4
Cau 3: Hinh 1.8 1a d6 thi cia ham s6 y = f(x). Hiy tim cac cuec tri ctia ham sé.
| Vi
| - |
il |
< 64 l
1 1
| 54 |
: 1
{ ]
T S
| 3
o _}_ _ _~1.
' |
1+
! 1
——i s
3-2-10 1 2 3 «x
Hinh 1.8
Cau 4: Xétham sé y = f(x) trén khoang (—1; 4), ta c6 bang bién thién nhuw sau:
—— oz oH(Q VA TEN HS:ocovveve e 7 & GVVN
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x |- 1 2 3 4
f'(x) - - + o+
f(x) -T— 5> -1

Xo = 2 1a diém cuc tiéu hay di€ém cwc dai cia ham sé da cho? Tim gid tri cuc tri twong &ng.

Cau 5: Tim cwec tri cia ham s6 y = f(x) c6 do thi dwoc cho & Hinh vé.

A |
1 1
: 2 : -
3456 7 x

|
Q
-
[

Hinh 7

+Dang @: Tim khoang don diéu va cwc tri ciia ham sé dwoc cho béi cdng thirc

wCac vi du minh hoa
Cau 6: Chirng minh rang ham s6 g(x) = Ll nghich bién trén khoang (1; +0).
x —

Cau 7: Tim khoang don diéu ctia ham s6 f(x) = 2x3 - 9x2 - 24x + 1.

Cau 8: Xét tinh don diéu cia cac ham sé sau:

a) f(x):—x3+3x2 b) f(x)=x+l c) f(x):x3
X
3 2 1 x2+x+4
d) f(x)=x -3x"+9x e) f(x)=— f) f(x)=———
X x+1
2 Lo <
Cau 9: D6 thi claham s6 y = x khi x <1 dwoc cho & hinh bén.
2—-x khi x>1

A

el 1

\/

a) Tim diém cwc dai va diém cuc tiéu ciia ham sé.
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b) Tai x = 1, ham s6 c6 dao ham khéng?

c) Thay mdi d4u ? bang ki hiéu (+, -) thich hop dé€ hoan thanh bang bién thién dwdi diy. Nhan
xét vé diu cda y' khi x di qua diém cwc dai va diém cuc tiéu.

X =00 0 1 +en
: 7 0 ? | 7

b

/
\
/

Cau 10: Tim cwc tri cia ham s6 f(x) = 2x3 - 9x2 - 24x + 1.
Cau 11: Tim cwc tri cia ham s6 f(x) = x3 - 3x2 + 3x - 4.

x%+4

Cau 12: Tim cic khoang don diéu cia hamsé y =
+Dang @: Ung dung
wCac vi du minh hoa

Cau 13: Mot vat dwoc phong thang dirng 1én trén tir dd cao 2 m v&i van téc ban dau la 24,5 m/s.
Trong Vit li, ta biét rang khi bé qua strc can cia khong khi thi dé cao h (mét) cla vat sau
t (gidy) dwoc cho bai cong thire: h(t) = 2 + 24,5t — 4,9t2. Hoi tai thoi diém nao thi vat
dat do cao 1é6n nhat?

CAu 14: Hay tra loi cAu héi trong Khéi dong (trang 6 ) bang cach xét ddu dao ham cia ham sd
h(t) = 6t3 — 81t% + 324t v6i0 <t <8
Trong 8 phut dau ké tir khi xuat phat, dd cao h (tinh bang mét) cta khinh khi ciu vao
thoi diém t phut dwoc cho bdi cong thirc h(t) = 6t — 81t% + 324t. D6 thi ctia ham sd
h(t) duoc biéu dién trong hinh bén. Trong cac khodng thi gian nao khinh khi ciu ting
dan do cao, gidam dan do cao? Do cao ctia khinh khi ciu vao cac thoi diém 3 phatva 6
pht sau khi xuit phat c6 gi dic biét?

A
5 B 1 1R p
S 74

324 1= <f - <= =

.

1
1
1
w :
6 b

i =

0

Cau 15: Mang trrot cia mot ciu trwot cho tré em (Hinh 5a ) dwoc uén tir mot tAm kim loai c6 bé
rong 80 cm, mit cat dwoc mo td & Hinh 5b. Nha thiét ké khuyén céo, dién tich cia mit
cat cang 16n thi cang ddm bdo an toan cho tré em.
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a) Goi S 1a dién tich mit cat. Tim diéu kién cta x va viét cong thirc tinh S theo x.

b) Véi x dat gia tri bang bao nhiéu thi cAu trwgt ddm bao an toan nhat cho tré em?

©.Dang toan rén luyén

¢ Dang @: Cau tric nghiém nhiéu phwong an lya chon
Cau 1: Cho ham s f'(x) c6 bang xét ddu ctia dao ham nhw sau

x |- =2 1 +0
£'() | -0+ 0 -
Ham s6 da cho dong bién trén khodng nao dwéi day
A. (—0;-2). B. (1;+). C. (-21). D. (—2;+).
Ciu 2: Cho ham s8 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:
X |=o -3 =2 -1 +D0
Y + 0 N - 0 +

fe

LA S Pl B

Ham sé da cho nghich bién trén khoang nao duwédi day?

A. (—3;—1). B. (—oo;O).
C. (-2-1). D. (-3;-2)u(-2-1).
Cau 3: Cho ham s6 f(x) c6 bang bién thién nhw sau:
r | —oo -2 1 ~+o00
f(x) + 0 - 0 n

+oo
0
f(x) / \ /
—00 -3

Ham s6 da cho nghich bién trong khodng nao duwdi day?
A. (-21). B. (1;+). C. (-3;0). D. (
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A
Cau 4: Cho ham s8 y = f(x) xac dinh R\{0}, lién tuc trén tirng khoang xac dinh va c6 bang bién

thién nhw hinh vé:

T | —oo —1 0 1 +00

/

Y & i = — +

7\

Khé&ng dinh nao sau day la dung?
A. Ham s& nghich bién trén (0;1).
B. Ham s& nghich bién trén khoang (-1;1).

C. Ham s ddng bién trén khoang (-1;0).
D. Ham s6 dong bién trén (—1;+c0).

Ciu 5: Cho ham s8 y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién

X | —» -1 3 400
Y - 0 - 0 +
5 +0
= =27

Ham s déng bién trén khoang nao sau day?
A. (-27;+ ). B. (—;5). C. (—o0;—1). D. (—1;+ ).
Cau 6: Cho bang bién thién nhw hinh vé bén. Hoi diy la bang bién thién cia ham sé nao trong cac

ham s6 sau?
X | —o0 1 +0

y - =

1 +o0
‘1-
\ - \ 1

—x+2 2 2 -
A y= i . B.y:x+ . C.y:x+ . D.y:x 3.
x—1 x—1 x+1 x—1
Cau 7: Bang bién thién hinh bén la ctia ham s6 nao dwéi day?
X | —oc —2 “+oo
¥ g T
¥ / B / 3
3 — 0o
A y=x'-4x"+3. B. y=—x +3x-2.
4x -3 3x+4
= D. y:
x+1 x+2

Cau 8: Bang bién thién dwdi day la ciia ham s6 nao trong cac ham s6 dwoc cho & dwéi day?
wm oHQ VA TEN HS:.oovrvvue e 11 » , & GVVN -
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v &
x —o 1 +o
Fi(x) = =
=7 +a0
f{_‘»{.'} \‘—I‘ \_2
A.y:2x—l. B.y:_2x+1.
x+1 x+1
C.y:2x—3. D.y:_2x+3.
x—1 x—1
Cau 9: Bang bién thién sau diy la cia ham so
X [z -1 +a0
}-’ o g
2 +o0
] \ \
-0 2
2x—1 2x-2 2x+3 x+2
A. y= . B. y= . C.y= . D. y= .
Y x—1 Y x+1 Y x+1 Y 2x+2

Ciu 10: Cho ham s§ y = f(x) c6 dd thi nhw hinh vé.

e

[ 3 7
Ham s8 y = f(x) nghich bién trén khoang
A. (0;1). B. (3;+0). C. (L,2). D. (L5).
Ciu 11: Cho ham s8 f(x) c6 daoham trén R 1aham s f'(x). Biét do thi ham s§ f’(x) dwoc cho

nhw hinh vé.

[t

A

y ()

Ham s6 f(x) nghich bién trén khodng

A. (=50, B. (0;-<0). . Glj D. (—oo%j.

Ciu 12: Cho ham s§ y = f(x) lién tuc trén R va c6 do thi nhw hinh bén duéi
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Tim khoéng dong bién ctia d6 thi ham s8 y = f(x).
A. (—2;+oo) B. (0;2).
C. (Z+x). D. (—;2).

Ciu 13: Cho ham s§ y = f'(x) c6 dd thi nhw hinh vé sau.

.“

41

-1jo 23| ¥

Chon khang dinh sai trong cac khing dinh sau day?
A. Ham s6 nghich bién trén khoang (2;+). B.Ham s& nghich bién trén khoang (—;0)

C. Ham s6 dong bién trén khoang (0;1). D. Ham s& dong bién trén khoang (0;3).
Ciu 14: Ham s8 y = f(x) c6 dd thi nhw hinh vé sau:

Ham s8 y = f(x) dong bién trén khoang nao dudi day?
A. (-1;1). B. (-2;1). C. (-2;-1). D. (-1;2).

C4u 15: Cho d6 thiham s§ y = f(x) c6 dd thi nhw hinh vé. Him s8 y = f'(x) dongbién trén khoang
nao duwéi day? .

2

.1\ /1 2 4
2

A. (-10). B. (-2;2). C. (2;+00). D. (0;2).
Ciu 16: Cho ham s§ y = f(x) c6 dd thi nhw hinh vé
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Ham s6 nghich bién trén khoang
A. (-12). B. (-1,0). C. (0;2). D. (-2;0).
Ciu 17: Cho ham s§ y = f(x) c6 dao ham trén R va f'(x) c6 do thi nhw hinh vé bén dudi

y ﬁl

R ————— ]

B

Ham s6 da cho dong bién trén khoang nao dwéi day?

A. (—1;1)- B. (—2;+oo). C. (l;+oo). D. (2;+oo)_
Cau 18: buong cong & hinh bén la d6 thi cia ham sé y = ax +Z véi a,b,c,dla cac s6 thuc. Ménh deé
cx +
nao dw¢i day dung?
y K
O 11 X

A.y'<0,vx=1 B.y'>0,VxeR
C.y'<0,vxeR D.y'>0,vx=1
Cau 19: Cho ham s8 f'(x) c6 do thi nhw hinh vé bén. Ham s8 da cho nghich bién trén khoang nao

trong cac khoang sau?
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A. (0;2). B. (-2;0). C. (-3;-1). D. (2;3).
A o ox ax+b ... A .
Ciu 20: Cho ham s§ f(x)= c6 d6 thi nhw hinh bén duwéi.
cx+d
VA
///
1
o 1 3
Xét cac ménh dé sau:
Ham s6 dong bién trén cac khoang (—oo;1) va (1;+0).
Ham s& nghich bién trén cac khoang (—o0;—1) va (1;+).
Ham s6 dong bién trén tip xac dinh.
SO cac ménh dé diang la
A 2. B. 1. C.O. D. 3
Cau 21: Cac khoang dong bién ctia ham s6 y=x +3x 1a
A. (0;+00). B. (0;2). C.R. D. (-1) va
(2; +oo) .
Cau 22: x+l

Cau 23:

Cau 24:

Chohamsé y = P Khéng dinh nao sau day ding?
A. Ham s0 da cho dong bién trén tirng khoang xac dinh cua no.
B. Ham s6 da cho nghich bién trén R.

C. Ham s8 da cho dong bién trén khoang (—0;2)U(2;+w0).
D. Ham s6 da cho nghich bién trén tirng khoang xac dinh cda né.

Cho ham s6 y =x’ —3x” +5. Ménh d@ nao duwéi day ding?

A. Ham s6 nghich bién trén khoang (—0;0). B. Ham s nghich bién trén khoang (0;2).

C. Ham s8 nghich bién trén khoang (2;+0). D.Ham s§ dong bién trén khoang (0;2).

Tim tat ca cac khoang dong bién ctia ham s6 y = %xS —2x" +3x—1.
A. (13). B. (—o0;1) va (3;+0).
C. (—0;3). D. (1;+0).
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A
Cau 25: Chohamsd y= x—+1 Khang dinh nao sau day la dung?
x_
A. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—o;1).
B. Ham s8 da cho ddng bién trén khoang (—oo;1) va khoang (1;+).
C. Ham s8 da cho dong bién trén khoang (0;+o0).
D. Ham s d4 cho nghich bién trén tap R\{1}.
Cau 26: Trong cac ham s6 sau, ham s6 nao luén nghich bién trén R ?
A. y=sinx—x. B. y=—x"+3x".
2
C.y= x+3' D. y=x"-3x"-1.
x+1
Cau 27: Trong cac ham s6 sau, ham s nao dong bién trén R ?
A. y=tanx. B. y=x'+x"+1.
C. y=x+1. D.y=4x+1.
x+2
C4u 28: Ham s8 nao sau day khong dong bién trén khoang (—o0;+0)?
A y=x"+1. B. y=x+1.
-2
C.y=x . D. y=x"+x -10.
x-1
Cau 29: Cho ham s6 y =x” +3x+2. Ménh d& nao duéi day 1a ding?
A. Ham s6 dong bién trén khoang (—0;0) va nghich bién trén khoang (0;+).
B. Ham s nghich bién trén khoang (—;0) va dong bién trén khoang (0;+x).
C. Ham s ddng bién trén khodng (—oo;+ ).
D. Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0;+ ).
Cau 30: Choham s y= x—_i Khéng dinh nao sau day ding?
X+
A. Ham s nghich bién trén R\{-1}.
B. Ham s8 dong bién trén R\{-1}.
C. Ham s dong bién trén cac khoang (—oo;—1) va (~1;— ).
D. Ham s§ dong bién trén (—oo;—1)U(-1L—x).
Cau 31: Cho ham s§ y = x* —2x% +2. Ménh dé nao dwéi day ding?
A. Ham s6 dong bién trén khoang (2;+).  B.Ham s6 nghich bién trén khoang (2;+w)
C. Ham s6 dong bién trén khodng (-«;0). D. Ham s6 nghich bién trén khoang (—«;0)
Cau 32: Him s§ y = f(x) c6 dao ham )’ =x’(x—5). Ménh dé nao sau day ding?
A. Ham s6 dong bién trén (5;+).
B. Ham s6 nghich bién trén (0;+00).
C. Ham sd nghich bién trén R.
D. Ham s& nghich bién trén (—o0;0) va(5;+x).
Ciu 33: Cho ham s§ y = f(x) c6 dao ham f'(x)=x"+2,Vx € R. Ménh dé nao duwéi day 1a ding?
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A. f(-1)=1(1). B. f(-1)=r(1).
C. f(-1)>f(1). D. f(-1)<f(1).

Cau 34: Chohamso f(x) c6 daoham f'(x)=(x+ 1)2 (x- 2)3 (2x+3).Tims6 diém cuctricta f(x)
A. 3. B.2. C.0. D. 1.

Ciu 35: Cho ham s§ y = f(x) c6 dao ham f'(x)=x"-2x,VxeR.Hamsd y=-2f(x) dongbién
trén khoang
A. (0;2). B. (2;+oo). C. (—oo;—2). D. (—2;0).

Cau 36: Cho ham s§ y = f(x) théaman f'(x)=x"—5x+4. Khing dinh ndo sau ddy la ding?
A. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (—»;3).

B. Ham s& da cho nghich bién trén khoang (2;3).
C. Ham s da cho nghich bién trén khoang (3;+).
D. Ham s d4 cho dong bién trén khoang (1;4).

Ciu 37: Cho ham s§ y = f(x) c6 tap xac dinh 1a R\{-1} va c6 bang xét ddu cta f'(x)

T , -0 —1 2 +00
P e

Khang dinh nao sau day ding?
A.Hams6 y = f(x) ddng bién trén khoang (1;2).
B.Ham s8 y = f(x) dongbién trénR.
C.Ham s§ y = f(x) dong bién trén khoang (-3;2).
D.Ham s§ y = f(x) dong bién trén khoang (—«;2).

Cau 38: Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén R va cé bang xét ddu y = f'(x) nhw sau

X —o0 -1 1 3 +aC
y=f'(x) - 0 + 0 + 0 -
Ménh dé nao sau day sai?

A. Ham s6 dong bién trén khoang (-1;1).

B. Ham s6 nghich bién trén khoang (3;+x).
C. Ham s& nghich bién trén khoang (—o0;—1).
D. Ham s6 nghich bién trén khoang (1;3).
Cau 39: Cho ham s6 f(x) c6 dao ham f'(x)=(x+1)"(x~1)’(2-x). Him s6 f(x) ddng bién trén
khodng nao, trong cac khoang dwédi day?
A. (—1;1). B. (1;2). C. (—oo;—l). D. (2;+oo).
Ciu 40: Cho ham s§ y = f(x) xac dinh trén khoang (0;3) c6 tinh chdt f'(x)>0,Vxe(0;3) va
f'(x)=0,vx (1;2). Tim khing dinh diing trong c4c khang dinh sau:
A.Ham @ f(x) ddng bién trén khoang (0;2).
B.Ham s8 f(x) khong d6i trén khoang (1;2).
C.Ham s8 f(x) dong bién trén khoang (1;3).
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D.Ham s8 f(x) dong bién trén khoang (0;3).
Ciu 41: Cho ham s§ y = f(x) x4c dinh trén tap R va c6 f'(x)=x*—5x+4. Khing dinh ndo sau

>

day la dang?

A. Ham s6 d4 cho nghich bién trén khoang (1;4).

B. Ham s da cho nghich bién trén khoang (3;+).

C. Ham s§ da cho dong bién trén khoang (—;3).

D. Ham s d4 cho dong bién trén khoang (1;4).
Cau 42: Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 dao ham f'(x)=(x+1)"(x~1)’(2~x). Ham

s8 y = f(x) dongbién trén khoang nao dudi day?

A. (L2). B. (—o0;-1). C. (-L1). D. (2;+).
Cau 43: Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham f'(x)=(3-x)(x’ —1)+2x,Vx e R. Hoi ham s6

g(x)=f(x)—x*—1 dong bién trén khodng nao trong cac khoang dudi day?

A. (3;+x). B. (—0;1). C. (1;2). D. (-1;0).
Ciu 44: Cho ham s§ y = f"'(x)c6 dd thi nhw hinh vé

A

Hamso y = f(2 — x2) dong bién trén khoang nao dwéi day

A. (—;0). B. (0;1). C. (1;2). D. (0;+0).
Ciu 45: Cho ham s§ y = f(x). Ham s8 y = f"'(x) c6 do thi nhw hinh vé.
y y=f(x)

—1/\1 4

/ 0 \/ 5

Ham sé y = f()c2 ) c6 it nhit bao nhiéu khodng nghich bién.

A.2. B. 4. C.3. D. 5.
Lovigiai

Taco: y'= 2x.f'(x2)

x=0
y': -~ o2\ = S|lx==
£(¥)=0"]2 1 e

_x2=4
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Bang xét ddu cua y'= 2x.f'(x2) :

X | -0 2 1 0 1 2 +o0
y - 0+ 0 - 0 + 0 - 0 =+
Dwa vao BXD chon dap an C.
C4u 46: Cho ham s§ f(x). Ham s& y = f"(x) c6 bang xét d4u nhu sau
x | —o -2 1 3 + @
f(x) | o 0 + 0 N 0 _

Hamsé y = f(x2 + 2x) nghich bién trén khoang nao du¢i day?
A. (0;1). B. (-2;-1). C. (-2;1). D. (—4;-3).

Ciu 47: Cho ham s f'(x) c6 bang xét ddu cia dao ham nhu sau:

T |—c>o 1 2 3 4 +00
| e T |
Ham s§ y =3/ (x+2)—x’+3x dong bién trén khoang nao dudi day?
A. (L;+). B. (—o0;—1). C. (-10). D. (0;2).

Cau 48: Cho d6 thiham s y = /(2 —x) nhw hinh vé. Ham s6 y = f(x2 —3) nghich bién trén

khoang nao duéi day?

f(2-x)

0 \J/

A. (-1;2). B. (0;3). C. (—o0;—1). D. (0;1).
Cau 49: Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén R va f’(x) c6 do thi nhu hinh vé& bén dwéi
y 4L

o s . i e o e s e [

Ham s6 da cho dong bién trén khoang nao dwéi day?
A. (-1;1). B. (-2;+ ).
C. (L;+x). D. (2;+®).
Cau 50: Choham sé y = f(x) c6 d0 thi nhw hinh vé. Ham s6 y = f (x) dongbién trén khoang nao?

4
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_10)2.\7

L
'
'
'
»
]
g
heosnee
A

A. (-;0). B. (0;2). C. (-2;2). D. (2;+x).
Cau51:Chohamsé y = f(x) c6 d thi nhw hinh vé. Hams6 y = 2019 — f(x) d6ng bién trén khoang

nao duwéi day?

D. (1;2).

Ham s6 y = f(3—2x)+2020 nghich bién trén khoang nao?
A. (-L;1). B. (2;+ ). C. (1;2). D. (—o01).
Cau 53: Cho ham s6 f(x). Ham s y=j'(x) c6 d6 thi nhw hinh bén. Ham s

3

g(x)=f(x+1) +x? —3x nghich bién trén khoang nao duéi day?

A. (—1;2). B. (—2;0). C. (0;4). D. (1;5).
Cau 54: Chohams6 y = f(x) c6 d6 thi ciaham s6 y = f'(x) nhw hinh vé.
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Cau 55:

Cau 56:

Cau 57:

Cau 58:

Cau 59:

Cau 60:

Cau 61:

Cau 62:

Cau 63:

YA

Hams6 y = f(|3 - x|) dong bién trén khodng nao dwdi day?

A. (4;7). B. (—o0;—1). C. (2:3). D. (-1;2).
' 1 ’ ] '
Cho ham s6 y = 3t véi m 1a tham s6. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cia m dé ham so6
xX—m
nghich bién trén khoang (4;+o)?
A. 3. B. 4. C. 5. D. 6.
. < a . n s x x+2m-3 _, A ,
Goi S latap hop cac s6 nguyén m dé hamso y = S 3mil dong bién trén khoang
x—3m+
(—o0;—14). Tinh tdng T ctia cac phan ti trong S.
A T=-6. B.T=-5.
C.T=-9. D. T=-10.
Cé bao nhiéu gia tri nguyén cua m dé hams6 y = al +43 nghich bién trén khoang
X+4m
(2;400) 7?7
A. 1. B. 3. C. V6 sé. D. 2.

. A A x o1 s x 1 "
C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 m dé ham so6 y =§x3 —2mx” +4x—5 dong bién

trén R?
A. 0. B. 2. C. 3. D. 1.

Chohams6 y=(m—-1)x’+(m—1)x*—2x+5 véi m 1a tham s6. C6 bao nhiéu gia tri
nguyén duong clia m dé& ham s& nghich bién trén khoang (—o0;+0)?
A. 1. B. 4. C. 2. D. 5.

N 5 N LR T N ]- N N ~

Gid tri nhd nhat ctia s6 thuc m dé hamsé y = §x3 +mx> —mx—m dong bién trén R.
A.m=-2. B.m=1. C.m=-1. D.m=0.

Tim t4t ca cac gi tri cia tham s6 thuc m dé ham s6 y = mx’ +mx” +m(m—1)x+2 dong
bién trén R.

4 4 4 4
A. m<—, B.m<—m=#0. C.m=0,m=>—. D. m>—.
3 3 3 3

Vi gia tri nao cua tham s6 m thi ham so y=—§x3—mx2+(2m—3)x—m+2 nghich bién

trén R?

A. 3<m<l. B. m<l1.
m< =3

C. . D. 3<m«<]l.
m>1

~ 7 ~ 1 A =N
C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m dé hamsé y = §x3 —mx” +4x+2 dbng bién

trén tap xac dinh cta né?
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A. 4. B.2. C.5. D. 3.
2

Cau 64: Cho ham s§ f(x) c6 dao ham f'(x)=(x-1)’ ( — 2x) vGi moix € R. C6 bao nhiéu s6
nguyén m <100 dé ham s g (x)= f(x2 —8x+ m) dong bién trén khoang (4;+).

A. 83. B. 18. C. 82. D. &4.
Ciu 65: Cho ham s§ f'(x) c6 bang bién thién nhw hinh vé.

X —n -1 0 +a0
y' 0 0
1 g
.1‘ -
s _g
—a

DPiém cuc ti€u ciia ham sé da cho la
A. x=3. B. x=0. C.x=-1. D. x=-2.

Ciu 66: Cho ham s§ f'(x) x4c dinh trén R va c6 bang xét ddu /’(x) nhw hinh bén. Khing dinh
nao sau day sai?

X —o0 -3 1 2 +o0
f(x) - 0 ‘ 0 - 0 +
A. Ham s6 dat cuc tiéu tai x=2. B. Ham s6 dat cwc dai tai x=-3.
C. x =1 la diém cuec tri ctia ham so. D. Ham s6 c6 hai diém cuec tri.

Ciu 67: Cho ham s§ y = f(x) c6 bang bién thién nhw sau:

20 — 0 -1 0 1 + o0

-0 + 0 - 0 4+

N N

Ham sé dat cuwc dai tai diém
A x=0. B. (0;-3). C. y=-3. D. x=-3.

Cau 68: Ham s6 y = f(x) xac dinh, lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu hinh vé bén duéi.
Khang dinh nao sau day ding?

& |-—oo 0 1 2 +ao
y' 1 2 0 e 0 4
1 0
; /
0
" / 1

A. Ham so dat cwec tiéu tai x=-1.

B. Ham s6 c6 gia tri 1on nhit bang 1 va gia tri nhé nhit bang —1.

C. Ham sé c6 dung hai cwec tri.

D. Ham s6 dat cwc dai tai x=0, x=1va dat cuwctiutai x=2.
Cau 69: Choham s6 y =f(x) c6 bang bién thién nhw sau
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i

—ae 7(x:)

Ménh dé nao sau diy dung?

A. Ham so da cho c¢6 mot diém cwe dai va mot diém cuec tiéu.

B. Ham s6 da cho khong cé cuec tri.

C. Ham s6 da cho c6 mot diém cwc dai va khong cé diém curc tiéu.

D. Ham s6 da cho c6 mot diém cuec ti€éu va khong cé diém cuc dai.
Ciu 70: Cho ham s§ y = f(x) c6 bang bién thién nhw hinh vé dwéi day.

x —o0 -1 0 1 +o0

'

¥ — @ * @ = 0 #*

N N

Gia tri cwc dai ciia ham s6 da cho 13
A. y=1. B. x=0. C. y=0. D. x=1.

Ciu 71: Cho ham s8 y = f(x) c6 bang bién thién nhw hinh bén dwéi. Ménh dé nao dwéi day ding?

x —00 0 2 +00
y - 0 - 0 -
5 +0
—0 1
A. Ham s6 khong cé cuc tri. B. Ham s6 dat cwc daitai x=0.
C. Ham s6 dat cwc dai tai x=35. D. Ham s6 dat cwc tiéu tai x=1.

Ciu 72: Cho ham s§ y = f(x) c6 bang bién thién nhw sau:

x | o -1 0 1 +o0
y' - 0 + 0 - 0 +

N~

Ménh dé nao dwéi day la sai?

e

A. Ham s8 c6 gia tri cwc dai bang 0. B. Ham s6 c6 gia tri cwc dai bang 3.
C. Ham s6 c6 ba diém cuec tri. D. Ham sd c6 hai diém cuec tiéu.

Cau 73: Choham s§ y = f(x) c6 bang bién thién nhw hinh vé bén. Khiang dinh nao sau diy ding?
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v &
x — 00 2 4 —+oo
Y’ — 0 + 0 =
(7 / \ /
A. Ham s6 dat cuc ti€u tai x = —2. B. Ham s0 dat cwc dai tai x=2.
C. Ham s6 dat cwc dai tai x=4. D. Ham s6 dat cwec tiéu tai x=3.

Ciu 74: Cho ham s y = f(x) c6 bang bién thién nhw hinh bén dwéi. Ménh dé nao dwéi day ding?

x | = 0 2 +0
V - 0 - 0 +
5
—0 1
A. Ham s06 khong cé cuec tri. B. Ham s6 dat cuc daitai x=0.
C. Ham s6 dat cwc dai tai x=35. D. Ham so dat cwc tiéu tai x=1.

Ciu 75: Cho ham s§ y = f(x) x4c dinh, lién tyc trén R va c6 bang bién thién

X | —o0 0 1 +o0

y + ‘ ‘ — 0 +

Khang dinh nao sau day 1a khang dinh ding?
A.Hams6 y = f(x) c6 gid tri cuc tiéu bing 1.

B.Ham s6 y = f(
C.Ham s y= f(

x) c6 gid tri 16n nhit bing 0 va gia tri nhé nhét bing 1.

x) dat cyc dai tai x =0 va dat cwc tiéu tai x=1.
D.Hamso y= f(x) c6 dung mot cuec tri.

Cau 76: Chohamsé y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu sau

— a0 -1 0 1 + oo
iy — 0 + 0 —

NG N

Khang dinh nao sau day sai?
A. x, =1 la diém cyc ti€u cia ham sé.

B. Ham s8 dong bién trén khoang (—1;0) va (1;+e).
C. M (0;2) la diém cyc tiéu ctia d6 thi ham sé.

D. f(-1) 1a mot gié tri cwc ti€u ctia ham s8.
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Cau 77: Chohamsé y = f(a:) lién tuc trén R va c6 d6 thi nhw hinh vé bén dwéi. Hdi ham s6 dé c6

bao nhiéu diém cwec tri?

j\]'
\.1 ;
L >
A0. B. 3. C.1. D.2.

Ciu 78: Cho ham s§ y = f(x) c6 do thi

Ham so6 da cho dat cuwc dai tai
A x=-1. B. x=2. C. x=1. D. x=-2.
Cau 79: Cho ham s§ y = f(x) c6 d6 thi nhw hinh v&. Tim két luin ding?

A.Ham 6 f(x) c6 diém cyc tifula x=2.
B.Ham s8 f(x) c6 gid tri cwc daila —1.
C.Hams8 f(x) c6 diém cuc daila x=4.
D.Ham s§ f'(x) c6 gid tri cwc tiéu 1a 0.

Cau 80: Cho ham s6 c6 dd thi nhw hinh vé. Gia tri cwc dai cia ham s6 bang
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¥
X
-2
A. -1. B. -2. C. 1. D. 0.
Cau 81: Cho ham s6 bacba y = f(x) c6 dd thi nhw hinh vé bén.

Piém cuc dai ctia ham s6 da cho bang
A. 3. B. 0. C 2. D.1.
Cau 82: Cho ham s6 y = f(x)lién tuc trén R va c6 dd thi nhw hinh v&. Héi ham s8 c6 bao nhiéu

diém cuec tri?

A. 4. B. 5. C. 2. D. 3.
Cau 83: Cho ham s§ f(x) c6 dd thi nhw hinh bén. Ménh dé nao dwéi day ding?

M

] ISP

A. Ham s c6 ba cwec tri.
B. Ham s8 c6 gia tri cwc tiéu bang 2.
C. Ham s& c6 gia tri loén nhit bang 2 va gia tri nhé nhat bang 2.
D. Ham sd dat cwc dai tai x =0 va dat cwc tiéutai x=2.
Cau 84: Ham s6 y =x" —2x" +1 c6 bao nhiéu diém cwc tri?
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A
A. 2. B. 3. C. 1. D. 0.
Céu 85: Tim diém cuc dai 2, ciahams§ y = 2° — 3z + 1.
A.z, = 2. B.z, =1. C.z, =-1. D. z, = 3.
n o 1-2x A .
Cau 86: Hamso y = c6 bao nhiéu cuc tri?
-x+
A. 3. B. 0. C.2. D. 1.

3

. ’ 1 2
Cau 87: Goi x; va x, 1a hai diém cuyc tri cia ham s6 f(x) = gx —3x" —2x.Giad tricta x; +x;

bang

A. 13. B. 32. C. 40. D. 36.
Cau 88: Ham s6 y =2x’ —x” +5 c6 diém cuc dai la

A.x:é B. x=5. C. x=3. D. x=0.
Cau 89: Piém cuc dai ctia d6 thi ham sé y=x3 —12x+12 1a

A. (—2;28). B. (—2;2). C. (2;—4). D. (4;28).
Cau 90: Him s6 y = x’ —3x* —9x+4 dat cyc tritai x, va x, thi tich cac gia tri cwc tri bing

A. -302. B. —207. C. 25. D. —-82.
Ciu 91: Cho ham s§ y = f(x), c6 daoham1a f’(x) lién tuc trén R vahams§ f’(x)c6 dd thi nhw

hinh dwéi day.

5 3“

e
IRV

Hoi ham s8 y = f(x) c6 bao nhiéu cuec tri ?
A. 1. B. 0. C.3. D. 2.
Ciu 92: Cho ham s y = f(x) xac dinh trén R va c6 dd thiham s§ y = f'(x) 1a duwong cong &

hinh bén. Héi ham s8 y = f(x) c6 bao nhiéu diém cuc tri?
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\/ 0 \ x

A. 6. B. 5. C. 4. D. 3.
C4u 93: Cho ham s§ y = f(x) lién tuc trén R, dd thi ciia dao ham f”(x) nhuw hinh v& sau:

ﬂ\

~_

A\ 4

Trong cic ménh dé sau, ménh dé nao sai?

A. f datcuctiéutai x=0. B. / dat cuc tiéu tai x=-2.
C. f datcucdaitai x=-2. D. Cuctiéu ciia f nho hon cuc dai.
Ciu 94: Cho ham s§ y = f(x). Ham s8 y = f’(x) c6 dd thi nhw hinh bén.
Ty

Tim s8 diém cyc tri cia ham s8 y = f(x).
A. 3. B. 1. C.0. D. 2.

Ciu 95: Cho ham s§ y = f(x) xdc dinh valién tuc trén R vahams§ y = f’(x) c6 dd thi nhw hinh
vé dwdi day

e

Khang dinh nao sau day la ding?
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A. f(x) dat cwc dai tai x=1. B. f(x) dat cwc daitai x=0.
C. f(x) dat cuc dai tai x=-1. D. f(x) dat cuc dai tai x==+2.

Ciu 96: Cho ham s8 y = f(x) c6 dao ham lién tuc trén R. D6 thi ham s§ y = f'(x) nhw hinh vé
sau:

AY

S6 diém cuc tri ciia ham s§ y = f/(x)—5x la:
A. 2. B. 3. C. 4. D. 1.
Cau 97: Tim tAt ca cac gia tri thwc ctia tham s6 m d€ham s§ y = mx’ + x° +(m2 —6)x+1 dat cuc tiéu
tai x=1.
A. m=1. B. m=—4. C. m=-2. D.m=2.

Cau 98: Tim gia tri thuwc cda tham s6 m dé ham s6 y :§x3 —mx’ +(m2 —4)x+3 dat cuc tiéu tai

x=3.
A.m=1. B.m=-1. C.m=5. D. m=-7.

Cau 99: D6 thi ham s§ y =ax’ +bx” +cx+d c6 hai diém cuctrila A(1;-7), B(2;-8). Tinh y(-1).
A. y(-1)=11. B. y(-1)=7. C. y(-1)=-11. D. y(-1)=-35.

Cau 100: Cho hams6 f (x)=x’—3mx’ +3(m2 —l)x . Tim t4t ca cac gid tri cia m d€ ham s6 f(x)
dat cyc dai tai x, =1.
A-m#0vam=2. B.m=2. C. m=0. D. m=0 hoac
m=2.

Cau 101: Biét diém M (0;4) 1a diém cuwc dai ctia d6 thi ham s8 f(x) =x’ +ax’ +bx+4’. Tinh f(3)

A. f(3)=17. B. f(3)=49. C. f(3)=34. D.f(3)=13.
’ . , 1
Cau 102: Tim gia tri thwc ctia tham s6 m dé ham s6 y =§x3 —mx’ +(m2 —4)x+3 dat cwc dai tai
diém x=3.
A.-m=-7. B.m=5. C.m=-1. D. m=1.

+Dang @: Cau trac nghiém dung, sai
Ciu 1: Choham s8 y = f(x) c6 dao ham f'(x)=x"+2025, Vx € R. Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Ham s6 dong bién trén R.
b) Ham s nghich bién trén khoang (—;0).
c) Ham s@ dong bién trén khoang (0;+w).

d) Ham s§ dong bién trén khoang (—o0;2025).
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Cau 2: Choham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhw hinh vé.

X —0o0 -1 1 +a0

L) + 0 - 0 +

£ / M /

—00

Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Ham s6 dong bién trén khodng (—o;1).
b) Ham s6 nghich bién trén khoang (-1;1).
c) Ham s6 nghich bién trén khoang (-1;3).
d) Ham s6 dong bién trén khoang (—1;+ ).
Ciu 3: Cho ham s8 y = f(x).C4c ménh dé sau dung hay sai?
a) Néu phwong trinh f'(x)=0 v6 nghiém thi ham s§ y = f(x) khong c6 cuc tri.

b) Néu f'(x,)=0 thihams§ y = f(x) dat cuc tri tai x =x,.
) Néuham s§ y = f(x) dat cuc tri tai x =x, thi dao ham d6i ddu khi x chay qua x,.

d) Néuham s§ y = f(x) dat cuc tri tai x=x, thi f"(x,)#0.

Ciu 4: Cho ham s8 y = f(x) c6 bang bién thién dudi day:

T |—oco -1 0 1 +o0

/

y -

N TN

Cac ménh dé sau ding hay sai?

0 = 0 +

a) Ham s& dat cuc dai tai X=1.
b) Ham s6 c6 hai diém cuc dai.
c) Ham s6 c6 ba diém cuec tri.

d) Ham s& dat cuec tiéu tai Xx=0.

Cau 5: Cho ham s6 ¥ = /(%) ¢ bang bién thién nhw sau:
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x: |5 G x5 +x
g - —~ | +
+o0
¥
— S (x)

Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Ham s6 da cho c6 mot diém cuec tiéu va khong c6 diém cuc dai.

b) Ham s6 da cho khong c6 cuec tri.

c) Ham s6 da cho c6 mét diém cwc dai va mot diém cuec tiéu.

d) Ham s6 da cho c6 mot diém cuc dai va khéng c6 diém cuec tiéu.
Ciu 6: Cho ham s8 y = f(x) c6 do thi la dwdng cong nhw hinh vé.

A

- — -4 3

.___________
/T—n L
e
&)
{r‘

-1

Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) b6 thi ham s6 ¢6 diém cuc daila (-1;3).
b) P6 thi ham s8 c6 di€m cuc ti€ula (-11).
c) D0 thi ham s8 c6 diém cyc daila (,-1).

d) D6 thi ham s8 c6 diém cuc daila (3;-1).

Cau 7: Cho hamsd f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

T —00 -1 0 1 + 0o

f'(z) -0 4+ 0 - 0 +

@) +m\3/5\3/+'00

Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Ham s& dat cuc tiéu tai X=3.
b) Gi4 tri cuc tiéu ctia ham sé bing 3.

¢) Ham s& dat cuc tiéu tai Xx=0.
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d) Ham s6 chi ¢6 1 diém cuc tiéu.

Ciu 8: Cho ham s8 y = f(x) xc dinh trén R va c6 bang bién thién nhw hinh vé:

X —0 -1 1 3 +0

¥ - I

+ I 0 +
+o0 2 +00
7 \ / \ /
0 0

Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Ham sé6 c6 1 diém cuec tri.

b) Ham s6 khong cé diém cuc tri.
c) Ham s6 c6 2 diém cuec tri.

d) Ham s6 c6 3 diém cuec tri.

Cau 9: Cho ham s§ y=_"2 +12
.

a) Ham s& dong bién trén méi khoang (1) va (L +0).

. CAc ménh dé sau dung hay sai?

b) Ham s& nghich bién trén méi khoang (—o0;1) va (1;+0).
¢) Ham s6 nghich bién trén R\ {1} .
d) Ham s& nghich bién v&i moi R\ {1}.

Cau 10: Cho ham s8 y = f(x) c6 bang bién thién nhw hinh vé

T |—oo -1 2 +00
Y + 0 = 0 +
5
y 2/ \ 2
—6/

Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Ham s6 c6 diém cuc dai la (—1;5) .
b) Ham s6 dat cwc tiéu tai = = —6.
c) Ham s6 c6 bon diém cuec tri.
d) Ham s6 dat cuc dai tai z = —1.
Cau 11: Cho ham s y =x* +2025. Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Ham s& nghich bién trén khoang (0;+x).

b) Ham s nghich bién trén khoang (—;1).
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d) Ham s6 dong bién trén R.

Cau 12: Him s6 y = f(x) xac dinh, c6 dao ham trén R va f'(x) c6 do thi nhw hinh vé bén.

Yy

VAN

Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Him s y = f(x) nghich bién trén khoang (-3;-2).
b) Ham s6 y = f'(x) nghich bién trén khoang (-2;+wx).
¢) Him s§ y = f(x) dong bién trén khodng (—o0;-2).
d) Him s§ y = f (x) dong bién trén khodng (-2;0).

Cau 13: Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhw sau

x -~k 0 1 -
¥ + 0 - 0 +

Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Gia tri cuc dai cia ham s6 1a 5.
b) Gia tri cwc dai cia hams61a -2.
c) Ham s6 dat cuec tiéu tai x = 2.
d) Ham s6 dat cuc tiéu tai x=0.

Ciu 14: Choham sé y = f(x). D06 thi chaham sé y = f'(x) nhw hinh vé. Pat a(x) = f(x)-x.

Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) h(1)+1=h(4) < h(2).

b) h(0) = h(4)+2 < h(2)

c) h(=1) < h(0)< h(2).
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d) A(2) < h(4) < h(0).

Ciu 15: Choham s8 y = f(x) c6 dao ham trén R . Puwong cong trong hinh vé bén 1a dd thi ciia ham

s6 y=f"(x) (y=/"(x) lién tuc trén R). Xét ham s6 g(x)= f(x* -3).

|-LI

/

—II -1101 =x

Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Him s6 g(x) dongbién trén (-1,0).

b) Ham s8 g(x) nghich bién trén (—oo;—1).
¢) Ham s6 g(x) nghich bién trén (1;2).
d) Him sé g(x) dongbién trén (2;+o).

Ciu 16: Cho ham s§ y = f(x) c6 d6 thi nhw hinh bén.

NS

a) P6 thi ham s6 c¢6 diém cuc ti€ula x=2.

Cac ménh dé sau ding hay sai?

b) Ham s6 c6 diém cuc dai la 2.
c) Ham s6 c6 cuec ti€u la 2.
d) Ham s6 c6 tong cuwc dai va cuc tiéu 14 0.

Ciu 17: Cho ham s§ y = f(x) xdc dinh trén R va c6 bang bién thién nhw sau
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Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Ham s6 ¢ 1 diém cuec tri.

b) Ham s nghich bién trén khoang (—0;—6).
c) Piém cuc tiéu ciahamsola x=-6.

d) Ham s6 c6 2 diém cuc tri.
¥ =2x+2
Ciu 18: Chohams6 y = (Zj .Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Ham s6 khéng c6 cuec tri

b) Ham s6 dat cuc ti€u tai x=1
c) Ham s6 dat cyc dai tai x=1
d) Ham s6 c6 2 cyec tri.

Cau 19: Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhw sau:

— 00 —1

—+oo

Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Ham sd dat cuc dai tai di€ém x=0.
b) Ham s6 c6 hai diém cuc dai.

c) Ham s6 c6 hai diém cuec tri.

d) Ham s6 dat cuc dai tai diém x = 3.

Ciu 20: Choham s§ y = f(x) lién tuc trén R ¢6 d6 thi hamsd y =

g(x)

f(x)—%x2 -3x.
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-3 {2 1001 2 3

Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) g(0)<g(2).

b) g(-2)>g(0).

) g(2)<g(4).

d) g(-4)=g(-2).

Cau 21: Choham sé ¥ = f(x) c6 dao ham lién tuc trén R. Biét rang ham s6 ¥ = f"(x) c6 d6 thi nhw
hinh vé&. Xét ham s6 g(x)= f(x)+x.

4

Cac ménh dé sau diung hay sai?
a) Ham sé c6 2 diém cwc dai va 1 diém cuc tiéu.
b) Ham s6 khong cé diém cuc tiéu.
c) Ham s6 c6 2 diém cuec tiéu va 1 diém cuc dai.
d) Ham s6 khong cé diém cuc dai.
Ciu 22: Cho ham s§ y = f(x) c6 dao ham trén R. Duong cong trong hinh vé bén 1a d6 thi ham s§

y=f"(x),(y=/"(x) lién tuc trén R). Xétham s6 g(x)=f(x*-2).
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Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Ham s8 g(x) nghich bién trén khoang (—o0;—2).
b) Ham s& g(x) dong bién trén khoang (2;-+c).

¢) Ham s6 g(x) nghich bién trén khoang (-1;0).
d) Ham s§ g(x) nghich bién trén khoéang (0;2).

C4u 23: Cho ham s§ y = f(x) c6 bang bién thién nhw sau:

X -0 0 | 2 400

f(x) | +o0 4
\3 o/ \‘o

Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) PO thi ham s6 c6 mét tiém cin dirng.

b) D6 thi ham s6 c6 hai tiém cin ngang.

c) Ham s6 dat cuc dai tai diém x=2.

d) Gid tri nh6 nht ctia ham s trén khoang (2;+e) béng 0.

Cau 24: Chohams6 y = f(x)= ln(m - x). Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Him s6 y = f(x) la ham s6 1é trén tip xac dinh.
b) Ham s6 y = f(x) c6tip xacdinhla R.
c) Him s6 y = f(x) 12 ham s chén trén tap xac dinh.

d) Ham s6 y = f(x) nghich bién trén tip xac dinh.

~ A A A ~N Y Y N 1 .4 A
Cau 25: Cho ham s y = f(x) lién tuc trén tap s6 thuwc R va ham s6 g(x) = f(x) _EX2 +x+1.Biétdo

thi cia ham s6 y = f’'(x) nhw hinh vé dwéi day
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Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Db thi ham s6 ¥ = €(¥) ¢4 2 diém cuc tidu va 1 diém cuc dai.

b) D6 thi ham s6 y = g(x) c6 2 diém cuc tiu va khong c6 diém cuc dai.

c) b6 thi ham s6 y = g(x) c6 1 diém cuc ti€u va 2 diém cuc dai.

d) D6 thiham sé y = g(x) ¢ 3 diém cuec tiéu va 1 diém cuc dai.

+Dang @: Cau trac nghiém tra l&i ngén

Cau 1: Tim c4c khoang ddng bién, khoang nghich bién clia hAm s6 y = —x? + 2x + 3.

Cau 2: Tim cac khoang don diéu ciia ham s6 y = f(x) c6 d6 thi cho & Hinh 3.

Hinh 3

i

Cau 3: Tim cac khoang don diéu cia ham s6 y = f(x) c6 d6 thi cho & Hinh 2.
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f’fﬁ\ 4

?/{JI 5

P
=Y

[ 4

Hinh 2|
Cau 4: Chirng minh rang ham sé g(x) = ﬁ nghich bién trén khodng (1; +0).

Cau 5: Hinh 1.4 12 d6 thi ciaham s6 y = f(x) = |x|. Hay tim cidc khodng d6ng bién, khoang nghich
bién clia ham sé.

LS

Hinh 1.4

Cau 6: Xét d4u y' roi tim khoang déng bién, nghich bién ctia ham s y = §x3 —2x*+x—1.

Cau 8: Hinh 1.9 1a d6 thi cia ham s6 y = f(x). Hay tim cac cwec tri cia ham sé.

YA
64
9]
E 44
ol
1 >4
' ,
A I
— ; b >
~3 42 =4 O 1 & 3 x
,']-
{iinh 1.9

Cau 9: Lap bang bién thién va xac dinh cac khoang don diéu cua ham so:
y=f(x)=2x3+6x*+6x—-9
Cau 12: Tim cac khoang don diéu cia hamséy = — %x3 +x% —x+5.

A . . . \ w X2 +x+1
Cau 13: Tim diém cyc tri cta hamsé y = 1
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Cau 14: Quan sat bang bién thién dwéi day va cho biét:
a) x, c6la diém cuc dai cia ham so f(x) hay khong.

b) x; c6 la diém cuc ti€u ctia ham sé h(x) hay khéng.

X a Xo b X a X, b
'(x) ¥ ) () - +
| v f(-"“) \ of
1) o h(x) /
\ A h(.l’ )
A |

Cau 15: Tim cyc tri chlaham sy = f(x) = §x3 —x2—3x+ é
Cau 16: Tim cuc tri cia ham s8 f(x) = 2x3 — 9x? — 24x + 1.

Cau 17: Tim c4c khoang don diéu cia ham s6 y = x* + 2x2 — 3.
2x—-1
x+2°

Cau 18: Tim cac khoang don diéu cia ham s6 sau y =

Cau 19: Quan sat d6 thi cia ham s6 y = x? (H.1.2)

,fr‘ A

oo+

a) Ham sé dong bién trén khoang nao?
b) Ham s6 nghich bién trén khoang nao?

Cau 20: Quan sat do thi cia ham s6 y = x3 + 3x? — 4 (H.1.7). Xét d4u dao ham ctia ham s8 da cho
va hoan thanh cac bang sau vao vo:
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> &
¥ 1
1+
8 2\-% © o x

¢ =11
..... -
3~
Hinh 1.7

] Y

X [-3 -2 =1 | x| -1 0 1

y ? 0 7 1% ? 0 7

y _4/'2\—2 y —2\7/0

Cau 21: Hinh 1.5 1a do thi ca ham s6 y = x3 — 3x? + 2. Hay tim cic khoang dong bién, khoang
nghich bién ctia ham so.

Y4
2
] o 8
3 4 4 -
v T 3 LN L
=2 =4 ™ 12/ X
I
T I
|
|
5 B I "
[ 4N
Cau 22:
v A
A
{: -
1
I < 1
| 1
| 1
1 1 ] | i [ —
L l_ T p= L T 1 -
3 2 -1 U ) [ 3 X

a) Xét ddu dao ham ctia ham s6 trén cac khodng (—o; —1), (1; + ). Néu nhén xét vé moéi quan hé
giita tinh dong bién, nghich bién va ddu cia dao ham trén moi khoang nay.

b) C6 nhin xét gi vé dao ham y' ciia ham s6 y trén khoang (—1;1)?
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Cau 23: Chirng minh rang ham s& y = Vx2 + 1 nghich bién trén nira khodng (—; 0] va dong bién
trén ntra khoang [0; +0).
Cau 24: Chohams6y = f(x) = x> — 3x% + 2x + 1.
a) Tinh dao ham f'(x) va tim cic diém x ma f'(x) = 0.

b) Lap bang bién thién ctia ham s6, tirc 12 14p bang thé hién diu ctia dao ham va sw déng bién,
nghich bién cta ham so trén cac khoang twong rng.

c) Néu két luin vé khodng déng bién, nghich bién cia ham sé.
Cau 25: Tim cac khoang don diéu cia cic ham s sau:

—x2 -
z;1)y=§x3+3x2+5x+2;b)y=ﬂ

X—2

Cau 26: Giai bai toan trong tinh hudng mé dau bang cach thwc hién Ian lwot cac yéu ciu sau:
a) Theo y nghia co hoc cia dao ham, van toc v(t) 1a dao ham cida s(t). Hiy tim van toc v(t).

b) Xét dau ctia ham v(t), tir d6 suy ra ciu tra loi.

Bai todn m& dau:

Xét mot chat di€ém chuyén dong trén mot truc sé ndm ngang, chiéu dwong tir trai sang phai
(H.1.1). Gia stx vi tri s(t) (mét) ctia chat diém trén truc sé da chon tai thoi diém t (gidy) dwgc cho

b&i cong thirc s(t) = t3 — 9t? + 15¢,t = 0. Hoi trong khodng thoi gian nao thi chit diém chuyén
dbéng sang phai, trong khoang thoi gian nao thi chat diém chuyén dong sang trai?

i } >
O s(?)
Hinh 1.1
Cau 27: Choham sé y = §x3 —3x%+8x + 1.
a) Tinh dao ham f’(x) va tim cac diém ma tai d6 dao ham f'(x) bang 0.
b) Lap bang bién thién cia ham s6.
c¢) Tr bang bién thién suy ra cac diém cwec tri cia ham so.

Cau 28: Giai thich vi sao néu f'(x) khong dbi ddu qua x, thi x, khong phai la diém cwec tri cia ham
s6 f(x)?
Cau 29: Tim cuec tri ctia cdc ham s6 sau:
a)y=x*—3x2+1;b) i e
Y 0y x+2

Cau 30: Choham sd y = f(x) = x?
a) Tlr d6 thi cia ham s6 y = f(x) (Hinh 4), hidy chi ra cic

khoang dong bién va nghich bién ctia ham s6 da cho.
b) Tinh dao ham £’ (x) va xét ddu f' (x).
c) Tlr d6, nhin xét vé mdéi lién hé giira cac khoadng déng bién,
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nghich bién ctia ham sé véi dau cua f'(x).

Ry
o
O T e -, 0. S

@ _1___/!
2

1 O 2

“y

Hinh 4
Cau 31: Xét tinh don diéu ctia cic ham s6 sau:

a)f(x)=—-x3+3x%4b)g(x) =x +ic) h(x) = x3.

Cau 32: Xac dinh cac khoang dong bién, nghich bién va l1ap bang bién thién ctia ham sé:
a)y=f()=x*=3x2+1;b)y=f(x) =x+=.

Cau 33:
a) Néu dinh nghia ham s6 dong bién, ham s6 nghich bién trén tip K c R, trong d6 K la mot
khoang, doan hodc ntra khoang.

b) Cho ham s6 y = f(x) = x? c6 d6 thi nhw Hinh 2.

Hinh 2

Xac dinh khodng dong bién, nghich bién cia ham sé6 do.
Xét dau dao ham f'(x) = 2x.

Néu mdi lién hé gitra sw ddng bién, nghich bién ctia ham s6 f(x) = x? va d4u cta dao ham
f'(x) = 2x trén moi khoang (—o; 0), (0; +0).

Hoan thanh bang bién thién sau:
s oHO VA TEN HS:uovvccrnrnns 43 , ©GVVN ~—




=2 TOAN @ LOP 12

f'(x) ? | ? ?

f(x)

Al 9|~

Cau 34:
a) Xac dinh tinh dong bién, nghich bién ctia ham sd f(x) = x5.

b) Xét ddu ctia dao ham f'(x) = 3x2.
c) Phwong trinh f'(x) = 0 c6 bao nhiéu nghiém?

Cau 35: Tim diém cuc tri cia méi ham s6 sau:
a)y =x*—6x?+8x+ 1.
__ 3x+5

b)y = :

x-1
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» BAI @. GIA TRI LON NHAT VA GIA TRI NHO NHAT CUA HAM SO

> 4

@). Tom tat Kién thirc

@. PiNH NGHIA

& Chohamsd y = f(x) xac dinh trén tip D.

@ S8 M dworc goi la gia tri lén nhit cia ham s6 y = f(x) trén tdp D néu f(x) < M véimoi x €
D vaton tai x, € D sao cho f(x,) = M.

) Kihiéu M = max,¢p f (x) hodc M = maxp, f (x).

@ S6 m dwoc goi la gid tri nho nhat cia ham s y = f(x) trén tdp D néu f(x) = m v&i moi x €
D va ton tai x, € D sao cho f(xy) = m.

® Kihiéum = min,¢p f(x) hodc m = minp, f(x).

@. CACH TIiM GIA TRi LON NHAT VA GIA TRi NHO NHAT CUA HAM SO TREN MOT POAN

& Gidstry = f(x)1a ham s6 lién tuc trén [a; b] va c6 dao ham trén (a; b), c6 thé trir ra tai mot sd
hitu han diém ma tai d6 ham s6 khéng c6 dao ham. Gia str chi ¢ hiru han diém trong doan [a; b]

ma dao ham f'(x) bang 0.

& Cac budc tim gia tri 1on nhat va gia tri nho nhit cia ham sé f(x) trén doan [a; b] :
(1). Tim cac diém x4, X,, ..., X, € (a; b), tai d6 f'(x) bang 0 hoic khong ton tai.
(2). Tinh f(x1), f (%), ..., f (x), f (@) va £ (D).

(3). Tim s6 1é6m nhit M va s6 nhé nhat m trong cac s6 trén.

Tacé: M = r[r;%)](f(x);m = {glg}lf(x).
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(B). Phan dang toan co’ ban

+Dang @: Tim gia tri l&n nhat va gié tri nhé nhat cta ham sé

wCac vi du minh hoa

Cau 1: Tim gia tri Ié'n nhat va gia tri nhd nhait ctaham s y = f(x) = V1 — x2.

Cau 2: Tim gia tri Ién nhit va gia tri nhé nhat cia cac ham s6 sau:

a)y = f(x) = 2x + 3 trén doan [-3; 1]; b)y = g(x) = V1 — x2.

Cau 3: Tim gia tri 16n nhat va gi tri nhé nhit ctia moi ham sé sau:

a) f(x) = 2—3 — 2x? 4 3x + 1 trén doan [—3; 2]; b) g(x) = lrlTxtrén doan [1; 4].

+Dang @: Tim gia tri [&n nhat va gia tri nhé nhat trén mét doan

w-Cac vi du minh hoa

Cau 1: Tim gia tri lén nhit va gia tri nhdé nhat (néu c6) ciahamsé y = x — 2 + % trén khoang (0; +o0).
Cau 2: Tim gia tri lén nhit va gia tri nhdé nhit cia ham s6 y = sin x + cos x trén doan [0; 27].

Cau 3: Tim gia tri Ién nh4t va gia tri nhé nhat cia ham s6 y = x* — 4x? + 3 trén doan [0; 4].

+Dang @: U'ng dung thyc t&

w-Cac vi du minh hoa

Cau 1: Gia sir sw 1y lan cia mot loai virus @ mot dia phwong c6 thé dwoc mo hinh héa bang ham
sON(t) = —t3 + 12t%,0 < t < 12, trong d6 N 1a s6 ngwdi bi nhiém bénh (tinh bang trim ngudi)
va tla thoi gian (tuén).

a) Hay wéc tinh s6 ngudi t8i da bi nhiém bénh & dia phwong do.

b) Pao ham N'(t) biéu thi toc do6 1ay lan cta virus (con goi la téc db truyén bénh). Hoi virus sé 1ay
lan nhanh nhit khi nao?

CAu 2: Mot nha san xuit mudn thiét k€ mot chiéc hop cé dang hinh hop chir nhat khong cé nap, cé
day 1a hinh vudng va dién tich bé mait bang 108 cm? nhw Hinh 1.17. Tim céc kich thwéc clia chiéc
hop sao cho thé tich cua hop 1a 1é6n nhét.

h

Cau 3: Mot nha san xuit cAn 1am ra nhirng chiéc binh c6 dang hinh tru véi dung tich 1000 cm3.
Mait trén va mat dwdi cia binh dugc 1am bang vat lidu c6 gid 1,2 nghin ddng /cm?, trong khi mit
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bén ctia binh dwgc 1am bang vat liéu c6 gia 0,75 nghin ddng/ cm?. Tim cac kich thuéc cia binh dé
chi phi vat liéu san xuit moi chiéc binh la nho nhit.

©. Dang toan rén luyén

+Dang @: C4u tric nghiém nhiéu phwong an lya chon
Cau1l: Chohamsd y= f(x) liéntuctrén [-1;+00) va c6 dd thi nhw hinh vé. Tim gia tri nhé

nhit cia ham s§ y = f(x) trén doan [-1; 4].

A. 3. B. -1. C. 3. D. 0.
Cau2: Chohamsd y= f(x) lién tuctrén doan [—1;3] va c6 do thi nhw hinh vé. Goi M, m lan lwot
la gia tri l6n nhit va gia tri nho nhat cda ham sé y = f(x) trén

doan [-1;3]. Ta c6 gid tri cia M +2m la

A M+2m=1. B.M+2m=2. C.M+2m=3. D. M+2m=4.
Cau3: Chohamsé y= f(x) c6 do thi nhw hinh bén.

Npawwrawwwnwewn

|
Gia tri 1&n nhit ciia ham s6 nay trén doan [—1;2] bang?
A.5. B. 2.

C. 1. D. khéng xac dinh dworc.
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>

Cau4: Chohamsd y=f(x) xacdinh valién tuc trén khoang (—oo;%j va (%;—%ooj. Db thi ham

s y = f(x) 1a dwong cong trong hinh vé& bén.

,V“

2+ ——4

DO Quen e e w—

\4

N[ —

—2

Tim ménh dé dung trong cac ménh dé sau?
A. rfll;ezl]xf(x):l B. maxf(x)zo.

[-2:1]
f(4).

C. r[r_132;13]<f(x) =f(-3). D. rgeg;f(x)
Cau5: Chohamsd y= f(x) lién tucva c6 dd thi trén doan [-2;4] nhw hinh vé bén. Téng gié tri
4

16n nhat va nhd nhit cia ham so y = f(X) trén doan [—2; ] bang
y

A. 5. B. 3. C.0. D. -2
Cau6: Chohamsd y= f(x) lién tuc trén doan [-1;2] va c6 d6 thi nhw hinh vé?

Goi M, m lan lwot 13 gia tri I&n nhat va gia tri nho nhit cia ham sé da cho trén doan

[-1;2].
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Cau 7:

Cau 10:

Tacé M +m bang:

A. 2. B.0. C. 4. D. 1.
Cho ham s8 y = f(x) lién tuc trén [—1;+00) va c6 dd thi nhw hinh vé.

Tim gia tri 16n nhdt cia ham s8 y = f(x) trén [1;4].
A. 0. B. 1. C. 4. D. 3.
Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan [-1;3] c6 d6 thi nhw hinh vé bén. Goi M va m lan

lwot 1a gid tri 16n nhét, gia tri nho nhat ctia ham s6 da cho trén doan [-1;3]. Gid tri M —m

bang
Ly
-1 >.I‘
A. 0. B. 1. C. 4. D. 5.
Goi M va m lan lwot la gia tri 1én nhat va gia tri nho nhit cia ham so

y=2x"+3x" —12x+2 trén doan [-1;2]. Tis6 M bang
m

A. —g. B. 3. C.é. D. -2.
5 2
Cho ham s8 y = f(x) xac dinh va lién tuc trén doan [-2;2] va c6 db thila dwong cong

trong hinh vé.

bit M=maxf(x),m=m1121]f(x). Khi 46 M +m bang

[2:2] [—2

A. 0. B. 8. C. 2. D. 4.
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A
Cau 11: Chohamsd y = f(x) c6 do thi nhw hinh v&. X4c dinh gia tri 16n nhit ciia ham s trén doan

[0;5].

A. maxy=35. B. max y =3. C. max y =4. D. max y=2.

[0:5] [0:5] [0:5] [0:5]
Cau 12: Chohamsé y = f(x) lién tuc trén doan [ —1;2] va c6 do6 thi nhw hinh vé bén. Goi M, m
lan lwot la gia tri 1é6n nhat va gia tri nho nhit cia ham so6 da cho trén doan [ -1;2]. Ta cé
M +m bang

A. 1. B. 4. C.2. D.O.
Cau13: Chohamsd y= f(x),xe[-2;3] c6 do thi nhw hinh v&. Goi M, m lan lwot 1a gia tri l6n

nh4t va gia tri nhd nhét cia ham s§ f(x) trén doan [-2;3]. Gid tri M +m 1a

s
fesie
o
pif = = -
%]
W

: 5
1
L ______2=2
A 6. B. 1. C. 5. D. 3.

Cau 14: Chohamsd y = f(x) lién tuc trén doan [-2;3]va c6 d6 thi nhw hinh vé bén dudi.
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Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Goi M va m lan lwot 12 gid tri 16n nh4t va nho nhit ciia ham s6 da cho trén doan [-2;3].
Gia tri cila M —m bang

A. 0. B. 1. C. 4. D. 5.

Choham s§ y = f(x) lién tuc trén doan[—1;4]va c6 d6 thi nhw hinh vé& bén dudi.

Ty

3 i 3 N

1 —". :

Goi M vam lan lwot 1a gia tri 1én nhit va nhé nhdt ca ham s8 da cho trén doan[-1;4].

Gia tri cia M +m bang
A. 0. B. 1. C. 2. D. 5.

Cho ham s8 y = f(x) lién tuc va c6 bang bién thién trén doan [-1;3] nhw hinh v& bén.
Khang dinh nao sau day diing?
x -1 0 2 3
y - 0 - 0 +
5 4

A. I[I_ll’c;lg](f(x)zf(O). B. r[g%?f(x):f(3).
C. r[g%)](f(x):f(2). D. r[{l%’]‘f(x):f(_l)-

Choham s§ y = f(x) xac dinh, lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu sau
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-
¥ —0 0 1 +o0
b = - 0 +
¥ 0 +a0
. / \_1 =

Khang dinh nao sau day la sai?
A. Ham s8 c6 gia tri cwc tiéu bang 1.
B. Ham s0 dat cwc dai tai x =0 va dat cwc tiéutai x=1.
C. Ham s8 c¢6 gia tri 16n nhat bang 0 va gia tri nho nhit bang 1.
D. Ham s6 c6 dung hai cuec tri.
Cau18: Chohamsd y = f(x) lién tuc trén doan [-3;2]va c6 bang bién thién nhu sau.
x —3 =1 2

0 1 2
3 2
£(x) . / \D / \1

Goi M, m 1an lwotla gid tri 16n nhit va gia tri nho nhit cdahams§ y = f(x)

trén
doan [-1;2]. Tinh M + m.
A. 3. B.2. C. 1. D. 4.
Cau19: Chohams6 y = f(x) xc dinh trén [—ﬁ 5 ] va c6 bang bién thién nhw hinh vé:

X -3 -1 1 5

y + 0o - 0 +

yo/z\_z/’Zﬁ

Khang dinh nao sau day la ding?

A. min y=0. B. =2+/5.
ss) () V5
C. max y=2. D. min y=-2
[-V3:45) [-V3:5)
Cau 20: Chohamsé y= f(x) c6 bang bién thién nhw sau
X ™ 1 1] 1 0

P

¥ 0+ 0 0

Gid tri nh6 nhit ctia ham s trén doan [-1;1] bang:
A 1. B. 3. C. -1 D. 0.
Cau21: Chohamso y= f(x) xac dinh trén doan [—\/5,\/5} va c6 bang bién thién nhw hinh vé
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Cau 22:

Cau 23:

Cau 24:

Cau 25:

Cau 26:

2 25
v , -~ \___2 /"

Khang dinh nao sau day la ding?

A. min 0. B. max 2.
o) as)”
C. maxy 21/5. D. min y=1.
[-+/3:5] [~3:5]

Choham s§ y = f(x) lién tuc trén doan [-3;2] va c6 bang bién thién nhw sau. Goi M ,m
1an luot 13 gia tri 16n nh4t va gi4 tri nhé nhit ciaham s§ y = f(x) trén doan [-1;2].
Tinh M + m.

x | =3 -1 0 1 2
y' + 0 - 0 + 0 _
3 3
] / \ / \
-2 0 '
A. 3. B.2. C. 1. D. 4.
Choham s y = f(x) xacdinh trén doan [—\/g,\/g] va c6 bang bién thién nhw hinh vé sau:
-3 -1 1 5
Y’ + 0 - 0 +

2 2515
y 0/ \_2/

Khang dinh nao sau day la ding?

[*\/glx/g)y [_ 3.5 S)y \/—
C. maX =2. D. mln =-2.

Cho ham s8 y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién

X —0 -1 2 +0
¥ - [ + 0 =

. 5
3 \_2 /4 —_—

Khang dinh nao sau day sai?

A. Ham s8 khong c6 gia tri 1on nhit va c6 gia tri nhoé nhit bang 2.
B. Ham s6 ¢6 hai diém cwec tri.

C. b6 thi ham sé c6 hai tiém cin ngang.

D. Ham s8 c6 gia tri 1én nhit bang 5 va gia tri nho nhit bang —2.

Goi M,m lan lwot 13 gia tri lém nhat va gia tri nhd nhat cia ham s6 y =x’ —3x” +2 trén
doan [—1;1] .Tinh M +m.

A. 1. B. 0. C. 2. D. 3.
Gia tri 16n nhit ctia ham s6 y = x° —3x” —9x + Strén [1;5] 1a.
A. 15. B. 6. C. 10. D. 22.
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A
Cau 27: Gia trilén nhat ciia ham s6 y =—x* +4x° trén doan [-1;2] bang
A. 1. B. 4. C. 5. D. 3.
Ciu 28: Tim gié tri16n nhit chia ham s y =x" —2x* —15 trén doan [-3;2].
A.r[1_13€12)](y:54. B.r{r_geg};yz% C.r[1_1§12)]<y:48. D.r[1_132;12)]<y:16.
Cau 29: Gia tri 1én nhat va gia tri nhé nhat ciaham s y = Ll trén doan [1;3] lan lwotla
X+
3 .1 \ . 1,
A. —va —. B. Ova -1. C. 3va -1. D. ——va 1.
4 2 3
Cau 30: Tinh t6ng binh phwong gia tri 16n nhat va gia tri nhoé nhét cia ham sé y =x* +4x” +3
trén doan [-1;1]?
A. 121. B. 64. C. 73. D. 22
, , 2
Cau 31: Tim gia tri nho nhat m ca ham s6: y =x’ += trén doan {%;2}.
x
17
A.m=5. B. m=3. C.mzj. D. m=10
Cau 32: Tim gia tri I&n nhat cia ham sé y = x—31 trén doan [0;2] .
A. 5. B. —l. C. 5. D.l.
3 3
A s Ko rvsx XS \
Cau 33: Gia trilén nhat ciahamsé y = ; trén doan [8;12] la:
x_
A. 15. B.l—7. C. 13. D.E
5 2
Cau 34: Tim gia tri I&n nhat cia ham sé y = _5 trén doan [—1;3] .
x+
A.z. B.é. C._—3. D. —l
8 3 4 5
Cau 35: Gia tri nho nhit clahams6 y = x +2 trén doan [2;4] la
X
, .25 o 13
A. 1[121;{‘1]1y:6. B. r[121141]1y—7 C. I[I;I;E‘I]ly— 6. D. lilzl;al]ly—?.
Cau 36: Gia trilén nhit ciahamsé y = x+2 trén doan [1;3] béng.
x
A.n[llg]xy:?). B.n{'}g]xy:4. C.n[}g]xy:6. D.n[}g]xy:S
Cau 37: Gia tri nho nhit cilahamsé y = x_S trén doan [0;2] la.
A2 B. L. C. 2. D. L.
5 4 3
. y , 2x—1
Ciu 38: Goi M, m lan lwotla gia tri 16n nhit va gia tri nho nhét ciahams§ f(x)= al 1 trén
X+
doan [0;3] . Tinh gia tri M —m.
9 9 1
AM-m=——,. B. M -m=3. CM-m=—. D.M-m=—.
4 4 4
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Cau 39:

Cau 40:

Cau 41:

Cau42:

Cau 43:

Cau 44:

Cau 45:

Cau 46:

Cau47:

Cau 48:

Cau 49:

Cau 50:

Cau 51:

" " 3x—1
Gia tri 1¢n nhit cia ham s6 y = al 3 trén [0;2] 1a
A. l B.5.. C. -5.. D. —l.
3 3
xZ
Goi M, m thi tw 1a gia tri I&n nhat va gia tri nho nhat cia ham sé y = " trén doan
x —_—
[-2;0]. Tinh P=M +m.
1
A.P=1. B.P=—?3. C. P=-5. D. P=-3.
e . 2 N ] \ ~ 16 A N
Gia tri nh6 nhét cia ham s6 f(x)=x+— trén doan [1;5] béng
X
A. 8. B.ﬂ. C.17. D. -8.
5
Goi M, m lan lwot 13 gid tri 16n nhat, gia tri nhé nhit cia ham s§ f(x)=x’ _16 trén
X
doan [—4;—1]. Tinh T=M+m.
A.T=32. B. T=16. C. T=37. D. T'=25.
Trén khoang (0; +o0) ththamsé y=—x" +3x+1.
A. C6 gia tri nho nhatla Miny = 1. B. C6 gia tri lon nhatla Max y = 3.
C. C6 gia tri nhé nhitla Miny =3. D. C6 gia tri Ién nhitla Max y = —1.
Gia tri 16n nhat cia ham s6 y =—3x" +4x” +1 bang
A.11. B. 0. C. 5. D.2.
Ham s6 nao dwéi diy cé gia tri nho nhit trén tip xac dinh?
A y=x -3x+2. B. y=-2x"+3x" 1.
C.y=x"-2x"-1. D. y=—x"+4x.
Gia tri 16n nhat cia ham s§ y =—x’ +3x+1 trén khodng (0;+») bing:
A.s. B. 1. c. —1. D. 3.
Tim gid tri 1on nhdt M clahamsd f(x)=x°+6x trén nira khodng (-2;1]. K&t qua
dung la
A. M khongtontai. B. M =52. C.M=T7. D. M =-5.
Ham s6 nao dwéi day c6 gia tri 1on nhat trén R?
A y=x"-2x". B. y=-3x"+x"-5.
C.y=x +3x"-Tx+1. D. y=-2x"—x"+5.

Cho ham s6 y = x* —2x” +5. Khing dinh nao sau day duing:

A. Ham s0 c6 gia tri nhé nhat, khong c6 gia tri 1én nhat.

B. Ham s6 khéng c6 gia tri nhé nhat, cé gia tri 1én nhat.

C. Ham s6 khong c6 gia tri nho nhit, khong c6 gia tri 1én nhat.
D. Ham so6 c6 gia tri nhé nhat, c6 gia tri 1én nhat

fai N a el o s 2 s
Gia tri nho nhit cliaham s6 y =x’ += véi x >0 bing

X
A. 4. B.2. C. 1. D. 3.
. ’ 4
Gia tri lon nhat cia ham s6 y = — la
X +2
A. 10. B. 3. C. 5. D. 2.
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Cau 52: Gia tri nhé nhat clahams6 y=x-5 +l trén khoang (0;+) béng bao nhiéu?

A. 0. B. -1. g C. 3. D. -2
Cau 53: Tim gia tri nho nhat cia ham sé y=%—i khi x>0.
A.ﬁ. B. —l. C.0. D. —&.
9 4 9
Cau 54: Goi m 12 gia tri nhd nhat ca ham sé y :x—1+i1 trén khoang (1;+c). Tim m?
A.-m=2. B. m=5. Cicm=3. D.m=4.
2

Cau 55: Tim gi4 tri nhé nhat ciaham s§ y = > trén (2; 6].
x —_—

A . miny=9. B.miény:S. C. miny=4. D. miny=3.

(2:6] (2:6] (2:6] (2:6]
' 4 s
Ciu 56: Gid tri nho nhit cia hdm s8 y =3x+— trén khoang (0;+o) bang:
x

A. 43, B. 42 . C. %. D.7.

’ 1 , .
C4u 57: Trén khoang (0;1) ham s y =x’ +— dat gia tri nhé nhat tai x, bing
X

1 1 1 1
A. —. B. —. C. —. D. —.
2 i3 NE Vg
4

Cau 58: Gia tri1én nhat, gia tri nhd nhat cia ham sé y =x* —2x° trén khoang (—2;2) 1

A. g%y = 0;(1}1221))/ =-1.. B. (rguzl)y =—1; khong c6 gia tri 1on nhAt.
C. max y = 0; khong c6 gia tri nhd nhat. D. max y = 8;81221)); =—1.

Cau 59: Gia tri nhé nhat chiahamsé y = xz_il bang
A 0. B. 2. ) C. -1. D. -2.

+Dang @: Cau tric nghiém duing, sai

Cau 1: Xéthams6 y = 7" trén [0;1]. Khang dinh nao sau day ding?

2x+1
a) min S
RS
b) g =0
c)n[%%]xyzl.
d) min L
o0 "2
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Cau 2: Chohams6 y = f(x) lién tuc trén R va cé do thi nhu hinh vé dwéi day.

Cac ménh dé sau ding hay sai?

a)r[rzle}f]cf(x)=3-
P) max, 7 (x)=3-
) [r_‘?.?lf)f(x) = e

d) 1[1}lal)]cf(x):1-

Ciu 3: Cho ham s8 y = f(x) c6 dd thi nhw hinh vé:

Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Gia tri nho nhat cia ham s6 bang —6.
b) Gia tri 1&6n nhit ciia ham s6 bang 2.
¢) Ham s6 dat cuec tiéu tai diém x =—6.

d) Ham s6 dat cuwc dai tai diém x=2.

]Y

Cau 4: Ham s6 y = f (x) lién tuc va c6 bang bién thién trong [-1;3] cho b&i hinh dwéi day. Goi
M la gia trilém nhdt cia ham s6 y = f(x) trén doan [-1;3]. Cac ménh dé sau ding hay

sai?

57
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x | -1 0 2 3 -
»' o 0 - 0 i
5 4
5 4 e T - . >
0 Ry

a) M =1.
b) M =5.
c) M=0.
d) M=4.

Cau 5: Mot ham s6 c6 bang bién thién nhw sau:

T |—oo —2 0 1 400

Y + 0 — o + I -

I

Cac ménh dé sau ding hay sai?

aymaxy=35,
b) mRiny=2.
c) mﬂgxy:4.
d) mRiny:O.

Ciu 6: Cho ham s8 y = f(x) c6 d6 thi nhw hinh v&. Goi m va M 1an lwot 1a gid tri nho nhét va gid

tri 16n nhét ciia ham s f(x) trén doan [0;2]. Cac ménh dé sau ding hay sai?

k2

b2

aym+M =2.
b) m+M =-2.
c) m+M=0.
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d) m+M =4.

Ciu 7: Cho ham s8 y = f(x) x4c dinh, lién tuc trén R va c6 bang bién thién

X — 0 1 4

J:' + — 0 +

y _x/O\_I/M

Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Ham s8 y = f'(x) c6 gid tri cuc ti€u béng 1.

X
b) Him s8 y = f(x) c6 gid tri 16n nhdt bang 0 va gid tri nho nhét bang 1.
c) Him s8 y = f(x) dat cwc dai tai x = 0 va dat cwc ti€u tai x =1.

d) Him s§ y = f(x) c6 diing mot cuc tri.

Ciu 8: Cho ham s6 y =+/x+2 c6 bang bién thién dudi diy. Cac ménh dé sau diung hay sai?

x | -2 +x
i Il +

y D/

a) Ham s6 khéng c6 gia tri nhé nhat.
b) Ham s6 c6 gia tri 1én nhat.

¢) Ham s6 c6 gia tri nhé nhit bang —2.
d) Ham s& c6 gid tri nhé nhat bang 0.

4o

Cau 9: Ham s6 y = f(x) lién tuc va c6 bang bién thién trong doan [-1; 3] cho trong hinh bén. Goi

M 1a gid tri 16n nhdt cia ham s8 y = f(x) trén doan [-1;3]. C4c ménh dé sau ding hay

sai?
X -1 0 2 3
y' - 0 - 0 +
/ 5 4
0 \1 /
a) M = f(-1).
b) M = f(0).
) M=f(5).
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d) M =f(4).

Cau 10: Cho ham s§ y = f(x) xdc dinh, lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhuw sau:

X | —o0 0 ] +o0

o0

o

—00

Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Ham sé c6 gia tri lén nhat bang 0 va gid tri nhé nhit bang 1.
b) Ham so6 c6 hai cuec tri.
¢) Ham s6 c6 ding mot cwec tri.
d) Ham s8 c6 gid tri cuc tiu bang 1.
Cau 11: Cho ham s6 y = f(x) c6 d6 thi nhw hinh vé. Goi m va M 1an lwot la gia tri nho nhét va gia
tri 1én nhit cia ham s6 f(x) trén doan [0;2]. CAc ménh dé sau ding hay sai?

s A

aym+M=2.
b)m+M=-2.
c)m+M =0.
dym+M =4.
CAu 12: Choham s6 f(x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién

x | - -1

Cac ménh dé sau ding hay sai?
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a) Him s6 y = f(x) khong c6 gid tri 16m nhat.

b) Ham s6 ¥ = f(X) c6 gia tri nhd nhat bing —2.
c) Ham s6 y = f(x) dat gid tri nhé nhittai x = -1.
d) Ham s6 y = f(x) c6 gia tri 16m nhat bang 5.

Cau 13: Cho ham s6 y = f'(x) xac dinh, lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu sau.

Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) fnaﬁf(x)zl.

Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Ham s6 chi c6 gia tri nho nhit khong c6 gia tri 1én nhat.

b) Ham s6 c6 mot diém cuec tri.

¢) Ham sé c¢6 hai diém cuec tri.

d) Ham sé c6 gid tri lén nh4t bang 2 va gia tri nhé nhit bang -3.

Cau 15: Cho ham s6 y = f'(x) va c6 bang bién thién trén [-5;7) nhu sau:

¥ —o0 =5 1 7 oo

¥y — 0 T+
v 6 o 9
2
Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) fr?% f(x)=2vaham s6 khong dat gid tri 16n nhit trén [-5;7).
b) r[{lse};)(f(x):6 va E’lsl;%f(x)zz.

c) r[{lseg);f(x):9 va fgi;%f(x)zz
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d) r[l_lsa%f(x)=9 va fgl;%f(x)=6.

Cau 16: Cho ham s y = f(x) xac dinh, lién tuc trén (—4;4) va c6 bang bién thién trén (—4;4) nhw
bén. CAc ménh dé sau dung hay sai?

: 4 3 0 4
Y + 0 0 o+
0 10
1% / \ /
~10 4
a) max y=0va min y=—-4.
(-4:4) (-4:4)
b) max y =10 va min y =—4.
(-4:4) (-4:4)
c) max y=10 va min y =-10.
(~4:4) (-4:4)

d) Ham s6 khong c6 GTLN, GTNN trén (—4;4).
Cau 17: Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhw hinh vé. Cic ménh dé sau ding hay sai?

X |~ 0 2 4 +00
y[ - 0 + 0 - 0 +

ST N, T

a) Ham sd c6 gia tri 16n nhat bang 3 va gia tri nhé nhit bang —1.
b) Ham sé ¢4 gia tri ln nhat bang 3 va gia tri nho nhat bang 1.
) Ham s6 c6 gia tri 1on nhat bang 2 va gia tri nhé nhit bang —1.
d) Khong ton tai gia tri 1én nhat ctia ham sé.

Cau 18: Cho ham s6 y = f(x)lién tuc trén R va c¢6 dao ham f'(x) = (x+3)(x—2)’(x* —4).
Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) f(=2)>max{f(-3); f(2)}.
b) f(-3)<f(-2)< f(2)
c) f(=2)<min{f(-3); f(2)}
d) f(=3)> f(=2)> f(2)
Cau 19: Goi m va M lan luwotla gia tri nho nhat va gia tri lon nhat ciia ham sé f(x)= x+i trén doan

X
[1;3]. Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) m+M=E.
3

b) m+M =5.

C)m+M=9.

mm oHQ VA TEN HS:oovvvere e 5 62 > . & GVVN -



=2 TOAN @ LOP 12
d) m+Mm=4.

A ~ .z 17 ~ N .z . 2 ~ 2 N ~N X—m
Cau 20: Tong gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ham sé y =

T trén [0;2] bang 8

(m 1a tham sé thuc). Cac ménh dé sau dung hay sai?
a)m >10.

b)-15<m<-10.

c)0<m<8.

d)-9<m<-2.

Cau 21: Cho ham s6 y = ™2

théa man rﬁnﬁly =19. Cac ménh dé sau ding hay sai?
X ;

a)m>18.
b)m<O0.
c)3<m<17.
d)1<m<3.

Cau 22: Cho ham s6 y =x’ +(m2 +3)x+m2 —4. Biét ham s& dat gia tri 16n nhét trén doan [-2;0]

bang i tai m=m, (m,>0).Cac ménh dé sau ding hay sai?

a)l<m,<2.
b)3<m,<4.
c)2<m,<3.
d)0<m, <.
Ciu 23: Cho ham s§ f(x) c6 dao ham trén R. D6 thi ciia ham s§ y = f’(x) trén doan [-2;2] 1a

duwong cong trong hinh bén. Cic ménh dé sau dung hay sai?

Ay

a) max f'(x)=f(1).

[-2:2]
b) fl_’lza;.z)if(x) =1 (-2).
c) %ggl]f(x)=f(1).
d) r[ge%f(x):f(Z).
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Cau 24: Cho ham s6 f(x) xac dinh va lién tuc trén R. D6 thi ham s6 f'(x) nhuw hinh vé dwéi ddy

Ll R

Xéthamsé g(x)=f(x)-=x —%xz +%x+2025. Cac ménh dé sau diing hay sai?

a) g(0)<g(1).

b) fgl{]lg(x) =g(-1).

c¢) Ham s6 g(x) nghich bién trén (-3;-1).

d) max g (x) =max{g(-3);2 (1)} -

Cau 25: Cho ham s§ y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu sau

X —0 -1 2 +0
f - 0 - 0 -
7 =
) \ B

Goi M la gid tri 16n nhdt chaham s8 y = g(x)= f(3—x) trén [0;3].

Cac ménh dé sau ding hay sai?

a)M = £(0).
b) M = £ (3).
M =f(1).
d)M =1 (2).

Ciu 26: Cho ham s§ y = f(x) lién tuc trén R . D6 thi chia ham s6 y = f'(x) nhuw hinh bén.
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\S)

_32/

O] 1 3 x

/

bat g(x)=21(x)—(x+ 1)2 . CAc ménh dé sau dung hay sai?
a) 1[‘431;% g(x)=g().
b) J[\gcg]cg(X) =g().
C)A%ggfg(X):=g(3)

d) Khong ton tai gid tri nh6 nhdt clia g(x) trén [-3;3].

Cau 27: Chohamsd y = X (m 1a tham s6 thuc) thod man Miny+ Maxy = 16 cac ménh dé
x+1 [12 [1:2] 3
sau dung hay sai?
a) m<0
b) m>4
) 0<m<2
d) 2<m<4

, inx+1
Ciu 28: Cho ham s8 y = —— X~

— , . Goi M 1a gia tri 1én nhat va m 14 gia tri nho nhit cda
sin” x+sinx+1

ham s6 da cho. CAc ménh dé sau dung hay sai?

a)M:m+§.

2

b)Mzém.
2

)M =m+1.

d)M:m+§.

Céu 29: Cho ham s8 y = f(x)c6 dao ham f'(x)=x" (x—9)(x—4)2. Xétham s§ y=g(x) = f(xZ)
trén R . Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Ham s8 y = g(x) dong bién trén khoang (3;+0).
b) Ham s6 y = g(x) nghich bién trén khoang (—o0;-3).
c) Him s§ y = g(x)c6 5diém cuc tri.
d) rileglg(x) = /(9).
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#Dang ®: Cau trac nghiém tra loi ngan

Cau 1: Tim gi4 tri lon nhit va gia tri nhé nhat cia hAm s6 y = x* — 4x? + 3 trén doan [0; 4].
Cau 2: Tim gia tri 1on nhét va gia tri nhé nhit ciia ham s6 y = sin x + cos x trén doan [0; 27].
Cau 3: Tim gi4 tri 1on nhit, gia tri nhé nhit ciahamséy = f(x) =x3 —3x2—-9x + 5

trén doan [0; 5].

Cau 4: Tim gia tri 1&n nhat, gia tri nho nhit cia ham so:

a) f(x) = 2x3 —9x2 + 12x + 1 trén doan [0;3]

b) g(x) = x + — trén khoang (0; 5)

c) h(x) = xV2 —x?

Cau 5: Tim gia tri 1&n nhat, gia tri nho nhit cia cdc ham s6 sau:
a)y = x> — 12x + 1 trén doan [-1;3]

b) y = —x3 + 24x% — 180x + 400 trén doan [3;11]

Qy= %trén doan [3; 7]

d) y = sin 2x trén doan [O;Z—Z]

Cau 6: Tim gia tri 1&n nhat va gia tri nhé nhat ciia ham s6 ¢6 d6 thi dwoc cho & Hinh 5

-
-

s

v‘l
'
coowe
' (
—) - '
O
R N -t}

>
-
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|
(S
-
S
(]
v
P

Hinh 5
Cau 7: Tim gi4 tri 1on nhét, gia tri nhé nhit cia ham s6 g(x) = x + 9;12 trén doan [1;4]
Cau 8: Tim gia tri 1on nhét va gia tri nhé nhit (néu cé) chtahamséy = x — 2 + i trén khoang (0; +0).

x%+49
x

Cau 9: Tim gia tri 16n nhit va gia tri nhdé nhat (néu c6) cia hams6 f(x) =
trén khoang (0; +0).

Cau 10: Tim gi4 tri Ién nh4t, gia tri nhd nhat ciaham s6 y = 2V1 — x2 + x2

Cau 11: Tim gia tri 16n nhit va gia tri nhé nhit cia ham sé: f(x) = sin* x + cos* x

Cau 12: Hop sira 11 dwoc thiét ké dang hinh hép chir nhat véi ddy 1a hinh vudng canh x cm. Tim x
dé dién tich toan phin cia hép nho nhit.

A N =7 - 2 ~ \ =7 L I 4 n 2 \ n 1
Cau 13: Tim gia tri nho nhat va gia tri loén nhatctiahamséy = f(x) = x + - 7

trén khoang (0; +00).
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Cau 14: Tim gia tri nhé nhat cia cdc ham s6 sau:

3x%—4x
x2-1

a) y = x3 — 3x — 4 trén nira khodng [-3;2) b)y = trén khoang (—1; +o0)

Cau 15: Tim tit ca cac gia tri ctia tham s6 m dé ham s6 f(x)=x" +3x> +m’ —5 c6 gia tri 16n nhat
trén doan [-1;2] 1a 19.

xX+m

Cau 16: Cho hamsd y = m>1.Véi gi tri nao cia tham s6 m dé€ ham s6 c6 gia tri 1on nhat

x+1
trén [ 1;4 ] bang 3.

CAu 17: Trong mot thi nghiém y hoc, ngudi ta cdy 1000 vi khuidn vao mdi trudmg dinh dwdng. Bang
thwc nghiém, nguoi ta xac dinh dwoc s6 lwong vi khuin thay déi theo thoi gian béi cong thire:

100t
N(t) = 1000 + ——

Kké tir khi thwc hién ciy vi khuian vao moéi trweong dinh dudng.

( con)trong d6 t 1a thoi gian tinh bang gidy Tinh s6 lwong vi khuan 16n nhat

CAu 18: Tam gidc vudng c6 canh huyén bang 5 cm c6 thé c6 dién tich 1én nhit bang bao nhiéu?

Cau 19: Khoi lvgng g( kg) cia mot mat hang ma ctra tiém ban dwoc trong mot ngay phu thudc
vao gia ban p (nghin dong/kg) theo cong thircp = 15 — %q. Doanh thu tir viéc ban mat hang trén
clia ctra tiém dwoc tinh theo cong thitc R = pq. Tim gid ban mdi kildgam san phdm dé dat dwoc
doanh thu cao nhat va xac dinh doanh thu cao nhit dé.

Cau 20: Mot hop tac x4 nudi ca trong hd. néu trén moi don vi dién tich ciia mdt hd cé n con c4 thi
trung binh moi con c4 sau mot vu can ning:P(n) = 480 - 20n (gam). Hdi phai tha bao nhiéu ca trén
mot don vi dién tich ciia mat ho dé sau mot vu thu hoach dwoc nhiéu ca nhit?

Cau 21: Ong Nam can xay dung mot bé chira nwéc cé dang hinh hop chit nhat khong c6 ndp day dé
phuc vu cho viéc twéi ciy trong vueon. Do cac diéu kién vé dién tich vwon, 6ng Nam cin bé cé thé
tich 12 36 m3, day bé c6 chiéu dai gip hai lan chiéu rong va chiéu rong khéng qua 4 m, biét rang chi
phi vat liéu xay dung mo6i mét vudng dién tich bé mit 1a nhw nhau. Héi chiéu cao bé nwéc bang bao
nhiéu dé tong chi phi vat liéu 1a nh6 nhat?\

Cau 22: Ong 4 du dinh str dung hét Sm’® kinh dé 1am bé ca bang kinh c6 dang hinh hép chit nhat
khong nap, chiéu dai gdp doi chiéu rong. BE ca co thé tich 16n nhit bang bao nhiéu?

Cau 23: Mgt chat diém chuyén dong theo phuwong trinh § =—¢*+9¢> +¢+10 trong d6 ¢ tinh bang (s)

va § tinh bang (m). Thoi gian d€ vAn tdc ctia chat diém dat gia tri 16n nhitla

Cau 24: M6t vat chuyén dong theo quy ludt s = —2¢° +24¢* + 9¢ — 3 v&i ¢ 1a khodng thoi gian tinh tir
lic bat ddu chuyén déng va s 1a quang dwong vat di duoc trong khodng thoi gian d6. Héi trong
khoang thoi gian 10 gidy, ké tir luc bat dau chuyén ddng, van tdc 16m nhat cia vat dat dwoc bang bao
nhiéu?

Cau 25: Mot chat diém chuyén dong theo quy ludt s = ¢ + 61> +17¢, vdi ¢ 1a khodng thoi gian tinh
tir Iac vat bat dau chuyén dong va s 1a quing duong vat di dwoc trong khodng thoi gian d6. Khi do
van téc v(m/s) cla chuyén dong dat gia tri 16n nhét trong khoang 8 gidy dau tién bang

Cau 26: Mot chat diém chuyén dong theo phwong trinh § = - +3¢* -2, trong d6 ¢ tinh bang gidy
va § tinh theo mét. Chuyén dong c6 van téc 1on nhat la
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Cau 27: Ong 4 du dinh sir dung hét 6,5m’ kinh dé lam mdt bé ca bang kinh cé dang hinh hdp chit
nhat khong ndp, chiéu dai gdp déi chiéu rong (cac moi ghép c6 kich thwéc khong dang ké). BE ca co
dung tich 1&6n nhat bang bao nhiéu (két qua lam tron dén hang phan tram)?

Cau 28: M6t 6ng nong dan c6 2400 m hang rao va mudn rao lai canh déng hinh chir nhét ti€p giap
v&i mot con sdng. Ong khong cin rao cho phia gidp bo song. Hoi 6ng c6 thé rao dwgc canh déng voi
dién tich 16n nhat 1a bao nhiéu?

Cau 29: Tim m dé tong gia tri 1on nhat va gia tri nhé nhat ciaham s y = f(x)=x"-2x" +m

trén doan [-1;1] bang 5.

Cau 30: Ong An mudn xay mdt bé chira nwéc dang hinh hop chit nhat, phan ndp trén 6ng dé tréng
mot 6 c6 dién tich bang 20% dién tich ctia day bé. Biét day bé 1a mot hinh chir

Nhit c6 chiéu dai gidp dé6i chiéu rong, biét bé cé thé chira téi da 10m’ nwdc va gia tién thué nhan
cong la 500000 déng/m*. S6 tién tra it nhit cho nhan c6ng ma 6ng phai trd véi s6 la:

Cau 31: Nguoi ta giang ludi d€ nudi riéng mot loai ca trén mot goc hd. Biét rang ludi dwoc gidng
theo mot dwong thang tir mot vi tri trén bo ngang dé€n mot vi tri trén ber doc va phai di qua mot cai
coc da cdm sdn & vi tri 4. Hoi dién tich nhd nhat c6 thé gidng 1a bao nhiéu, biét rang khoang cach
tlr coc dén bo ngang la 5m va khodng cach tir coc dén bo docla 12m

doc
’ A
Khu nuéi
cd riéng
Bd& ngang

Cau 32: Ong A duv dinh st dung hét 6,7m" kinh dé 1am mot bé ca bing kinh c6 dang hinh hop chir
nhat khong nap, chiéu dai gdp doi chiéu rong. BE ca c6 dung tich 1én nhat bang bao nhiéu?
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€. DPUONG TIEM CAN NGANG

y = f(x) néu:

@ Duwong thing y = y, goi la dwong tiém can ngang (goi tit 1a tiém cin ngang) ctia d6 thi ham s8

2 lim f(x) =y, hoac lim f(x) = y,.
X—+ X——00

ctia db thi (khi x — +x).

©@.DPUONG TIEM CAN PUNG
@ Duwong thing x = a dwoc goi 1a mot dwong tiém cdn dirng (hay tiém cdn dirng) clia do

thi ham s6
vy =f(x) néu it nhat mot trong cac diéu kién sau thod man:

lim f(x)= +o, lim f(x) 400, lim f{x) = —0 , lim f(x) = —c0

y 3

Y, =
2N /K e .
TN :

Buong thdng y = y, Ia tiém can ngang

"~
&

YQ y_YQ

(@)

Buong thdng y = y, 13 tiém can ngang
ctia db thi (khi x — —=).

Hinh 1.20

yh y h
S
S
5
& I
7 x
>< o
0o X, X O X
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y=fix) . / y = fx)
P
Il ;
c) d)
a) va ¢). Pudng thing x = X, 1a tiém can ding b) va d). Pudng thdng x = X, la ti¢m can dang
caa db thi (khi x —> x,). cta db thi (khi x > x;).
Hinh 1.23

€. PUONG TIEM CAN XIEN
& Puong thang y = ax + b(a # 0) goi 1a duong tiém can xién (goi tat 14 tiém can xién) cta do thi

ham sé y = f(x) néu:

o lim [f(x) — (ax + b)] = 0 hoac xl_i)r;noo [f(x) = (ax+ b)] = 0.

X—+00

Oudng thing y = ax + b 1a tiém cén xién Budng thang y = ax + b 13 tiém cén xién
cha do thi (khi x — 1), cta do thj (khi x — -x).

Hinh 1.25

IHlPhﬁn dang toan co’ ban

+Dang @: Tim tiém can ngang caa d6 thi ham s&

w-Cac vi du minh hoa
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Cau 1: Tim tiém can ngang cua d6 thihamso y = f(x) = ;+1 .

x2+1
T

Cau 2: Tim cac tiém cdn ngang cia d6 thi ham sé y = f(x) =

A A A A 5 P —2x+1
Cau 3: Tim tiém cin ngang ctia d6 thi ham sé y = T

+Dang @: Tim tiém can dirng cta d6 thi ham sé

wCac vi du minh hoa

~ N N A p 5 9N PR ~ 3—x
Cau 1: Tim tiém can drng ctia d6 thihamsé y = f(x) = 0

A N LA A . 0w 1s La n x%+2
Cau 2: Tim tiém can dirng ctia d6 thihamsé y = f(x) = —
Cau 3: Tim tiém cin ding ctia d6 thi cac ham s6 sau:
a) _x b) 2

Y=oy Y=

+Dang @: Tim tiém can xién ctia d6 thi ham sé
w-Cac vi du minh hoa

A N N N FON P) N T ~ xX2—x+2
Cau 1: Tim tiém can xién cua do thi hamso y = f(x) = —

A . ‘A A iAL a AW il LN n x%-3x+1
Cau 2: Tim tiém can xién cua do thi ham so f(x) = —

A . ‘A A iAL a AW il LN n x%+3x
Cau 3: Tim tiém can xién cua do thi hamso6 y = f(x) = —

+Dang @: Ung dung thyc t&
wCac vi du minh hoa

Cau 1: D€ loai bd p% mot loai tdo ddc khoi hé nwdc, ngwoi ta wéce tinh chi phibo rala C(p) =
1;’3—; (triéu dong), véi 0 < p < 100. Tim tiém cdn dirng ctia d6 thi ham s6 C(p) va néu y nghia cda

dwong tiém can nay.

Cau 2: Mot cong ty san xuat do gia dung wéc tinh chi phi dé san xuat x (san pham) la C(x) = 2x +
50 (tridu dong). Khi d6, £ (x) = “=21a chi phi sin xuét trung binh cho m&i san pham. Chiing t§
rang ham sé f(x) gidm va lim,_,, . f (x) = 2. Tinh chat nay noi lén diéu gi?

CAu 3: MOt manh vudon hinh chit nhat c6 dién tich bang 144m?.

Biét d6 dai mot canh cia manh vuon 1a x(m).

a) Viét biéu thirc tinh chu vi P(x) (mét) cia manh vwon.

b) Tim cac tiém cin cda d6 thi ham sé P(x).

©. Dang toan rén luyén
+Dang @: C4u tric nghiém nhiéu phwong an lya chon

Cau1: Chohamsd f(x) xacdinhvalién tuctrén R\{-1} c6 bang bién thién nhu sau:
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Cau 5:

x| -1 +o

J\_x \2

Khang dinh nao sau day la ding?

A. D06 thi ham s6 c6 hai TCN y =2, y=5 vacé mot TCD x=-1.

B. D6 thi ham s6 ¢6 bén dwong tiém cén.

C. b6 thi ham s6 c6 hai dwong tiém cén.

D. D6 thi ham s6 c6 mot dwong tiém cén.

Cho ham s8 y = f(x) xac dinh trén R\{1}, lién tuc trén méi khoang xac dinh va c6 bang

bién thién nhw hinh bén dwdi. Héi d6 thi ham s6 da cho c6 tit ca bao nhiéu dwong tiém
can?

y' — ] : +
? 00 :
¥ “-—_._\___‘*_D: TT——5 /
A l. B.2. — -
Cho ham s8 y = f(x) c6 bang bién thién nhuw hinh bén
x s ]
f(x) +
1
—
f(x) _

S6 dwong tiém can ngang ctia do thi hams§ y = f(x) 1a

A. 3. B. 1. C.O. D. 2.
Choham s8 y = f(x) lién tuc trén R\{1} c6 bang bién thién nhw hinh v&. Téng s8
dwong tiém cin dirng va tiém cin ngang ctia d6 thi ham sé y = f(x)

T | —nc | 1 40

+ -+

0
1 +X |

—+/2 X
A. 1. B. 4 C. 2. D. 3

Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhuw hinh v&. Hoi db thi ciia ham s8 da cho c6 bao

nhiéu duong tiém can?
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Cau 6:

%m/ S

A. 1. B. 3. C. 2. D. 4.
Choham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhw sau:

x |- -3 3 +00

b4 + + +

+00 +o0

SO dwong tiém cin cia do6 thi ham s6 da cho la

A. 3. B. 1. C. 4. D.2.
Choham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

—00 — 50

x |—x 2 3 +C
y' = = o
¥ 4 +
] \ \ \
— —r —ax

Tong s6 dwdng tiém cin ngang va tiém can dirng clia do thi ham sé da cho bang:
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
Cho ham s§ y = f(x) xac dinh va c6 dao ham trén R\{+1}. Ham s§ c6 bang bién thién

nhw hinh vé dwéi day. Hoi ham s6 y = f(x) c6 bao nhiéu tiém cén?

T —00 -1 0 1 +oo
f(x) + = 0 + +
L] +oc +00 3
-3 -2 —
A. 1. B. 4. C. 3. D. 2
Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhw hinh vé
X -0 0 2 +00
f(x) - + 0 &
3 4
fix)
\ L / \ X

Tong s6 tiém cdn ngang va tiém cin dirng ctia d6 thi ham sé da cho la
A. 3. B. 4.. C. 2.. D. 1.
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Cau 10: Choham s6 y= f(x) c6 bang bién thién nhw hinh vé.

X —00 1 +oo

Y * ok

+o
2 —mo

A. D6 thi ham s6 khong cé tiém cén.
B. Tiém can dirng cua do thi la duwdng thang x =2.
C. Tiém c4n ngang cta do thi la dwong thing x=1.
D. D6 thi ham s6 c6 hai dwong tiém cén.

Cau 11: Chohams6 y= f(x) cé bang bién thién nhu sau:

2 3 +x

s
|
=

[
1"’ _ _ _

3 4 +x

A e N e

—x —x —

Téng s6 dudng tiém can ngang va tiém can dirng ctia d6 thi ham s6 da cho bang
A. 1. B.2. C. 3. D. 4.
Cau12: Chohamso y = f(x) c6 bangbién thién nhuw sau

x — -1 1 +

700 / +@ T +a0 /’,’,’vﬂ

0 —m

Tong s6 tiém cin ngang va tiém cin dirng cia d6 thi ham sé da cho la
A. 4. B. 1. C.3. D. 2.
Cau 13: Choham sé y= f(x) c6 bang bién thién nhw sau

X —o 1 +on

| T Pt

1 —a0

Tong s6 tiém cdn ngang va tiém cin dirng ctia dd thi ham s6 da cho la
A 4. B. 1. C.3. D. 2.
Ciu 14: Chohamsd y= f(x) c6 bang bién thién nhw hinh vé bén. Khing dinh nao sau diy ding?

V' = = @ =

A. D06 thi ham s6 c6 3 dwong tiém cén.

B. D6 thi ham s6 khéng c6 tiém cin.

C. Ham s& c6 gia tri 1én nhit bang 1 va c6 gia tri nhé nhit bang 0.
D. Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—o0;0) va (0;+o)

Ciu 15: Chohamsd y= f(x) c6 bang bién thién nhuw sau
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Cau 16:

Cau 17:

Cau 18:

Cau 19:

Cau 20:

Cau 21:

Cau 22:

Cau 23:

Cau 24:

Cau 25:

Cau 26:

Cau 27:

Cau 28:

e —00 1 +00
+00 5
2 3
Tong s6 tiém cin ngang va tiém cin dirng ciia d6 thi ham sé da cho la
A 4. B. 1. C. 3. D. 2.
Tiém can démg ctia db thi ham s y = 2— I
x+3
A . x=2. B. x=-3. C.y=-1. D. y=-3.
Puong thang x=3, y =2 lan lwot 12 tiém can dirng va tiém cin ngang ctia do thi ham sd
2x-3 x-3 3x-1 2x-3
A y= . B. y= . C.y= . D. y= .
4 x+3 4 x+3 x=3 4 x=3
Po thi ham s y=— ; c6 cac dwong tiém cin dirng va tiém cin ngang lan lwot la:
X+
A x=-2vay=-3. B.x=-2vay=1.
C.x=-2vay=3. D.x=2va y=1.
Puwong tiém cin ngang cta do6 thi ham s6 y = 3 c6 phwong trinh la
—x+
A. y=0. B. y=-2. C. x=3. D. x=-2.
Tim toa dd giao diém ctia dwong tiém cin dirg va tiém cin ngang ciia d6 thi ham sé y = x; z )
X
A. (21). B. (-2;2). C. (-2-2). D. (-21).
, ol L -1 .
SO dwong tiém can cta do thi ham so y = 6x 3 la
x_
A. 3. B. 2. C.0. D. 1.
Chohamso y = 3 5 S6 tiém cin cia d6 thi ham sé6 1a
x_
A. 1. B. 0. C. 3. D. 2.
SO dwong tiém cin dirng va tiém cin ngang ctia d6 thi ham s6 y = % la
x°=3x+
A. 4. B. 1. C. 3. D. 2.
2
b6 thi ham so y = 2—x c6 bao nhiéu dwong tiém cin ding?
X" +3x
A. 0. B. 1. C. 3. D. 2.
Tong s6 tiém cin dirng va tiém cin ngang ciia d6 thi ham s y = x2+22 la
x —
A. 2. B. 1. C.0. D. 3.
N A A o e 4—x
S6 dwong tiém can cta do thihams6 y=————1a
x —3x—-4
A. 3. B. 0. C. 2. D. 1.
: . ’ Vx*+2
S6 dwong tiém can cia d6 ham s6 y = 3
x_
A. 4. B.2. C. 1. D. 3.
Chohamso y = 2x 5 c6 do thi 1a dwong cong (C). Khing dinh nao sau day ding?
x J—
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A. (C) c6 mot tiém can dirng va mot tiém can ngang.

B. (C) c6 hai tiém can dirng va khong tiém can ngang.
C. (C) c6 hai tiém can dirng va mot tiém can ngang.
D. (C) c6 hai tiém can dirng va hai tiém can ngang.
Vx—4

Cau 29: Toéng so cac dwong tiém cin dirng va tiém cdn ngang cia d6 thi ham sé y = 1 la
x_
A. 0. B. 3. C. 1 D. 2.
. o T i o
Cau 30: Tong sb6 dwong tiém can dirng va tiém can ngang cua do6 thi ham s6 y = e la
-X
A. 2. B. 1. C.3. D. 4.
Cau 31: Tim tit ca cac gia tri cia tham s6 m dé do thi ciahams6 y = 7 6 tiém cin dirng
x+m
A.m=-3. B. m=3. C.m=3. D. m=-3.
Cau 32: Tim tit ca cac gia tri thwc cua tham s6 m dé d6 thi ham s6 y = mx+—2 c6 tiém cin dirng:
X
A.m=4. B. m=—4. C.m=-4. D. m=4.
~ ¥ A . Y N l 7 A A 7 \ by A A Y
Cau 33: Biétrang do thi hamso y= axt co tiém can dingla x =2 vatiém can ngangla y=3
x_
Hiéu a —2b co giatrila
A. 4. B.0. C. 1. D. 5.
Cau34: Tim m dé db thi ham s8 y="> = c6 dung hai dwong tiém cin?
x —
A. m=0. B. m=1. C.m=-1. D. m =+l1.
A A S S x £ AR et o LN K +1
Cau 35: Tim tat ca cac gia tri cua tham s6 m dé do thi cia hamso y = f c6 hai tiém can
X +m
dirng
A.m<0; m#1. B. m<0. C.m>0; m=#1. D. m<-1.
A ol & aw i1 | N X
Cau 36: Biétrang do thi hamso y= ax+ cé tiém can dirng la x =2 va tiém can ngangla y =3
x_
.Gi4d tri cia a+b bang
A. 5. B. 4. C.O. D. 1.
n . x mx+1 . x . e a N A A o
Cau 37: Chohamso y= 5 v@itham s6é m # 0 .Giao diém cua hai dwong tiém can cua do thi
xX—2m
ham s6 thudc dwdng thing c6 phwong trinh nao dwéi day?
A 2x+y=0. B. y=2x. C.x-2y=0. D. x+2y=0.
3 —
Cau 38: Tim tit ca cac gia tri thwc cia tham s m dé d6 thi hamso y = 2mx3 5 c6 hai dwong
X" —53x+
tiém can ding.
m#2 m#1
m#2
A. 1- B.m=#0. C.{ . D. 1-
m#— m#1 m#—
4 4
A Nk A s , x W el L x X’ —mx-2m’
Cau 39: Tim tat ca cac gia tri thyc cua tham s6 m sao cho d6 thihams6 y=——— ¢6

x=2
dwong tiém can dirng.
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Cau 40:

Cau 41:

Cau 42:

Cau 43:

Cau 44:

Cau 45:

m#-—2
A. . B. Khong c6 m thoa man.
m=1
m#=-—2
C. . D. meR.
m=l1
Ny s s o v N 5x-3
Tim tat ca cac gia tri cua tham s6 m sao cho d6 thi hams6 y=————
x"—2mx+1
khong c6 tiém can ding.
m<-—1
A. B. -1<m<l. C.m=-1. D. m=1.
m>1
x*—=3x+2

Cé bao nhiéu gia tri nguyén clia tham s6 m dé do thi ham s6 y =—
X —mx—m+5

khong c6 dwong tiém can ding?

A. 8. B. 10. C.11. D. 9.
e s (n=3)x+n-2023 . s .
Biét rang do6 thi cia ham so y = (m,n latham s6) nhan truc hoanh
xX+m+3
lam tiém cin ngang va truc tung lam tiém can ding. Tinh tong m — 2.
A. 0. B. 3. C. 9. D. 6.

N x—1 Ly 2 Ao R .
Cho ham s6 y =— 513 Co tat ca bao nhiéu gia tri m dé doé thi ham s6 c6 dung hai
mx~ —2x+

dwong tiém can?

A. 0. B. 1. C.2. D. 3.
: +3 x o A v s X 7 g
Cho hamso y= zx— Tim tat ca cac gia tri cia tham s6 m dé doé thi ham so6 chi c6
X —6x+m
mot tiém can dirng va mot tiém can ngang?
A. 0. B. 9. C. -27. D. 9 hoac -27.
/ 2
b6 thi ham s y = % c6 sO dwong tiém cin dirng la m va s6 duwong tiém cin
X —4X—
ngangla »n . Giad tri cia m+n la:
A. 1. B. 2. C. 3. D. 0

+Dang @: Cau tric nghiém ding, sai

Cau 1: Choham sé y =

3x—1

Py c6 do thi (C) Cac ménh dé sau ding hay sai?
_

a) Puong thing y = -3 12 tiém can ngang cua do thi (C)

b) Pwdng thang y :% 1 tiém cin dirng cta do thi (C)

c) Pwong thing x :% 13 tiém cAn dirng ctia do thi (C)

d). Pudrng thang 5 = _% la tiém cin ngang cua do thi (C)
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Cau 2: Chohamsé y = . CAc ménh dé sau dung hay sai?

x-3
a) b6 thi cé duwong tiém cin dirng x =3, tiém cin ngang y =3.
b) D6 thi cé dwong tiém cin dirng x =2, tiém cin ngang y=2.
c) Do thi c6 dwong tiém cin dirng x =2, tiém cdn ngang y =3.
d) D6 thi c6 dwong tiém cin dirng x =3, tiém cdn ngang y =2.
Cau 3: Cho ham s6 y=f(x) ) xlirgof(x) =1va Xlirgcf(x) =—1. Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Do thi ham s6 da cho c6 dung mot tiém cin ngang.
b) D6 thi ham s6 c6 hai duwdng tiém cin ngang 1a cac duwong thing y =1 va y=—1.
c) D6 thi ham s6 c6 hai tiém cin dirng 1a cdc dwong thang y=1va y=—1.
d) D6 thi ham sé da cho khéng c6 tiém cin ngang.
Ciu 4: Cho ham s8 y = f(x) c6 lim f(x)=3 va lim f(x)=3.C4c ménh dé sau dung hay sai?
a) Do thi ham s6 khéng c6 dwong tiém cin ngang 1.
b) P6 thi ham s6 c6 1 dwong tiém cdn dirngla x =3.
c¢) P6 thi ham s6 c6 duy nhat mot dwong tiém cin ngang.
d) D6 thi ham s6 c6 1 dwong tiém cdn ngangla x =3.
Ciu 5: Cho ham s§ y = f'(x) xac dinh trén khoang (-5—-1) va c6 xli(r-l})* f(x)=5 xii(r_lll)i f(x)=40.
Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) b6 thi ham s§ f(x) khong c6 tiém can dirng.
b) D6 thi ham s f'(x) c6 diing mot tiém can ding la dwdng thing x=-1,
c) P thi ham s8 f(x) c6 hai dwdng tiém cin ngang.
d) D6 thi ham s8 f(x) c6 hai tiém can dirng 1a cdc dwong thing x=-5 vax=-1.

Cau 6: Choham sé y = f(x) c6 lim f(x)=1valim f(x)=-1.Cac ménh d& sau ding hay sai?

a) D6 thi ham s6 c6 dwong tiém cin ngang y=2.
b) D6 thi ham s6 c6 dwong tiém cdn dirng x = 2.
c) D6 thi ham s6 c6 dwong tiém cin ngang y=0.
d) D6 thi ham s6 c6 dwong tiém cdn dirng x = 2.

Cau 7: Cic ménh dé sau dung hay sai?

3 AW Al TN LK +2
a) Puong tiém can ngang cua do thi ham so y=3x 0 lay=3
X+
\ A A x—2..
b) Puwong tiém can dirng cuia d6 thi ham s6 y = 11::1 y=2
x_
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c) Phurong trinh dwong tiém cin dirng cta d6 thi ham s6 y = 3 +12 lax=-2
x_

d) P6 thi chiaham s6 y = x=2 c6 duwong tiém cin dieng lax =1

X+
Cau 8: Cic ménh dé sau dung hay sai?
Wl LA X X+2 A \
a) b6 thi hamso y = c6 duong tiém can nganglay =1
\ A A ; > w . \ ~N xz +X— 2 \
b) Puong tiém can dirng cua do thi hamsé y=————Ia. x=2
x_
\ \ N A /. o w . \ N 2x - 3 \

c) Phwong trinh dwong tiém can dirng ciia d6 thi ham sé y = 5 lax=3

X+
BN ~ 3x - 1 w . \ N 7 oA N BN
d) Chohamso y = Tt Do thi ham s6 c6 tiém can ngangla y = 3.
x+
Cau 9: Cic ménh dé sau dung hay sai?
a) Cho ham s y = f'(x) c6 bang bién thién nhu sau
X —00 ) 2 +0c0
@ - - -
i 0 +00 +0o
—00 —00 —_

Tong s6 tiém cin ngang va tiém cin dirng cia d6 thi ham sé da chola 3

2x—16 lay=2

b) Phwong trinh dwong tiém cin ngang ctia d6 thi ham sé y =

\ . A ToAe 2 1 2
c) Tim dwong tiém can ngang ctia d6 thi ham sé y = ? Vay kétquala: y = 3
—X

d) Tim dwong tiém cin ngang cua d6 thi ham s6 y = x| 3«
x+1 2x-1

.Vay kétqudla: y= —%

Cau 10: Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Tiém cin ngang ctia d6 thi ham s6 y =
—3x-1 3

2
b) Tiém can dtng ciia db thi ham s6 y ==
x —

X 3 A A a4, AN Lt LA A s
c) S6 duong tiém can dirng cia do thi ham s6 y =

d) Tiém cdn ngang cia d6 thi ham s6 y =

Cau 11: Chohamsd y = f(x) 6 lim f(x)=-2va lim f(x)=2.Cac ménh dé sau ding hay sai?

X—>+00
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a) P6 thi ham sé da cho c¢6 ding mot tiém cin ngang.

b) D6 thi ham s6 da cho khong cé tiém cin ngang.
¢) Do thi ham s6 da cho c6 hai tiém cin ngang 13 hai dwong thing x =2 va x = -2.
d) Do thi ham sé da cho c6 hai tiém can ngang 1a hai dwong thidng y=2 va y=-2.

Cau 12: Cho bang bién thién ham s6 y = f(x),

X -00 -1 +o0
y’ - -
2 +w
~ o0 2

Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) P6 thi ham s6 khéng c6 dwong tiém cén.

b) D6 thi ham s6 ¢6 dwong tiém cin ding x = —1.
c) Tap xac dinh cilaham sé la D = ]R\{—l} :

d) 6 thi ham s6 c6 dwong tiém cin ngang y = 2.

Cau 13: Chohams6 y= f(x) c6 lim f(x)=1va lim f(x)=-1.Cac m¢nh dé sau ding hay sai?

v x>0

a) P6 thi ham sé da cho khong cé tiém cin ngang.

b) D6 thi ham s6 da cho c6 dung mot tiém cin ngang.

c) D6 thi ham s6 da cho c6 hai tiém cin ngang 1a cdc dwong thang y=1va y=-1.
d) bo thi ham s6 da cho c6 hai tiém cin ngang 1a cdc dudong thang x=1 va x=-1.

Ciu 14: Cho ham s§ y = f'(x) c6 bang bién thién nhw hinh dudi ddy, trong d6 m € R.

X | —oo 1 2 4 o0
2 I T A N
m—1 -2 3—m
—anll—5 —5 ll—en

Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) D6 thi ham s6 c6 ding 2 dwong tiém cin dirng va 1 dwong tiém cin ngang véi moi m € R.

b) D6 thi ham s6 cé ding 2 dwong tiém cdn dirng va 2 dwong tiém cin ngang véi moi m e R\ {2}

c) b6 thi ham s6 c6 dung 2 dwong tiém cin dirng va 2 dwong tiém cin ngang véi moi
meR.

d) D6 thi ham s6 c¢6 ding 1 dwong tiém cin dirng va 2 dwong tiém cin ngang véi moi
m e R.

Cau 15: Chohams6 y= f(x) c6 lim f(x)=1va lim f(x)=-1.Cac m¢nh dé sau ding hay sai?

X—>+0 X—>+00
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a) P6 thi ham s6 da cho khong cé tiém cin ngang.

b) D6 thi ham s6 da cho c6 ding mot tiém cin ngang.
¢) b6 thi ham s6 da cho c¢6 hai tiém cin ngang 1a cidc dudng thang y=1va y=-1.
d) D6 thi ham sé da cho c6 hai tiém cin ngang 1a cdc dwong thang x =1 va x=-1.

Ciu 16: Cho ham s§ y = f(x) c6 bang bién thién nhw hinh dw6i ddy, trong dé m e R.

X | —o 1 2 4 +o0
2 I R I

BN PZN

—ll-5 =5 ll—e

3—m

Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) P6 thi ham sé c6 dung 2 dwong tiém cin dirng va 1 dwong tiém cin ngang véi moi
meR.

b) D6 thi ham s6 cé ding 2 dwong tiém cdn dirng va 2 dwong tiém cin ngang v&i moi
me R\ {2} .

c) b6 thi ham s6 c6 dung 2 dwong tiém cin dirng va 2 dwong tiém cin ngang véi moi m € R.
d) b6 thi ham s6 ¢6 ding 1 dwong tiém cin dirng va 2 dwong tiém cin ngang véi moi m € R.

x-3

2

Cau 17: Chohamsé y=
x° =9

. CAc ménh dé sau dung hay sai?

a) P6 thi ham sé c6 hai tiém cin diengla x=3; x=-3.
b) D6 thi ham s6 chi c6 mot tiém cin dirngla x=-3.
c¢) D6 thi ham sé khong c6 tiém cin dirng.

d) D6 thi ham s6 c6 tiém cdn ngangla y=1.

Cau 18: Cho ham s6 y = 2>

| (C). Cac ménh dé sau dung hay sai?
_x_

a) P6 thi ham s6 c6 hai tiém cin.

b) D6 thi ham s6 c6 tiém can ngang 1a dwong thing y = 2.
c) b6 thi ham s6 c6 tiém cin dirng 1a dwdng thang x = —1.
d) Do thi ham s6 c6 tiém can ngang 1a dwong thang y = -2.

Ciu 19: Cho ham s§ y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau
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T —00 1 +00

’ \ \

Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) PO thi ham s& c6 tiém cin ngang 1a dwong thing x =1 va tiém cin dirng 12 dwong thing
y=2.
b) D6 thi ham s6 chi c6 mot dwong tiém cén.
c¢) D6 thi ham sé khong cé dwong tiém cén.
d) Do thi ham sé c6 tiém can dirng 1a dwong thang x =1 va tiém can ngang 1a dwong thang
y=2.
Ciu 20: Cho ham s y = f'(x) xdc dinh trén R\{0}, lién tuc trén mbi khodng x4c dinh va c6 bang
bién thién nhw sau

X | —on 0 1 ~+e0
¥

y e E - 0 e

/
N
/

Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) P6 thi ham sé c6 ding mot tiém cin ngang.

b) D6 thi ham s6 c¢6 hai tiém cin ngang.

c) b6 thi ham s6 c6 dung mot tiém cin dirng.

d) Do thi ham s6 khong cé tiém dirng va tiém cin ngang.

= M .Cac ménh dé sau diang hay sai?
VxT+x=2

a) Do thi ham sd c6 mot dudng tiém can ngang 1a dwong thang y = 2.

Ciu 21: Cho ham s6 y

b) D06 thi ham s6 c6 mot dwong tiém can ngang 1a dwong thing y =0.
c) Do thi ham s6 c6 mot dwong tiém cin ngang 1a dwong thang y = -2.

d) Do thi ham s6 c6 hai dwong tiém cin ngang 1a hai dudng thang y=-2 va y =2.

Ciu 22: Chohamsé y =

. CAc ménh dé sau dung hay sai?
I-x

a) Ham s6 ¢6 tip xac dinh D =(-11).

b) D6 thi ham s6 c6 2 dwong tiém cidn ngangla y=1va y=-1.
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c) b6 thi ham s6 c¢6 2 dwong tiém cin dirngla x=1 va x=-1.

d) Ham s6 c6 mot cuec tri.
x+1
VX' —4

a) P6 thi ham s6 khéng c6 tiém cin ngang.

Ciu 23: Chohamsé y = . CAc ménh dé sau dung hay sai?

b) P06 thi ham s6 c6 hai dwong tiém cdn dirngla y =1, y = -1 va hai dwong tiém cin ngang

lax=2, x=-2.
c) b6 thi ham s6 c6 hai dwong tiém cin ngangla y =1, y = —1 va hai duwong tiém cin dirng
la x=2, x=-2.
d) D6 thi ham s6 c6 ding mot dwong tiém cin ngangla y =1, hai dwong tiém cin ding
lax=2, x=-2.

Ciu 24: Chohams6 y = > ix4;3_ - voi m 1a tham s6 thwe. Cic ménh dé sau ding hay sai?

Y ~

a) Néu m>—4 d6 thi ham s6 c6 it nhat mot tiém cdn dirng va mot tiém cin ngang.
b) Néu m=—4 d6 thi ham s6 c6 mot tiém cin ngang va mot tiém cin dirng.
¢) V&i moi m ham s6 ludn c6 hai tiém cin ding.

d) Néu m <—4 d6 thi ham s6 c6 moét tiém cin ngang.

A \ ~ x + 1 \ \ . - A A A - 2 \ ~ - . ~
Cau 25: Choham s6 y = 1 M va N la hai diém thudc do thi cua ham s6 sao cho hai tiép tuyén
x —
cda do thi ham s6 tai M va N song song v&i nhau. Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Hai diém M va N déi xirng véi nhau qua géc toa do.

b) Pwong tiém cin ngang ctia d6 thi ham s6 di qua trung diém ctia doan thdng MN .
c) Hai diém M va N d6i xirng v&i nhau qua giao diém cta hai dwong tiém cin.

d) Pudng tiém cin ding cta do thi ham s di qua trung diém cta doan thang MN .

+Dang @: Cau trac nghiém tra l&i ngén

Cau 1: Trong mit phing Oxy, hamsd y = x—_i do thila (C). Giao diém cta hai tiém cén cta (C)
x+
co6 toa do la:
A n - .4 . \ A A ki a - by ~ 3x - 7 \
Cau 2: Toa do giao diém hai dwong tiém can cua do thi ham sé y = > la
X+

x—1

Cau 3: D6 thi ham s6 y = c6 tiém cAn dirng 12 dwong thang

x+2

2x+2
2

Cau 4: b6 thi ham s6 y =

c6 bao nhiéu duong tiém can?

Cau 5: Cho ham s§ y = f(x) c6 bang bién thién nhw hinh vé
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‘e
t

b

—4 =3

(V5]

Téng s6 duwdng tiém cin dirng va ngang cta d6 thi da cho bang
A \ 2 | A v L K
Cau 6: buong thang y = 3 la tiém can ngang ctuia do thi ham s6

Cau 7: Puong thiang y =2 1a tiém cin ngang cta d6 thi ham s6?
3x=5
4x-8
3 la
2x—-1

Cau 8: Tiém cin ngang cua do6 thi ham s6 y = la

Cau 9: Tiém cin ngang cua d6 thi ham s6 y =

x-1
Cau 10: Tim phwong trinh dwdng tiém cin ding cia dé thi ham sé y =
X+
9—6x

Cau 11: Tim tiém cdn dirng va tiém cdn ngang ctia d6 thi ham s6 y = FTY
x+

x%=3x+2

Cau 12: Tim tiém cin xién cia d6 thi hams6 y = f(x) = —

x243x

Cau 13: Tim tiém cin dirng ciia d6 thi ham s y = -

—-2x+1
x+1

Cau 14: Tim tiém cin ngang cda do6 thi ham sé y =

Cau 15: Chohamséy = f(x) = x + ﬁ Tim tiém cén xién ctia d6 thi ham s6 f(x).

Cau 16: Tim tiém cin xién cia d6 thi hams6 y = f(x) = xz;c1+2.

Cau 17: Tim tiém cin dirng va tiém cdn ngang ciia d6 thiham sdé y = f(x) = z—i

Cau 18: Tim tiém can dirng, ngang, xién (néu c6) ctia d6 thi moi ham sd sau:
2x2-3x+2 1

a)yzﬁ b)yz% Ay=x-3+=

Ciu 19: Cho ham s§ y = f(x) c6 bang bién thién nhv sau

X |—oo —2 2 +o00
y' - 0 — 0 +
3 +00
Y / /
\ 0
— 00
b6 thiham s6 y = N c6 bao nhiéu tiém cin dirng
f (3 - x) -2
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Cau 20: Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién sau. Hdi do thi ham s6 d6 c6 may tiém can.

¥ Eah“hai_x H““aaaad

Cau 21: Cho hAm s6 y =+/4x—x* , tdng s6 dwdng tiém can dirng va ngang cta do thi ham s6 1a

A ~ \ A A 2 N . N ~N 2x - l N
Cau 22: 56 dwong tiém cdn cua do thiham s6 y=————1a
x =3x+2
A » ~ \ AN N /. N aiA N 5 “w T ~ x2_3x+2 BN
Cau 23: Tong s6 dwong tiém can dirng va tiém can ngang cua do thi ham s6 y = Q= la
x —

x—1

Cau 24: Tim t4t ca cac gia tri thwe ctia tham s6 m dé d6 thi ciahamsé y = c6 3 duong

X =2mx +
tiém can.
2x+4

X—m

Cau 25: Tim tat ca cac gia tri cia tham s6 m dé€ d6 thihams6 y = c6 tiém cin dirng.

A ~ \ =N Py 2 Y = \ ~ 1_ Y

Cau 26: S6 dwong tiém can cua do thi ham s6 y = — : la
x —

A \ 2z \ 7 A \ \ A A ) N . \ N l - 4.X

Cau 27: Puong thang nao dwdi day la dwong tiém can ngang cua do thi ham soé y = " ?
x J—
Cau 28: Tim tat ca cac gia tri cia tham s6 m dé do6 thi cia ham s6 y = co tiém can dirng
xX+m

A x4 A A o aw v 1a 2x-1

Cau 29: Tim s6 dwong tiém can cua do thi ham soy = x)2(+1'

2

A Wt TN | \ A \
Cau 30: b6 thi ham s6 y = c6 cac dwong tiém can ngang la

x+1

Cau 31: Puong tiém cin ngang cda do6 thi ham sé y =1+ 20t c6 phwong trinh la:

Ciu 32: Cho ham s§ y = f(x) lién tuc trén R\{1} c6 bang bién thién nhw hinh vé. Téng s8 dwdng

tiém can ding va dwdng tiém cin ngang ctia do thi ham s§ y = f(x)

X —0 -1 1 440
y - 0 + +

/
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Cau 33: Cho ham s§ y = f(x) c6 bang bién thién nhw hinh bén dwéi. Héi d6 thi ham s& da cho ¢6

tit ca bao nhiéu dwong tiém cin dirng va ngang?

X —a0 1 2 400
¥ # . 0 +
3 400 5
. \ \ /
Eicsi -2
Cau 34: SO duong tiém can cua do thi ham so y 2_3 la
x° -9
2
A . £ oAm Al TN FNXT=2x4+3
Cau 35: C6 bao nhiéu gia tri cia m dé doé thi ham sé y = mx 2x . al c6 mot tiém can ngang
x_
la: y=2.
Cau 36: Gia tri cua m deé tiém can dirng cuia d6 thi ham s6 y = diqua M (2;3) la
xX+m
Cau 37: Cac dwong tiém cén ctia d6 thi ham sé y = +31 tao véi hai truc toa do mot hinh chir
x —
nhét c6 dién tich bang
x—1

Cau 38: Xac dinh m dé d6 thi hams6 y = c6 ding hai dwong tiém cin dirng.

x’ +2(m—1)x+m2 -2

Cau 39: Tim tit ca cac gia tri thwe ctia tham s6 m d€ d6 thi ham s6 y = x ++/mx” +1 ¢6 tiém cin
ngang.
A . N A ~ 4 7 .7 . kd ~N ~ N - N ~N x _l 7 7 A
Cau 40: Goi S la tap tat ca cac gia tri cia tham s6 m dé do thi hams6 y = T 3cia c6 dung mot
mx- —J3x+
tiém cin drng va mot tiém cin ngang. S6 phan tir cua S bang:

Sx+1—+/x+1

Ciau 41: D6 thi hams6 y = . c6 tat ca bao nhiéu dwong tiém cin?

X" +2x

1\/4— LK A A A a4, \ NP A A
Cau 42: D6 thi hams6 y = 5 co s6 dwong tiém can dirng la m va s6 dwong tiém can ngang

X’ —2x—
la n.Gidtricia m+n la

2
~ 7 N .7 . 2 ~ N . \ ~ mx _1 s e . \ A A
Cau 43: C6 bao nhiéu gia tri cia m dé doé thi hamsd y = 7 302 c6 dung hai dwong tiém can?
X —3x+

Ciu 44: C6 tdt cd bao nhiéu gia tri nguyén cta tham s m thudc [-10;10] dé do thi ham sé

N’ -4 . A
y 2—1 c6 ba dwong tiém can?
x_

Cau 45: Goi S la tdp cac gia tri cia m sao cho d6 thi ham s6 y = c6 dung

x—1
X’ =2mx+m’ —2m—6
hai dwong tiém cin. S6 phan tir cda S la:

2x—1

Cau 46: Cho ham sé y = (C).Biétrang M, (x;;y,) va M,(x,;y,) 1a hai diém trén do thi

x+1
(C) c6 tdng khoang cach dén hai dudng tiém cin ctia (C) nhé nhit. Tinh gid tri P =x,.x, +,),.
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Cau47: Chohamso y= 2xt]
x_

A
(C). Tinh tdng tung do cac diém M thdéa man M thudc do thi (C)

dong thoi khoang cach tir M dén tiém can ding ctia do thi (C) bang khodng cach tir M dén truc
Ox

»BAI @. KHAO SAT VA VE PO THI MOT SO HAM SO CO' BAN
@. Tom tat kién thirc

@. SO DO KHAO SAT HAM SO

(1). Tim tap xac dinh ctia ham s6.
(2). Khao sat su bién thién ctia ham sé:

Tinh dao ham y’. Tim c4c diém tai d6 y’ bang 0 hodc dao ham khong ton tai.
Xét diu y’ dé chira cac khoang don diéu ctia ham so.

Tim cuec tri cia ham sé.

O 0 0 o

Tim cac gi&i han tai vo cuec, gidi han vo cwc va tim tiém cin cia do thi ham s6 (néu cd).

(<

Lap bang bién thién cia ham so.
(3). Vé db thi cia ham s6 dwra vao bang bién thién.
& Chu y: Khi vé d6 thi, nén xac dinh thém mot s6 diém dic biét cua do thi, chang han tim giao

diém cta do6 thi véi cac truc toa do (khi c6 va viéc tim khong qua phic tap). Ngoai ra, cin

lwu y dén tinh doi xirng cta do thi (do6i xirng tAm, d6i xirng truc).

@®. KHAO SAT VA VE PO THI HAM SO PA TH(’C BAC BA
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@ Chiy: Do thi cia ham sd bacbay = ax3 + bx? + cx + d(a # 0):
@ CO6 tAm d6i xirng la diém c6 hoanh d6 thod man y” = 0,

b
@ hayx = ——.
y 3a

@ Khong cé tiém can.

@. KHAO SAT VA VE PO THI HAM SO PHAN THU’C HUPU Ti

a) Ham s0 phan thirc y = %:Z(C # 0,ad — bc # 0)

.

s 7 ‘A . 2 \ ~ A d b
Chu y: P6 thi cda ham s6 phan thicy = % (c#0,ad —bc #0):
@ Nhan giao diém cta tiém cin dirng va tiém cin ngang lam tAm d6i xirng;

@ Nhan hai dwong phan giac cua cac goc tao bdi hai dwdong tiém cin nay lam cac truc doi
xirng.

2
b) Ham s6 phéin thircy = % (a # 0,p # 0, da thirc tir khong chia hét cho da thirc
mau]

ax?+bx+c

& Chu y: Do thi cia ham s6 phan thircy = o (a # 0,p # 0, da thirc t&r khong chia hét

cho da thirc mau):

@ Nhan giao diém cta tiém cin dirng va tiém cin xién lam tAm d6i xirng;

Nhén hai dwong phan giac cia cic goc tao bdi hai dwong tiém cin nay 1am cac truc doi xirng.

(B). Phan dang toan co’ ban
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+Dang @: Khao sat sy bién thién va vé d6 thi ham sé

w-Cac vi du minh hoa

Cau 1: Khdo sat sw bién thién va vé do thi chtaham s6 y = —x3 + 3x? — 4.
Cau 2: Khdo sat sy bién thién va vé d6 thi ciaham s6 y = x3 — 2x% + 2x — 1.
Cau 3: Khao sat va vé do thi chiaham s6 y = x3 — 3x? + 2.

+Dang ®: Khao sat sw bién thién va vé d6 thi ham sé phan thirc hivu ti
w-Cac vi du minh hoa

N A , . ‘A N . 9 N ~ x+1
Cau 1: Khdo sat sy bién thién va vé d6 thi cia ham sé y = —

N A 7 N~ oawn P N ~ x%-x-1
Cau 2: Khao sat va vé do thi ciahams6 y = —

A s -~ A e AW L o \ e x2+x-2
Cau 3: Khao sat sw bién thién va vé d6 thi cia hams6 y = —

+Dang @: U'ng dung thyc t&
w-Cac vi du minh hoa

Cau 1: Gia str s6 lwong cia mot quan thé nAm men tai moi tredng nudi ciy trong phong thi
nghiém dwoc md hinh ho4 bang ham sé P(t) = ﬁ, trong d6 thoi gian t duoc tinh bang gio.
Tai thoi diém ban dau t = 0, quan thé c6 20 té bao va tang v&i toc do 12 té bao/gio. Tim cac gia
tri ctia a va b. Theo mé hinh nay, diéu gi xay ra véi quin thé nim men vé lau dai?

Cau 2: Gia str chi phi C(x) (nghin dong) d€ san xuat x don vi cia mot loai hang hoa nao dé dwoc
cho b&i ham s6 C(x) = 30000 + 300x — 2,5x2 + 0,125x3.

a) Tim ham chi phi bién.

b) Tim C'(200) va giai thich y nghia.
c) So sanh C'(200) v&i chi phi sdn xuat don vi hang hoa thi 201.
Cau 3: M6t nha san xuit cidn lam nhirng hdp dwng hinh tru cé thé tich 1 lit. Tim cac kich thwéc cia

hop dwng dé chi phi vat liéu dung dé san xuit 1a nhé nhat (két qua dworc tinh theo centimét va lam
tron dén chir s6 thap phan th hai).

©n Dang toan rén luyén

+Dang @: Cau tric nghiém nhiéu phwong an lwa chon

Cau 1: Chohams6 y = ax+b
cx+d

c6 do thi nhw hinh vé. Chon ménh dé dung?
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A
_________ R
N g
0 \:
A. ac>0. B. cd >0. C.ab>0. D. ad > bc.

Cau 2: Cho ham s6 y =ax’ +bx” +cx+d c6 @0 thi nhw hinh vé. Ménh d@ nao sau day ding?

Y

o\/\

A.a>0,b>0,c<0,d>0. B.a<0,b<0,¢c<0,d>0.
C.a<0,b>0,¢<0,d>0. D.a<0,6>0,¢>0,d<0.
ax+b

Ciau 3: Chohams6 y = c6 d6 thi nhw hinh vé bén.

x+1

Ay

Tim khang dinh ding trong cc khang dinh sau?
A.O0<a<b. B.a<b<0. C.bh<0<a. D.0<b<a

ax—2

Cau 4: Chohamsé y = c6 d6 thi nhw hinh dwéi.

x+b
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Khang dinh nao sau day ding?

A.b<a<0. B.0<b<a. C.O0<ax<b. D.b<0<a.
ax+b

Cau 5: Choham s6 y = (d <0) c6 dd thi nhw hinh vé. Khing dinh nao dwéi ddy 1a ding?

cx+d
‘k)v

N

A.a<0;b>0;c<0. B.a>0;b>0;¢c>0. C.a>0;b>0;c<0. D.a>0;b<0;c>0.

Cau 6: P06 thi ham s6 y = (x—1)(x* —4x+4) c6 bao nhiéu diém chung véi truc Ox ?

A. 2. B. 3. C. 4. D. 1.
. ‘o . 2x"—2x+3 :
Cau 7: Puong thang d : y =3x+1 catdo thi (C) ciahamsoé y= X T tai hai diém phan biét
x_
A,B.Tinh d6 dai AB.
A. AB=415 B. 4B =42 C. AB=4/10 D. AB=4/6
ax+1

Ciu 8: Cho ham s6 y = 5 c6 d6 thi nhw hinh vé. Tinh T=a+5b.

X —
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10 5 oY 2 5 10 ; -
-5 4

A.T=0 B.T=2 C.T=-1 D.7T=3

Cau 9: Cho ham s6 y = 2 <6 @b thi nhu hinh bén véi a,b,c  Z. Tinh gié tri ctia bidu thirc
xX+c
T=a-3b+2c?
o
A T=12. B. I'=10. C.T=-9. D.T=-7.
A ~ . A 9 A . by N 3x+1 bY by Z bY
Cau 10: S6 giao diém cta d6 thi ham so y = 3 va duong thang y =3 la
x_

A. 0. B. 1. C. 2. D. 3.
Cau 11: D6 thi ham s6 y = x* —3x -3 cit truc tung tai di€ém c6 tung do

A y=-1. B. y=1. C. y=-3. D. y=10.
Cau 12: PO thi ctia hai ham s sau y=x" +2x° +1 va y=x" —x+2 cit nhau tai bao nhiéu diém?

A. 1. B.o. C. 3. D. 2.
Ciu 13: Chohamsé y = 2x ‘11 c6 dd thi (C) va dwong thing ¢ : y = 2x—3. Puong thing d cit

X+
(C) tai hai diém phan biét 4 va B. Toa d6 trung diém cua doan 4B la:
A M(_é;_6j. Bow(3-2) cwdo) . (20
2 4 2 2 4

Cau 14: S6 giao diém db6 thi ham s6 y = x* —x* —2 va dwong thang y =-2 1a:
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A. 1. B. 2. C. 4. D. 3.

Cau 15: Biét hai d6 thi ham s6 y=x" +2x" —3x+1 va y=2x"—1 cit nhau tai hai diém 4, B. Tinh
do6 dai doan AB.
A. 73, B. 37 . C. 543. D. 3V5.

2x+2

>

Cau 16: Goi M, N 1a giao diém ctia d6 thi cic ham s6 y = va y=x+1. Trung diém I cua

doan MN cé hoanh do la
A. -1. B.1,5. C. 2. D. 1.

Cau 17: Duwong cong trong hinh bén 1a d6 thi ciia ham s6 nao dwdi day?

-1
A y= al

—x—1
Cau 18: Duong cong trong hinh bén dwdi 1a do thi cia ham s6 nao trong bén ham sé dwéi day?

v

NAEE

A y=x"-3x>+2. B. y=—x'+3x+2. C. y=—x+3x"-2. D. y=x -3x+2.
Cau 19: Ham s6 nao duwéi diy c6 bang bién thién nhw hinh bén dwéi

x | —m 1 +a0
.-I'lr - -
=1 +0
¥ \ \
— =1
A.y:_x_3. B.y:—x—Z C.y:_x+3. D.y:x+3
x—1 x-1 x—1 x—1

Cau 20: Duwong cong trong hinh vé 1a d6 thi ciia ham sé nao sau day
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Y =

A y=x" —3x-1. B.y=—x"+3x-1. C.y=—x"+x"-1. D. y==—x+x-1

Cau 21: Duong cong trong hinh vé bén la dé thi cia ham s6 nao trong cic ham sé dwdi day?

v

A y=—x+3x"+2. B.y=x -3x"+2.
C. y=x —-3x+2. D. y=—x"+2x"-2.

Cau 22: Duong cong trong hinh vé bén l1a d6 thi cia ham s6 nao dwéi day?

A y=x +3x"+1. B. y=x"-3x". C.y=—x+3x"+1. D.y=x -3x"+1.

Cau 23: Durong cong & hinh bén 1a d6 thi cia ham s6 nao?
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A
+y
£
. >
ol \/
A y=—x"+x-1. B. y=—x+3x+1. C y=x'-x"+1. D. y=x —-3x+1.
Cau 24: Trong cac ham s6 sau, ham sé nao c6 d6 thi nhan truc tung lam truc d6i xrng?
-1
A y=x"+3x"-1. B. y=x"—3x+2. C.y=—x+3x"-1. D. yzx—3.
x_
Cau 25: D6 thi nhw hinh vé 1a d6 thi cia ham sé nao dwdi day?
Y
_1\ 2
I9) X
—4
A y=x-3x"+4 B. y=—x+3x" -4 C.y=x-3x"-4 D. y=—x"-3x"—4
Cau 26: Do thi sau diy l1a ciia ham s6 nao?
y
1
-2 0 2
—1
A.y:2x+1. B.y:x+2. C.y=x+2. D.yzx—_l.
x—1 x—=2 x+1 x+1

Cau 27: Puwong cong & hinh bén 1a d6 thi cia ham s6 y = ax+cb1
ox +

,VOi a,b,c,d 1a cac s6 thwc. Ménh
dé nao dwdi diy dung?
A y'>0,Vx#2. B. y'>0,Vx#1. C.y'<0,Vx#2. D. y'<0,Vx#1.
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>
y
2
K’:
0 1
A A Y PR ~ X = 7 N o T
Cau 28: Tim do thi ham s6 y = trong cac ham duwoi day.
4 \
YA \
6 \ 6 \
\\ 5 \
5
R AN
4 b & 55
\““———_‘
5 )
= - 1
= ~—
o >
> 3 2 - 234 :
3 \123456 " $ £ [N 56 x
& \
-2
2
A | B \
A
Vay }"6
3 \
2 / = L
T t \\
ol /. I 3 ==l
3 -2 -1 1213 45 56 x 2
= = L
2 e T
0] =
-3 3 2 - 23 45 06 ¥
4 / -1
= / -2
C.

Cau 29: Biétham s6 f(x) =x’ +ax’ +bx+c dat cuec tri tai diém x =1, f(l) =—3 va do thi ham s6
cit truc tung tai diém c6 tung dd bdng 2. Phwong trinh f(x)=2 c6 bao nhiéu nghiém.
A. 0. B. 2. C. 1. D. 3.
— 3 2 S n . N ~ . g y— 2 7
Cau 30: Cho ham s§ ¥ =X tax +bx+c pig rang do6 thi ham s6 di qua diém A(0:~1) va co

diém cuc daily M (3 3) pqup 0=a+26+c.

A Q=2. B.0=-4. C.0=0. D.O=1.
w ~ 2 ? 4 . -
Cau 31: Voi gid tri nao cda m thi dé thi ham sé: y = L+ Omz + di qua diém A<—1;4)?
mx + 2
1
A m=-1 B.mzz. C. m=1. D.m=2.
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Cau 32: Tim tham s6 m d& d6 thihams6 y=x’ +(2m+1)x2 +(1—5m)x+3m+2 di qua diém A(2;3)

A. m=10. B. m =-10. C. m=13. D. m=-13.

Cau 33: Tim tit ca cac gia tri cda m dé do thi ham s6 y =x’ —3x+m cit truc hoanh tai hai diém
phan biét.
A.m=-2. B.m=12. C. me{2;—-2;0}. D.m=2.

Cau 34: Chohamsé y= f(x) lién tuc trén R c6 d6 thi nhw hinh vé.

Ty

>

Phwong trinh f(x)=m c6 ba nghiém thyc phan biét khi va chi khi
A. me(—3;1). B.me[—3;1]. C. me(—1;3). D.me[—l;S].

Cau 35: Cho d6 thi y = f(x). Tim m dé phwong trinh f(x)+1=m c6 ding 3 nghiém?

y

S

A -3<m<l1. B. 4<m<0. C.-5<m«<l. D. 4<m<1.
Ciu 36: Cho ham s§ y = f(x) lién tuc trén R c6 bang bién thién sau

X | —w 0 +0

r

; [ i

4 75/ i \1
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C6 bao nhiéu gia tri nguyén ciia m dé phwong trinh f(x) =m c6 nghiém duy nhit?

A. 7. B. 6. C. 5. D. 8.

2x+1 . 8
Cau37: Chohamsd y == +1 c6 do thi (C) va duong thing (d,,) c6 phwongtrinh y =mx+2m+2
x—

. Tim t4t ca cac gia tri cia m dé (d,,) cit (C) tai hai diém phan biét.

A. m<—§ hodc m=0. B. m<—§ hoac m > 0.
C.—§<m<0. D.mS—%hoécm>O.

Cau 38: S6 giao diém ctia d6 thi ham s6 y = (x - 2)(x2 +x+ 2019) véi truc hoanh la:
A. 2. B. 1. C.o. D. 3.

Cau 39: Tim m dé dwdng thang y = mx +1 cit do thi hAm s y = X3

tai hai diém phén biét.
x+1

A. (—oo;O]u[l6;+oo). B. (—oo;O).

C. (16;+0). D. (—o0;0)U(16;+0).

Cau 40: Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhuw sau:

X —0 -1 0 1 +00

+ 0 = 0 + 0
3 3
f(x) ~ / \ 1/ \_

S6 nghiém cta phwong trinh f(x)-2=0 1a

N

A. 0. B. 3. C.2. D. 4.
Cau 41: Ham s6 y = f(x) c6 dd thi nhw hinh vé.

y A

S6 nghiém ctia phuong trinh 2/ (x)-1=0 Ia

A. 4. B. 1. C 2. D. 3.
Cau 42: Choham s6 y = f(x)lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhuw hinh vé.
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—o0 1 3 -+

4
fr(-’f} - 0 + 0 -

\ _1/ \%

D6 thi ham s6 y = f(x) va duwong thang y =0 c6 bao nhiéu diém chung.
A. 2. B. 4. C. 3. D. 1.

Ciu 43: Cho ham s§ y = f(x) c6 bang bién thién nhuw hinh veé:

X —a -1 0 1 40
f(x) + 0 — 0 + 0 o

| N TN

S6 nghiém ctia phuong trinh f(x)+2=0 1a

A 0. B. 3. C. 4. D. 2.
Ciu 44: Cho ham s§ y = f(x) c6 bang bién thién nhw hinh vé.

x | —m -2 0 +a0
¥ + 0 == 0 +

S6 nghiém ctia phwong trinh 2/ =4 13
A 2. B. 3. C. 1. D. 4.
Cau 45: Cho ham s§ y = f(x) xac dinh, lién tuc trén R va c6 bang bién thién

JE i o0

1N

2

—
+
L | O e

Khang dinh nao sau day 1a khang dinh sai?
A. T4t c c4c gi4 tri clia tham s6 m dé phwong trinh f(x)=m+1 c6 nghiémla -2<m<35
B. D6 thi ham s8 da cho c6 hai tiém cin ngang 1a cac dwong thidng y=2 va y =6.

C. Ham sé c6 gid tri lén nhat bang 6 va gia tri nhé nhit bang —1.
D. Ham s6 da cho c6 ddang hai cwec tri.
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Ciu 46: Chohamsd y= f(x) c6 d6 thi nhw hinh vé. Ménh dé nao dwdi diy dung?

-2 -1 0o 1\2 3
| B S .

A. Diém cuc dai cia ham sd 1a 3. B. Gia tri cuc dai cia ham s6 14 0.
C. Gid tri cuc ti€u ctia ham s6 bang —1. D. Diém cuc ti€u ciia ham s6 1a 1.

Cau 47: Chohamsé y= f(x) c6 do thi trong hinh vé bén. Tim tit ca cac gia tri ca m dé phwong

trinh ‘f(x)‘ = m c6 ding hai nghiém phan biét.

=Y

A . m>5,0<m<]1. B. m<1.
C.m=1, m=5. D.1<m<S5.

Cau 48: Do thi ham s6 nao du¢i ddy nam phia dudi truc hoanh.
A y=x'+5x" -1 B. y=—x-7x"—x-1
C.y=—x"—4x"+1 D. y=—x"+2x"-2

Cau 49: Chohamsé y = ax+b c6 d6 thi nhw hinh vé bén.
ox +
by
I——
\\ g
A. ac>0. B. cd <0. C. bc<O0. D. ad >0.
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Cau 50: Cho ham s6 y=ax’ +bx" +cx+d (a;éO) c6 do thi (C), ti€p tuyén cua (C) c6 hé s6 goc
dat gid tri bé nhit khi nao?

A. a <0 va hoanh do tiép diém bang 32 B. a <0 va hoanh do ti€p diém bang —3i
a a

C. a >0 va hoanh do tiép diém bang —3i D. a >0 va hoanh do tiép diém bang 32
a a

Cau 51: Puong thing x + y = 2m 1 tiép tuyén ctia dwong cong y =—x’ +2x+4 khi m bang
A. -3 hoac 1. B. 1 hoac 3. C. -1 hoac 3. D. -3 hoac -1.

Cau 52: Cho ham s6 y =x" +3mx’ +(m+1)x+l c6 do6 thi (C) Biét rang khi m =m, thi ti€p tuyén
v6i d6 thi (C) tai diém c6 hoanh do bang x, =—1 di qua 4(1;3). Khang dinh nao sau day
dung?

A -1<m, <0 B. 0<m, <1 C.l<m,<2 D. 2<m,<~-1

Cau 53: Goi (C,, ) 14d0 thi clahams6 y =2x’ —3(m+1)x* +mx+m+1va (d) 1a tiép tuyén ctia (C,))
tai diém c6 hoanh d6 x=-1.Tim m dé (d) di qua diém A(O;S).

A. m=0. B. m=1. C.m=2. D. m=3.

+Dang @: Cau tric nghiém ding, sai

Cau 1: Chohamsdy = f(x) = x3 + ax? + bx + ¢ ¢6 d6 thi (C).
a) bo thi (C) ludn c6 tam déi xting.
b) b6 thi (C) ludn c6 diém cuec tri.
¢) Do thi (C) ludn cit truc hoanh.
d). Xlirgof(x) = +00

+a

CAu 2: Biét ham s6 y =2

. (a 1a sé thuc cho trwée, a = 1) c6 d6 thi nhw hinh vé sau:
X+

Ay

e

Y

Cac ménh dé sau ding hay sai?
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a) ¥'<0,Vx=-1
b) y'>0,Vx#—-1
o) y'<0,¥xeR

d) y'>0,weR
Cau 3: Choham s6 y = f(x) xac dinh, lién tuc trén R\{-1} va c6 bang bién thién sau:
2 -1 0
—Q0 +o0
y + 0 - - 0 +
—
+00 400
y AT ~ 7
—00 —00 -

Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) P6 thi ham sé khéng c6 diém chung véi truc hoanh
b) Ham s6 c6 hai diém cuec tri
c) Ham s6 nghich bién trén khoang (-2;0)

d) D6 thi ham s6 c6 tiém cin dirng

Cau 4: Cho ham s6 ¥ = f(X) c6 bang bién thién nhu sau:

Cau 6:

: Chohamso y =

x | —o0 =] 0 1 +00

!

y = 0 + 0 = 0 +

+00

) \0/1\ 0/”’

Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Ham s6 dong bién trén khoang (1;+).

b) Ham s6 khéng c6 gia tri 1on nhat.

c) B6 thi ham s6 khong cé dwong tiém can.

d) Ham s c6 hai diém cuwc dai va mot diém cuec tiéu.

2x+1

5 Cac ménh dé sau ding hay sai?
x —

a) PO thi ham s6 ¢6 tiém ciAn dirngla x=2.
b) Ham s6 ¢6 cuec tri.

c) b6 thi ham s6 di qua diém 4(1;3).

d) Ham s6 nghich bién trén (—o0;2)U(2;+0).

Cho ham s6 y = f'(x) x4c dinh, lién tuc trén R va c6 bang bién thién
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x —0 1 2 +a0
V' + 0 — | +
5 i)
v
2 -1

Cac ménh dé sau ding hay sai?
a). Tat ca cac gia tri clia tham s6 m d€ phwong trinh f(x)=m+1 cé nghiémla 2<m<5
b) D6 thi ham s6 da cho c6 hai tiém can ngang 1a cdc dwong thang y =2 va y =6.
c) Ham s6 c6 gia tri 1on nhit bang 6 va gia tri nh6 nhit bang —1.
d). Ham s6 da cho c6 dung hai cuec tri.
Cau 7: Cho ham s§ y = x(1-x)(x” +1) c6 do thi (C). Cic ménh d& sau ding hay sai?
a) (C) cattruc hoanh tai 2 di€ém phan biét.
b) (C) cat truc hoanh tai 3 diém phén biét.
c) (C) cat truc hoanh tai 4 diém phén biét.
d) (C) cat truc hoanh tai 1 diém.

Cau 8: Cho ham s6 y = ax’ +3x+d,(a;d € R) c6 d6 thi nhw hinh vé.

Cac ménh dé sau ding hay sai?
a)a>0,d>0
b) a<0,d >0
€) a<0,d <0
d) a>0,d <0
Cau 9: D6 thi ham s§ y = f(x) =1—/x+1 cit dwong thing x = 3 tai diém M .

Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) OM =410
b) om =1
c) OM =2
d) OM =+/5
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Cau 10: Cho (G) 1a db thi ctia ham s§ y=2x"-3x+1va (Q) 1a @0 thi ctia ham s6 y=x"+x+1. Goi n

1a s6 diém chung phan biét cta (G) va (Q) Cac ménh dé sau ding hay sai?

a)n=0
b) n=1
C)n=2
d) n=3

Cau 11: Choham s6 y=ax’ +bx* +cx+d c6 @6 thi nhw hinh vé sau

*»

}!

i

C4c ménh d@ sau ding hay sai?
a) a<0,b<0,c<0,d>0
b) a>0,b<0,c>0,d <0
c) a>0,b<0,c<0,d>0
d) a>0,b<0,c>0,d>0

Cau 12: Chohamsé y = ax+b

c6 d6 thi nhuw sau.
cx+

Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) ac>0; bd >0

b) ab<0; cd <0

c) bc>0; ad <0

d) ad >0; bd <0
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Cau 13: Chohams6 y = xra

" ¢ d6 thi nhw hinh vé bén.
x —

|

Cac ménh dé sau ding hay sai?
a)a>l

b) a <-3

) a<-1

d) a>1

Cau 14: Chohams6 y = ax+b
x+c

¢ d6 thi nhw hinh vé bén.

My

Cac ménh dé sau ding hay sai?
a)a=2,b=c=-1
b)a=b=2,c=-1
C)a=-2,b=-1,c=1
d)a=-2,b=c=1

Cau 15: Cho ham s6 y = ax’ + bx” + cx +d c6 do thi nhw hinh vé
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C4c ménh dé sau ding hay sai?
a) a<0,b>0,c>0,d >0
b) a>0,b>0,c<0,d >0
c) a<0,b<0,c<0,d >0
d) a<0,b>0,c<0,d>0

Cau 16: Cho ham s§ y = &5 1b c6 db thi nhw hinh vé.
X+
v M
2

-—.__‘\H
Q
i

Cac ménh dé sau dung hay sai?

a)a<bh
b) ab <0
c) ab>0
d)b<a<0
Cau17: Chohamso y = % c6 do thila dwong cong trong hinh bén.
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0 A

Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) a<0,0<b<4,c<0
b) a>0,b>0,c<0
) a>0,b>4,c<0
d) a>0,0<b<4,c<0
Cau 18: Cho ham s6 y =ax’ +bx’ +cx+d c6 dd thi nhw hinh vé.

YA

=Y

Cac ménh dé sau ding hay sai?
a)a>0,b>0,c>0,d>0
b) a>0,b>0,c<0,d >0
€) a>0,b<0,c<0,d>0
d) a>0,b<0,c<0,d <0

Cau 19: Cho ham s6 f(x) = ax+2 (a,b,c,d €R,a <0) c6 bang bién thién nhuw sau:
cx+
T |—oo 1 +00
f'(z) % F
+o0 2
2 —00
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Cac ménh dé sau ding hay sai?
a)b>0,c>0,d>0
b)b<0,¢c>0,d<0
€)b<0,c<0,d<0

d)brb>0,c<0,d>0
ax+b

Cau 20: Hinh vé bén la d6 thi cia ham s6 y =
cx+d

Cac ménh dé sau ding hay sai?
a)ad <0 vVa ab<0.
b)bd <0 va ab>0.
C)ad >0 va ab<0.
d) ad >0 va bd > 0.
Cau 21: Choham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 d6 thi nhw hinh vé.

A

-
Q
(%]
(%]
E

Goi m 1a s6 nghiém ctia phwong trinh f( f(x)) =1. Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) m=6.
b) m=".
c) m=5.
d) m=9.
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Cau 22: Cho ham s y = f(x) xac dinh trén R va théaman 2 f(x)+ f(1-x)=x" véi moix e R. Do
thi ham s6 y = f(x+2) c6 tdm d6i xtng I (a;b). Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) a=—§
b) a:—%
c) az—%
d) a=—g

2x

Cau 23: Chohamsé y = c6 do thi (C) va diém M (x,;y,)e(C) (x, #0). Biét rang khoang cach

x+2
tlr /(—2;2) dén tiép tuyén ctia (C) tai M lalén nhat, Cic ménh dé sau ding hay sai?

a) 2x,+y,=0
b) 2x,+y,=2
c) 2x,+y, =2
d) 2x,+y,=—4

Cau 24: Choham s6 y = x’ —%xz +6x+m (m 1atham s6) c6 do thi (C). Biétrang (C) cat truc

hoanh tai ba diém phan biét c6 hoanh d¢ twong tngla x,, x,, x, voi x, <x, <x,. Cac
ménh dé sau ding hay sai?

a) I<x <2<x,<3<x,
b) I<x, <x,<2<x,<3
c) O<x <l<x,<2<x,<3
d) x, <0<x, <I<x;<2

Ciu 25: Cho ham s f'(x)c6 dao ham f'(x)lién tuc trén R.Ham f'(x)c6 d6 thi nhw hinh vé.

Cac ménh dé sau ding hay sai?
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a) f(-3)<f(-2)
b) Ham s8 f(
) £(0)<£(1).

d) Ham s§ f/(x)dat cwc dai tai x=0.

x) ddng bién trén khoang (—oo;—1).

+Dang @: Cau trac nghiém tra l&i ngén

Cau 1: Cho ham s y = f(x) c6 bang bién thién nhw sau:

x | —oo -2 0 2

+x

— -7

S6 nghiém thyc ctia phwong trinh 2/ (x)-7=0 1a

, /,/5 xﬁ /i \\‘

_Q‘:

Cau 2: P06 thi ham s6 y = (x—1)(x* —4x+4) c6 bao nhiéu diém chung véi truc 0x ?

3

Cau 3: Cho ham s6 y = x?+x2 —2x+1 c6 d6 thi. Phwong trinh tiép tuyén cua tai diém M [l;%] la

Cau 4: Cho ham bacba y = f(x) c6 d0 thi trong hinh bén. S6 nghiém ctia phwong trinh f (x)=2 1a

Y

Cau 5: S8 giao diém ctia hai d6 thi ham s6 y = f(x) va y = g(x) bang s6 nghiém ctia phwong trinh.

Cau 6: SO giao diém ctia d6 thi ham s6 y=x* —5x” +4 vé&i truc hoanh la.

Cau 7: Db thi ham s8 y=x" —3x" =2 cit truc hoanh tai bao nhiéu diém?
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Cau 8: So giao diém ctia d6 thi ham sé y = 3x +31
x —

va duong thang y=3 1a

Cau 9: D6 thi hAm s6 = x* - 3x -3 cat truc tung tai diém c6 tung do
Cau 10: Cho d6 thi y = f(x). Tim m dé phwong trinh f(x)+1=m c6 ding 3 nghiém?

b Y

Cau 11: Choham s6 y = f'(x) lién tuc trén R c6 bang bién thién sau

X | —ow 0 +00

r

‘ [

i —5/ 2 \,1

Cé bao nhiéu gia tri nguyén ciia mdé phwong trinh f(x) =m c6 nghiém duy nhit?

Cau 12: Cho ham s6 y = f(x) nhw hinh vé bén. Tim m d€ phwong trinh f(x) =m c6 3 nghiém phan biét.
Ay

e bas

S B3

".“ =

2

Cau 13: Tiép tuyén cta do thi ham s6 y =x° —2x” +3x—1 tai diém c6 hoanh d6 x =—1 c6 hé s géc
k bang

2
% - _2 y v ~ 5 N . .
Ciu 14: Cho ham s§ y = A c6 do thi (C). C6 bao nhiéu tiép tuyén ctia d6 thi (C) di qua
x_

diém A4(4;1)?

Cau 15: Tiép tuyén ctia do thi ham s6 y=x tai diém c6 hoanh d6 0 1a dwong thang
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A N 2 < N . s N ~ 2x2—2X+3 . . 3R A
Cau 16: Puong thang d : y =3x+1 cat do thi (C) cua ham s6 y =—————— tai hai diém phan
x_

biét 4, B. Tinh d6 dai 4B.

A N A1 NI
Cau 17: Cho ham s6 y=Zx c6 do thi nhw hinh vé. Tinh T'=a+b.

x_
le
10
5 4
1

10 5 oY 2 5 10 x'
-5 1

Ciu 18: Cho ham s§ y = f(x) lién tuc trén [-2;2] va c6 do thi nhw hinh vé bén.

S6 nghiém thuc ctia phuong trinh 3/(x)—4=0 trén doan [-2;2] 1a

A N A A 2 ~ by < < n . by ~ X . . - A
Cau 19: Tim diéu kién cua m dé dwong thang y = mx+1 cat do thi ham sé y = tai hai diém

x+1
phan biét.

Cau 20: Cho ham s6 y = 2x _11 c6 d6 thi (C) va dwong thang d:y =2x-3. Duwong thang d cat
X+

(C) tai hai diém phéan biét 4 va B . Toa d¢ trung diém ctia doan 4B la:

Cau 21: S6 giao diém do6 thi ham s6 y = x* —x* —2 va dwong thang y = -2 1a:

Cau 22: Chohams6 y= f(x) xac dinh trén R\{—l}, lién tuc trén mdi khodng x4c dinh va c6 bang
bién thién nhw hinh vé. Tim tip hop tit ca cac gia tri ctia tham s6 thwe m sao cho phwong trinh
f(x)=2m—4 c6 ding 3 nghiém thuc phan biét.
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X —00 -1 3 +00

2 “+ 00 “+ o0

— 00 —=- -I-

Cau 23: Tap hop tat ca cac gia tri thuc ciia tham s6 m dé dwong thang y = —2x+m cat d6 thi ham

w x+1
sO y=

tai hai diém phén biét la.
x—2

Cau 24: Choham sé y = f(x) xac dinh va lién tuc trén doan [-2;2] va c6 d6 thi la dwong cong trong
hinh vé bén dudi. Xac dinh gia tri ciia tham s6 m dé phwong trinh ‘f(x)‘ =m c6 sO nghiém thuc

nhiéu nhéit.

1
—4
Cau 25: Sau day la bang bién thién ctia hams6 y = f (x):
X —o0 = 0 +o0
¥ + 0 - 0 —
Y 3 +ac
—o0 -1

S6 nghiém ctia phwong trinh Z‘f(x)‘ -3=01a

Cau 26: Cho ham s6 y=x’ +3x” —m. Tim c4c gia tri ciia m d& d6 thi ham s 7 (x) cit truc hoanh
tai 3 diém phan biét?

A A A . N ~ + 1 by 3 2 < . . P A A
Cau 27: Biét do thi ham s6 y = f— va duwong thang y = —x+2 cat nhau tai hai diém phan biét A
va B, tim tung do trung diém I ctia doan thang AB.

Cau 28: Trong 20 phut theo doi, lru lwvong nwdc ciia mét con song dworc tinh theo cong thirc
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Q(t) = —%t?’ + 5t2 + 100, trong d6 Q dwoc tinh theo m3/ pht, t tinh theo phit, 0 < t < 20

(Nguon: A. Bigalke et al.,, Mathematik, Grundkurs ma-1, Cornelsen 2016). Khi lvu lwgng nwéc ctia
con song 1én dén 550 m3/ pht thi canh bao li dwoc dua ra.

Trong thoi gian theo doi, lwu lwong nwée ciia con séng 1én nhat 1a bao nhiéu? Canh bao 1 dwoc
dwa ra vao thoi di€m nao?

Cau 29: Khi mot vat la mic ket trong khi quén khién ta phai ho, co hoanh d4y 1én trén giy ra ting
ap luc trong phéi, theo d6 cudng hong co thit 1am hep khi quan khién khéng khi di qua manh hon.
baéi voi mot lwong khong khi bi diy ra trong mot khodng thoi gian ¢d dinh, khi quan cang nho thi
lubng khong khi cang ddy ra nhanh hon. Van t6c luéng khi thoat ra cang cao, lwc tac dong 1én vit
la cang 1&n. Qua nghién ciru mot s6 trueong hop, ngwoi ta nhin thay van téc v cta luong khi lién hé
v&i ban kinh x ctia khi quan theo cong thirc:

v(x) = k(xg — x)x? véi %xo < x < x,. Trong d6 k 1a hang s6 (k > 0) va x, 1a ban kinh khi quan &
trang thai binh thwong. Tim x theo x, d€ van toc cua lubng khi mot con ho trong trwdng hop nay
la 1é6n nhat.

Cau 30: Anh Nam cé m6t manh dat rong va muon danh ra mot khu dat hinh chir nhét c6 dién tich
200 m? dé trong vai loai cdy méi. Anh dw kién rao quanh ba canh cta khu dat hinh chir nhat nay
bang ludi thép, canh con lai (chiéu dai) sé tdn dung birc twdmg c6 san (Hinh 1.36). Do diéu kién dia
li, chiéu rong khu dat khéng vuot qua 15 m, hoi chiéu rong ctia khu d4t nay bang bao nhiéu dé téng
chiéu dai lu¢i thép cin diung 12 ngdn nhit (nghia 1a chi phi rao lwdi thép thip nhat)?

Hinh 1.36

Cau 31: Gia str s6 lwong ciia mdt quan thé ndm men tai moi trwedrng nudi cdy trong phong thi nghiém
dwoc m6 hinh hod bang ham sé P(t) = b+e+ﬁ' trong d6 thoi gian t dwoc tinh bang gio. Tai thoi
diém ban dau t = 0, quin thé c6 20 té bao va tang v&i toc dd 12 té bao/gid. Tim cac gia tri cia a va
b. Theo m6 hinh nay, diéu gi xdy ra véi quan thé nim men vé lau dai?

Cau 32: M6t nha san xuit can lam nhirng hop dwng hinh tru c6 thé tich 1 lit. Tim cac kich thwéc ctia
hép dwng dé chi phi vatliéu dung dé€ san xuit 1a nho nhit (két qua dwoc tinh theo centimét va lam
tron dén chir s6 thap phan th hai).

— oz o HQ) VA TEN HS:.ove e 115 & GVVN ~-—— ~——




== @ TOAN @ LOP 12 L

A 7 A =7z . ki ~ A . 2 \ ~ X < by <2 . .
Cau 33: C6 bao nhiéu gia tri cia m dé do thi cia ham s6 y = —— cat dwong thang y = x —m tai hai

diém phan biét 4, B sao cho goc giira hai dwong thang 04 va 0B bang 60° (0 1a gbc toa do)?

Cau 34: Mot dwong thing cit do thi ham s6 y =3x" —4x” tai b6n diém phan biét c6 hoanh do
0;1;a;b.Tinh S=ab—a-b.
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¢ CHUONG 2. VECTO VA HE TRUC TOA PO TRONG KHONG GIAN
»BAI €. VECTO TRONG KHONG GIAN

@). Tom tat Kién thirc

@. VECTO TRONG KHONG GIAN

~
@ Vecto trong khong gian la mot doan thang cé hwéng.
@ DO dai cla vecto trong khong gian 1a khodng cach giira diém dau va diém cudi cia vecto do.
@ Chuy: Twong tw nhuw vecto trong mit phing, d6i véi vecto trong khong gian ta ciing c6 cac ki
hiéu va khai niém sau:
@ Vecto c¢6 diém diu la A va diém cubi 1a B dwoc ki hiéu 1a AB.
@ Khi khong cin chi ré diém diu va diém cudi cua vecto thi vecto con dwoc ki hiéu l1a
ab,xy,..
Py N\ o= 2 ARt e =N \ = Py N\ o= 2 Py e =N \ JaY
@ D0 dai cia vecto AB dwoc ki hiéu la |AB|, 6 dai cia vecto a dwoc ki hiéu la |4].
% DPuwong thing di qua diém dau va diém cudi ctia mot vecto dwoc goi 1a gid cla vecto d6
@ Hai vecto dwoc goi la cing phwong néu chiing cé gia song song hodc trung nhau.
@ Ne&u hai vecto cuing phwong thi ching cung hwéng hodc ngwoc hwéng.
e S e A T ~ 7 7 N\ A N\ s \ N\
@ Hai vecto d va b dwoc goi la bang nhau, ki hiéu @ = b, néu ching c6 cung d6 dai va cung
huwéng.
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@ Chuy: Twong tw nhw vecto trong mit phing, ta cé tinh chat va cac quy wéc sau doi véi
vecto trong khong gian:

© Trong khong gian, véi mbi diém O va vecto & cho trudc, c6 duy nhit diém M sao cho
OM = a.
@ Cacvecto c6 diém dau va diém cudi trung nhau, vi du nhw AA4, BB, ... goi 1a cac vecto -khéng.

@ Ta quy wéc vecto-khong c6 do dai la 0 ,cung hwéng (va vi vay cung phwong) véi moi vecto.
Do d6, cac vecto-khdng déu bang nhau va dwoc ki hiéu chung1a 0.

@. TONG VA HIEU CUA HAI VECTO TRONG KHONG GIAN

Ve
a) Tong cua hai vecto trong khong gian
o Trong khéng gian, cho hai vecto @ va b. LAy mot diém A bt ki va cic diém B, € sao cho AB =
@, BC = b. Khi dé, vecto AC dwoc goi 1a téng cla hai vecto d va b, ki hiéulaa + b.
@ Trong khong gian, phép 1dy tong cua hai vecto dwgc goi 1a phép cong vecto.
Bon diém A, B, A’, B’ @dng phang va tir gidc ABB’A’ 1a hinh binh hanh.
& Chu y: Twong tw nhw phép cdng vecto trong mat phing, phép cong vecto trong khong gian

c6 cac tinh chat sau:

5 Tinh chét giao hoan: Néu d va b 13 hai vecto bitkithid + b = b + d.

a+ b+ 0.

& Tinh chit két hop: N&u d, b va & 1a ba vecto bat ki thi (@ + b) + ¢

QL

© Tinh chit cong v&i vecto 0 : N&u d 1a motvecto bitkithid + 0 =0+ d =

@ Tir tinh chat két hop ctia phép cOng vecto trong khong gian, ta c6 thé viét tdng clia ba vecto
d,bvaclad+ b + ¢ makhong cin st dung cic ddu ngoic. Twong tw ddi véi téng ctia nhigu
vecto trong khéng gian.

© Cho hinh hop ABCD - A'B'C'D’. Khi d6, ta c6 AB + AD + AA’ = AC'.
b) Hiéu cua hai vecto trong khong gian

@ Trong khong gian, vecto ¢ cung d6 dai va ngwoc huwdng véi vecto a dwgce goi la vecto doi

cla vecto a, ki hiéu l1a —a.
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-

/
& Chuay:
© Hai vecto 13 d8i nhau néu va chi néu tdng ctia chiing bing 0.
s Vecto BA 1a mot vecto d6i chia vecto AB.

Vecto 0 dworc coi la vecto d6i ctia chinh né.

@ Twong tw nhw hiéu ciia hai vecto trong mit phang, ta c6 dinh nghia vé hiéu cia hai vecto

trong khong gian:

@ Vecto d + (—b) duoc goi 13 hiéu cta hai vecto @ va b va ki hiéula d — b.

Trong khong gian, phép 1ay hiéu cta hai vecto dwoc goi la phép trir vecto.

©. TiCH cUA MOT SO VO'I MOT VECTO TRONG KHONG GIAN

@ Trong khéng gian, tich ctia mot s6 thuc k # 0 véi mot vecto d # 01a mot vecto, ki hiéu la
ka, dwoc xac dinh nhw sau:

@ Cung huwdng véi vecto a néu k > 0; ngwoc huwdng véi vecto d néu k < 0;

© C6 dd dai bing |k| - |dl.

@ Trong khong gian, phép 14y tich ciia mét s6 véi mot vecto dwgce goi 1a phép nhian mot sé véi

mot vecto.
& Chuy:
o Quy wéckd = 0néuk = 0 holcd = 0.
© Néukd = 0thik = 0hoicd = 0.

@ Trong khéng gian, diéu kién cin va da dé hai vecto d@ va b(b # 0) cing phwong 13 c6 mét s6

thue k sao cho @ = kb.
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Yy 4

~

& Chu y: Twong tw nhw phép nhan mot s6 véi mot vecto trong mat phang, phép nhan mot s6
véi mot vecto trong khdng gian cé cac tinh chit sau:

@ Tinh chit két hop: Néu h, k 1a hai s6 thwc va d 1a mét vecto bat ki thi h(ka) = (hk)d.

© Tinh ch4t phan phéi: Néu h, k 12 hai s6 thwc va &, b 12 hai vecto bat ki thi (h + k)d = hd +
kd vak(d +b) = kd + kb.

@ Tinh chit nhan v&i 1 va -1: Néu d 1a mot vecto bat ki thi 1a = d va (—1)d = —a.

@ Chu y: Twong tw nhw trong mat phang, néu G 1a trong tAm cta tam gidc ABC thi v&i diém O

tuy y, ta co

04+ 0B +0C =306

@. TiCH VO HUONG CUA HAI VECTO TRONG KHONG GIAN

a) Goc giira hai vecto trong khong gian
o Trong khéong gian, cho hai vecto @, b khac 0. LAy mot diém O bt ki va goi 4, B 12 hai diém
sao cho O4 = d, 0B = b. Khi dé, goc AOB(0° < A0B < 180") dwoc goi la goc gitra hai

vecto @ va b, ki hiéu 1a (&, b).

d
Néu géc gitva hai vecto' a va
b 1a 90¢ thi ta nodi hai vecto
a va b vudng goc véi nhau
vakihiéulaa Lb.
A
‘O'
B

Hinh 2.22

L. L4
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-
& Chuy:

o DE&xac dinh gc giita hai vecto AB va CD trong khong gian ta c6 thé 1dy diém E sao cho
AE = CD, khi d6 (4B, CD) = BAE (H.2.23).

@ Quy wdc goc gitra mot vecto bat ki va 0 c6 thé nhan mot gia tri tuy y tir 0° dén 180°.

o

b) Tich vé hwéng caa hai vecto trong khong gian

Trong khong gian, cho hai vecto d, b d&u khac 0. Tich vo hwdéng cua hai vecto d va bla mot so,

ki hiéulaa - 5, dwoc xac dinh béi cong thirc:

d-b=|d|-|b|-cos (db).

@ Chuy:

% Quywécnéud =0hodch=0thid-b=0.

@ Cho haivecto d@, b déu khac 0. Khidé:d Lb < d-b=0

-

@ V&imoi vecto d, ta c6 d? = |d|%.

2
(Sl

o Néu d, b 12 hai vecto khac 0 thi cos (a, I;) =

Y
=
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“ ’Phén dang toan co’ ban

+Dang @: Nhan biét vecto trong khong gian
=”Cac vi du minh hoa
Cau 1: Cho tir dién ABCD c6 d6 dai méi canh bang 1 (H.2.5).

a) C6 bao nhiéu vecto c¢6 diém diu la A va diém cudi la mot trong cac dinh con lai cda tir
dién?

b) Trong cac vecto tim duoc & ciu a, nhitng vecto nao cé gia nam trong mit phang (ABC) ?

c) Tinh do6 dai ctia cac

Cau 2: Cho hinh lang tru ABC.A'B'C'(H. 2.8).

a) Trong ba vecto BC,CC’ va B'B, vecto nao bang vecto AA’ ? gidi thich vi sao.

b) Goi M la trung diém ctia canh BC. Xac dinh diém M’ sao cho MM’ = A4,

Hinh 2.8

Cau 3: Cho hinh t& dién ABCD. Hay chi ra cac vecto c6 diém dau la B va diém cuéi la cac dinh con
lai cia hinh tir dién.
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Hinh 2

+Dang @: Tong va hiéu ciaia hai vecto
=~Cac vi du minh hoa
Cau 1: Cho hinh 1ap phuong ABCD - A'B'C'D’ ¢6 d6 dai mdi canh bang 1(H.2.12). Tinh d6 dai cua

vecto W + DD’.

m
o

A

O

SR

b

Cau 2: Cho hinh hép ABCD - A'B'C'D'(H.2.14). Chimg minh ring BC + DC + AA’ = AC'.

Céu 3: Cho hinh chép S. ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh. Goi M, N 1an luot 1a trung diém cta
AB, CD(H.2.16). Chimg minh rang:

a) AM va CN 1 hai vecto déi nhau; b) SC — AM — AN = SA.
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Hinh 2.16

+Dang €@: Tich cia mot sé véi mot vecto
=~Cac vi du minh hoa

Cau 1: Trong HD6, goi 0 1a giao diém cta AB’ va A'B (H.2.18).

chtrng minh rang cC’ = (—Z)W.

Hinh 2.18

Cau 2: Cho ttr dién ABCD. Goi G 1a trong tAm cua tam giac BCD (H.2.19). Chimg minh rang AB +

AC + AD = 34G.

Hinh 2.19
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Cau 3: Cho tir dién ABCD. Goi M, N lan luot 1a trung diém ctia cac canh AD, BC; G 1a trong tam cuia

tam giac BCD. Chtng minh rang:
a) MN = > (AB + DC) b) AB + AC + AD = 34G.

Hinh 18

+Dang @: Tich vo hwéng ctia hai vecto

1=”Cac vi du minh hoa

Cau 1: Cho hinh lap phuong ABCD - A'B'C'D' (H.2.24).
Tinh goc gitra cac cdp vecto sau:

a) AD vaB'C’; b) AC vaA'D'.

(os}

A

Yemmmmmt

1
|
i
I
|
I
|

'

Céu 2: Cho hinh chép tir giac déu S. ABCD c¢6 d6 dai tit ca cac canh bang a (H.2.26). Tinh cac tich vo
hudng sau:

a) AS - BC; b) 4S - AC.
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Hinh 2.26

Céu 3: Cho tir dién ABCD c6 AC va BD cung vudng goc voi AB. Goi M, N lan luot 13 trung diém cta
hai canh AB, CD (H.2.27). Chimg minh rang:

a) MN = - (AC + BD) b) MN - 4B = 0.

m

+Dang @: U'ng dung thuc té

=”Cac vi du minh hoa

Cau 1: Hinh 2.15 mo6 tad mot 1o hoa dugc dat trén ban, trong luong cia lo hoa tao nén mdt luc tac dung
1én mit ban va mot phan lyc tir mét ban 1én lo hoa. C6 nhdn xét vé d6 dai va hudng cia cac vecto biéu

dién hai luc do.
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Hinh 2.15

Céu 2: Khi chuyén dong trong khong gian, may bay luon chiu tac dong cta bon lyc chinh: luc ddy cua
dong co, lyc can cua khong khi, trong luc va lyc nang khi dong hoc (H.2.20). Luc can cua khong khi
nguoc hudng véi luc ddy ctua dong co va c¢d do 16n ti 18 thuan véi binh phuong van téc may bay. Mot
chiéc may bay tang van toc tit 900 km/h 1én 920 km/h, trong qua trinh ting téc may bay gitr nguyén
hudng bay. Luc can ciia khdng khi khi may bay dat van téc 900 km/h va 920 km/h 1an luot dugc biéu
dién bai hai vecto F{ va E Hay giai thich vi sao Fl) = kﬁ v6i k 1a mot s6 thue dwong nao do6. Tinh gia

tri ctia k (1am tron két qua dén chir sb thap phan thir hai).

sl reicank e AR s TroriEﬂ I
>y " Y ""J (R e s ; > : v -~ e -
“cuakhonglknii 4 N

<

Hinh 2.20

Cau 3: Ba soi diy khong gidn véi khéi luong khong dang ké duoc bude chung mot dau va duoc kéo
cing vé ba huéng khac nhau (H.2.31). Néu cac luc kéo 1am cho ba soi day ¢ trang thai ding yén thi khi

d6 ba soi ddy ndm trén cung mot mit phang. Hay giai thich vi sao.
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Hinh 2.31

WHI‘D@ng toan ren luyén

+Dang @: Cau tric nghiém nhiéu phwong an lwa chon

Cau 1:

Cau 3:

Cau 4:

Ciu 5:

s oHQ VA TEN HS: oo 128 ©GVVN

Cho tr dién ABCD. Héi c6 bao nhiéu vecto khac vecto 0 ma mdi vecto c6 diém dau, diém
cudi 13 hai dinh cua t&r dién ABCD?

A. 4. B.12. C. 8. D. 10.

Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D' (xem hinh dudi), tdng ctia DA+ DC + DD’ 1a vecto nao dudi
day?

A. DB’. B. DB. C. BD. D. BD'.
Ménh d& nao sau day 13 sai?

A. Néu gia cta ba vec to a,b,c cling song song vGi mot mat phang thi ba vec to d6 dong
phang.
B. Néu gia cua ba vec t

C. Néu trong ba vec to

b,c cét nhau ting do6i mot thi ba vec to d6 dong phang.
¢ ¢6 mot vec to bang vec to 0 thi ba vec to do ddng phéng.

to a,
a,b,
D. Néu trong ba vec to a,b,c ¢6 hai vec to cung phuong thi ba vec to d6 dong phing.
Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ . Chon ménh dé diing trong cic ménh dé sau.

A. AB+ AC+ A4 = AC' . B. AB+ AD+ AA' = AC' .

C. AC+AD+AA' = AC'. D. AB+ AD+AA' = AC .

Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Ménh dé ding la

A. BA+BC+BB'=BD'. B. BA+BC+BB'=BD.

C. BA+BC+BB'=BC'. D. BA+BC+BB'=BA'.

AN _ A
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Ciu 6:  Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' (tham khéo hinh v&) c6 canh bang a. Tinh AB.DC".

A’ Y
B’ i
| c
Al
P R D
B C
2
A. "J—. B. a/2. C.O0. D. a*.

2
Cau7: Cho hinh hop ABCDEFGH (tham khao hinh v&). Tinh tong ba vécto 4B + AD + AE ta dugc

A. AH . B. AG. C. AF . D. AC.

Ciu 8: Hiy chon ménh dé dung trong cac ménh dé sau day:
A. T gidc ABCD 14 hinh binh hanh néu AB+BC+CD+DA=0.
B. T gidc ABCD 1 hinh binh hanh néu 4B = CD.
C. Cho hinh chép S.ABCD. Néu c6 SB+SD=SA+SCthi t& gidc ABCDI1a hinh binh
hanh.
D. Tt gidc ABCD 14 hinh binh hanh néu 4B+ AC = AD.

Cau 9: Cho ba vecto a , b ,E. biéu kién nao sau day khéng dinh a , b ,Z' déng phéng?
A. Ton tai ba s thuc m, n,p théaman m+n+p=0va mgt+n5+p226.
B. Ton tai ba s6 thuc m, n,p théaman m+n+ p=0va mgt+n5+p226.
C. Tbn tai ba sb thuc m, n,p sao cho m&+nl§+p2=6.
D.Gidcua a, b,c ddng quy.

Céu 10: Hay chon ménh d¢é sai trong cic ménh dé sau day:
A.Bavécto a,b,c dong phang néu c6 hai trong ba véc to d6 ciing phuong.
B.Bavécto a,b,c ddng phiang néu c6 mot trong ba véc to bang véc to 0.

C. vécto x=a+b+cludn dong phang voi hai véc to a va b .

D. Trong hinh hop ABCD.A'B'C'D'ba vécto AB',C'A', DA’ ddng phang.
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Cau 11: Trong cac m¢nh dé sau, ménh de¢ nao ding.

A. Ba vécto dong phang 13 ba vécto ciing nim trong mot mit phang.
B. Ba vécto a,b,c ddng phang thi co c=ma+nbvsi m ,n 1a cac sb duy nhat.
C. Ba vécto dong phing khi co d =ma+nb+ pe véi d 13 vécto bat ki.
D. Ba vécto dong phing 1a ba vécto ¢ gia cling song song voi mot mit phang.
Céu A sai, ba vecto dong phang co thé khong ciing ndm trong mot mét phang.
B sai vi thiéu diéu kién 2 vécto a,b khong cung phuong. Pang thire khong xay ra néu a,b
cung phuong va a,c khong cung phuong.
Csaivi d = ma+nb+ pevéi d 1a vécto bat ki khong phai la diéu kién dé 3 vécto a, b, ¢ ddng
phang, d=0va m, n, p khong ddng thoi bang 0 méi suy ra a,b, ¢ dong phang).
Céu 12: Chi ra ménh d& ding trong cac ménh dé sau.
A. Ba vecto dong phang 13 ba vecto cling nam trong mot mit phang.
B. Ba vecto a,b,c dong phang thi co c=ma+nbvéi m ,n1a cac s6 duy nhat.

C. Ba vecto khong dong phang khi co d =ma+nb+ pE véi d 1a vecto bat ki.

D. Ca ba ménh dé trén déu sai.

Cau 13: Chon ménh d2 sai trong cac m¢nh dé sau

A. Néu trong ba vecto a, b, ¢ ¢6 mot vecto bang 0 thi ba vecto a, b, ¢ dong phang.

- = = - = =

B. Néu gia cua ba vecto 4, b, ¢ cung song song véi mot mit phang thi ba vecto a, b, ¢ dong

phing.
C. Néu trong ba vecto ;l, l;, ¢ c6 hai vecto cung phuong thi ba vecto ;l, f), c dong phéng.

D. Néu gi4 cua ba vecto a, b, ¢ déng quy thi ba vecto a, b, ¢ dong phang.

Céu 14: Ménh d nao sau day dung?

A.Cho a, b, ¢ ddukhac 0. Ba vécto a, b, ¢ ddng phang khi va chi khi gi4 cta ching cing
nam trén mot mit phang.
B. Vi tir dién ABCD bét ki ta luon ¢6 AC + BD = AD + BC.
C. Mot duong thang cat hai duong thang cho trude thi ton tai mot mat phang chira ca ba duong
thang do.
D. Véi hinh hép ABCD.A'B'C'D' bétki ta luén c6 AB+ AD + AA' = C'A.

Cau 15: Trong cac khing dinh sau day, khang dinh nao sai?
A. Néu gia cia ba vecto Zl, B, chmg song song voi mot mat phang thi ba vecto d6 dong
phang.
B. Néu ba vecto Zl, l;, cco mot vecto 014 thi ba vecto dong phang.

—

C. Néu trong ba vecto Zl, b, ¢ ¢ hai vecto cung phuong thi ba vecto d6 dong phang.
D. Néu gi4 cua ba vecto cit nhau timg d6i mot thi 3 vecto dong phang.
Cau 16: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' . Thuc hién phép toan u=A'D'+ A'B + A4 .
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Cau 17:

Cau 18:

Cau 19:

Cau 20:

Cau 21:

Cau 22:

Cau 23:

—_—

A.u=AC. B. u=BC'. C.u=BA. D. u=BD.
A’ D’
C'
B'
’
P D
B C
Cho G 1a trong tim cta tr dién ABCD . Khang dinh nio sau déy 12 sai?
A. AB+ AC+ AD =44G . B. GD+GB+GC=0.
C. GA+GB +GC +GD =0. D. (PA+PB+PC+PD)=PG (P li tly
¥).

Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' . Goi I, J lan luot 1a trung diém cta 4B’ va CD'. Khang dinh
nao dudi day la dung?

A. Al =CJ. B.DA=1J. C.BI=DJ. D. A1=JC.

Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D". Ping thirc nao sau ddy la dang thirc dung?

Df

c
A. BA+BC+ BB'=BC". B. BA+BC+ BB'=BD'.
C. BA+BC+ BB'=BD. D. BA+BC+ BB'=BA".
Cho tir dién ABCD . Goi G la trong tam tam giac ABD . Khi d6
A. CA+CB+CD=3CG. B. CA+CB+CD=3GC.
C. CA+CB+CD=2CG. D. CA+CB+CD=CG .

Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' . Goi I,J lan luot 12 trung diém ciia 4B’ va CD'. Khang dinh
nao duéi ddy 1a khing dinh ding?

A DA=1J. B. AT=JC. C. Al=CJ. D. BI=D'J.

Goi Gy 1a giao diém cua G4 va mp (BCD). Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao dung?
A. GA=-2G,G . B. GA=4G,G . C. GA=3G,G. D. GA=2G,G .

Cho tir dién ABCD . Goi Gla trong tAm cua tam gidc BCD . Khing dinh nio sau day 14 ding?
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A. AB+AC+ AD =-3A4G. B. AB+ AC+ AD =3A4G.
C. AB+AC—-AD=24G . D. AB+ AC+AD =2A4G.

—_—

Ciau 24: Cho hinh lang try tam gidc ABC.4,B,C,. Dat Eﬁl: =a, AB = Z;, AC=¢, BC=d . Trong céc
dang thue sau, ding thirc nao dung?
A.d+b+i=d. B.d=b+¢. C.b-c+d=0. D.i+b+i+d=0.
Céu 25: Cho hinh hop chir nhat 4BCD.A'B'C'D' . Biéu thitc ndo sau day dang?
A. AD=AB+A4°C. B. AB'= AB+ AA'+ AD .
C. AC'= 4B+ A4 + AD. D. AD'= AB+ AD+ AC' .

CAu 26: Cho tir dién ABCD. Goi M,N lan luot la trung diém cta 4B, CD va G 1a trung diém cua
MN . Trong céac khang dinh sau, khang dinh nao sai?

A. GA+GB+GC =GD. B. MA+MB +MC +MD = 4MG .
C. GA+GB+GC+GD =0. D. GM +GN =0.
Céu 27: Cho hinh hop ABCD.A’B'C’'D’ . Chon ménh dé sai.
A. AC' = AB+ AD+ A4’ . B. AB+B'C'=4'C’.
C. BD'=C'D'+B'C'+ 44’ . D. AB+B'C'+CD=0.
Cau 28: Cho hinh chép S.4BCD cé day ABCD 1a hinh binh hanh tim O. Chon ménh dé ding.
A. SA+SB+SC+SD=450. B. SA+SB+SC+SD=8S0.
C. SA+SB+SC+SD=250. D. SA+SB+SC+SD=40S.
Loi giai
Chgn A

ABCD 12 hinh binh hanh tim O < OA+OB+0OC+0D =0
@(ﬁ+ﬂ)+(ﬁ+@)+(ﬁ+%)+(ﬁ+@):6

& SA+SB+SC +SD=-40S =450
Céau 29: Cho tir dién ABCD . Ménh d& nao dudi ddy 13 ménh dé ding?

A. BC+AB=DA-DC. B. AC-AD=BD-BC.
C. AB—AC=DB-DC. D. AB—AD=CD+BC.
Céu 30: Cho hinh hop ABCD.A'B’'C'D’. Chon khing dinh ding trong cac khang dinh dudi day.
A. AB+ AD+ AA' = 4D’ B. CD+CB+CC'=cC4A’.
C. DA+ DC + DB = DB’ D. BA+BC+BD=BD.

Cau 31: Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a.Dit x=AA'+ AC' . Do dai cua x bing
A (1+43)a. B. %. C. a6. D. aV2.

Cau 32: Hinh chép S.4ABCD c6 day ABCD 1a hinh vudng tim O. Hay chi ra ménh dé sai?

A. S4+SC=2S0. B. SB+SD=250.
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Cau 33:

Cau 34:

Cau 35:

Cau 36:

Cau 37:

C. SA+SC=SB+5D. D. SA+SC+5B+SD=0.

Cho hinh tir dién ABCD c6 trong tim G . Ménh d& nao sau déy sai?

A. GA+GB+GC+GD=0. B. 0G = (0d+ 0B + OC+0D).
C. 4G =2(dB+4C+ AD). D. 4G = (4B + AC+ 4D).

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh bang a . Goi O 13 tim hinh vuéng ABCD va

theo a.
A. OS =6a. B. OS =4a. C.0S =a. D. OS=2a.
Cho hinh chdp S.ABCD ¢ tat ca cac canh bén va canh ddy déu bing a va ABCD 1a hinh
vuong. Goi M 1a trung diém cua CD. Gi4 tri MS.CB béng
2 2 2 2
NES B < p. 24
2 2 3 2
Cho hinh ling try ABC.A'B'C', M 1a trung diém ctia BB'. Pat CA=a, CB=b, A4 =¢
(Tham khao hinh v&).

Al o4
A C
B
Khing dinh nao sau day dung?
A AM=ate—1p. B. AM=a—ct1b.
2 2
c.m:m_%a. D.A—M:B—JH%E.

Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ . Chon déng thirc diing:
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Cau 38:

Cau 39:

Cau 40:

Cau 41:

Cau 42:

Cau 43:

A. BD =BA+BC+BB . B. AC = AC+ AB+AD.

C. DB=DA+DD +DC. D. AB = AB+AA + AD.

Cho tt dién ddu ABCD . Tich vo huéng AB.CD bing
2 2

A. 0. B. - <. c. L. D. a’.
2 2

Cho hinh ling try ABC.A'B'C'. M 14 rung diém cta BB'. Pit CA=a,CB =b, 44'= ¢ . Khing

dinh nao sau day la khing dinh dung ?
A.W:Zz—2+g. B. AM = -

— —

c.m:_;,+;;+§. D.m:a_§+;.

Cho ba vecto a,b,c khong ddng phang. Xét cac vecto x=2a- Z);; = —4a+2b;z=-3b-2c.
Chon khang dinh dung?

A. Hai vecto )7;2 cung phuong. B. Hai vecto x; )7 khong cung phuong.

C. Hai vecto x;z cung phuong. D. Ba vecto ;c;;;; z dong phang.

Cho hinh hop ABCD.4,B,C,D, . Tim gia tri ctia k thich hop dién vao dang thirc vecto:

AB+B,C, + DD, =k AC,
A. k=4. B. k=1. C. k=0. D. k=2.

Cho tir dién ABCD . Dat AB = Zz, AC = Z;,E = E, goi G la trong tam ctia tam giac BCD. Trong

cac dang thirc sau, dang thic nao ding?

—_—

A. AG=a+b+c. B. AG

S(arbec).

C. AG:E(5+E+2). D. AG:%(5+B+2).

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A,B,C,D,. Goi O la tam cta hinh lap phuong. Chon dang thic
dang?
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Cau 44:

Cau 45:

Cau 46:

Cau 47:

Cau 48:

Cau 49:

Cau 50:

Cau 51:

_—

A. 40 =3 (AB+ 4D+ A4). B. 4O == (4B+ 4D+ A4).

_— _

C. AO=%(ZE+A—ﬁ+ﬂ:). D. AO:%(ZE+A_5+Z4:).

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 déy 13 hinh binh hanh tdim O. Goi G 13 diém thoa man:

_— _— _ _ —_— —

A. G, S, O khong thang hang. B. GS =40G.
C. GS=50G. D. GS =30G.

Cho lang tru tam gidc ABC.A'B'C'cd AA'=a, AB=b, AC =c. Hay phan tich (biéu thi)

vecto BC'qua cac vecto a, b ,c.

A. BC'=a+b—c. B. BC'=—a+b—c. C.BC'=—a—b+c. D.BC'=a-b+c.

Cho tir dién ABCD . Goi P, Qlan luot Ia trung diém ciia 4B va CD. Chon khing dinh ding?
T T

A. PQ:Z(BC+ AD). B. PQ:E(BC+ D).

C. PG (BC-4D). D. PG =BC+ AD.

Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' . Hé thirc nao ding?

A. AC'= AB+ AC+ AD. B. AC'= AB+ AC + AA'.

C. AC'=AB+ AD+ AA' . D. AC'= AB+ AD+ AB' .

Cho lang try tam giac ABC.A'B'C' ¢ AA' =a, AB=b, AC =c¢ . Hiy phan tich (biéu di&n)
véc to BC qua cac veéc to Zz, l;, c.

A.BC'=a+b-c.  B.BC'=-a+b-c. C.BC'=-a—b+c. D.BC=a-b+c.
Trong khong gian cho 3 vecto a, b, ¢ khong ddng phing. Xét cac vecto

x=2a-b, y= —4a+2b, z=-3a-2b. Khang dinh nao dung?

A. Hai vecto ;/, z cung phuong B. Hai vecto x, ; cung phuong

C. Hai vecto x, z cung phuong. D. 3 vecto a, b, ¢ dong phang.

—_— —

Cho tir dién ABCD . Goi M 1a trung diém cua doan thing BC.Pat AB=a, AC =b, AD =¢
. Péng thirc ndo sau déy 1a dung?

A.WZ%(ZJ—2Z;+E). B.W:%(mb—zé).

_

C. DM = (-2a+b+¢). D. DI = (a+25-¢).

Cho hinh hép 4BCD.EFGH ¢6 AB=a, AD =b, AE =c. Goi I 1a diém thudc doan thing
BG sao cho 4BI = BG . Biéu thi Al qua a, b, ¢ ta dugc

A di=a+lisle, B di-a+liilc
4 4 3 3
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Cau 52:

Cau 53:

Cau 54:

Cau 55:

Cau 56:

Cau 57:

Cau 58:

Cau 59:

C.dl=a+b+se. D AT=a+rb+ic.
2 2 4 4
Hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a. Tinh d6 dai vecto x= AA + AC' theo a.

A. a2, B. (1++3)a. C. a\/6. D.%.
Cho hinh lang try ABC.A'B'C’. M la trung diém cua BB'. Pit CA=a,CB=b,AA =c. Khi

a6
A. m=a_z+5. B. AM = —

—

C. AM =—a+b+

ool

D. A—]\Z:Zz—5+2.
Cho tt dién ABCD ¢6 Ga trong tim tam gia BCD Khang dinh nao sau day ding?
A. 4G =3 (4B -+ 4C+ 4D). B. 4G =% (4B + AC+ 4D).
S S Y
C. AG=—§(A8+AC+AD). D. AG:—g(AB+AC+AD).
Cho hinh ling try tam giac ABC.A'B'C', goi M 1 trung diém canh bén BB'. Pit CA=a,
CB=b,CC'=¢. Khang dinh nao sau day 1a ding?
A.W:—a+5+%5. B.W:ﬁ-%/ﬂa.

C. AM =-

G+b+¢. D. AM =G+—b—C.

1 1
2 2
Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ v6i G la trong tdm ctia tam giac A'B'C". it AA =a, AB=b
, AC=c.Khi d6 AG bing:

S e - 1y - - 1 - S .
A. a+§(b+c). B. a+Z(b+c). C. a+g(b+c). D. a+5(b+c).

Cho tir dién ABCD, goi M ,N lan luot 1a trung diém cac canh AC,BD ; Gla trong tam tam
giac ABD; I 1a trung diém cta doan GM . Piém F thudc canh BCsao cho 2FB =3FC,
diém J thudc canh DF sao cho 7DJ =5DF . Dyng hinh binh hanh BMKC . Trong céc khing
dinh sau khéng dinh nao sai?

A. GM /| DK . B. 3DK =10GM .

C. 4,1,J thang hang. D. 7AJ =1241 .

Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ . Biét MA' = k.MC, NC'=I1.ND.Khi MN song song véi
BD' thi khang dinh nao sau day ding?

A k—l:—%. B. k+l=-3. C.htl=—a. D. k+l=-2.

Cho tir dién ABCD, M ,N theo tha tu 1a trung diém cua AB,CD . B0 ba vecto nao dudi day
dong phang?

—_— e — . -

A. BC; AD;MN B. AC; AD;MN . C. BC;BD; AD D. AC;DC;MA.
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Cau 60:

Cau 61:

Cau 62:

Cau 63:

Cau 64:

Cau 65:

Cau 66:

Cau 67:

Cau 68:

Cau 69:

Cho hinh hép ABCD.A,B,C,D,. Chon khang dinh dang?

A. BD, BD,,BC, dong phang. B. CD,, AD, 4B, dong phang.

C. CD,,AD, AC ddng phang. D. 4B, 4D,C,A ddng phang.

Cho hinh hdp ABCD.EFGH . Goi I 1a tam hinh binh hanh ABEF va K la tdm hinh binh
hanh BCGF. Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao ding?

A. BD, AK,GF ddng phing. B. BD,IK,GF ddng phing.

C. BD,EK,GF ddng phang. D. BD,IK,GC ddng phang.

Cho hinh hop ABCD.EFGH. Goi I la tam hinh binh hanh 4BEF va K 1a tdm hinh binh
hanh BCGF. Trong céc khang dinh sau, khing dinh nao dung?

A. ﬁ),ﬁ,ﬁ déng phéng. B. ﬁ),ﬁ,@ déng phéng.

C. BD,IK,GF dong phang. D. BD, AK,GF dong phang.

Cho hinh tt di€én ABCD . Goi M ,N lan luot 1a trung diém cu AB, AC B0 ba véc to nao sau
day dong phang?

A. MN,AB,CD. B. MN, AC,BD . C. MN,AD,BC . D. MN,AC, AD.

Cho hinh chép S.ABCD. Goi M,N,P,Q,R,T lan luot 1 trung diém cua AC,BD,BC,
CD,SA4,SD Bbn diém nao sau ddy dong phang?

A. P,O,R,T. B. M,P,R,T. C. M,0,T,R. D. M,N,R,T.

Cho hinh hop ABCD.EFGH , goi I 1a tam hinh binh hanh 4BFE va K la tdm hinh binh hanh
BCGF . Khang dinh nao sau day dung?

A. BD, AK,GF ddng phang. B. BD,IK,GF ddng phing.

C. BD,EK,GF dong phing. D. BD,IK,GC ddng phang.

Cho tr dién ABCD c6 G la trong tdm. Goi M, N lan luot 1a trung diém cua 4B,CD . Chon
khang dinh sai trong cac khang dinh dudi day.
A. Ba vecto BA, BC, BD khong ddng phiang. B. Gla trung diém MN .
C. Ba vecto AC, BD, MN dong phang. D. @+@+@+O—D:i%.
Cho hinh chép S.ABC c¢6 A', B' lan luot 1a trung diém S4, SB. G 1a trong tAm tam giac
ABC . C' 1a diém di dong trén canh SC . Goi G’ 1a giao diém véi SG véi (A'B'C '). Khi C'
di dong trén SC, biéu thirc nao sau diy co6 gia tri khong d6i?
SG SC 2SG_3£ C2SG_SC 3SG_SC
S 8G" sC' TTSG T sc 1 38G" SC' TTSGT osc

Cho ba vecto Zz,l;,gkhéng ddng phing. Xét x = 221—[3—2;;/ =—a+2b+c;z=a+4b+mc.
Gi4 tri cia mdé cac vecto ;c;;/;}déng phang la:

A. 0. B. 1. C. 4. D. -2.

Cho tir dién ABCD va cac diém M, N xac dinh boi AM =2A4B-3AC; DN = DB+xDC .
Tim x dé céc véc to AD, BC, MN ddng phéng.

A. x=-1. B. x=-3. C. x=-2. D. x=2.
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Cau 70: Cho tir dién ABCDc6 AB, BC, CD d61 mét vudng géc voinhauva AB=a, BC=b, CD=c

. D0 dai doan thang AD bang
A.Na>+b> +c*. B.|-a’+b*+c*. C.a’>+b>-c*. D. Va’-b*+c* .
Cau 71: Cho hinh 13p phuong ABCD.A'B'C'D' canh a. Tinh do dai vecto X = AB + AD' theo a.

A. |7c|:2ax/§. B. |7c|:2a\/g. C. |)?| =a\/§. D. |7c|:a\/g.

Cau 72: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'  pr1a diém trén AC sao cho AC =3MC Lay N trén doan
C'Dgao cho XC'D=C"'N i gia tri ndo cua Xthi MN //D'B

2

A.sz. B. x= C.x=—. D. x=

1 1

3 4 2

Céu 73: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB =6¢cm, BC = BB' =2cm . Piém E 1a trung diém canh
BC. Mot tir dién déu MNPQ c6 hai dinh M va N nam trén duong thing EC’, hai dinh P
va O nam trén duong thing di qua diém B’ va cit duong thing AD tai diém F . Khoang cach
DF bang
A. 3cm. B. 2cm. C. 6cm. D.lcm.

+Dang @: Cau tric nghiém ding, sai

Céu 1: Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) Cho tirdi¢n ABCD . Héi c6 bao nhi€u vécto khac vécto 0 ma moi vécto co di€m dau, diem

cudi 14 hai dinh cua t& dién ABCD 1a 12.

b) Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ (xem hinh duéi), tong ctia DA+ DC+ DD’ 1a vecto DB’

- = =

¢) Néu gia ctia ba vec to a,b,c cit nhau timg d6i mot thi ba vec to d6 dong phang.

d) Cho hinh lap phuong ABCD.4'B'C'D’ (tham khao hinh v&) ¢6 canh bing a. Tinh AB.DC' =d’

Cau 2: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D'. Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) AB+AC+ AA' = AC
b) AB+ AD+ AA' = AC'

¢) AC+AD+ AA = AC'
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d) AB+AD+AA = AC

Céu 3: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Cac ménh dé sau dung hay sai?

RN SN —

a) BA+BC+ BB'=BD'

b) BA+BC+BB'=BD

c) BA+BC+BB'=BC"

d) BA+BC+BB'=BA'
Céu 4: Cac ménh dé sau ding hay sai?

—_—

a) Cho hinh hop ABCDEFGH (tham khao hinh v&). Tinh tong ba vécto AB+AD+ AE =
AG.

b) Cho hinh hop 4BCD.A'B'C'D'. Cic véc to c6 diém dau va diém cudi 1a cac dinh ctia hinh

hop va bang véc to AB 1a DC; A'B', D'C'

¢) Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D". Khi d6, vecto bang vecto AB 1a vecto D'C'
d) Cho tir dién ABCD. Héi c6 bao nhiéu vecto khac vecto 0 ma mdi vecto c6 diém dau, diém
cudi 13 hai dinh ciia t&r dién ABCD 1a 12.

Céu 5: Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) Néu trong ba vecto 4, b, ¢ ¢ mot vecto bang 0 thi ba vecto 5, 5, c dong phang.

B

b) Néu gia ctia ba vecto 4, b, ¢ cung song song véi mot mét phang thi ba vecto a, b, ¢ dong

phang.

¢) Néu trong ba vecto a, b, ¢ ¢6 hai vecto cung phuong thi ba vecto a, b, ¢ dong phang.
d) Néu gi4 cua ba vecto &, E, c ddng quy thi ba vecto &, E, c dong phing.
Céu 6: Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Cho 21,7), ¢ déu khac 0. Ba vécto 21,7), ¢ ddng phang khi va chi khi gia cua chung cing

nam trén mdt mat phang.

b) Véi i dién ABCD bét ki ta luon c6 AC + BD = AD + BC.
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¢) Mot duong thang cat hai duong thang cho trudce thi ton tai mét mat phang chira ca ba duong

thang do.

d) Vé6i hinh hop ABCD.A'B'C'D' batki ta ludn c6 AB+ AD + AA' = C'A.

Céu 7: Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) Tt gidc ABCD 1 hinh binh hanh néu AB+BC+CD+DA=0.
b) Tt gic ABCD 14 hinh binh hanh néu AB =CD.
¢) Cho hinh chép S.4BCD . Néu cé6 SB+SD = SA+SCthi tit giac ABCD la hinh binh hanh.

d) Tt gidc ABCD 14 hinh binh hanh néu AB+AC=AD.

Céu 8: Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Bavécto a,b,c ddng phang néu co hai trong ba véc to d6 cing phuong.
b) Ba véc to a,b,c ddng phiang néu c6 mot trong ba véc to biang véc to 0.

—

¢) véc to x = a+b+cludn ddng phing véi hai véc to a va b .

d) Trong hinh hop ABCD.4'B'C'D'bavécto AB',C'A', DA’ ddng phang.
Céu 9: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ . Thyc hién phép toan u=A'D' + 4B + A Abing

—_—

=AC

<

b) Cho tir di€én ABCD . Goi G la trong tdm tam giac ABD . Khi do CA+CB+CD=3CG

¢) Cho hinh lang tru 4ABC.A'B'C’. Dat &zﬂ, b=AB, c=AC. Goi G' la trong tam cua

I I
tam gidc A'B'C’. Vecto AG’ béngAG'zg(a+b+c)
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d) Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a.Dit x= AA + AC' . D6 dai ciia x binga~/2

Céu 10: Cho hinh hop ABCD.A’'B'C'D’ . Cic ménh dé sau dung hay sai?
a) AC'=AB+ AD+ AA’

b) AB+B'C'=A4'C’

¢) BD'=C'D'+B'C'+ 44’
d) AB+B'C’"+CD=0
Cau 11: Trong khong gian goi G 1a trong tAm cua ta dién 4BCD . Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) GA+GB+GC+GD=0
b) AG+BG+CG+DG =0
¢) GA=GB=GC=GD
d) GA+GB+GC=0
Cau 12: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' . Goi I, J lan luot 13 trung diém ctia 4B’ va CD'. Cic ménh
dé sau dung hay sai?
a) Al=CJ .
b) DA =1J
c) BI=DJ.
dy A1=JC.
Céu 13: Cac ménh d& sau ding hay sai?
a) Cho tir dién ABCD . Goi G la trong tdm tam giac ABD . Khi do CA+CB+CD=3CG

b) Cho hinh lang tru 4BC.4'B'C’. Dat a= ' B:AB, c=AC. Goi G’ la trong tam cua

tam gidc 4'B'C’. Vecto AG’' bing AG' = (321+13+E)

W | =

¢) Cho tir dién ABCD . Goi G la trong tdm tam giac ABD . Khi do: CA —I—C—B +@ =3CG

d) Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' canh a. Pit x=AA + AC . Po dai cia x bing

s

2
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Cau 14: Cho tir dién ABCD . Cac ménh d¢€ sau dung hay sai?

_— - ——

a) BC+AB=DA-DC.
b) AC-AD =BD-BC
¢) AB—AC =DB-DC
d) AB-AD=CD+BC
Céu 15: Cho hinh hop ABCD.A'B'C’'D’. Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) E#—E—I—H:TD’
b) CD+CB+CC' = CA’
¢) DA+DC + DB = DB’
d) BA+BC+BD=BD'

Céu 16: Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) Cho hinh lap phuong 4BCD.A'B'C'D' ¢6 canh bang a . Goi O 1a tim hinh vuéng ABCD

OS =4a

EY

b) Hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' canh a. Viy d6 dai vécto x = A4 + AC =2

2
¢) Cho tir dién ABCD, goi G 1a trong tAm cta tam giac BCD. Biét luon ton tai sb thuc &
thoa man dang thic vecto AB+AC+ AD =k.AG . Héi sb thuc d6 bang 4
d) Cho hinh chop S.ABCD ¢ tat ca cac canh bén va canh ddy déu bang @ va ABCD 13 hinh

2

vuong. Goi M 14 trung diém cua CD. Gia tri MS.CB bﬁng%

Céu 17: Cho tir dién ABCD ¢6 M, N lan luot 1a trung diém cac canh AC va BD. Goi G 1a trung diém

ctia doan thang MN. Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) GA+GC =2GM
b) G la trong tdm cua ti dién ABCD .

¢) GA+GB+GC+GD =0
mm oHQ VA TEN HS:oovvvere e

142 ) , @ GVVN -



=2 TOAN @ LOP 12

d) GB+GD =2MN

Céu 18: Cho tir dién ABCD. Goi [ 1a trung diém CD. Cac ménh dé sau dung hay sai?
el — 1 —
a) Al == AC +—AD
2 2
b) BI = BC+BD
e ] — 1 —
¢) Bl=—BC-—BD
2 2
d) AI=AC+AD
Céu 19: Céac ménh dé sau dung hay sai?

a) Cho tir dién ABCD, goi G la trong tAm cta tam giac BCD. Biét luon ton tai sb thuc &
thoa man dang thic vecto AB+ AC+ AD =k.AG .Vay sb thuc d6 bang 3

b) Cho hinh lap phwong 4BCD.A'B'C'D’ ¢ canh bang a. Goi O 1a tim hinh vuéng ABCD

—_— — — — —

OS theo alaOS =4a
¢) Hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a .Vay o dai vécto x = A4 + AC theo alaa/6

d) Cho hinh chop S.ABCD ¢ tat ca cac canh bén va canh ddy déu bang @ va ABCD 13 hinh

2

vuong. Goi M 14 trung diém cua CD. Gia tri MS.CB bﬁng—%

Cau 20: Cho tar dién 4BCD c6 M, N lan luot 1a trung diém céc canh 4C va BD. Goi G la trung diém

ctia doan thang MmN . Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) GA+GC=2GM
b) GB+GD = MN

RN — —

¢) GA+GB+GC+GD =0

d) 2NM = AB+CD

Céu 21: Cho hinh ling tru ABC.A'B'C’, M 14 trung diém cua BB’ . Dit CA=a , CB= E, AAd =¢ (Tham
khao hinh v¢).

wm oHQ VA TEN HS:.oovrvvue e o 143 ) , & GVVN -



=2 TOAN & LOP 12

A C’

Cac ménh dé sau dung hay sai?
— . 1=
a) AM =a+c——b
2

- = - lﬂ

b)AM:a—c+5b

. -~ o 1-

c) AM =b+c——a

2

— . . 1=

d) AM=b—a+Ec

Céu 22: Cho hinh hop ABCD.A’'B'C'D’ . Cac ménh dé sau dung hay sai?

g

a) BD =BA+BC+BB
b) AC = AC+AB+AD
¢) DB=DA+DD +DC
d) AB =AB+AA +AD
Céu 23: Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) Cho tir dién ddu ABCD . Tich v6 huéng AB.CD bing 0
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b) Cho hinh ling tru ABC.A'B'C’. M 1a trung diém cia BB'. Pat CA=a,CB=b,AA =c.

—

Khid(’)A_]\/Y:—%+13+E

¢) Cho lang tru tam gidc ABC.A'B'C'co ng, A—le;, AC=c. Hay phan tich (biéu thi)
vecto B—C'qua cac vecto Zz, I;,E.VéyB—C"za—l;+E

d) Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ v6i G la trong tim cua tam giac A'B'C'. Dat ﬂ:Zz,

AB=b, AC=¢.Khi dé AG bing: a+%(5+2).
Céu 24: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ . Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) AC'=AB+ AC+ AD
b) AC'= AB+ AC + AA'
c) AC' = AB+ AD+ AA'
d) AC'= AB+ AD+ AB'
Céau 25: Cho hinh ling try tam giac 4BC.4'B'C'. Goi M 14 trung diém cta BB’ .
bat AA = Zz, CA = l;, CB =c. Céc ménh dé sau dtng hay sai?

a) m=—5+2+%5
. - - l”
b) AM=b+c—5a

) AM =bh-a+tc

d) mza_z%z

+Dang €): Cau tric nghiém tra 1oi ngian

Cau 1: Cho hinh 1ap phuong ABCD - A'B'C'D’ (H. 2.6). Trong cac vecto AC,AD, AD’ :

a) Hai vecto nao c6 gia cting nam trong mit phing (ABCD) ? b) Hai vecto nao c6 cung d¢ dai?
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Cau 2: Cho hinh hop ABCD - A'B'C'D' (H.2.7)

a) So sanh d¢ dai hai vecto ABvaD'C'.
b) Nhan xét vé gia clia hai vecto ABvaD'C'.

c¢) Hai vecto ABvaD'C’ ¢o cung phuong khong? Co6 cung huéng khong?

Cau 3: Néu hai vecto cliing bang mot vecto th ba thi hai vecto d6 c6 bang nhau khong?

CAu 4: Cho tir dién ABCD (H.2.13). Chimg minh ring AB + CD = AD + CB.

A

S5l N AN
,]}I‘. ) 17
rHin &

I
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Cau 5: Cho hinh hop ABCD.A’B’C’D’ (H.2.14).

a) Hai vecto AB + AD va AC c6 bang nhau hay khong?

b) Hai vecto AB + AD + AA" va AC' ¢6 bang nhau hay khong?

Cau 6: Vi ABCD. A'B’C'D' 1a hinh hop nén A’A’D'D va D'C’C 1a hinh binh hanh. Do d6,
A'//DD',AA' = DD' vaDD' = CC',DD'//CC’. Suy ra, A'//CC’' va AA' = CC’. Suy ra, tir gidc
AA'C'C 12 hinh binh hanh. Suy ra: AC + A4’ = AC'(2)

Tu (1) va (2) ta cé: AB + AD + AA’ = AC’

Trong Hinh 2.14, hdy phét biéu quy tic hinh hop véi cac vecto c¢6 diém dau 1a B.

Cau 7: Cho hinh hép hinh chit nhat ABCD - A'B'C'D’. Chiing minh ring BB’ + CD + AD = BD’
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Cau 8: Cho hinh lang tru tam gidc ABC.A’B’C’. Goi M, N lan lugt la trung di€ém cua AB, AC (H.2.17)

A N, C

h S

a) Hai vecto MN vaB'C’ c6 cung phuong khong? Co6 cung hudng khong?

b) Giéi thich vi sao [MN| = 2 [B'C’|.

Cau 9: Vi MN la duong trung binh cta tam giac ABC nén MN = %BC

Suy ra: |W| = %|B’C’|.

Hai vecto 1d va @ c6 bang nhau khong? Hai vecto (—1)d va —d c6 bang nhau khong?

Cau 10: Cho hinh chop S. ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh. Goi E, F lan luot 1a cac diém thude

cac canh SA, SB sao cho SE = %SA,SF = %SB. Chung minh ri‘mg EF = %ﬁ

Ciu 11: Trong khong gian, cho hai vecto @ va b khéc 0. LAy didm O va v& cac vecto OA = @, 0B = b.

Liy diém O' khac O va vé cac vecto 0'A’ = d@,0'B’ = b (H.2.21).
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Hinh 2.21

a) Hay giai thich vi sao AB = A'B’.

b) Ap dung dinh 1i cosin cho hai tam giac OAB va 0'A'B’ dé giai thich vi sao AOB = A’0’B’

0'A'2+0'B?-A'B?

Cau 12: Ap dung dinh i cosin vao tam gidc A' A’B’ ta c6: cos A’0'B’ = ST OTS

ViAB=A'B’ = AB=A'B',A0 =A'0'’ = 0A=0'A’; 0B =0'B' = 0B = 0'B’
Do d6, cos AOB = cos A'O'B' = AOB = A’0O'B’
Xac dinh gbc gitra hai vecto cung hudng (va khac 0 ), goc gitra hai vecto ngugc hudng trong khong

gian

Céu 13: Cho hinh lang try tam gi4c déu ABC - A'B'C'(H.2.25). Tinh c4c goc (AA7, BC) va

(4B, 7°C7).

Hinh 2.25
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Cau 14: Hay nhac lai cong thuc xac dinh tich vo hudng cia hai vecto trong mat phang.

CAu 15: Cho hinh 1ap phuong ABCD - A'B’C'D’. Chtng minh ring A’C - B'D’ = 0.

Cau16: ViE'D™2 + F'E? =~ +2 = z = ED'? nén AE'D’ E vudng tai E'. Do d6, E'E L E'D’

P

Tacé:A'C-B'D'=2-E'E-2-E'D' = 0 (dpcm)

Nhu da biét, néu co mot luc F tac dong vao mot vat tai diém M va lam cho vat do di chuyén mot quang
duong MN thi cong A sinh ra dugc tinh theo cong thiic A = F - MN, trong d6 luc F c6 do 16n tinh bang
Newton, quing dudng MN tinh bang mét va cong A tinh bang Jun (H.2.28). Do dé, néu dung mot luc F
c6 d6 16n khong d6i dé 1am mot vat di chuyén mot quing duong khong dbi thi cong sinh ra sé 16n nhét

khi Iyc tac donng cung hudng voi chuyén dong cua vat. Hay giai thich vi sao. Két qua trén co thé duogc

ap dung nhu thé nao khi kéo (hoidc day) cac vat ning?

M|

N\

i N

Céu 17: Cho tir dién ABCD. Chimg minh rang:

a) AB - CD = AC - CD + BC - DC; b)AB - CD + AC - DB + AD - BC = 0.

Cau 18: Trong khong gian, cho hai vecto d va b cé cling d6 dai bang 1. Biét ring goc gitra hai vecto
do 1a 45°, hay tinh:

a)d-b b) (@ + 3b) - (@ — 2b) ¢) (@ + b)2.
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Cau 19: Cho hinh lang tru tir gidc déu ABCD - A'B'C'D’ ¢6 d6 dai méi canh day bang 1 va do dai moi

canh bén bang 2 . Hay tinh goc giita cac cip vecto sau ddy va tinh tich vé hudng cua mdi cép vecto do:

a) AA"vaC'C b) AA’ va BC c)AC vaB’A’.

Cau 20: Cho hinh chop S. ABC. Trén canh SA, léy diém M sao cho SM = 2AM. Trén canh BC, léy

diém N sao cho CN = 2BN. Ching minh rang MN = ;(ﬂ) + R')) +4B.

Céau 21: Cho hinh chép tir giac S - ABCD. Ching minh rang ttr giac ABCD 1a hinh binh hanh néu va chi

néuSA + SC = SB + SD

—

CAu 22: Cho hinh lang tru tam gidc ABC - A'B'C’ ¢6 AA’ = G, AB = b va AC = ¢. Hiy biéu dién céc

—

, > 7 >
vecto sau qua cac vecto a, b, € :

a) ﬁ; b) B'C C) BC'.
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Cau 23: Cho hinh hop ABCD -

a)AB +DD' +C'D' =CC’ ¢)BC—CC"+DC =4AC

Cau 25: Cho hinh hop chit nhat ABCD - A'B'C'D' ¢6 AB = 2,AD = 3 va AA" = 4. Tinh d6 dai cia

céc vecto BB, BD va BD'.
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Cau 26: Cho hinh hop ABCD - A'B'C'D’ (Hinh 3).
a) Gia clia ba vecto AB, AD, AA’ c6 cing nim trong mdt mit phiang khong?
b) Tim c4c vecto bing vecto AB.

V . 2 T~
¢) Tim cac vecto do6i cuia vecto AD.

Cau 27: Cho hinh hop ABCD - A'B'C'D’. Hay chi ra ba vecto c6 diém dau va diém cudi l1a cac dinh

cua hinh hop sao cho ba vecto do:
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D' c:

Hinh 2

a) Bang vecto AD; b) La vecto déi cua vecto AD.

Cau 28: Cho tir dién ABCD. Hay chi ra cic vecto c6 diém dau la A va diém cudi 1a mét trong cac

dinh con lai caa t& dién.

- -
B E‘j D
C

Hinh 2.2

Ciu 29: Cho t&r dién ABCD (H.2.13). Chirng minh ring AC + BD = AD + BC.

')
O

Cau 30: Cho hinh ling tru ABC - A'B'C’. Tim cic vecto tdng BA + A'C’, BC + AA'.
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Hinh 8

Cau 31: Cho hinh hop ABCD. EFGH. Thuyc hién cac phép toan sau day:

7]
Hinh 11

a) CB + CD + CG; b) 4B + CG + EH.

Cau 32: C4 ba lwc cung tac dong vao mot vat. Hai trong ba lwc nay hop véi nhau mot géc 100° va

c6 dd 1om 1an lwot 1a 25 N va 12 N. Lwc thit ba vudng goc véi mat phang tao béi hai lwc da cho va

c6 d6 1én 4 N. Tinh d6 16n cua hop lwc caa ba lwc trén.

Hinh 12

Cau 33: Cho hinh chép S. ABCD c6 day la hinh binh hanh. Tim céc vecto hiéu SD — SA,BS — AD.
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Hinh 15

CAu 34: Cho hinh t& dién ABCD. Chtrng minh riing AB + CD = AD + CB.

C
Hinh 2.9

Cau 35: Cho hinh hop ABCD - A'B'C’'D’ (Hinh 2.10). Tim vecto CC’ + BA + D'A’.

Cau 36: Cho hinh t&t dién ABCD. Chtrng minh ring AB — CD = AC — BD.

C
Hinh 2.11

Cau 37: Cho tir dién ABCD. Chtrng minh ring AB + CD = AD + CB.
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Hinh 35

Cu 38: Cho hinh hop ABCD - A'B'C’'D’ (Hinh 6). Chtng minh riing: AB + B'C’ + DD’ = AC’

Cau 39: Cho hinh hop ABCD - A'B'C'D’ (Hinh 8).
Ching minh ring: B'B — DB = B'D.

Cau 40: Cho tir dién ABCD c6 G la trong tAm cda tam giac BCD. Goi H, K 1an lwot la trung diém
cua cac canh AB, AC (Hin 9). Chirng minh rang:

a) BC = 2HK; b) 4B + AC + AD = 34G.
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A

Cau 42: Cho tir dién ABCD. G 1a trong tAm ctia tam gidc BCD (Hinh 2.15). Chirng minh rang:

—

AB + AC + AD = 34G

C
Hinh 2.75

Cau 43: Cho hinh hop ABCD.EFGH. Diém M 13 trong tAm tam gidc AFH (Hinh 2.16).

a) Chirng minh rang ba diém E, M, C thing hang.
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b) Tinh d6 dai cua EM trong trweong hop ABCD.EFGH la hinh hép ding c6 cac canh AB = 5,AD =

———

6,AE = 10 va ABC = 120°.

Hinh 2.76

Cau 44: Cho tir dién déu ABCD c6 canh bang a va M 1a trung diém cta CD.

a) Tinh cac tich vo hwéng AB - AC,AB - AM. b) Tinh goc (ﬁ, H))).

D

C
Hinh 25

Cau 45: Cho hinh lap phwong ABCD - A’'B'C'D’. Tinh géc giwa Hinh 10 hai vecto BD,B'C.

B C
Hinh 11
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Cau 46: Cho tir dién OABC c6 cac canh OA, OB, OC d6i mot vuéng gocva OA = OB = 0C = 1. Goi

M 13 trung diém cda canh AB. Tinh goc gitra hai vecto OM va AC.

B

\

Hinh 13

Cau 47: Cho hinh chép S - ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh va mat bén SAB la tam giac déu.

Tinh goc gitra hai vecto DC vaBS.

Hinh 2.20

Cau 48: Cho hinh chép S - ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Mat bén ASB la tam giac vuéng
cin tai S va c6 canh AB = a. Goi M 1a trung diém cua AB. Hay tinh:

a) DC - BS; b) DC - AS; ¢) DC - MS.

Hinh 2.22
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Cau 49: Cho hinh chép S - ABC ¢6 SA = SB = SC = AB = AC = a va BC = a/2. Tinh géc giita cac

vecto SC va AB

Hinh 2.23

Cau 50: Mot chiéc dén tron dwoc treo song song v0i mit phing nam ngang béi ba soi diy khong
dan xuat phat ttr diém O trén tran nha va lan lwot budc vao ba diém A, B, C trén dén tron sao cho
cacluc cang ﬁ‘l, ﬁ‘z, ﬁ‘3 1an lwot trén moi day 04, OB, OC d6i mdt vudng goc v&i nhau va |17"1| =

|Fy| = |F5| = 15(N) (Hin 14).

Hinh 14

Tinh trong lwgng cta chiéc dén tron do.

Cau 51: Cho hinh lang tru ABC - A'B'C’. Goi M, M’ lan lwot la trung diém cac canh AC, A’'C’ (Hinh

2.4).

a) Trong tit cd nhirng vecto c6 diém dau va diém cuoi la dinh cda lang tru, hay chi ra cac vecto:
wm oHQ VA TEN HS:.oovrvvue e 161 , & GVVN -




=2 TOAN @ LOP 12 jp—
7 = by AY 7 = ey
Khac O va cung phwong véi AM;

Khac 0 va cung hwéng véi AM;
La vecto déi ctia AC;
Bang MM'.

b) Tim d6 dai cua BM trong trwedng hop ABC 1a tam giac can tai B, c6 canh bén bang 5 cm va goc &

dinh bang 30° (lam tron két qua dén hang phan tram).

Hinh 2.4

Cau 52: Theo dinh ludt II Newton (Vatli 10 - Chan troi sang tao, Nha xuat ban Gido duc Viét Nam,
2023, trang 60): Gia toc cia mot vat c6 cung hwdéng véi lwc tac dung 1én vat. D6 16m cia gia tdc ti

1é thuin v&i d6 16m cha lwe va ti 1é nghich véi khéi lwong caa vat:

Hinh 20

T
Il
3
Q

trong d6 d 12 vecto gia téc (m/s?), F 1a vecto lwc (N)
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Hinh 20 tac dung lén vat, m( kg) 1a khoi lwgng cla vit.

Muén truyén cho qué béng c6 khéi lwong 0,5 kg mot gia tdc 50 m/s? thi cAn mot lwc d4 c6 do 16m 1a bao

nhiéu?

Cau 53: Cho biét cong A (don vi: ]) sinh b&i luc F tac dung 1én mot vat dugc tinh bang cong thirc A =
F.d, trong do d 12 vecto biéu thi do dich chuyén cta vat (don vi cta |cf| la m ) khi chiu tac dung ctia
luc F. Mot chiéc xe ¢6 khdi lwong 1,5 tdn dang di xuéng trén mot doan dwdng ddc c6 gbe nghiéng 5°
so v&i phwong ngang. Tinh cong sinh béi trong luc P khi xe di hét doan dwong doc dai 30 m (lam
tron két qua dén hang don vi), biét ring trong luc P dwoc x4c dinh béi cong thite P = mg, véim

(don vi: kg ) 12 khéi lwgng cta vat va g 12 gia téc roi tw do ¢6 dd 1én g = 9,8 m/s?.

Hinh 2.24
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»BAI @. HE TOA PO TRONG KHONG GIAN

@. Tom tat Kién thirc

@. HE TRUC TOA PO TRONG KHONG GIAN

p
Trong khong gian, ba truc Ox, Oy, 0z d6i mdt vudng gbc véi nhau tai géc O clia mdi truc.

(<

-

@ Goit,J, klan lwotla cic vecto don vi trén cac truc Ox, 0y, Oz.

@ Hé ba truc nhw vay dwoc goi la hé truc toa do Descartes vuong géc Oxyz, hay don gian la hé toa
do Oxyz.

@ Diém 0 dwoc goi la goc toa do.

@ Cac mat phang (0xy), (0yz), (0zx) ddi mdt vudng goc v&i nhau dwoc goi 1a cdc mit phang toa
do.

@ Khoéng gian vé&i hé toa dd Oxyz con dwoc goi la khong gian Oxyz.

@. TOA PO CUA PIEM, TOA PO CUA VECTO' TRONG KHONG GIAN

~

@ Trong khéng gian Oxyz, cho mot diém M tuy y. Bd ba s6 (x; y; z) duy nhit sao cho OM = xT +
yJ + zk dwoc goi la toa do ciia diém M d6i véi hé toa dd Oxyz. Khi d6, ta viet M = (x; y; z) hodc

M(x; y; z), trong d6 x la hoanh d9, y 1a tung d6 va z la cao d6 caa M.

o Trong khéng gian Oxyz, cho vecto & tuy y. B6 ba s8 (x; ; z) duy nhit sao cho d@ = xT + yJ + zk

dwoc goi 1a toa do cia vecto a d6i véi hé toa dd Oxyz. Khi d6, ta viét d = (x; y; z) hodc da(x; y; z).
@ Trong khéng gian Oxyz, cho hai diém M (xy; vus; zy) va N(xy; Vs Zy)-

@ Khido: W = (xN —Xmy YN — YMmiZn — ZM)'
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(B). Phan dang toan co ban

+Dang @: Hé truc toa d6 trong khong gian
=”Cac vi du minh hoa

Céu 1: Cho hinh 1ap phuong ABCD - A'B'C'D’ ¢6 6 dai mdi canh bang 1 (H.2.36). C6 thé 1ap mot hé

toa do Oxyz c6 gbe O tring véi dinh B’ va cac vecto T, J, k 1an luot 1a cac vecto B'A’, B'C’, B'B khong?

gidi thich vi sao.

8 C
1
A 1 D
1
1
1
1
1
1
! o~
B} —————————— L)
A 0’
Rink 2.36

Cau 2: Cho tir dién OABC c6 0OA, OB, OC d6i mét vudng goc va co do dai béng 1. Vé hé truc toa do
Oxyz co géc la 0, cac diém A, B, C lan luot nam trén cac tia Ox, Oy, Oz va chi ra cac vecto don vi trén

cac truc toa do.

Cau 3: Cho hinh hop chir nhat OABC - 0'A'B'C’. Hé toa 46 Oxyz dugc chon sao cho cac tia
Ox, 0y, Oz lan lugt chtra cac diém A, C, 0'( Hinh 2.30).

a) Mit bén OCC'0’ nam trong mit phang toa do nao?
b) Ox c6 vudng goc véi mat bén OCC' 0’ khong?

¢) Mit bén 0AA'0’ ¢6 vudng goc v6i mit phang toa dd (Oxy) khong?
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V4
o £
A' '; Bl
Oi ....... -w C_). y
Al
B

X

Hinh 2.30

+Dang @: Toa d9 ciia diém va vecto trong khong gian
1="Cac vi du minh hoa
Cau 1: Hinh 2.38 minh hoa mot h¢ toa d Oxyz trong khong gian cung vdi cac hinh vudng ¢ canh

bﬁng 1 don vi. Tim toa d6 cua diém M.

> 4
B C
.4
A K M
l ] ' 28
J0kr .. JD
J” 4
E 2Z E
X
Hinh 2.38

Cau 2: Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop chir nhat ABCD - A'B'C'D’ ¢6 dinh A’ tring véi gbc O
va cac dinh D', B', A 1an luot thudc céc tia Ox, Oy, 0z(H. 2.40). Gia sir dinh C c6 toa do 1a (2; 3; 5) dbi

v6i hé toa 6 Oxyz, hiy tim toa d6 cua cac dinh D', B', A d6i v6i hé toa do do.

I
w—

e
@

.-
D) ~

—

CAu 3: Trong khong gian Oxyz, hdy tim toa d0 cta cac vecto 7,] va k.
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+Dang €: U'ng dung thuc té

1=”Cac vi du minh hoa
Ciu 1: Hiy mo ta hé toa d6 Oxyz trong cin phong ¢ Hinh 2.44 sao cho gbc O trung véi goc trén cla

cin phong, khung tranh ndm trong mit phing (Oxy) va mit tran nha tring v&i mit phiang (Oxz).

Hinh 2.44
Cau 2: M{t san tennis voi h¢ toa do Oxyz duge chon nhu & Hinh 20.
a) Hoi mit san ndm trong mit phang toa do nao?

b) Truc 0z c6 vudng goc voi mit san hay khong?

Hinh 20

Cau 3: Hinh 33a m6 ta mot san ciu long véi kich thudc theo tiéu chuan quéc té. Ta chon hé truc Oxyz

cho san d6 nhu ¢ Hinh 33b (don vi trén mdi truc 1a mét). Gia st AB 1a mot tru cau 1ong dé cang ludi.

Hay x4c dinh toa dg cua vecto AB.
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Hinh 33

IHlDang toan ren luyén

+Dang @: Cau tric nghiém nhiéu phwong an lwa chon

Cau 1: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;1;-2) va B(2;2;1). Vecto AB 6 toa do la:
A. (3;3;-1). B. (-L,-1-3). C. (311). D. (L13).
Céu 2: Trong khong gian Oxyz , cho hai diém A(1;1;—1) va B(2;3;2). Vécto AB cotoa dd 1a
A. (1;2;3). B. (-1;-2;3). C. (3;51). D. (3;4;1).
Cau 3: Trong khoéng gian v4i hé truc toa dd Ox)z, cho véc-to A0 = 3(;+ 4}) —27{-&-5}'. Toa d06 cua

diém 4 1a
A. (3:17;-2). B. (-3;-17;2). C. (3;-2;5). D. (3;5;-2).

Céau 4: Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vudng goc cua diém M (—1;2;—2) trén truc 0z 1a diém

A. H(0;0;-1). B. E(-1;2;0). C. F(0;0;-2). D. G(0;0;2).
Céu 5: Trong khong gian Oxyz, diém nao sau ddy nam trén mit phing toa do (Oyz)?
A. M(3;4;0). B. P(-2;3;0). C. 0(2;0;,0). D. N(0;4;-1).

Céu 6: Trong khong gian Oxyz, cho diém M (1;2;3). Xéc dinh toa d¢ diém M 14 hinh chiéu ciia M
1én mat phiang (Oxy).
A M'(-1;2;-3). B. M'(1;2;0). C. M'(1;0;0). D. M'(0;0;3).
Céu 7: Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vudng goc cta diém M (5;—1;3) trén mit phing (Oyz) co
toa do la
A. (0;-1;0). B. (5;0;0). C. (0;-1;3). D. (-1;3;0).

Ciu 8: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, hinh chiéu ctia diém M (1;2;3) trén truc Oy la diém
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v &
A. R(1;0;0). B. P(1;0;3). C. 0(0;2;0). D. 5(0;0;3).

Cau 9: Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vudng goc ctia diém M (5;—6;1) 1én mat phang c6 toa do 1a
A. (0;-6;0). B. (0;-6;1). C. (5;-6;0). D. (5;0;1).

Cau 10: Trong khong gian d : Oxyz, cho diém M (1;—2;—3). Hinh chiéu vudng goc ctia diém M 1én mit
phang (Oyz)1a
A. 0(0;-2;-3). B. P(1,0;-3). C. N(1;-2;0). D. K (1;0;3).

Céu 11: Hinh chiéu vudng géc cua diem A(5;—4;3)trén truc Ox 1a diém
A. A'(54;-3). B. A'(-5;4;0). C. A'(-5:4;-3). D. 4'(5;00).

Céu 12: Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vudng goc cua M (1;3;5) lén mit phéng toa do (Oxy) 1a

diém c6 toa do
A. (0;3;5). B. (0;0;5) C. (1;3;0). D. (1;0;5).

Céu 13: Trong khong gian Oxyz , cho hai diém A(1;1;—1) va B(2;3;2). Vecto 4B c6 toa do 1a

A. (3;5:1). B. (-1;-2;3). C. (3;4:1). D. (1;2;3).
Cau 14: Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vudng goc cua diém M (2;—1;3) trén truc Oz c6 toa do la
A. (2;0;0). B. (0;-1,0). C. (0;0;3). D. (2;-1;0).

Ciu 15: Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vudng goc cta diém A4(2;-3;5) trén truc Oy c6 toa dd la
A. (0;-3;0). B. (0;0;5). C. (2;0,0). D. (-3;0,0).

Céu 16: Trong khong gian Oxyz, cho diém A(4;2;-3). Hinh chiéu vudng goc cia diém 4 trén mit
phang (Oxy) co toado la
A. (0;2;-3). B. (4;2;-3). C. (0;0;-3). D. (4;2;0).

Cau 17: Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vudng goc ciia diém A(3;-4;-3) trén truc Oz c6 toa do 1a
A. (0;-4;0). B. (0;0;-3). C. (3;-4;0). D. (3;0;0).

Céu 18: Trong khong gian véi hé toa o Oxyz, cho bon diem 4(2;0;0), B(0;2;0), C(0;0;2)va
D(2;2;2) .Goi M, N lan luot 14 trung diém cua ABva CD. Toa do trung diém ciia MN1a

11

A I(1;-1;2). B. 1(1;1;0). C. I(L;1;1). D. 1[5;5;1].

Cau 19: Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vuéng goc ciia diém M (—3; 2;1)trén mit phang (Oxz) co
toa do la

A. (3;0;-1). B. (0;2;1). C. (-3;0;1). D. (-3;2;0).

CAau 20: Trong khong gian Oxyz véi hé toa do (O;;; ;,76) cho OA4 = } —2i+5k. Tim toa do diém 4.
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Cau 21:

Cau 22:

Cau 23:

Cau 24:

Cau 25:

Cau 26:

Cau 27:

Cau 28:

Cau 29:

Cau 30:

Cau 31:

A
A. (5-21). B. (-2;1;5). C. (1,-2;5). D. (-2;5;1).
Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vudng goc cua diém M (-3;2;1) trén truc Ox co toa d6 la
A. (-3;0;0). B. (0;2:1). C. (0;2;0). D. (0;0;1).
Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vudng goc ctia diem M (3;4;-2)1én mat phang (Oxz) c6
toa do la
A. 0(3;0;0). B. G(3;4;0). C. E(0;4;,-2). D. F(3;0;,-2).

Trong khong gian véi hé truc toa d Oxyz, cho 2 diém 4(2;1;1), B(~1,2,1). Tim toa do diém
A' d6i xtng véi diém 4 qua diém B .
A. 4'(3;4;-3). B. A'(-4;3;1). C. A'(4,-3;3). D. 4'(4:3;3).
Trong khong gian Oxyz, cho cac diém 4(1;2;0), B(-1;0;1),C(0;2;—1). Tinh d¢ dai ctia vecto
AB-2AC.

A. V21, B. 21. c. i3, D. 13.

Trong khong gian voi hé truc toa dd Oxyz, cho ba diém A(1;-1;1),B8(3;2;-2),C(-3;1;5) . Tim
7 I 7 9 3 27 .
toa d§ diém M (x;y;z) thoéa man MA—2A4B =4CM . Khi d6 tong S =—+——— bang
X y z
A. 6. B. -15. C. 16. D. —-13.

Trong khong gian Oxyz,diém d6i xtng cua 4(1;2;3) qua mt phang (Oyz)1a diém nao dudi day
A. O(-1;2;3). B. N(1,-23). C. P(1;2-3). D. M(1;,-2;-3).

Trong khong gian cho Oxyz vecto oM :;—3}+4l;. Goi M'1a hinh chiéu vudng goc ciia M
trén mat phang (Oxy). Khi d6 toa do ciia diém M’ trong hé toa do Oxyz 1a
A. (,-3;4). B. (1;4;-3). C. (0;0;4). D. (1,-3;0).

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A4(-1;2;5), B(3;-6;3). Hinh chiéu vudng géc cua trung

diém / cua doan 4B trén mit phing (Oyz) la diém nao dudi day?

A. P(3;0;0). B. N(3;-L5). C. M (0;-2;4). D. 0(0;0;5).

Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vudng géc ciia diém M (1;2;-3)1én mit phing (Oyz)cd
toa do la
A. (-1,2;-3). B. (0;2;-3). C. (1,0;0). D. (1;-2;3).

Trong khong gian Oxyz , cho hai diém A(;2;3), B(-2;-4;9). Piém M thudc doan théng AB
sao cho MA=2MB.Do dai doan thang OM la:

A5, B. 3. c. 7. D. \/54.

Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vudng géc ctia diem M (5;—6;2) 1én mit phing (Oxz) 6

toa do la
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A. (0;-6;0). B. (5;0;2). C. (5;-6;0). D. (0;-6;2).

Céu 32: Trong khong gian Oxyz, cho diém A(S;—l;l). Hinh chiéu ctia diém 4 trén mit phang (Oyz)
1a diém
A. M (5;0,0). B. N(0;-11). C. P(0;-1;0). D. 0(0;0;1).

Cau 33: Cho A(1;3;5), B(2;4;6) . Goi M 1a diém nam trén doan AB sao cho MA =2MB. Tim toa
d6 diém M.

A. M E;E;l—7 . B. M %;Z;Z—l . C. M é;E;E . D.M Z;E;ﬂ .
33 3 333 33 3 33 6

Céu 34: Trong khong gian voi hé toa d0 Oxyz, cho ba vecto é( 5; 7;2), E( 3; 0;4) , E( —6; 1;—1). Tim

toa do cua vecto m=3a—2b+c.
A.m(3;22;-3).  B.m(3223). C.m(-322-3). D.m(3-223).

Cau 35: Tim toa do diém M’ 1a diém dbi xtmg cua diém M (1; 2; 3) qua gbc toa do O .
A. M'(-1;2;3). B. M'(—1,—2;3).
C. M'(-L,—2-3). D. M'(1;2,-3).

Céu 36: Trong khong gian Oxyz, cho cac vecto a = (1; 3; 3), vecto b= (-2; 2; 1) vavecto c= (-1;2; 3)
. Tim vecto x biét x+a—b=c.

Ad=(4-5-1). Boa=(4L). c¥=(239).  pox=(-277).

Cau 37: Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz , cho A(1;2;3). Toa do diém M thoa W+2fTO =0
la
A M(-1,-2;-3). B. M (2;4;6). C. M(-2;-4,-6).  D. M(2;—4;-6).

Cau 38: Trong khong gian vdi hé truc toa dd Oxyz, cho céc vecto 4= (1;2;1), b= (_2;3;4) , €= (0;1;2)

wd =(4;2;0).Bié'trgng d=xd+yb+z7. Giati x+y+z 1a
A 2 B. 3 C. 4 D. 5.

CAau 39: Trong khong gian voi hé truc toa dd Oxyz, cho a = (10— m;m + 2;m’ —10) va b = (7;-13).
Gid tri ciia m dé @ cing phuong véi b 1a
A. m=4. B.m=-4. C.m=-2. D. m=2.

Cau 40: Trong khong gian Oxyz , cho céc vecto a = (1;0;3) va b= (-2;2;5). Tich v6 hudng é.(ZHB)

bang
A. 25. B. 23. C. 27. D. 29.
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Cau 41: Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto 21(2;—5;3),5(0; 2;—1),21(1;7;2). Toa d0 vecto

d=a-4b+2c 1
A. (1;-1;3). B. (4;1;11). C. (-3;57). D. (0; 2; 6).

Céu 42: Trong khong gian véi hé truc toa 0 Oxyz, cho hai diem A(1;-2;3);B(2;-3;4).Tim diém
M e(Oxy) sao cho badiém 4,B,M thing hang
A. M (1;1,0). B. M (3;-5;7). C. M (-3;50). D. M (-2;1;0).

+Dang @: Cau tric nghiém duing, sai

Céu 1: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Trong khong gian Oxyz, cho hai diem A4(2;—4;3) va B(2;2;7). Trung diém ctia doan 4B
c6 toa do 1a(2;-1;5)

b) Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;1;—2) va B(2;2;1). Vecto AB c6 toa do 1a (3;1;1)
¢) Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(L;1;—1) va B(2;3;2). Vécto AB cb toa do 1a(1;2;3)
d) Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho véc-to A0 = 3(;+ 4}) —2k+ 5}' . Toa d0 cua
diém A4 1a(3;17;-2)
Céu 2: Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vudng goc cia diém M (—1;2;—2) trén truc Oz la
diém G(0;0;2)
b) Trong khong gian Oxyz , cho A(-1;0;1) va B(1;—1;2) toa dj véc to AB la(2;-1;1)
¢) Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto 171 = (1;— 2; 1)Ve‘1 Z = (—1;0;3) . Vecto LTI —u_2 co toa
dola(2;-2;-2)
d) Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vudng goc ciia diém M (5;—1;3) trén mit phang (Oyz)
c6 toa do 12‘1(5;0;0)
Céu 3: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Trong khong gian v6i hé toa 40 Oxyz, hinh chiéu ctia diém M (1;2;3) trén truc Oy 1a
diemQ(0;2;0)
b) Trong khong gian Oxyz , diém thuc truc Oz 1a M (0;0;-2)

¢) Trong khong gian Oxyz, cho diém M (1;2;3). Toa do diém M’ 1a hinh chiéu ciia M 1én
mit phing (Oxy)la M'(-1;2;-3)
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d) Trong khong gian Oyz, cho hai diem A(1;2;0), B(-1;0;—2). Toa do trung diém M cia

doan thang 1a M (0;1;—1).

Céu 4:.Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vudng goc cta diém M (5;—6;1) 1én mit phing (Oxz) c6
toa do 12 (0;—6;1)

b) Trong khong gian d : Oxyz, cho diém M (1;-2;-3). Hinh chiéu vudng goc clia diém M lén
mit phang (Oyz)1a0(0;-2;-3).
¢) Hinh chiéu vudng goc cua diém A(S;— 4;3)trén truc Ox 1a diém A'(—5;4;—3)

d) Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vudng goc cia M (1;3;5) 1én mat phang toa do (Oxy)
1 diém c6 toa d¢ (1;3;0)

Céu 5: Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;1;-1) va B(2;3;2). Vecto AB c6 toa dd la(1;2;3)

b) Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vuéng géc ciia diém A(2;-3;5) trén truc Oy c6 toa

d6 1a(-3;0;0)

¢) Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vudng géc ciia diém M (=3;2;1) trén mat phing (Oxz)

c6 toa do 1a(3;0;-1)

d) Trong khong gian Oxyz véi hé toa do (O;;;}';/;) cho OA = ; —2i +5k. toa do diém 41a (—2;1;5)
Céu 6: Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vudng goc ciia diém M (—3; 2;1) trén truc Ox co toa

do 1a(0;2;1)

b) Trong khong gian Oxyz , vecto u = 2i —3k c6 toa do 1a(2;-3;0)

¢) Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vudng goc ciia diém M (2;1;—1) trén truc Oy c6 toa

do 1a(0;1;0)

d) Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vudng gbc ciia M (1;-2;3) 1én mat phang (Oyz)la A4(1;-2;0)
Céu 7: Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) Trong khong gian Oxyz, cho vec to i = 2i —3k , khi doii = (2;-3;0)

b) Trong khéong gian Oxyz, vécto don vi trén truc Oy 1a ] = (0;1,0)

c) Trong khong gian Oxyz, cho d(—Z;—3;3),5(0;2;—1),5(—3;2;5). toa dd cua vecto
ii =2 —3b +4¢ 1aii (~16;-4;29)
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d) Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vudng géc clia diém E(-1;3;2)trén mit phing (Oyz)

c6 toa do 1a(-1;3;0)

Céu 8: Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Trong khong gian voi hé toa d6 Oxyz, cho ba diém A(l;O;—Z),B(Z;l;—l), C(l;—Z;Z).
411

Toa d¢ trong tam G cua tam giac ABC la G(—g,g,gj

b) Cho hai diém M (1;-2;3)va N(3;0;—1). Toa do trung diém I ciia doan thing MN la

1(2;-1;1)

¢) Trong khong gian toa 0 Oxyzcho A(1;2;-1), B(3;1;-2), C(2;3;-3)va Gla trong tm

tam gidc ABC . Vecto chi phuong clia dudng thang OG laii = (2;2;-2)

d) Trong khéng gian Oxyz, cho hai diém 4 (1;3;-5), B(-3;1;—1). Toa d trong tim G cua
2 4

tam gidc OABIQG(—;——;—ZJ
33

Céu 9: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho tam gidc ABC biét (1;0;,-2), B(2;L-1),

C(1;-2;2). Toa d0 trong tim G cua tam gidc la G(%;—%;—%}

b) Trong khong gian Oxyz, cho tam giac 4BC biét A(1;-2;2), B(0;4;1)va C(2;1;-3).

Trong tam tam gidc 4BC cd toa dd lé(l;_l;_zj
33

¢) Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(-2;1;3), B(5;0;2) va C(0;2;4). Trong tAm clia
tam gidc ABC ¢6 toa do 1a(3;3;9)

d) Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho badiém 4(3;-2;3), B(-1,2;5), C(1;0;1)
. Toa d0 trong tim G cua tam giac ABC1aG(1;0;3)

Céu 10: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho a=—i+ 2}' ~3k. Toa 30 cua véc to ala
a=(2-3-1)
b) Trong khong gian véi hé truc toa 46 Ovzcho céc diém M (1;2;3) ; N(3;4;7). Toa do
cua vecto MN 121@(2;2;4)
¢) Trong khong gian vé6i hé toa 46 Oxyz , cho diém M (1; 2;— 4) . Toa d hinh chiéu vudng goc
cuia diém M trén mit phang toa do (Oxy)la(1;2;-4)
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d) Trong khong gian Oxyz, cho hai diém 4(1;2;-3) va B(3;-2;-1). Toa d¢ trung diém doan

thing 4B la diém1(2;0;-2)

Céu 11: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Trong khong gian v6i h¢ toa dd Ox)z, cho tam gidc 4BC c6 trong tim G(-3;1;4) va
A(1;0;-1), B(2;3;5). Toa d¢ diém C 1aC(4;2;-1)
b) Trong khéng gian voi hé truc Oxyz cho ba diém A(2:1;3), B(1;-2;2), C(x;y;5) thing
hang. Khi d6 x+ y bangx+y=11
c) Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho céc vecto d =(2;-1;3), b= (1;3;-2). Toa do
clia vecto ¢=ad—2b1ac = (0;-7;-7)
d) Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto 21(2;—5;3),5(0; 2;—1),&(1;7;2). Toa do vecto
d=a—4b+2c 1a(-3; 5,7)

Céu 12: Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz cho cac vec to AB = (3;-2;5) va AC = (1;4;-1). Do
dai trung tuyén AM cua tam giac ABC1a AM =3

b) Trong khong gian Oxyz, cho diém A(1;-3;2). Toa do diém 4’ dbi ximg v6i 4 qua mat
phang (Oyz)1a 4'(-1;,-3;2)
¢) Trong khdng gian voi hé truc toa dd Oxyz, cho hai diém A(1;3;-1),B(3;—1;5). Toa d¢ clia
diém M thoa man hé thirc MA=3MB1aM (%;%; —3]
d) Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai diém 4(2;1;1), B(0;3;-1)va diém C nim
trén mat phéng (Oxy) sao cho ba diém 4,B.,C théng hang. Piém C co toa do lé(l; 2;1)

Céu 13: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, tap hop cac diém c6 toa do (x; V; z) sao cho
—1<x<3,-1<y<3,-1<2<3 1a tap cac diém ctia mot khdi da dién (16i) c6 mot tam ddi

xtmg. Toa do clia tam ddi xtmg d6 1a(L1;1)

b) Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vuéng géc ciia diem M (1;2;-3)1én mit phiang

(Oyz) co toa do 1a(-1;2;-3)
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¢) Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho ba vecto é( 5; 7;2), l;( 3; 0;4), E( —6; 1;—1)

. Toa d0 cua vecto "= 321—25—1—212‘1%( 3,'22;—3)

d) Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A4(1;2;0), B(-1;3;5) . Goi I(a;b;c) la diém thoa

mén I4+3IB=0. Khi 6, gié tri ctia biéu thirc a+2b+2c bang 50

Céu 14: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Trong khong gian vdi hé toa o Oxyz , hinh chiéu cua diém M (1;—3;—5) trén mat phéng
(Oyz) 6 toadd 1a(0;-3;0)
b) Trong khong gian véi hé toa @6 Oxyz, cho tam gidc ABC cé AB = (—3;0;4) ,
AC = (5 ;—2;4). Do dai dudng trung tuyén AM 14 32
¢) Trong khoéng gian, cho hai diém A(—2;2;—1) , B (0;—1;— 2) . Toa d6 diém M thudc mit
phing (Oxy)sao cho ba diém 4, B, M thang hang 1a M (-4;5;0)
d) Trong khong gian voi hé truc toa d6 Oxyz, cho cic vecto a =(1;2;1), b :(—2;3;4),

¢=(0;1;2) va d =(4;2;0). Biétrang d = x.d+ yb +2z¢ . Giatri x+y+z la 1

Céu 15: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vudng géc ctia diém M (5;—6;2) 1én mét phang (Oxz)
co toa dd 1a(5;0;2)

b) Trong khéng gian Oxyz, cho hai diém A(1;-1;2) va B(3;1;0). Toa do trung diém 7 cta doan
AB1a 1(2;0;1)

¢) Trong khong gian vdi hé truc toa dd Oxyz, diém thudc truc Oy va cach déu hai diém
A(3:4;1)va B(1;2;1)1aM(0;5;0)

d) Trong khong gian Oxyz , cho hai diém A(1;2;3), B(-2;—4;9). Piém M thudc doan thing
AB sao cho MA=2MB.Db dai doan thaing OM 1a V17

Céu 16: Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Trong khong gian Oxyz cho A(x;y;-3); B(6;—2;4);C(-3;7;-5). Gia tri cia x, y dé 4
, B, C thinghanglax=1; y=-5.
b) Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, diém thudc truc Ox va cach déu hai diém
A(4;2;-1) va B(2;1;0) 1aM (4;0,0)
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¢) Trong khong gian Oxyz, hinh chi€u vudng goc cua diém M (1;2;-3) 1én mat phang (Oyz)

c6 toa do 1a(0;2;-3)

d) Trong khong gian véi he truc toa d§ Oxyz, cho A(O; -

1), B(-21;-1), C(-1;3;2). Biét
rang ABCD 14 hinh binh hanh, khi d6 toa d0 diém D1aD(-1;

-1,-3;-2).

Céu 17: Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Trong khong gian Oxyz, mat cau ((S):x*+ )’ +(z+2)2 =17 cat truc Oz tai hai diém
A, B . Do dai doan 4B béngZ\/ﬁ
b) Trong khong gian v6i hé toa o Oxyz cho hai diém 4(3;1;0),B(1;52). Goi 4’ 1a hinh chiéu
vudng goc ciia A 1én mit phing (Oxy), B' la hinh chiéu vudng gbc ciia B 1én mit phing
(Oyz). Khi d6 4'B' bing2+/6.
c) Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho cac diém A,B, C co toa do théoa man
OA=i+ j+k, OB=5i+ j—k, BC=2i+8+3k.Toadd diém D dé t giszc ABCD 14 hinh
binh hanh 12.D(3;9;4)
d) Trong khong gian Oxyz , cho hinhhép ABCD.A'B'C'D' ¢6 A(0;0;1), B'(1;0;0), C'(1;1;0)
(tham khao hinh vé bén dudi). Toa do cua diém D léD(O;l;l)

4 o

Céu 18: Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Cho tam gidc ABC biét 4(2;—1;3) va trong tim G cua tam gidc ¢6 toa d¢ 1a G(2;1;0).
Khi d6 AB+AC c6 toa dd 1a(0;6;-9)
b) Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho bén diém 4(1;0;2), B(-2;1;3), C(3;2:4),
D(6;9;—5). Toa do trong tam cua tir dién 4BCD1a(2;3;1)
¢) Cho ba diém A(1;0;-2), B(2;1;-1), C(1;-2;2) va diém E la dinh thé tu cta hinh binh
hanh ABCE thitoa d ciia £ 1a(0;-1;3)
d) Cho tam gidc ABCcé 4(1;1;1), B(-1;2;3) va C(3;2;1) . Goi M la diém thudc duong
thing BC sao cho BM =2BC.Dé BMDA 1 hinh binh hanh thi toa do D 1aD(5;~1;-1)

Céu 19: Cac ménh d& sau ding hay sai?
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a) Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho hinh binh hanh ABCE véi

A(3;1;2),B(1;0;1),C(2;3;0) . Toa do dinh £ 12 E(4;4;1).

b) Cho 3 diém M (2;0;0), N(0;-3;0), P(0;0;4). Néu MNPQ la hinh binh hanh thi toa do
cua diém Q 1a(2;3;4)

¢) Trong khong gian Oxyz cho diém G(l; —2;3) va ba diém A(a;O; 0), B(O;b;O) , C(O;O;c)
.Biét G la trong tdm cua tam giac ABC thi a+b+c bang 6

d) Trong khong gian Oxyz, cho hinh binh hanh ABCD véi A(1;2;3),B(5;0;—1),C(4;3;6)
va D(a;b;c). Giatricia a+b+c béng 15

Céu 20: Cac ménh d& sau ding hay sai?
a) Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A4(1;2;0), B(-13;5). Goi I(a;b;c) 1a diém thoa

mén I4+3IB=0. Khi 6, gia tri ctia biéu thirc a+2b+2c bellngzz—5

b) Trong khong gian Oxyz cho diém A(3;—4;3). Tong khoang céch tir 4 dén ba truc toa do

. 34

bang——
2
¢) Trong khong gian voi hé toa d6 Oxyz ,dé hai vec to a= (m;2;3) va b= (1;7;2) cung
phuong thi 2m +3n bing 9
d)Trong khong gian voi hé toa @0 Oxyz, cho cac diem 4(0; —2; —5), B(3; 4, 4),C(x;y+11)
thang hang. Khi d6 3x—y bang 5
Céu 21: Cac ménh d& sau ding hay sai?

a) Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(6;-3;4), B(a;b;c). Goi M, N, P lan luot 1a
giao diém cua duong thing AB véi cdc mit phang toa do (Oxy), (Oxz) va (Oyz). Biét ring
M, N, P nim trén doan AB sao cho AM = MN = NP = PB. Giatri ciatong a+b+c la—11
b) Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz , cho 4 diém A(2;4,-1), B(1;4;-1), C(2;4;3)

D(2;2;-1), biét M (x;y;z) d& MA® + MB* + MC? + MD” dat gia trj nho nhét thi x+y+z

» 21
bang —

&%
¢) Trong khong gian voi hé toa d0 Oxyz, cho ba diém A(l; 2;—1) , B(2;—1; 3) , C (—4; 7;5)
2111

Toa d6 chan duong phén giac trong goc B cua tam giac ABC la (E’?’Ej

d) Trong khong gian véi hé toa o Oxyz , cho ba diém A(1;-2;2), B(-5;6;4) va C(0;1;-2)
2./64

D¢ dai duong phan gidc trong cia goc 4 cua AABC la 3

Cau 22: Cac ménh dé sau ding hay sai?
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a) Trong khong gian véi hé toa dd Oz, cho tam gidc 4BC ¢6 A(1;2;-1),

B(2;-1;3),C(—4;7;5). Goi D(a;b;c) la chan dudng phan giac trong ciia goc B cla tam
giac ABC . Giatri a+b+2c¢ bang 5

b) Trong khong gian Oxyz, cho hinh thang ABCD c6 AB song song véi CD. Biét A(1;2;1)
, B(2;0,-1), C(6;1;0) va di¢n tich hinh thang ABCD bing 6v2 . Goi D(a;b;c), khi d6 bidu
thic T =a—-2b+4cla T =3

¢) Trong khong gian véi hé toa 40 Oxyz , cho tam gidc ABC c¢b A(3;1;0), B nam trén mit
phing (Oxy) va c6 hoanh d¢ duong, C nam trén truc Oz va H(2;1;1) 1a tryc tAm cia tam
giac ABC . Toa do céc diém B, C théa min yéu cau bai toan 1a B(3;1;,0), C(0;0;-3)

d) Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho ba diém A(l;2;—l), B(2;—l;3) , C(—4; 7;5).
Toa do chan duong phan giac trong goc B cua tam giac ABC la (1—31;—2;1j

Céu 23: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Trong khong gian véi hé truc Oxyz cho ba diém A(2:;1;3), B(1;-2;2), C(x;35) thing
hang. Khi d6 x+ y bangx+y=11
b) Trong khong gian v6i hé toa @0 Oz, cho céc diem A(2; 0; —1), B(0; 3; -2),
5 3 5

C(~4; -5, 0). Toa d diém M sao cho ./\74+21\73’+3ATC:6151M(—§;—5; —gj

¢) Trong khong gian voi hé toa d Oxyz, cho ba diém M (L;1;1), N(2;3;4),
P(7;7;5). Dé tit gidc MNPQ la hinh binh hanh thi toa do diém Q 1a(6;5;2)
d) Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ biét A(l;O;l) , B(2;1;2) ,
D(1;-1;1), C'(4;5;-5). Toa do cuia dinh 4" 1a4"=(3;4;-1)

Céu 24: Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Trong khong gian Ox)z, cho hinh hdp 4BCD.4'B'C'D’ ¢6 A(0;0;1), B'(1;0;0), C'(1;1;0)
(tham khao hinh v& bén duéi). Toa do ctia diem D1aD(0;1;1)

b) Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 A(O; 0; 0),
B(3; 0;0), D(0; 3; 0), D'(0; 3; —3). Toa do trong tAm tam giac A'B'C 1a(2; 1; —2)
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c) Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' biét A(1;0;1), B(212),
D(L-1L1), C'(4;5,-5). Toa do ciia diém 4’ 1aA'(-3;4;-1)

d) Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz , cho hai vécto u = (m;=2;1)va v= (3;m3-2), véi m

va n 13 hai s thuc. Pé vécto u cing phuong voi vthi biéu thitc 7' = 2m + n c6 gié tri bang 4

Céu 25: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Trong khong gian v6i hé truc toa d§ Oxyz, cho OA=2i+ 3}' +5k . Piém M thuéc mat
phéng (Oxy) théa min d6 dai 4M nho nhit. Toa do cua diém M 12‘1(2 ;3 0).
b) Trong khong gian Oxyz, cho diém M (1;,-2;4) . Khodng cach tur diém M dén truc Ox
bang 23
¢) Trong khong gian v6i hé toa 46 Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ biét A(2;—1;2),
B'(1;2;1), C(-2;3;2), D'(3;0;1). Toa d6 diém B 1a B(—1;2;2)
d) Trong khong gian voi hé toa d§ Oxyz, cho tam gide 4BC c6 A(1;2;-1), B(2;-1;3),

C(-4;7;5). Toa do chan duong phan gidc trong gbc B cla tam gidc ABC 12‘1(%;2—1%)

+Dang €@: Cau tric nghiém tra loi ngin
Ciu 1: Trong khong gian Oxyz, hdy x4c dinh toa do ciia vecto T + 2] + 5k.
Ciu 2: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho hai diém M (—4; 3; —1) va N(2; —1; —3).

Tim toa do cua cac vecto OM, ON.

Cau 3: Tim toa do cua diém N trong Hinh 2.39.

AZ

<y

Cau 4: Trong khong gian Oxyz, xac dinh toa d§ cua vecto AB trong mdi trudng hop sau:
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a) A(0; 0; 0) va B(4; 2; —5): b)A(1;—3;7) va B(1;=3;7);  ¢)A(5 4 9) va B(=5:7; 2).

Cau 5: Tim toa d¢ cua cac vecto m), A, A & Hinh 30.

- A

*

A(4]: 5 :3)

g @) K _<.‘ — g
e

4 .\[

Hinlt 30

Cau 6: Trong khong gian Oxyz, x4c dinh toa d6 ciia diém A trong mdi truong hop sau:

a) A trung voi géc toa do;
b) A nam trén tia Ox va 0A = 2;
¢) A nam trén tia d6i cua tia Oy va 04 = 3.

Cau 7: Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho diém A(1;2; —3) va vecto 1 = (3; —4; 2).

Hay biéu dién theo céc vecto 7,7 va k moi vecto sau:
a) OA; b) u.

Céu 8: Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto @, b, ¢ déu khéc 0 va c6 gia d6i mot vudng goc. Nhimg
ménh dé nao sau day 1a ding?
a) Co thé 1ap dugc mot hé toa d§ Oxyz co céc tryc toa do lan luot song song v&i gid cuia cac vecto

d,b,¢.
b) Co thé 1ap dugc mot hé toa do Oxyz co cac truc toa do lan luot trung véi gia cua cac vecto d, B, c.

¢) C6 thé 1ap duoc mot hé toa do Oxyz co cac vecto 7,7, k 1an luot béng cac vecto d, b, 2.

5

d) C6 thé 1ap duge mot hé toa dd Oxyz ¢6 cac vecto T, 7, k 1an luot ciing phuong cac vecto @, b, ¢.
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Cau 9: Cho hinh hop chir nhat OABC - O'A'B'C’" ¢6 canh OA = 4,0C = 6,00 = 3. Chon hé truc toa

do Oxyz co géc toa d0 0; cac diém A, C, 0’ 1an lugt nam trén cac tia Ox, Oy, Oz. Xac dinh toa do cac

diém A,B,B’.

kA
Prsecchbhecena .
LK (); C v
’ i -
X { B
Hinh 8

Céu 10: Trong khong gian, xét ba truc 0x, Oy, 0z c6 chung gdc O va d6i mot vudng goc voi nhau. Goi

> >

L], k 13 cc vecto don vi trén cac truc do (H.2.35).

N
W
O

a) Goi tén cac mat phéng toa do co trong Hinh 2.35.
b) Cac mit phang toa do trong Hinh 2.35 c6 d6i mot vudng goc véi nhau khong?

Céu 11: Cho hinh hop chit nhat ABCD - A'B'C'D’. C6 thé 1ap mot hé toa d6 Oxyz cd gbc O trung véi
dinh C va cac vecto 7,7, k 1an lugt cung huéng véi céc vecto CB, CD, CC’

khong? Vi sao?
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Céu 12: Trong khong gian Oxyz, cho mot diém M khong thudc cic mit phang toa do. V& hinh hop chi
nhat OADB.CFME c6 ba dinh A, B, C 1an luot thudc cac tia Ox, Oy, Oz (H.2.37).

z
CI =
F/ L
ki
Oi;./: ..... R B_>
ﬁ{/”" /T. d
v .
Hinh 2.37

a) Hai vecto OM va OA + OB + 0C ¢6 bang nhau hay khong?
b) Gidi thich vi sao c6 thé viét OM = x7 + yJ + zk véix, y, z 1a cc sb thuc.

CAu 13: Trong khong gian Oxyz, cho vecto @ tiry § (H.2.41). Liy didm M sao cho OM = d va gidi
thich vi sao c6 bd ba s ( x;y;z ) sao cho @ = xT + yj + zk.

4Z
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Cau 14: Trong Vi du 3, hay xac dinh toa d6 cua cac diem B, D va C'.

Tz
A B
D :
i
e B,
A y
D'l

Cau 15: Trong khong gian Oxyz, cho hinh lang tru tam giac ABC.A'B'C' ¢c6
A(1;0;2),B(3;2;5),C(7;-3;9) va A'(5;0; 1).

a) Tim toa d6 cua AA’. b) Tim toa d6 cua cac diém B’, C'.
B(3; 2; 5)
A(1; 0, 2)/:\017: 3;9)
1
I
:
B,
AY(5; 0; 1) C
Hinh 2

Cau 16: Trong khong gian voi hé toa d§ Oxyz, cho hinh binh hanh c6 ba dinh A(1;1; —2),B(4;3;1)
vaC(—1;-2;2).

a) Tim toa dd cua vecto AB. b) Tim toa d6 cua diém D.

Ciu 17: Trong khong gian Oxyz, cho ba diém khong thing hang
A(2;-1;4),B(3;5,-1),C(-1;1;2).
a) Tim toa do cua AB. b) Tim toa do diém D sao cho ABCD 14 hinh binh hanh.

CAu 18: Trong khong gian Oxyz, cho vecto U = —27 + 3] + %E va vecto U = (3; _%; 2).
a) Tim toa d6 cua u. b) Biéu dién ¥ theo cac vecto don vi 7,7, k. c)Timtoadd cia d = 21 +

>
V.

[SSR Y
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Cau 19: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém M (x;y;z) vaN(x";y'; z").

-

a) Hay biéu dién hai vecto OM va ON qua céc vecto I, ] va k
b) Xac dinh toa d6 cua vecto MN.

Cau 20: Trong Vi du 5, x4c dinh toa d6 cta cac diém D va D’ sao cho ABCD - A'B’C'D’ 1a hinh hop.

(8 C'

Céu 21: Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B’C’D’ ¢6 dinh A tring véi gbc O
va cac dinh D, B, A’ ¢6 toa d6 1an luot 1a (2; 0;0), (0; 4; 0), (0; 0; 3) (H.2.45). Xac dinh toa do cua cac
dinh con lai cua hinh hop chir nhat.

Tz
A’ B’
o
ki
| ¥A=0
D)

Cau 22: Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop OABC. O' A'B'C' ¢6
A(1;1;-1),B(0;3;0),C'(2; —3;6).

a) Xac dinh toa d6 cua diém C.

b) Xac dinh céc toa d§ dinh con lai cua hinh hop.
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Cau 23: Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop chir nhat ABCD - A'B’'C'D’ ¢6 dinh A trung véi goc O,

cac vecto AB, AD, AA’ theo thir tw cung huéng véi 7,7, k va c6 AB = 8,AD = 6, AA’ = 4. Tim toa do

cac vecto Eﬁ, R, AC’ vaAM v6i M 1a trung diém cua canh C'D’.

A T D'

? vl M
Y S >
7 ‘j D ¥y
’ \
I’ “
B' " ‘I (V
7’ \
’ I‘
I’ )
B M
- (.
. Hinh 10

Céu 24: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho diém A(4; 5;3). Goi Ay, Ay, A; 1an lugt 13 hinh
chiéu cua diém A trén cic mat phang toa do (0xy), (0yz), (0zx)(Hinh25). Tim toa do ca cac diém
Ay, Ay As.

() i '....“

Hinlt 25

Cau 25: Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop chir nhat OBCD.O'B'C'D' ¢6 B(2;0;0),D(0; 1;0),
0'(0; 0; 1). Tim toa do cac dinh con lai.

Cau 26: Trong khong gian Oxyz, xac dinh vi tri diém G (2; —1; 3).
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A
x
A
3¢
G_,
Aeeeg ey
:{-,"j j'-
G'*" "/
X
Hinh 2.35

» BAI €. BIEU TH(*C TOA PO CUA CAC PHEP TOAN VECTO'

@). Tom tat Kién thirc

@. BIEU THU’C TOA PO CUA PHEP CONG HAI VECTO, PHEP TRU HAI VECTO, PHEP NHAN
MOT SO VO'1 MOT VECTO'

2

EJ//

o

Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a = (x; y; z) va b= (x";y';2"). Ta cé:

d+b=(x+x5y+y;z+2);
d—b=x-xy—-y5z-2");
kd = (kx; ky; kz) véi k 1a mot s6 thuc.

Trong khong gian Oxyz, cho ba diém khong thing hang A(x4; v4; z4), B(xg; yg; ) va
C(xc, Yei Zc). Khi do:

)

A R B 2 « [(xXatXx + Zpt+z
Toa d6 trung diém cta doan thing AB 1a ( Az £, yAZyB ; Az B)

N A 2 o « [XpatXpt+x + + Zptzpt+z
Toad(_)tr(_)ngtamcuatamglacABCla(A 33 ¢, 24 3;3 e, za 3B C).

@. BIEU THU’C TOA PO CUA TiCH VO HFONG
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r

@ Trong khodng gian Oxyz, tich vd hwéng clia hai vecto d = (x;y; z) va b=(x; y'; z") dwoc xac

dinh bé&i cong thirc:

© d-b=xx'+yy +zz

Chu y: Néu A(x4; v4; 24) va B(xg; Vg; Z5)

thi AB = |AB| = \/(xg — x4)2 + (y5 — y4)2 + (25 — 24)2.

bic biét, khi B trung O ta nhan dwoc cong thicc 04 = /x2 + yZ + zZ.

(8. Phan dang toan co’ ban

+Dang @: Biéu thirc toa dj ciia tdng, hiéu hai vecto, tich ciia mdt sé véi mot vecto
=”Cac vi du minh hoa

Cau 1: Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto d = (2; 1;5) va b= (2;2;1). Tim toa d ctia mdi
vecto sau:

a) @ — b; b) 3d + 2b.

CAu 2: Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto p = (3; —2;1),q = (6; —4;2),7 = (2; 1; -3).
a) Tim toa do cua vecto ¢ = 2p — 3¢ + 7.

b) Tim hai vecto cung phuong trong céc vecto da cho.

Cau3: Chod = (—=2;3;2),b = (2;1;-1),¢ = (1;2; 3). Tinh toa d6 cia mdi vecto sau:

a) 3d; b) 2d — b; ¢)d+2b—>¢

+Dang @: Toa dd trung diém ciia doan thing, toa dd trong tim ciia tam giac

=”Cac vi du minh hoa
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Cau 1: Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;2;3),B(3;2;1) va C(2;—1;5). Tim toa d¢ trung
diém M cua doan thallng AB va toa d0 trong tam G cua tam giac ABC.

Cau 2: Cho tam giac ABC c6 A(—2;1;0),B(0;2;5),C(5;0;2). Tim toa d§ trung diém M cua doan
thing AB va trong tdm G cua tam giac ABC.

Cau 3: Cho tam giac ABC c6 A(1;—-1;1),B(0;1;2),C(1;0;1). Tim toa do:

a) Trung diém M cua AB; b) Trong tdm G cua tam giac ABC.

+Dang @: Biéu thirc toa do cia tich vé hwéng
=”Cac vi du minh hoa

Cau 1: Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto d = (1;4;2) va b= (—4;1;0).
a) Tinh a - b va cho biét hai vecto @ va b c6 vuong géc véi nhau hay khong.
b) Tinh d6 dai cta vecto d.

Cau 2: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chit nhat va SA vudng goc véi mat phang
(ABCD). Giastr SA = 2,AB = 3, AD = 4. Xét hé toa do Oxyz vdi O trung A va cac tia Ox, 0y, Oz
lan lwot trung véi cac tia AB, AD, AS(H. 2.48).

a) Xac dinh toa do cia cac diém S, A, B, C, D.

b) Tinh BD va SC. ¢) Tinh (BD, SC).

Hinh 2.48

Cau 3: Chobavecto @ = (3;0;1),b = (1;—-1;-2),¢ = (2; 1; —1).
a)Tinhd-b,b - & b) Tinh |d|, |b|, cos (&, b).

¢)Chod = (1;7;—3). Chtng minh d L d.
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+Dang @: U'ng dung thuc té

="Cac vi du minh hoa

Cau 1: Trong khong gian v&1 mdt hé truc toa do cho trude (don vi do léy theo kilomét), ra da phat hién
mot chiée may bay di chuyén véi van toc va hudng khong d6i tir diém A(800; 500; 7) dén diém
B(940; 550; 8) trong 10 phut. Néu may bay tiép tuc giit nguyén van toc va hudng bay thi toa do cia
may bay sau 5 phut tiép theo 1a gi?

Hinh 2.49

Céu 2: Hai chiéc kHinh khi cu bay 1én tir ciing mot dia diém. Chiéc thir nhat ndm cach diém xudt phat
2 km v& phia nam va 1 km vé phia dong, ddng thoi cach mat dat 0,5 km. Chiée thtr hai ndm cach diém

xudt phat 1 km vé phia bac va 1,5 km vé phia tay, dong thoi cach mat dat 0,8 km.

Chon h¢ truc toa d6 Oxyz voi géc 0 dit tai diém xudt phat cua hai kHinh khi cau, mat phéng (Oxy)
trang v6i mat dat voi truc Ox huéng vé phia nam, tryuc Oy hudng vé phia déng va truc 0z hudng thing

dung 1én troi (H.2.50), don vi do 14y theo kilomét.
a) Tim toa do clia moi chiéc kHinh khi cau dbi v6i hé toa do da chon.

b) Xéc dinh khoang cach giira hai kHinh khi cau (1am tron két qua dén chit s6 thap phan thi hai).

(H.2.50)

Céu 3: Trong Vi du 2, khinh khi cau thtr nhat hay thir hai ¢ xa diém xuét phat hon? Giai thich vi sao.
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©.Dang toan rén luyén
+Dang @: Cau tric nghiém nhiéu phwong an lwa chon

Céu 1: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz , cho hai diém A(3;-2;3) va B(-1;2;5). Tim toa d¢ trung
diém I cua doan thiang 4B .
A 1(-2;2:1). B. 1(1;0;4). C. 1(2;0;8). D. 1(2;-2;-1).
Céu 2: Trong khong gian Oxyz , cho hai diém A(1;1;-1) va B(2;3;2). Vécto AB ¢6 toa do la
A. (1;2;3). B. (-1;-2;3). C. (3;5:1). D. (3;4;1).

Cau 3: Trong khong gian v4i hé truc toa dd Ox)z, cho véc-to A0 = 3(;+ 4}) —27€+5}'. Toa dd cua
diém 4 la
A. (3:17;-2). B. (-3;-17;2). C. (3;-2;5). D. (3;5;-2).
Céu 4: Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vudng goc cua diém M (—1;2;—2) trén truc Oz 1a diém
A. H(0;0;-1). B. E(-1;2;0). C. F(0;0;-2). D. G(0;0;2).
Céu 5: Trong khong gian v6i hé truc toa d6 Oxyz cho diém 4 (1;2;4), B(3;4;2). Tim toa do diém M,
biét B 1a trung diém cua AM.
A. M (-1;0;6). B. M (2;2;-2). C. M (2;3;3). D. M (5;6;0).
Ciau 6: Trong khong gian Oxyz , diém ndo sau day thudc truc Oz ?
A. M (0;0;-2). B. M (1;2;0). C. M(1;0;2). D. M(1;0;0).
Cau 7: Trong khong gian Oxyz , cho 4(-1;,0;1) va B(1;-1;2) toa d véc to AB 1a
A. (2-11). B. (0;-1;-1). C. (-21;-1). D. (0;-1;3)
Cau 8: Trong khong gian Ovz, cho hai diém A(I;Z;O), B(—l;O;—2). Tim toa do trung diém M cua

doan thang AB.
A M (-1;-1-1). B. M (0;1;-1). C. M(0;2;-2). D. M(-2;-2;-2).

Cau 9: Trong khong gian Oxyz, cho céc diém 4(1;2;0),B(-1;0;1),C(0;2;—1). Tinh do dai cla vecto

AB-2AC.
A. 21, B. 21. C.J13. D. 13.
Ciu 10: Trong khong gian véi h¢ truc toa d6 Oxyz , cho badiém A4(1;-1;1), B(3;2;-2),C(-3;1;5). Tim
toa do diém M (x;y;z) thoa man MA—2A4B =4CM . Khi d6 tong S=%+%—2—Z7 bing
A. 6. B. -15. C. 16. D. -13.

CAu 11: Trong khong gian Oxz,diém d6i xtng cta 4(1;2;3) qua mt phang (Oyz)1a diém nao dudi day
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A. O(-1;2;3). B. N(,-23). C. P(1;2-3). D. M(1;-2-3).

Ciu 12: Trong khong gian Oxyz , diém ddi xtmg véi diem M (4;-5;3) qua truc Oz c6 toa do 1a
A. (4;-5;-3). B. (—4:5;3). C. (-4;5;-3). D. (0;0;3).

Cau 13: Trong khong gian cho Oxyz vecto oM :;—3}+4l;. Goi M'1a hinh chiéu vudng goc ciia M
trén mat phang (Oxy). Khi d6 toa do ciia diém M’ trong hé toa do Oxyz 1a
A. (1;,-3;4). B. (1;4;-3). C. (0;0;4). D. (1;-3;0).

Céu 14: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(-1;2;5), B(3;-6;3). Hinh chiéu vuéng goc clia trung

diém / cua doan 4B trén mit phing (Oyz) la diém nao dudi day?

A. P(3;0;0). B. N(3;-15). C. M(0;-2;4). D. 0(0;0;5).

Céu 15: Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vudng goc cua diém M (1;2;-3)1én mat phang (Oyz)co
toa do la
A. (-1,2;-3). B. (0;2;-3). C. (1,00). D. (1;-2;3).

CAu 16: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho tam gidc 4BC co trong tm G(-3;1;4) va
A(1;0;-1), B(2;3;5). Toa do diém C 1a
A. C(-6;2;0). B. C(4;2;-1) C. C(-12;0;8) D. C(3;-1;-5)

Cau 17: Trong khong gian Oxyz , cho hai diém A(1;2;3), B(-2;-4:9). Piém M thudc doan thing 4B
sao cho MA=2MB.Do dai doan thang OM la:

A.S. B. 3. C.V17. D. /54,

Ciu 18: Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vudng goc cta diém M (5;—6;2) 1én mit phing (Oxz) c6
toa do la
A. (0;-6;0). B. (5;0;2). C. (5;-6;0). D. (0;-6;2).

Cau 19: Trong khong gian v6i hé truc toa d6 Oxyz, cho hai diém A(1;-2;3);B(2;-3;4).Tim diém
M €(Oxy) sao cho ba diém 4,B,M thing hang

A. M (1;1,0). B. M (3;-5;7). C. M (-3;50). D. M (-2;1;0).

Céu 20: Trong khong gian Oxyz, cho hai diem M (3;1;4) va N(0;2;-1). Toa dd trong tim clia tam
giac OMN la
A. (-3;1;-5). B. (-1;-1;-1). C. (3;3;3). D. (L11).

Céu 21: Trong khong gian v6i h¢ truc toa d0 Oxyz cho diém A(l; 2;4) , B(2; 4; —1) . Tim toa d¢ trong
tam G cua tam giac OAB.
A. G(6;3;3). B. G(2;1;1). C. G(21;1). D. G(1;2;1).

Cau 22: Trong khong gian vi h¢ toa do Oxyz, cho bon diém A(1;0;2), B(-2;1;3), C(3;2;4),
D(6; 9;— 5) . Hay tim toa d¢ trong tam cua tir dién ABCD?
A. (2;3;-1). B. (2,-3;1). C. (2;3;1). D. (-2;3;1).
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Ciu 23: Trong khong gian voi hé toa 4o Oxyz, cho ba diem A(1;0;-2),B(2;1-1), C(1;-2;2). Tim
toa do trong tam G cua tam giac ABC.
411 4 1 1 1 1 1
A. G(4-1;-1). B. G(——;—;—]. G(—;——;——j. G(—;——;——j.
33 3 33 3
Céu 24: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho cac diem 4(1;0;3), B(2;3;-4), C(-3;1;2). Tim

toa d6 diém D sao cho tir giac ABCD 1a hinh binh hanh.
A. D(-2;4;,-5). B. D(4;2;9). C. D(6;2;-3). D. D(—4;-2;9).

Cau 25: Trong khong gian Oxyz , cho tam giac ABC biét A(2;1;—-4), B(5;-3;3), C(-1;-1;10). Tim
toa d¢ trong tam G cua tam giac ABC.
A. G(2:1-3). B. G(2;-1,3). C. G(2;,-1-3). D. G(-2;-1;3).
Céu 26: Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz cho badiém 4(1;3;4); B(1;0;—2)va C(4;0;1). Toa
do trong tdim G cua tam giac ABC 1a

A. G(3;0;2). B. G(2:11). C. G(1;1;3). D. G(3;0;-1).

Cau 27: Cho tam giac ABC, biét A(l;—2;4), B(O; 2;5), C(S; 6;3). Toa do trong tdim G cua tam gidc
ABC la
A. G(6:3;3). B. G(42;2). C. G(3;3;6). D. G(2;2;4).

Ciu 28: Trong khong gian Oxz, cho ba diém A(—4;1,-5); B(2,—4;7); C(3;-2;9). Toa d6 diém D dé
ABCD 1a hinh binh hanh la
A. (2;3;-3). B. (-3;-3;3). C. (-6;5;-12). D. (-3;3;-3).

CAau 29: Cho hai diém M(l;—2;3) va N(3; O;—l) . Tim toa do trung diém 71 cua doan théng MN .
A 1(4-2;2). B. I1(2;-1;2). C. I(4-2;1) D. 7(2;-1;1)

Céu 30: Trong khong gian véi h¢ toa do Oxyz, cho bén diém A(Z;O;O),B(O;Z;O),C(O;O;Z) va
D(2;2;2). Goi M, N lan luot 1a trung diém ciia AB va CD. Toa do trung diém I cua MN
la:

A. 1(1;-1;2). B. 1(1;1;0). C. IG;%AJ. D. I(1;1;1).

Céu 31: Trong khong gian véi hé toa 46 Oxyz cho ba diém M (2;3;-1), N(-LL1) va P(Lm—12).

Tim m dé tam giac MNP vuodng tai N .
A. m=—6. B. m=0. C.m=-4. D.m=2.

Céu 32: Cho tam gidc 4BCc6 A(1;1;1), B(~1;2;3) va C(3;2;1). Goi M 1a diém thudc duong thang
BC sao cho BM =2BC . Pé BMDA 1a hinh binh hanh thi toa do D 1a
A D(5:L1) p. D(5:L-1) c. b(5-1-1) p. D(=5:L-1)
Cau 33: Trong khong gian vé6i hé truc toa dd Oxyz, cho tam gidc ABC ¢6 A(-1;2;4), B(3;0;-2) va
C (1;3;7). Goi D chan duong phan gidc trong ha tr 4. Tinh OD
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y 4
Cau 34: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho hinh binh hanh ABCE véi

Cau 35:

Cau 36:

Cau 37:

Cau 38:

Cau 39:

Cau 40:

Cau 41:

Cau 42:

Cau 43:

Cau 44:

Cau 45:

A(3:1;2),B(1;0;1),C(2;3;0) . Toa do dinh £ 1a

A. E(4;4:1). B. E(0;2;-1). C. E(1;3;-1). D. E(1;1;2).
Trong khong gian v6i hé toa d0 Oxyz, cho tam gidc ABCcé A(1;-2;3), B(-1;0;2)va
G(1;-3;2)1a trong tdm ciia tam gidc ABC . Tim toa do diém C.
A. C(3;-T7:1). B. C(2;—4;-1). C. C(L-1;-3). D. C(3;2:1).
Trong khong gian voi hé toa d0 Oxyz, cho tam gidc ABC ¢o A(1;2;—1), B(2;—1;3),
C(—4;7;5). Toa d6 chan duong phan gidc trong goc B cua tam gidc 4BC la
A. (H;—2;lj. B. (-2;1151). C. (%,E,lj D. (—E;E;lj.
3 333 3°3
Trong khong gian Oxyz, cho vecto g = (1;2;—2). Tinh d¢ dai vecto a.
A fa|=242. B. |d=8. C. |d=3. D. |a|=9.
Trong khong gian Oxyz , cho diém A(—4;3;12). Do dai doan thing OA bang

A. 13. B. 11. C.17. D. 6.

Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai diém 4(1;0;1)va B(4;2;-2). Do dai doan
thing AB bing
A. 2. B. 4. C.V22. D. 22.

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém 4(0;6;0), B(0;0;8). Do dai doan thang 4B
bang
A. 100. B. 10. C. 48. D. 6.

Trong khong gian Oxyz , cho hai diém A(2;3;4) va B(3;0;1). D¢ dai vecto AB 1a
A. 19 B. 19. C.13. D. 13.

Trong khong gian Oxyz , cho hai vecto }', k 1an lugt 1a cac vecto don vi trén céc truc Oy, Oz
. Tich v6 hudng }l; bang
A. 0. B. 1. C. 3. D. 2.
Trong khong gian Oxyz, cho a = (=3;1;2) va b= (0;—4;5). Gia tri cia ab bing
A. 10. B. -14. C.6. D. 3.
Trong khong gian Oxyz , cho hai vecto u = (—\/5;0;1), v =(0;1;1), khi d6
A. iy =1-43. B. i =3-4/3. C.iiv=0. iv=1.

—

D.
Trong khong gian Oxyz, goi ¢ la goc giira hai vecto a va B,Vé’i a va b khac 0 , khi d6 cosy
bang
b
B

a.

S
Q)
S

BN b “EF v
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Céu 46: Trong khong gian véi h¢ toa d0 Oxyz, cho ba vecto 4 =(—1;1;0), b= (1; 1;0) , C =(1;1;1).
Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai?
A la|=+2. B.alb. C.

— —

a d=+/3. D.blc.

Céu 47: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho cac diém 4(3;-4;0), B(-11;3), C(3,1,0). Timtoa
d6 diém D trén truc hoanh sao cho 4D = BC.
A. D(-2;1;0), D(—4;0;0) B. D(0;0;0), D(-6;0;0)
C. D(6;0;0),D(12;0;0) D. D(0;0;0), D(6;0;0)

Céu 48: Trong khong gian véi hé truc toa d6 Oxyz, cho diém A (2 :2; 1). Tinh d6 dai doan théng OA.
A. OA=3 B. OA=9 C. 0A=+/5 D. OA=5

Cau 49: Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto U= (2;-11), V= (—3;4;-5). Sb do cua goc giita hai

vecto u va v béng:
A. 150°. B. 120°. C. 60°. D. 30°.

Cau 50: Trong khong gian v6i hé toa o Oxyz cho hai vécto a= (m;3; 4);5 = (4; m; —7) . V6i gia tri nao
ciia m thi a vudng goc voi b?
A. 1. B. 3. C. 4. D. 2.

+Dang @: Cau tric nghiém duing, sai

Céu 1: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Trong khong gian Oxyz , cho hai véc to u=iN3+k,v= }\/5 +k . Khi @6 tich v6 huéng
clia 1y bang 2
b) Trong khong gian Oxyz , cho hai vecto j, k 1an lugt 1a cac vecto don vi trén céac truc Oy
, Oz . Tich vo hudng }7{ bang 3
¢) Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;—1;-3)va B(-2;1;-1). D¢ dai doan thang
AB bing 17
d) Trong khong gian v&i hé toa d Oxyz , cho hai vecto a = (2;-3;1) va b= (-1,4;,-2). Gia
trj ctia biéu thic ab bang—16

CAu 2: Trong khong gian v6i hé toa d0 Oxyz, cho ba vecto a@ =(-1;1;0), b= (11;0), ¢ =(L;1;1). Cac

ménh dé sau dung hay sai?

a) ‘a‘=\/§
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b) alb

c) Hzx/g

d)y blc

Céu 3: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Trong khong gian Oxyz , cho hai vecto @ =(2;4;~2) va b=(1;~2;3). Tich vo huéng
ctia hai vecto a va b bang —22
b) Trong khong gian toa dd Oxyz , cho vecto u = (3;0;1), v= (2;1;0). Tich v6 hudng w.y
bang 6
¢) Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto u, (1;1,—4), u, (0;1;1). Goc giira hai vecto d cho
bang 60°
d) Trong khong gian Oxyz, cho céc vecto d =(1;3;3), b= (-2;2;1) va é =(-1;2;3). Tich
v6 hudng 5.(5—5) bang 5

Cau 4:. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz cho Q= (1; -2; 3) va Ez(Z; -1; —1). Cac ménh dé

sau dung hay sai?
a) P,l;} = (—5; -7; —3)
b) Vecto a khong cung phuong véi vecto b.

¢) Vecto a khong vudng goc voi vecto b.

=14

—

d) |a

Cau 5: Trong khong gian voi hé toa do Oxyz, cho ba vecto 4 = (—1; 1;0), b= (1; 1;0), ¢ :(1;1;1).

Céc ménh dé sau dung hay sai?
a) H = \/E
b)alb

c) H=\/§
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d)blc

Céu 6: Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Trong khong gian Oxyz, cho a=2i-3j+4k, A(;0;-2) va B(2;—L1). Tich v6 hudng
a.AB bang 17
b) Cho hai vee to a = (1:-2:3), b=(-2:1:2) Khi 6 tich v6 hueng (a+b).b bing 10
c¢) Trong khong gian Oxyz , gbc gitra hai vecto ivau= (—\/5 ; 0; 1) la 60°

d) Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(l; -1; 2) va B(2; 1; 1). Do dai doan AB
béng\/g

Céu 7: Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho vecto u = (x;2;1) va V= (L,—1;2x). Tich vd
huodng cua uva ;béng 3x-2
b) Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hai diém A(—Z; 7;3) va B(4; 1;5). d6 dai cua
doan ABbang 2419
¢) Trong khong gian voi hé truc toa d6 Oxyz, cho diém A(2; 2 ;1). Do dai doan thang OA
bang 3
d) Trong khdng gian Oxyz , cho céc vecto a =(~-2;1;2), b=(1;~1;0) . Tich vo huong (;z -~ Z;) b
bang 12

Céu 8: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Trong khong gian v6i hé truc toa dd Oxyz, cho hinh binh hanh ABCD . Biét 4(2;1;-3),
B(0;-2;5) va C(1;1;3). Dién tich hinh binh hanh ABCD 1a /349
b) Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz , cho hai vecto a = (1,0;-2) va b= (2;-1;3). Tich

c6 huéng cia hai vecto a va b 1a mot vecto c6 toa do 1a (2,-7:1)

¢) Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto ;(2;3;1), 1;(—2;1;2). Khi do [2,5} co toa do

bang (2;0;1)
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d) Trong khong gian Oxyz, toa d0 mdt vecto n vuong goc voi cd hai vecto
a=(1;1;,-2),b=(1;0;3) 1a (2;—3;—1)
Céu 9: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) [ii,¥]=0 < i, v clng phuong.
b) Néu i, v khong cung phuong thi gia ctia vecto [ﬁ ,V ] vudng goc voi moi mit phang song
song vOi gia cua cac vecto u va v .
o) [[it.v] =i||¥].cos (ii.¥).
d) [1,7,17].& = [ﬁ,ﬁ].ﬁ =0.
Cau 10: Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz , cho ba vécto a = (1 2;—1),5 = (3;—1;0),2 =(1;-5;2)
. Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) a cung phuong voi b.
b) ZI,B ,E khong dong phang.
c) a ,B ,E ddng phang.
d) a vudng goc voi b.
Céu 11: Cac ménh d& sau ding hay sai?
a) Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz , cho hai diém M (2;1,-2), N(4;-5;1). Do dai doan

thang MN bang 7

b) Trong khong gian Oxyz, cho vécto u = (1;0 ;3) va v =(x;—~1;1). Néu v =3 thi do dai cua
M bing /2.

¢) Cho u=(~11,0), v=(0,~1,0), goc giira hai vécto u va v 1260°

d) Trong khong gian Oxyz, cho cac vecto d=(1;3;2) va b=(2;1;1). Tich vo huéng
5.(251—13) 1a 31

Céu 12: Cac ménh dé sau dung hay sai?
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a) Trong khong gian Oxyz, cho céc vecto a=(-2;-3;1) va b=(1;0;1). Césin goc giita hai

- - 2 1
vecto a va b bang——
NG

b) Trong khong gian Oxyz, cho cic vecto u =(2;-1;5) va v=(1;-3;-2). Tinh vo huéng
&(ﬁ—\j) bang 41

¢) Trong khong gian Oz, cho cac vecto @=(1;0;1) va b=(1;2;1). Tinh vd hudng
3.(25[ —i—Z;) bang 6

d) Trong khong gian Oxyz , cho hai vécto u = (L—-2;1)va V= (-2;1;1), goc gira hai vecto da
cho bang 120°

Céu 13: Cac ménh d& sau ding hay sai?
a) Trong khong gian Oxyz, cho cac vecto &:(2;0;—1) va Bz(l;—l;O). Tich vé huéng

a.(b+2a) bing 7
b) Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz , cho hai vectod =(2;1;-2) va b= (0; 22 ) . Tt

2 e = L e 226442
ca gia tri cia m dé hai vecto u =2a+3mb va v=ma—b vudng goc laT\/_

¢) Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto u = (2;-1;1), v=(-3;4;-5). Sé do cua goc giira
hai vecto u# va v bang 120°
d) Trong khéng gian Oxyz, cho céc vecto a=(1;0;0) va b=(2;0;1). Tinh vo hudng
G.d+2b) bangs

Céu 14: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Trong khong gian Oz, cho cic vecto d=(1;3;3)va b=(-2;2;1). Tich vo hudng
ﬁ.(ﬁ—l;)bﬁng 12

b) Trong khong gian Oxyz , cho céc vecto a = (-2:1;2), b= (1;—1;0) . Tich v6 hudng (Zz —b).b

bang 12
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¢) Trong khong gian Oxyz, cho cac vecto Zl=(1;—2;—1) va b=(2;1;-1). Gié tri cua
J2

cos(d,B) 1&—7

d) Trong khong gian Oxyz cho hai diém A(3;1;-1), B(2;2;-2). Néu M la diém nam trén doan
AB sao cho AB =2MB thi do dai OM bang 3
Céu 15: Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Trong khong gian véi h¢ toa d0 Oxyz, cho a va b tao v6i nhau mot goc 120°, dong thoi

d|=2 va|b|=5.Pat i =ki—b va V=a+2b.Dé i L thi giétri ciia k la k:%

b) Trong khong gian v&i hé truc toa do Oxyz, cho tam gide ABC véi AB =(1;-2;2);

V29

AC =(3;-4; 6). Do dai duong trung tuyén AM cua tam gidgc ABC léT

¢) Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(-1-2;3),B(0;3;1),C(4;2;2). Cosin cia goc

—_ \ 9
BAC bang —
V35

d) Trong khong gian Oxyz, cho cic vecto a=(1;0;1)va b =(1;2;1). Tinh vd huéng
d(2d+b)1a 6

Céu 16: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D" ¢6 A4(1;0;1),B(2;1;2),D(1;-1;1)

va A'(1;1;-1). Gia tri cua cos(A—a,ﬁ) béng —g

b) Trong khong gian Oxyz , cho 5(—2;2;0), 13(2;2;0), 5(2;2;2). Gia tri ciia ‘ZH—B-FE‘ bang
11
¢) Trong khong gian Oxyz , cho hai vec to a = (2 1;0),13 =(-1;0;,-2). Khi d6 cos(Zz;l;) bang
5
d) Trong khéng gian Oxyz , cho céc vecto a = (11;3), b= (-2:1;5) va c= (1;=3;2).. Tinh tich

vo hudng &.(5—22) bing 6
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Cau 17: Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho tam giac ABC c6 A(2;0;0), B(0;3;1),

C(-3;6;4). Goi M la diém trén canh BC sao cho MC =2MB . Do dai doan AM béng\/3_0
b) Cho hai vecto @ = (1;1;-2) va b = (1;0;m). Géc giita ching bang 45°khi m=2-6

c) Trong hé toa d0 Oxyz, cho hai vecto a va b théa min M = 2\/5, b

=3 va (a,b)=30°.
b6 dai cua vecto 3a—2b bang 22
d) Trong khong gian véi hé toa 46 Oxyz, cho hai diém B(-1;,-10) va C(3;1;-1). Toa do

diém M thudc truc Oy va M cach déu B,C léM(O;%;Oj

Céu 18: Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Goi ¢ la gbc gitra hai vecto le(l;2;0) va B=(2;O;—1) , khi d6 cos¢g béng %
b) Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz , cho hai diém 4 (1;,-2;0) va B(-3;0;4). D¢ dai
doan thang AB bang 6
¢) Trong khong gian v&i hé toa 0 Oxyz, cho cac diém A(—l; 2;4) , B(—l; 1;4), C(O; 0;4).
S6 do cua goc ABC 1a 45°

d) Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho diém A(Z; 2;1). d6 dai doan théng OA

bang 5

Céu 19: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Trong khong gian v6i hé toa d0 Oxyz cho tir dién ABCD véi A(0;0;1), B(0;1;0),
C(1;0;0) va D(-2;3;-1). Theé tich khéi ttr dién ABCD béng%
b) Trong khong gian vdi hé¢ toa d9 Oxyz , cho ba diém c6 toa do
A(l; O;l), B(Z; 2;1), C(l;3;—1) Goi M la diém nam trén tia Oy sao cho thé tich t& dién

ABCM bang % Tung d6 cta diém M 1a 1
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¢) Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;1,-2); B(3;1;0),C(2;2;1). Tam gidc ABC c6

dién tich bang 26
d) Trong khong gian v4i hé truc toa d0 Oxyz, cho 4 diém tao thanh t& giac 16 A(2; 0;—1),

136
2

B(-2;1;-3), C(1;2;2),D(0;—1;-5). Dién tich clia t&r gidc ndy c6 gia tri bang

Céu 20: Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Trong khong gian toa d§ Oxyz, cho tir di¢n ABCD véi
A(~1;-2;4), B(~4;-2;0),C (3;-2;1)va D(1;1;1). P cao cta tir dién ké tir D bing 3

b) Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz , cho ndm diém tao thanh mot hinh chop c6 day 1a tir
giac voi A4(0;0;3), B(2;-1,0), C(3;2;4), D(1;3;5), E(4:2;1). Binh cta hinh chop tuwong
tmg 13 Piém C

¢) Trong khong gian Oxyz cho hai vecto a =(4,-2,—4),b=(6;-3;2).Gié tri ciia biéu thirc

‘(2& ~3b)(a +213)‘ bing 200

d) Trong khong gian Oxyz, cho cac vecto le(l; 0;3) va Bz(—Z; 2;5). Tich v6 hudng
a.(a+b) bing 23

Céu 21: Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) Trong khong gian v6i hé toa d¢ Oxyz , cho hai vecto a va b thoamin ‘;l‘ = 2\/5, E‘ =3 va

(Zz,l;) =30°. Do dai cua vecto 3d—2b bang 6

b) Trong khong gian v6i he¢ toa 0 Oxyz, cho tir dién ABCD, biét

A(2:3;1) , B(41-2), C(6;3;7), D(-5—-4;-8). Do dai dudng cao DH cua tir dién ABCD
45

bang -

¢) Trong khong gian Oxyz , Cho hinh hop chit nhat ABCD. A'B'C'D’ ¢d A tring véi goc toa

d6 O. Biétrang B(m;0;0), D(0;m;0), A'(0;0;n) véi m, n 14 céc s6 duong va m+n=4.

Goi M la trung diém cta canh CC'. Thé tich 16n nhat cua khéi t&r dién BDA'M béng %

wm oHQ VA TEN HS:.oovrvvue e o 202) , & GVVN -



=2 TOAN & LOP 12 p—
d) Trong khong gian véi hé toa 46 Oxyz, cho hinh lang tru ABC.A'B'C" ¢ toa d) cac dinh

4(0,0,0), B(0;a0), c(%;%;o] va 4'(0;0,2a). Goi D 1a trung diém canh BB’ va M

di dong trén canh 44’ . Dién tich nho nhét ciia tam giac MDC' la

a*\J6
4

Céu 22: Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Trong khong gian Oxyz cho tr dién 4BCD c6 A(2;1;-1), B(3;0;1), C(2;—1;3), D(0;m;0)

. Tong tat cac cac gi tri cua tham sb m dé thé tich khdi t dién ABCD bang 5 1a 3
b) Trong khong gian Oxyz, cho tam gidc ABC véi A(2;1;1), B(5;3;6), C(-1;2;3). Dién

tich tam giac ABC 14§, ,,. = %\/523 .
¢) Trong khong gian Oxyz , cho hai diém 4(1;-1;2) va B(2;1;1). Do dai doan 4B bing~/6

d) Trong khong gian v&i hé toa do Oxyz , cho u = (1;1;2),; =(-1;m;m—-2).Khi ‘[ﬁ,;]‘ =14
thim=2hoac m=-3

Céu 23: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Trong khong gian vé&i hé truc Oxyz , cho &(3;2;1) , 5(3;2;5) . Toa do vecto tich c6 huéng
[a.b] 12 (8;-12:0)
b) Trong khong gian véi hé truc toa @6 Oxyz, cho hinh binh hanh ABCD. Biét A (2 31— 3)

, B(0;-2;5) va C(1;1;3). Dién tich hinh binh hanh ABCD 1a~/359

c) Trong khong gian Oxyz , cho cac diém A4(2;1;0),B(0;4;0),C(0;2;-1). Biét duong thang

A vudng géc v6i mit phang (ABC) va cit duong thing d : x2—1 _yHl_z-

tai diém
D(a;b;c) théa man a >0 va tir dién ABCD c6 thé tich bing % Toéng a+b+c bang 5

d) Trong khong gian Oxyz, cho cdc vecto a=(-5;3;-1),b=(1;2;1), c=(m;3;-1).

Tim tt ca gia tri cua msao cho a= [b,c]lém =6
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Cau 24: Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz, cho 3 diém c6 toa d6 1a 4(1;2;0), B(2;1;-1),
C(0;1;-1). Gié tri sin ABC béng ?

b) Trong khong gian Oxyz , cho hai vecto m =(4;3;1) va 71:(0; 0;1). Goi p la vecto cling

—

huéng véi véi [m,ﬂ va |]3| =15. Toa do cua vecto p 1a (9;-12;0)
c¢) Trong khong gian Oxyz , cho ba diém A(l 01 —2), B(3 01 O), C(2 12 1) . Tam giac ABC
¢6 dién tich bing 7
d) Trong khong gian Oxyz cho hai vecto a =(4,-2,—4),b=(6;-3;2).Gié tri cta biéu thirc
‘(2& —313)(21 +213)‘ bing 204

Céu 25: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Trong khong gian v&i hé truc toa d6 Oxyz , cho 2 vecto it =mi +2 — 3k, v = mj +2i + 4k
. Biét rang @.v = 8, khi d0 gia tri ctia m bang 5
b) Trong khong gian Oxyz , cho hai vécto u = (1;-2;1) va v =(=2;1;1), goc giita hai vecto da
cho bang 60°
¢) Trong khéng gian v&i hé toa 0 Oxyz, cho hinh lang try dimg ABC.A'B'C’ ¢c6 A(O; O;O)
. B(2;0;0), C(0;2;0) va A’(0;0;2). Géc giira BC' va A'C 1a 90°
d) Trong khong gian Oxyz, goi ¢ la goc giira hai vecto avi B, v6i @ va b khac 6, khi do

. Jaf{3]
cosp bang——=
ab

+Dang €@: Cau tric nghiém tra loi ngin

Cau 1: Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto 4 = (1;8;6),v = (—1;3; —2) vaw = (0; 5; 4). Tim toa

—

do cua vecto u — 2V + w

b+ 32

ull -

Cau2: Chod = (2;-1;5),b = (0;3; —3),¢ = (1;4; —2). Tim toa do ctia vecto d = 2d —
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CAu 3: Néu toa do cua vecto d la (x; y; z) thi toa do cua vecto doi cua d 1a gi?

Cau 4: Trong khong gian Oxyz, cho a = (2;1; —2) va b= (—=2;3;-2).

a) Tim @ - b. b) Tim (d, b).

Cau 5: Trong khong gian v&i hé toa dé Oxyz, cho hai vecto i = (1; —2;3) va v = (2; 0; —3). Hay

chi ra toa do cia mot vecto w khac 0 vudng gdc vai ca hai vecto i va .

Céu 6: Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(2; 9; —1), B(9; 4;5) va G (3;0; 4). Tim toa d6 diém C

sao cho tam giac ABC nhan G Ia trong tam.

Cau 7: Trong khéng gian Oxyz, cho tam gidc MNP c6 M(3;7;2),N(5;1;—1) va P(4; —4; —2).
Tim toa do:

a) Trung diém / cua doan thdng MN; b) Trong tam G cua tam gidc MNP.

Cau 8: Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto d = (1;0; 5) va b= (1;3;9).
a) Biéu dién hai vecto d va b qua cac vecto don vi T, J, k

b) Biéu dién hai vecto d + b va 2d qua cac vecto don vi I, J, k, tir 46 xac dinh toa do cua hai vecto do.

Cau 9: Vi cac gia thiét nhu trong Vi du 5, hiy xac dinh toa do ctia cac chiéc may bay sau 10 phit tiép

theo (tinh tir thoi diém may bay & diém B).
Cau 10: Cho ba diém A(2;0;2),B(1;2;3),C(2;1; 2).
a) Tim toa do cua cac vecto Iﬁ, B—C), CA. b) Tinh cac d6 dai AB, BC, CA.

Cau 11: Trong V4t Ii, ta bi&t ring néu luc F tac dong vao mot vat va 1am vat dich chuyén theo
doan thing tir M dén N, thi cong 4 sinh béi luc F dwoc tinh bing cong thiec A = F - MN. Hiy giai

quyét bai toan dwoc dat ra & phan Khéi dong.
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Cau 12: Trong tinh huong mé dau, hay tinh do 16n cua goc a.

Cau 13: Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC c6 A(X4; Ya; 24), B(xp; Vg; zg) va C(x¢; Ye; Zc)-
a) Goi M 1a trung diém cua doan thfmg AB. Tim toa d0 cuia M theo toa do cua A va B.

b) Goi G la trong tdm ctia tam giac ABC. Tim toa dd cua G theo toadd cua A va B vaC.
Cau 14: Trong khéng gian Oxyz, cho bén diém A(0; 1; —2), B(2; —1;3),C(1;3;—-2),D(5; —1; 8).
a) Badiém 4, B, C c6 thang hang khong?

b) Chirng minh rang hai dwong thidng AB va CD song song véi nhau.

Cau 15: Cho tam gidc ABC c6 A(7;3;3),B(1;2;4),C(2;3;5).

a) Tim toa do diém H la chan dwong cao ké tir A cia tam giac ABC.

b) Tim d6 dai canh AB va AC.

c) Tinh goc A.

Cau 16: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho A(1;0;0),B(0;0;1) va C(2;1;1).
a) Chirng minh rang 4, B, C khong thang hang.

b) Tinh chu vi ciia tam giac ABC.

c) Tinh cos ABC.

Cau 17: Hinh 37 minh hoa so d6 mot ngdi nha trong hé truc toa d6 Oxyz, trong dé nén nha, bon

btrc tworng va hai mai nha déu la hinh chir nhat.

a) Tim toa do cta cac diém A,H va F.
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b) Tinh géc déc cia mai nha, tirc 1a tim s6 do cia géc nhi dién ¢ canh 1a dwong thang FG, hai mit

lan lwotla (FGQP) va (FGHE) (1am tron két qua dén hang phan mwoi cda do).

EO:0:3) I
L RS EEE O B(4:5:0)

O :0:-M A \
Hinh 37

Cau 18: Trong khong gian Oxyz, cho tir dién ABCD vé&i A(1; 3; —-2),B(3;2; —4),C(2; 1;0),
D(3;5;-1).

a) Chirng minh rang AB 1 CD.

b) Chirng minh rang BCD 1a tam giac déu.

c) Tinh s6 do cia AMD vé&i M 1a trung diém ctia BC (1am tron két qua dén hang don vi).

Cau 19: Mot chiu ciy dwgc dat trén mot gia d& c6 bon chan véi diém dat S(0; 0; 20) va cac diém
cham mit dat ctia bén chan lan lwot1a A(20; 0; 0), B(0; 20; 0), C(—20; 0;0), D(0; —20; 0) (don vi
cm). Cho biét trong lwc tac dung 1én chiu ciy c6 d6 16n 40 N va dwoc phin b6 thanh bén luc

F, F, Fs,F, c6 d6 16n bing nhau nhw Hinh 4 . Tim toa d6 cta c4c luc néi trén (mdi centimét biéu

dién 1 N).
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# CHUONG 3. CAC SO PAC TRUNG PO MU'C PO PHAN TAN CUA MAU SO LIEU GHEP NHOM

» BAI 1: KHOANG BIEN THIEN - KHOANG TU’ PHAN VI

@). Tom tat kién thirc

e

@. KHOANG BIEN THIEN

@ Khoang bién thién, ki hiéu R, ctia mAu s6 liéu ghép nhém 13 hiéu sd gitra ddu mut phai cia

nhém cudi cing va dau mut trai cia nhém dau tién c6 chira dir liéu ciia mau s6 liéu.

@ Chay:
© Xét mau s6 liéu ghép nhém duoc cho & bang sau:
Bang 1
Nhoém [2, u,) [20,3 uy) [ ;. )
Tan so n, n, aga n,

@ Néun, vang,, cungkhdc 0thiR = uy,q — uy.
% Khodang bién thién ciia mau s8 liéu ghép nhém ludn 16m hon hodc bang khodng bién thién cta
mau s6 liéu géc.

@ Khodng bién thién cia mau s& liéu ghép nhém 1a gia tri x4p xi khoang bién thién cia mau sd
liéu géc va co thé dung dé do mirc d6 phan tan ciia mau sé liéu.

@ Khoang bién thién R = u;,; — u; chwa phan dnh dwoc day du mirc @6 phan tan cia phin lén

cac s6 liu. Hon nira, gia tri cia R thwong ting vot khi xuat hién gia tri ngoai 1é trong mau sé
liéu. Do d6, dé€ phan &nh mirc d6 phan tan cda so liéu, nguwoi ta con dung cac s6 dic treng Khac.

@®. KHOANG T PHAN VI

@ Khodang t phn vi cia mau sé liéu ghép nhém cho & Bang 1, ki hiéu A, 1a hiéu gitra t& phan vi
thir ba Q5 va tr phan vi thit nhat Q; ctia mau s6 liéu ghép nhém d6, tiecla: Ay = Q3 — Q4.

@ Khodang tit phan vi cia mau s6 liéu ghép nhom 12 gia tri x4p xi cho khoang t¥ phan vi cia mau
s6 liéu géc va co6 thé dung dé do miirc d6 phan tan cia nira gitra cia mau so liéu (tip hop gbm
50% sd liéu nam chinh gitra mau s4 liéu).

% Khodang tit phan vi cia mau s6 liéu ghép nhém cang nhé thi dit liéu cang tap trung xung quanh
trung vi.

@ Khodang tit phan vi dwoc dung dé xac dinh gia tri ngoai 1é trong mau s6 liéu. Gia tri x trong

mau s6 liéu 1a gid tri ngoai 16 néu x > Q3 + 1,5A, hodc x < Q; — 1,5A,,.

© Khodng titr phan vi ciia mau s6 liéu ghép nhém khong bi anh hwéng nhiéu béi cac gia tri ngoai

1é trong mau sé liéu.
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”Ihﬁn dang toan co’ ban

+Dang @: Khoang bién thién
=~ Cac vi du minh hoa
CAu 1: C6 Ha thdng keé lai dwdng kinh than gb ciia mot s& cdy xoan dao 6 ndm tudi dugc trong &

mot lam trueong & bang sau.

Pudng kinh (cm) [40;45) | [45;50) | [50;55) | [55;60) | [60;65)
Tan s6 5 20 18 7 3

Hay tim kho&ng bién thién ctia mau s8 liéu ghép nhom trén.

Cau 2: Str dung dir liéu & biéu d6 dwdi day. dé€ chon s6 thich hop thay vao cac vi tri dwgc danh

diu? & bang sau:

Biéu do dudi day thang ké thai gian tap thé duc budi saing méi ngay trong thang 9/2022
clia bac Binhva bacAn.
Ai la ngudi ¢é thoi gian tap déu hon?

S’ - _® ~ A e K
ngﬁoy“ Thai gian tip thé duc budi sing
30
25 25
20
15 = @ Bac Binh
10 = s I Béc An
S > 2 3
* [Eo ol
[15;20) [20;25) [25;30) [30;35) [35;40) '"(’g}“ﬁl’)““
Tho gian -
15;20 20; 25 25:30 0; 35 5;40
(phiit) (15;20) | [ ) | [2530) | [30;35) [ ([35;40)
Béic Binh ? 12 8 3 2
Bac An ? ? ? ? ?

Hay tim khoang bién thién cia mau s6 liéu ghép nhom vé thoi gian tap thé duc budi sang moi

ngay cua bac Binh va bac An.
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Cau 3: Théng ké thoi gian st dung mang xa hoi trong ngay ctia cac ban T6 1, T6 2 16p 124, dwoc

két qua nhw bang sau:

Théi gian st dung (phdt) [0; 10) [10; 30) [30; 60) [60; 90)
Sé hoc sinh T6 1 2 4 3 1
Sé hoc sinh T6 2 5 1 3 0

Tim khoang bién thién cho thoi gian stt dung mang xa hoi cia hoc sinh moi t6 va giai thich y

nghia.

+Dang @: Khoang tir phan vi
=~Cac vi du minh hoa
Céu 4: Hay tim khoang tr phan vi ciia mau s6 liéu ghép nhom trong Bang sau thong ké can ning cia

50 qua xoai Thanh Ca duoc lya chon ngau nhién sau khi thu hoach & mot nong trudng.

Cinndng (g) | [250;290) | [290; 330) | [330; 370) | [370; 410) | [410; 450)

S qua xoai 3 13 18 1 5

Cau 5: Hang ngay 6ng Thing déu di xe buyt tir nha dén co quan. Dwdi day 1a bang théng ké thoi

gian ctia 100 1an 6ng Thang di xe buyt tir nha dén co quan.

Théi gian (phat) | [15:18) | [18:21) | [21:24) | [24:27) | [27:30) | [30:33)

S6 luot 22 38 27 g 4 1

a) Hay tim khoang t¥ phan vi clia mau s6 liéu ghép nhom trén.

b) Biét rang trong 100 lAn di trén, chi c6 ding mot Ian 6ng Thang di hét hon 29 phut. Thoi gian

cua lan di do c6 phai la gia tri ngoai 1é khong?

Cau 6: Thoi gian cho khdam bénh cia cac bénh nhan tai phong kham X dwoc cho trong bang sau:

Théi gian (pht) [0: 5) [5; 10) [10; 15) [15: 20)
Sé bénh nhan 3 12 15 8

a) Tim khoang tr phan vi cila mau sé liéu ghép nhém nay.
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b) Ttr mdt mau soé liéu ve thoi gian cho kham bénh ctia cdc bénh nhan tai phong khdm Y ngwoi ta

tinh dwgc khoang tir phan vi bang 9,23 . Héi thoi gian chd cia bénh nhan tai phong kham nao

phan tan hon?

+Dang @: U'ng dung

1=”Cac vi du minh hoa

Cau 7: Pé chuén bi mé mot trung tam thé duc thé thao, anh Diing da tién hanh diéu tra tudi tho cta
may chay bd do hai hing X, Y san xuét. Bang 3.5 biéu thi hai mau sb liéu ma anh thu thap

duoc qua Internet. Bang 3.5. Tudi tho ctia may chay bo (don vi: nim)

Tuoi tho [2; 4) [4; 6) [6; 8) [B:10) | [0;12)
SO may cha hang X 7 20 36 20 17
SG may cia hang Y 0 20 35 35 10

Khoang bién thién ciia mau so6 li€u nao 16n hon? Tur d6 c6 thé noi 1a may chay bd do hang nao san xuat

c6 tudi tho phan tan hon?

Cau 8: Hinh 3.2 1a biéu d6 biéu dién lugng mua trung binh ctia cac thang trong nam & thanh phd A.

mm A
350 A

300 +
250
200 A
150
100

50

L]

L]

1

L]

1 ]

I II I Iv v VIVIVIIIX X XI XII

Thang

Hinh 3.2. Biéu d6 lugng mua & thanh phé A

a) Lap bang s liéu ghép nhom vé lwgng mua ctia thanh phd A, voi do dai cac nhom 1a 50 va dau mit

phai ciia nhom cudi cung 1a 350.
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b) Xac dinh khoang tr phan vi cua mau so li€u (Iam tron két qua dén hang don vi). Néu y nghia cua két

qua tim duoc.

©. Dang toan rén luyén

+Dang @: Cau tric nghiém nhiéu phwong an lwa chon

Cau 1:

Caiu 3:

Cau 4:

Ciu 5:

Ciu 6:

Chon khang dinh dung trong cac khing dinh sau:

A. Néu cac gia trj ciia mau cang tp trung quanh gié tri trung binh thi do l1éch chuan cang 16n.
B. Khoang bién thién chi str dung théng tin ctia gia tri 1on nhit va bé nhét, bé qua thong tin
cua cac gia tri con lai.

C. Khoang tir phan vi ¢6 sir dung thong tin clia gia tri 16n nhat va bé nhat.

D. Céc sb do d6 phan tan c6 thé nhé hon 0.

Phat biéu ndo sau day sai?

A. Khoang bién thién dic trung cho d§ phan tan cua toan bd mau sd lidu;

B. Khoang tr phan vi dac trung cho do phan tan cia mdt nira cac s6 lidu, ¢o gia tri thudc doan
tir Q1 dén Qs trong mau;

C. Khoang tr phan vi bi anh huéng boi cac gia tri rit 1on hodc rat bé trong mau;

D. Khoang tr phan vi dugc dung dé xac dinh cac gia tri ngoai 1¢ trong mau, do 1a cac gia tri
qua nhé hay qua 16n so v6i da s6 cac gia trj trong mau.

Cho m6t mau dit liéu da duogc sip xép theo thir tr khong giam x; < x, < x3 < -+ < x,,. Khi
d6 khoang bién thién R ctia mau sd liéu bang:
A.R =x, — x; B.R=x;—x,1

Xn—X1 X1—Xn

C‘R:T D‘R:T'

Mot nha nghién ctru ghi lai tudi ctia 30 bénh nhan méc bénh dau mat hot nhu sau:
2117|2218\ 20(17|15|13(15|20{15|12|18|17|25

17(21|15[12|18(16|23|14|18|19(13|16(13|18(17

Khoang bién thién R ctia mau s6 liéu trén 1a:
A. 11 B.9 C.13 D. 10.

S6 hoc sinh gi6i cia 30 16p & mot truong Trung hoc phd thong dugc ghi lai trong bang sau:
0[2(1(0(0|3|0/0|1{1|0{1|6|6|0

1(512(4|5|10]1(2|4|0|3|3| 1|0

Tim khoang tir phan vi Aq ctia mau s6 liéu trén.

A.0 B. 1 C.2 D.3
Sé dién nang ti€u thu ctia 10 hd & mot khu dan cu trong mot thang nhu sau:
165|85|65|65|70|50|45|100(45(100

Khoang t&r phan vi ciia mau sb liéu trén bang:
A. 48 B. 50 C.52 D. 54.
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Cau 7: Nhiét d0 cua 24 tinh thanh & Vi¢t Nam (don vi: °C) vao mot ngay cua thang 7 duogc cho trong
bang sau day:

36|30131(32(31|40|37|29|41|37|35|34

34|35|32|33(35|33|33|31|34|34|32|35

Khoang bién thién R cua bang sé liéu trén la:

A.R=11 B.R=12 C.R=13 D.R = 14.

Cau 8: Xac dinh khoang bién thién va khoang tr phan vi cho mau s6 lidu sau: 50; 20; 10; 5; 3; 16; 8;
7;20; 5; 10.

A.R=47,Aq=15 B.R =15, Aq=47;

C.R=45,Aq=10 D.R =47, Aqg=10.

Cau9: S cudn phim ma 20 nha nhiép anh nghiép du str dung trong mot thang dugc cho trong bang
sau:

0 |57 5259?59‘

2651[&?589?85‘

Gia tri ngoai 1¢ trong mau s6 liéu trén 1a:
A.0;2va20 B. 0 va 20;
C.20 D. 0.

Cau 10: Diéu tra vé s6 hoc sinh cia mot truong THPT nhu sau:
Khéilgp |10 |11 |12 ‘

Sd hoc sinh|1120(1075 900‘

Khoang bién thién ctia mau s liéu trén 1a.
A. 220 B. 45 C.175 D. 3095.

Céu 11: Ning suét laa he thu (ta/ha) nim 1998 cta 31 tinh thanh ¢ Viét Nam

duogc théng ké trong bang sau:

Mang suat lba
25|30|35|40(45
(ta/ha)

Tan so 4 17 19 |6 (5

Hay tinh khodng bién thién cua mau so6 li€u trén.

A. 40 B. 20 C.o6l D. 1.
Cau 12: Tim khoang t& phan vi ctia mau sd liéu sau: 200 240 220 210 225 235 225 270 250 280.
A. 80 B. 20 C. 30 D. 10.

Céu 13: Tién hanh do huyét 4p cua 8 ngudi ta thu dwoc két qua sau: 77 105 117 84 96 72 105 124
Hay tim khoang t&r phan vi cia mau sé liéu trén.
A. 10 B. 20 C.10,5 D. 30,5.
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Cau 14: Bicu do sau bi€u dién toc do tang truéng GDP ctia Nhat Ban trong giai doan 1990 dén 2005.
Hay tim khoang bién thién ctia méu s6 liéu do.
Tdc dd tang
4 GDP (%)
51

2.5

1 - 0,8

0 >
1990 1995 1997 1999 2001 2003 2005 Nan

A.5,1 B.55 C.0,4 D. 4,7.
Cau 15: Nhi¢t d6 trung binh hang thang trong mot ndm dugc ghi lai trong bang sau:
2 (341|516 |7 |8 |9 [10{11|12

—_

Thang

Nhiét d6|16|20|24|28(30|30|29(25|25|20|18|16

Tim khoang tir phan vi ctia bang sé liéu trén.
A. 19,5 B. 28,5 C.245 D. 19.

+Dang @: Cau tric nghiém ding, sai
Cau 1: Khoang bién thién tong so gio nang trong ndm cua mat tinh thanh dugc thong ké tir nam 2011

dén 2024 duoc cho nhu sau:

1854 1600 1645 2045,5 19138 1664,1 1546,5

1564,8 1951 2023,6 1996,2 1699,1 1845 21504

Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) S6 gio ning trung binh trong nam la: 1826,67 gid.
b) S6 gio ndng nho nhit 1600 gioy

¢) Sb gid ning 16n nhét 14 2190,4 gio.

d) Vay khoang bién thién 1a: 520,4.
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Cau 2: Thong ké luong mua (mm) moi thang trong ndm gitta hai thanh pho A va B ta dugc bang so

liéu sau:
Thang, | 1 2 3 4 2 L 7 8 9 10 11 12
diém
A 22 28 42 97 181 242 258 297 225 125 a7 19
B 24 46 a2 45 62 a7 24 al a7 29 a9 i)

Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Gia tri nho nhat Thanh phd A 1a 19
b) Gia tri 16n nhat Thanh phd B 1a 62
¢) Khoang bién thién Thanh phé B 1a 16
d) Luong mua ctia thanh phd A 6n dinh hon cta thanh phé B
Cau 3: Mot co s¢ chin nudi gia cam tién hanh nudi thir nghiém gidng ga dé trimg méi. Khi ga da cho

trimg ho tién hanh khao sat véi 20 qua dugc can ning (gam) nhu sau:

40 42 36 38 40 42 29 48 43 43

41 41 39 a4 45 41 40 39 42 41

Céac ménh dé sau ding hay sai?
a) Gid tri nho nhat ciia mau 1a 29
b) Gia trj 16n nhat ciia mau la 48

¢) Khoang tir phén vi: A, =2.

d) Cac gia tri bat thuong 1a 29 va 48.

Céu 4: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Chiéu cao ctia 5 hoc sinh 16p 10 C do dugc 13: 153 160 162 162 165 . Khoang bién thién cua
mau sb liéu trén la R =12

b) Sai canh ctia 90 con chim Sé dugc thong ké va ghi lai trong bang dudi ddy:

Saicanh | 18 | 19 | 20 | 21 | 22 | 23 | 24
S6lwong | 6 11 | 497 207 | 45" | 32| A

Khoang bién thién cua mau so li¢u 1a: 6

¢) S san pham san xuat mdi ngay ciia mot phan xudng trong 7 ngay lién tiép dugc ghi lai nhu sau:
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Cau 5:

Ciu 6:

Cau 7:

Caiu 8:

22 21 24 28 27 32 21

Khoang bién thién ctia mau s6 lidu nay 1a: 11

d) Khodng tir phan vi A, 1aQ; -0,

Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) Khoang bién thién 1a hiéu sb giira hai gia tri bat ky ctia mau sb liéu.

b) Khoang bién thién 14 hiéu sé giita gia tri 1on nhit va gia tri nho nhat cia méu s6 licu.
¢) Khoang bién thién 14 gia tri trung binh cia mau s liéu.

d) Khoang bién thién 1a hiéu s giita hai t&r phan vi ciia mau sb liéu.

Mot mau s6 liéu khong c6 gid tri nao bat thuong, c6 ti phan vi thir ba 13 64 va gia tri 1on nhat
trong mau sd liéu 1a 94. Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) O, <44

b) O, =30

c) O, <30

d) 0, <44

Céc ménh dé sau dung hay sai?
a) Mau s6 liéu dudi day 1a két qua thong ké size 40 ddng phuc cta hoc sinh 16p 10A.

9,7,14,12,8, 10, 13

Khoang bién thién ctia mau s liéu trén 1a R = 14
b) Cho méu s6 liéu vé diém thi thir mon Toan ctia 11 hoc sinh 16p 10A nhu sau:

5 6 8 5 8 9 10 8 7 9 10

Tim khoang bién thién ctia miu s6 liéu trén 3

¢) Khoang bién thién cua mau sd liéu: 1,2,3,4,5,6,7,8 1a: 8

d) Khoang bién thién ctia mau sd lidu 6;7;9;5;7;5,6;6 la: 7

Céc ménh dé sau dung hay sai?

a) Khoang bién thién dic trung cho dd phan tan cta toan bd mau s6 lidu;

b) Khoang tir phan vi dac trung cho do phan tan cua mot nira cac s6 liéu, ¢ gia tri thudc doan

tir Q1 dén Q3 trong mau;
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c¢) Khoang tir phan vi bi anh hudng boi cac gia tri rat 1on hoac rat bé trong mau;

d) Khoang tir phan vi dugc dung dé xac dinh cac gia tri ngoai 1 trong mau, d6 1a cac gia tri qua
nho hay qué 16n so véi da so cac gid tri trong mau.

Céu 9: Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Piém thi HK2 cta mot hoc sinh 16p 12 nhu sau:

0 9 7 8 0 7 10 8 8

Khoang bién thién cia mau s6 liéu 1a 0
b) Cho day sb liéu thong ké: 2;3;4;5;6. Khoang bién thién 1a 4
¢) Khoang ttr phan vi cta day s6 2;3;4;5,6 1aA, =3

d) Cho mau s liéu thong ké diém kiém tra mon Toan cua 15 ban 16p 12A nhu sau

[8]8f[o]7[5]6[8[9[8]2[4]10[2]1]5]

Khoang tir phan vi ciia mau si€u liéu bang 6

Cau 10: biém trung binh mén hoc ki cta hai ban An va Binh dugc cho nhu bang sau

Toan Vatli Hoa Ngik Lich sz | Piali Tin hoc | Tiéng
hoc vin Anh
An 9.2 8,7 9.5 6,8 8,0 8,0 73 6,5
Binh 82 8.1 8,0 7.8 83 7.9 7.6 8,1

Céc ménh dé sau dung hay sai?

a) DPiém trung binh mon hoc ki cia hai ban déu 12 8,0.

b) Khoang bién thién diém ciia ban Anla R =0,7.

¢) Khoang bién thién diém cta ban Binh 1a R, =3 .

d) ban An hoc déu hon ban Binh

Cau 11: Piém kiém tra hoc ki mon Toan cua cac ban T6 1, T6 2 16p 12B dugc cho nhu sau:

T61 7 g g g g 8 8
T8 2 10 6 2] 9 9 7 8 ¥
Céac ménh dé sau ding hay sai?
a) Diém trung binh mén hoc ki ciia cac ban t6 1 va to 2 déu 1a 7.
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b) D61 voi To 1: di€m kiém tra thap nhat, cao nhat tuong tng 1a 7;9

¢) Ddi voi T6 2: diém kiém tra thap nhat, cao nhat twong tmg 1a 6;10.
d) T6 1 hoc déu hon T 2.

Cau 12: MAu sb liéu sau ghi 10 chiéu cao cta 10 cau thu dang ky khoa hoc ciia mot hoc vién bong da
(donvi::cm): 176 187 174 186 185 180 185 182 179 186.

Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) Tt phan vi thir nhat 1a: O, =179
b) T phan vi thir haila Q, =183,5.
¢) Khoang bién thién 1a: R =12.

d) Khoang tr phan vi la: AQ =8.

Cau 13: MAu s liéu sau ghi rd s6 tién thuong tét Nguyén Dan cua 13 nhan vién ctia mot cong ty (don vi :

triéu dong): 10 10 11 12 12 13 14,5 15 18 20 20 21 28.
Céac ménh dé sau ding hay sai?
a) Trung vi la 13,5;
b) Tt phan vi tht hai: O, =13,5.
¢) Khoang bién thién la: R =18.
d) Khoang tr phan vi la: AQ =8,5.
Céu 14: Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) Trong ndm hoc 2021 — 2022, 16p 10A dat duoc diém s6 cac dot thi dua né nép nhu sau

Dot 1 Dot 2 Dot 3 Dot 4 Dot 5

50 46 50 42 48

khoang bién thién ctia mau sb liéu trén la: 8

b) Mau s6 liéu cho biét chiéu cao ciia cac ban hoc sinh trong t6
164 159 170 166 163 168 170 158 162

Khoang bién thién R ciia mau sb lidula R=11

¢) Piéu tra chiéu cao ctiia 7 em hoc sinh 16p 10A cho két qua:

152;156;160;154:159;162;161. Khoang bién thién cta diy s6 1a 10
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d) Cho day s6 li€éu thong ké

11 13 14 15 12 10 16
Khoang tir phan vi ciia mau s liéu 1a 3
Cau 15: MAu sb liéu sau 1a gia tién (triéu déng) cua 8 loai rugu ngoai dugc nhap vé tai mot cira hang ruogu:
L2 1,35 1,42 1,53 1,8 1,84 196 2,4.
Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Khoang bién thién cia mau la: R=1,2.
b) Khoang tir phan vi la: AQ =0,215.
¢) O, —-1,5A0=0,6125
d) Mau sé liéu khong c6 gid tri nao 1a bat thudng.
Céu 16: Diém kiém tra hoc ki mén toan cia cac ban té 1 vatd 2 16p 104 duoc cho nhu sau:
T61:7 8 8 8 9 8 8 §; T62:10 6 8 9 9 7 8 78.
Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Diém trung binh kiém tra hai to c6 nhu nhau
b) Khoang bién thién té 1 1a R, =3.
¢) Khoang bién thién t6 2 1a R, =4.
d) Cac ban td 2 hoc toan déng déu hon céc ban td 1
Céu 17: Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Néu céac gia tri cia mau cang tip trung quanh gia tri trung binh thi d6 1éch chuin cang lon.
b) Khoang bién thién chi sir dung thong tin cia gia tri 1&n nhat va bé nhit, bé qua thong
tin cta cac gia tri con lai.
¢) Khoang tir phan vi c6 str dung thong tin cda gia tri Ion nhat va bé nhat.
d) Cac s6 do do phén tan cé thé nhé hon 0.
Céu 18: Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Choméausd liéusau: 1 2 2 3 3 5 6 6 7 10.Khoang tir phan vi A, cia mau so
liéu trén bang 3

b) khoang bién thién ctia miu s6 liéu: 4; 8; 10; 8; 6; 12; 101a: R = 10
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c¢) khoang tir phan vi thr 2 ctia mau so li€u sau: 5;13; 6; 7;12;2; 2 1a: O, =6

d) khoang bién thién ctia mau s liéu thong ké 1a: 83

|22‘24‘33‘17|11|4|'18|87‘72‘30‘

Céu 19: Mau sb liéu sau cho biét khdi luong (kg) cta 15 ngudi trong do tudi ngoai

40 42 42 43 44 45 46 47 48 50 51 53 55 56 60.Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Khoang bién thién R =20 .
b) Trung vi cia mau la 45 .
¢) Tt phan vi thir nhat 1a O, =45.
d) Khoang tir phan vila AQ =10.
Céu 20: Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) Cho mau s6 liéu vé diém thi thir mon Toan cua 11 hoc sinh 16p 10A nhu sau:

5 6 8 5 8 9 10 8 7 9 10

Gia tri 16n nhit va gia tri nho nhat trong mau sd liéu trén 1a 10 va 5.

b) Tt phan vi thit ba ctia mau s6 liéu 5; 13; 5; 7; 10, 2; 31a 10

¢) Tir mau sd liéu vé thué thudc 14 ctia 51 thanh phd tai mot qudc gia, ngudi ta tinh dugc:

Gi4 tri nho nhét bang 2,5; gia tri 16n nhat bang 205. Khoang bién thién cia mau s6 liéu trén la: 207,5

d) Diéu tra vé sé doan vién dau nim & 11 16p khdi 10 cua truong THPT X ta duoc mau sd liu

dudi day

10 12 11 1

LA

18 28 26 20 8 19

Khoang bién thién ctia mau so li€u trén 1a 15

Cau 21: Trong mot tuan, nhiét do cao nhat trong ngay (don vi e ) tai hai thanh phé Ha Noi va bién
Bién nhu sau:

Ha Noi: 23 25 28 28 32 33 35
bién Bién: 16 24 26 26 26 27 28
a) Khoang bién thién nhiét do cao nhét trong ngay ctia Ha Noi va Dién Bién la giéng nhau.

b) Néu bo di gia tri 16 thi khoang bién thién ctia Pién Bién chi bang 4.
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=3
d) Khoang tir phén vi cia miu Dién Bién 1a: A, =8.

Cac ménh dé sau dung hay sai?

Céu 22: Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Chiéu cao cua cac ban to 1 cta 16p 10A 1an luot 1a:

165155171167 159 175165 160 158

Khoang tir phan vi ctia mau sd liéu trén 1a 11,5.

b) Mau s6 liéu sau day cho biét si sd ciia 7 16p 10 ban A tai mot trudng

|36 [ 4247 [48 [ 44 |44 ] 40|
Khoang tir phan vi ctia mau s6 liéu trén 1a 7
¢) S6 luong ly tra sita mot quan nude ban duoc trong 11 ngay qua la 0 =21; 0,=31; Q,=37
d) khoang tir phan vi ctia mau s6 lidu: 15; 20; 1; 2; 4; 3; 7; 5.1a: 4,5
Céu 23: Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) Mau s6 liéu thong ké can ning (don vi: tin) cta 10 con voi chau A truéng thanh la:

3.5 4.9 3.7 4.6 4.6 5.0 3.2 3.6 3.7 4.5

Khoéng tir phan vi ctia mau s6 liéu bang AQ=0,1

b) Théng ké GDP nam 2020 (don vi: ti d6 la M) ctia 10 nudc tai khu vuc Pong Nam A duoc

két qua nhu sau:

Brunei Campuchia Indonesia Lao Malaysia
12,02 25,95 1059,64 19,08 338,28
Myanma Philippines Singapore Thai Lan Vigt Nam
81,26 362,24 339,98 501,89 340,82
Khoang tir phan vi cho mau s liéu trén bang 262,24
¢) Ti 1& that nghiép & mot s6 qubc gia vao nam 2007 dwoc cho nhu sau:
7,8 32 7,7 87 86 84 7,2 3,6
50 44 6,7 7,0 45 6,0 54
sO cac gia tri bat thuong ciia mau s liéu trén la: 3
wm oHQ VA TEN HS:.oovrvvue e 229 & GVVN -



=2 TOAN

o , @ LOP 12 e
d) Mot mau so li€u co6 tr phan vi thtr nhat 1a 56 va tir phan vi thir ba 1a 84. Trong céac gia tri

8,10,100,110 c6 1 gi tri bat thudng

Céu 24: Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Gia tri bat thuong ciia mau s6 lidu: 4:4;4;4;5;20 1a 20

b) Piém kiém tra mén Toan ciia 20 hoc sinh dugc cho bdi bang sau

Piém | 1| 4| 5| 6| 7| 8 | 9 | 10

S6 hoc sinh | 1 1 2 4 6 3 2 1

Trong mau sb liéu trén c6 4 gia tri bat thuong?

¢) Cho mot mau dir liéu da duoc sip x€p theo thir tw khong gidm x; < x, < x3 <

-+ < x,,. Khi d6 khoang bién thién R clia mau sé liéu bang R = x,, — x;

d) biéu tra vé s6 hoc sinh ciia mét trweong THPT nhuw sau:

Khéildp [10 |11 12‘

56 hoc sinh| 1120|1075 'E‘C'CI‘

Khoang bién thién ciia mau sd liéu trén 1a 3095.
Céu 25: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Diéu tra chiéu cao cua 10 hoc sinh 16p 104 cho két qua nhu sau:
154;160;155;162;165;162;155;160;165;162 . Khoang tir phan vi la 7
b) Méu s liéu sau cho biét gia cia mot s6 loai gidy trong cira hang
150 165 150 180 200 225 250 270 160 155 x
x nhan gia tri 275 dé mau sd liéu nay c6 khoang bién thién 1a 125
¢) Mot vweon tha ghi lai tubi tho (don vi: ndm) ctia 20 con ho va thu dwoc két qua nhw sau:
' Tudi tho | [14:15) | (15:18) | (16:17) | (17;18) | 11819 |

Sé con hb ' 1 3 8 | 6 2

Nhoém chira t& phan vi thir bala[17; 18).

d) Cho day s6 liéu théng ké: 1,2,3,4,5,6,7 . Phwong sai cia mau s6 liéu théng ké da cho 1a 4
+Dang @: Cau tric nghiém tra loi ngin
Céau 1: Bang 3.3 biéu thi két qua diéu tra thoi gian sir dung Internet hing ngdy ciia mot sé ngudi.

Bang 3.3. Thoi gian st dung Internet hing ngay
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Thai gian (phat) [30; 60) [60;90) | [90:120) | [120;150) | [150; 180)
S6 ngudi 2 | 4 10 5 3

Tim khoang bién thién ctia mau sb liéu da cho. Két qua cho biét diéu gi?

Cau 2: Piém kiém tra hoc ki mon Toan cta cac ban To 1, T6 2 16p 10A dugc cho nhu sau:

T61: 7 8 8 9 8 8 8
T62: 10 6 8 9 9 7 8 7 8.

a) Diém kiém tra trung binh cua hai t6 ¢c6 nhu nhau khong?

b) Tinh cac khoang bién thién ctia hai mau s6 liéu. Cin ¢t trén chi sb nay, cac ban td nao hoc déng déu hon?
Cau 3:

Mau s6 liéu sau cho biét chiéu cao (don vi cm) cia cac ban trong td:

163 159 172 167 165 168 170 161

Tinh khoang bién thién ctia mau s liéu nay.

Cau 4: Bang sau théng ké cin ndng cta 50 qua xoai Thanh Ca dwoc lwa chon ngdu nhién sau khi

thu hoach & mot nong trwong.

Cinnang(g) | [250; 290) | [290; 330) | [330; 370) | [370; 410) | [410; 450)

~

S6 qua xodi 3 13 18 11 5

C6 y kién cho rang: “Trong 50 qua xoai trén, hiéu sd can ndng cla hai qua bat ki khéng vwrot qua

200 g”. Y kién do ding hay sai? Giai thich.

Cau 5: Ban Trang thong ké lai chiéu cao (don vi: cm) cda cic ban hoc sinh nir 1ép 12C valép 12D & bang

sau.
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Chiéu cao
(cm) [155:160) |[160: 165)|[165: 170)[[170; 175)[[175: 180)|[180; 185)
Lép
12C 2 7 12 3 0 |
12D 5 9 8 2 | 0

Néu so sanh theo khoang bién thién thi chiéu cao ctia hoc sinh 1ép nao cé d6 phan tan 16n hon?

Cau 6: Thoi gian hoan thanh Ciu kiém tra mén Toan cta cic ban trong 1&p 12C dwoc cho trong bang

Sau.
Théi gian (phut) [25; 30) (30; 35) [35; 40) [40; 45)
Sé hoc sinh 8 16 4 2

a) Tinh khoang bién thién R cho mAu sé liéu ghép nhém trén.

b) Néu biét hoc sinh hoan thanh Ciu kiém tra sém nhit mat 27 phit va mudén nhit mat 43 phat

thi khoang bién thién clia mau s liéu g6c 1a bao nhiéu?

Cau kiém tra s¢m nhit mat 27 phit va mudn nhat mat 43 pht thi khodng bién thién ciia mau sd

liéu gocla43 - 27 = 16.

Cau 7: Bé chuén bi mé mot trung tam thé duc thé thao, anh Diing da tién hanh diéu tra tudi tho cua
may chay bd do hai hing X, Y san xuét. Bang 3.5 biéu thi hai mau sb liéu ma anh thu thap
duoc qua Internet.

Bang 3.5. Tudi tho cia may chay bo (don vi: nim)

Tuéi tho [2; 4) [4; 6) [6; 8) [8; 10) [10; 12)
S6 may ctia hang X 7 20 36 20 17
S6 may cia hang Y 0 20 35 35 10

Khoang bién thi€n cia mau s6 li¢u nao 16n hon? Tir d6 c6 thé ndi la may chay bo do hang nao san xuat

c6 tudi tho phan tan hon?

Cau 8: Hay tim khoang bién thién va khoang tir phan vi cia cac mau so li¢u sau:
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a) 10;13;15;2;10;19;2;5;7 b) 15;19;10;5;9;10;1;2;5;15

Céu 9: Mau s liéu sau cho biét s6 ghé trong tai mot rap chiéu phim trong 9 ngay:

7 82220151819 13 11. Tim khoang t&r phan vi cho méu s liéu nay.

Cau 10: Mau s6 liéu sau ddy cho biét s6 Cau hat & mdi album trong bd swu tap ctia An:

12710912910 11 10 14. Hay tim khoang t&r phan bi cho miu sb liéu nay.

Cau 11: Biéu do dudi day biéu dién s6 lwot khach hang dit ban qua hinh thic truc tuyén moi
ngay trong quy IIl nim 2022 clia mot nha hang. Cot thir nhat biéu dién s6 ngay cd tir 1

dén dudi 6 lwot dat ban; cot thir hai biéu dién sd ngay co tir 6 dén dwdi 11 lwot dit ban;

Hay tim khoang tir phan vi ctia mAu sé liéu ghép nhém cho béi biéu do trén.

Cau 12: Két qua do chiéu cao cua 100 ciy keo 3 ndm tudi tai mot ndong trweong dwoc cho & bang

sau:
Chiéu cao (m) [8.4; 8.6) [8.6; 8.8) [8,8:9,0) [9,0; 9,2) [9.2: 9.4)
S6 cay 5 12 25 44 14

a) Hay tim khoang bién thién va khodng tir phan vi ctia mAu sé liéu ghép nhém trén.

b) Trong 100 cay keo trén c6 1 ciy cao 8,4 m. Hoi chiéu cao cta ciy keo nay c6 phai la gia tri ngoai 1&

khong?

Cau 13: M6t nguoi ghi lai thoi gian dam thoai cia mot s6 cudc goi cho két qua nhw bang sau:

Thoi gian ¢ (phut) \ Sé cudc goi
0<t<1 \ 8
1<t <2 l 17
2<t<3 | 25
3<t<4 20
4<t<5 I 10

Tim khodng tit phan vi cia mau s6 liéu ghép nhom trén.
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Cau 14: Hay tim khoang tr phan vi cia mau so liéu ghép nhom trong Bang sau thong ké can nang cua

50 qua xoai Thanh Ca duoc lya chon ngau nhién sau khi thu hoach & mot nong trudng.

Canning (g) | [250;290) | [290; 330) | [330; 370) | [370; 410) | [410; 450)

-

S qua xoai 3 13 18 1 5

Cau 15: Két qua diéu tra téng thu nhip trong nd m 2022 ctia mot s6 hd gia dinh trong mot dia

phwong dwoc ghi lai & bang sau:

Tfmg thu nhap

¢ 200 2% 250+ ; 3()- < 400- 45
(triéu déng) [200; 250) | [250; 300) | [300; 350) [ [350: 400) | [400: 450)

S6 ho gia dinh 24 62 34 21 9

a) Hay tim cac ti& phan vi Q@ va Q5.

b) Mot doanh nghiép dia phwong muén hwéng dich vu ctia minh dén cac gia dinh cé mirc thu
nhép & tAm trung, tirc 1a 50% cac ho gia dinh c6 mic thu nhip & chinh gitra so véi tit cd cac ho gia
dinh cda dia phwong. Hoi doanh nghiép cidn hwéng dén cac gia dinh c6 mirc thu nhip trong

khoang nao?
Cau 16: Hay so sanh khoang tir phan vi ctia mau sd liéu ghép nhém vé thoi gian tip thé duc budi

sang modi ngdy cuia bac Binh va bac An trong Khéi dong.

S5 4 Thoi gian tip thé duc budi sing
ngay

30

25

20

15 m Bic Binh
10 B Bac An

5
0

Thai gian
(phut)

(15:20) [20:25) [25:30) [30:35) [35;40)

Cau 17: Bang tin s6 ghép nhom dudi diy thé hién két qua diéu tra vé tudi tho trung binh cia nam

giGi va nir gidi & 50 qudc gia.
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Gidi tinh e -
Nhém (Tudi tho)

[50; 55) 4 3
[55; 60) 7 4
[60; 65) 4 5
[65; 70) 6 3
[70; 75) 15 7
[75; 80) 12 14
[80; 85) 2 13
[85; 90) 0 1

a) Hay tinh c4c khoang tit phan vi cta tudi tho trung binh ctia nam gidi va nir gi¢i trong mau sd

liéu ghép nhom trén.

b) Hay cho biét tudi tho trung binh clia nam gi¢i hay nit gi¢i trong mau sé liéu ghép nhém trén dong

déu hon.

Cau 18: Thong ké s6 ngay trong thang Sdu nam 2021 va ndm 2022 theo nhiét d6 cao nhat trong

ngay tai Ha Noi, ngwoi ta thu dwoc bang sau:

Nhigt a5 (-C) | 128:30) | (30; 32) [ [32; 34) | [34: 36) | (36, 38) [ [38; 40)
Séngay trong thang 6/2021 | o0 | 2 8 | 5 8 o
Sb ngay trong thang 6/2022 2 | B 4 | M 8 2

Hoéi thang Sdu nam nao & Ha Noi nhiét dd cao nhit trong ngay bién d6i nhiéu hon?

Cau 19: Hay giai Cau toan trong tinh huéng mé& dau bang cach str dung khoang bién thién va

khodang tit phan vi ciia mau s6 liéu ghép nhém.

Cau 20: Thong ké s6 thé vang ciia mdi cau lac bo trong giai ngoai hang Anh mua giai 2021 - 2022

cho két qua sau:

101 79 79 78 75 73 68 67 67 63
63 61 60 59 57 55 55 50 47 42,

a) Hay ghép nhém day s6 liéu trén thanh cdc nhém c6 dd dai bang nhau véi nhém dau tién 13 [40; 50).
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b) Tinh khodng bién thién, khodng t& phan vi cia mau s6 liéu géc va mau s6 liéu ghép nhém thu

dwoc & ciu a. Gia tri nao 1a gia tri chinh xac? Gia tri nao la gia tri xap xi?

Cau 21: Thu nhép theo thang (don vi: triéu dong) ctia nguoi lao dong & hai nha may nhuw sau:

Thu nhéap [5; 8) (8; 11) (11;14) | [14;17) | [17; 20)
Sé nguéi clia nha may A 20 35 45 35 20
Sé ngudi clia nha may B 17 23 30 23 17

Tinh mic thu nhap trung binh ctia ngwdi lao dong & hai nha may trén. Dwa vao khoang titr phan

vi, hdy xac dinh xem mic thu nhip cta nguoi lao dong & nha may nao bién dong nhiéu hon.

Cau 22: Bang sau day cho biét chiéu cao ctia cac hoc sinh 16p 12A va 12B.

Chiéu cao (cm) | [145; 150) | [150; 155) | [155; 160) | [160; 165) ‘ (165, 170) | [170; 175)
S6 hoc sinh T

ola 16p 12A 1 0 15 12 10 5

S6 hoc sinh ‘ )
cualép 12B 0 0 17 10 9 6

a) Tim khoang bién thién, khoang ti phan vi cho cdc mAu s6 liéu ghép nhém vé chiéu cao cia hoc

sinh 1ép 124, 12B.

b) D€ so sanh d6 phan tan vé chiéu cao ctia hoc sinh hai 1&p nay ta nén dung khoang bién thién

hay khoang ti phan vi? Vi sao?

Cau 23: Diém kiém tra cudi khoa mon Tiéng Anh cua hai 16p & mot trung tam ngoai ngit duoc thong

ké trong cac Bang 3.7a va 3.7b.

Bdng 3.7a. Biém ctia Idp A Bdng 3.7b. Biém ctia lop B
Piém S6 hoc vién (tan so) Piém S6 hoc vién (tan so)
[50; 60) 8 [50; 60) 15
 [60;70) 20 [60; 70) 20
[70; 80) 50 [70; 80) 30
[BO; 90) 17 [80; 90 20
[90; 100) 5 [90; 100) 15
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a) Tim khodng bién thién cua moi mau so6 li¢u. Co thé dung khoang bién thién dé biét diém cua 16p nao

dong déu hon khong?
b) Tim cac tr phan vi va khoang tir phan vi cia moi mau so licu.

¢) Mau s0 liéu nao c6 do phan tan 16n hon? Minh hoa cau tra 161 bang cach bi€u dién céac tr phan vi va

khoang tir phan vi ctia moi mau so li€u trén truc so.
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» BAI 2: PHU'O'NG SAI VA PQ LECH CHUAN

@). Tom tat Kié€n thirc

e

@. PINH NGHIA
% Xét mau s6 liéu ghép nhém cho béi Bang 14.

© Goi x 1a s6 trung binh co6ng cia mau sé liéu dé. S6

2 _ ny(x—0)2+n,(x;

—%)2 4+ (i —%)? .- _— X xyia .
© s5°= ” e dwoc goi la phwong sai cia mau sé liéu do.
@ Cin bac hai (s6 hoc) cia phwong sai goi 1a d6 1éch chuin cia mau s6 liéu ghép nhém, ki hiéu I1a

s,nghialas = Vs2.
= Gia tri 2 o
Nhom T I'an so
dai dién
a .a : n
I 1 .’_) ] ]
Iu2 L ay) Xy ny
la :a )X n
m’ m+ | m m
n=mn +n,
+ N
m
Bany 14
@. Y NGHIA

© Phwong sai (d6 1éch chuin) clia mAau sé liéu ghép nhém x4p xi phwong sai (d6 1éch chuin) clia
mau s6 liéu géc va duoc dung dé do mirc do phan tadn ctia mau sé liéu ghép nhém do.

@ Do léch chuin cé cuing don vi v6i don vi ciia mau sé liéu.

@  Khi hai mau s8 liéu ghép nhém c6 cing don vi do va c6 sé trung binh cdng bang nhau (hoic
x4p xi nhau), mau s6 liéu ndo c6 do léch chuin nhé hon thi mirc dd phan tan (so véi s6 trung

binh cdng) cua cac s6 liéu trong miu d6 sé thap hon.

wm oHQ VA TEN HS:.oovrvvue e 231 , & GVVN -




— -~ 2 TOAN

@ LOP 12

”uhﬁn dang toan co’ ban

+Dang @: Phwong sai va d9 léch chuin
=~ Cac vi du minh hoa
Cau 1: a) Tinh phwong sai va dd 1éch chudn cia mau s liéu ghép nhom biéu dién két qua 40 lan

nhdy xa cta vin dong vién Diing cho boi Bang 11 (lam tron két qua dén hang phan tram).

b) Tinh phwong sai va do 1éch chudn ctia mau s6 liéu ghép nhoém biéu dién két qua 40 14n nhay xa

cta van dong vién Huy cho b&i Bang 12 (1am tron két qua dén hang phan tram).
c¢) Trong hai vin dong vién do6, két qua nhay xa cia vin dong vién nao déng déu hon?

Cau 2: Nguoi ta theo doi sw thay ddi cAn ndng, dwoc tinh bang hiéu cin nang truwdc va sau ba

thang ap dung ché do an kiéng cia mot s6 ngwoi cho két qua nhw sau:

> & A

Thay ddi can nang (kg) [-1; 0) [0; 1) [1; 2) [2; 3) [3; 4)
Sé ngudi nam 2 3 5 3 2
S6 ngudi nir 2 7 12 7 2

Tinh s0 trung binh, phwong sai, d 1éch chuin va nhan xét vé sw thay ddi cAn nang ciia ngwdi nam,

nguoi nit sau ba thang ap dung ché dé an kiéng.

Cau 3: Anh An dau tw s6 tién bang nhau vao hai linh vuc kinh doanh 4, B. Anh An théng ké s& tién

thu dwoc moéi thang trong vong 60 thang theo modi linh vuc cho két qua nhw sau:

Sé tién (triéu ddng) [5; 10) | [10; 15) | [15; 20) | [20; 25) | [25; 30)
S6 thang dau tw vao linh vuc A 5 10 30 10 5
S6 thang dau tw vao linh vuc B 20 5 10 5 20

—— oz o HQ) VA TEN HS:.ove e

So sanh gi4 tri trung binh va dd 1éch chuin cua s6 tién thu dwoc mdi thang khi du tw vao mai linh

vuc A, B. Dau tw vao linh viee ndo "rai ro" hon?

+Dang @: Ung dung thuc té

=~Cac vi du minh hoa

CAu 4: Biéu d6 dwdi ddy mo ta két qua diéu tra vé miirc lwong khéi diém (don vi: triéu dong) cta
moét s6 cong nhin & hai khu vuwc A va B.
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a) Hay xac dinh gia tri dai dién cho mo6i nhém va lap bang tin s6 ghép nhém cho mau sé liéu do.

b) Néu so sanh theo do 1éch chuin ctia mau s liéu ghép nhém thi cong nhan & khu vurc nao cé

mic lwvong khéi diém dong déu hon?

Mtrc lwong khéi diém cia cong nhan & hai khu vec A va B

S6 cong nhan 4
8 L
74 [ Khu vuc 4
6+ [ Khuvue B
51 —
4 —
34
24—
14
. L]

(56 67 [7:8) [89 [9%10) Micluong

(triéu dong)
Cau 5: Gid dong clra ciia mét cb phiéu la gia ciia cd phiéu d6 cudi mot phién giao dich. Bang sau
théng ké gia déng ctva (don vi: nghin dong) cda hai ma c6 phiéu A va B trong 50 ngay giao dich

lién tiép.

Giadongcira | [120; 122) | [122; 124) | [124;126) | [126; 128) | [128; 130)

C6 phiéu 4 8 9 12 10 1

21

e

Cb phiéu B 16 4 3 6

Nguoi ta ¢6 thé dung phwong sai va do 1éch chuin dé so sanh mirc d6 rui ro cta cac loai co phiéu
c6 gia tri trung binh gan bang nhau. C6 phiéu nao c¢6 phwong sai, dd 1éch chuin cao hon thi dwoc

coila cé do rai ro Ién hon.
Theo quan diém trén, hiy so sanh dd rui ro ctia ¢ phiéu A va c6 phiéu B.

Cau 6. Dé xac dinh d6 6n dinh cia mot may do do 4m khong khi, ngwdi ta dung may nay dé do 20
1an. Néu do 1éch chuin ctia mau s6 liéu do 16n hon 0,15 thi ngwdi ta sé dwa may do di stra chira.

Trong mot Ian 14y mau, ki thuat vién c6 dwgc mau sd liéu ghép nhém nhu sau:

D0 Am (%) | [52:521) | [52.1:52.2) | [52.2;52.3) | [52.3;52.4) | [52.4;52.5)
Tan sb 1 . 5 8 4 2

Liéu c6 can dwa may do nay di stra chira hay khong?
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©. Dang toan rén luyén

+Dang @: Cau tric nghiém nhiéu phwong an lwa chon
Cau 1: San luong lGa (don vi ha) ciia 40 thura rudng cé cung dién tich dugc trinh bay tron bang so liéu

sau.
San lufgng 20 21 A, 23 24
Tén sb 5 8 11 10 6 N =40

Tinh phuong sai ctia bang sb liéu

A.1,74. B. 1,73. C.1,75. D. 1,76.

Céu 2: Tinh d6 1éch chuin cua bang s liéu (7). (Tinh chinh x4c dén chir s6 hang phan trim)

A. 1,34. B. 1,33. C. 1,35. D. 1,36.

Céu 3: Cho miu s6 liéu thong ké { 1;2;3;4;5:6;7;8; 9} .Tinh ( gin dung) do léch chuan cia mau s liéu
trén?

A. 2,45. B. 2,58. C. 6,67 . D. 6,0.

Céu 4: Piém kiém tra giita ky 2 ctia mot hoc sinh 16p 10 nhu sau: 2,4,6,8,10 . Phuong sai ctia miu sb
liéu trén la bao nhiéu?

A. 6. B. 8. C. 10. D. 40.

Cau 5: Tinh d6 1éch chuin cua bang $b liéu (1 ) . (Tinh chinh xac dén chix sb hang phﬁn tram).

A. 1,24 . B. 1,23. C.1,25. D. 1,26.

Céu 6: Theo két qua théng ké diém thi giita ky 2 mon toan khoi 11 ctia mot trudng THPT, ngudi ta
tinh dugc phuong sai ciia bang thdng ké d6 1a 52 =0,573. Do léch chuan cua bang théng ké
d6 bang

A. 0,812. B. 0,757. C. 0,936. D. 0,657.

Céu 7: Cho phuong sai cta cac sb liéu bang 4. Tim d¢ léch chuan.

A. 4. B. 2. C. 16. D. 8.

Cau 8: Cho miu s lidu {10;7;8;5;4} . Phuong sai ciia mau la

A. 2,39. B. 214, C. 4,56. D. 5,7.

Cau 9: Cho mau s lidu thong ké {1;2;3;4;5;6;7;8;9} . Tinh (gan diing) d6 léch chuan cta mau s6 ligu

trén.

A. 2,45. B. 2,58. C. 6,67. D. 6,0.
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Cau 10: Cho mau s6 li¢u thong ké: {2,4,6,8,10} . Phuong sai cia mau s6 li¢u trén bang bao nhiéu?

A. 6. B. 8. C. 10. D. 40.

Céu 11: Cho day sé liéu thong ké: 1,2,3,4,5,6,7 . Phuong sai cia mau s6 liéu théng ké da cho 1a
A. L B. 2. C. 3. D. 4.

CAu 12: Cho miu sb liéu 10,8,6,2,4 . Do léch chuin cua mau 1a
A. 8. B. 2.,4. C.6. D. 2.8.

Cau 13: Bang sd liéu sau cho biét thoi gian 1am bai tinh bang phiit ciia 50 hoc sinh.

Thai gian 314567891011 |12

Tan s6 (n) 113[4[7(8[9]|8[5|3]2|N=50
Tim d6 1éch chuén ctia mau s6 liéu théng ké trén.
A. 6~2,15. B. 6~2,14.
C.56=~2,16. D. 6~2,13.
Céu 14: Cho bang tan s6 khéi luong cta 30 con tom:
Khéi lugng (gam) 140 [ 150 160 170 180 190 | Cong
Tén s6 2 3 3 9 8 3 30
Khing dinh nao sau day 1a sai?
A. Sb trung binh x =169. B. Do 1éch chuén s ~13,5.
5 ; r 1 x. : 3
C. Tan suatcua gia tri 1601a s D. Moi con tom la don vi cta di€u tra

Céu 15: Cho diy sb liéu théng ké: 1,2,3,4,5,6,7,8. Do 1éch chuén cua day sb liéu thong ké nay (lam
tron dén 2 chir s6 thap phén) 1a
A. 2,30. B. 2,63. C. 27,56. D. 5,25.
Cau 16: San lugng lua (don vi ta) ctia 40 thira rudng co6 cung dién tich dugc trinh bay trong

bang s liéu sau. Bang (1 ) (Dung cho ciu 8 va cau 9). Tinh phuong sai ciia bang sé liéu (1 )

A. 1,55. B. 1,53. C.1,52. D. 1,54.
Céu 17: Tinh phuong sai cua diy sb liéu: 1,3,3,5,7,9,10,11,11,11.

Ry B o2 c. 0. p. 222
10 10 10 100

Céu 18: Cho diy sé liéu thong ké: 1; 2; 3:; 4; 5; 6; 7. Phuong sai cta cac sb liéu thong ké 1a
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A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Cau 19: S liéu théng ké 100 hoc sinh tham gia ki thi hoc sinh gioi toan (thang diém 20). Két qua

dugc théng ké trong bang sau:

Diem (9|10 |11|12|13 |14 (15|16 |17 |18 |19
Tansb |1 | 1 |3 |5 | 8 [13]|19|24[14|10| 2 | N=100

Tinh d6 1éch chudn ciia bang s liéu thong ké.
A. 2,01. B. 1,89. C. 1,98. D. 1,99.
Cau 20: Cho mau s6 ligu théng ké {1;2;3;4;5;6;7;8;9} .Tinh (gan ding) d¢ léch chuén cta miu s lidu

trén?
A. 2,45. B. 2,58. C. 6,67. D. 6,0.
Céu 21: Mot cira hang ban gao, thong ké s6 kg gao ma cira hang ban mdi ngay trong 30 ngay, duoc bang

tan so:

Bang tin sb

Sé kg gao Tén sé
100 s
120
130
160
180
200
250
Téng 30

Bl | W | Co || A

Phuong sai ciia bang sb liéu gan dung véi gia tri nao dudi day nhat?

A. 155. B. 2318. C. 3325. D. 1234.
Céu 22: Do chiéu cao (tinh bangcm ) ciia 500 hoc sinh trong mot truong THPT ta thu dugc két qua

nhu sau:
Chiéu cao [150;154) [154;158) [158;162) [162;166) [166:170)
Tén s6 25 50 200 175 50

Do léch chuan ctia mau so li€u trén la:

A. s, =161,4 B. s =14,48. C.s, =82 D.

s, =3,85
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+Dang @: Cau tric nghiém ding, sai

>

Cau 1: Nhiét d¢ trung binh ( C ) mdi thang trong nim tai mot tram quan trac dugc thong ké nhu sau:

| 2 3 A 5 6 7 8 S 10 11 12

19,6 19,6 23,2 22,3 29,9 32,1 31,6 29,3 29,2 24,8 23,9 18,6

Céc ménh dé sau dung hay sai?

a) Nhiét d¢ trung binh trong nam: 25,34°C.
b) Thang 7 c6 nhiét d6 cao nhat 1a: 32,1 °C
¢) Phuong sai s> =21,98

d) DBo léch chuan s=3,69.

Cau 2: SO liéu thong ké ti 18 (%) tot nghiép THPT cua mot dia phuong tir nim hoc 2009- 2010 dén
nam hoc 2024 - 2025 duoc cho nhu sau:

98,82 97,46 95,15 98,50 98,65 79,51 85,06 46,18

98,68 95,23 95,53 95,34 95,74 93,08 97,34 97,82

Céac ménh dé sau ding hay sai?
a) Ti 1¢ t6t nghiém trung binh: 95,56%.
b) 99,19 14 ti 18 (%) tot nghiép THPT cao nhat
¢) Phuong sai: s° =36,03
d) Do 1éch chudn: s =6,09.
Céu 3: Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Do 1éch chuan 1a binh phuong ciia phuong sai;
b) B léch chuin 12 mot nira cua phuong sai;
c) bo léch chuén 14 cdn bac hai cia phuong sai;
d) Do 1éch chuén 1a cin bac ba ciia phuong sai.

Céu 4: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Phuong sai cia mau s6 lidu: 2;3;4;5;6 las? =2
b) Trong mot mau s lidu, phuong sai bang Binh phuwong cua do 1éch chuén.

¢) Diém kiém tra giita ky 2 ctia mot hoc sinh 16p 10 nhu sau: 2,4,6,8,10 . Phuwong sai ctia mau so

lidu trén bang 8
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d) Theo két qua thong ké diém thi gitra ky 1 mon toan khoi 10 ctia mot truong THPT Yén

Khanh A, nguoi ta tinh duoc phuong sai cta bang théng ké d6 1a 0,58. Po 1éch chuan cta bang
thong ké d6 bang 0,76
Cau 5: Thuc hanh viéc do chiéu cao (cm) cua 40 hoc sinh nix khéi 16p 10 ctia mot truong Trung hoc

phd thong, ta duoc két qua nhu sau:

154 152 154 151 150 143 153 154 152 152
150 152 150 153 152 156 153 156 105 153
156 154 154 152 152 152 154 155 155 153
156 147 155 154 156 157 149 153 170 154

Céc ménh dé sau dung hay sai?
a) Chiéu cao trung binh: X =, 52,07 CT..
b) 170 cm 1a chiéu cao 16n nhét
¢) Phuong sai: s° =65,32;
d) D6 léch chuan: s=8,08.
Céu 6: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Phuong sai luon 13 mot sé khong am.
b) Phuong sai 1 binh phuong cta do 1éch chuén.
¢) Phuong sai cang 16n thi do phan tan quanh s trung binh cang 16n.
d) Phuong sai ludn 16n hon do 1éch chuén.
Céu 7: Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Phuong sai dugc sir dung lam dai dién cho céc sb liéu cua mau.
b) Phuong sai duoc sir dung dé danh gia mirc do phan tan cia cac sb liéu thong ké.
¢) Phuong sai dugc tinh bang tong sd phan tir cia mot mau sb lidu.
d) Phuong sai 1a s liéu xuat hién nhiéu nhit trong bang cac sb liéu thong ké.
Céu 8: Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Cho phuong sai ciia cac s6 liéu bang 4. d6 1éch chuan la: 2

b) Cho mau sé liéu {10;7;8;5;4}. Phuong sai clia mau 1a 2,14

¢) Cho mau sé liéu 10,8,6,2,4 . Do léch chuan ctiia mau 13 6
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d) biém kiém tra gitra ky 2 ctia mot hoc sinh 16p 10 nhu sau: 2,4,6,8,10 . Phuong sai cia mau

s6 ligu trén 1a 8
Céu 9: Phuong sai la dic trung dung dé. Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Do do phan tan ctia mau sd liéu.
b) Cho biét vi tri trung tdm cua mau sd liéu.
c¢) Phat hién s6 liéu bat thuong hoac khong chinh xac cua mau sd liéu.
d) La hiéu sb gitra gia tri 1on nhat va gia tri nho nhét trong mau s6 liéu.
CAu 10: Do 1éch chuén cia mot day s6 lidu théng ké duoc tinh 1a gia tri nao. Cac m¢nh dé sau ding hay sai?
a) Binh phuong cia phuong sai.
b) Mt nira cia phuong sai.
c¢) Can bac hai cuia phuong sai.
d) Hai lan phuong sai.

Céu 11: Ban Hung va ban Thinh thng ké két qua chiéu cao (don vi: xing-ti-mét) ctia 5 cdy nguyét qué
ma mdi ngudi trong sau mot thoi gian nhu sau.

Cay cua ban Hung 35 36 | 38 36 | 37
Cay cua ban Thihh 30 3 38 41 | 30

LA

Céac ménh dé sau ding hay sai?

a) S6 trung binh cong ctia mau s6 liéu ciy cua ban Hung 1a: X, = 36,4(cm).
b) S6 trung binh cong ctia mau s6 liéu ciy ciia ban Thinh 1a: X, = 32,4(cm).

¢) Phuong sai cua mau so li€u cay cua ban Hung lé6n hon Phuong sai cia mau so li¢u cay

cua ban Thinh
d) Cac cdy nguyét qué ctia ban Hung phat trién chiéu cao dong déu hon
Céu 12: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Cho mau sd liéu thong ké {1;2;3;4;5;6;7;8;9} . do léch chuan ctia mau s liéu trén la 2,58
b) Cho day s liéu thong ké: 1,2,3,4,5,6,7. Phuong sai ctia mau sé liéu théng ké di cho 1a 4

¢) San luong laa (don vi ha) cua 40 thira rudng c6 cing dién tich duoc trinh bay trong bang s6 liéu sau:

San lwong 20 | 21| 22| 23 | 24

Tan sb 5 8 |11 |10 6 | N=40
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phuong sai cua bang so6 liéu la: 1,52

d) Cho diy s6 liéu thong ké: 1,2,3,4,5,6,7.8. Do 1éch chuin cua diy sb liéu thong ké nay (1am
tron dén 2 chir s6 thap phan) la: 2,63
Céu 13: Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) San lugng lua (ta) cuia 40 thira rudng thi nghiém c6 cung dién tich duoc trinh bay

trong bang phan b tan sb sau day:

San lwong 20 21 22 23 24
Tén s6 5 8 11 10 6

Phuong sai ctia mau s6 liéu 1a: 22,1
b) Cho day s liéu thong ké
1 2 3 4 5 6 7

Phuong sai ctia méu sb liéu thong ké da cho 1a 4

¢) Sisd hoc sinh cua 5 16p khéi 10 1a: 40; 43; 45; 41; 46. D6 1éch chuan ciia mau sb lidu 1a: 2,28
d) Cho day sb liéu théng ké 1,2,3,4,5,6,7,8 D0 1éch chuin cua day sb liéu théng ké gén béng
3.30

Céu 14: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) San luong ngd cua 40 thira ruéng thi nghiém cé cung dién tich dwoc trinh bay

trong bang phan bg tan so sau day:

San luong 20 21 22 23 24
Tan so 5 8 11 10 6

D6 1éch chuan ctia mau s liéu la: S =1,24.

b) San luong laa cha 50 thira ruong thi nghiém c6 cung dién tich dwoc trinh bay

trong bang phan bd tan s6 sau day:

San luong 20 21 ks 23 24

Tan s6 7 10 13 12 8

Phuwong sai ctia mau s& liéu 1a: 1,6336
¢) Cho mau s6 liéu 10;8;6;2;4 . B 1éch chuan ctia mau la: 28

d) Cho mau sb liéu théng ké {l; 2:3:4;5; 6;7;8;9} . d6 1éch chuén ctia mau sb liéu trén 1a: 2,58.
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Cau 15: Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) Thong ké diém tric nghiém mon Tiéng Anh cta 40 hoc sinh, ngudi ta thu duoc mau sd liéu sau

56 | 42 | 78 | 45 | 55 | 66 | 82 | 34 | 25 | 30
90 | 72 | 98 | 62 | 64 | 31 | 45 | 28 | 72 | 88
56 | 58 | 62 | 65 |31 |74 | 72 | 90 | 92 | 40
52 | 56 | 55 | 82 | 22 | 32 | 46 | 60 | 68 | 54

Hay xéc dinh gia trj trung binh, d6 1éch chuan cua bang sd liéu trén 1a: s ~ 20,447

b) Piém trung binh mén toan ctia mot sé hoc sinh 16p 12A1 duge cho trong bang sau:

STT 1 2 3 4
Piém | 7.5 8.6 6.5 9 9.4 7.9 6.8 8.0 8.3

N
N
~
(oo}
O

. X Aqia oA 1y 172
Phuong sai ciia mau so6 li¢u trén 1a 172

225

¢) Piém kiém tra mén Toan ciia hoc sinh 16p 10A & trudng X dugc cho & bang sau

Piém 5 6 7 8 9 10
Tan sb 1 5 10 9 7

d6 1éch chuan. s ~ 1,255

d) Theo két qua thong ké diém thi giita ky 2 mon toan khdi 11 ctia mot truong THPT, ngudi ta
tinh dugc phuong sai ciia bang thong ké do 1a 52 =0,573. Do léch chuin cua bang théng ké

d6 bang 0,757

Cau 16: Két qua kiém tra mon Tiéng Anh (thang diém 100) cuta hai 16p 124va 12B dugc cho duéi

bang sau:
Ldp 12A Lép 12B
67 | 65 71 | 68 63 72 FL 75 | B3 58 72
71 | 69 71 | 75 73 &8 55 | 66 71 | 69 75 B8
73 | 72 72 | 75 74 | 75 73 | 72 72 | 75 74 | 75
68 | 72 69 |70 |70 | 69 54 | 58 69 | 58 55 62
75 | 76 69 | 459 73 76 75 | 78 B8 |51 73 76
0 171 69 | 67 63 21 g6 | 6l 38 |79 82 93
72 | 73 75 |74 |76 73 76 | 81 88 | 67 72 84

Céc ménh dé sau dung hay sai?
a) Diém trung binh Lép 12A bang 71,38
b) Phuong sai Lop 12B bang 28,09
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¢) b6 I¢ch chuan Lop 12A bang 5,30

d) Lép 10A hoc déng déu hon 12B.
Céu 17: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Cho mau s lidu thong ké: {2,4,6,8,10} . Phuong sai cia mau s6 liéu trén bang 10
b) Cho mau s6 liéu théng ké: {2, 4,6, 8,10} . Phuong sai cua mau s6 liéu trén béng 8
c¢) Cho day s6 liéu théng ké: 1,2,3,4,5,6,7 . Phuong sai cia mau s6 lidu théng kédacholal

d) San lugng lta cta 5 thira ruong thi nghiém cé cung dién tich nhu sau:

Thira ruéng 1 2 3 4 5
San luong laa 20 21 22 23 24
(don vi ta)

phuong sai va dg 1éch chuan cho mau sb liéu trén 1a;: s = \/:2 = \/5
Céu 18: Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Cho mau sb liéu thong ké {1;2;3;4;5;6;7;8;9} . d6 léch chuén clia mau s lidu trén la: 2,45

b) San luong laa (don vi ha) ciia 40 thira rudng c6 cung dién tich dugc trinh bay trong bang sb

liéu sau:

Sanlwong | 20 | 21 | 22 | 23 | 24
Tan s 5 8 |11]|10]| 6 | N=40

phuong sai ciia bang s6 liéu 1a: 1,54

¢) Cho day s liéu théng ké: 1,2,3.4,5,6,7,8. Do 1éch chuin cua day sb liéu thong ké nay (lam
tron dén 2 chir s6 thap phan) 1a: 27,56

d) Xa thi A bin 5 vién dan vao bia. Diém sb cua xa tha A nhu sau

Vién dan 1 2 3 4
Diém sb 6 7 8 9 10

A 1A A 5 y A 1A A A A \ 2
d0 1éch chuan cua céc so liéu thong ké ¢ trén la: s=4/s" = \/5

CAu 19: Cho hai mau sb liu 4 va B duoc cho dudi dang tan s6 nhu sau:
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Mau A-

Gia | 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14

tr1

Tin | 1 2 3 3 2 4 2 4 1 3 4 2 1 1

Maiu B:

Gia | 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14

Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) V6i miu A ta c6: gid trj trung binh x, = 7,27

b) Véi miu B ta c6 phuong sai s> = 6,21

¢) V6i miu A ta c6 d9 léch chuan s, =2,5.
d) Mau 4 c6 d6 phan tan cao hon mau B.
Céu 20: Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) SO lidu sau day ghi lai mirc thu nhap hang thang lam theo san pham ciia 20 c6ng nhan trong

mot to san xuat

Thunhap (X)| 8| 9 | 10| 12] 15| 18] 20
Tén sd(n) 1] 2 6] 7] 2] 1] 1

d6 léch chuan 1a: s = 2,96.

b) Theo doi thoi gian lam mot bai toan cia 40 hoc sinh, gido vién lap dugc bang sau:

10 |11 |12

LA
(=1
-]
[#.+]
=]

Théi gian (x) 4

N=40

]
=]
LA
L
=]
—

Tin s (Ji] 6 3 4

Phuong sai ctia mu s liéu trén 13: 12
¢) S6 liéu théng ké 100 hoc sinh tham gia ki thi hoc sinh gioi toan . Két qua duoc thong ké trong

bang sau:
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Piem (9|10 (11(12 (13| 14|25 |16 |17 |18 |18
Tansn (1|1 (3|6 |8 |13(19(24 )14 |[10( 2 | N =100

Phuong sai ctia mau s6 liéu trén 1a: 1,98

d) Diém kiém tra mén anh cua ban Tuyén duogc ghi lai nhu sau:

i 8 9 8 8 10 9 8

N

Do 1éch chuan cua diém kiém tra mon anh cua ban Tuyén la <

Céu 21: Két qua diém kiém tra hoc ki mén Ngit vin ctia cac em hoc sinh t6 1 va t6 2 16p 12D mét
truong Trung hoc phd théng duoc cho nhu sau:

Piém Ngitvanté1: 7 8 7,5 7 6 6,5 8 7.
Piém Ngirvantd2: 6 7 8 6,5 85 7,7 8 85

Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) Diém trung binh hoc sinh t6 1 : X 4,17
b) Phuong sai hoc sinh t6 1 : s> ~0,49.

¢) Bo 1éch chuan hoc sinh t6 2: s~ 0,87 .

d) T6 1 hoc Ngit van dong déu hon t 2.

Céu 22: Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) Trong 5 1an nhay xa, bon ban Hung, Ta, Tudng cb két qua lan luot 1a

Hing 241 26| 24| 25 | 2,6
T 241 25 25| 25 | 2,6
Twing 241 24| 25| 25| 2,6

Ban c6 két qua nhay xa 6n dinh nht 1a Tudng.

b) Théng ké diém cua 100 hoc sinh tham gia ki thi hoc sinh giéi mén Toan , két qua dugc cho

trong bang sau:

Diém 9 10 11| 12| 13 14| 15 16| 17| 18| 19

Tansé | 1| 1 | 3| 5 | & | 13| 19| 24| 14| 10| 2

N=100

Do léch chuén co giatrila 1,99
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c¢) Theo ddi thoi gian lam mot bai toan ciia 40 hoc sinh, gido vién 1ap dugc bang sau:

Thoi gian (x)

LA

10

11

12

Téin s [H]

[

7

1

N =40

>

Phuong sai cia mau so6 li€u trén la: 40

d) Cho day sd liéu thong ké: 1; 2; 3; 4; 5; 6; 7. Phuong sai ctia cc so liéu thong ké 1a 1

Céu 23: Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) Biém kiém tra mon toan cua ban An dugc ghi lai nhu sau:

9

3 4

8

7

10

9

8

Do 1éch chuan cua diém kiém tra mon toan cua ban An la

b) S liéu thong ké 100 hoc sinh tham gia ki thi hoc sinh giéi toan . Két qua duoc thng ké

trong bang sau:

7101
4

bDiém

10

11

12

13

14

15

16

17

18

19

Tan sb

1

1

3

)

8

13

19

24

14

10

N =100

Phuong sai cia mau so li¢u trén la: 3,96

¢) Bang sau thong ké san luong luia cta 40 thira rudng c6 cung dién tich

ted

0 21 22 24

10 6

San hrong
Tan sb 5 8

Tinh phuong sai ctia mau s6 liéu trén 1a: 22,1

d) Cho mAu s6 liéu théng ké {2,4,6,8,10} . Phuong sai clia mAu s6 liéu trén bing 40

Céu 24: Mdi mau sb liéu sau ghi rd sd ban thing cta hai doi tuyén Viét Nam va Thai Lan trong mot
nam duong lich khi thi dAu véi cac doi bong khéac ¢ khu vuc.

S6 ban thing d6i tuyén ViétNam: 4 3 2 1 6 2 3 3 2 2 3 5.
S6 ban thing d6i tuyén Thailan: 6 8 0 0 3 4 3 2 3 1 1 5,

Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Sb ban thang trung binh cua d6i tuyén Viét Nam va doi tuyén Thai Lan 1a khong bang nhau

b) Xét mau s6 lidu vé sb ban thang ciia doi tuyén Viét Nam c6 do léch chuan 1a: s, ~ 1,354 (ban).
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¢) Xét mau s6 liéu vé s6 ban thing cua doi tuyén Thai Lan c6 phuong sai la: s7 = 5,5

> &

d) Kha ning ghi ban cta doi tuyén Thai Lan c6 tinh 6n dinh hon so v&i doi tuyén Viét Nam
Céu 25: Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) S6 diém thi nang lyc cua mdt nhém hoc sinh nhu sau:

83 98 98 77 79 79 83 69 98. Phuong sai va d6 léch chuén 1an luot 1a 100,77 va10,04 .

b) S6 hoc sinh giéi ciia 12 16p trong mot truong phd théng duoc ghi lai nhu sau:
0;2;5;3;4;5;4;6;1;2;5;4.D6 1éch chuan ctia mau sd liéu trén 1a 1,52
¢) Mau s6 liéu thong ké chiéu cao cua 10 hoc sinh t6 1 nhu sau:

170 164 156 158 168 167 173 157 161 174

Phuong sai cua mau sb lidu trén 1a 39,36

d) Két qua thi hoc ki I cua ban A dwoc ghi lai trong bang sau

Toan Van Anh Ly Hoa Plia

7,0 6,0 75 ¥l 85 8,0

Phuong sai cia mau s0 liéu trén la: 0,52

+Dang @: Cau tric nghiém tra 1oi ngin

Cau 1: Thong ké loi nhuin hang thang (don vi: triéu déng) trong 20 thang ctia hai nha dau tw

dwoc cho nhw sau:

Loi nhuan [10; 20) [20; 30) [30; 40) [40; 50) [50; 60)

Sé thang 2 4 8 4 2
Bang 3.2. Loi nhuén theo thdng ctia nha déu tu nho

Loi nhuan [510; 520) | [520;530) | [530;540) | [540;550) | [550; 560)

Sé thang 4 3 6 3 4

Bang 3.3. Loi nhuén theo thang cta nha déu tu I6n

Tinh do6 1éch chuin clia hai mau s6 liéu ghép nhém trén. C6 nén dwa vao dd léch chuin dé so sanh

dd rui ro ctia hai nha dau tw nay khong?

Cau 2: Can nang cua mot s6 qua mit trong mot khu vweon dwoc thong ké & bang sau:
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Can nang (kg) [4; 6) [6; 8) [8; 10) [10; 12) [12; 14)
S6 qua mit 6 12 19 9 4

Hay tinh phwong sai va dd 1éch chudn cia mau s6 liéu ghép nhom trén. (Két qua cac phép tinh 1am

tron dén hang phan tram.)

Cau 3: Thong ké téng s0 gidr nang trong thang 9 tai mot tram quan tric dit & Ca Mau trong cac

nam tir 2002 dén 2021 dwoc théng ké nhw sau:

11,6 1349 130,33 1342 1409 1093 1544 1563 116,1 96,7

1052 80,8 80,8 110 109 139 145 161 126 114

a) Hay tinh phwong sai va do 1éch chuin ctia mau s6 liéu trén.

b) Hay 1ap bang tin s6 ghép nhém véi nhém dau tién 1a [80; 98) va dd dai moi nhém biang 18.

Tinh phwong sai, d 1éch chudn ctia mau s8 liéu ghép nhém.

c) Hay tinh sai s6 twong ddi ctia d6 1éch chuin clia mau s liéu ghép nhém so véi dd 1éch chuin

clia mau sd lidu goc.
(Két qua cac phép tinh lam tron dén hang phan nghin.)

Cau 4: Thay Tuln théng ké lai diém trung binh cudi ndm cda cic hoc sinh 1ép 11 A va 11B & bang

sau:
Diém trung binh
[5; 6) [6;7) [7:8) (8:9) | [9:10)
Lép
11A 1 0 11 22 6
11B 0 6 8 14 12

a) Néu so sanh theo khodng bién thién thi hoc sinh 1&p nao c6 diém trung binh it phin tan hon?

b) Néu so sanh theo dd 1éch chuin thi hoc sinh 1&p nao c6 diém trung binh it phin tdn hon?
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Cau 5: Diéu tra thoi gian phai lam thém trung binh hang tuan cla cac bac si @ mét bénh vién,

nguwoi ta thu dworc s6 liéu sau:

Bdng 3.14. Thai gian lam thém hdang tuan cia mét sé bdc si (don vi: gic)

5 6 7 8 8 8 9 9 9
9 9 10 10 10 10 1 1 N
12 12 12 13 13 14 14

a) Chuyén mau s6 liéu da cho vé mau sd liéu ghép nhém véi dd dai cac nhém ghép bang 2 va

nhom dau tién la [5; 7).

b) Tinh s6 trung binh, phwong sai, dd 1éch chudn ctia mau sd liéu ghép nhém 14p & cau a (lam tron

két qua dén hang phan tram).

c) So sanh va néu y nghia cac két qua tim dwoc & cu b v&i cac két qua twong tng clia mau sé liéu

~

goc.

Cau 6: Chiéu dai ctia 40 bé trai so sinh 12 ngay tudi chon ngiu nhién & mot bénh vién dwoc nha
nghién ciru théng ké trong Bang 3.17 dwéi day:
Bang 3.17. Chiéu dai cia 40 bé trai so sinh

Chiéu dai (cm) | [44;46) | [46;48) | [48;50) | [50;52) | [52;54) | [54;56)
So tré 3 3 10 15 7 2

Tinh s6 trung binh va dd 1éch chuin cta chiéu dai nhém 40 bé trai so sinh
(Iam tron két qua dén hang phan nghin).

Cau 7: Hay tinh phwong sai va do 1éch chuin clia moi mau s6 liéu ghi két qua cac Ian ban cla tirng
cung thu trong bang sau

Hai cung thi 4 va B d3 ghi lai két qua tirng 14n bin cia minh & bang sau:

Cung thi 5 9 10 7 6 10 6 7 9 8
A

Cung thi 10 6 8 7 9 9 8 7 8 8
B

Cau 8: Diéu tra mot s6 hoc sinh vé s6 cai bAnh chwng ma gia dinh mdi ban tiéu thu trong dip Tét

Nguyén dan, két qua dwoc ghi lai & bang sau:
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So cai banh chung 6 7 8 9 10 11 12

S gia dinh 5 7 10 8 5 4 1

Tinh S8 trung binh; Phwong sai; Do 1éch chuin

Cau 9: Bang duéi diy thong ké tong s6 gior nang trong nam 2019 theo tirng thang dwgc do bai hai

tram quan sat khi twong dat & Tuyén Quang va Ca Mau.

Thang 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12

Tuyén | 25 89 72 117 106 177 156 203 | 227 146 117 145
quang

Ca 180 223 | 257 245 191 111 141 134 130 122 157 173
mau

a) Hay tinh phwong sai va do 1éch chuin cta dir liéu tirng tinh.

b) Néu nhan xét vé su thay d6i tdng s6 gi¢r nang theo tirng thang & moi tinh.

Cau 10: MAau s liéu sau day cho biét si s6 ctia 5 16p khéi 10 tai mot trudmg Trung hoc: 43 45 46
4140

Tim phwong sai va do 1éch chuin cho mau sé liéu nay.

Cau 11: Dung déng ho do thoi gian c¢é do chia nhé nhat dén 0,001 gidy dé do 7 1an thoi gian roi tw
do clia mot vat bat dau tir diém A(VA = 0) dén diém B. K&t qua do nhw sau:

0,398 0,399 0,408 0,410 0,406 0,405 0,402

Hay tinh phwong sai va dd léch chuin cho mau s liéu ndy. Qua cac dai lwong ndy, em c6 nhan xét

gi vé d0 chinh x4c cia phép do trén?

Cau 12: M6t vin dong vién luyén tap chay cw li 100 m da ghi lai két qua luyén tip nhw sau:

Thoi gian (giay) [10.2;10,4) | [104;106) | [106;10,8) [10,8; 11)
S6 van dong vién 3 7 8 7 2 7

Tim phwong sai va do 1éch chuin clia mau s6 liéu ghép nhém nay. Phwong sai va do 1éch chuin

cho biét diéu gi?

Cau 13: Tudi tho ctia mot s6 linh kién dién t&r (don vi: ndm) dwoc san cuit bdi hai phin xwdng

dwoc cho nhw sau:

Tudi tho (ndm) L 152 [ 12:28) | [25:3) | (3:35) | 13.5.4) |
S6 linh kién cda phdn xudng 1 4 9 13 8 | 8
S0 linh kign coa phan xudng 2 2 8 20 r 3
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Tim phwong sai va d6 léch chudn ciia moi mau sé liéu ghép nhém va nhén xét vé dé phan tan cua

tudi tho cac linh kién dién tir dwoc san xuit bdi moi phan xwdng.

Cau 14: Mot nhém 20 hoc sinh dung mét thiét bi do dwong kinh ciia mot nhan té bao cho két qua nhw

sau:

Két qua do (um) (4,5 5) (5 5.5) (5.5: 6) 6:65 |
Sé hoce sinh 3 8 7 2 \

a) Tinh s6 trung binh va do6 1éch chuin clia mau s6 liéu ghép nhom trén.
b) S6 trung binh va d6 1éch chuin cho biét thong tin gi?

Cau 15: Thoi gian chay tap luyén cw li 100m cua hai van dong vién dwoc cho trong bang sau:

[ Thoi gian (gity)  [10:103) | [10.3:108) | [106;109) | [109;11.2)
'SélanchayciaA | 2 ‘ 10 | 5 _ 3
S8 1&n chay cla B 3 7 | s | s

Dwa trén do 1éch chuin ctia cAc mau s6 liéu ghép nhém, hay cho biét van dong vién nao c6 thanh

tich luyén tip 6n dinh hon.

Cau 16: C6 nén dung phwong sai (hodc dd 1éch chuin) dé so sanh d6 phan tan clia hai mau sé liéu

ghép nhom trong moi treong hop sau khong? Tai sao?

a) Cac mau sd liéu ghép nhém vé diém thi tét nghiép moén Toan cta hoc sinh hai treong trung hoc

pho thong c6 chit lwgng twong dwong.

b) Cac mau s4 liéu ghép nhém vé doanh thu cta 100 cira hang ban 1é va doanh thu ctia 100 siéu

thi.

Cau 17:
a) Trong biéu do & Kh&i dong, cot thir nhat biéu dién s6 lwong hoc sinh c6 chiéu cao tir 160cm

dén dwdi 164cm; cot thi hai biéu dién s6 lwong hoc sinh c6 chiéu cao tir 164cm dén dwdi 168cm,

Hay 1ap bang tin s ghép nhom cho mau sé liéu &, xac dinh gia tri dai dién ctia moéi nhém va tinh
s6 trung binh cia mau s6 liéu ghép nhém.

b) Xét mau sé liéu méi gbm cac gia tri dai dién cta cAc nhém, tin s6 clia mdi gia tri dai dién bang
tin s clia nhém twong ng. Hay tinh phwong sai va do 1éch chudn cia mau s6 liéu mai.

Cau 18: Hay tinh phwong sai va dd léch chuin cia mau s6 liéu ghép nhém & Khéi dong
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Chiéu cao [160;164) [164;168) [168;172) [172;176) [176;180)
(cm)
S6 hoc sinh 3 5 8 4 1

Cau 19: Mai va Ngoc cung s dung vong deo tay théng minh dé ghi lai s6 budc chan hai ban di
moi ngdy trong mot thang. Két qua dworc ghilai & bang sau:

a) Hay tinh s trung binh va d9 léch chuin ctia mau s6 liéu ghép nhém trén.
b) Néu so sanh theo dd 1éch chuin thi ban nao cé sé lwong budc chan di moéi ngay déu dan hon?

Cau 20: Bang dudi day thong ké cw li ném ta ctia mot van dong vién.

Cu li (m) [19:19,5) | [19,520) | [20;20,5) | [20,521) | [21;21,5)

Tan sb 13 45 24 12 6

Hay tinh phwong sai va dd léch chuin cia mau s6 liéu ghép nhom trén.

Cau 21:

Thoi gian sir dung pin ciia mét s6 mdy vi tinh
SO mdy ,
vi tinh

8

7 +— ME—
6+

o wn
t t

L)

o

7274 71,6 7.8 80 Thoi gian
(i%)

Két qua khdo sat thoi gian str dung lién tuc (don vi: gio) tir ldc sac day cho dén khi hét cia pin

mot s& may vi tinh cting loai dwgc mé ta bang biéu do bén.
a) Hay cho biét c6 bao nhiéu may vi tinh cé thoi gian st dung pin tir 7,2 dén dwdi 7,4 gio?

b) Hay xac dinh s6 trung binh va d6 1éch chuln cta thoi gian sir dung pin.
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Cau 22: T6c d6 cua 20 xe hoi khi di qua mét tram kiém tra té¢ do (don vi: km/h) dwoc thong ké lai

nhu sau:
42 434 434 46,5 46,7 46,8 47,5 47,7 48,1 48,4
50.8 52,1 52,7 539 54,8 55,6 Lyjs 59,6 60,3 61,1
a) Hay tinh khodng bién thién, khodng tir phan vi va dd léch chuin ctia mau s6 liéu trén.
b) Hay lap bang tin sd ghép nhém v&i nhom dau tién 12 [42; 46) va dd dai moi nhom bang 4.
c) Hay tinh khoang bién thién, khoang tr phan vi va d6 1éch chuin cia mau s liéu ghép nhém.

Cau 23: M6t giong ciy xoan dao dwoc trong tai hai dia diém A va B. Nguwoi ta thong ké dwong kinh

thin cia mot s6 ciy xoan dao 5 ndm tudi & bang sau:

Duéng kinh (cm) [30;32) | [32:34) | [34:36) | [36:38) | [38;40)
S cay trong & dia diém A 25 38 20 10 )
S6 cay trong & dia diém B 22 27 19 18 14

a) Hay so sanh dwong kinh trung binh ctia than cy xoan dao trong tai dia diém A va dia diém B.

b) Néu so sanh theo do 1éch chuin thi ciy trong tai dia diém nao c6 dwong kinh dong déu hon?
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