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⬩Dạng ❷: Tọa độ trung điểm của đoạn thẳng, tọa độ trọng tâm của tam giác .......................... 188 
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⬥CHƯƠNG 1. ĐẠO HÀM VÀ ỨNG DỤNG ĐỂ KHẢO SÁT VÀ VẼ ĐỒ THỊ HÀM SỐ 
 ▶BÀI ❶. SỰ BIẾN THIÊN VÀ CỰC TRỊ CỦA HÀM SỐ   

Ⓐ. Tóm tắt kiến thức     

 

  ➊. TÍNH ĐƠN ĐIỆU CỦA HÀM SỐ. 

a) Khái niệm tính đơn điệu của hàm số. 

Giả sử 𝐾 là một khoảng, một đoạn hoặc một nửa khoảng và 𝑦 = 𝑓(𝑥) là hàm số xác định trên 
𝐾. 

Hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) được gọi là đồng biến trên 𝐾 nếu ∀𝑥ଵ, 𝑥ଶ ∈ 𝐾, 𝑥ଵ < 𝑥ଶ ⇒ 𝑓(𝑥ଵ) < 𝑓(𝑥ଶ). 

Hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) được gọi là nghịch biến trên 𝐾 nếu ∀𝑥ଵ, 𝑥ଶ ∈ 𝐾, 𝑥ଵ < 𝑥ଶ ⇒ 𝑓(𝑥ଵ) >
𝑓(𝑥ଶ). 

Chú ý 

Neቷu hàm soቷ  đoቹ ng bieቷn trên 𝐾 thı̀ đoቹ  thị của hàm soቷ  đi lên từ trái sang phải  

Neቷu hàm soቷ  nghịch bieቷn trên 𝐾 thı̀ đoቹ  thị của hàm soቷ  đi xuoቷ ng từ trái sang phải  

                            
         a) Hàm soቷ  nghịch bieቷn trên (𝑎; 𝑏).                              b) Hàm soቷ  đoቹ ng bieቷn trên (a; b). 

Hàm soቷ  đoቹ ng bieቷn hay nghic̣h bieቷn trên 𝐾 còn được gọi chung là đơn điệu trên K. Việc tı̀m 
các khoảng đoቹ ng bieቷn, nghic̣h bieቷn của hàm soቷ  còn được gọi là tı̀m các khoảng đơn điệu 
(hay xét tı́nh đơn điệu) của hàm soቷ . 

Khi xét tı́nh đơn điệu của hàm soቷ  mà không chı ̉rõ tập 𝐾 thı̀ ta hieቻu là xét trên tập xác điṇh 
của hàm soቷ  đó. 

Định lí. 
Cho hàm soቷ  𝑦 = 𝑓(𝑥) có đạo hàm trên khoảng 𝐾. 
● Neቷu 𝑓ᇱ(𝑥) > 0 với mọi 𝑥 ∈ 𝐾 thı̀ hàm soቷ  𝑓(𝑥) đoቹ ng bieቷn trên khoảng 𝐾. 
● Neቷu 𝑓ᇱ(𝑥) < 0 với mọi 𝑥 ∈ 𝐾 thı̀ hàm soቷ  𝑓(𝑥) nghịch bieቷn trên khoảng 𝐾.   
Chú ý. 

Điṇh lı́ trên vaችn đúng trong trường hợp 𝑓ᇱ(𝑥) baኁng 0 tại một soቷ  hữu hạn đieቻm trong 
khoảng 𝐾. 

Người ta chứng minh được raኁng, neቷu 𝑓ᇱ(𝑥) = 0 với mọi 𝑥 ∈ 𝐾 thı̀ hàm soቷ  𝑓(𝑥) không đoቻ i 
trên khoảng 𝐾. 
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b) Sử dụng bảng biến thiên xét tính đơn điệu của hàm số: 

Các bước đeቻ  xét tı́nh đơn điệu của hàm soቷ  𝑦 = 𝑓(𝑥) : 

①. Tı̀m tập xác điṇh của hàm soቷ . 

②. Tı́nh đạo hàm 𝑓ᇱ(𝑥). Tı̀m các đieቻm 𝑥௜(𝑖 = 1,2, … ) mà tại đó đạo hàm baኁng 0 hoặc không 
toቹ n tại. 

③. Saቿp xeቷp các đieቻm 𝑥௜  theo thứ tự tăng daቹn và lập bảng bieቷn thiên của hàm soቷ . 

④. Nêu keቷ t luận veቹ  khoảng đoቹ ng bieቷn, nghic̣h bieቷn của hàm soቷ . 

➋. CỰC TRỊ CỦA HÀM SỐ. 

a) Khái niệm cực trị của hàm số: 

Cho hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) xác định và liên tục trên khoảng (𝑎; 𝑏) ( 𝑎 có thể là −∞, 𝑏 có thể là 
+∞ ) và điểm 𝑥଴ ∈ (𝑎; 𝑏). 

Nếu tồn tại số ℎ > 0 sao cho 𝑓(𝑥) < 𝑓(𝑥଴) với mọi 𝑥 ∈ (𝑥଴ − ℎ; 𝑥଴ + ℎ) ⊂ (𝑎; 𝑏) và 𝑥 ≠
𝑥଴ thì ta nói hàm số 𝑓(𝑥) đạt cực đại tại 𝑥଴. 

Nếu tồn tại số ℎ > 0 sao cho 𝑓(𝑥) > 𝑓(𝑥଴) với mọi 𝑥 ∈ (𝑥଴ − ℎ; 𝑥଴ + ℎ) ⊂ (𝑎; 𝑏) và 𝑥 ≠
𝑥଴ thì ta nói hàm số 𝑓(𝑥) đạt cực tiểu tại 𝑥଴. 

Chú ý 

 
Nếu hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) đạt cực đại tại 𝑥଴ thì 𝑥଴ được gọi là điểm cực đại của hàm số 𝑓(𝑥). 
Khi đó, 𝑓(𝑥଴) được gọi là giá trị cực đại của hàm số 𝑓(𝑥) và kí hiệu là 𝑓஼ఏ hay 𝑦஼⊖. Điểm 
𝑀଴൫𝑥଴; 𝑓(𝑥଴)൯ được gọi là điểm cực đại của đồ thị hàm số. 

Nếu hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) đạt cực tiểu tại 𝑥଴ thì 𝑥଴ được gọi là điểm cực tiểu của hàm số 
𝑓(𝑥). Khi đó, 𝑓(𝑥଴) được gọi là giá trị cực tiểu của hàm số 𝑓(𝑥) và kí hiệu là 𝑓஼் hay 𝑦஼்.  

Điểm 𝑀଴൫𝑥଴; 𝑓(𝑥଴)൯ được gọi là điểm cực tiểu của đồ thị hàm số. 

Các điểm cực đại và điểm cực tiểu được gọi chung là điểm cực trị. Giá trị cực đại và giá 

trị cực tiểu được gọi chung là giá trị cực trị (hay cực trị) của hàm số. 
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Ⓑ. Phân dạng toán cơ bản    

 

 ⬥Dạng ❶: Đọc đồ thị cho trước để tìm khoảng đơn điệu, cực trị 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Tı̀m các khoảng đơn điệu của hàm soቷ  y = f (x) có đoቹ  thị cho ở Hı̀nh vẽ bên dưới. 

 b) Cách tìm cực trị của hàm số: 

Định lí. 
Giả sử hàm soቷ  𝑦 = 𝑓(𝑥) liên tục trên khoảng (𝑎; 𝑏) chứa đieቻm 𝑥଴ và có đạo hàm trên các 
khoảng (𝑎; 𝑥଴) và (𝑥଴; 𝑏). Khi đó:  

a) Neቷu 𝑓ᇱ(𝑥) < 0 với mọi 𝑥 ∈ (𝑎; 𝑥଴) và 𝑓ᇱ(𝑥) > 0 với mọi 𝑥 ∈ (𝑥଴; 𝑏) thı̀ 𝑥଴ là một đieቻm 
cực tieቻu của hàm soቷ  𝑓(𝑥). 

b) Neቷu 𝑓ᇱ(𝑥) > 0 với mọi 𝑥 ∈ (𝑎; 𝑥଴) và 𝑓ᇱ(𝑥) < 0 với mọi 𝑥 ∈ (𝑥଴; 𝑏) thı̀ 𝑥଴ là một đieቻm 
cực đại của hàm soቷ  𝑓(𝑥). 

 

Chú ý: 
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Câu 2: Dựa vào đồ thị hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) = −𝑥ଷ + 3𝑥 ở Hình 4, hãy chỉ ra các điểm cực trị của hàm 
số đó. 

 

 
Câu 3: Hı̀nh 1.8 là đoቹ  thị của hàm soቷ  𝑦 = 𝑓(𝑥). Hãy tı̀m các cực trị của hàm soቷ . 

 

Câu 4:  Xét hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) trên khoảng (−1; 4), ta có bảng biến thiên như sau: 

y 

x 5 8 1 O –2 
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𝑥଴ = 2 là điểm cực tiểu hay điểm cực đại của hàm số đã cho? Tìm giá trị cực trị tương ứng. 

Câu 5: Tı̀m cực trị của hàm soቷ  y = f (x) có đoቹ  thị được cho ở Hı̀nh vẽ. 

 

 ⬥Dạng ❷: Tìm khoảng đơn điệu và cực trị của hàm số được cho bởi công thức 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 6: Chứng minh raኁng hàm soቷ  ( )
1

x
g x

x



 nghịch bieቷn trên khoảng (1; +∞). 

Câu 7: Tı̀m khoảng đơn điệu của hàm soቷ  f (x) = 2x3 – 9x2 – 24x + 1. 

Câu 8: Xét tı́nh đơn điệu của các hàm soቷ  sau: 

a) 3 2( ) 3f x x x    b) 1
( )f x x

x
   c) 3( )f x x  

d) 3 2( ) 3 9f x x x x    e) 1
( )f x

x
  f) 

2 4
( )

1

x x
f x

x

 



 

Câu 9: Đoቹ  thị của hàm soቷ  
2x        

y
1

 

khi  x

k  2  x x  hi  >1


 


 được cho ở hı̀nh bên. 

 
a) Tı̀m đieቻm cực đại và đieቻm cực tieቻu của hàm soቷ . 

x 

y 

1 O 
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b) Tại x = 1, hàm soቷ  có đạo hàm không? 

c) Thay moች i daቷu ? baኁng kı́ hiệu (+, –) thı́ch hợp đeቻ  hoàn thành bảng bieቷn thiên dưới đây. Nhận 
xét veቹ  daቷu của y' khi x đi qua đieቻm cực đại và đieቻm cực tieቻu.  

 
Câu 10: Tı̀m cực trị của hàm soቷ  f (x) = 2x3 – 9x2 – 24x + 1. 

Câu 11: Tı̀m cực trị của hàm soቷ  f (x) = x3 – 3x2 + 3x – 4. 

Câu 12:   Tìm các khoảng đơn điệu của hàm số 𝑦 =
௫మାସ

௫
.  

 ⬥Dạng ❸: Ứng dụng  

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 13: Một vật được phóng thẳng đứng lên trên từ độ cao 2 m với vận tốc ban đầu là 24,5 m/s. 
Trong Vật lí, ta biết răng khi bớ qua sức cản của không khí thì độ cao ℎ (mét) của vật sau 
t (giây) được cho bới công thức: ℎ(𝑡) = 2 + 24,5𝑡 − 4,9𝑡ଶ. Hỏi tại thời điếm nào thì vật 
đạt độ cao lớn nhất? 

Câu 14: Hãy trả lời câu hỏi trong Khởi động (trang 6 ) bằng cách xét dấu đạo hàm của hàm số 
ℎ(𝑡) = 6𝑡ଷ − 81𝑡ଶ + 324𝑡 với 0 ≤ 𝑡 ≤ 8 
Trong 8 phút đầu kể từ khi xuất phát, độ cao ℎ (tính bằng mét) của khinh khí cầu vào 
thời điểm 𝑡 phút được cho bởi công thức ℎ(𝑡) = 6𝑡ଷ − 81𝑡ଶ + 324𝑡. Đồ thị của hàm số 
ℎ(𝑡) được biểu diễn trong hình bên. Trong các khoảng thời gian nào khinh khí cầu tăng 
dần độ cao, giảm dần độ cao? Độ cao của khinh khí cầu vào các thời điểm 3 phút và 6 
phút sau khi xuất phát có gì đặc biệt? 

 

Câu 15: Máng trượt của một cầu trượt cho trẻ em (Hình 5𝑎 ) được uốn từ một tấm kim loại có bề 
rộng 80 cm, mặt cắt được mô tả ở Hình 5𝑏. Nhà thiết kế khuyến cáo, diện tích của mặt 
cắt càng lôn thì càng đảm bảo an toàn cho trẻ em. 
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a) Gọi 𝑆 là diện tích mặt cắt. Tìm điều kiện của 𝑥 và viết công thức tính 𝑆 theo 𝑥. 

b) Với 𝑥 đạt giá trị bằng bao nhiêu thì cầu trượt đảm bảo an toàn nhất cho trẻ em? 

 

Ⓒ. Dạng toán rèn luyện    

 
 ⬥Dạng ❶: Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn 
Câu 1: Cho hàm số  f x  có bảng xét dấu của đạo hàm như sau 

 
 Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng nào dưới đây 
 A.  ; 2  . B.  1; . C.  2;1 . D.  2;  . 

Câu 2: Cho hàm số  y f x có bảng biến thiên như sau: 

 
 Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng nào dưới đây? 
 A.  3; 1  . B.  ;0 . 

 C.  2; 1  . D.    3; 2 2; 1     . 

Câu 3: Cho hàm số ( )f x có bảng biến thiên như sau: 

 
 Hàm số đã cho nghịch biến trong khoảng nào dưới đây? 
 A.  2;1 . B.  1; . C.  3;0 . D.  ; 2 .  . 
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Câu 4: Cho hàm số  y f x  xác định  \ 0 , liên tục trên từng khoảng xác định và có bảng biến 

thiên như hình vẽ: 

 
 Khẳng định nào sau đây là đúng? 
               A. Hàm số nghịch biến trên  0;1 .  

               B. Hàm số nghịch biến trên khoảng  1;1 . 

               C. Hàm số đồng biến trên khoảng  1;0 . 

                D. Hàm số đồng biến trên  1;  . 

Câu 5: Cho hàm số  y f x  liên tục trên   và có bảng biến thiên 

 
 Hàm số đồng biến trên khoảng nào sau đây? 
                A.  27;   . B.  ;5 . C.  ; 1  . D.  1;   . 

Câu 6: Cho bảng biến thiên như hình vẽ bên. Hỏi đây là bảng biến thiên của hàm số nào trong các 
hàm số sau? 

 

 A. 
2

1

x
y

x

 



. B. 

2

1

x
y

x





. C. 

2

1

x
y

x





. D. 

3

1

x
y

x





. 

Câu 7: Bảng biến thiên hình bên là của hàm số nào dưới đây? 

 
 A. .  B. .  

 C. 
4 3

1

x
y

x





  D. 

3 4

2

x
y

x





 

Câu 8: Bảng biến thiên dưới đây là của hàm số nào trong các hàm số được cho ở dưới đây? 

4 2 34 y x x 3 3 2   y x x
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 A. 
2 1

1

x
y

x





. B. 

2 1

1

x
y

x

 



. 

 C. 
2 3

1

x
y

x





. D. 

2 3

1

x
y

x

 



. 

Câu 9: Bảng biến thiên sau đây là của hàm số 

 

 A. 
2 1

1

x
y

x





. B. 

2 2

1

x
y

x





. C. 

2 3

1

x
y

x





. D. 

2

2 2

x
y

x





. 

Câu 10: Cho hàm số  y f x  có đồ thị như hình vẽ. 

 
 Hàm số  y f x  nghịch biến trên khoảng 

 A.  0;1 . B.  3; . C.  1;2 . D.  1;5 . 

Câu 11: Cho hàm số  f x  có đạo hàm trên   là hàm số  f x . Biết đồ thị hàm số  f x  được cho 

như hình vẽ. 

 
 Hàm số  f x  nghịch biến trên khoảng 

 A.  ;0 . B.  0; . C. 
1

;1
3

 
 
 

. D. 
1

;
3

  
 

. 

Câu 12: Cho hàm số  y f x  liên tục trên   và có đồ thị như hình bên dưới 

x

y f'(x)

O
1
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 Tìm khoảng đồng biến của đồ thị hàm số  y f x . 

 A.  2;    B.  0;2 . 

 C.  2;  . D.  ; 2 . 

Câu 13: Cho hàm số  y f x  có đồ thị như hình vẽ sau. 

 
 Chọn khẳng định sai trong các khẳng định sau đây? 
 A. Hàm số nghịch biến trên khoảng  2; . B. Hàm số nghịch biến trên khoảng  ;0

. 
 C. Hàm số đồng biến trên khoảng  0;1 . D. Hàm số đồng biến trên khoảng  0;3 . 

Câu 14: Hàm số  y f x có đồ thị như hình vẽ sau: 

 
 Hàm số  y f x đồng biến trên khoảng nào dưới đây? 

 A.  1;1 . B.  2;1 . C.  2; 1  . D.  1;2 . 

Câu 15: Cho đồ thị hàm số  y f x  có đồ thị như hình vẽ. Hàm số  y f x  đồng biến trên khoảng 

nào dưới đây? 

 
 A.  1;0 . B.  2;2 . C.  2; . D.  0;2 . 

Câu 16: Cho hàm số  y f x  có đồ thị như hình vẽ 
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 Hàm số nghịch biến trên khoảng 
 A.  1;2 . B.  1;0 . C.  0;2 . D.  2;0 . 

Câu 17: Cho hàm số  y f x  có đạo hàm trên   và  f x  có đồ thị như hình vẽ bên dưới 

 
 Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng nào dưới đây? 
 A.  1;1 . B.  2;   . C.  1;  . D.  2;  . 

Câu 18: Đường cong ở hình bên là đồ thị của hàm số 





ax by
cx d

 với , , ,a b c d là các số thực. Mệnh đề 

nào dưới đây đúng? 

 
 A.    0, 1y x  B.    0, y x  
 C.    0, y x  D.    0, 1y x  

Câu 19: Cho hàm số  f x  có đồ thị như hình vẽ bên. Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng nào 

trong các khoảng sau? 
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 A.  0;2 .  B.  2;0 .  C.  3; 1 .   D.  2;3 .  

Câu 20: Cho hàm số   ax b
f x

cx d





 có đồ thị như hình bên dưới. 

 
 Xét các mệnh đề sau: 
                Hàm số đồng biến trên các khoảng  ;1  và  1; . 

                Hàm số nghịch biến trên các khoảng  ; 1   và  1; . 

                Hàm số đồng biến trên tập xác định. 
                Số các mệnh đề đúng là 
 A. 2 . B. 1. C. 0 . D. 3 . 
Câu 21: Các khoảng đồng biến của hàm số 3 3y x x   là 

 A.  0; . B.  0;2 . C.  . D.  ;1
 

và 

 2; . 

Câu 22: Cho hàm số 
1

2

x
y

x





. Khẳng định nào sau đây đúng? 

 A. Hàm số đã cho đồng biến trên từng khoảng xác định của nó. 
 B. Hàm số đã cho nghịch biến trên  . 
 C. Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng    ;2 2;   . 

 D. Hàm số đã cho nghịch biến trên từng khoảng xác định của nó. 
Câu 23: Cho hàm số 3 23 5.  y x x  Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

 A. Hàm số nghịch biến trên khoảng  ;0 . B. Hàm số nghịch biến trên khoảng  0;2 . 

 C. Hàm số nghịch biến trên khoảng  2; . D. Hàm số đồng biến trên khoảng  0;2 . 

Câu 24: Tìm tất cả các khoảng đồng biến của hàm số 3 21
2 3 1

3
y x x x    . 

 A.  1;3 . B.  ;1  và  3; . 

 C.  ;3 . D.  1; . 

1O

y

x

1
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Câu 25: Cho hàm số 
1

.
1

x
y

x





 Khẳng định nào sau đây là đúng? 

 A. Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng  ;1 . 

 B. Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng  ;1  và khoảng  1; . 

 C. Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng  0; . 

 D. Hàm số đã cho nghịch biến trên tập  \ 1 . 

Câu 26: Trong các hàm số sau, hàm số nào luôn nghịch biến trên  ? 
 A. siny x x  . B. 3 23y x x   . 

 C. 
2 3

1

x
y

x





. D. 4 23 1y x x   . 

Câu 27: Trong các hàm số sau, hàm số nào đồng biến trên  ? 
 A. tany x . B. 4 2 1  y x x . 

 C. 3 1 y x . D. 
4 1

2





x

y
x

. 

Câu 28: Hàm số nào sau đây không đồng biến trên khoảng  ;   ? 

 A. 3 1y x  . B. 1y x  . 

 C. 
2

1

x
y

x





. D. 5 3 10y x x   . 

Câu 29: Cho hàm số 3 3 2  y x x . Mệnh đề nào dưới đây là đúng? 

 A. Hàm số đồng biến trên khoảng  ;0  và nghịch biến trên khoảng  0; . 

 B. Hàm số nghịch biến trên khoảng  ;0  và đồng biến trên khoảng  0; . 

 C. Hàm số đồng biến trên khoảng  ;   . 

 D. Hàm số nghịch biến trên khoảng  ;   . 

Câu 30: Cho hàm số 
1

1

x
y

x





. Khẳng định nào sau đây đúng? 

 A. Hàm số nghịch biến trên  \ 1 . 

 B. Hàm số đồng biến trên  \ 1 . 

 C. Hàm số đồng biến trên các khoảng  ; 1   và  1;   . 

 D. Hàm số đồng biến trên    ; 1 1;      . 

Câu 31: Cho hàm số 4 22 2y x x   . Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
 A. Hàm số đồng biến trên khoảng (2; ) . B. Hàm số nghịch biến trên khoảng (2; )

. 
 C. Hàm số đồng biến trên khoảng ( ; 0) . D. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( ; 0)

. 
Câu 32: Hàm số  y f x  có đạo hàm 2( 5)y x x   . Mệnh đề nào sau đây đúng? 

 A. Hàm số đồng biến trên  5; .  

 B. Hàm số nghịch biến trên (0; ) . 
 C. Hàm số nghịch biến trên  . 
 D. Hàm số nghịch biến trên  ; 0  và  5; .  

Câu 33: Cho hàm số  y f x  có đạo hàm   2 2, .f x x x      Mệnh đề nào dưới đây là đúng? 



HỌ VÀ TÊN HS:……….……… GVVN 

 

  17 
   

TOÁN LỚP 12 

 A.    1 1f f  . B.    1 1f f  . 

 C.    1 1f f  . D.    1 1f f  . 

Câu 34: Cho hàm số  f x  có đạo hàm        2 3
1 2 2 3f x x x x     . Tìm số điểm cực trị của  f x  

 A. 3 . B. 2 . C. 0 . D. 1. 
Câu 35: Cho hàm số  y f x  có đạo hàm   2 2f x x x   , x  . Hàm số  2y f x   đồng biến 

trên khoảng 
 A.  0;2 . B.  2; . C.  ; 2  . D.  2;0 . 

Câu 36: Cho hàm số  y f x  thỏa mãn   2 5 4.f x x x   
 Khẳng định nào sau đây là đúng? 

 A. Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng  ;3 . 

 B. Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng  2;3 . 

 C. Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng  3; . 

 D. Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng  1;4 . 

Câu 37: Cho hàm số  y f x  có tập xác định là  \ 1  và có bảng xét dấu của  f x  

 
 Khẳng định nào sau đây đúng? 
 A. Hàm số  y f x  đồng biến trên khoảng  1;2 . 

 B. Hàm số  y f x  đồng biến trên . 

 C. Hàm số  y f x  đồng biến trên khoảng  3;2 . 

 D. Hàm số  y f x  đồng biến trên khoảng  ;2 . 

Câu 38: Cho hàm số ( )y f x  có đạo hàm trên   và có bảng xét dấu ( )y f x  như sau 

 
 Mệnh đề nào sau đây sai? 
 A. Hàm số đồng biến trên khoảng  1;1 . 

 B. Hàm số nghịch biến trên khoảng  3;  . 

 C. Hàm số nghịch biến trên khoảng  ; 1  . 

 D. Hàm số nghịch biến trên khoảng  1;3 . 

Câu 39: Cho hàm số  f x  có đạo hàm        2 3
1 1 2 .f x x x x      Hàm số  f x  đồng biến trên 

khoảng nào, trong các khoảng dưới đây? 
 A.  1;1 . B.  1;2 . C.  ; 1  . D.  2; . 

Câu 40: Cho hàm số  y f x  xác định trên khoảng  0; 3  có tính chất    0, 0;3  f x x  và 

   0, 1;2  f x x . Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 

 A. Hàm số  f x  đồng biến trên khoảng  0;2 . 

 B. Hàm số  f x  không đổi trên khoảng  1;2 . 

 C. Hàm số   f x đồng biến trên khoảng  1;3 . 
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 D. Hàm số  f x  đồng biến trên khoảng  0;3 . 

Câu 41: Cho hàm số  y f x  xác định trên tập   và có   2 5 4f x x x    . Khẳng định nào sau 

đây là đúng? 
 A. Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng  1;4 . 

 B. Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng  3;  . 

 C. Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng  ;3 . 

 D. Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng  1;4 . 

Câu 42: Cho hàm số  y f x  liên tục trên   và có đạo hàm        2 3
1 1 2f x x x x     . Hàm 

số  y f x  đồng biến trên khoảng nào dưới đây? 

 A.  1;2 . B.  ; 1  . C.  1;1 . D.  2; . 

Câu 43: Cho hàm số  y f x  có đạo hàm      2' 3 1 2 ,f x x x x x      . Hỏi hàm số 

    2 1g x f x x    đồng biến trên khoảng nào trong các khoảng dưới đây? 

 A.  3;  . B.  ;1 . C.  1;2 . D.  1;0 . 

Câu 44: Cho hàm số  'y f x có đồ thị như hình vẽ 

 
 Hàm số  22y f x   đồng biến trên khoảng nào dưới đây 

 A.  ;0 . B.  0;1 . C.  1;2 . D.  0; . 

Câu 45: Cho hàm số  y f x . Hàm số  'y f x  có đồ thị như hình vẽ. 

 
  Hàm số  2y f x có ít nhất bao nhiêu khoảng nghịch biến. 

 A. 2. B. 4. C. 3. D. 5. 
Lờigiải 

                Ta có:  2' 2 . 'y x f x  

                 
 2

2 2

2

0
00 1

' 0 1
' 0 1

2
4

x
xx x l

y x
f x x

x
x


               
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                Bảng xét dấu của  2' 2 . 'y x f x : 

 
 Dựa vào BXD chọn đáp án  C. 
Câu 46: Cho hàm số  xf . Hàm số  xfy   có bảng xét dấu như sau 

 
 Hàm số  xxfy 22   nghịch biến trên khoảng nào dưới đây? 
 A.  1;0 . B.  1;2  . C.  1;2 . D.  3;4  . 

Câu 47: Cho hàm số  f x  có bảng xét dấu của đạo hàm như sau: 

 
 Hàm số   33 2 3y f x x x     đồng biến trên khoảng nào dưới đây? 

 A.  1; . B.  ; 1  . C.  1;0 . D.  0;2 . 

Câu 48: Cho đồ thị hàm số  2 y f x  như hình vẽ. Hàm số  2 3 y f x  nghịch biến trên 

khoảng nào dưới đây? 

 
 A.  1; 2 . B.  0;3 . C.  ; 1  . D.  0;1 . 

Câu 49: Cho hàm số  y f x  có đạo hàm trên   và  f x  có đồ thị như hình vẽ bên dưới 

 
 Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng nào dưới đây? 
 A.  1;1 . B.  2;   . 

 C.  1;   . D.  2;   . 

Câu 50: Cho hàm số  y f x  có đồ thị như hình vẽ. Hàm số  y f x  đồng biến trên khoảng nào? 

+-+-+- 00000

+210-1-2-

y'

x
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 A.  ; 0 . B.  0 ; 2 . C.  2 ; 2 . D.  2 ;   . 

Câu 51: Cho hàm số  y f x  có đồ thị như hình vẽ. Hàm số  2019y f x   đồng biến trên khoảng 

nào dưới đây? 

 
 A.  0;1 . B.  2;1 . C.  3;0 . D.  1;2 . 

Câu 52: Cho hàm số  y f x . Hàm số  y f x  có đồ thị như hình bên dưới. 

 
 Hàm số  3 2 2020  y f x  nghịch biến trên khoảng nào? 

 A.  1;1 . B.  2;   . C.  1; 2 . D.  ;1 . 

Câu 53: Cho hàm số  f x . Hàm số  y f x  có đồ thị như hình bên. Hàm số 

   
3

1 3
3

x
g x f x x     nghịch biến trên khoảng nào dưới đây? 

 
 A.  1;2 . B.  2;0 . C.  0;4 . D.  1;5 . 

Câu 54: Cho hàm soቷ   y f x  có đoቹ  thị của hàm soቷ   y f x  như hı̀nh vẽ. 
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 Hàm soቷ   3y f x   đoቹ ng bieቷn trên khoảng nào dưới đây? 

 A.  4;7 . B.  ; 1  . C.  2; 3 . D.  1; 2 . 

Câu 55: Cho hàm số 
3 1x

y
x m





 với m  là tham số. Có bao nhiêu giá trị nguyên của m  để hàm số 

nghịch biến trên khoảng  4; ? 

 A. 3 . B. 4 . C. 5 . D. 6 . 

Câu 56: Gọi S  là tập hợp các số nguyên m  để hàm số 
2 3

3 2

x m
y

x m

 


 
 đồng biến trên khoảng 

 ; 14  . Tính tổng T  của các phần tử trong S . 

 A. 6T   . B. 5T   . 
 C. 9T   . D. 10T   . 

Câu 57: Có bao nhiêu giá trị nguyên của m  để hàm số 
3

4

x
y

x m





 nghịch biến trên khoảng 

(2; ) ? 
 A. 1. B. 3. C. Vô số. D. 2. 

Câu 58: Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m để hàm số 3 21
2 4 5

3
   y x mx x  đồng biến 

trên  ? 
 A. 0. B. 2. C. 3. D. 1. 
Câu 59: Cho hàm số    3 21 1 2 5y m x m x x       với m  là tham số. Có bao nhiêu giá trị 

nguyên dương của m  để hàm số nghịch biến trên khoảng  ; ?   

 A. 1.  B. 4.  C. 2.  D. 5.  

Câu 60: Giá trị nhỏ nhaቷ t của soቷ  thực m  đeቻ  hàm soቷ  3 21

3
y x mx mx m     đoቹ ng bieቷn trên  . 

 A. 2m   . B. 1m  . C. 1m   . D. 0m  . 
Câu 61: Tìm tất cả các giá trị của tham số thực m  để hàm số 3 2 ( 1) 2y mx mx m m x      đồng 

biến trên .  

 A. 
4

3
m  . B. 

4
; 0

3
m m  . C. 0m  , 

4

3
m  . D. 

4

3
m  . 

Câu 62: Với giá trị nào của tham số m  thì hàm số  3 21
2 3 2

3
y x mx m x m        nghịch biến 

trên  ? 
 A. 3 1m   . B. 1m  . 

 C. 
3

1

m

m

 
 

. D. 3 1m   . 

Câu 63: Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham soቷ  m  deቻ  hàm soቷ  3 21
4 2

3
y x mx x     đoቹ ng bieቷn 

trên tập xác định của nó? 
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 A. 4 . B. 2 . C. 5 . D. 3 . 
Câu 64: Cho hàm số  f x  có đạo hàm      2 21 2f x x x x     với mọi .x   Có bao nhiêu số 

nguyên 100m   để hàm số    2 8g x f x x m    đồng biến trên khoảng  4; . 

 A. 83 . B. 18 . C. 82 . D. 84 . 
Câu 65: Cho hàm số  f x  có bảng biến thiên như hình vẽ. 

 
 Điểm cực tiểu của hàm số đã cho là 
 A. 3x . B. 0x . C. 1x . D. 2x  . 
Câu 66: Cho hàm số  f x  xác định trên   và có bảng xét dấu  f x  như hình bên. Khẳng định 

nào sau đây sai? 

 
 A. Hàm số đạt cực tiểu tại 2x  . B. Hàm số đạt cực đại tại 3x   . 
 C. 1x   là điểm cực trị của hàm số. D. Hàm số có hai điểm cực trị. 
Câu 67: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như sau: 

 
 Hàm số đạt cực đại tại điểm 
 A. 0x  . B.  0; 3 . C. 3y   . D. 3x   . 

Câu 68: Hàm số  y f x  xác định, liên tục trên  và có bảng biến thiên như hình vẽ bên dưới. 

Khẳng định nào sau đây đúng? 

 
 A. Hàm số đạt cực tiểu tại 1x   . 
 B. Hàm số có giá trị lớn nhất bằng 1 và giá trị nhỏ nhất bằng 1 . 
 C. Hàm số có đúng hai cực trị. 
 D. Hàm số đạt cực đại tại 0x  , 1x  và đạt cực tiểu tại 2x  . 

Câu 69: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như sau 
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 Mệnh đề nào sau đây đúng? 
 A. Hàm số đã cho có một điểm cực đại và một điểm cực tiểu. 
 B. Hàm số đã cho không có cực trị. 
 C. Hàm số đã cho có một điểm cực đại và không có điểm cực tiểu. 
 D. Hàm số đã cho có một điểm cực tiểu và không có điểm cực đại. 
Câu 70: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như hình vẽ dưới đây. 

 
 Giá trị cực đại của hàm số đã cho là 
 A. 1y  . B. 0x  . C. 0y  . D. 1x  . 

Câu 71: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như hình bên dưới. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

 
 A. Hàm số không có cực trị. B. Hàm số đạt cực đại tại 0x  . 
 C. Hàm số đạt cực đại tại 5x  . D. Hàm số đạt cực tiểu tại 1x  . 
Câu 72: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như sau: 

 
 Mệnh đề nào dưới đây là sai? 
 A. Hàm số có giá trị cực đại bằng 0. B. Hàm số có giá trị cực đại bằng 3. 
 C. Hàm số có ba điểm cực trị. D. Hàm số có hai điểm cực tiểu. 
Câu 73: Cho hàm số ( )y f x có bảng biến thiên như hình vẽ bên. Khẳng định nào sau đây đúng? 
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 A. Hàm số đạt cực tiểu tại 2.x   B. Hàm số đạt cực đại tại 2.x  
 C. Hàm số đạt cực đại tại 4.x  D. Hàm số đạt cực tiểu tại 3.x  
Câu 74: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như hình bên dưới. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

 
 A. Hàm số không có cực trị. B. Hàm số đạt cực đại tại 0x  . 
 C. Hàm số đạt cực đại tại 5x  . D. Hàm số đạt cực tiểu tại 1x  . 
Câu 75: Cho hàm số  y f x  xác định, liên tục trên   và có bảng biến thiên 

 
 Khẳng định nào sau đây là khẳng định đúng?

 
 

A. Hàm số  y f x  có giá trị cực tiểu bằng 1.
 

 
B. Hàm số  y f x  có giá trị lớn nhất bằng 0 và giá trị nhỏ nhất bằng 1.

 

 
C. Hàm số  y f x  đạt cực đại tại 0x  và đạt cực tiểu tại 1x .

 

 
D. Hàm số  y f x  có đúng một cực trị.

 
Câu 76: Cho hàm số  y f x  liên tục trên   và có bảng biến thiên như sau 

 
 Khẳng định nào sau đây sai? 
 A. 0 1x   là điểm cực tiểu của hàm số. 

 B. Hàm số đồng biến trên khoảng  1;0  và  1; . 

 C.  0;2M
 là điểm cực tiểu của đồ thị hàm số. 

 D.  1f 
 là một giá trị cực tiểu của hàm số. 
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Câu 77: Cho hàm số  y f x  liên tục trên   và có đồ thị như hình vẽ bên dưới. Hỏi hàm số đó có 

bao nhiêu điểm cực trị? 

 
  A. 0 . B. 3 . C. 1 . D. 2 . 
Câu 78: Cho hàm số  y f x  có đồ thị 

 
 Hàm số đã cho đạt cực đại tại 
 A. 1x   . B. 2x  . C. 1x  . D. 2x   . 
Câu 79: Cho hàm số  y f x  có đồ thị như hình vẽ. Tìm kết luận đúng? 

 
 A. Hàm số  f x  có điểm cực tiểu là 2x . 

 B. Hàm số  f x  có giá trị cực đại là 1 . 

 C. Hàm số  f x  có điểm cực đại là 4x . 

 D. Hàm số  f x  có giá trị cực tiểu là 0 . 

Câu 80: Cho hàm số có đồ thị như hình vẽ. Giá trị cực đại của hàm số bằng 
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 A. 1 . B. 2 . C. 1. D. 0 . 
Câu 81: Cho hàm số bậc ba  y f x  có đồ thị như hình vẽ bên. 

 
 Điểm cực đại của hàm số đã cho bằng 
 A. 3 . B. 0 . C. 2 . D. 1 . 
Câu 82: Cho hàm số  y f x liên tục trên   và có đồ thị như hình vẽ. Hỏi hàm số có bao nhiêu 

điểm cực trị? 

 
 A. 4. B. 5. C. 2. D. 3. 
Câu 83: Cho hàm số  f x  có đồ thị như hı̀nh bên. Mệnh đeቹ  nào dưới đây đúng? 

 
 A. Hàm số có ba cực trị. 
 B. Hàm số có giá trị cực tiểu bằng 2 . 
 C. Hàm số có giá trị lớn nhất bằng 2  và giá trị nhỏ nhất bằng 2 . 
 D. Hàm số đạt cực đại tại 0x   và đạt cực tiểu tại 2x  . 
Câu 84: Hàm số 4 22 1y x x    có bao nhiêu điểm cực trị? 

O x

y

2

2

2
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 A. 2 . B. 3 . C. 1. D. 0 . 

Câu 85: Tìm điểm cực đại 0x  của hàm số   3 3 1y x x . 

 A. 0 2x . B. 0 1x . C. 0 1x . D. 0 3x . 

Câu 86: Hàm số 
1 2

2

x
y

x




 
 có bao nhiêu cực trị? 

 A. 3 . B. 0 . C. 2 . D. 1. 

Câu 87: Gọi 1x  và 2x  là hai điểm cực trị của hàm số   3 21
3 2

3
  f x x x x . Giá trị của 2 2

1 2x x  

bằng 
 A. 13 . B. 32 . C. 40 . D. 36 . 
Câu 88: Hàm số 3 22 5  y x x  có điểm cực đại là 

 A. 
1

3
x . B. 5x . C. 3x . D. 0x . 

Câu 89: Điểm cực đại của đồ thị hàm số 
3 12 12y x x    là 

 A.  2;28 . B.  2;2 . C.  2; 4 . D.  4;28 . 

Câu 90: Hàm số 3 23 9 4y x x x     đạt cực trị tại 1x  và 2x  thì tích các giá trị cực trị bằng 
 A. 302 . B. 207 . C. 25 . D. 82 . 
Câu 91: Cho hàm số  y f x , có đạo hàm là  f x  liên tục trên   và hàm số  f x có đồ thị như 

hình dưới đây. 

 
 Hỏi hàm số  y f x  có bao nhiêu cực trị ? 

 A. 1. B. 0. C. 3. D. 2. 
Câu 92: Cho hàm số  y f x  xác định trên   và có đồ thị hàm số  y f x  là đường cong ở 

hình bên. Hỏi hàm số  y f x  có bao nhiêu điểm cực trị? 
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 A. 6 . B. 5 . C. 4 . D. 3 . 
Câu 93: Cho hàm số  y f x  liên tục trên  , đồ thị của đạo hàm  f x  như hình vẽ sau: 

 
                Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai? 
 A. f  đạt cực tiểu tại 0x  . B. f  đạt cực tiểu tại 2x   . 
 C. f  đạt cực đại tại 2x   . D. Cực tiểu của f  nhỏ hơn cực đại. 

Câu 94: Cho hàm số  y f x . Hàm số  y f x  có đồ thị như hình bên. 

 
 Tìm số điểm cực trị của hàm số  y f x . 

 A. 3 . B. 1. C. 0 . D. 2 . 
Câu 95: Cho hàm số  y f x  xác định và liên tục trên   và hàm số  y f x  có đồ thị như hình 

vẽ dưới đây 

 
                 Khẳng định nào sau đây là đúng? 

x

y

O

 

  

 

 

O x

y

2 2

 y f x
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 A.  f x  đạt cực đại tại 1x  . B.  f x  đạt cực đại tại 0x  . 

 C.  f x  đạt cực đại tại 1x   . D.  f x  đạt cực đại tại 2x   . 

Câu 96: Cho hàm số  y f x  có đạo hàm liên tục trên  . Đồ thị hàm số  y f x  như hình vẽ 

sau: 

 
 Số điểm cực trị của hàm số   5y f x x   là: 

 A. 2 . B. 3 . C. 4 . D. 1. 
Câu 97: Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  để hàm số  3 2 2 6 1y mx x m x      đạt cực tiểu 

tại 1x  . 
 A. 1m  . B. 4m   . C. 2m   . D. 2m  . 

Câu 98: Tìm giá trị thực của tham số m  để hàm số  3 2 21
4 3

3
y x mx m x      đạt cực tiểu tại 

3x  . 
 A. 1m  . B. 1m   . C. 5m  . D. 7m   . 
Câu 99: Đồ thị hàm số 3 2y ax bx cx d     có hai điểm cực trị là  1; 7A  ,  2; 8B  . Tính  1y  . 

 A.  1 11y   . B.  1 7y   . C.  1 11y    . D.  1 35y    . 

Câu 100: Cho hàm số    3 2 23 3 1f x x mx m x    . Tìm tất cả các giá trị của m  để hàm số  f x  

đạt cực đại tại 0 1x  . 
 A. 0m   và 2m  . B. 2m  . C. 0m  . D. 0m   hoặc 

2m  . 
Câu 101: Biết điểm  0;4M  là điểm cực đại của đồ thị hàm số   3 2 2f x x ax bx a    . Tính  3f

. 
 A.  3 17f  . B.  3 49f  . C.  3 34f  . D.  3 13f  . 

Câu 102: Tìm giá trị thực của tham số m  để hàm số  3 2 21
4 3

3
y x mx m x      đạt cực đại tại 

điểm 3x  . 
 A. 7m   . B. 5m  . C. 1m   . D. 1m  . 

 ⬥Dạng ❷: Câu trắc nghiệm đúng, sai 

Câu 1: Cho hàm soቷ   y f x  có đạo hàm   2 2025f x x   , x  . Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Hàm soቷ  đoቹ ng bieቷn trên  . 

b) Hàm soቷ  nghịch bieቷn trên khoảng  ; 0 . 

c) Hàm soቷ  đoቹ ng bieቷn trên khoảng  0;  . 

d) Hàm soቷ  đoቹ ng bieቷn trên khoảng  ;2025 . 
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Câu 2: Cho hàm soቷ   y f x  có bảng bieቷn thiên như hı̀nh vẽ. 

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Hàm soቷ  đoቹ ng bieቷn trên khoảng  ;1 . 

b) Hàm soቷ  nghịch bieቷn trên khoảng  1;1 . 

c) Hàm soቷ  nghịch bieቷn trên khoảng  1;3 . 

d) Hàm soቷ  đoቹ ng bieቷn trên khoảng  1;   . 

Câu 3: Cho hàm soቷ   y f x .Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Nếu phương trình   0f x   vô nghiệm thì hàm số  y f x  không có cực trị. 

b) Neቷu  0 0f x   thı̀ hàm soቷ   y f x  đạt cực trị tại 0x x . 

c) Neቷu hàm soቷ   y f x  đạt cực trị tại 0x x  thı̀ đạo hàm đoቻ i daቷu khi x  chạy qua 0x . 

d) Neቷu hàm soቷ   y f x  đạt cực trị tại 0x x  thı̀  0 0f x  . 

Câu 4: Cho hàm soቷ   y f x  có bảng bieቷn thiên dưới đây: 

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Hàm soቷ  đạt cực đại tại 1x . 

b) Hàm soቷ  có hai đieቻm cực đại. 

c) Hàm soቷ  có ba đieቻm cực trị. 

d) Hàm soቷ  đạt cực tieቻu tại 0x . 

Câu 5: Cho hàm soቷ   có bảng bieቷn thiên như sau: 
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Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Hàm soቷ  đã cho có một đieቻm cực tieቻu và không có đieቻm cực đại. 

b) Hàm số đã cho không có cực trị. 
c) Hàm số đã cho có một điểm cực đại và một điểm cực tiểu. 
d) Hàm số đã cho có một điểm cực đại và không có điểm cực tiểu. 

Câu 6: Cho hàm soቷ   y f x  có đoቹ  thị là đường cong như hı̀nh vẽ. 

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Đoቹ  thị hàm soቷ  có đieቻm cực đại là  1;3 .  

b) Đoቹ  thị hàm soቷ  có đieቻm cực tieቻu là  1;1 . 

c) Đồ thị hàm số có điểm cực đại là  1; 1 .  

d) Đoቹ  thị hàm soቷ  có đieቻm cực đại là  3; 1 . 

Câu 7:  Cho hàm soቷ   f x  có bảng bieቷn thiên như sau: 

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Hàm soቷ  đạt cực tieቻu tại 3x . 

b) Giá trị cực tieቻu của hàm soቷ  baኁng 3. 

c) Hàm soቷ  đạt cực tieቻu tại 0x . 
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d) Hàm soቷ  chı̉ có 1 đieቻm cực tieቻu. 

Câu 8: Cho hàm soቷ   y f x  xác định trên   và có bảng bieቷn thiên như hı̀nh vẽ: 

. 

Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Hàm soቷ  có 1 đieቻm cực trị. 

b) Hàm soቷ  không có đieቻm cực trị. 

c) Hàm soቷ  có 2 đieቻm cực trị. 

d) Hàm soቷ  có 3 đieቻm cực trị. 

Câu 9: Cho hàm soቷ  2

1

x
y

x

 



. Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Hàm soቷ  đoቹ ng bieቷn trên moች i khoảng  ;1  và  1; . 

b) Hàm soቷ  nghịch bieቷn trên moች i khoảng  ;1  và  1; . 

c) Hàm soቷ  nghịch bieቷn trên  1\ . 

d) Hàm soቷ  nghịch bieቷn với mọi  1\ . 

Câu 10: Cho hàm soቷ  (x)y f  có bảng bieቷn thiên như hı̀nh vẽ 

  
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Hàm soቷ  có đieቻm cực đại là  1;5 . 

b) Hàm số đạt cực tiểu tại 6x   . 

c) Hàm soቷ  có boቷ n đieቻm cực trị. 

d) Hàm soቷ  đạt cực đại tại 1x   . 

Câu 11: Cho hàm soቷ  4 2025y x  . Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Hàm soቷ  nghịch bieቷn trên khoảng  0;  . 

b) Hàm soቷ  nghịch bieቷn trên khoảng  ;1 . 

c) Hàm soቷ  đoቹ ng bieቷn trên khoảng  2025;  . 
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d) Hàm soቷ  đoቹ ng bieቷn trên  . 

Câu 12: Hàm soቷ   y f x  xác định, có đạo hàm trên   và  f x  có đoቹ  thị như hı̀nh vẽ bên.  

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Hàm soቷ   y f x  nghịch bieቷn trên khoảng  3; 2  . 

b) Hàm soቷ   y f x  nghịch bieቷn trên khoảng  2;  . 

c) Hàm soቷ   y f x  đoቹ ng bieቷn trên khoảng  ; 2  . 

d) Hàm soቷ   y f x  đoቹ ng bieቷn trên khoảng  2;0 . 

Câu 13: Cho hàm soቷ ( )y f x  liên tục trên   và có bảng bieቷn thiên như sau 

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Giá trị cực đại của hàm soቷ  là 5 . 

b) Giá trị cực đại của hàm soቷ  là 2 . 

c) Hàm soቷ  đạt cực tieቻu tại 2 x . 

d) Hàm soቷ  đạt cực tieቻu tại 0x . 

Câu 14: Cho hàm soቷ  ( )y f x . Đoቹ  thị của hàm soቷ  ( )y f x  như hı̀nh vẽ. Đặt ( ) ( )h x f x x  .  

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) (1) 1 (4) (2)h h h   . 

b) (0) (4) 2 (2)h h h    

c) ( 1) (0) (2)h h h   . 
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d) (2) (4) (0)h h h  . 

Câu 15: Cho hàm soቷ   y f x  có đạo hàm trên  . Đường cong trong hı̀nh vẽ bên là đoቹ  thị của hàm 

soቷ   y f x  (  y f x  liên tục trên  ). Xét hàm soቷ     2 3g x f x  . 

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Hàm soቷ   g x  đoቹ ng bieቷn trên  1;0 . 

 

b) Hàm soቷ   g x  nghịch bieቷn trên  ; 1  . 

c) Hàm soቷ   g x  nghịch bieቷn trên  1;2 . 

d) Hàm soቷ   g x  đoቹ ng bieቷn trên  2; . 

Câu 16: Cho hàm soቷ   y f x  có đoቹ  thị như hı̀nh bên. 

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Đoቹ  thị hàm soቷ  có đieቻm cực tieቻu là 2x  . 

b) Hàm soቷ  có đieቻm cực đại là 2. 

c) Hàm soቷ  có cực tieቻu là 2. 

d) Hàm soቷ  có toቻ ng cực đại và cực tieቻu là 0. 

Câu 17: Cho hàm soቷ   y f x  xác định trên  và có bảng bieቷn thiên như sau 

O x

y

2

2

2
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Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Hàm soቷ  có 1 đieቻm cực trị. 

b) Hàm soቷ  nghịch bieቷn trên khoảng  ; 6  . 

c) Điểm cực tiểu của hàm số là 6x   . 

d) Hàm soቷ  có 2  đieቻm cực trị. 

Câu 18: Cho hàm soቷ  
2 2 2

3

4

 
   
 

x x

y .Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Hàm soቷ  không có cực trị 

b) Hàm soቷ  đạt cực tieቻu tại 1x   

c) Hàm soቷ  đạt cực đại tại 1x   

d) Hàm soቷ  có 2 cực trị. 

Câu 19: Cho hàm soቷ   y f x  có bảng bieቷn thiên như sau: 

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Hàm soቷ  đạt cực đại tại đieቻm 0x  . 

b) Hàm soቷ  có hai đieቻm cực đại. 

c) Hàm soቷ  có hai đieቻm cực trị. 

d) Hàm soቷ  đạt cực đại tại đieቻm 3x  . 

Câu 20: Cho hàm soቷ   y f x  liên tục trên   có đoቹ  thị hàm soቷ   y f x  như hı̀nh vẽ. Xét hàm soቷ  

    21
3

2
g x f x x x   .  
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Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a)    0 2g g . 

b)    2 0g g  . 

c)    2 4g g . 

d)    4 2g g   . 

Câu 21: Cho hàm soቷ  ( )y f x  có đạo hàm liên tục trên  . Bieቷ t raኁng hàm soቷ  ( )y f x  có đoቹ  thị như 

hı̀nh vẽ. Xét hàm soቷ  ( ) ( )g x f x x  .  

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Hàm soቷ  có 2 đieቻm cực đại và 1 đieቻm cực tieቻu. 

b) Hàm soቷ  không có đieቻm cực tieቻu. 

c) Hàm soቷ  có 2 đieቻm cực tieቻu và 1 đieቻm cực đại. 

d) Hàm soቷ  không có đieቻm cực đại. 

Câu 22: Cho hàm số  y f x  có đạo hàm trên  . Đường cong trong hình vẽ bên là đồ thị hàm số 

 y f x , (  y f x  liên tục trên  ). Xét hàm số    2 2g x f x  .  
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Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Hàm soቷ   g x  nghịch bieቷn trên khoảng  ; 2  . 

b) Hàm soቷ   g x  đoቹ ng bieቷn trên khoảng  2;  . 

c) Hàm soቷ   g x  nghịch bieቷn trên khoảng  1;0 . 

d) Hàm soቷ   g x  nghịch bieቷn trên khoảng  0;2 . 

Câu 23: Cho hàm soቷ   y f x  có bảng bieቷn thiên như sau: 

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Đoቹ  thị hàm soቷ  có một tiệm cận đứng. 

b) Đoቹ  thị hàm soቷ  có hai tiệm cận ngang. 

c) Hàm soቷ  đạt cực đại tại đieቻm 2x  . 

d) Giá trị nhỏ nhaቷ t của hàm soቷ  trên khoảng  2;  baኁng 0 . 

Câu 24: Cho hàm soቷ   2( ) ln 1y f x x x    . Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Hàm soቷ  ( )y f x  là hàm soቷ  lẻ trên tập xác định. 

b) Hàm soቷ  ( )y f x  có tập xác điṇh là  . 

c) Hàm soቷ  ( )y f x  là hàm soቷ  chaኅn trên tập xác định. 

d) Hàm soቷ  ( )y f x  nghịch bieቷn trên tập xác định. 

Câu 25: Cho hàm soቷ  ( )y f x liên tục trên tập soቷ  thực  và hàm soቷ 21
( ) ( ) 1

2
g x f x x x    . Bieቷ t đoቹ  

thị của hàm soቷ  ( )y f x như hı̀nh vẽ dưới đây 
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Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Đoቹ  thị hàm soቷ  ( )y g x có 2 đieቻm cực tieቻu và 1 đieቻm cực đại. 

b) Đoቹ  thị hàm soቷ  ( )y g x có 2 đieቻm cực tieቻu và không có đieቻm cực đại. 

c) Đoቹ  thị hàm soቷ  ( )y g x có 1 đieቻm cực tieቻu và 2 đieቻm cực đại. 

d)  Đoቹ  thị hàm soቷ  ( )y g x có 3 đieቻm cực tieቻu và 1 đieቻm cực đại. 

 

 ⬥Dạng ❸: Câu trắc nghiệm trả lời ngắn 

Câu 1: Tìm các khoảng đồng biến, khoảng nghịch biến của hàm số 𝑦 = −𝑥ଶ + 2𝑥 + 3. 

Câu 2: Tìm các khoảng đơn điệu của hàm số y = f(x) có đồ thị cho ở Hình 3. 

 

Câu 3: Tìm các khoảng đơn điệu của hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) có đồ thị cho ở Hình 2. 
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Câu 4: Chứng minh rằng hàm số 𝑔(𝑥) =
௫

௫ିଵ
 nghịch biến trên khoảng (1; +∞). 

Câu 5: Hình 1.4 là đồ thị của hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) = |𝑥|. Hãy tìm các khoảng đồng biến, khoảng nghịch 
biến của hàm số. 

 

 

 

 

 

 

Câu 6: Xét dấu 𝑦ᇱ rồi tìm khoảng đồng biến, nghịch biến của hàm số 𝑦 =
ସ

ଷ
𝑥ଷ − 2𝑥ଶ + 𝑥 − 1. 

Câu 8: Hình 1.9 là đồ thị của hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥). Hãy tìm các cực trị của hàm số. 

 
Câu 9: Lập bảng biến thiên và xác định các khoảng đơn điệu của hàm số: 

𝑦 = 𝑓(𝑥) = 2𝑥ଷ + 6𝑥ଶ + 6𝑥 − 9 

Câu 12: Tìm các khoảng đơn điệu của hàm số 𝑦 = −
ଵ

ଷ
𝑥ଷ + 𝑥ଶ − 𝑥 + 5. 

Câu 13: Tìm điểm cực trị của hàm số 𝑦 =
௫మା௫ାଵ

௫ାଵ
. 
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Câu 14: Quan sát bảng biến thiên dưới đây và cho biết: 
a) 𝑥௢ có là điểm cực đại của hàm số 𝑓(𝑥) hay không. 

b) 𝑥ଵ có là điểm cực tiểu của hàm số ℎ(𝑥) hay không. 

 

Câu 15: Tìm cực trị của hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) =
ଵ

ଷ
𝑥ଷ − 𝑥ଶ − 3𝑥 +

ଵ

ଷ
. 

Câu 16: Tìm cực trị của hàm số 𝑓(𝑥) = 2𝑥ଷ − 9𝑥ଶ − 24𝑥 + 1. 

Câu 17: Tìm các khoảng đơn điệu của hàm số 𝑦 = 𝑥ସ + 2𝑥ଶ − 3. 

Câu 18: Tìm các khoảng đơn điệu của hàm số sau 𝑦 =
ଶ௫ିଵ

௫ାଶ
. 

Câu 19: Quan sát đoቹ  thị của hàm soቷ  𝑦 = 𝑥ଶ (H.1.2) 

 

a) Hàm soቷ  đoቹ ng bieቷn trên khoảng nào? 

b) Hàm soቷ  nghịch bieቷn trên khoảng nào? 

Câu 20: Quan sát đồ thị của hàm số 𝑦 = 𝑥ଷ + 3𝑥ଶ − 4 (H.1.7). Xét dấu đạo hàm của hàm số đã cho 
và hoàn thành các bảng sau vào vớ: 
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Câu 21: Hı̀nh 1.5 là đoቹ  thị của hàm soቷ  𝑦 = 𝑥ଷ − 3𝑥ଶ + 2. Hãy tım̀ các khoảng đoቹ ng bieቷn, khoảng 
nghịch bieቷn của hàm soቷ . 

 

Câu 22:  

 

a) Xét daቷu đạo hàm của hàm soቷ  trên các khoảng (−∞; −1), (1; +∞). Nêu nhận xét veቹ  moቷ i quan hệ 
giữa tı́nh đoቹ ng bieቷn, nghịch bieቷn và daቷu của đạo hàm trên moች i khoảng này. 

b) Có nhận xét gı̀ veቹ  đạo hàm y' của hàm soቷ  y trên khoảng (−1; 1)? 
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Câu 23: Chứng minh rằng hàm số 𝑦 = √𝑥ଶ + 1 nghịch biến trên nửa khoảng (−∞; 0] và đồng biến 
trên nửa khoảng [0; +∞). 

Câu 24: Cho hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) = 𝑥ଷ − 3𝑥ଶ + 2𝑥 + 1. 
a) Tính đạo hàm 𝑓ᇱ(𝑥) và tìm các điếm 𝑥 mà 𝑓ᇱ(𝑥) = 0. 

b) Lập bảng biến thiên của hàm số, tức là lập bảng thể hiện dấu của đạo hàm và sự đồng biến, 
nghịch biến của hàm sổ trên các khoảng tương ứng. 

c) Nếu kết luận về khoảng đồng biến, nghịch biến của hàm số. 

Câu 25: Tìm các khoảng đơn điệu của các hàm số sau: 

a) 𝑦 =
ଵ

ଷ
𝑥ଷ + 3𝑥ଶ + 5𝑥 + 2; b) 𝑦 =

ି௫మାହ௫ି଻

௫ିଶ
. 

Câu 26: Giải bài toán trong tình huống mở đầu bằng cách thực hiện lần lượt các yêu cầu sau: 
a) Theo ý nghĩa cơ học của đạo hàm, vận tốc v(t) là đạo hàm của s(t). Hãy tìm vận tốc v(t). 

b) Xét dấu của hàm v(t), từ đó suy ra câu trả lời. 

 Bài toán mở đầu: 

 Xét một chất điểm chuyển động trên một trục số nằm ngang, chiều dương từ trái sang phải 
(H.1.1). Giả sử vị trí s(t) (mét) của chât điểm trên trục số đã chọn tại thời điểm t (giây) được cho 
bởi công thức 𝑠(𝑡) = 𝑡ଷ − 9𝑡ଶ + 15𝑡, 𝑡 ≥ 0. Hỏi trong khoảng thời gian nào thì chất điểm chuyển 
động sang phải, trong khoảng thời gian nào thì chất điểm chuyển động sang trái? 

 

Câu 27: Cho hàm số 𝑦 =
ଵ

ଷ
𝑥ଷ − 3𝑥ଶ + 8𝑥 + 1. 

a) Tính đạo hàm 𝑓ᇱ(𝑥) và tìm các điểm mà tại đó đạo hàm 𝑓ᇱ(𝑥) bằng 0. 

b) Lập bảng biến thiên của hàm số. 

c) Từ bảng biến thiên suy ra các điểm cực trị của hàm số. 

Câu 28: Giải thích vì sao nếu f ᇱ(x) không đổi dấu qua 𝑥଴ thì 𝑥଴ không phải là điểm cực trị của hàm 
số f(x)? 

Câu 29: Tìm cực trị của các hàm số sau: 

a) 𝑦 = 𝑥ସ − 3𝑥ଶ + 1; b) 𝑦 =
ି௫మାଶ௫ିଵ

௫ାଶ
. 

Câu 30: Cho hàm số y = f(x) = 𝑥ଶ 
a) Từ đồ thị của hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) (Hình 4), hãy chỉ ra các 

khoảng đồng biến và nghịch biến của hàm số đã cho. 

b) Tính đạo hàm 𝑓ᇱ(𝑥) và xét dấu 𝑓ᇱ(𝑥). 

c) Từ đó, nhận xét về mối liên hệ giữa các khoảng đồng biến, 
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nghịch biến của hàm số với dấu của f '(x). 

 

Câu 31: Xét tính đơn điệu của các hàm số sau: 
a) 𝑓(𝑥) = −𝑥ଷ + 3𝑥ଶ; b) 𝑔(𝑥) = 𝑥 +

ଵ

௫
 c) ℎ(𝑥) = 𝑥ଷ. 

Câu 32: Xác định các khoảng đồng biến, nghịch biến và lập bảng biến thiên của hàm số: 
a) 𝑦 = 𝑓(𝑥) = 𝑥ଷ − 3𝑥ଶ + 1; b) 𝑦 = 𝑓(𝑥) = 𝑥 +

ଵ

௫
. 

Câu 33:  
a) Nêu định nghĩa hàm số đồng biến, hàm số nghịch biến trên tập 𝐾 ⊂ ℝ, trong đó 𝐾 là một 
khoảng, đoạn hoặc nửa khoảng. 

b) Cho hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) = 𝑥ଶ có đồ thị như Hình 2. 

 

 Xác định khoảng đồng biến, nghịch biến của hàm số đó. 

 Xét dấu đạo hàm 𝑓ᇱ(𝑥) = 2𝑥. 

 Nêu mối liên hệ giữa sự đồng biến, nghịch biến của hàm số 𝑓(𝑥) = 𝑥ଶ và dấu của đạo hàm 
𝑓ᇱ(𝑥) = 2𝑥 trên mỗi khoảng (−∞; 0), (0; +∞). 

 Hoàn thành bảng biến thiên sau: 
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Câu 34:  
a) Xác định tính đồng biến, nghịch biến của hàm số 𝑓(𝑥) = 𝑥ଷ. 

b) Xét dấu của đạo hàm 𝑓ᇱ(𝑥) = 3𝑥ଶ. 

c) Phương trình 𝑓ᇱ(𝑥) = 0 có bao nhiêu nghiệm? 

Câu 35: Tìm điểm cực trị của mỗi hàm số sau: 
a) 𝑦 = 𝑥ସ − 6𝑥ଶ + 8𝑥 + 1. 

b) 𝑦 =
ଷ௫ାହ

௫ିଵ
. 
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 ▶BÀI ➋. GIÁ TRỊ LỚN NHẤT VÀ GIÁ TRỊ NHỎ NHẤT CỦA HÀM SỐ   

Ⓐ. Tóm tắt kiến thức     

➊. ĐịNH NGHÏA 

 

➋. CÁCH TÌM GIÁ TRị LỚN NHẤT VÀ GIÁ TRị NHỎ NHẤT CỦA HÀM SỐ TRÊN MỘT ĐOẠN 

 
 

 

 

Cho hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) xác định trên tập 𝐷. 

Số 𝑀 được gọi là giá trị lớn nhất của hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) trên tập 𝐷 nếu 𝑓(𝑥) ≤ 𝑀 với mọi 𝑥 ∈

𝐷 và tồn tại 𝑥଴ ∈ 𝐷 sao cho 𝑓(𝑥଴) = 𝑀. 

Kí hiệu 𝑀 = max௫∈஽ 𝑓(𝑥) hoặc 𝑀 = max஽ 𝑓(𝑥). 

Số 𝑚 được gọi là giá trị nhỏ nhất của hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) trên tập 𝐷 nếu 𝑓(𝑥) ≥ 𝑚 với mọi 𝑥 ∈

𝐷 và tồn tại 𝑥଴ ∈ 𝐷 sao cho 𝑓(𝑥଴) = 𝑚. 

Kí hiệu 𝑚 = min௫∈஽ 𝑓(𝑥) hoặc 𝑚 = min஽ 𝑓(𝑥). 

 

Giả sử 𝑦 = 𝑓(𝑥) là hàm số liên tục trên [𝑎; 𝑏] và có đạo hàm trên (𝑎; 𝑏), có thể trừ ra tại một số 

hữu hạn điểm mà tại đó hàm số không có đạo hàm. Giả sử chỉ có hữu hạn điểm trong đoạn [𝑎; 𝑏] 

mà đạo hàm 𝑓ᇱ(𝑥) bằng 0. 

Các bước tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 𝑓(𝑥) trên đoạn [𝑎; 𝑏] : 

①. Tìm các điểm 𝑥ଵ, 𝑥ଶ, … , 𝑥௡ ∈ (𝑎; 𝑏), tại đó 𝑓ᇱ(𝑥) bằng 0 hoặc không tồn tại. 

②. Tính 𝑓(𝑥ଵ), 𝑓(𝑥ଶ), … , 𝑓(𝑥௡), 𝑓(𝑎) và 𝑓(𝑏). 

③. Tìm số lớn nhất 𝑀 và số nhỏ nhất 𝑚 trong các số trên.  

Ta có: 𝑀 = max
[௔;௕]

 𝑓(𝑥); 𝑚 = min
[௔;௕]

 𝑓(𝑥). 
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Ⓑ. Phân dạng toán cơ bản    

 

⬩Dạng ❶: Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) = √1 − 𝑥ଶ. 

Câu 2: Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của các hàm số sau: 
a) 𝑦 = 𝑓(𝑥) = 2𝑥 + 3 trên đoạn [−3; 1];   b) 𝑦 = 𝑔(𝑥) = √1 − 𝑥ଶ. 

Câu 3: Tìm giá trị lôn nhất và giá trị nhỏ nhất của mỗi hàm số sau: 

a) 𝑓(𝑥) =
௫య

ଷ
− 2𝑥ଶ + 3𝑥 + 1 trên đoạn [−3; 2];  b) 𝑔(𝑥) =

୪୬ ௫

௫
 trên đoạn [1; 4]. 

⬩Dạng ❷: Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất trên một đoạn 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất (nếu có) của hàm số 𝑦 = 𝑥 − 2 +
ଵ

௫
 trên khoảng (0; +∞). 

Câu 2: Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 𝑦 = sin 𝑥 + cos 𝑥 trên đoạn [0; 2𝜋]. 

Câu 3: Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 𝑦 = 𝑥ସ − 4𝑥ଶ + 3 trên đoạn [0; 4]. 
⬩Dạng ❸: Ứng dụng thực tế 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Giả sử sự lây lan của một loại virus ở một địa phương có thể được mô hình hóa bằng hàm 
số 𝑁(𝑡) = −𝑡ଷ + 12𝑡ଶ, 0 ≤ 𝑡 ≤ 12, trong đó N là số người bị nhiễm bệnh (tính bằng trăm người) 
và t là thời gian (tuần). 
a) Hãy ước tính số người tối đa bị nhiễm bệnh ở địa phương đó. 
b) Đạo hàm N'(t) biểu thị tốc độ lây lan của virus (còn gọi là tốc độ truyền bệnh). Hỏi virus sẽ lây 
lan nhanh nhất khi nào? 

Câu 2: Một nhà sản xuất muốn thiết kế một chiếc hộp có dạng hình hộp chữ nhật không có nắp, có 
đáy là hình vuông và diện tích bề mặt bằng 108 cmଶ như Hình 1.17. Tìm các kích thước của chiếc 
hộp sao cho thể tích của hộp là lớn nhất. 

 

Câu 3: Một nhà sản xuất cần làm ra những chiếc bình có dạng hình trụ với dung tích 1000 cmଷ. 
Mặt trên và mặt dưới của bình được làm bằng vật liệu có giá 1,2 nghìn đồng /cmଶ, trong khi mặt 
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bên của bình được làm bằng vật liệu có giá 0,75 nghìn đồng/ cmଶ. Tìm các kích thước của bình để 
chi phí vật liệu sản xuất mỗi chiếc bình là nhỏ nhất. 

Ⓒ. Dạng toán rèn luyện    

  

⬩Dạng ❶: Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn 
Câu 1: Cho hàm số  y f x  liên tục trên  1;   và có đồ thị như hình vẽ. Tìm giá trị nhỏ 

nhất của hàm số  y f x  trên đoạn  1; 4 . 

 
 A. 3 . B. 1 . C. 3 . D. 0 . 
Câu 2: Cho hàm số y f x ( )  liên tục trên đoạn  1;3  và có đồ thị như hình vẽ. Gọi ,M m  lần lượt 

là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số ( )y f x  trên 

                đoạn  1;3 . Ta có giá trị của 2M m  là 

 
 A. 2 1M m  . B. 2 2M m  . C. 2 3M m  . D. 2 4M m  . 
Câu 3: Cho hàm số ( )y f x  có đồ thị như hình bên. 

 
 Giá trị lớn nhất của hàm số này trên đoạn  1;2  bằng? 

 A. 5. B. 2. 
 C. 1. D. không xác định được. 
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Câu 4: Cho hàm số  y f x  xác định và liên tục trên khoảng 
1

;
2

  
 

 và 
1

;
2

  
 

. Đồ thị hàm 

số  y f x  là đường cong trong hình vẽ bên. 

 

 

O x

y

1

2

1

2
1 21

2

 
                Tìm mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau? 
 A. 

 
 

1;2
max 2f x  .  B. 

 
 

2;1
max 0f x


 . 

 C. 
 

   
3;0

max 3f x f


  .  D. 
 

   
3;4

max 4f x f . 

Câu 5:  Cho hàm số  y f x  liên tục và có đồ thị trên đoạn  2;4  như hình vẽ bên. Tổng giá trị 

lớn nhất và nhỏ nhất của hàm số  y f x  trên đoạn  2;4  bằng 

 

 

A. 5 . B. 3 . C. 0 . D. 2  
Câu 6: Cho hàm số  y f x  liên tục trên đoạn  1;2  và có đồ thị như hình vẽ? 

 
 Gọi ,M m  lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số đã cho trên đoạn 

 1;2 . 
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                Ta có M m  bằng: 
 A. 2 . B. 0 . C. 4 . D. 1. 
Câu 7: Cho hàm số ( )y f x  liên tục trên  1;   và có đồ thị như hình vẽ. 

 
 Tìm giá trị lớn nhất của hàm số ( )y f x  trên  1;4 . 

 A. 0. B. 1. C. 4. D. 3. 
Câu 8: Cho hàm số  y f x  liên tục trên đoạn  1;3  có đồ thị như hình vẽ bên. Gọi M  và m  lần 

lượt là giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất của hàm số đã cho trên đoạn  1;3 . Giá trị M m  

bằng 

 
 A. 0 . B. 1. C. 4 . D. 5 . 
Câu 9: Gọi M  và m  lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 

3 22 3 12 2y x x x     trên đoạn  1;2 . Tỉ số 
M

m
 bằng 

 A. 
6

5
 . B. 3 . C. 

5

2
. D. 2 . 

Câu 10: Cho hàm số  y f x  xác định và liên tục trên đoạn  2;2  và có đồ thị là đường cong 

trong hình vẽ. 

 
 Đặt 

 
 

 
 

2;22;2
max , minM f x m f x


  . Khi đó M m  bằng 

 A. 0 . B. 8 . C. 2 . D. 4 . 
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Câu 11: Cho hàm số  y f x  có đồ thị như hình vẽ. Xác định giá trị lớn nhất của hàm số trên đoạn 

 0;5 . 

 
 A. 

 0;5
max 5y  . B. 

 0;5
max 3y  . C. 

 0;5
max 4y  . D. 

 0;5
max 2y  . 

Câu 12: Cho hàm số ( )y f x  liên tục trên đoạn [ 1; 2]  và có đồ thị như hình vẽ bên. Gọi ,M m  
lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số đã cho trên đoạn [ 1; 2] . Ta có 
M m  bằng 

 
 A. 1 . B. 4 . C. 2 . D. 0 . 
Câu 13: Cho hàm số  y f x ,  2;3x   có đồ thị như hình vẽ. Gọi M , m  lần lượt là giá trị lớn 

nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số  f x  trên đoạn  2;3 . Giá trị M m  là 

 
 A. 6 . B. 1. C. 5 . D. 3 . 
Câu 14: Cho hàm số  y f x  liên tục trên đoạn  2;3 và có đồ thị như hình vẽ bên dưới. 
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 Gọi M và m lần lượt là giá trị lớn nhất và nhỏ nhất của hàm số đã cho trên đoạn  2;3 .  

                 Giá trị của M m  bằng 
 A. 0 . B. 1. C. 4 . D. 5 . 
Câu 15: Cho hàm số  y f x  liên tục trên đoạn 1;4 và có đồ thị như hình vẽ bên dưới. 

 
 Gọi M và m lần lượt là giá trị lớn nhất và nhỏ nhất của hàm số đã cho trên đoạn  1;4 .  

Giá trị của M m  bằng 
 A. 0 . B. 1. C. 2 . D. 5 . 
Câu 16: Cho hàm số ( )y f x  liên tục và có bảng biến thiên trên đoạn  1;3  như hình vẽ bên. 

Khẳng định nào sau đây đúng? 

 
 A. 

 1;3
max ( ) (0)f x f


 . B. 

 
   

1;3
max 3


f x f . 

 C. 
 

   
1;3

max 2


f x f . D. 
 

   
1;3

max 1


 f x f . 

Câu 17: Cho hàm số  y f x  xác định, liên tục trên   và có bảng biến thiên như sau 
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 Khẳng định nào sau đây là sai? 
 A. Hàm số có giá trị cực tiểu bằng 1 . 
 B. Hàm số đạt cực đại tại 0x   và đạt cực tiểu tại 1x  . 
 C. Hàm số có giá trị lớn nhất bằng 0 và giá trị nhỏ nhất bằng 1 . 
 D. Hàm số có đúng hai cực trị. 
Câu 18: Cho hàm số  y f x  liên tục trên đoạn  3;2 và có bảng biến thiên như sau. 

   
                Gọi ,M m  lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số  y f x  

trên 
                đoạn  1;2 . Tính M m . 

 A. 3 . B. 2 . C. 1. D. 4 . 

Câu 19: Cho hàm số ( )y f x  xác định trên 3; 5    và có bảng biến thiên như hình vẽ: 

 
 Khẳng định nào sau đây là đúng? 
 A. 

3; 5
min 0y



 . B. 
3; 5

max 2 5y


 . 

 C. 
3; 5

max 2y


 . D. 
3; 5

min 2y


   

Câu 20: Cho hàm số   có bảng biến thiên như sau  

 
                Giá trị nhỏ nhất của hàm số trên đoạn  bằng: 

 A. 1. B. 3. C. 1 . D. 0. 

Câu 21: Cho hàm số  y f x  xác định trên đoạn 3; 5   và có bảng biến thiên như hình vẽ 

2 5

-2

2

0

+0

y

y'

x

+

1-1

0

- 3 5

( )y f x

 1;1



HỌ VÀ TÊN HS:……….……… GVVN 

 

  53 
   

TOÁN LỚP 12 

 
 Khẳng định nào sau đây là đúng? 
 A. 

3; 5
min 0y

  

 . B. 
3; 5

max 2y
  

 . 

 C. 
3; 5

max 2 5y
  

 . D. 
3; 5

min 1y
  

 . 

Câu 22: Cho hàm số ( )y f x  liên tục trên đoạn  3;2  và có bảng biến thiên như sau. Gọi ,M m  

lần luợt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số ( )y f x  trên đoạn  1;2 . 

Tính .M m  

 
 A. 3 . B. 2 . C. 1. D. 4 . 

Câu 23: Cho hàm số  y f x  xác định trên đoạn 3; 5    và có bảng biến thiên như hình vẽ sau: 

 
 Khẳng định nào sau đây là đúng? 
 A. 

3; 5
min 0y



 . B. 
3; 5

max 2 5y


 . 

 C. 
3; 5

max 2y


 . D. 
3; 5

min 2y


  . 

Câu 24: Cho hàm số  y f x  liên tục trên   và có bảng biến thiên 

 
 Khẳng định nào sau đây sai? 
 A. Hàm số không có giá trị lớn nhất và có giá trị nhỏ nhất bằng 2 . 
 B. Hàm số có hai điểm cực trị. 
 C. Đồ thị hàm số có hai tiệm cận ngang. 
 D. Hàm số có giá trị lớn nhất bằng 5  và giá trị nhỏ nhất bằng 2 . 
Câu 25: Gọi ,M m  lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 3 23 2y x x    trên 

đoạn  1;1 .Tính M m . 

 A. 1. B. 0. C. 2. D. 3. 
Câu 26: Giá trị lớn nhất của hàm số 3 23 9 5y x x x    trên  1;5  là. 

 A. 15 . B. 6 . C. 10 . D. 22 . 
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Câu 27: Giá trị lớn nhất của hàm số 4 24y x x    trên đoạn  1;2  bằng 

 A. 1. B. 4 . C. 5 . D. 3 . 
Câu 28: Tìm giá trị lớn nhất của hàm số 4 22 15y x x    trên đoạn  3;2 . 

 A. 
 3;2
max 54y


 . B. 

 3;2
max 7y


 . C. 

 3;2
max 48y


 . D. 

 3;2
max 16y


 . 

Câu 29: Giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 
1

x
y

x



 trên đoạn  1;3  lần lượt là 

 A. 
3

4
và 

1

2
. B. 0 và 1 . C. 3và 1 . D. 

1

3
 và 1.  

Câu 30: Tính tổng bình phương giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 4 24 3y x x    

trên đoạn  1;1 ? 

 A. 121 . B. 64 . C. 73 . D. 22  

Câu 31: Tìm giá trị nhỏ nhất m  của hàm số: 2 2
y x

x
   trên đoạn 

1
;2

2
 
  

. 

 A. 5m  . B. 3m  . C. 
17

4
m  . D. 10m  . 

Câu 32: Tìm giá trị lớn nhất của hàm số 
3 1

3

x
y

x





 trên đoạn  0;2 . 

 A. 5 . B. 
1

3
 . C. 5 . D. 

1

3
. 

Câu 33: Giá trị lớn nhất của hàm số 
5

7





x

y
x

 trên đoạn  8;12  là: 

 A. 15 . B. 
17

5
. C. 13 . D. 

13

2
 

Câu 34: Tìm giá trị lớn nhất của hàm số 
2 1

5

x
y

x





 trên đoạn  1;3 . 

 A. 
5

8
. B. 

5

3
. C. 

3

4


. D. 

1

5
  

Câu 35: Giá trị nhỏ nhất của hàm số 
9

y x
x

   trên đoạn  2;4  là 

 A. 
 2;4
min 6y  . B. 

 2;4

25
min

4
y  . C. 

 2;4
min 6y   . D. 

 2;4

13
min

2
y  . 

Câu 36: Giá trị lớn nhất của hàm số 
4

y x
x

   trên đoạn  1;3  bằng. 

 A. 
 1;3

max 3y  . B. 
 1;3

max 4y  . C. 
 1;3

max 6y  . D. 
 1;3

max 5y   

Câu 37: Giá trị nhỏ nhất của hàm số 
2 3

5

x
y

x





 trên đoạn  0;2  là. 

 A. 
3

5
. B. 

1

4
. C.  2 . D. 

1

3
 . 

Câu 38: Gọi M , m  lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số   2 1

1

x
f x

x





 trên 

đoạn  0;3 . Tính giá trị M m . 

 A. 
9

4
M m   . B. 3M m  . C. 

9

4
M m  . D. 

1

4
M m  . 
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Câu 39: Giá trị lớn nhất của hàm số 
3 1

3

x
y

x





 trên  0;2  là 

 A. 
1

.
3

. B. 5. . C. 5. . D. 
1

.
3

  

Câu 40: Gọi M , m  thứ tự là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 
2 3

1





x

y
x

 trên đoạn 

 2;0 . Tính  P M m . 

 A. 1P . B. 
13

3
 P . C. 5 P . D. 3 P . 

Câu 41: Giá trị nhỏ nhất của hàm số   16
f x x

x
   trên đoạn  1;5  bằng 

 A. 8 . B. 41

5
. C. 17 . D. 8 . 

Câu 42: Gọi ,M m  lần lượt là giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất của hàm số   2 16
f x x

x
   trên 

đoạn  4; 1  . Tính T M m  . 

 A. 32T  . B. 16T  . C. 37T  . D. 25T  . 
Câu 43: Trên khoảng (0;  )   thì hàm số 3 3 1y x x    . 
 A. Có giá trị nhỏ nhất là Min  –1y  . B. Có giá trị lớn nhất là Max 3y  . 
 C. Có giá trị nhỏ nhất là Min 3y  . D. Có giá trị lớn nhất là Max –1y  . 

Câu 44: Giá trị lớn nhất của hàm số 4 33 4 1y x x     bằng 
 A. 11. B. 0 . C. 5 . D. 2 . 
Câu 45: Hàm số nào dưới đây có giá trị nhỏ nhất trên tập xác định? 
 A. 3 3 2y x x   . B. 3 22 3 1y x x    . 

 C. 4 22 1y x x   . D. 4 24y x x   . 

Câu 46: Giá trị lớn nhất của hàm số 3 3 1y x x     trên khoảng  0;  bằng: 

 A. 5 . B. 1. C. 1 . D. 3 . 
Câu 47: Tìm giá trị lớn nhất M  của hàm số   6 6f x x x   trên nửa khoảng  2;1 . Kết quả 

đúng là 
 A. M  không tồn tại. B. 52M  . C. 7M  . D. 5M   . 
Câu 48: Hàm số nào dưới đây có giá trị lớn nhất trên  ? 
 A. 4 22y x x  .  B. 3 23 5y x x    . 

 C. 3 23 7 1y x x x    .  D. 4 22 5y x x    . 

Câu 49: Cho hàm số 4 22 5y x x   . Khẳng định nào sau đây đúng: 
 A. Hàm số có giá trị nhỏ nhất, không có giá trị lớn nhất. 
 B. Hàm số không có giá trị nhỏ nhất, có giá trị lớn nhất. 
 C. Hàm số không có giá trị nhỏ nhất, không có giá trị lớn nhất. 
 D. Hàm số có giá trị nhỏ nhất, có giá trị lớn nhất 

Câu 50: Giá trị nhỏ nhất của hàm số 2 2
y x

x
   với 0x   bằng 

 A. 4 . B. 2 . C. 1. D. 3 . 

Câu 51: Giá trị lớn nhất của hàm số 2

4

2
y

x



 là 

 A. 10 . B. 3 . C. 5 . D. 2 . 
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Câu 52: Giá trị nhỏ nhất của hàm số 
1

5y x
x

    trên khoảng  0;  bằng bao nhiêu? 

 A. 0 . B. 1 . C. 3 . D. 2  

Câu 53: Tìm giá trị nhỏ nhất của hàm số 3

1 1
 y

x x
 khi 0x . 

 A. 2 3

9
. B. 

1

4
 . C. 0 . D. 2 3

9
 . 

Câu 54: Gọi m  là giá trị nhỏ nhất của hàm số 
4

1
1

y x
x

  


 trên khoảng  1; . Tìm m? 

 A. 2m  . B. 5m  . C. 3m  . D. 4m  . 

Câu 55: Tìm giá trị nhỏ nhất của hàm số 
2

2



x

y
x

 trên  2; 6 . 

 A. 
 2; 6
min 9y . B. 

 2; 6
min 8y . C. 

 2; 6
min 4y . D. 

 2; 6
min 3y . 

Câu 56: Giá trị nhỏ nhất của hám số 
4

3y x
x

   trên khoảng  0;  bằng: 

 A. 4 3 . B. 4 2 . C. 
301

5
. D. 7. 

Câu 57: Trên khoảng  0;1  hàm số 3 1
y x

x
   đạt giá trị nhỏ nhất tại 0x  bằng 

 A. 
1

2
. B. 

4

1

3
. C. 

3

1

3
. D. 

1

3
. 

Câu 58: Giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất của hàm số 4 22y x x   trên khoảng  2;2  là 

 A. 
   2;22;2
max 0;min 1.y y


   . B. 

 2;2
min 1y


  ; không có giá trị lớn nhất. 

 C. 
 2;2
max 0y


 ; không có giá trị nhỏ nhất. D. 

   2;22;2
max 8;min 1.y y


    

Câu 59: Giá trị nhỏ nhất của hàm số 
2

1

1

x
y

x





 bằng 

 A. 0 . B. 2 . C. 1 . D. 2 . 
 
 
 
⬩Dạng ❷: Câu trắc nghiệm đúng, sai 

Câu 1: Xét hàm soቷ  
1

2 1

x
y

x





 trên  0;1 . Khaኃng định nào sau đây đúng? 

a) 
 0;1

1
min

2
y   . 

b) 
 0;1

max 0y  . 

c) 
 0;1

max 1y  . 

d) 
 0;1

1
min

2
y  . 
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Câu 2: Cho hàm soቷ   y f x  liên tục trên   và có đoቹ  thị như hı̀nh vẽ dưới đây.  

Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

 
a)

 
 

1;1
m ax 3f x


 . 

b) 
 

 
1;

max 3f x
  

 . 

c) 
 

 
1;

max f x
 

  . 

d) 
 

 
1;1

max 1f x


 . 

Câu 3: Cho hàm soቷ   y f x  có đoቹ  thị như hı̀nh vẽ: 

 
 Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Giá trị nhỏ nhaቷ t của hàm soቷ  baኁng 6 . 

b) Giá trị lớn nhaቷ t của hàm soቷ  baኁng 2 . 

c) Hàm soቷ  đạt cực tieቻu tại đieቻm 6x   . 

d) Hàm soቷ  đạt cực đại tại đieቻm 2x  . 

Câu 4: Hàm soቷ   y f x  liên tục và có bảng bieቷn thiên trong  1;3  cho bởi hı̀nh dưới đây. Gọi 

M là giá trị lớn nhaቷ t của hàm soቷ   y f x  trên đoạn  1;3 . Các mệnh đeቹ  sau đúng hay 

sai? 

x

y

6

3

2

O



HỌ VÀ TÊN HS:……….……… GVVN 

 

  58 
   

TOÁN LỚP 12 

 
a) 1M  . 

b) 5M  . 

c) 0M  . 

d) 4M  . 

Câu 5: Một hàm soቷ  có bảng bieቷn thiên như sau: 

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) max 5y 
 . 

b) min 2y 


. 

c) max 4y 


. 

d) min 0y 


. 

Câu 6: Cho hàm soቷ   y f x  có đoቹ  thị như hı̀nh vẽ. Gọi m  và M  laቹn lượt là giá trị nhỏ nhaቷ t và giá 

trị lớn nhaቷ t của hàm soቷ   f x  trên đoạn  0;2 . Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

 

 
a) 2m M  . 

b) 2m M   . 

c) 0m M  . 
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d) 4m M  . 

Câu 7: Cho hàm soቷ   y f x  xác định, liên tục trên   và có bảng bieቷn thiên 

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 
a) Hàm soቷ   y f x  có giá trị cực tieቻu baኁng 1. 

b) Hàm soቷ   y f x  có giá trị lớn nhaቷ t baኁng 0  và giá trị nhỏ nhaቷ t baኁng 1. 

c) Hàm soቷ   y f x  đạt cực đại tại 0x   và đạt cực tieቻu tại 1x  . 

d) Hàm soቷ   y f x  có đúng một cực trị. 

Câu 8: Cho hàm soቷ  2y x   có bảng bieቷn thiên dưới đây. Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

 
a) Hàm soቷ  không có giá trị nhỏ nhaቷ t. 
b) Hàm soቷ  có giá trị lớn nhaቷ t. 
c) Hàm soቷ  có giá trị nhỏ nhaቷ t baኁng 2 . 
d) Hàm soቷ  có giá trị nhỏ nhaቷ t baኁng 0 . 

Câu 9: Hàm soቷ  ( )y f x  liên tục và có bảng bieቷn thiên trong đoạn [ 1; 3]  cho trong hı̀nh bên. Gọi 

M  là giá trị lớn nhaቷ t của hàm soቷ   y f x  trên đoạn  1;3 . Các mệnh đeቹ  sau đúng hay 

sai? 

 
a) ( 1)M f  . 

b) (0)M f . 

c)  5M f . 
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d) (4)M f . 

Câu 10: Cho hàm soቷ   y f x  xác định, liên tục trên   và có bảng bieቷn thiên như sau: 

 
 Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Hàm soቷ  có giá trị lớn nhaቷ t baኁng 0  và giá trị nhỏ nhaቷ t baኁng 1 . 
b) Hàm soቷ  có hai cực trị. 
c) Hàm soቷ  có đúng một cực trị. 
d) Hàm soቷ  có giá trị cực tieቻu baኁng 1. 

Câu 11: Cho hàm soቷ  ( )y f x  có đoቹ  thị như hı̀nh vẽ. Gọi m  và M  laቹn lượt là giá trị nhỏ nhaቷ t và giá 
trị lớn nhaቷ t của hàm soቷ  ( )f x  trên đoạn [0; 2] . Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

 

a) 2m M  . 

b) 2m M   . 

c) 0m M  . 

d) 4m M  . 

Câu 12: Cho hàm soቷ  ( )f x  liên tục trên  và có bảng bieቷn thiên 

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 
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a) Hàm soቷ  ( )y f x  không có giá trị lớn nhaቷ t. 

b) Hàm soቷ  ( )y f x  có giá trị nhỏ nhaቷ t baኁng 2 . 

c) Hàm soቷ  ( )y f x  đạt giá trị nhỏ nhaቷ t tại 1x   . 

d) Hàm soቷ  ( )y f x có giá trị lớn nhaቷ t baኁng 5 . 

Câu 13: Cho hàm soቷ   y f x  xác định, liên tục trên  và có bảng bieቷn thiên như sau. 

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 
a) 

 
 

;1
max 1f x


 . 

b) 
 

 
0;
min 1f x


  . 

c) 
 

   
;1

max 1f x f


  . 

d) 
 

   
2;
min 2f x f


 . 

Câu 14: Cho hàm soቷ   y f x  xác định, liên tục trên   và có bảng bieቷn thiên như hı̀nh vẽ 

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 
a) Hàm soቷ  chı̉ có giá trị nhỏ nhaቷ t không có giá trị lớn nhaቷ t. 
b) Hàm soቷ  có một đieቻm cực trị. 
c) Hàm soቷ  có hai đieቻm cực trị. 
d) Hàm soቷ  có giá trị lớn nhaቷ t baኁng 2  và giá trị nhỏ nhaቷ t baኁng 3.  

Câu 15: Cho hàm soቷ   y f x  và có bảng bieቷn thiên trên  5;7  như sau: 

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 
a) 

 
 

5;7
min 2f x


 và hàm soቷ  không đạt giá trị lớn nhaቷ t trên  5;7 . 

b) 
 

 
5;7

max 6f x


  và 
 

 
5;7

min 2f x


 . 

c) 
 

 
5;7

max 9f x


  và 
 

 
5;7

min 2f x


 . 
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d) 
 

 
5;7

max 9f x


  và 
 

 
5;7

min 6f x


 . 

Câu 16: Cho hàm soቷ  ( )y f x  xác định, liên tục trên ( 4; 4)  và có bảng bieቷn thiên trên ( 4; 4)  như 
bên. Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

 

 
a) 

( 4;4)

0max y


  và 
( 4;4)

4min y


  . 

b) 
( 4;4)

10max y


  và 
( 4;4)

4min y


  . 

c) 
( 4;4)

10max y


  và 
( 4;4)

10min y


  . 

d) Hàm soቷ  không có GTLN, GTNN trên ( 4;4).
 

Câu 17: Cho hàm soቷ   y f x  có bảng bieቷn thiên như hı̀nh vẽ. Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

 

a) Hàm soቷ  có giá trị lớn nhaቷ t baኁng 3 và giá trị nhỏ nhaቷ t baኁng 1 . 
b) Hàm soቷ  có giá trị lớn nhaቷ t baኁng 3 và giá trị nhỏ nhaቷ t baኁng 1. 
c) Hàm soቷ  có giá trị lớn nhaቷ t baኁng 2 và giá trị nhỏ nhaቷ t baኁng 1 . 
d) Không toቹ n tại giá trị lớn nhaቷ t của hàm soቷ . 

Câu 18: Cho hàm soቷ  ( )y f x liên tục trên  và có đạo hàm 3 2'( ) ( 3)( 2) ( 4)f x x x x    .  

Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

 a)  ( 2) max ( 3); (2)f f f   . 

b) ( 3) ( 2) (2)f f f     

c)  ( 2) min ( 3); (2)f f f    

d) ( 3) ( 2) (2)f f f     

Câu 19: Gọi m  và M  laቹn lượt là giá trị nhỏ nhaቷ t và giá trị lớn nhaቷ t của hàm soቷ    4
f x x

x
   trên đoạn

 1;3 . Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) 13

3
m M  . 

b) 5m M  . 

c) 9m M  . 

3

0
y'

y
1

+0

1

4 +∞∞x

+∞ 2

2

00+
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d) 4m M  . 

Câu 20: Toቻ ng giá trị lớn nhaቷ t và giá trị nhỏ nhaቷ t của hàm soቷ  
2

x m
y

x





 trên  0;2  baኁng 8   

( m  là tham soቷ  thực). Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) 10m  . 

b) 15 10m    . 

c) 0 8m  . 

d) 9 2m    . 

Câu 21: Cho hàm soቷ  
2mx

y
x


  thỏa mãn 

 1;3
min 19y  . Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) 18m  . 
b) 0m  . 
c) 3 17m  . 
d)1 3m  . 

Câu 22: Cho hàm soቷ   3 2 23 4y x m x m     . Bieቷ t hàm soቷ  đạt giá trị lớn nhaቷ t trên đoạn  2;0  

baኁng 
1

4
 tại 0m m   0 0m  . Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) 01 2m  . 

b) 03 4m  . 

c) 02 3m  . 

d) 00 1m  . 

Câu 23: Cho hàm soቷ   f x  có đạo hàm trên  . Đoቹ  thị của hàm soቷ   y f x  trên đoạn  2;2  là 

đường cong trong hı̀nh bên. Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

 

a) 
 

   
2;2

max 1f x f


 . 

b) 
 

   
2;2

max 2f x f


  . 

c) 
 

   
2;2

min 1f x f


 . 

d) 
 

   
2;2

max 2f x f


 . 
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Câu 24: Cho hàm soቷ   f x  xác định và liên tục trên  . Đoቹ  thị hàm soቷ   f x  như hı̀nh vẽ dưới đây 

 

Xét hàm soቷ      3 21 3 3
2025

3 4 2
g x f x x x x     .  Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a)    0 1g g . 

b) 
 

   
3;1

min 1g x g


  . 

c) Hàm soቷ   g x  nghịch bieቷn trên  3; 1  . 

d) 
 

 
 

    
3;1 3;1

max max 3 ; 1g x g g
 

  . 

Câu 25: Cho hàm soቷ   y f x  liên tục trên R và có bảng bieቷn thiên như sau 

 

Gọi M  là giá trị lớn nhaቷ t của hàm soቷ     3y g x f x    trên  0;3 .  

Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a)  0M f . 

b)  3M f . 

c)  1M f . 

d)  2M f . 

Câu 26: Cho hàm soቷ   y f x  liên tục trên R . Đoቹ  thị của hàm soቷ   y f x  như hı̀nh bên. 
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Đặt      2
2 1g x f x x   . Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) 
 3;3

( ) (1).Min g x g


  

b) 
 3;3

( ) (1).Max g x g


  

c) 
 3;3

( ) (3).Max g x g


  

d)  Không toቹ n tại giá trị nhỏ nhaቷ t của ( )g x  trên  3;3 .  

Câu 27: Cho hàm soቷ  



 1

x my
x

 (m là tham soቷ  thực) thoả mãn 
      

 
1;2 1;2

16
3

Min y Max y . Các mệnh đeቹ  

sau đúng hay sai? 
 a)  0m  

b)  4m  
c)  0 2m  
d)  2 4m  

Câu 28: Cho hàm soቷ  2

sin 1

sin sin 1

x
y

x x




 
. Gọi M  là giá trị lớn nhaቷ t và m  là giá trị nhỏ nhaቷ t của 

hàm soቷ  đã cho. Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

 

a)
3

2
M m  . 

b)
3

2
M m . 

c) 1M m  . 

d)
2

3
M m  . 

Câu 29: Cho hàm soቷ   y f x có đạo hàm     22 9 4f x x x x    . Xét hàm soቷ   y g x  2f x

trên  . Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 
a) Hàm số  y g x đồng biến trên khoảng  3; . 

b) Hàm số  y g x nghịch biến trên khoảng  ; 3  . 

c) Hàm số  y g x có 5điểm cực trị. 

d)    min 9
x

g x f





. 

 
 

 

O 1 3 x

2

4

2

3

y
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 ⬥Dạng ❸: Câu trắc nghiệm trả lời ngắn 

Câu 1: Tı̀m giá trị lớn nhaቷ t và giá trị nhỏ nhaቷ t của hàm soቷ  𝑦 = 𝑥ସ − 4𝑥ଶ + 3 trên đoạn [0; 4]. 

Câu 2: Tı̀m giá trị lớn nhaቷ t và giá trị nhỏ nhaቷ t của hàm soቷ  𝑦 = sin 𝑥 + cos 𝑥 trên đoạn [0; 2𝜋]. 

Câu 3: Tı̀m giá trị lớn nhaቷ t, giá trị nhỏ nhaቷ t của hàm soቷ  𝑦 = 𝑓(𝑥) = 𝑥ଷ − 3𝑥ଶ − 9𝑥 + 5  

trên đoạn [0; 5]. 

Câu 4: Tı̀m giá trị lớn nhaቷ t, giá trị nhỏ nhaቷ t của hàm soቷ : 
a) 𝑓(𝑥) = 2𝑥ଷ − 9𝑥ଶ + 12𝑥 + 1 trên đoạn [0;3] 
b) 𝑔(𝑥) = 𝑥 +

ଵ

௫
 trên khoảng (0; 5) 

c) ℎ(𝑥) = 𝑥√2 − 𝑥ଶ 

Câu 5: Tı̀m giá trị lớn nhaቷ t, giá trị nhỏ nhaቷ t của các hàm soቷ  sau: 
a) 𝑦 = 𝑥ଷ − 12𝑥 + 1 trên đoạn [-1;3] 
b) 𝑦 = −𝑥ଷ + 24𝑥ଶ − 180𝑥 + 400 trên đoạn [3;11] 
c) 𝑦 =

ଶ௫ାଵ

௫ିଶ
 trên đoạn [3; 7] 

d) 𝑦 = sin 2𝑥 trên đoạn ቂ0;
଻గ

ଵଶ
ቃ 

Câu 6: Tı̀m giá trị lớn nhaቷ t và giá trị nhỏ nhaቷ t của hàm soቷ  có đoቹ  thị được cho ở Hı̀nh 5 

 

Câu 7: Tı̀m giá trị lớn nhaቷ t, giá trị nhỏ nhaቷ t của hàm soቷ  𝑔(𝑥) = 𝑥 +
ସ

௫మ
 trên đoạn [1;4] 

Câu 8: Tı̀m giá trị lớn nhaቷ t và giá trị nhỏ nhaቷ t (neቷu có) của hàm soቷ  𝑦 = 𝑥 − 2 +
ଵ

௫
 trên khoảng (0; +∞). 

Câu 9: Tı̀m giá trị lôn nhaቷ t và giá trị nhỏ nhaቷ t (neቷu có) của hàm soቷ  𝑓(𝑥) =
௫మାଽ

௫
  

trên khoảng (0; +∞). 

Câu 10: Tı̀m giá trị lớn nhaቷ t, giá trị nhỏ nhaቷ t của hàm soቷ  𝑦 = 2√1 − 𝑥ଶ + 𝑥ଶ 

Câu 11: Tı̀m giá trị lớn nhaቷ t và giá trị nhó nhaቷ t của hàm soቷ : f(x) = sinସ 𝑥 + cosସ 𝑥 

Câu 12: Hộp sữa 1𝑙 được thieቷ t keቷ  dạng hı̀nh hộp chữ nhật với đáy là hı̀nh vuông cạnh 𝑥 cm. Tı̀m 𝑥 
đeቻ  diện tı́ch toàn phaቹn của hộp nhỏ nhaቷ t. 

Câu 13: Tı̀m giá trị nhỏ nhaቷ t và giá trị lớn nhaቷ t của hàm soቷ  𝑦 = 𝑓(𝑥) = 𝑥 +
ଵ

௫
− 7  

trên khoảng (0; +∞). 
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Câu 14: Tı̀m giá trị nhỏ nhaቷ t của các hàm soቷ  sau: 

a) 𝑦 = 𝑥ଷ − 3𝑥 − 4 trên nửa khoảng [-3;2)  b) 𝑦 =
ଷ௫మିସ௫

௫మିଵ
 trên khoảng (−1; +∞) 

Câu 15: Tı̀m taቷ t cả các giá trị của tham soቷ  m  đeቻ  hàm soቷ  3 2 2( ) 3 5f x x x m     có giá trị lớn nhaቷ t 

trên đoạn  1;2  là 19. 

Câu 16: Cho hàm soቷ  
1

x m
y

x





 1m  . Với giá trị nào của tham soቷ  m đeቻ  hàm soቷ  có giá trị lớn nhaቷ t 

trên  1;4  baኁng 3. 

Câu 17: Trong một thı́ nghiệm y học, người ta caቷy 1000 vi khuaቻn vào môi trường dinh đưỡng. Baኁ ng 
thực nghiệm, người ta xác định được soቷ  lượng vi khuaቻn thay đoቻ i theo thời gian bởi công thức: 
𝑁(𝑡) = 1000 +

ଵ଴଴௧

ଵ଴଴ା௧మ
( con )trong đó 𝑡 là thời gian tính bằng giây Tính số lượng vi khuẩn lôn nhất 

kể từ khi thực hiện cấy vi khuẩn vào môi trường dinh dưỡng. 

Câu 18: Tam giác vuông có cạnh huyeቹn baኁng 5 cm có theቻ  có diện tı́ch lớn nhaቷ t baኁng bao nhiêu? 

Câu 19: Khoቷ i lượng 𝑞( kg) của một mặt hàng mà cửa tiệm bán được trong một ngày phụ thuộc 
vào giá bán 𝑝 (nghı̀n đoቹ ng/kg) theo công thức 𝑝 = 15 −

ଵ

ଶ
𝑞. Doanh thu từ việc bán mặt hàng trên 

của cửa tiệm được tı́nh theo công thức 𝑅 = 𝑝𝑞. Tı̀m giá bán moች i kilôgam sản phaቻm đeቻ  đạt được 
doanh thu cao nhaቷ t và xác định doanh thu cao nhaቷ t đó. 

Câu 20: Một hợp tác xã nuôi cá trong hoቹ . neቷu trên moች i đơn vị diện tı́ch của mặt hoቹ  có n con cá thı̀ 
trung bı̀nh moች i con cá sau một vụ cân nặng:P(n) = 480 - 20n (gam). Hỏi phải thả bao nhiêu cá trên 
một đơn vị diện tı́ch của mặt hoቹ  đeቻ  sau một vụ thu hoạch được nhieቹu cá nhaቷ t? 

Câu 21: Oƹ ng Nam caቹn xây dựng một beቻ  chứa nước có dạng hı̀nh hộp chữ nhật không có naቿp đậy đeቻ  
phục vụ cho việc tưới cây trong vườn. Do các đieቹu kiện veቹ  diện tı́ch vườn, ông Nam caቹn beቻ  có theቻ  
tı́ch là 36 mଷ, đáy beቻ  có chieቹu dài gaቷp hai laቹn chieቹu rộng và chieቹu rộng không quá 4 m, bieቷ t raኁng chi 
phı́ vật liệu xây dựng moች i mét vuông diện tı́ch beቹ  mặt là như nhau. Hỏi chieቹu cao beቻ  nước baኁng bao 
nhiêu đeቻ  toቻ ng chi phı́ vật liệu là nhỏ nhaቷ t?\ 

Câu 22: Oƹ ng A  dự định sử dụng heቷ t 25m  kı́nh đeቻ  làm beቻ  cá baኁng kı́nh có dạng hı̀nh hộp chữ nhật 
không naቿp, chieቹu dài gaቷp đôi chieቹu rộng. Beቻ  cá có theቻ  tı́ch lớn nhaቷ t baኁng bao nhiêu? 

  

Câu 23: Một chaቷ t đieቻm chuyeቻn động theo phương trı̀nh 3 29 10S t t t      trong đó t  tı́nh baኁng  s  

và S  tı́nh baኁng  m . Thời gian đeቻ  vận toቷ c của chaቷ t đieቻm đạt giá trị lớn nhaቷ t là 

Câu 24: Một vật chuyeቻn động theo quy luật 3 22 24 9 3    s t t t  với t  là khoảng thời gian tı́nh từ 
lúc baቿ t đaቹu chuyeቻn động và s  là quãng đường vật đi được trong khoảng thời gian đó. Hỏi trong 
khoảng thời gian 10 giây, keቻ  từ lúc baቿ t đaቹu chuyeቻn động, vận toቷ c lớn nhaቷ t của vật đạt được baኁng bao 
nhiêu? 

Câu 25: Một chaቷ t đieቻm chuyeቻn động theo quy luật 3 26 17s t t t    , với t  là khoảng thời gian tı́nh 
từ lúc vật baቿ t đaቹu chuyeቻn động và s  là quãng đường vật đi được trong khoảng thời gian đó. Khi đó 
vận toቷ c  /v m s của chuyeቻn động đạt giá trị lớn nhaቷ t trong khoảng 8  giây đaቹu tiên baኁng 

Câu 26: Một chaቷ t đieቻm chuyeቻn động theo phương trı̀nh 3 23 2S t t    , trong đó t  tı́nh baኁng giây 
và S  tı́nh theo mét. Chuyeቻn động có vận toቷ c lớn nhaቷ t là 
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Câu 27: Oƹ ng A  dự định sử dụng heቷ t 26,5m  kı́nh đeቻ  làm một beቻ  cá baኁng kı́nh có dạng hı̀nh hộp chữ 
nhật không naቿp, chieቹu dài gaቷp đôi chieቹu rộng (các moቷ i ghép có kı́ch thước không đáng keቻ). Beቻ  cá có 
dung tı́ch lớn nhaቷ t baኁng bao nhiêu (keቷ t quả làm tròn đeቷn hàng phaቹn trăm)? 

Câu 28: Một ông nông dân có 2400 m hàng rào và muoቷ n rào lại cánh đoቹ ng hı̀nh chữ nhật tieቷp giáp 
với một con sông. Oƹ ng không caቹn rào cho phı́a giáp bờ sông. Hỏi ông có theቻ  rào được cánh đoቹ ng với 
diện tı́ch lớn nhaቷ t là bao nhiêu? 

Câu 29: Tı̀m m  đeቻ  toቻ ng giá trị lớn nhaቷ t và giá trị nhỏ nhaቷ t của hàm soቷ    4 22y f x x x m     

trên đoạn  1;1  baኁng 5. 

Câu 30: Oƹ ng An muoቷ n xây một beቻ  chứa nước dạng hı̀nh hộp chữ nhật, phaቹn naቿp trên ông đeቻ  troቷ ng 
một ô có diện tı́ch baኁng 20%  diện tı́ch của đáy beቻ . Bieቷ t đáy beቻ  là một hı̀nh chữ 

Nhật có chieቹu dài gaቷp đôi chieቹu rộng, bieቷ t beቻ  có theቻ  chứa toቷ i đa 310m  nước và giá tieቹn thuê nhân 
công là 500000  đoቹ ng 2/m . Soቷ  tieቹn trả ı́t nhaቷ t cho nhân công mà ông phải trả với soቷ  là: 

Câu 31: Người ta giăng lưới đeቻ  nuôi riêng một loại cá trên một góc hoቹ . Bieቷ t raኁng lưới được giăng 
theo một đường thaኃng từ một vị trı́ trên bờ ngang đeቷn một vị trı ́trên bờ dọc và phải đi qua một cái 
cọc đã caቿm saኅn ở vị trı ́ A . Hỏi diện tı́ch nhỏ nhaቷ t có theቻ  giăng là bao nhiêu, bieቷt raኁng khoảng cách 
từ cọc đeቷn bờ ngang là 5 m  và khoảng cách từ cọc đeቷn bờ dọc là 12 m  

 

Câu 32: Oƹ ng A  dự định sử dụng heቷ t 26,7m  kı́nh đeቻ  làm một beቻ  cá baኁng kı́nh có dạng hı̀nh hộp chữ 
nhật không naቿp, chieቹu dài gaቷp đôi chieቹu rộng. Beቻ  cá có dung tı́ch lớn nhaቷ t baኁng bao nhiêu? 
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 ▶BÀI ❸. ĐƯỜNG TIỆM CẬN CỦA ĐỒ THỊ HÀM SỐ   
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Ⓐ. Tóm tắt kiến thức     

 

❶. ĐƯỜNG TIỆM CẬN NGANG 

Đường thẳng 𝑦 = 𝑦଴ gọi là đường tiệm cận ngang (gọi tắt là tiệm cận ngang) của đồ thị hàm số 

 𝑦 = 𝑓(𝑥) nếu:  

lim
௫→ାஶ

 𝑓(𝑥) = 𝑦଴  hoặc  lim
௫→ିஶ

 𝑓(𝑥) = 𝑦଴.  

 
❷. ĐƯỜNG TIỆM CẬN ĐỨNG 

Đường thẳng x = a được gọi là một đường tiệm cận đứng (hay tiệm cận đứng) của đồ 
thị hàm số  
y = f (x) nếu ít nhất một trong các điều kiện sau thoả mãn:  

 f (x)=  , f (x)  ,  f(x) =  ,  f (x) =  . 
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Ⓑ. Phân dạng toán cơ bản    

 

⬩Dạng ❶: Tìm tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 

☞Các ví dụ minh họa 

 

❸. ĐƯỜNG TIỆM CẬN XIÊN 

Đường thẳng 𝑦 = 𝑎𝑥 + 𝑏(𝑎 ≠ 0) gọi là đường tiệm cận xiên (gọi tắt là tiệm cận xiên) của đồ thị 

hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) nếu: 

lim
௫→ାஶ

 [𝑓(𝑥) − (𝑎𝑥 + 𝑏)] = 0 hoạc lim
௫→ିஶ

 [𝑓(𝑥) − (𝑎𝑥 + 𝑏)] = 0.  
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Câu 1: Tìm tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) =
ଷ௫ିଶ

௫ାଵ
. 

Câu 2: Tìm các tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) =
√௫మାଵ

௫
. 

Câu 3: Tìm tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 𝑦 =
ିଶ௫ାଵ

௫ାଵ
. 

⬩Dạng ❷: Tìm tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Tìm tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) =
ଷି௫

௫ାଶ
. 

Câu 2: Tìm tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) =
௫మାଶ

௫
. 

Câu 3: Tìm tiệm cận đứng của đồ thị các hàm số sau: 
a) 𝑦 =

௫

௫మିଵ
;   b) 𝑦 =

ଶ

√௫ିଵ
. 

⬩Dạng ❸: Tìm tiệm cận xiên của đồ thị hàm số 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Tìm tiệm cận xiên của đồ thị hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) =
௫మି௫ାଶ

௫ାଵ
. 

Câu 2: Tìm tiệm cận xiên của đồ thị hàm số 𝑓(𝑥) =
௫మିଷ௫ାଵ

௫ିଶ
. 

Câu 3: Tìm tiệm cận xiên của đồ thị hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) =
௫మାଷ௫

௫ିଶ
. 

⬩Dạng ❹: Ứng dụng thực tế 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Để loại bỏ p% một loài tảo độc khỏi hồ nước, người ta ước tính chi phí bỏ ra là 𝐶(𝑝) =
ସହ௣

ଵ଴଴ି௣
 (triệu đồng), với 0 ≤ 𝑝 < 100. Tìm tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 𝐶(𝑝) và nêu ý nghĩa của 

đường tiệm cận này. 

Câu 2: Một công ty sản xuất đồ gia dụng ước tính chi phí để sản xuất x (sản phẩm) là 𝐶(𝑥) = 2𝑥 +

50 (triệu đồng). Khi đó, 𝑓(𝑥) =
஼(௫)

௫
 là chi phí sản xuất trung bình cho mỗi sản phẩm. Chứng tỏ 

rằng hàm số f(x) giảm và lim௫→ାஶ  𝑓(𝑥) = 2. Tính chất này nói lên điều gì? 

Câu 3: Một mảnh vườn hình chữ nhật có diện tích bằng 144𝑚ଶ.  

Biết độ dài một cạnh của mảnh vườn là 𝑥(𝑚). 
a) Viết biểu thức tính chu vi P(x) (mét) của mảnh vườn. 
b) Tìm các tiệm cận của đồ thị hàm số P(x). 

Ⓒ. Dạng toán rèn luyện    

 

⬩Dạng ❶: Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn 

 

Câu 1: Cho hàm số  f x  xác định và liên tục trên  R\ 1  có bảng biến thiên như sau: 
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 Khẳng định nào sau đây là đúng? 
 A. Đồ thị hàm số có hai TCN 2y  , 5y   và có một TCĐ 1x   . 
 B. Đồ thị hàm số có bốn đường tiệm cận. 
 C. Đồ thị hàm số có hai đường tiệm cận. 
 D. Đồ thị hàm số có một đường tiệm cận. 
Câu 2: Cho hàm số  y f x  xác định trên  \ 1 , liên tục trên mỗi khoảng xác định và có bảng 

biến thiên như hình bên dưới. Hỏi đồ thị hàm số đã cho có tất cả bao nhiêu đường tiệm 
cận? 

 
 A. 1.  B. 2 . C. 3.  D. 4.  
Câu 3: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như hình bên 

 
 Số đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số  y f x  là 

 A. 3 . B. 1. C. 0 . D. 2 . 
Câu 4: Cho hàm số ( )y f x  liên tục trên  \ 1  có bảng biến thiên như hình vẽ. Tổng số 

đường tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số ( )y f x  

 
 A. 1. B. 4 . C. 2 . D. 3  
Câu 5: Cho hàm số  y f x có bảng biến thiên như hình vẽ. Hỏi đồ thị của hàm số đã cho có bao 

nhiêu đường tiệm cận? 
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 A. 1. B. 3. C. 2. D. 4. 
Câu 6: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như sau: 

 
 Số đường tiệm cận của đồ thị hàm số đã cho là 
 A. 3 . B. 1. C. 4 . D. 2 . 
Câu 7: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như sau: 

 
 Tổng số đường tiệm cận ngang và tiệm cận đứng của đồ thị hàm số đã cho bằng: 
 A. 1. B. 2 . C. 3 . D. 4 . 
Câu 8: Cho hàm số  y f x  xác định và có đạo hàm trên  \ 1 . Hàm số có bảng biến thiên 

như hình vẽ dưới đây. Hỏi hàm số  y f x  có bao nhiêu tiệm cận? 

 
 A. 1 . B. 4 . C. 3 . D. 2  
Câu 9: Cho hàm số ( )y f x có bảng biến thiên như hình vẽ 

 
 Tổng số tiệm cận ngang và tiệm cận đứng của đồ thị hàm số đã cho là 
 A. 3. . B. 4. . C. 2. . D. 1.  
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Câu 10: Cho hàm số ( )y f x  có bảng biến thiên như hình vẽ. 

 
 A. Đồ thị hàm số không có tiệm cận. 
 B. Tiệm cận đứng của đồ thị là đường thẳng 2x . 
 C. Tiệm cận ngang của đồ thị là đường thẳng 1x . 
 D. Đồ thị hàm số có hai đường tiệm cận. 
Câu 11: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như sau: 

 
 Tổng số đường tiệm cận ngang và tiệm cận đứng của đồ thị hàm số đã cho bằng 
 A. 1. B. 2 . C. 3 . D. 4 . 
Câu 12: Cho hàm số ( )y f x  có bảng biến thiên như sau 

 
 Tổng số tiệm cận ngang và tiệm cận đứng của đồ thị hàm số đã cho là 
 A. 4 . B. 1. C. 3 . D. 2 . 
Câu 13: Cho hàm số ( )y f x  có bảng biến thiên như sau 

 
 Tổng số tiệm cận ngang và tiệm cận đứng của đồ thị hàm số đã cho là 
 A. 4 . B. 1. C. 3 . D. 2 . 
Câu 14: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như hình vẽ bên. Khẳng định nào sau đây đúng? 

 
 A. Đồ thị hàm số có 3 đường tiệm cận. 
 B. Đồ thị hàm số không có tiệm cận. 
 C. Hàm số có giá trị lớn nhất bằng 1 và có giá trị nhỏ nhất bằng 0. 
 D. Hàm số nghịch biến trên các khoảng  ;0  và  0;  

Câu 15: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như sau 
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 Tổng số tiệm cận ngang và tiệm cận đứng của đồ thị hàm số đã cho là 
 A. 4 . B. 1. C. 3 . D. 2 . 

Câu 16: Tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 
2

3

x
y

x




 là 

 A. 2x . B. 3x  . C. 1y  . D. 3y  . 
Câu 17: Đường thẳng 3x  , 2y   lần lượt là tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 

 A. 
2 3

3

x
y

x





. B. 

3

3

x
y

x





. C. 

3 1

3

x
y

x





. D. 

2 3

3

x
y

x





. 

Câu 18: Đồ thị hàm số 
1 3

2

x
y

x





 có các đường tiệm cận đứng và tiệm cận ngang lần lượt là: 

 A. 2x    và 3y   . B. 2x    và 1y  . 
 C. 2x    và 3y  . D. 2x   và 1y  . 

Câu 19: Đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 2

3
y

x


   có phương trình là 

 A. 0y  . B. 2y   . C. 3x  . D. 2x   . 

Câu 20: Tìm tọa độ giao điểm của đường tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 
2

.
2

x
y

x




 

 A.  2;1 . B.  2;2 . C.  2; 2  . D.  2;1 . 

Câu 21: Số đường tiệm cận của đồ thị hàm số 
1

6 3

x
y

x





 là 

 A. 3 . B. 2 . C. 0 . D. 1. 

Câu 22: Cho hàm số 
3

2
y

x



. Số tiệm cận của đồ thị hàm số là 

 A. 1. B. 0 . C. 3 . D. 2 . 

Câu 23: Số đường tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 
2

2 1

3 2

x
y

x x

 


 
 là 

 A. 4 . B. 1. C. 3 . D. 2 . 

Câu 24: Đồ thị hàm số 
2

2

4

3

x
y

x x




 có bao nhiêu đường tiệm cận đứng? 

 A. 0 . B. 1. C. 3 . D. 2 . 

Câu 25: Tổng số tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 
2

2

2

x
y

x





 là 

 A. 2 . B. 1. C. 0 . D. 3 . 

Câu 26: Số đường tiệm cận của đồ thị hàm số 
2

2

4

3 4

x
y

x x




 
 là 

 A. 3 . B. 0 . C. 2 . D. 1. 

Câu 27: Số đường tiệm cận của đồ hàm số 
2 2

3

x
y

x





. 

 A. 4 . B. 2 . C. 1. D. 3 . 

Câu 28: Cho hàm số 
2 2

x
y

x



có đồ thị là đường cong ( )C . Khẳng định nào sau đây đúng? 
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 A. ( )C  có một tiệm cận đứng và một tiệm cận ngang. 
 B. ( )C  có hai tiệm cận đứng và không tiệm cận ngang. 
 C. ( )C  có hai tiệm cận đứng và một tiệm cận ngang. 
 D. ( )C  có hai tiệm cận đứng và hai tiệm cận ngang. 

Câu 29: Tổng số các đường tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 
4

1

x
y

x





 là 

 A. 0. B. 3. C. 1. D. 2. 

Câu 30: Tổng số đường tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 
2

2

3 2

4

x x
y

x

 



 là 

 A. 2. B. 1. C. 3. D. 4. 

Câu 31: Tìm tất cả các giá trị của tham số m để đồ thị của hàm số
3 9x

y
x m





 có tiệm cận đứng 

 A. 3m   . B. 3m  . C. 3m  . D. 3m   . 

Câu 32: Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  để đồ thị hàm số 
8

2

mx
y

x




 có tiệm cận đứng: 

 A. 4m . B. 4m . C. 4m . D. 4m . 

Câu 33: Biết rằng đồ thị hàm số 
1

2

ax
y

bx




 có tiệm cận đứng là 2x   và tiệm cận ngang là 3y   

                Hiệu 2a b  có giá trị là 
 A. 4 . B. 0 . C. 1. D. 5 . 

Câu 34: Tìm m  để đồ thị hàm số 
2

2

4

mx
y

x





 có đúng hai đường tiệm cận? 

 A. 0m  . B. 1m  . C. 1m   . D. 1m   . 

Câu 35: Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để đồ thị của hàm số 
2

1x
y

x m





 có hai tiệm cận 

đứng 
 A. 0m  ; 1m  . B. 0m  . C. 0m  ; 1m  . D. 1m   . 

Câu 36: Biết rằng đồ thị hàm số 
1

2

ax
y

bx




 có tiệm cận đứng là 2x và tiệm cận ngang là 3y 

. Giá trị của a b  bằng 
 A. 5 . B. 4 . C. 0 . D. 1. 

Câu 37: Cho hàm số 
1

2

mx
y

x m





với tham số 0m  .Giao điểm của hai đường tiệm cận của đồ thị 

hàm số thuộc đường thẳng có phương trình nào dưới đây? 
 A. 2 0x y  . B. 2y x . C. 2 0x y  . D. 2 0x y  . 

Câu 38: Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  để đồ thị hàm số 
3

2

2

3 2

mx
y

x x




 
 có hai đường 

tiệm cận đứng. 

 A. 
2

1

4

m

m







. B. 0m  . C. 
2

1

m

m


 

. D. 
1

1

4

m

m







. 

Câu 39: Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  sao cho đồ thị hàm số 
2 22

2

 



x mx m

y
x

 có 

đường tiệm cận đứng. 
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 A. 
2

1

 
 

m

m
. B. Không có m  thỏa mãn. 

 C. 
2

1

 
 

m

m
. D. m . 

Câu 40: Tìm tất cả các giá trị của tham số m  sao cho đồ thị hàm số 2

5 3

2 1

x
y

x mx




 
 

                 không có tiệm cận đứng. 

 A. 
1

1

m

m

 
 

 B. 1 1m   . C. 1m   . D. 1m  . 

Câu 41: Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số  để đồ thị hàm số  

 không có đường tiệm cận đứng? 
 A. 8. B. 10. C. 11. D. 9. 

Câu 42: Biết rằng đồ thị của hàm số 
 3 2023

3

n x n
y

x m

  


 
 ( ,m n  là tham số) nhận trục hoành 

làm tiệm cận ngang và trục tung làm tiệm cận đứng. Tính tổng 2 .m n  
 A. 0 . B. 3 . C. 9 . D. 6 . 

Câu 43: Cho hàm số 
2

1

2 3

x
y

mx x




 
. Có tất cả bao nhiêu giá trị m để đồ thị hàm số có đúng hai 

đường tiệm cận? 
 A. 0. B. 1. C. 2. D. 3. 

Câu 44: Cho hàm số 2

3

6

x
y

x x m




 
. Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để đồ thị hàm số chỉ có 

một tiệm cận đứng và một tiệm cận ngang? 
 A. 0 . B. 9 . C. 27 . D. 9  hoặc 27 . 

Câu 45: Đồ thị hàm số 
2

2

1 4

2 3

x
y

x x

 


 
 có số đường tiệm cận đứng là m  và số đường tiệm cận 

ngang là n . Giá trị của m n  là: 
A. 1. B. 2 . C. 3 . D. 0  

 
⬩Dạng ❷: Câu trắc nghiệm đúng, sai 

 

Câu 1: Cho hàm soቷ  3 1

2 1

x
y

x





 có đoቹ  thị  C . Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Đường thaኃng 3y    là tiệm cận ngang của đoቹ  thị  C . 

b) Đường thẳng 3

2
y   là tiệm cận đứng của đồ thị  C . 

c) Đường thẳng 1

2
x   là tiệm cận đứng của đồ thị  C . 

d). Đường thaኃng 1

2
y    là tiệm cận ngang của đoቹ  thị  C . 

m
2

2

3 2

5

x x
y

x mx m

 
  
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Câu 2: Cho hàm số 
2 1

3

x
y

x





. Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Đoቹ  thị có đường tiệm cận đứng 3x  , tiệm cận ngang 3y  . 

b) Đoቹ  thị có đường tiệm cận đứng 2x  , tiệm cận ngang 2y  . 

c) Đồ thị có đường tiệm cận đứng 2x  , tiệm cận ngang 3y  . 

d) Đồ thị có đường tiệm cận đứng 3x  , tiệm cận ngang 2y  . 

Câu 3: Cho hàm soቷ   y f x  có  lim 1
x

f x


  và  lim 1
x

f x


  . Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Đồ thị hàm số đã cho có đúng một tiệm cận ngang. 

b) Đồ thị hàm số có hai đường tiệm cận ngang là các đường thẳng 1y   và 1y   . 

c) Đoቹ  thị hàm soቷ  có hai tiệm cận đứng là các đường thaኃng 1y   và 1y   . 

d) Đồ thị hàm số đã cho không có tiệm cận ngang. 

Câu 4: Cho hàm soቷ   y f x  có lim ( ) 3
x

f x


  và lim ( ) 3
x

f x


 . Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Đoቹ  thị hàm soቷ  không có đường tiệm cận ngang l. 

b) Đoቹ  thị hàm soቷ  có 1 đường tiệm cận đứng là 3x  . 

c) Đoቹ  thị hàm soቷ  có duy nhaቷ t một đường tiệm cận ngang. 

d) Đoቹ  thị hàm soቷ  có 1 đường tiệm cận ngang là 3x  . 

Câu 5: Cho hàm soቷ   y f x  xác định trên khoảng  5; 1   và có 
 

 
5

lim 5
x

f x
 


 

 
1

lim
x

f x
 

  . 

Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Đoቹ  thị hàm soቷ   f x  không có tiệm cận đứng. 

b) Đoቹ  thị hàm soቷ   f x  có đúng một tiệm cận đứng là đường thaኃng 1x   . 

c) Đoቹ  thị hàm soቷ   f x  có hai đường tiệm cận ngang. 

d) Đoቹ  thị hàm soቷ   f x  có hai tiệm cận đứng là các đường thaኃng 5x    và 1x   . 

Câu 6: Cho hàm soቷ   y f x  có  lim 1
x

f x


  và  lim 1
x

f x


  . Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Đoቹ  thị hàm soቷ  có đường tiệm cận ngang 2y  . 

b) Đoቹ  thị hàm soቷ  có đường tiệm cận đứng 2x  . 

c) Đồ thị hàm số có đường tiệm cận ngang 0y  . 

d) Đoቹ  thị hàm soቷ  có đường tiệm cận đứng 2x  . 

Câu 7: Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Đường tiệm cận ngang của đoቹ  thị hàm soቷ  
3 2

1

x
y

x





 là 3y   

b) Đường tiệm cận đứng của đoቹ  thị hàm soቷ  
2

1

x
y

x





là 2y   
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c) Phương trı̀nh đường tiệm cận đứng của đoቹ  thị hàm soቷ  
3 2

1

x
y

x





 là 2x    

d) Đoቹ  thị của hàm soቷ  
2

1

x
y

x





có đường tiệm cận đứng là 1x    

Câu 8: Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai?  

a) Đoቹ  thị hàm soቷ  
2

1

x
y

x





có đường tiệm cận ngang là 1y   

b) Đường tiệm cận đứng của đoቹ  thị hàm soቷ  
2 2

2

x x
y

x

 



là. 2x   

c) Phương trı̀nh đường tiệm cận đứng của đoቹ  thị hàm soቷ  
2 3

2

x
y

x





là 3x   

d) Cho hàm soቷ  
3 1

3 2

x
y

x





. Đoቹ  thị hàm soቷ  có tiệm cận ngang là 3y  . 

Câu 9: Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Cho hàm số  y f x có bảng biến thiên như sau 

 
Tổng số tiệm cận ngang và tiệm cận đứng của đồ thị hàm số đã cho là 3 

b) Phương trı̀nh đường tiệm cận ngang của đoቹ  thị hàm soቷ  
2 6

1

x
y

x





là 2y   

c)  Tı̀m đường tiệm cận ngang của đoቹ  thị hàm soቷ  
2 1

3

x
y

x





. Vậy keቷ t quả là: 

2

3
y   

d) Tı̀m đường tiệm cận ngang của đoቹ  thị hàm soቷ  
2 3

1 2 1

x x
y

x x
 

 
. Vậy keቷ t quả là: 

3

2
y    

Câu 10: Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 
2 5

3 1

x
y

x




 
 là

2

3
y


  

b) Tiệm cận đứng của đoቹ  thị hàm soቷ  
2 1

1

x
y

x





 là 1x   

c) Soቷ  đường tiệm cận đứng của đoቹ  thị hàm soቷ  
sin x

y
x

 là 0 

d) Tiệm cận ngang của đoቹ  thị hàm soቷ  
1

3 2

x
y

x




 
là 

1

3
y    

Câu 11: Cho hàm soቷ   y f x  có  lim 2
x

f x


   và  lim 2
x

f x
 

 . Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 



HỌ VÀ TÊN HS:……….……… GVVN 

 

  81 
   

TOÁN LỚP 12 

a) Đoቹ  thị hàm soቷ  đã cho có đúng một tiệm cận ngang. 

b) Đoቹ  thị hàm soቷ  đã cho không có tiệm cận ngang. 

c) Đồ thị hàm số đã cho có hai tiệm cận ngang là hai đường thẳng 2x   và 2x   . 

d) Đoቹ  thị hàm soቷ  đã cho có hai tiệm cận ngang là hai đường thaኃng 2y   và 2y   . 

Câu 12: Cho bảng bieቷn thiên hàm soቷ   y f x ,  

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Đoቹ  thị hàm soቷ  không có đường tiệm cận. 

b) Đoቹ  thị hàm soቷ  có đường tiệm cận đứng 1x   . 

c) Tập xác định của hàm soቷ  là  \ 1D   . 

d) Đoቹ  thị hàm soቷ  có đường tiệm cận ngang 2y  . 

Câu 13: Cho hàm số  có  lim 1
x

f x


 và  lim 1
x

f x


  . Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Đoቹ  thị hàm soቷ  đã cho không có tiệm cận ngang. 

b) Đoቹ  thị hàm soቷ  đã cho có đúng một tiệm cận ngang. 

c) Đoቹ  thị hàm soቷ  đã cho có hai tiệm cận ngang là các đường thaኃng 1y   và 1y   . 

d) Đồ thị hàm số đã cho có hai tiệm cận ngang là các đường thẳng 1x   và 1x   . 

Câu 14: Cho hàm soቷ   y f x  có bảng bieቷn thiên như hı̀nh dưới đây, trong đó .m   

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 
a) Đồ thị hàm số có đúng 2 đường tiệm cận đứng và 1 đường tiệm cận ngang với mọi .m   

b) Đoቹ  thị hàm soቷ  có đúng 2 đường tiệm cận đứng và 2 đường tiệm cận ngang với mọi  \ 2 .m . 

c) Đoቹ  thị hàm soቷ  có đúng 2 đường tiệm cận đứng và 2 đường tiệm cận ngang với mọi 
.m   

d)  Đoቹ  thị hàm soቷ  có đúng 1 đường tiệm cận đứng và 2 đường tiệm cận ngang với mọi 
.m   

Câu 15: Cho hàm số  có  lim 1
x

f x


 và  lim 1
x

f x


  . Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

 y f x

 y f x
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a) Đoቹ  thị hàm soቷ  đã cho không có tiệm cận ngang. 

b) Đồ thị hàm số đã cho có đúng một tiệm cận ngang. 

c) Đoቹ  thị hàm soቷ  đã cho có hai tiệm cận ngang là các đường thaኃng 1y   và 1y   . 

d) Đoቹ  thị hàm soቷ  đã cho có hai tiệm cận ngang là các đường thaኃng 1x   và 1x   . 

Câu 16: Cho hàm soቷ   y f x  có bảng bieቷn thiên như hı̀nh dưới đây, trong đó .m   

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Đoቹ  thị hàm soቷ  có đúng 2 đường tiệm cận đứng và 1 đường tiệm cận ngang với mọi 
.m   

b) Đoቹ  thị hàm soቷ  có đúng 2 đường tiệm cận đứng và 2 đường tiệm cận ngang với mọi 
 \ 2 .m  

c) Đồ thị hàm số có đúng 2 đường tiệm cận đứng và 2 đường tiệm cận ngang với mọi .m   

d) Đồ thị hàm số có đúng 1 đường tiệm cận đứng và 2 đường tiệm cận ngang với mọi .m   

Câu 17: Cho hàm soቷ  
2

3

9

x
y

x





. Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Đoቹ  thị hàm soቷ  có hai tiệm cận đứng là 3;  3x x   . 

b) Đoቹ  thị hàm soቷ  chı̉ có một tiệm cận đứng là 3x   . 

c) Đồ thị hàm số không có tiệm cận đứng. 

d) Đoቹ  thị hàm soቷ  có tiệm cận ngang là 1y  . 

Câu 18: Cho hàm soቷ  
2 1

( ).
1

x
y C

x




 
 Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Đoቹ  thị hàm soቷ  có hai tiệm cận. 

b) Đồ thị hàm số có tiệm cận ngang là đường thẳng 2.y   

c) Đồ thị hàm số có tiệm cận đứng là đường thẳng 1.x    

d) Đồ thị hàm số có tiệm cận ngang là đường thẳng 2.y    

Câu 19: Cho hàm soቷ   y f x  có bảng bieቷn thiên như sau 
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Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Đoቹ  thị hàm soቷ  có tiệm cận ngang là đường thaኃng 1x   và tiệm cận đứng là đường thaኃng 
2y  . 

b) Đoቹ  thị hàm soቷ  chı̉ có một đường tiệm cận. 

c) Đoቹ  thị hàm soቷ  không có đường tiệm cận. 

d) Đoቹ  thị hàm soቷ  có tiệm cận đứng là đường thaኃng 1x   và tiệm cận ngang là đường thaኃng 
2y  . 

Câu 20: Cho hàm soቷ   y f x  xác định trên  \ 0 , liên tục trên moች i khoảng xác định và có bảng 

bieቷn thiên như sau 

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Đoቹ  thị hàm soቷ  có đúng một tiệm cận ngang. 

b) Đoቹ  thị hàm soቷ  có hai tiệm cận ngang. 

c) Đoቹ  thị hàm soቷ  có đúng một tiệm cận đứng. 

d) Đồ thị hàm số không có tiệm đứng và tiệm cận ngang. 

Câu 21: Cho hàm soቷ  
2

2 1 1

2

x x
y

x x

  


 
.Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Đoቹ  thị hàm soቷ  có một đường tiệm cận ngang là đường thaኃng 2y  . 

b) Đoቹ  thị hàm soቷ  có một đường tiệm cận ngang là đường thaኃng 0y  . 

c) Đoቹ  thị hàm soቷ  có một đường tiệm cận ngang là đường thaኃng 2y   . 

d) Đồ thị hàm số có hai đường tiệm cận ngang là hai đường thẳng 2y    và 2y  . 

Câu 22: Cho hàm soቷ  
2

2

1

x
y

x





. Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Hàm số có tập xác định  1;1D   . 

b) Đoቹ  thị hàm soቷ  có 2  đường tiệm cận ngang là 1y   và 1y   . 
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c) Đồ thị hàm số có 2  đường tiệm cận đứng là 1x   và 1x   . 

d) Hàm soቷ  có một cực trị. 

Câu 23: Cho hàm soቷ  
2

1

4

x
y

x





. Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Đoቹ  thị hàm soቷ  không có tiệm cận ngang. 

b) Đoቹ  thị hàm soቷ  có hai đường tiệm cận đứng là 1y  , 1y    và hai đường tiệm cận ngang 
là 2x  , 2x   . 

c) Đoቹ  thị hàm soቷ  có hai đường tiệm cận ngang là 1y  , 1y    và hai đường tiệm cận đứng 
là 2x  , 2x   . 

d) Đồ thị hàm số có đúng một đường tiệm cận ngang là 1y  , hai đường tiệm cận đứng 
là 2x  , 2x   . 

Câu 24: Cho hàm soቷ  
2

5 3

4

x
y

x x m




 
 với m  là tham soቷ  thực. Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Neቷu 4m    đoቹ  thị hàm soቷ  có ı́t nhaቷ t một tiệm cận đứng và một tiệm cận ngang. 

b) Nếu 4m    đồ thị hàm số có một tiệm cận ngang và một tiệm cận đứng. 

c) Với mọi m  hàm soቷ  luôn có hai tiệm cận đứng. 

d) Neቷu 4m    đoቹ  thị hàm soቷ  có một tiệm cận ngang. 

Câu 25: Cho hàm soቷ
1

1

x
y

x





. M và N là hai đieቻm thuộc đoቹ  thị của hàm soቷ  sao cho hai tieቷp tuyeቷn 

của đoቹ  thị hàm soቷ  tại M và N song song với nhau. Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Hai đieቻm M và N đoቷ i xứng với nhau qua goቷ c tọa độ. 

b) Đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số đi qua trung điểm của đoạn thẳng MN . 
c) Hai đieቻm M và N đoቷ i xứng với nhau qua giao đieቻm của hai đường tiệm cận. 

d) Đường tiệm cận đứng của đoቹ  thị hàm soቷ  đi qua trung đieቻm của đoạn thaኃng MN . 

 ⬥Dạng ❸: Câu trắc nghiệm trả lời ngắn 

Câu 1: Trong mặt phaኃng Oxy , hàm soቷ  
1

1

x
y

x





 đoቹ  thị là  C . Giao đieቻm của hai tiệm cận của  C  

có tọa độ là: 

Câu 2: Tọa độ giao đieቻm hai đường tiệm cận của đoቹ  thị hàm soቷ  
3 7

2

x
y

x





 là 

Câu 3: Đoቹ  thị hàm soቷ  
1

2

x
y

x





 có tiệm cận đứng là đường thaኃng 

Câu 4: Đoቹ  thị hàm soቷ  
2

2 2

1

x
y

x





 có bao nhiêu đường tiệm cận? 

Câu 5: Cho hàm soቷ   y f x  có bảng bieቷn thiên như hı̀nh vẽ 
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Toቻ ng soቷ  đường tiệm cận đứng và ngang của đoቹ  thị đã cho baኁng 

Câu 6: Đường thaኃng 
1

3
y   là tiệm cận ngang của đoቹ  thị hàm soቷ  

Câu 7: Đường thaኃng 2y   là tiệm cận ngang của đoቹ  thị hàm soቷ ? 

Câu 8: Tiệm cận ngang của đoቹ  thị hàm soቷ  
3 5

4 8

x
y

x





 là 

Câu 9: Tiệm cận ngang của đoቹ  thị hàm soቷ  
3

2 1
y

x



 là 

Câu 10: Tı̀m phương trı̀nh đường tiệm cận đứng của đoቹ  thị hàm soቷ  
1

2

x
y

x





. 

Câu 11: Tı̀m tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đoቹ  thị hàm soቷ  9 6

3 12

x
y

x





 

Câu 12: Tı̀m tiệm cận xiên của đoቹ  thị hàm soቷ  𝑦 = 𝑓(𝑥) =
௫మିଷ௫ାଶ

௫ାଷ
. 

Câu 13: Tı̀m tiệm cận đứng của đoቹ  thị hàm soቷ  𝑦 =
௫మାଷ௫

௫ିହ
. 

Câu 14: Tı̀m tiệm cận ngang của đoቹ  thị hàm soቷ  𝑦 =
ିଶ௫ାଵ

௫ାଵ
. 

Câu 15: Cho hàm soቷ  𝑦 = 𝑓(𝑥) = 𝑥 +
ଵ

௫ାଶ
. Tım̀ tiệm cận xiên của đoቹ  thị hàm soቷ  𝑓(𝑥). 

Câu 16: Tı̀m tiệm cận xiên của đoቹ  thị hàm soቷ  𝑦 = 𝑓(𝑥) =
௫మି௫ାଶ

௫ାଵ
. 

Câu 17: Tı̀m tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đoቹ  thị hàm soቷ  𝑦 = 𝑓(𝑥) =
௫ାଵ

௫ିଶ
. 

Câu 18: Tı̀m tiệm cận đứng, ngang, xiên (neቷu có) của đoቹ  thị moች i hàm soቷ  sau: 

a) 𝑦 =
௫

ଶି௫
    b) 𝑦 =

ଶ௫మିଷ௫ାଶ

௫ିଵ
   c) 𝑦 = 𝑥 − 3 +

ଵ

௫మ
 

Câu 19: Cho hàm soቷ   y f x  có bảng bieቷn thiên như sau 

 

Đồ thị hàm số 
 

1

3 2
y

f x


 
 có bao nhiêu tiệm cận đứng 
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Câu 20: Cho hàm soቷ   y f x  có bảng bieቷn thiên sau. Hỏi đoቹ  thị hàm soቷ  đó có maቷy tiệm cận. 

. 

Câu 21: Cho hàm soቷ  24y x x  , toቻ ng soቷ  đường tiệm cận đứng và ngang của đoቹ  thị hàm soቷ  là 

Câu 22: Soቷ  đường tiệm cận của đoቹ  thị hàm soቷ  
2

2 1

3 2

x
y

x x




 
 là 

Câu 23: Toቻ ng soቷ  đường tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đoቹ  thị hàm soቷ  
2

2

3 2

1

x x
y

x

 



 là 

Câu 24: Tı̀m taቷ t cả các giá trị thực của tham soቷ  m  đeቻ  đoቹ  thị của hàm soቷ  
2

1

2 4

x
y

x mx




 
 có 3 đường 

tiệm cận. 

Câu 25: Tı̀m taቷ t cả các giá trị của tham soቷ  m  đeቻ  đoቹ  thị hàm soቷ  
2 4x

y
x m





 có tiệm cận đứng. 

  

Câu 26: Soቷ  đường tiệm cận của đoቹ  thị hàm soቷ  
2 4

1 x
y

x





 là 

Câu 27: Đường thaኃng nào dưới đây là đường tiệm cận ngang của đoቹ  thị hàm soቷ  
1 4

2 1

x
y

x





? 

Câu 28: Tı̀m taቷ t cả các giá trị của tham soቷ  m đeቻ  đoቹ  thị của hàm soቷ
3 9x

y
x m





 có tiệm cận đứng 

Câu 29: Tı̀m soቷ  đường tiệm cận của đoቹ  thị hàm soቷ  y =
ଶ୶ିଵ

୶మାଵ
. 

Câu 30: Đoቹ  thị hàm soቷ  
2 1

1

x
y

x





 có các đường tiệm cận ngang là 

Câu 31: Đường tiệm cận ngang của đoቹ  thị hàm soቷ  
2 1

1
2

x
y

x


 


 có phương trı̀nh là: 

Câu 32: Cho hàm soቷ   y f x  liên tục trên  \ 1  có bảng bieቷn thiên như hı̀nh vẽ. Toቻ ng soቷ  đường 

tiệm cận đứng và đường tiệm cận ngang của đoቹ  thị hàm soቷ   y f x  
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Câu 33: Cho hàm soቷ   y f x  có bảng bieቷn thiên như hı̀nh bên dưới. Hỏi đoቹ  thị hàm soቷ  đã cho có 

taቷ t cả bao nhiêu đường tiệm cận đứng và ngang? 

 

Câu 34: Soቷ  đường tiệm cận của đoቹ  thị hàm soቷ  
2

3

9






x
y

x
 là: 

Câu 35: Có bao nhiêu giá trị của m  đeቻ  đoቹ  thị hàm soቷ  
2 2 3

2 1

mx x x
y

x

  



 có một tiệm cận ngang 

là: 2.y   

Câu 36: Giá trị của m  đeቻ  tiệm cận đứng của đoቹ  thị hàm soቷ  
2 1x

y
x m





 đi qua  2;3M  là 

Câu 37: Các đường tiệm cận của đoቹ  thị hàm soቷ  2 1

3

x
y

x





 tạo với hai trục tọa độ một hı̀nh chữ 

nhật có diện tı́ch baኁng 

Câu 38: Xác định m  đeቻ  đoቹ  thị hàm soቷ  
 2 2

1

2 1 2

x
y

x m x m




   
 có đúng hai đường tiệm cận đứng. 

Câu 39: Tı̀m taቷ t cả các giá trị thực của tham soቷ  m  đeቻ  đoቹ  thị hàm soቷ  2 1y x mx    có tiệm cận 
ngang. 

Câu 40: Gọi S  là tập taቷ t cả các giá trị của tham soቷ  m  đeቻ  đoቹ  thị hàm soቷ  
2

1

3 4

x
y

mx x




 
có đúng một 

tiệm cận đứng và một tiệm cận ngang. Soቷ  phaቹn tử của S baኁng: 

Câu 41: Đoቹ  thị hàm soቷ  
2

5 1 1

2

x x
y

x x

  


 có taቷ t cả bao nhiêu đường tiệm cận? 

Câu 42: Đoቹ  thị hàm soቷ có soቷ  đường tiệm cận đứng là và soቷ  đường tiệm cận ngang 

là . Giá trị của  là 

Câu 43: Có bao nhiêu giá trị của m  đeቻ  đoቹ  thị hàm soቷ  
2

2

1

3 2

mx
y

x x




 
 có đúng hai đường tiệm cận? 

Câu 44: Có taቷ t cả bao nhiêu giá trị nguyên của tham soቷ  m  thuộc  10;10  đeቻ  đoቹ  thị hàm soቷ  

2 4

1

mx
y

x





 có ba đường tiệm cận? 

Câu 45: Gọi S  là tập các giá trị của m  sao cho đoቹ  thị hàm soቷ  
2 2

1

2 2 6

x
y

x mx m m




   
 có đúng 

hai đường tiệm cận. Soቷ  phaቹn tử của S  là: 

Câu 46: Cho hàm soቷ   2 1

1

x
y C

x





. Bieቷ t raኁng  1 1 1;M x y  và  2 2 2;M x y  là hai đieቻm trên đoቹ  thị 

 C  có toቻ ng khoảng cách đeቷn hai đường tiệm cận của  C  nhỏ nhaቷ t. Tı́nh giá trị 1 2 1 2.P x x y y  . 

2

2

1 4

2 3

x
y

x x

 


 
m

n m n
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Câu 47: Cho hàm soቷ   2 1
 

1

x
y C

x





. Tıńh toቻ ng tung độ các đieቻm M  thỏa mãn M  thuộc đoቹ  thị  C  

đoቹ ng thời khoảng cách từ M  đeቷn tiệm cận đứng của đoቹ  thị  C  baኁng khoảng cách từ M  đeቷn trục 

Ox  
 

 

 

 

 

 ▶BÀI ❹. KHẢO SÁT VÀ VẼ ĐỒ THỊ MỘT SỐ HÀM SỐ CƠ BẢN    

Ⓐ. Tóm tắt kiến thức     

➊. SƠ ĐỒ KHẢO SÁT HÀM SỐ 

 

➋. KHẢO SÁT VÀ VẼ ĐỒ THỊ HÀM SỐ ĐA THỨC BẬC BA 

  ①. Tìm tập xác định của hàm số. 

②. Khảo sát sự biến thiên của hàm số: 

Tính đạo hàm 𝑦ᇱ. Tìm các điểm tại đó 𝑦ᇱ bằng 0 hoặc đạo hàm không tồn tại. 

Xét dấu 𝑦ᇱ để chỉ ra các khoảng đơn điệu của hàm số. 

Tìm cực trị của hàm số. 

Tìm các giới hạn tại vô cực, giới hạn vô cực và tìm tiệm cận của đồ thị hàm số (nếu có). 

Lập bảng biến thiên của hàm số. 

③. Vẽ đồ thị của hàm số dựa vào bảng biến thiên. 

Chú ý: Khi vẽ đồ thị, nên xác định thêm một số điểm đặc biệt của đồ thị, chẳng hạn tìm giao 

điểm của đồ thị với các trục toạ độ (khi có và việc tìm không quá phức tạp). Ngoài ra, cần 

lưu ý đến tính đối xứng của đồ thị (đối xứng tâm, đối xứng trục). 
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❸. KHẢO SÁT VÀ VẼ ĐỒ THỊ HÀM SỐ PHÂN THỨC HỮU TỈ 

 
 

Ⓑ. Phân dạng toán cơ bản    

 

 Chú ý: Đồ thị của hàm số bậc ba 𝑦 = 𝑎𝑥ଷ + 𝑏𝑥ଶ + 𝑐𝑥 + 𝑑(𝑎 ≠ 0): 

Có tâm đối xứng là điểm có hoành độ thoả mãn 𝑦ᇱᇱ = 0, 

hay 𝑥 = −
௕

ଷ௔
. 

Không có tiệm cận. 

 

a) Hàm số phân thức 𝒚 =
𝒂𝒙ା𝒃

𝒄𝒙ା𝒅
(𝒄 ≠ 𝟎, 𝒂𝒅 − 𝒃𝒄 ≠ 𝟎) 

 Chú ý: Đồ thị của hàm số phân thức 𝑦 =
௔௫ା௕

௖௫ାௗ
(𝑐 ≠ 0, 𝑎𝑑 − 𝑏𝑐 ≠ 0) : 

Nhận giao điểm của tiệm cận đứng và tiệm cận ngang làm tâm đối xứng; 

Nhận hai đường phân giác của các góc tạo bởi hai đường tiệm cận này làm các trục đối 
xứng. 

b) Hàm số phân thức 𝒚 =
𝒂𝒙𝟐ା𝒃𝒙ା𝒄

𝒑𝒙ା𝒒
(𝒂 ≠ 𝟎, 𝒑 ≠ 𝟎, đa thức tử không chia hết cho đa thức 

mẫu] 

 Chú ý: Đồ thị của hàm số phân thức 𝑦 =
௔௫మା௕௫ା௖

௣௫ା
(𝑎 ≠ 0, 𝑝 ≠ 0, đa thức tử không chia hết 

cho đa thức mẫu): 

Nhận giao điểm của tiệm cận đứng và tiệm cận xiên làm tâm đối xứng; 

Nhận hai đường phân giác của các góc tạo bởi hai đường tiệm cận này làm các trục đối xứng. 
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⬩Dạng ❶: Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị hàm số 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Khảo sát sự bieቷn thiên và vẽ đoቹ  thị của hàm soቷ  𝑦 = −𝑥ଷ + 3𝑥ଶ − 4. 
Câu 2: Khảo sát sự bieቷn thiên và vẽ đoቹ  thị của hàm soቷ  𝑦 = 𝑥ଷ − 2𝑥ଶ + 2𝑥 − 1. 
Câu 3: Khảo sát và vẽ đồ thị của hàm số 𝑦 = 𝑥ଷ − 3𝑥ଶ + 2. 

⬩Dạng ➋: Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị hàm số phân thức hữu tỉ 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Khảo sát sự bieቷn thiên và vẽ đoቹ  thị của hàm soቷ  𝑦 =
௫ାଵ

௫ିଶ
. 

Câu 2: Khảo sát và vẽ đoቹ  thị của hàm soቷ  𝑦 =
௫మି௫ିଵ

௫ିଶ
. 

Câu 3: Khảo sát sự bieቷn thiên và vẽ đoቹ  thị của hàm soቷ  𝑦 =
௫మା௫ିଶ

௫ାଵ
. 

⬩Dạng ❸: Ứng dụng thực tế 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Giả sử số lượng của một quần thể nấm men tại môi trường nuôi cấy trong phòng thí 
nghiệm được mô hình hoá bằng hàm số 𝑃(𝑡) =

௔

௕ା௘షబ,ళఱ೟
, trong đó thời gian 𝑡 được tính bằng giờ. 

Tại thời điểm ban đầu 𝑡 = 0, quần thể có 20 tế bào và tăng với tốc độ 12 tế bào/giờ. Tìm các giá 
trị của 𝑎 và 𝑏. Theo mô hình này, điều gì xảy ra với quần thể nấm men về lâu dài? 
Câu 2: Giả sử chi phí 𝐶(𝑥) (nghìn đồng) để sản xuất 𝑥 đơn vị của một loại hàng hoá nào đó được 
cho bởi hàm số 𝐶(𝑥) = 30000 + 300𝑥 − 2,5𝑥ଶ + 0,125𝑥ଷ. 
a) Tìm hàm chi phí biên. 

b) Tìm 𝐶ᇱ(200) và giải thích ý nghĩa. 

c) So sánh 𝐶ᇱ(200) với chi phí sản xuất đơn vị hàng hoá thứ 201. 

Câu 3: Một nhà sản xuaቷ t caቹn làm những hộp đựng hı̀nh trụ có theቻ  tı́ch 1 lı́t. Tı̀m các kı́ch thước của 
hộp đựng đeቻ  chi phı́ vật liệu dùng đeቻ  sản xuaቷ t là nhỏ nhaቷ t (keቷ t quả được tı́nh theo centimét và làm 
tròn đeቷn chữ soቷ  thập phân thứ hai). 
 

Ⓒ. Dạng toán rèn luyện    

 

⬩Dạng ❶: Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn 

Câu 1: Cho hàm soቷ  
ax b

y
cx d





 có đoቹ  thị như hı̀nh vẽ. Chọn mệnh đeቹ  đúng? 
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A. 0ac  . B. 0cd  . C. 0ab  . D. ad bc . 

Câu 2: Cho hàm soቷ  3 2y ax bx cx d     có đoቹ  thị như hı̀nh vẽ. Mệnh đeቹ  nào sau đây đúng? 

 
A. 0, 0, 0, 0.a b c d     B. 0, 0, 0, 0.a b c d     
C. 0, 0, 0, 0.a b c d     D. 0, 0, 0, 0.a b c d     

Câu 3: Cho hàm soቷ
1

ax b
y

x




  
có đoቹ  thị như hı̀nh vẽ bên. 

. 

Tı̀m khaኃng định đúng trong các khaኃng định sau? 

A. 0 a b  . B. 0a b  . C. 0b a  . D. 0 b a   

Câu 4: Cho hàm soቷ  
2ax

y
x b





 có đoቹ  thị như hı̀nh dưới. 
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Khaኃng định nào sau đây đúng? 

A. 0b a  . B. 0 b a  . C. 0 a b  . D. 0b a  . 

Câu 5: Cho hàm soቷ  
ax b

y
cx d





  0d   có đoቹ  thị như hı̀nh vẽ. Khaኃng định nào dưới đây là đúng? 

 
A. 0; 0 ; 0a b c   . B. 0; 0; 0a b c   . C. 0; 0; 0a b c   . D. 0; 0 ; 0a b c   . 

Câu 6: Đoቹ  thị hàm soቷ  2( 1)( 4 4)y x x x     có bao nhiêu đieቻm chung với trục Ox ? 
A. 2. B. 3. C. 4. D. 1. 

Câu 7: Đường thaኃng : 3 1d y x   caቿ t đoቹ  thị  C  của hàm soቷ  
2

1

22 3x x
y

x


 


 tại hai đieቻm phân biệt 

,A B . Tı́nh độ dài AB . 

A. 4 15AB   B. 4 2AB   C. 4 10AB   D. 4 6AB   

Câu 8: Cho hàm soቷ  
1

2

ax
y

bx





 có đoቹ  thị như hı̀nh vẽ. Tı́nh T a b  . 
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A. 0T   B. 2T   C. 1T    D. 3T   

Câu 9: Cho hàm soቷ  
ax b

y
x c





 có đoቹ  thị như hı̀nh bên với , , .a b c   Tı́nh giá trị của bieቻu thức 

3 2T a b c   ? 

 
A. 12T  . B. 10T  . C. 9T   . D. 7T   . 

Câu 10: Soቷ  giao đieቻm của đoቹ  thị hàm soቷ  
3 1

3

x
y

x





 và đường thaኃng 3y   là 

A. 0 . B. 1. C. 2 . D. 3 . 

Câu 11: Đoቹ  thị hàm soቷ  3 3 3y x x    caቿ t trục tung tại đieቻm có tung độ 
A. 1y   . B. 1y  . C. 3y   . D. 10y  . 

Câu 12: Đoቹ  thị của hai hàm soቷ  sau 3 22 1y x x    và 2 2y x x    caቿ t nhau tại bao nhiêu đieቻm? 
A. 1. B. 0 . C. 3 . D. 2 . 

Câu 13: Cho hàm soቷ  
2 1

1

x
y

x





 có đoቹ  thị  C  và đường thaኃng : 2 3d y x  . Đường thaኃng d  caቿ t 

 C  tại hai đieቻm phân biệt A  và B . Tọa độ trung đieቻm của đoạn AB  là: 

A. 
3

; 6
2

M    
 

. B. 3 3
;

4 2
M

  
 

. C. 3
;0

2
M

 
 
 

. D. 3
;0

4
M

 
 
 

. 

Câu 14: Soቷ  giao đieቻm đoቹ  thị hàm soቷ  4 2 2y x x    và đường thaኃng 2y    là: 
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A. 1. B. 2. C. 4. D. 3. 
Câu 15: Bieቷ t hai đoቹ  thị hàm soቷ  3 22 3 1y x x x     và 22 1y x   caቿ t nhau tại hai đieቻm ,A B . Tıńh 

độ dài đoạn AB . 
A. 73 . B. 37 . C. 5 3 . D. 3 5 . 

Câu 16: Gọi ,M N  là giao đieቻm của đoቹ  thị các hàm soቷ  
2 2

1

x
y

x





 và 1y x  . Trung đieቻm I  của 

đoạn MN  có hoành độ là 
A. 1 . B. 1, 5. C. 2. D. 1. 

Câu 17: Đường cong trong hı̀nh bên là đoቹ  thị của hàm soቷ  nào dưới đây? 

 

A. 
1

1

x
y

x




 
. B. 

1

1

x
y

x





. C. 

1

1

x
y

x




 
. D. 

1

1

x
y

x





 

Câu 18: Đường cong trong hı̀nh bên dưới là đoቹ  thị của hàm soቷ  nào trong boቷ n hàm soቷ  dưới đây? 

 

A. 3 23 2y x x   . B. 3 3 2y x x   . C. 3 23 2y x x   . D. 3 3 2y x x   . 
Câu 19: Hàm soቷ  nào dưới đây có bảng bieቷn thiên như hı̀nh bên dưới 

 

A. 
3

1

x
y

x

 



. B. 

2

1

x
y

x

 



. C. 

3

1

x
y

x

 



. D. 

3

1

x
y

x





. 

Câu 20: Đường cong trong hı̀nh vẽ là đoቹ  thị của hàm soቷ  nào sau đây 
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A. 3 3 1y x x   . B. 3 3 1y x x    . C. 4 2 1y x x    . D. 

3 1y x x     

Câu 21: Đường cong trong hı̀nh vẽ bên là đoቹ  thị của hàm soቷ  nào trong các hàm soቷ  dưới đây? 

 

A. 3 23 2y x x    . B. 3 23 2y x x   . 

C. 3 3 2y x x   . D. 4 22 2y x x    . 

Câu 22: Đường cong trong hı̀nh vẽ bên là đoቹ  thị của hàm soቷ  nào dưới đây? 

 

A. 3 23 1y x x   . B. 3 23y x x  . C. 3 23 1y x x    . D. 3 23 1y x x   . 

Câu 23: Đường cong ở hı̀nh bên là đoቹ  thị của hàm soቷ  nào? 

x

y

-2

1

-3

-1

O

1
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A. 2 1y x x    . B. 3 3 1y x x    . C. 4 2 1y x x   . D. 3 3 1y x x   . 

Câu 24: Trong các hàm soቷ  sau, hàm soቷ  nào có đoቹ  thị nhận trục tung làm trục đoቷ i xứng? 

A. 4 23 1y x x   . B. 3 3 2y x x   . C. 3 23 1y x x    . D. 
1

3

x
y

x





. 

Câu 25: Đoቹ  thị như hı̀nh vẽ là đoቹ  thị của hàm soቷ  nào dưới đây? 

 
A. 3 23 4y x x    B. 3 2+3 4y x x    C. 3 23 4y x x    D. 3 23 4y x x     

Câu 26: Đoቹ  thị sau đây là của hàm soቷ  nào? 

 

A. 
2 1

1

x
y

x





. B. 

2

2

x
y

x





. C. 

2

1

x
y

x





. D. 

1

1

x
y

x





. 

Câu 27: Đường cong ở hı̀nh bên là đoቹ  thị của hàm soቷ  
ax b

y
cx d





, với , , ,a b c d  là các soቷ  thực. Mệnh 

đeቹ  nào dưới đây đúng? 
A. ' 0, 2y x   . B. ' 0, 1y x   . C. ' 0, 2y x   . D. ' 0, 1y x   . 

O x

y

1 2

4
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Câu 28: Tı̀m đoቹ  thị hàm soቷ  
2 1

3

x
y

x





 trong các hàm dưới đây. 

A.  B.  

C.  D.  

Câu 29: Bieቷ t hàm soቷ  3 2( )f x x ax bx c     đạt cực trị tại đieቻm  1, 1 3x f   và đoቹ  thị hàm soቷ  

caቿ t trục tung tại đieቻm có tung độ baኁng 2. Phương trı̀nh   2f x   có bao nhiêu nghiệm. 

A. 0 . B. 2 . C. 1. D. 3 . 

Câu 30: Cho hàm soቷ  
3 2y x ax bx c    . Bieቷ t raኁng đoቹ  thị hàm soቷ  đi qua đieቻm  0; 1A 

 và có 

đieቻm cực đại là  2;  3M
. Tı́nh 2Q a b c   . 

A. 2Q  . B. 4Q  . C. 0Q  . D. 1Q  . 

Câu 31: Với giá trị nào của m  thı̀ đoቹ  thị hàm soቷ : 
22 6 4

2
x mxy
mx
 


 đi qua đieቻm  1;4A  ? 

A. 1m   . B. 
1

2
m  . C. 1m  . D. 2m  . 
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Câu 32: Tı̀m tham soቷ  m  đeቻ  đoቹ  thị hàm soቷ     3 22 1 1 5 3 2y x m x m x m        đi qua đieቻm  2;3A

. 
A. 10m  . B. 10m   . C. 13m  . D. 13m   . 

Câu 33: Tı̀m taቷ t cả các giá trị của m  đeቻ  đoቹ  thị hàm soቷ  3 3y x x m    caቿ t trục hoành tại hai đieቻm 
phân biệt. 
A. 2m   . B. 2m   . C.  2; 2;0m  . D. 2m  . 

Câu 34: Cho hàm soቷ   y f x  liên tục trên   có đoቹ  thị như hı̀nh vẽ. 

 

Phương trı̀nh  f x m  có ba nghiệm thực phân biệt khi và chı̉ khi 

A.  3;1m  . B.  3;1m  . C.  1;3m  . D.  1;3m  . 

Câu 35: Cho đoቹ  thị ( )y f x . Tım̀ m  đeቻ  phương trı̀nh ( ) 1f x m   có đúng 3 nghiệm? 

 
A. 3 1m   . B. 4 0m   . C. 5 1m   . D. 4 1m   . 

Câu 36: Cho hàm soቷ   y f x  liên tục trên  có bảng bieቷn thiên sau 
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Có bao nhiêu giá trị nguyên của m đeቻ  phương trı̀nh  f x m  có nghiệm duy nhaቷ t? 

A. 7 . B. 6 . C. 5 . D. 8 . 

Câu 37: Cho hàm soቷ   có đoቹ  thị  và đường thaኃng  có phương trı̀nh 

. Tı̀m taቷ t cả các giá trị của  đeቻ   caቿ t  tại hai đieቻm phân biệt. 

A.  hoặc  B.  hoặc  

C.  D.  hoặc  

Câu 38: Soቷ  giao đieቻm của đoቹ  thị hàm soቷ    22 2019y x x x     với trục hoành là: 

A. 2.  B. 1.  C. 0.  D. 3.  

Câu 39: Tı̀m m  đeቻ  đường thaኃng 1y mx   caቿ t đoቹ  thị hàm soቷ  
3

1

x
y

x





 tại hai đieቻm phân biệt. 

A.    ;0 16;   . B.  ;0 . 

C.  16; . D.    ;0 16;   . 

Câu 40: Cho hàm soቷ  ( )y f x  liên tục trên   và có bảng bieቷn thiên như sau: 

 
Soቷ  nghiệm của phương trı̀nh ( ) 2 0f x    là 

A. 0 . B. 3. C. 2. D. 4. 

Câu 41: Hàm soቷ   có đoቹ  thị như hı̀nh vẽ. 

 

Soቷ  nghiệm của phương trı̀nh  là 

A. . B. . C. . D. . 
Câu 42: Cho hàm soቷ   y f x liên tục trên   và có bảng bieቷn thiên như hı̀nh vẽ. 

2 1

1





x

y
x

 C  md 2 2y mx m  

m  md  C

4

3
 m 0.m  4

3
m   0.m 

4
0.

3
m  

4

3
 m 0.m 

 y f x

 2 1 0f x  

4 1 2 3
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Đoቹ  thị hàm soቷ   y f x  và đường thaኃng 0y   có bao nhiêu đieቻm chung. 

A. 2. B. 4. C. 3. D. 1. 

Câu 43: Cho hàm soቷ   y f x  có bảng bieቷn thiên như hı̀nh vẽ: 

 

Soቷ  nghiệm của phương trı̀nh   2 0f x  
 là 

A. 0 . B. 3 . C. 4 . D. 2 . 
Câu 44: Cho hàm soቷ   y f x  có bảng bieቷn thiên như hı̀nh vẽ. 

 

Soቷ  nghiệm của phương trı̀nh   12 4f x    là 

A. 2 . B. 3 . C. 1. D. 4 . 

Câu 45: Cho hàm soቷ   y f x  xác định, liên tục trên   và có bảng bieቷn thiên 

 
Khaኃng định nào sau đây là khaኃng định sai? 

A. Taቷ t cả các giá trị của tham soቷ  m  đeቻ  phương trı̀nh   1 f x m  có nghiệm là 2 5  m

. 
B. Đoቹ  thị hàm soቷ  đã cho có hai tiệm cận ngang là các đường thaኃng 2y  và 6y . 
C. Hàm soቷ  có giá trị lớn nhaቷ t baኁng 6  và giá trị nhỏ nhaቷ t baኁng 1 . 
D. Hàm soቷ  đã cho có đúng hai cực trị. 
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Câu 46: Cho hàm soቷ   y f x  có đoቹ  thị như hı̀nh vẽ. Mệnh đeቹ  nào dưới đây đúng? 

 
A. Đieቻm cực đại của hàm soቷ  là 3 . B. Giá trị cực đại của hàm soቷ  là 0 . 
C. Giá trị cực tieቻu của hàm soቷ  baኁng 1 . D. Đieቻm cực tieቻu của hàm soቷ  là 1 . 

Câu 47: Cho hàm soቷ   y f x  có đoቹ  thị trong hı̀nh vẽ bên. Tı̀m taቷ t cả các giá trị của m  đeቻ  phương 

trı̀nh  f x m  có đúng hai nghiệm phân biệt. 

 
A. 5m  , 0 1m  . B. 1m  . 
C. 1m  , 5m . D. 1 5m  . 

Câu 48: Đoቹ  thị hàm soቷ  nào dưới đây naኁm phı́a dưới trục hoành. 
A. 4 25 1y x x    B. 3 27 1y x x x      

C. 4 24 1y x x     D. 4 22 2y x x     

Câu 49: Cho hàm soቷ  
ax b

y
cx d





 có đoቹ  thị như hı̀nh vẽ bên. 

 
A. 0ac  . B. 0cd  . C. 0bc  . D. 0ad  . 
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Câu 50: Cho hàm soቷ  3 2y ax bx cx d      0a   có đoቹ  thị  C , tieቷp tuyeቷn của  C  có hệ soቷ  góc 

đạt giá trị bé nhaቷ t khi nào? 

A. 0a   và hoành độ tieቷp đieቻm baኁng 
3

b

a
 B. 0a   và hoành độ tieቷp đieቻm baኁng 

3

b

a
  

C. 0a   và hoành độ tieቷp đieቻm baኁng 
3

b

a
  D. 0a   và hoành độ tieቷp đieቻm baኁng 

3

b

a
 

Câu 51: Đường thaኃng 2x y m   là tieቷp tuyeቷn của đường cong 3 2 4y x x     khi m  baኁng 
A. 3  hoặc 1. B. 1 hoặc 3 . C. 1  hoặc 3 . D. 3  hoặc 1 . 

Câu 52: Cho hàm soቷ   3 23 1 1y x mx m x      có đoቹ  thị  C . Bieቷt raኁng khi 0m m  thı̀ tieቷp tuyeቷn 

với đoቹ  thị  C  tại đieቻm có hoành độ baኁng 0 1x    đi qua  1;3A . Khaኃng định nào sâu đây 

đúng? 
A. 01 0m    B. 00 1m   C. 01 2m   D. 02 1m     

Câu 53: Gọi  mC  là đoቹ  thị của hàm soቷ  3 22 3( 1) 1y x m x mx m       và  d  là tieቷp tuyeቷn của  mC  

tại đieቻm có hoành độ 1x   . Tı̀m m  đeቻ   d  đi qua đieቻm  0;8A . 

A. 0m  . B. 1m  . C. 2m  . D. 3m  . 
 

⬩Dạng ❷: Câu trắc nghiệm đúng, sai 

 

Câu 1: Cho hàm soቷ  𝑦 = 𝑓(𝑥) = 𝑥ଷ + 𝑎𝑥ଶ + 𝑏𝑥 + 𝑐 có đoቹ  thị (𝐶). 

a) Đoቹ  thị  C  luôn có tâm đoቷ i xứng. 

b) Đồ thị  C  luôn có điểm cực trị. 

c) Đoቹ  thị  C  luôn caቿ t trục hoành. 

d).  lim
x

f x


   

Câu 2: Bieቷ t hàm soቷ  
1

x a
y

x





 ( a  là soቷ  thực cho trước, 1a  ) có đoቹ  thị như hı̀nh vẽ sau: 

 
Các mệnh đề sau đúng hay sai? 
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a) ' 0, 1y x     

b) ' 0, 1y x     

c) ' 0,y x   

d) ' 0,y x   

Câu 3: Cho hàm soቷ   y f x  xác định, liên tục trên  \ 1  và có bảng bieቷn thiên sau: 

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Đoቹ  thị hàm soቷ  không có đieቻm chung với trục hoành 

b) Hàm soቷ  có hai đieቻm cực trị 

c) Hàm soቷ  nghịch bieቷn trên khoảng  2;0  

d) Đoቹ  thị hàm soቷ  có tiệm cận đứng 

Câu 4: Cho hàm soቷ  ( )y f x  có bảng bieቷn thiên như sau: 

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Hàm soቷ  đoቹ ng bieቷn trên khoảng  1; . 

b) Hàm soቷ  không có giá trị lớn nhaቷ t. 

c) Đoቹ  thị hàm soቷ  không có đường tiệm cận. 

d) Hàm soቷ  có hai đieቻm cực đại và một đieቻm cực tieቻu. 

Câu 5: Cho hàm soቷ  
2 1

2

x
y

x





Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) Đoቹ  thị hàm soቷ  có tiệm cận đứng là 2x  . 

b) Hàm soቷ  có cực trị. 

c) Đoቹ  thị hàm soቷ  đi qua đieቻm  1;3A . 

d) Hàm soቷ  nghịch bieቷn trên    ;2 2;   . 

Câu 6: Cho hàm soቷ   y f x  xác định, liên tục trên   và có bảng bieቷn thiên 
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Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a). Tất cả các giá trị của tham số m  để phương trình   1 f x m  có nghiệm là 2 5  m  

b) Đồ thị hàm số đã cho có hai tiệm cận ngang là các đường thẳng 2y  và 6y . 

c) Hàm soቷ  có giá trị lớn nhaቷ t baኁng 6  và giá trị nhỏ nhaቷ t baኁng 1 . 

d). Hàm soቷ  đã cho có đúng hai cực trị. 

Câu 7: Cho hàm soቷ    21 1y x x x    có đoቹ  thị  C . Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a)  C  caቿ t trục hoành tại 2 đieቻm phân biệt. 

b)  C  caቿ t trục hoành tại 3 đieቻm phân biệt. 

c)  C  caቿ t trục hoành tại 4 đieቻm phân biệt. 

d)  C  caቿ t trục hoành tại 1 đieቻm. 

Câu 8: Cho hàm soቷ   3 3 , ;y ax x d a d     có đoቹ  thị như hı̀nh vẽ.  

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) 0, 0a d    

b) 0, 0a d   

c) 0, 0a d   

d) 0, 0a d   

Câu 9: Đoቹ  thị hàm soቷ  ( ) 1 1y f x x    caቿ t đường thaኃng 3x  tại đieቻm M .  

Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) 10OM   

b) 1O M   

c) 2OM   

d) 5OM   
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Câu 10: Cho  1C  là đoቹ  thị của hàm soቷ  32 3 1y x x    và  2C  là đoቹ  thị của hàm soቷ  3 1y x x   . Gọi n  

là soቷ  đieቻm chung phân biệt của  1C  và  2C . Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) 0n   

b) 1n   

c) 2n   

d) 3n   

Câu 11: Cho hàm số 3 2y ax bx cx d     có đồ thị như hình vẽ sau 

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) 0, 0, 0, 0a b c d     

b) 0, 0, 0, 0a b c d     

c) 0, 0, 0, 0a b c d     

d) 0, 0, 0, 0a b c d     

Câu 12: Cho hàm soቷ  





ax b
y

cx d
 có đoቹ  thị như sau.  

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) 0;  0ac bd   

b) 0;  0ab cd   

c) 0;  0bc ad   

d) 0;  0ad bd   
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Câu 13: Cho hàm soቷ  
1

x a
y

x





 có đoቹ  thị như hı̀nh vẽ bên. 

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) 1a   

b) 3a    

c) 1a    

d) 1a   

Câu 14: Cho hàm soቷ  
ax b

y
x c





 có đoቹ  thị như hı̀nh vẽ bên.  

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) 2, 1a b c     

b) 2, 1a b c     

c) 2, 1, 1a b c      

d) 2, 1a b c     

Câu 15: Cho hàm soቷ  3 2y ax bx cx d     có đoቹ  thị như hı̀nh vẽ 



HỌ VÀ TÊN HS:……….……… GVVN 

 

  107 
   

TOÁN LỚP 12 

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) 0, 0, 0, 0a b c d     

b) 0, 0, 0, 0a b c d     

c) 0, 0, 0, 0a b c d     

d) 0, 0, 0, 0a b c d     

Câu 16: Cho hàm soቷ  
1





ax b

y
x

có đoቹ  thị như hı̀nh vẽ.  

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) a b  

b) 0ab  

c) 0ab  

d) 0 b a  

Câu 17: Cho hàm soቷ  
4ax b

y
cx b

 



 có đoቹ  thị là đường cong trong hı̀nh bên.  
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Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) 0, 0 4, 0a b c     

b) 0, 0, 0a b c    

c) 0, 4, 0a b c    

d) 0, 0 4, 0a b c     

Câu 18: Cho hàm soቷ  3 2y ax bx cx d     có đoቹ  thị như hı̀nh vẽ.  

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) 0, 0, 0, 0a b c d     

b) 0, 0, 0, 0a b c d     

c) 0, 0, 0, 0a b c d     

d) 0, 0, 0, 0a b c d     

Câu 19: Cho hàm soቷ  ( )
ax b

f x
cx d





  , , , , 0a b c d a   có bảng bieቷn thiên như sau: 

 



HỌ VÀ TÊN HS:……….……… GVVN 

 

  109 
   

TOÁN LỚP 12 

Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) 0b  , 0c  , 0d    

b) 0b  , 0c  , 0d   

c) 0b  , 0c  , 0d    

d) 0b  , 0c  , 0d   

Câu 20: Hı̀nh vẽ bên là đoቹ  thị của hàm soቷ  
ax b

y
cx d





 

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) 0ad   và 0ab  . 

b) 0bd   và 0ab  . 

c) 0ad   và 0ab  .  

d) 0ad   và 0bd  . 

Câu 21: Cho hàm soቷ  ( )y f x  liên tục trên   và có đoቹ  thị như hı̀nh vẽ. 

 
Gọi m  là số nghiệm của phương trình ( ( )) 1.f f x   Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) 6.m   

b) 7.m   

c) 5.m   

d) 9.m   
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Câu 22: Cho hàm soቷ  ( )y f x  xác định trên   và thỏa mãn 32 ( ) (1 )f x f x x    với mọi x . Đoቹ  

thị hàm soቷ  ( 2)y f x   có tâm đoቷ i xứng  ;I a b . Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) 
5

3
a    

b) 
3

2
a    

c) 
5

2
a    

d) 
7

3
a    

Câu 23: Cho hàm soቷ  
2

2

x
y

x



 có đoቹ  thị  C  và đieቻm    0 0;M x y C   0 0x  . Bieቷ t raኁng khoảng cách 

từ  2;2I   đeቷn tieቷp tuyeቷn của  C  tại M  là lớn nhaቷ t, Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) 0 02 0x y   

b) 0 02 2x y   

c) 0 02 2x y    

d) 0 02 4x y    

Câu 24: Cho hàm soቷ  3 29
6

2
y x x x m     ( m  là tham soቷ ) có đoቹ  thị  C . Bieቷ t raኁng  C  caቿ t trục 

hoành tại ba đieቻm phân biệt có hoành độ tương ứng là 1x , 2x , 3x  với 1 2 3x x x  . Các 
mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 

a) 1 2 31 2 3x x x      

b) 1 2 31 2 3x x x      

c) 1 2 30 1 2 3x x x       

d) 1 2 30 1 2x x x      

Câu 25: Cho hàm soቷ   f x có đạo hàm  f x liên tục trên R . Hàm  f x có đoቹ  thị như hı̀nh vẽ. 

 
Các mệnh đeቹ  sau đúng hay sai? 
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a)    3 2f f    

b) Hàm số  f x đồng biến trên khoảng  ; 1  . 

c)    0 1f f . 

d) Hàm số  f x đạt cực đại tại 0x  . 

 ⬥Dạng ❸: Câu trắc nghiệm trả lời ngắn 

Câu 1: Cho hàm soቷ   y f x có bảng bieቷn thiên như sau: 

 

Soቷ  nghiệm thực của phương trı̀nh  2 7 0 f x  là 

Câu 2: Đoቹ  thị hàm soቷ  2( 1)( 4 4)y x x x     có bao nhiêu đieቻm chung với trục O x ? 

Câu 3: Cho hàm soቷ  
3

2 2 1
3

   x
y x x  có đoቹ  thị. Phương trı̀nh tieቷp tuyeቷn của tại đieቻm 

1
1;

3

    
M  là 

Câu 4: Cho hàm bậc ba  y f x  có đoቹ  thị trong hı̀nh bên. Soቷ  nghiệm của phương trı̀nh   2f x   là 

 

Câu 5: Soቷ  giao đieቻm của hai đoቹ  thị hàm soቷ   y f x  và  y g x  baኁng soቷ  nghiệm của phương trı̀nh. 

Câu 6: Soቷ  giao đieቻm của đoቹ  thị hàm soቷ  4 25 4y x x    với trục hoành là. 

Câu 7: Đoቹ  thị hàm soቷ  4 23 2y x x    caቿ t trục hoành tại bao nhiêu đieቻm? 
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Câu 8: Soቷ  giao đieቻm của đoቹ  thị hàm soቷ  
3 1

3

x
y

x





 và đường thaኃng 3y   là 

Câu 9: Đoቹ  thị hàm soቷ  3 3 3y x x    caቿ t trục tung tại đieቻm có tung độ 

Câu 10: Cho đoቹ  thị ( )y f x . Tım̀ m  đeቻ  phương trı̀nh ( ) 1f x m   có đúng 3 nghiệm? 

 

Câu 11: Cho hàm soቷ   y f x  liên tục trên  có bảng bieቷn thiên sau 

 

Có bao nhiêu giá trị nguyên của mđeቻ  phương trı̀nh  f x m  có nghiệm duy nhaቷ t? 

Câu 12: Cho hàm soቷ   y f x  như hı̀nh vẽ bên. Tı̀m m  đeቻ  phương trı̀nh ( )f x m  có 3 nghiệm phân biệt. 

. 

Câu 13: Tieቷp tuyeቷn của đoቹ  thị hàm soቷ  3 22 3 1y x x x     tại đieቻm có hoành độ 1x    có hệ soቷ  góc 
k  baኁng 

Câu 14: Cho hàm số 
2 2

3

x x
y

x

 


 có đồ thị  C . Có bao nhiêu tiếp tuyến của đồ thị  C  đi qua 

điểm  4;1A ? 

Câu 15: Tieቷp tuyeቷn của đoቹ  thị hàm soቷ  3y x  tại đieቻm có hoành độ 0  là đường thaኃng 
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Câu 16: Đường thaኃng : 3 1d y x   caቿ t đoቹ  thị  C  của hàm soቷ  
2

1

22 3x x
y

x


 


 tại hai đieቻm phân 

biệt ,A B . Tı́nh độ dài AB . 

Câu 17: Cho hàm soቷ  
1

2

ax
y

bx





 có đoቹ  thị như hı̀nh vẽ. Tı́nh T a b  . 

 

Câu 18: Cho hàm soቷ   y f x  liên tục trên  2;2  và có đoቹ  thị như hı̀nh vẽ bên. 

 
Soቷ  nghiệm thực của phương trı̀nh  3 4 0f x    trên đoạn  2;2  là 

Câu 19: Tı̀m đieቹu kiện của m  đeቻ  đường thaኃng 1y mx   caቿ t đoቹ  thị hàm soቷ  
3

1

x
y

x





 tại hai đieቻm 

phân biệt. 

Câu 20: Cho hàm soቷ  
2 1

1

x
y

x





 có đoቹ  thị  C  và đường thaኃ ng : 2 3d y x  . Đường thaኃng d  caቿ t 

 C  tại hai đieቻm phân biệt A  và B . Tọa độ trung đieቻm của đoạn AB  là: 

Câu 21: Soቷ  giao đieቻm đoቹ  thị hàm soቷ  4 2 2y x x    và đường thaኃng 2y    là: 

Câu 22: Cho hàm soቷ   y f x  xác định trên  \ 1 , liên tục trên moች i khoảng xác định và có bảng 
bieቷn thiên như hı̀nh vẽ. Tı̀m tập hợp taቷ t cả các giá trị của tham soቷ  thực m  sao cho phương trı̀nh 

  2 4f x m   có đúng 3 nghiệm thực phân biệt. 
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Câu 23: Tập hợp taቷ t cả các giá trị thực của tham soቷ  m  đeቻ  đường thaኃng 2y x m    caቿ t đoቹ  thị hàm 

soቷ  
1

2

x
y

x





 tại hai đieቻm phân biệt là. 

Câu 24: Cho hàm soቷ  ( )y f x  xác định và liên tục trên đoạn  2;2  và có đoቹ  thị là đường cong trong 

hı̀nh vẽ bên dưới. Xác định giá trị của tham soቷ  m đeቻ  phương trı̀nh  f x m  có soቷ  nghiệm thực 

nhieቹu nhaቷ t. 

 

Câu 25: Sau đây là bảng bieቷn thiên của hàm soቷ   y f x : 

 

Soቷ  nghiệm của phương trı̀nh  2 3 0f x    là 

Câu 26: Cho hàm soቷ  3 23y x x m   . Tım̀ các giá trị của m  đeቻ  đoቹ  thị hàm soቷ  ( )f x  caቿ t trục hoành 
tại 3 đieቻm phân biệt? 

Câu 27: Bieቷ t đoቹ  thị hàm soቷ  
1

1

x
y

x





 và đường thaኃng 2y x    caቿ t nhau tại hai đieቻm phân biệt A 

và B, tı̀m tung độ trung đieቻm I của đoạn thaኃng .AB  

Câu 28: Trong 20 phút theo dôi, lưu lượng nước của một con sông được tı́nh theo công thức 
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Q(t) = −
ଵ

ହ
𝑡ଷ + 5𝑡ଶ + 100, trong đó Q được tính theo mଷ/ phút, t tính theo phút, 0 ≤ t ≤ 20 

(Nguồn: A. Bigalke et al., Mathematik, Grundkurs ma-1, Cornelsen 2016). Khi lưu lượng nước của 
con sông lên đến 550 mଷ/ phút thì cảnh báo lũ được đưa ra. 

 
Trong thời gian theo dōi, lưu lượng nước của con sông lớn nhất là bao nhiêu? Cảnh báo lũ được 
đưa ra vào thời điếm nào? 

Câu 29: Khi một vật lạ maቿc kẹt trong khı́ quản khieቷn ta phải ho, cơ hoành đaቻy lên trên gây ra tăng 
áp lực trong phoቻ i, theo đó cuoቷ ng họng co thaቿ t làm hẹp khı́ quản khieቷn không khı́ đi qua mạnh hơn. 
Đoቷ i với một lượng không khı́ bị đaቻy ra trong một khoảng thời gian coቷ  định, khı́ quản càng nhỏ thı̀ 
luoቹ ng không khı́ càng đaቻy ra nhanh hơn. Vận toቷ c luoቹ ng khı́ thoát ra càng cao, lực tác động lên vật 
lạ càng lớn. Qua nghiên cứu một soቷ  trường hợp, người ta nhận thaቷy vận toቷ c 𝑣 của luoቹ ng khı́ liên hệ 
với bán kı́nh 𝑥 của khı́ quản theo công thức: 
𝑣(𝑥) = 𝑘(𝑥଴ − 𝑥)𝑥ଶ với 

ଵ

ଶ
𝑥଴ ≤ 𝑥 ≤ 𝑥଴. Trong đó 𝑘 là hằng số (𝑘 > 0) và 𝑥଴ là bán kính khí quản ở 

trạng thái bình thường. Tìm 𝑥 theo 𝑥଴ để vận tốc của luồng khí một cơn ho trong trường hợp này 
là lớn nhất. 

Câu 30: Anh Nam có một mảnh đaቷ t rộng và muoቷ n dành ra một khu đaቷ t hı̀nh chữ nhật có diện tı́ch 
200 mଶ đeቻ  troቹ ng vài loại cây mới. Anh dự kieቷn rào quanh ba cạnh của khu đaቷ t hı̀nh chữ nhật này 
baኁng lưới thép, cạnh còn lại (chieቹu dài) sẽ tận dụng bức tường có saኅn (Hı̀nh 1.36). Do đieቹu kiện điạ 
lı́, chieቹu rộng khu đaቷ t không vượt quá 15 m, hỏi chieቹu rộng của khu đaቷ t này baኁng bao nhiêu đeቻ  toቻ ng 
chieቹu dài lưới thép caቹn dùng là ngaቿn nhaቷ t (nghıã là chi phı́ rào lưới thép thaቷp nhaቷ t)? 

 
Hình 1.36 

Câu 31: Giả sử soቷ  lượng của một quaቹn theቻ  naቷm men tại môi trường nuôi caቷy trong phòng thı ́nghiệm 
được mô hı̀nh hoá baኁng hàm soቷ  𝑃(𝑡) =

௔

௕ା௘షబ,ళఱ
, trong đó thời gian 𝑡 được tı́nh baኁng giờ. Tại thời 

đieቻm ban đaቹu 𝑡 = 0, quaቹn theቻ  có 20 teቷ  bào và tăng với toቷ c độ 12 teቷ  bào/giờ. Tı̀m các giá trị của 𝑎 và 
𝑏. Theo mô hı̀nh này, đieቹu gı̀ xảy ra với quaቹn theቻ  naቷm men veቹ  lâu dài? 

Câu 32: Một nhà sản xuaቷ t caቹn làm những hộp đựng hı̀nh trụ có theቻ  tı́ch 1 lı́t. Tı̀m các kı́ch thước của 
hộp đựng đeቻ  chi phı́ vật liệu dùng đeቻ  sản xuaቷ t là nhỏ nhaቷ t (keቷ t quả được tı́nh theo centimét và làm 
tròn đeቷn chữ soቷ  thập phân thứ hai). 
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Câu 33: Có bao nhiêu giá trị của m  đeቻ  đoቹ  thị của hàm soቷ  
1

x
y

x



 caቿ t đường thaኃng y x m   tại hai 

đieቻm phân biệt ,A B  sao cho góc giữa hai đường thaኃ ng O A  và OB  baኁng 60  ( O là goቷ c tọa độ)? 

Câu 34: Một đường thaኃng caቿ t đoቹ  thị hàm soቷ  4 23 4y x x   tại boቷ n đieቻm phân biệt có hoành độ 
0; 1; ;a b . Tı́nh S ab a b   . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



HỌ VÀ TÊN HS:……….……… GVVN 

 

  117 
   

TOÁN LỚP 12 

  ⬥CHƯƠNG 2. VECTƠ VÀ HỆ TRỤC TỌA ĐỘ TRONG KHÔNG GIAN 

 ▶BÀI ❶.   VECTƠ TRONG KHÔNG GIAN   

Ⓐ. Tóm tắt kiến thức     

➊. VECTƠ TRONG KHÔNG GIAN 

 
 

 Vectơ trong không gian là một đoạn thẳng có hướng. 

Độ dài của vectơ trong không gian là khoảng cách giữa điểm đầu và điểm cuối của vectơ đó. 

Chú ý: Tương tự như vectơ trong mặt phaኃng, đoቷ i với vectơ trong không gian ta cũng có các kı ́

hiệu và khái niệm sau: 

Vectơ có đieቻm đaቹu là 𝐴 và đieቻm cuoቷ i là 𝐵 được kı́ hiệu là 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ . 

Khi không caቹn chı ̉rõ đieቻm đaቹu và đieቻm cuoቷ i của vectơ thı̀ vectơ còn được kı́ hiệu là 

�⃗�, 𝑏ሬ⃗ , �⃗�, �⃗�, … 

Độ dài của vectơ 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗  được kı́ hiệu là |𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ |, độ dài của vectơ â được kı́ hiệu là |â|. 

Đường thaኃng đi qua đieቻm đaቹu và đieቻm cuoቷ i của một vectơ được gọi là giá của vectơ đó  

 

Hai vectơ được gọi là cùng phương nếu chúng có giá song song hoặc trùng nhau. 

Nếu hai vectơ cùng phương thì chúng cùng hướng hoặc ngược hướng. 

Hai vectơ �⃗� và 𝑏ሬ⃗  được gọi là bằng nhau, kí hiệu �⃗� = 𝑏ሬ⃗ , nếu chúng có cùng độ dài và cùng 

hướng. 
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➋. TỔNG VÀ HIỆU CỦA HAI VECTƠ TRONG KHÔNG GIAN 

 

 Chú ý: Tương tự như vectơ trong mặt phẳng, ta có tính chất và các quy ước sau đối với 
vectơ trong không gian: 

Trong không gian, với mỗi điểm 𝑂 và vectơ ả cho trước, có duy nhất điểm 𝑀 sao cho 

𝑂𝑀ሬሬሬሬሬሬ⃗ = �⃗�. 

Các vectơ có điểm đầu và điểm cuối trùng nhau, ví dụ như 𝐴𝐴ሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐵𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ , … gọi là các vectơ -không. 

Ta quy ước vectơ-không có độ dài là 0 ,cùng hướng (và vì vậy cùng phương) với mọi vectơ. 
Do đó, các vectơ-không đều bằng nhau và được kí hiệu chung là 0. 

 

a) Tổng của hai vectơ trong không gian 

Trong không gian, cho hai vectơ �⃗� và 𝑏ሬ⃗ . Lấy một điểm 𝐴 bất kì và các điểm 𝐵, 𝐶 sao cho 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ =

�⃗�, 𝐵𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ = 𝑏ሬ⃗ . Khi đó, vectơ 𝐴𝐶ሬሬሬሬሬ⃗  được gọi là tổng của hai vectơ �⃗� và 𝑏ሬ⃗ , kí hiệu là �⃗� + 𝑏ሬ⃗ . 

Trong không gian, phép lấy tổng của hai vectơ được gọi là phép cộng vectơ. 

Bốn điểm 𝐴, 𝐵, 𝐴ᇱ, 𝐵ᇱ đồng phẳng và tứ giác 𝐴𝐵𝐵ᇱ𝐴ᇱ là hình bình hành. 

Chú ý: Tương tự như phép cộng vectơ trong mặt phẳng, phép cộng vectơ trong không gian 

có các tính chát sau: 

Tính chất giao hoán: Nếu �⃗� và 𝑏ሬ⃗  là hai vectơ bất kì thì �⃗� + 𝑏ሬ⃗ = 𝑏ሬ⃗ + �⃗�. 

Tính chất kết hợp: Nếu �⃗�, 𝑏ሬ⃗  và 𝑐 là ba vectơ bât kì thì (�⃗� + 𝑏ሬ⃗ ) + 𝑐 = �⃗� + (𝑏ሬ⃗ + 𝑐). 

Tính chất cộng với vectơ 0ሬ⃗  : Nếu �⃗� là một vectơ bất kì thì �⃗� + 0ሬ⃗ = 0ሬ⃗ + �⃗� = �⃗�. 

Từ tính chất kết hợp của phép cộng vectơ trong không gian, ta có thể viết tổng của ba vectơ 

�⃗�, 𝑏ሬ⃗  và 𝑐 là �⃗� + 𝑏ሬ⃗ + 𝑐 mà không cần sử dụng các dấu ngoặc. Tương tự đối với tổng của nhiều 
vectơ trong không gian. 

Cho hı̀nh hộp 𝐴𝐵𝐶𝐷 ⋅ 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ𝐷ᇱ. Khi đó, ta có 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐴𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐴𝐴ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗ = 𝐴𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗ . 

b) Hiệu của hai vectơ trong không gian 

Trong không gian, vectơ có cùng độ dài và ngược hướng với vectơ ả được gọi là vectơ đối 

của vectơ �⃗�, kí hiệu là −�⃗�. 
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❸. TÍCH CỦA MỘT SỐ VỚI MỘT VECTƠ TRONG KHÔNG GIAN 

 

Chú ý: 

Hai vectơ là đối nhau nếu và chỉ nếu tổng của chúng bằng 0ሬ⃗ . 

Vectơ 𝐵𝐴ሬሬሬሬሬ⃗  là một vectơ đối của vectơ 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ . 

Vectơ 0 được coi là vectơ đối của chính nó. 

 

Tương tự như hiệu của hai vectơ trong mặt phẳng, ta có định nghĩa về hiệu của hai vectơ 

trong không gian: 

Vectơ �⃗� + (−𝑏ሬ⃗ ) được gọi là hiệu của hai vectơ �⃗� và 𝑏ሬ⃗  và kí hiệu là �⃗� − 𝑏ሬ⃗ . 

Trong không gian, phép lấy hiệu của hai vectơ được gọi là phép trừ vectơ. 

Trong không gian, tích của một số thực 𝑘 ≠ 0 với một vectơ �⃗� ≠ 0ሬ⃗  là một vectơ, kí hiệu là 
𝑘�⃗�, được xác định như sau: 

Cùng hướng với vectơ a nếu 𝑘 > 0; ngược hướng với vectơ �⃗� nếu 𝑘 < 0; 

Có độ dài bằng |𝑘| ⋅ |�⃗�|. 

Trong không gian, phép lấy tích của một số với một vectơ được gọi là phép nhân một số với 
một vectơ. 

Chú ý: 

Quy ước 𝑘�⃗� = 0ሬ⃗  nếu 𝑘 = 0 hoặc �⃗� = 0ሬ⃗ . 

Nếu 𝑘�⃗� = 0ሬ⃗  thì 𝑘 = 0 hoặc �⃗� = 0ሬ⃗ . 

Trong không gian, điều kiện cần và đủ để hai vectơ �⃗� và 𝑏ሬ⃗ (𝑏ሬ⃗ ≠ 0ሬ⃗ ) cùng phương là có một số 

thực 𝑘 sao cho �⃗� = 𝑘𝑏ሬ⃗ . 
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❹. TÍCH VÔ HƯỚNG CỦA HAI VECTƠ TRONG KHÔNG GIAN 

 
 

 

Chú ý: Tương tự như phép nhân một số với một vectơ trong mặt phẳng, phép nhân một số 

với một vectơ trong không gian có các tính chất sau: 

Tính chất kết hợp: Nếu ℎ, 𝑘 là hai số thực và �⃗� là một vectơ bất kì thì ℎ(𝑘�⃗�) = (ℎ𝑘) 𝑎ሬሬሬ⃗ . 

Tính chất phân phối: Nếu ℎ, 𝑘 là hai số thực và �⃗�, 𝑏ሬ⃗  là hai vectơ bất kì thì (ℎ + 𝑘)�⃗� = ℎ�⃗� +

𝑘�⃗� và 𝑘(�⃗� + 𝑏ሬ⃗ ) = 𝑘�⃗� + 𝑘𝑏ሬ⃗ . 

Tính chất nhân với 1 và -1: Nếu �⃗� là một vectơ bất kì thì 1�⃗� = �⃗� và (−1)�⃗� = −�⃗�. 

Chú ý: Tương tự như trong mặt phẳng, nếu 𝐺 là trọng tâm của tam giác 𝐴𝐵𝐶 thì với điểm 𝑂 

tuỳ ý, ta có 

𝑂𝐴ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝑂𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝑂𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ = 3𝑂𝐺ሬሬሬሬሬ⃗  

a) Góc giữa hai vectơ trong không gian 

Trong không gian, cho hai vectơ �⃗�, 𝑏ሬ⃗  khác 0ሬ⃗ . Lấy một điểm 𝑂 bất kì và gọi 𝐴, 𝐵 là hai điểm 

sao cho 𝑂𝐴ሬሬሬሬሬ⃗ = �⃗�, 𝑂𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ = 𝑏ሬ⃗ . Khi đó, góc 𝐴𝑂𝐵෣ ൫0∘ ≤ 𝐴𝑂𝐵෣ ≤ 180∘൯ được gọi là góc giữa hai 

vectơ �⃗� và 𝑏ሬ⃗ , kí hiệu là (�⃗�, 𝑏ሬ⃗ ). 
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Chú ý: 

Để xác định góc giữa hai vectơ 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗  và 𝐶𝐷ሬሬሬሬሬ⃗  trong không gian ta có thể lấy điểm 𝐸 sao cho 

𝐴𝐸ሬሬሬሬሬ⃗ = 𝐶𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ , khi đó (𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐶𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ ) = 𝐵𝐴𝐸෣(H. 2.23). 

Quy ước góc giữa một vectơ bất kì và 0 có thể nhận một giá trị tuỳ ý từ 0∘ đến 180∘. 

 

b) Tích vô hướng của hai vectơ trong không gian 

Trong không gian, cho hai vectơ �⃗�, 𝑏ሬ⃗  đều khác 0ሬ⃗ . Tích vô hướng của hai vectơ �⃗� và 𝑏ሬ⃗  là một số, 
kí hiệu là �⃗� ⋅ 𝑏ሬ⃗ , được xác định bởi công thức: 

�⃗� ⋅ 𝑏ሬ⃗ = |�⃗�| ⋅ |𝑏ሬ⃗ | ⋅ cos (�⃗�, 𝑏ሬ⃗ ).  

Chú ý: 

Quy ước nếu �⃗� = 0ሬ⃗  hoặc 𝑏ሬ⃗ = 0ሬ⃗  thì �⃗� ⋅ 𝑏ሬ⃗ = 0. 

Cho hai vectơ �⃗�, 𝑏ሬ⃗  đều khác 0ሬ⃗ . Khi đó: �⃗� ⊥ 𝑏ሬ⃗ ⇔ �⃗� ⋅ 𝑏ሬ⃗ = 0. 

Với mọi vectơ �⃗�, ta có �⃗�ଶ = |�⃗�|ଶ. 

Nếu �⃗�, 𝑏ሬ⃗  là hai vectơ khác 0ሬ⃗  thì cos (�⃗�, 𝑏ሬ⃗ ) =
௔ሬ⃗ ⋅௕ሬ⃗

|௔ሬ⃗ |⋅|௕ሬ⃗ |
. 
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Ⓑ. Phân dạng toán cơ bản    

 

⬩Dạng ❶: Nhận biết vectơ trong không gian 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Cho tứ diện 𝐴𝐵𝐶𝐷 có độ dài mỗi cạnh bằng 1 (H.2.5). 

a) Có bao nhiêu vectơ có điểm đầu là 𝐴 và điểm cuối là một trong các đỉnh còn lại của tứ 
diện? 

b) Trong các vectơ tìm được ở câu 𝑎, những vectơ nào có giá nằm trong mặt phẳng (𝐴𝐵𝐶) ? 

c) Tính độ dài của  các 

 

Câu 2: Cho hình lăng trụ 𝐴𝐵𝐶. 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ(𝐻. 2.8). 

a) Trong ba vectơ 𝐵𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐶𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗  và 𝐵ᇱ𝐵ሬሬሬሬሬሬሬ⃗ , vectơ nào bằng vectơ 𝐴𝐴ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗  ? giải thích vì sao. 

b) Gọi 𝑀 là trung điểm của cạnh 𝐵𝐶. Xác định điểm 𝑀ᇱ sao cho 𝑀𝑀ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ = 𝐴𝐴ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗ . 

 

Câu 3: Cho hình tứ diện 𝐴𝐵𝐶𝐷. Hãy chỉ ra các vectơ có điểm đầu là 𝐵 và điểm cuối là các đỉnh còn 
lại của hình tứ diện. 
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⬩Dạng ❷: Tổng và hiệu của hai vectơ 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Cho hình lập phương 𝐴𝐵𝐶𝐷 ⋅ 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ𝐷ᇱ có độ dài mỗi cạnh bằng 1(𝐻. 2.12). Tính độ dài của 

vectơ 𝐵𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐷𝐷ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗ . 

 

Câu 2: Cho hình hộp 𝐴𝐵𝐶𝐷 ⋅ 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ𝐷ᇱ(𝐻. 2.14). Chứng minh rằng 𝐵𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐷𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐴𝐴ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗ = 𝐴𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗ . 

Câu 3: Cho hình chóp 𝑆. 𝐴𝐵𝐶𝐷 có đáy 𝐴𝐵𝐶𝐷 là hình bình hành. Gọi 𝑀, 𝑁 lần lượt là trung điểm của 

𝐴𝐵, 𝐶𝐷(H. 2.16). Chứng minh rằng: 

a) 𝐴𝑀ሬሬሬሬሬሬ⃗  và 𝐶𝑁ሬሬሬሬሬ⃗  là hai vectơ đối nhau;   b) 𝑆𝐶ሬሬሬሬ⃗ − 𝐴𝑀ሬሬሬሬሬሬ⃗ − 𝐴𝑁ሬሬሬሬሬሬ⃗ = 𝑆𝐴ሬሬሬሬሬ⃗ . 
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⬩Dạng ❸: Tích của một số với một vectơ 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Trong HĐ6, gọi 𝑂 là giao điểm của 𝐴𝐵ᇱ và 𝐴ᇱ𝐵 (H.2.18). 

chứng minh rằng 𝐶𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗ = (−2)𝑂𝑀ሬሬሬሬሬሬ⃗ . 

 

Câu 2: Cho tứ diện 𝐴𝐵𝐶𝐷. Gọi 𝐺 là trọng tâm của tam giác 𝐵𝐶𝐷 (H.2.19). Chứng minh rằng 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ +

𝐴𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐴𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ = 3𝐴𝐺ሬሬሬሬሬ⃗ . 
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Câu 3: Cho tứ diện 𝐴𝐵𝐶𝐷. Gọi 𝑀, 𝑁 lần lượt là trung điểm của các cạnh 𝐴𝐷, 𝐵𝐶; 𝐺 là trọng tâm của 

tam giác 𝐵𝐶𝐷. Chứng minh rằng: 

a) 𝑀𝑁ሬሬሬሬሬሬሬ⃗ =
ଵ

ଶ
(𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐷𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ )   b) 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐴𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐴𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ = 3𝐴𝐺ሬሬሬሬሬ⃗ . 

 

⬩Dạng ❹: Tích vô hướng của hai vectơ 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Cho hình lập phương 𝐴𝐵𝐶𝐷 ⋅ 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ𝐷ᇱ (H.2.24). 

Tính góc giữa các cặp vectơ sau: 

a) 𝐴𝐷ሬሬሬሬሬ⃗  và 𝐵ᇱ𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ ;   b) 𝐴𝐶ሬሬሬሬሬ⃗  và 𝐴ᇱ𝐷ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ . 

 

Câu 2: Cho hình chóp tứ giác đều 𝑆. 𝐴𝐵𝐶𝐷 có độ dài tất cả các cạnh bằng 𝑎 (H.2.26). Tính các tích vô 

hướng sau: 

a) 𝐴𝑆ሬሬሬሬሬ⃗ ⋅ 𝐵𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ ;   b) 𝐴𝑆ሬሬሬሬሬ⃗ ⋅ 𝐴𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ . 
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Câu 3: Cho tứ diện 𝐴𝐵𝐶𝐷 có 𝐴𝐶 và 𝐵𝐷 cùng vuông góc với 𝐴𝐵. Gọi 𝑀, 𝑁 lần lượt là trung điểm của 

hai cạnh 𝐴𝐵, 𝐶𝐷 (H.2.27). Chứng minh rằng: 

a) 𝑀𝑁ሬሬሬሬሬሬሬ⃗ =
ଵ

ଶ
(𝐴𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐵𝐷ሬሬሬሬሬሬ⃗ )  b) 𝑀𝑁ሬሬሬሬሬሬሬ⃗ ⋅ 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ = 0. 

 

⬩Dạng ❺: Ứng dụng thực tế 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Hình 2.15 mô tả một lọ hoa được đặt trên bàn, trọng lượng của lọ hoa tạo nên một lực tác dụng 

lên mặt bàn và một phản lực từ mặt bàn lên lọ hoa. Có nhận xét về độ dài và hướng của các vectơ biểu 

diễn hai lực đó. 
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Câu 2: Khi chuyển động trong không gian, máy bay luôn chịu tác động của bốn lực chính: lực đẩy của 

đông cơ, lực cản cưa không khí, trọng lực vả lực nâng khí động học (H.2.20). Lực cản của không khí 

ngược hướng với lực đẩy của động cơ và cổ độ lớn tỉ lệ thuận với bình phương vận tốc máy bay. Một 

chiếc mây bay tăng vận tốc tữ 900 km/h lên 920 km/h, trong quá trình tăng tốc máy bay giứ nguyên 

hướng bay. Lực cán của khống khí khi máy bay đạt vận tốc 900 km/h và 920 km/h lần lượt được biểu 

diễn bởi hai vectơ 𝐹ଵ
ሬሬሬ⃗  và 𝐹ଶ

ሬሬሬ⃗ . Hãy giải thích vì sao 𝐹ଵ
ሬሬሬ⃗ = 𝑘𝐹ଶ

ሬሬሬ⃗  với k là một số thực dương nào đó. Tính giá 

trị của k (làm tròn kết quả đến chữ số thập phân thứ hai). 

 

Câu 3: Ba sợi dây không giãn với khối lượng không đáng kể được buộc chung một đầu và được kéo 

căng về ba hướng khác nhau (H.2.31). Nếu các lực kéo làm cho ba sợi dây ở trạng thái đứng yên thì khi 

đó ba sợi dây nằm trên cùng một mặt phẳng. Hãy giải thích vì sao. 
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Ⓒ. Dạng toán rèn luyện    

 

⬩Dạng ❶: Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn 

 

Câu 1: Cho tứ diện ABCD . Hỏi có bao nhiêu vectơ khác vectơ 0


 mà mỗi vectơ có điểm đầu, điểm 

cuối là hai đỉnh của tứ diện ABCD? 
A. 4 . B. 12 . C. 8 . D. 10 . 

Câu 2: Cho hình hộp .ABCD A B C D     (xem hình dưới), tổng của DA DC DD 
  

 là vectơ nào dưới 
đây? 

 
A. DB 


. B. DB


. C. BD


. D. BD 


. 

Câu 3: Mệnh đề nào sau đây là sai? 

A. Nếu giá của ba vec tơ , ,a b c
  

 cùng song song với một mặt phẳng thì ba vec tơ đó đồng 

phẳng. 

B. Nếu giá của ba vec tơ , ,a b c
  

 cắt nhau từng đôi một thì ba vec tơ đó đồng phẳng. 

C. Nếu trong ba vec tơ , ,a b c
  

 có một vec tơ bằng vec tơ 0


 
thì ba vec tơ đó đồng phẳng. 

D. Nếu trong ba vec tơ , ,a b c
  

 có hai vec tơ cùng phương thì ba vec tơ đó đồng phẳng. 

Câu 4: Cho hình lập phương .ABCD A B C D    . Chọn mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau. 

A. AB AC AA AC   
   

. B. AB AD AA AC   
   

. 

C. AC AD AA AC   
   

. D. AB AD AA AC  
   

. 

Câu 5: Cho hình hộp . ' ' ' 'ABCD A B C D . Mệnh đề đúng là 

A. ' 'BA BC BB BD  
   

. B. 'BA BC BB BD  
   

. 

C. ' 'BA BC BB BC  
   

. D. ' 'BA BC BB BA  
   

. 

B C

A D

B'

A' D'

C'



HỌ VÀ TÊN HS:……….……… GVVN 

 

  129 
   

TOÁN LỚP 12 

Câu 6: Cho hình lập phương (tham khảo hình vẽ) có cạnh bằng . Tính . 'AB DC
 

. 

 

 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 7: Cho hình hộp ABCDEFGH (tham khảo hình vẽ). Tính tổng ba véctơ AB AD AE 
  

ta được 

 

A. AH


. B. AG


. C. AF


. D. AC


. 

Câu 8: Hãy chọn mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau đây: 

A. Tứ giác ABCD là hình bình hành nếu 0AB BC CD DA   
    

. 

B. Tứ giác ABCD là hình bình hành nếu AB CD
 

. 

C. Cho hình chóp .S ABCD . Nếu có SB SD SA SC  
   

thì tứ giác ABCD là hình bình 
hành. 

D. Tứ giác ABCD là hình bình hành nếu AB AC AD 
  

. 
 

Câu 9: Cho ba vectơ a


, b


, c


. Điều kiện nào sau đây khẳng định a


, b


, c


 đồng phẳng? 

A. Tồn tại ba số thực m, n , p  thỏa mãn 0m n p   và 0ma nb pc  
   

.  

B. Tồn tại ba số thực m, n , p  thỏa mãn 0m n p   và 0ma nb pc  
   

. 

C. Tồn tại ba số thực m, n , p  sao cho 0ma nb pc  
   

.  

D. Giá của a


, b


, c


 đồng quy. 

Câu 10: Hãy chọn mệnh đề sai trong các mệnh đề sau đây: 

A. Ba véc tơ , ,a b c
  

đồng phẳng nếu có hai trong ba véc tơ đó cùng phương. 

B. Ba véc tơ , ,a b c
  

đồng phẳng nếu có một trong ba véc tơ bằng véc tơ 0


. 

C. véc tơ x a b c  
   

luôn đồng phẳng với hai véc tơ a


và b


. 

D. Trong hình hộp . ' ' ' 'ABCD A B C D ba véc tơ ' , ' ' , 'AB C A DA
  

đồng phẳng. 

.ABCD A B C D    a

A
D

B C

B'
C'

D'A'

2

2

a
2a 0 2a
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Câu 11: Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào đúng. 
A. Ba véctơ đồng phẳng là ba véctơ cùng nằm trong một mặt phẳng. 

B. Ba véctơ , ,a b c
  

đồng phẳng thì có c ma nb 
  

với ,m n là các số duy nhất. 

C. Ba véctơ đồng phẳng khi có d ma nb pc  
   

với d


là véctơ bất kì. 

D. Ba véctơ đồng phẳng là ba véctơ có giá cùng song song với một mặt phẳng. 

Câu A sai, ba vectơ đồng phẳng có thể không cùng nằm trong một mặt phẳng. 

B sai vì thiếu điều kiện 2 véctơ ,a b
 

không cùng phương. Đẳng thức không xảy ra nếu ,a b
 

 

cùng phương và ,
 
a c không cùng phương. 

C sai vì d ma nb pc  
   

với d


là véctơ bất kì không phải là điều kiện để 3 véctơ , ,a b c
  

đồng 

phẳng, 0
 
d và m, n, p không đồng thời bằng 0 mới suy ra , ,a b c

  
đồng phẳng). 

Câu 12: Chỉ ra mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau. 
A. Ba vectơ đồng phẳng là ba vectơ cùng nằm trong một mặt phẳng. 

B. Ba vectơ , ,a b c
  

đồng phẳng thì có c ma nb 
  

với ,m n là các số duy nhất. 

C. Ba vectơ không đồng phẳng khi có d ma nb pc  
   

với d


là vectơ bất kì. 

D. Cả ba mệnh đề trên đều sai. 

Câu 13: Chọn mệnh đề sai trong các mệnh đề sau 

A. Nếu trong ba vectơ 
  
, ,a b c  có một vectơ bằng 0


 thì ba vectơ 

  
, ,a b c  đồng phẳng. 

B. Nếu giá của ba vectơ 
  
, ,a b c  cùng song song với một mặt phẳng thì ba vectơ 

  
, ,a b c  đồng 

phẳng. 

C. Nếu trong ba vectơ 
  
, ,a b c  có hai vectơ cùng phương thì ba vectơ 

  
, ,a b c  đồng phẳng. 

D. Nếu giá của ba vectơ 
  
, ,a b c  đồng quy thì ba vectơ 

  
, ,a b c  đồng phẳng. 

Câu 14: Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A. Cho , ,a b c
  

 đều khác 0


. Ba véctơ , ,a b c
  

 đồng phẳng khi và chỉ khi giá của chúng cùng 

nằm trên một mặt phẳng. 

B. Với tứ diện ABCD bất kì ta luôn có .AC BD AD BC  
   

 
C. Một đường thẳng cắt hai đường thẳng cho trước thì tồn tại một mặt phẳng chứa cả ba đường 
thẳng đó. 

D. Với hình hộp .ABCD A B C D     bất kì ta luôn có .AB AD AA C A   
   

 

Câu 15: Trong các khẳng định sau đây, khẳng định nào sai? 

A. Nếu giá của ba vectơ a


, b


, c


cùng song song với một mặt phẳng thì ba vectơ đó đồng 
phẳng. 

B. Nếu ba vectơ a


, b


, c


có một vectơ 0


là thì ba vectơ đồng phẳng. 

C. Nếu trong ba vectơ a


, b


, c


có hai vectơ cùng phương thì ba vectơ đó đồng phẳng. 
D. Nếu giá của ba vectơ cắt nhau từng đôi một thì 3 vectơ đồng phẳng. 

Câu 16: Cho hình hộp .ABCD A B C D    . Thực hiện phép toán u A D A B A A      
   

. 
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A. u A C
 

. B. u BC
 

. C. u BA
 

. D. u BD
 

. 

 
Câu 17: Cho G  là trọng tâm của tứ diện ABCD . Khẳng định nào sau đây là sai? 

A. 4AB AC AD AG  
   

. B. 0GD GB GC  
   

. 

C. 0GA GB GC GD   
    

. D.  1

4
PA PB PC PD PG   
    

 ( P  là tùy 

ý). 

Câu 18: Cho hình hộp .ABCD A B C D    . Gọi ,I J  lần lượt là trung điểm của AB  và CD . Khẳng định 

nào dưới đây là đúng? 

A. AI CJ
 

. B. D A IJ  
 

. C. BI D J
 

. D. A I JC 
 

. 

Câu 19: Cho hình hộp . ' ' ' 'ABCD A B C D . Đẳng thức nào sau đây là đẳng thức đúng? 

 

A. ' 'BA BC BB BC  
   

. B. ' 'BA BC BB BD  
   

. 

C. 'BA BC BB BD  
   

. D. ' 'BA BC BB BA  
   

. 

Câu 20: Cho tứ diện ABCD . Gọi G  là trọng tâm tam giác ABD . Khi đó 

A. 3CA CB CD CG  
   

. B. 3CA CB CD GC  
   

. 

C. 2CA CB CD CG  
   

. D. CA CB CD CG  
   

. 
Câu 21: Cho hình hộp .ABCD A B C D    . Gọi ,I J  lần lượt là trung điểm của AB  và CD . Khẳng định 

nào dưới đây là khẳng định đúng? 

A. D A IJ  
 

. B. A I JC 
 

. C. AI CJ
 

. D. BI D J
 

. 

Câu 22: Cho tứ diện ABCD và điểm G thỏa mãn 0GA GB GC GD   
    

(G là trọng tâm của tứ diện). 
Gọi G0 là giao điểm của GA và mp (BCD). Trong các khẳng định sau, khẳng định nào đúng? 

A. 02GA G G 
 

. B. 04GA G G
 

. C. 03GA G G
 

. D. 02GA G G
 

. 

Câu 23: Cho tứ diện ABCD . Gọi G là trọng tâm của tam giác BCD . Khẳng định nào sau đây là đúng? 

A' D'

B' C'

A

B C

D
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A. 3AB AC AD AG   
   

. B. 3AB AC AD AG  
   

. 

C. 2AB AC AD AG  
   

. D. 2AB AC AD AG  
   

. 

Câu 24: Cho hình lăng trụ tam giác 1 1 1.ABC A B C . Đặt 1 ,AA a
 

 ,AB b
 

 ,AC c
 

 BC d
 

. Trong các 

đẳng thức sau, đẳng thức nào đúng? 

A.   
  

a b c d . B.  
 

a b c . C. 0  
  
b c d . D. 0   

   
a b c d . 

Câu 25: Cho hình hộp chữ nhật .    ABCD A B C D . Biểu thức nào sau đây đúng? 

A.     
  
A D A B A C .  B.    

   
AB AB AA AD . 

C.    
   
AC AB AA AD . D.    

   
AD AB AD AC . 

Câu 26: Cho tứ diện ABCD . Gọi ,M N  lần lượt là trung điểm của ,AB CD  và G  là trung điểm của 

MN . Trong các khẳng định sau, khẳng định nào sai? 

A. GA GB GC GD  
   

.  B. 4MA MB MC MD MG   
    

. 

C. 0GA GB GC GD   
    

. D. 0GM GN 
  

. 

Câu 27: Cho hình hộp .ABCD A B C D    . Chọn mệnh đề sai. 

A. AC AB AD AA   
  

. B. AB B C A C    
 

. 

C. BD C D B C AA       
   

. D. 0AB B C CD   
  

. 

Câu 28: Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình bình hành tâm O . Chọn mệnh đề đúng. 

A. 4SA SB SC SD SO   
    

. B. 8SA SB SC SD SO   
    

. 

C. 2SA SB SC SD SO   
    

. D. 4SA SB SC SD OS   
    

. 

Lời giải 

Chọn A 

ABCD  là hình bình hành tâm O 0OA OB OC OD    
    

 

        0OS SA OS SB OS SC OS SD        
        

 

4 4SA SB SC SD OS SO      
     

. 

Câu 29: Cho tứ diện ABCD . Mệnh đề nào dưới đây là mệnh đề đúng? 

A. BC AB DA DC  
   

.  B. AC AD BD BC  
   

. 

C. AB AC DB DC  
   

. D. AB AD CD BC  
   

. 

Câu 30: Cho hình hộp . .ABCD A B C D     Chọn khẳng định đúng trong các khẳng định dưới đây. 

A. AB AD AA AD   
  

. B. CD CB CC CA   
  

. 

C. DA DC DB DB  
  

. D. BA BC BD BD  
  

. 

Câu 31: Cho hình lập phương .ABCD A B C D     cạnh a . Đặt x AA AC  
  

. Độ dài của x


 bằng 

A.  1 3 a . B. 
6

2

a
. C. 6a . D. 2a . 

Câu 32: Hình chóp .S ABCD có đáy ABCD là hình vuông tâm O . Hãy chỉ ra mệnh đề sai? 

A. 2SA SC SO 
  

.  B. 2SB SD SO 
  

. 
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C. SA SC SB SD  
   

.  D. 0SA SC SB SD   
    

. 

Câu 33: Cho hình tứ diện ABCD  có trọng tâm G . Mệnh đề nào sau đây sai? 

A. 0GA GB GC GD   
    

. B.  1

4
OG OA OB OC OD   
    

. 

C.  2

3
AG AB AC AD  
   

. D.  1

4
AG AB AC AD  
   

. 

Câu 34: Cho hình lập phương .ABCD A B C D     có cạnh bằng a . Gọi O  là tâm hình vuông ABCD  và 

điểm S  thỏa mãn OS OA OB OC OD OA OB OC OD          
        

. Tính độ dài đoạn OS  
theo a . 
A. 6OS a . B. 4OS a . C. OS a . D. 2OS a . 

Câu 35: Cho hình chóp .S ABCD  có tất cả các cạnh bên và cạnh đáy đều bằng a và ABCD  là hình 

vuông. Gọi M  là trung điểm của .CD  Giá trị .MS CB
 

 bằng 

A. 
2

2

a
. B. 

2

2

a
 . C. 

2

3

a
. D. 

22

2

a
. 

Câu 36: Cho hình lăng trụ .ABC A B C   , M là trung điểm của BB . Đặt CA a
 

, CB b
 

, AA c 
 

 
(Tham khảo hình vẽ). 

 
Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. 
1

2
AM a c b  
   

.  B. 
1

2
AM a c b  
   

. 

C. 
1

2
AM b c a  
   

.  D. 
1

2
AM b a c  
   

. 

Câu 37: Cho hình hộp .ABCD A B C D    . Chọn đẳng thức đúng: 
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A. BD BA BC BB   
   

.  B. AC AC AB AD   
   

. 

C. DB DA DD DC  
   

.  D. AB AB AA AD   
   

. 

Câu 38: Cho tứ diện đều ABCD . Tích vô hướng .AB CD
 

 bằng 

A. 0 . B. 
2

2

a
 . C. 

2

2

a
. D. 2a . 

Câu 39: Cho hình lăng trụ . ' ' 'ABC A B C . M  là rung điểm của 'BB . Đặt , , 'CA a CB b AA c  
     

. Khẳng 

định nào sau đây là khẳng định đúng ? 

A. 
2

b
AM a c  

  
.  B. 

2

a
AM b c   

  
. 

C. 
2

c
AM a b   

  
.  D. 

2

b
AM a c  

  
. 

Câu 40: Cho ba vectơ , ,a b c
  

không đồng phẳng. Xét các vectơ 2 ; 4 2 ; 3 2x a b y a b z b c       
        

. 

Chọn khẳng định đúng? 

A. Hai vectơ ;y z
 

cùng phương. B. Hai vectơ ;x y
 

không cùng phương. 

C. Hai vectơ ;x z
 

cùng phương. D. Ba vectơ ; ;x y z
  

đồng phẳng. 

Câu 41: Cho hình hộp 1 1 1 1.ABCD A B C D . Tìm giá trị của k thích hợp điền vào đẳng thức vectơ: 

1 1 1 1AB B C DD k AC  
   

 

A. 4k  . B. 1k  . C. 0k  . D. 2k  . 

Câu 42: Cho tứ diện ABCD . Đặt , , ,AB a AC b AD c  
     

gọi G là trọng tâm của tam giác BCD . Trong 

các đẳng thức sau, đẳng thức nào đúng? 

A. AG a b c  
   

.  B.  1

3
AG a b c  
   

. 

C.  1

2
AG a b c  
   

.  D.  1

4
AG a b c  
   

. 

Câu 43: Cho hình lập phương 1 1 1 1.ABCD A B C D . Gọi O là tâm của hình lập phương. Chọn đẳng thức 

đúng? 
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A.  1

1

3
AO AB AD AA  
   

. B.  1

1

2
AO AB AD AA  
   

. 

C.  1

1

4
AO AB AD AA  
   

. D.  1

2

3
AO AB AD AA  
   

. 

Câu 44: Cho hình chóp S.ABCD có đáy là hình bình hành tâm O. Gọi G là điểm thỏa mãn: 

0GS GA GB GC GD    
     

. Trong các khẳng định sau, khẳng định nào đúng: 

A. G, S, O không thẳng hàng. B. 4GS OG
 

. 

C. 5GS OG
 

.  D. 3GS OG
 

. 

Câu 45: Cho lăng trụ tam giác . ' ' 'ABC A B C có AA ' a
 

, AB b
 

, AC c
 

. Hãy phân tích (biểu thị) 

vectơ BC'


qua các vectơ a


, b


, c


. 

A. 'BC a b c  
   

. B. 'BC a b c   
   

. C. 'BC a b c   
   

. D. 'BC a b c  
   

. 

Câu 46: Cho tứ diện ABCD . Gọi P , Q lần lượt là trung điểm của AB và CD . Chọn khẳng định đúng? 

A.  1

4
PQ BC AD 
  

.  B.  1

2
PQ BC AD 
  

. 

C.  1

2
PQ BC AD 
  

.  D. PQ BC AD 
  

. 

Câu 47: Cho hình hộp .ABCD A B C D    . Hệ thức nào đúng? 

A. AC AB AC AD   
   

. B. AC AB AC AA   
   

. 

C. AC AB AD AA   
   

. D. AC AB AD AB   
   

. 

Câu 48: Cho lăng trụ tam giác .ABC A B C    có , ,AA a AB b AC c   
     

. Hãy phân tích (biểu diễn) 

véc tơ BC


 qua các véc tơ , ,a b c
  

. 

A. BC a b c   
   

. B. BC a b c    
   

. C. BC a b c    
   

. D. BC a b c   
   

. 

Câu 49: Trong không gian cho 3 vectơ , ,a b c
  

 không đồng phẳng. Xét các vectơ 

2 , 4 2 , 3 2x a b y a b z a b       
       

. Khẳng định nào đúng? 

A. Hai vectơ ,y z
 

 cùng phương B. Hai vectơ ,x y
 

 cùng phương 

C. Hai vectơ ,x z
 

 cùng phương. D. 3 vectơ , ,a b c
  

 đồng phẳng. 

Câu 50: Cho tứ diện ABCD . Gọi M  là trung điểm của đoạn thẳng BC . Đặt , ,AB a AC b AD c  
     

. Đẳng thức nào sau đây là đúng? 

A.  1
2

2
DM a b c  
   

.  B.  1
2

2
DM a b c  
   

. 

C.  1
2

2
DM a b c   
   

. D.  1
2

2
DM a b c  
   

. 

Câu 51: Cho hình hộp .ABCD EFGH  có , , .AB a AD b AE c  
     

 Gọi I  là điểm thuộc đoạn thẳng 

BG  sao cho 4BI BG . Biểu thị AI


 qua , ,a b c
  

 ta được 

A. 
7 7

4 4
AI a b c  
   

. B. 
1 1

3 3
AI a b c  
   

. 
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C. 
1 1

2 2
AI a b c  
   

. D. 
1 1

4 4
AI a b c  
   

. 

Câu 52: Hình lập phương .ABCD A B C D     cạnh a . Tính độ dài vectơ x AA AC  
  

 theo a . 

A. 2a . B.  1 3 a . C. 6a . D. 
6

2

a
. 

Câu 53: Cho hình lăng trụ .ABC A B C   . M  là trung điểm của BB . Đặt , , .CA a CB b AA c  
     

 Khi 

đó 

A. 
2

b
AM a c  

  
. B. 

2

a
AM b c   

  
. 

C. 
2

c
AM a b   

  
. D. 

2

b
AM a c  

  
. 

Câu 54: Cho tứ diện ABCD có G là trọng tâm tam giá BCD  Khẳng định nào sau đây đúng? 

A.  1

3
AG AB AC AD  
   

. B.  2

3
AG AB AC AD  
   

. 

C.  1

3
AG AB AC AD   
   

. D.  2

3
AG AB AC AD   
   

. 

Câu 55: Cho hình lăng trụ tam giác .ABC A B C   , gọi M  là trung điểm cạnh bên BB . Đặt CA a
 

, 

CB b
 

, CC c 
 

. Khẳng định nào sau đây là đúng? 

A. 
1

2
AM a b c   
  

. B. 
1

2
AM a b c  
  

. 

C. 
1

2
AM a b c   
  

. D. 
1

2
AM a b c  
  

. 

Câu 56: Cho hình lăng trụ .ABC A B C    với G  là trọng tâm của tam giác .A B C    Đặt AA a 
 

, AB b
 

, AC c
 

. Khi đó AG


 bằng: 

A.  1
.

3
a b c 
  

 B.  . 
1

4
a b c 
  

 C.  1
.

6
a b c 
  

 D.  1
.

2
a b c 
  

 

Câu 57: Cho tứ diện ABCD , gọi ,M N  lần lượt là trung điểm các cạnh ,AC BD ; G là trọng tâm tam 

giác ABD ; I  là trung điểm của đoạn GM . Điểm F  thuộc cạnh BC sao cho 2 3FB FC , 
điểm J thuộc cạnh DF  sao cho 7 5DJ DF . Dựng hình bình hành BMKC . Trong các khẳng 
định sau khẳng định nào sai? 
A.  // GM DK .  B. 3 10DK GM . 

C. , ,A I J thẳng hàng.  D. 7AJ 12AI
 

. 

Câu 58: Cho hình hộp .ABCD A B C D    . Biết .MA k MC 
 

, .NC l ND 
 

. Khi MN  song song với 
BD   thì khẳng định nào sau đây đúng? 

A. 
3

2
k l   . B. 3k l   . C. 4k l   . D. 2k l   . 

Câu 59: Cho tứ diện ABCD , ,M N  theo thứ tự là trung điểm của ,AB CD . Bộ ba vectơ nào dưới đây 

đồng phẳng? 

A. ; ;BC AD MN
  

. B. ; ;AC AD MN
  

. C. ; ;BC BD AD
  

. D. ; ;AC DC MA
  

. 
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Câu 60: Cho hình hộp 1 1 1 1.ABCD A B C D . Chọn khẳng định đúng? 

A. 1 1, ,BD BD BC
  

đồng phẳng. B. 1 1 1, ,CD AD A B
  

đồng phẳng. 

C. 1 1, ,CD AD A C
  

đồng phẳng. D. 1, ,AB AD C A
  

đồng phẳng. 

Câu 61: Cho hình hộp .ABCD EFGH . Gọi I là tâm hình bình hành ABEF và K là tâm hình bình 
hành BCGF. Trong các khẳng định sau, khắng định nào đúng? 

A. , ,BD AK GF
  

đồng phẳng. B. , ,BD IK GF
  

đồng phẳng. 

C. , ,BD EK GF
  

đồng phẳng. D. , ,BD IK GC
  

đồng phẳng. 

Câu 62: Cho hình hộp . .ABCD EFGH  Gọi I  là tâm hình bình hành ABEF  và K  là tâm hình bình 
hành .BCGF  Trong các khẳng định sau, khẳng định nào đúng? 

A. , ,BD EK GF
  

 đồng phẳng. B. , ,BD IK GC
  

 đồng phẳng. 

C. , ,BD IK GF
  

 đồng phẳng. D. , ,BD AK GF
  

 đồng phẳng. 

Câu 63: Cho hình tứ diện ABCD . Gọi ,M N lần lượt là trung điểm củ ,AB AC  Bộ ba véc tơ nào sau 

đây đồng phẳng? 

A. , ,MN AB CD
  

. B. , ,MN AC BD
  

. C. , ,MN AD BC
  

. D. , ,MN AC AD
  

. 

Câu 64: Cho hình chóp .S ABCD . Gọi , , , , ,M N P Q R T  lần lượt là trung điểm của , , ,AC BD BC

, ,CD SA SD  Bốn điểm nào sau đây đồng phẳng? 

A. , , ,P Q R T . B. , , ,M P R T . C. , , ,M Q T R . D. , , ,M N R T . 

Câu 65: Cho hình hộp .ABCD EFGH , gọi I  là tâm hình bình hành ABFE  và K  là tâm hình bình hành 
BCGF . Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. , ,BD AK GF
  

 đồng phẳng. B. , ,BD IK GF
  

 đồng phẳng. 

C. , ,BD EK GF
  

 đồng phẳng. D. , ,BD IK GC
  

 đồng phẳng. 

Câu 66: Cho tứ diện ABCD  có G  là trọng tâm. Gọi ,M N  lần lượt là trung điểm của ,AB CD . Chọn 

khẳng định sai trong các khẳng định dưới đây. 

A. Ba vectơ , ,BA BC BD
  

 không đồng phẳng. B. G là trung điểm MN . 

C. Ba vectơ , ,AC BD MN
  

 đồng phẳng. D. 
1

4
OA OB OC OD OG   
    

. 

Câu 67: Cho hình chóp .S ABC  có A , B  lần lượt là trung điểm SA , SB . G  là trọng tâm tam giác 

ABC . C  là điểm di động trên cạnh SC . Gọi G  là giao điểm với SG  với  A B C   . Khi C  

di động trên SC , biểu thức nào sau đây có giá trị không đổi? 

A. 
SG SC

SG SC


 
. B. 2 3

SG SC

SG SC


 
. C. 

2

3

SG SC

SG SC


 
 D. 3

SG SC

SG SC


 
. 

Câu 68: Cho ba vectơ , ,a b c
  

không đồng phẳng. Xét 2 ; 2 ; 4x a b c y a b c z a b mc         
           

. 

Giá trị của mđể các vectơ ; ;x y z
  

đồng phẳng là: 

A. 0 . B. . C. 4 . D. 2 . 

Câu 69: Cho tứ diện ABCD  và các điểm M , N  xác định bởi 2 3AM AB AC 
  

; DN DB xDC 
  

. 

Tìm x  để các véc tơ AD


, BC


, MN


 đồng phẳng. 
A. 1x   . B. 3x   . C. 2x   . D. 2x  . 

1
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Câu 70: Cho tứ diện ABCD có , ,AB BC CD đôi một vuông góc với nhau và AB a , ,BC b CD c 

. Độ dài đoạn thẳng AD bằng 

A. 2 2 2a b c  . B. 2 2 2a b c   . C. 2 2 2a b c  . D. 2 2 2a b c  . 

Câu 71: Cho hình lập phương .ABCD A B C D     cạnh .a  Tính độ dài vectơ x AB AD  
 

 theo a . 

A. 2 2x a


. B. 2 6x a


. C. 2x a


. D. 6x a


. 

Câu 72: Cho hình hộp . ' ' ' 'ABCD A B C D . M là điểm trên AC sao cho 3AC MC . Lấy N trên đoạn 
'C D sao cho ' 'xC D C N . Với giá trị nào của x thì MN / / D'B  

A. 
2

3
x  . B. 

1

3
x  . C. 

1

4
x  . D. 

1

2
x  . 

Câu 73: Cho hình hộp .ABCD A B C D     có 6 cmAB  , 2 cmBC BB  . Điểm E  là trung điểm cạnh 

BC . Một tứ diện đều MNPQ  có hai đỉnh M  và N  nằm trên đường thẳng EC , hai đỉnh P  

và Q  nằm trên đường thẳng đi qua điểm B  và cắt đường thẳng AD  tại điểm F . Khoảng cách 

DF  bằng 
A. 3 cm . B. 2 cm . C. 6 cm . D. 1cm . 

 

⬩Dạng ❷: Câu trắc nghiệm đúng, sai 

 

Câu 1: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Cho tứ diện ABCD . Hỏi có bao nhiêu véctơ khác véctơ 0


 mà mỗi véctơ có điểm đầu, điểm 

cuối là hai đỉnh của tứ diện ABCD  là 12. 

b) Cho hình hộp .ABCD A B C D     (xem hình dưới), tổng của DA DC DD 
  

 là vectơ DB 


 

 

c)  Nếu giá của ba vec tơ , ,a b c
  

 cắt nhau từng đôi một thì ba vec tơ đó đồng phẳng. 

d) Cho hình lập phương (tham khảo hình vẽ) có cạnh bằng . Tính 2. 'AB DC a
 

 

Câu 2: Cho hình lập phương .ABCD A B C D    . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  AB AC AA AC   
   

 

b) AB AD AA AC   
   

 

c)  AC AD AA AC   
   

 

B C

A D

B'

A' D'

C'

.ABCD A B C D    a
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d)  AB AD AA AC  
   

 

Câu 3: Cho hình hộp . ' ' ' 'ABCD A B C D . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  ' 'BA BC BB BD  
   

 

b) 'BA BC BB BD  
   

 

c)  ' 'BA BC BB BC  
   

 

d)  ' 'BA BC BB BA  
   

 

Câu 4: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Cho hình hộp ABCDEFGH (tham khảo hình vẽ). Tính tổng ba véctơ AB AD AE 
  

 = 

AG


.  

b) Cho hình hộp D. ' ' ' 'ABC A B C D . Các véc tơ có điểm đầu và điểm cuối là các đỉnh của hình 

hộp và bằng véc tơ AB


 là ;  ' ';  ' 'DC A B D C
  

 

c)  Cho hình hộp chữ nhật . ' ' ' 'ABCD A B C D . Khi đó, vectơ bằng vectơ AB


 là vectơ  ' 'D C


 

d)  Cho tứ diện ABCD. Hỏi có bao nhiêu vectơ khác vectơ 0


 mà mỗi vectơ có điểm đầu, điểm 

cuối là hai đỉnh của tứ diện ABCD là 12. 

Câu 5: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Nếu trong ba vectơ 
  
, ,a b c  có một vectơ bằng 0


 thì ba vectơ 

  
, ,a b c  đồng phẳng.  

 b) Nếu giá của ba vectơ 
  
, ,a b c  cùng song song với một mặt phẳng thì ba vectơ 

  
, ,a b c  đồng 

phẳng. 

c)  Nếu trong ba vectơ 
  
, ,a b c  có hai vectơ cùng phương thì ba vectơ 

  
, ,a b c  đồng phẳng. 

d) Nếu giá của ba vectơ 
  
, ,a b c  đồng quy thì ba vectơ 

  
, ,a b c  đồng phẳng. 

Câu 6: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Cho , ,a b c
  

 đều khác 0


. Ba véctơ , ,a b c
  

 đồng phẳng khi và chỉ khi giá của chúng cùng 

nằm trên một mặt phẳng. 

 b) Với tứ diện ABCD bất kì ta luôn có .AC BD AD BC  
   
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c) Một đường thẳng cắt hai đường thẳng cho trước thì tồn tại một mặt phẳng chứa cả ba đường 

thẳng đó.  

 d) Với hình hộp .ABCD A B C D     bất kì ta luôn có .AB AD AA C A   
   

 

  

Câu 7: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

 a)  Tứ giác ABCD là hình bình hành nếu 0AB BC CD DA   
    

. 

b) Tứ giác ABCD là hình bình hành nếu AB CD
 

. 

c)   Cho hình chóp .S ABCD . Nếu có SB SD SA SC  
   

thì tứ giác ABCD là hình bình hành. 

 d)  Tứ giác ABCD là hình bình hành nếu AB AC AD 
  

. 

 

Câu 8: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Ba véc tơ , ,a b c
  

đồng phẳng nếu có hai trong ba véc tơ đó cùng phương. 

 b) Ba véc tơ , ,a b c
  

đồng phẳng nếu có một trong ba véc tơ bằng véc tơ 0


. 

 c) véc tơ x a b c  
   

luôn đồng phẳng với hai véc tơ a


và b


. 

 d) Trong hình hộp . ' ' ' 'ABCD A B C D ba véc tơ ' , ' ' , 'AB C A DA
  

đồng phẳng. 

Câu 9: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Cho hình hộp .ABCD A B C D    . Thực hiện phép toán u A D A B A A      
   

bằng 

u A C
 

 

 

b) Cho tứ diện ABCD . Gọi G  là trọng tâm tam giác ABD . Khi đó 3CA CB CD CG  
   

 

c) Cho hình lăng trụ .ABC A B C   . Đặt a AA
 

, b AB
 

, c AC
 

. Gọi G  là trọng tâm của 

tam giác A B C   . Vectơ AG


 bằng  1

3
AG a b c   
   
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d) Cho hình lập phương .ABCD A B C D     cạnh a . Đặt x AA AC  
  

. Độ dài của x


 bằng 2a  

Câu 10: Cho hình hộp .ABCD A B C D    . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  AC AB AD AA   
  

 

b) AB B C A C    
 

 

c) BD C D B C AA       
   

 

d) 0AB B C CD   
  

 

Câu 11: Trong không gian gọi G  là trọng tâm của tứ diện ABCD . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  0GA GB GC GD   
    

 

b) 0AG BG CG DG   
   

 

c)  GA GB GC GD    

d)  0GA GB GC  
   

 

Câu 12: Cho hình hộp .ABCD A B C D    . Gọi ,I J  lần lượt là trung điểm của AB  và CD . Các mệnh 

đề sau đúng hay sai? 

a)  AI CJ
 

. 

b) D A IJ  
 

 

c)  BI D J
 

. 

d)  A I JC 
 

. 

Câu 13: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Cho tứ diện ABCD . Gọi G  là trọng tâm tam giác ABD . Khi đó 3CA CB CD CG  
   

 

b) Cho hình lăng trụ .ABC A B C   . Đặt a AA
 

, b AB
 

, c AC
 

. Gọi G   là trọng tâm của 

tam giác A B C   . Vectơ AG


 bằng  1
3

3
AG a b c   
   

 

c)  Cho tứ diện ABCD . Gọi G  là trọng tâm tam giác ABD . Khi đó: 3CA CB CD CG  
   

 

d)  Cho hình lập phương .ABCD A B C D     cạnh a . Đặt x AA AC  
  

. Độ dài của x


 bằng

6

2

a
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Câu 14:  Cho tứ diện ABCD . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  BC AB DA DC  
   

. 

b) AC AD BD BC  
   

 

c)  AB AC DB DC  
   

 

d)  AB AD CD BC  
   

 

Câu 15: Cho hình hộp . .ABCD A B C D     Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

 a)  AB AD AA AD   
  

 

b) CD CB CC CA   
  

 

c)  DA DC DB DB  
  

 

d)  BA BC BD BD  
  

 

Câu 16: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Cho hình lập phương .ABCD A B C D     có cạnh bằng a . Gọi O  là tâm hình vuông ABCD  

và điểm S  thỏa mãn OS OA OB OC OD OA OB OC OD          
        

. Vậy độ dài đoạn 

4OS a  

b) Hình lập phương .ABCD A B C D    cạnh a . Vậy độ dài véctơ x AA AC  
  

=
6

2

a
 

c)  Cho tứ diện ABCD , gọi G  là trọng tâm của tam giác BCD. Biết luôn tồn tại số thực k  

thỏa mãn đẳng thức vecto .AB AC AD k AG  
   

. Hỏi số thực đó bằng 4 

d)  Cho hình chóp .S ABCD  có tất cả các cạnh bên và cạnh đáy đều bằng a  và ABCD  là hình 

vuông. Gọi M  là trung điểm của .CD  Giá trị .MS CB
 

 bằng
2

3

a
 

 

Câu 17: Cho tứ diện ABCD  có ,M N  lần lượt là trung điểm các cạnh AC  và .BD  Gọi G  là trung điểm 

của đoạn thẳng .MN  Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  2GA GC GM 
  

 

 b) G  là trọng tâm của tứ diện ABCD . 

c) 0GA GB GC GD   
    
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d) 2GB GD MN 
  

 

Câu 18: Cho tứ diện ABCD . Gọi I  là trung điểm CD. Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  
1 1

2 2
AI AC AD 
  

 

b) BI BC BD 
  

 

c)  
1 1

2 2
BI BC BD 
  

 

d)  AI AC AD 
  

 

Câu 19:  Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Cho tứ diện ABCD , gọi G  là trọng tâm của tam giác BCD. Biết luôn tồn tại số thực k  

thỏa mãn đẳng thức vecto .AB AC AD k AG  
   

.Vậy số thực đó bằng 3  

b) Cho hình lập phương .ABCD A B C D     có cạnh bằng a . Gọi O  là tâm hình vuông ABCD  

và điểm S  thỏa mãn OS OA OB OC OD OA OB OC OD          
        

. Vậy độ dài đoạn 

OS  theo a là 4OS a  

c)  Hình lập phương .ABCD A B C D    cạnh a .Vậy độ dài véctơ x AA AC  
  

theo a là 6a  

d)  Cho hình chóp .S ABCD  có tất cả các cạnh bên và cạnh đáy đều bằng a  và ABCD  là hình 

vuông. Gọi M  là trung điểm của .CD  Giá trị .MS CB
 

 bằng
2

2

a
  

 

Câu 20: Cho tứ diện A BC D  có ,M N  lần lượt là trung điểm các cạnh AC  và .BD  Gọi G  là trung điểm 

của đoạn thẳng .M N  Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  2GA GC GM 
  

 

b) GB GD MN 
  

 

c)  0GA GB GC GD   
    

 

d)  2NM AB CD 
  

 

Câu 21: Cho hình lăng trụ .ABC A B C   , M là trung điểm của BB . Đặt CA a
 

, CB b
 

, AA c 
 

 (Tham 

khảo hình vẽ). 
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 Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  
1

2
AM a c b  
   

 

b) 
1

2
AM a c b  
   

 

c)  
1

2
AM b c a  
   

 

d)  
1

2
AM b a c  
   

 

Câu 22: Cho hình hộp .ABCD A B C D    . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

 

 a)  BD BA BC BB   
   

 

b) AC AC AB AD   
   

 

c)  DB DA DD DC  
   

 

d)  AB AB AA AD   
   

 

Câu 23: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Cho tứ diện đều ABCD  . Tích vô hướng .ABCD
 

 bằng 0  
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b) Cho hình lăng trụ .ABC A B C   . M  là trung điểm của BB . Đặt , , .CA a CB b AA c  
     

 

Khi đó
2

a
AM b c   

  
 

c) Cho lăng trụ tam giác . ' ' 'ABC A B C có AA' a
 

, AB b
 

, AC c
 

. Hãy phân tích (biểu thị) 

vectơ BC'


qua các vectơ a


, b


, c


.vậy 'BC a b c  
   

 

d) Cho hình lăng trụ .ABC A B C    với G  là trọng tâm của tam giác .A B C    Đặt AA a 
 

, 

AB b
 

, AC c
 

. Khi đó AG


 bằng:   . 
1

4
a b c 
  

 

Câu 24: Cho hình hộp .ABCD A B C D    . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  AC AB AC AD   
   

 

b) AC AB AC AA   
   

 

c)  AC AB AD AA   
   

 

d)  AC AB AD AB   
   

 

Câu 25: Cho hình lăng trụ tam giác .ABC A B C   . Gọi M  là trung điểm của BB  . 

Đặt ,  ,  CAA a CA b cB   
     

. Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  
1

2
AM b c a   
   

 

b) 
1

2
AM b c a  
   

 

c)  
1

2
AM b a c  
   

 

d)  
1

2
AM a c b  
   

 

⬩Dạng ❸: Câu trắc nghiệm trả lời ngắn 

 

Câu 1: Cho hình lập phương 𝐴𝐵𝐶𝐷 ⋅ 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ𝐷ᇱ(𝐻. 2.6). Trong các vectơ 𝐴𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐴𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐴𝐷ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗  : 

a) Hai vectơ nào có giá cùng nằm trong mặt phẳng (ABCD) ?             b) Hai vectơ nào có cùng độ dài? 
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Câu 2: Cho hình hộp 𝐴𝐵𝐶𝐷 ⋅ 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ𝐷ᇱ (H.2.7) 

 

a) So sánh độ dài hai vectơ 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗  và 𝐷ᇱ𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ . 

b) Nhận xét về giá của hai vectơ 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗  và 𝐷ᇱ𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ . 

c) Hai vectơ 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗  và 𝐷ᇱ𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗  có cùng phương không? Có cùng hướng không? 

Câu 3: Nếu hai vectơ cùng bằng một vectơ thứ ba thì hai vectơ đó có bằng nhau không? 

 

Câu 4: Cho tứ diện ABCD (H.2.13). Chứng minh rằng 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐶𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ = 𝐴𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐶𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ . 
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Câu 5: Cho hình hộp ABCD.A’B’C’D’ (H.2.14). 

 

a) Hai vectơ 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐴𝐷ሬሬሬሬሬ⃗  và 𝐴𝐶ሬሬሬሬሬ⃗  có bằng nhau hay không? 

b) Hai vectơ 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐴𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐴𝐴ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗  và 𝐴𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗  có bằng nhau hay không? 

Câu 6: Vì 𝐴𝐵𝐶𝐷. 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ𝐷ᇱ là hình hộp nên 𝐴ᇱ𝐴ᇱ𝐷ᇱD và 𝐷ᇱ𝐶ᇱ𝐶 là hình bình hành. Do đó, 

𝐴ᇱ//𝐷𝐷ᇱ, 𝐴𝐴ᇱ = 𝐷𝐷ᇱ và 𝐷𝐷ᇱ = 𝐶𝐶ᇱ, DDᇱ//𝐶𝐶ᇱ. Suy ra, 𝐴ᇱ//𝐶𝐶ᇱ và 𝐴𝐴ᇱ = 𝐶𝐶ᇱ. Suy ra, tứ giác 

𝐴𝐴ᇱ𝐶ᇱ𝐶 là hình bình hành. Suy ra: 𝐴𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐴𝐴ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗ = 𝐴𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗ (2) 

Từ (1) và (2) ta có: 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐴𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐴𝐴ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗ = 𝐴𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗  

Trong Hình 2.14, hãy phát biểu quy tắc hình hộp với các vectơ có điểm đầu là B. 

 

Câu 7: Cho hình hộp hình chữ nhật 𝐴𝐵𝐶𝐷 ⋅ 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ𝐷ᇱ. Chứng minh rằng 𝐵𝐵ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐶𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐴𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ = 𝐵𝐷ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗  
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Câu 8: Cho hình lăng trụ tam giác ABC.A’B’C’. Gọi M, N lần lượt là trung điểm của AB, AC (H.2.17) 

 

a) Hai vectơ 𝑀𝑁ሬሬሬሬሬሬሬ⃗  và 𝐵ᇱ𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗  có cùng phương không? Có cùng hướng không? 

b) Giải thích vì sao |𝑀𝑁ሬሬሬሬሬሬሬ⃗ | =
ଵ

ଶ
ห𝐵ᇱ𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ ห. 

Câu 9: Vì MN là đường trung bình của tam giác ABC nên 𝑀𝑁 =
ଵ

ଶ
𝐵𝐶 

Suy ra: |𝑀𝑁ሬሬሬሬሬሬሬ⃗ | =
ଵ

ଶ
ห𝐵ᇱ𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ ห. 

Hai vectơ 1�⃗� và �⃗� có bằng nhau không? Hai vectơ (−1)�⃗� và −�⃗� có bằng nhau không? 

Câu 10: Cho hình chóp 𝑆. 𝐴𝐵𝐶𝐷 có đáy 𝐴𝐵𝐶𝐷 là hình bình hành. Gọi 𝐸, 𝐹 lần lượt là các điểm thuộc 

các cạnh 𝑆𝐴, 𝑆𝐵 sao cho 𝑆𝐸 =
ଵ

ଷ
𝑆𝐴, 𝑆𝐹 =

ଵ

ଷ
𝑆𝐵. Chứng minh rằng 𝐸𝐹ሬሬሬሬሬ⃗ =

ଵ

ଷ
𝐷𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ . 

Câu 11: Trong không gian, cho hai vectơ �⃗� và 𝑏ሬ⃗  khác 0ሬ⃗ . Lấy điểm O và vẽ các vectơ 𝑂𝐴ሬሬሬሬሬ⃗ = �⃗�, 𝑂𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ = 𝑏ሬ⃗ . 

Lấy điểm O' khác O và vẽ các vectơ 𝑂ᇱ𝐴ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ = �⃗�, 𝑂ᇱ𝐵ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ = 𝑏ሬ⃗  (H.2.21). 
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a) Hãy giải thích vì sao 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ = 𝐴ᇱ𝐵ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ . 

b) Áp dụng định lí côsin cho hai tam giác 𝑂𝐴𝐵 và 𝑂ᇱ𝐴ᇱ𝐵ᇱ để giải thích vì sao 𝐴𝑂𝐵෣ = 𝐴ᇱ𝑂ᇱ𝐵ᇱ෣  

Câu 12: Áp dụng định lí côsin vào tam giác A' 𝐴ᇱ𝐵ᇱ ta có: cos 𝐴ᇱ𝑂ᇱ𝐵ᇱ෣ =
ைᇲ஺ᇲమାைᇲ஻మି஺ᇲ஻మ

ଶ.ைᇲ஺ᇲ⋅ைᇲ஻ᇲ
 

vi 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ = 𝐴ᇱ𝐵ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ ⇒ 𝐴𝐵 = 𝐴ᇱ𝐵ᇱ, 𝐴𝑂ሬሬሬሬሬ⃗ = 𝐴ᇱ𝑂ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ ⇒ 𝑂𝐴 = 𝑂ᇱ𝐴ᇱ; 𝑂𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ = 𝑂ᇱ𝐵ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ ⇒ 𝑂𝐵 = 𝑂ᇱ𝐵ᇱ 

Do đó, cos 𝐴𝑂𝐵෣ = cos 𝐴ᇱ𝑂ᇱ𝐵ᇱ෣ ⇒ 𝐴𝑂𝐵෣ = 𝐴ᇱ𝑂ᇱ𝐵ᇱ෣  

Xác định góc giữa hai vectơ cùng hướng (và khác 0ሬ⃗  ), góc giữa hai vectơ ngược hướng trong không 

gian 

Câu 13: Cho hình lăng trụ tam giác đều 𝐴𝐵𝐶 ⋅ 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ(𝐻. 2.25). Tính các góc ൫𝐴𝐴ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐵𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ ൯ và 

൫𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐴ᇱ𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ ൯. 
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Câu 14: Hãy nhắc lại công thức xác định tích vô hướng của hai vectơ trong mặt phẳng. 

Câu 15: Cho hình lập phương ABCD ⋅ AᇱBᇱCᇱDᇱ. Chứng minh rằng 𝐴ᇱ𝐶ሬሬሬሬሬሬ⃗ ⋅ 𝐵ᇱ𝐷ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ = 0. 

Câu 16: Vì 𝐸ᇱ𝐷ᇱଶ + 𝐸ᇱ𝐸ଶ =
ଵ

ଶ
+

ଷ

ସ
=

ହ

ସ
= 𝐸𝐷ᇱଶ nên Δ𝐸ᇱ𝐷ᇱ E vuông tại E'. Do đó, 𝐸ᇱ𝐸ሬሬሬሬሬሬሬ⃗ ⊥ 𝐸ᇱ𝐷ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗  

Ta có: 𝐴ᇱ𝐶ሬሬሬሬሬሬ⃗ ⋅ 𝐵ᇱ𝐷ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ = 2 ⋅ 𝐸ᇱ𝐸ሬሬሬሬሬሬሬ⃗ ⋅ 2 ⋅ 𝐸ᇱ𝐷ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ = 0 (đpcm) 

Như đã biết, nếu có một lực �⃗� tác động vào một vật tại điểm 𝑀 và làm cho vật đó di chuyển một quãng 

đường MN thì công A sinh ra được tính theo công thức 𝐴 = �⃗� ⋅ 𝑀𝑁ሬሬሬሬሬሬሬ⃗ , trong đó lực F có độ lớn tính bằng 

Newton, quãng đường 𝑀𝑁 tính bằng mét và công 𝐴 tính bằng Jun (H.2.28). Do đó, nếu dùng một lực �⃗� 

có độ lớn không đổi để lâm một vật di chuyển một quãng đường không đối thì công sinh ra sê lớn nhất 

khi lực tác đônng cưng hướng với chuyển động của vật. Hây giải thích vì sao. Kết quả trên có thể được 

áp dụng như thể nảo khi kêo (hoặc đầy) các vật nặng? 

 

Câu 17: Cho tứ diện 𝐴𝐵𝐶𝐷. Chứng minh rằng: 

a) 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ ⋅ 𝐶𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ = 𝐴𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ ⋅ 𝐶𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐵𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ ⋅ 𝐷𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ ;  b) 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ ⋅ 𝐶𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐴𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ ⋅ 𝐷𝐵ሬሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐴𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ ⋅ 𝐵𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ = 0. 

 

Câu 18: Trong không gian, cho hai vectơ �⃗� và 𝑏ሬ⃗  có cùng độ dài bằng 1. Biết rằng góc giữa hai vectơ 

đó là 45∘, hãy tính: 

a) �⃗� ⋅ 𝑏ሬ⃗     b) (�⃗� + 3𝑏ሬ⃗ ) ⋅ (�⃗� − 2𝑏ሬ⃗ )  c) (�⃗� + 𝑏ሬ⃗ )ଶ. 
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Câu 19: Cho hình lăng trụ tứ giác đều 𝐴𝐵𝐶𝐷 ⋅ 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ𝐷ᇱ có độ dài mỗi cạnh đáy bằng 1 và độ dài mỗi 

cạnh bên bằng 2 . Hãy tính góc giữa các cặp vectơ sau đây và tính tích vố hướng của mối cập vectơ đó: 

a) 𝐴𝐴ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗  và 𝐶ᇱ𝐶ሬሬሬሬሬሬሬ⃗     b) 𝐴𝐴ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗  và 𝐵𝐶ሬሬሬሬሬ⃗    c) 𝐴𝐶ሬሬሬሬሬ⃗  và 𝐵ᇱ𝐴ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ . 

 

Câu 20: Cho hình chóp S. ABC. Trên cạnh SA, lấy điểm M sao cho 𝑆𝑀 = 2𝐴𝑀. Trên cạnh BC, lấy 

điểm N sao cho 𝐶𝑁 = 2𝐵𝑁. Chứng minh rằng 𝑀𝑁ሬሬሬሬሬሬሬ⃗ =
ଵ

ଷ
(𝑆𝐴ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐵𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ ) + 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ . 

Câu 21: Cho hình chóp tứ giác S ⋅ ABCD. Chứng minh rằng tứ giác ABCD là hình bình hành nếu và chỉ 

nếu 𝑆𝐴ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝑆𝐶ሬሬሬሬ⃗ = 𝑆𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝑆𝐷ሬሬሬሬሬ⃗  

 

Câu 22: Cho hình lăng trụ tam giác 𝐴𝐵𝐶 ⋅ 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ có 𝐴𝐴ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗ = �⃗�, 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ = 𝑏ሬ⃗  và 𝐴𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ = 𝑐. Hãy biểu diễn các 

vectơ sau qua các vecto �⃗�, 𝑏ሬ⃗ , 𝑐 : 

a) 𝐴𝐵ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗ ;    b) 𝐵ᇱ𝐶ሬሬሬሬሬሬሬ⃗     c) 𝐵𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗ . 
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Câu 23: Cho hình hộp 𝐴𝐵𝐶𝐷 ⋅ 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ𝐷ᇱ. Chứng minh rằng: 

a) 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐷𝐷ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐶ᇱ𝐷ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ = 𝐶𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗   b) 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐶𝐷ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗ − 𝐶𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗ = 0ሬ⃗  c) 𝐵𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ − 𝐶𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐷𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ = 𝐴ᇱ𝐶ሬሬሬሬሬሬ⃗  

 

Câu 25: Cho hình hộp chữ nhật 𝐴𝐵𝐶𝐷 ⋅ 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ𝐷ᇱ có 𝐴𝐵 = 2, 𝐴𝐷 = 3 và 𝐴𝐴ᇱ = 4. Tính độ dài của 

các vectơ 𝐵𝐵ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐵𝐷ሬሬሬሬሬሬ⃗  và 𝐵𝐷ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗ . 
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Câu 26: Cho hình hộp 𝐴𝐵𝐶𝐷 ⋅ 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ𝐷ᇱ (Hình 3). 

a) Giá của ba vectơ 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐴𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐴𝐴ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗  có cùng nằm trong một mặt phẳng không? 

b) Tìm các vectơ bằng vectơ 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ . 

c) Tìm các vectơ đối của vectơ 𝐴𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ . 

 

Câu 27: Cho hình hộp 𝐴𝐵𝐶𝐷 ⋅ 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ𝐷ᇱ. Hãy chỉ ra ba vectơ có điểm đầu và điểm cuối là các đỉnh 

của hình hộp sao cho ba vectơ đó: 
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a) Bằng vectơ 𝐴𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ ;   b) Là vectơ đối của vectơ 𝐴𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ . 

Câu 28: Cho tứ diện 𝐴𝐵𝐶𝐷. Hãy chỉ ra các vectơ có điểm đầu là 𝐴 và điểm cuối là một trong các 

đỉnh còn lại của tứ diện. 

 

Câu 29:  Cho tứ diên 𝐴𝐵𝐶𝐷 (H.2.13). Chứng minh rằng 𝐴𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐵𝐷ሬሬሬሬሬሬ⃗ = 𝐴𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐵𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ . 

Câu 30: Cho hình lăng trụ 𝐴𝐵𝐶 ⋅ 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ. Tìm các vectơ tổng 𝐵𝐴ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐴ᇱ𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐵𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐴𝐴ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗ . 
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Câu 31: Cho hình hộp 𝐴𝐵𝐶𝐷. 𝐸𝐹𝐺𝐻. Thực hiện các phép toán sau đây: 

 

a) 𝐶𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐶𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐶𝐺ሬሬሬሬሬ⃗ ;   b) 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐶𝐺ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐸𝐻ሬሬሬሬሬሬ⃗ . 

Câu 32: Có ba lực cùng tác động vào một vật. Hai trong ba lực này hợp với nhau một góc 100∘ và 

có độ lớn lần lượt là 25 N và 12 N. Lực thứ ba vuông góc với mặt phẳng tạo bởi hai lực đã cho và 

có độ lớn 4 N. Tính độ lớn của hợp lực của ba lực trên. 

 

Câu 33: Cho hình chóp 𝑆. 𝐴𝐵𝐶𝐷 có đáy là hình bình hành. Tìm các vectơ hiệu 𝑆𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ − 𝑆𝐴ሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐵𝑆ሬሬሬሬሬ⃗ − 𝐴𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ . 
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Câu 34: Cho hình tứ diện 𝐴𝐵𝐶𝐷. Chứng minh rằng 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐶𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ = 𝐴𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐶𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ . 

 

Câu 35: Cho hình hộp 𝐴𝐵𝐶𝐷 ⋅ 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ𝐷ᇱ(Hình 2.10). Tim vectơ 𝐶𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐵𝐴ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐷ᇱ𝐴ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ . 

Câu 36: Cho hình tứ diện 𝐴𝐵𝐶𝐷. Chứng minh rằng 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ − 𝐶𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ = 𝐴𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ − 𝐵𝐷ሬሬሬሬሬሬ⃗ . 

 

Câu 37: Cho tứ diện 𝐴𝐵𝐶𝐷. Chứng minh rằng 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐶𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ = 𝐴𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐶𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ . 
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Câu 38: Cho hình hộp 𝐴𝐵𝐶𝐷 ⋅ 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ𝐷ᇱ (Hình 6). Chứng minh rằng: 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐵ᇱ𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐷𝐷ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗ = 𝐴𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗  

 

Câu 39: Cho hình hộp 𝐴𝐵𝐶𝐷 ⋅ 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ𝐷ᇱ (Hình 8). 

Chứng minh rằng: 𝐵ᇱ𝐵ሬሬሬሬሬሬሬ⃗ − 𝐷𝐵ሬሬሬሬሬሬ⃗ = 𝐵ᇱ𝐷ሬሬሬሬሬሬሬ⃗ . 

Câu 40: Cho tứ diện 𝐴𝐵𝐶𝐷 có 𝐺 là trọng tâm của tam giác 𝐵𝐶𝐷. Gọi 𝐻, 𝐾 lần lượt là trung điểm 

của các cạnh 𝐴𝐵, 𝐴𝐶 (Hìn 9). Chứng minh rằng: 

a) 𝐵𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ = 2𝐻𝐾ሬሬሬሬሬሬ⃗ ;   b) 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐴𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐴𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ = 3𝐴𝐺ሬሬሬሬሬ⃗ . 
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Câu 41: Cho hình lập phương 𝐴𝐵𝐶𝐷 ⋅ 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ𝐷ᇱ. Xác định góc ൫𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐴ᇱ𝐷ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ ൯, ൫𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐴ᇱ𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ ൯. 

 

Câu 42: Cho tứ diện 𝐴𝐵𝐶𝐷. G là trọng tâm của tam giác 𝐵𝐶𝐷 (Hình 2.15). Chứng minh rằng: 

𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐴𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝐴𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ = 3𝐴𝐺ሬሬሬሬሬ⃗  

 

Câu 43: Cho hình hộp ABCD.EFGH. Điểm 𝑀 là trọng tâm tam giác 𝐴𝐹𝐻 (Hình 2.16). 

a) Chứng minh rằng ba điểm 𝐸, 𝑀, 𝐶 thẳng hàng. 
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b) Tính độ dài của 𝐸𝑀ሬሬሬሬሬሬ⃗  trong trường hợp 𝐴𝐵𝐶𝐷.EFGH là hình hộp đứng có các cạnh 𝐴𝐵 = 5, 𝐴𝐷 =

6, 𝐴𝐸 = 10 và 𝐴𝐵𝐶෣ = 120∘. 

 

Câu 44: Cho tứ diện đều 𝐴𝐵𝐶𝐷 có cạnh bằng 𝑎 và 𝑀 là trung điểm của 𝐶𝐷. 

a) Tính các tích vô hướng 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ ⋅ 𝐴𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ ⋅ 𝐴𝑀ሬሬሬሬሬሬ⃗ .  b) Tính góc (𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐶𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ ). 

 

Câu 45: Cho hình lập phương 𝐴𝐵𝐶𝐷 ⋅ 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ𝐷ᇱ. Tính góc giưa Hình 10 hai vectơ 𝐵𝐷ሬሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐵ᇱ𝐶ሬሬሬሬሬሬሬ⃗ . 
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Câu 46: Cho tứ diện 𝑂𝐴𝐵𝐶 có các cạnh 𝑂𝐴, 𝑂𝐵, 𝑂𝐶 đôi một vuông góc và 𝑂𝐴 = 𝑂𝐵 = 𝑂𝐶 = 1. Gọi 

𝑀 là trung điểm của cạnh 𝐴𝐵. Tính góc giữa hai vectơ 𝑂𝑀ሬሬሬሬሬሬ⃗  và 𝐴𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ . 

 

Câu 47: Cho hình chóp 𝑆 ⋅ 𝐴𝐵𝐶𝐷 có đáy 𝐴𝐵𝐶𝐷 là hình bình hành và mặt bên 𝑆𝐴𝐵 là tam giác đều. 

Tính góc giữa hai vectơ 𝐷𝐶ሬሬሬሬሬ⃗  và 𝐵𝑆ሬሬሬሬሬ⃗ . 

 

Câu 48: Cho hình chóp 𝑆 ⋅ 𝐴𝐵𝐶𝐷 có đáy 𝐴𝐵𝐶𝐷 là hình bình hành. Mặt bên 𝐴𝑆𝐵 là tam giác vuông 

cân tại 𝑆 và có cạnh 𝐴𝐵 = 𝑎. Gọi 𝑀 là trung điểm của 𝐴𝐵. Hãy tính: 

a) 𝐷𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ ⋅ 𝐵𝑆ሬሬሬሬሬ⃗ ;   b) 𝐷𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ ⋅ 𝐴𝑆ሬሬሬሬሬ⃗ ;   c) 𝐷𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ ⋅ 𝑀𝑆ሬሬሬሬሬሬ⃗ . 
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Câu 49: Cho hình chóp 𝑆 ⋅ 𝐴𝐵𝐶 có 𝑆𝐴 = 𝑆𝐵 = 𝑆𝐶 = 𝐴𝐵 = 𝐴𝐶 = 𝑎 và 𝐵𝐶 = 𝑎√2. Tính góc giữa các 

vectơ 𝑆𝐶ሬሬሬሬ⃗  và 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗  

 

Câu 50: Một chiếc đèn tròn được treo song song vối mặt phẳng nằm ngang bởi ba sợi dây không 

dãn xuất phát từ điểm 𝑂 trên trẩn nhà và lẩn lượt buộc vào ba điểm 𝐴, 𝐵, 𝐶 trên đèn tròn sao cho 

các lực căng �⃗�ଵ, �⃗�ଶ, �⃗�ଷ lần lượt trên mỗi dây 𝑂𝐴, 𝑂𝐵, 𝑂𝐶 đôi một vuông góc vởi nhau và ห�⃗�ଵห =

ห�⃗�ଶห = ห𝐹ଷ
ሬሬሬ⃗ ห = 15( N) (Hìn 14). 

 

Tính trọng lượng của chiếc đèn tròn đó. 

Câu 51: Cho hình lăng trụ 𝐴𝐵𝐶 ⋅ 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ. Gọi 𝑀, 𝑀ᇱ lần lượt là trung điểm các cạnh 𝐴𝐶, 𝐴ᇱ𝐶ᇱ (Hình 

2.4). 

a) Trong tất cả những vectơ có điểm đầu và điểm cuối là đỉnh của lăng trụ, hãy chỉ ra các vectơ: 
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Khác 𝑂ሬ⃗  và cùng phương với 𝐴𝑀ሬሬሬሬሬሬ⃗ ; 

Khác 𝑂ሬ⃗  và cùng hướng với 𝐴𝑀ሬሬሬሬሬሬ⃗ ; 

Là vectơ đối của 𝐴𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ ; 

Bằng 𝑀𝑀ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ . 

b) Tìm độ dài của 𝐵𝑀ሬሬሬሬሬሬ⃗  trong trường hợp 𝐴𝐵𝐶 là tam giác cân tại 𝐵, có cạnh bên bằng 5 cm và góc ở 

đỉnh bằng 30∘ (làm tròn kết quả đến hàng phần trăm). 

 

Câu 52: Theo định luật II Newton (Vật lí 10 - Chân trời sáng tạo, Nhà xuất bản Giáo dục Việt Nam, 

2023, trang 60): Gia tốc của một vật có cùng hướng với lực tác dụng lên vật. Độ lớn của gia tốc tỉ 

lệ thuận với độ lớn của lực và tỉ lệ nghịch với khối lượng của vật: 

 

�⃗� = 𝑚�⃗� 

trong đó �⃗� là vectơ gia tốc (m/sଶ), �⃗� là vectơ lực (N) 
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Hình 20 tác dụng lên vật, 𝑚( kg) là khối lượng của vật. 

Muốn truyền cho quả bóng có khối lượng 0,5 kg một gia tốc 50 m/sଶ thì cần một lực đá có độ lớn là bao 

nhiêu? 

Câu 53: Cho biết công 𝐴 (đơn vị: J) sinh bởi lực �⃗� tác dụng lên một vật được tính bằng công thức 𝐴 =

�⃗�. 𝑑, trong đó 𝑑 là vectơ biểu thị độ dịch chuyển của vật (đơn vị của |𝑑| là 𝑚 ) khi chịu tác dụng của 

lực �⃗�. Một chiếc xe có khối lượng 1,5 tấn đang đi xuống trên một đoạn đường dốc có góc nghiêng 5∘ 

so với phương ngang. Tính công sinh bởi trọng lực 𝑃ሬ⃗  khi xe đi hết đoạn đường dốc dài 30 m (làm 

tròn kết quả đến hàng đơn vị), biết rằng trọng lực 𝑃ሬ⃗  được xác định bởi công thức 𝑃ሬ⃗ = 𝑚�⃗�, với 𝑚 

(đơn vị: kg ) là khối lượng của vật và �⃗� là gia tốc rơi tự do có độ lớn 𝑔 = 9,8 m/sଶ. 
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 ▶BÀI ➋.  HỆ TỌA ĐỘ TRONG KHÔNG GIAN   

Ⓐ. Tóm tắt kiến thức     

➊. HỆ TRỤC TOẠ ĐỘ TRONG KHÔNG GIAN 

 

➋. TỌA ĐỘ CỦA ĐIỂM, TỌA ĐỘ CỦA VECTƠ TRONG KHÔNG GIAN 

 
 

 

 

 

 

 

 

 Trong không gian, ba trục 𝑂𝑥, 𝑂𝑦, 𝑂𝑧 đôi một vuông góc với nhau tại gốc 𝑂 của mỗi trục.  

Gọi 𝚤, 𝚥, 𝑘ሬ⃗  lần lượt là các vectơ đơn vị trên các trục 𝑂𝑥, 𝑂𝑦, 𝑂𝑧. 

Hệ ba trục như vậy được gọi là hệ trục toạ độ Descartes vuông góc Oxyz, hay đơn giản là hệ toạ 

độ Oxyz. 

Điểm 𝑂 được gọi là gốc toạ độ. 

Các mặt phẳng (𝑂𝑥𝑦), (𝑂𝑦𝑧), (𝑂𝑧𝑥) đôi một vuông góc với nhau được gọi là các mặt phẳng tọa 
độ. 

Không gian với hệ toạ độ Oxyz còn được gọi là không gian Oxyz. 

 Trong không gian 𝑂𝑥𝑦𝑧, cho một điểm 𝑀 tuỳ ý. Bộ ba số (𝑥; 𝑦; 𝑧) duy nhất sao cho 𝑂𝑀ሬሬሬሬሬሬ⃗ = 𝑥𝚤 +

𝑦𝚥 + 𝑧𝑘ሬ⃗  được gọi là toạ độ của điểm 𝑀 đối với hệ toạ độ 𝑂𝑥𝑦𝑧. Khi đó, ta viết 𝑀 = (𝑥; 𝑦; 𝑧) hoặc 

𝑀(𝑥; 𝑦; 𝑧), trong đó 𝑥 là hoành độ, 𝑦 là tung độ và 𝑧 là cao độ của 𝑀. 

Trong không gian 𝑂𝑥𝑦𝑧, cho vectơ ả tuỳ ý. Bộ ba số (𝑥; 𝑦; 𝑧) duy nhất sao cho �⃗� = 𝑥𝚤 + 𝑦𝚥 + 𝑧𝑘ሬ⃗  

được gọi là toạ độ của vectơ a đối với hệ toạ độ Oxyz. Khi đó, ta viết �⃗� = (𝑥; 𝑦; 𝑧) hoặc �⃗�(𝑥; 𝑦; 𝑧). 

Trong không gian 𝑂𝑥𝑦𝑧, cho hai điểm 𝑀(𝑥ெ; 𝑦ெ; 𝑧ெ) và 𝑁(𝑥ே; 𝑦ே; 𝑧ே).  

Khi đó: 𝑀𝑁ሬሬሬሬሬሬሬ⃗ = (𝑥ே − 𝑥ெ; 𝑦ே − 𝑦ெ; 𝑧ே − 𝑧ெ). 
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Ⓑ.  Phân dạng toán cơ bản    

 

⬩Dạng ❶: Hệ trục tọa độ trong không gian 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Cho hình lập phương 𝐴𝐵𝐶𝐷 ⋅ 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ𝐷ᇱ có độ dài mỗi cạnh bằng 1 (H.2.36). Có thể lập một hệ 

toạ độ Oxyz có gốc 𝑂 trùng với đỉnh 𝐵ᇱ và các vectơ 𝚤, 𝚥, 𝑘ሬ⃗  lần lượt là các vectơ 𝐵ᇱ𝐴ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐵ᇱ𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐵ᇱ𝐵ሬሬሬሬሬሬሬ⃗  không? 

giải thích vì sao. 

 

Câu 2: Cho tứ diện 𝑂𝐴𝐵𝐶 có 𝑂𝐴, 𝑂𝐵, 𝑂𝐶 đôi một vuông góc và có độ dài bằng 1. Vẽ hệ trục tọa độ 

𝑂𝑥𝑦𝑧 có gốc là 𝑂, các điểm 𝐴, 𝐵, 𝐶 lần lượt nằm trên các tia 𝑂𝑥, 𝑂𝑦, 𝑂𝑧 và chỉ ra các vectơ đơn vị trên 

các trục tọa độ. 

Câu 3: Cho hình hộp chữ nhật 𝑂𝐴𝐵𝐶 ⋅ 𝑂ᇱ𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ. Hệ toạ độ 𝑂𝑥𝑦𝑧 được chọn sao cho các tia 

𝑂𝑥, 𝑂𝑦, 𝑂𝑧 lần lượt chứa các điểm 𝐴, 𝐶, 𝑂ᇱ( Hình 2.30). 

a) Mặt bên 𝑂𝐶𝐶ᇱ𝑂ᇱ nằm trong mặt phẳng toạ độ nào? 

b) Ox có vuông góc với mặt bên 𝑂𝐶𝐶ᇱ𝑂ᇱ không? 

c) Mặt bên 𝑂𝐴𝐴ᇱ𝑂ᇱ có vuông góc với mặt phẳng toạ độ (Oxy) không? 
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⬩Dạng ❷: Tọa độ của điểm và vectơ trong không gian 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Hình 2.38 minh hoạ một hệ tọa độ Oxyz trong không gian cùng với các hình vuông có cạnh 

bằng 1 đơn vị. Tìm toạ độ của điểm 𝑀. 

 

Câu 2: Trong không gian 𝑂𝑥𝑦𝑧, cho hình hộp chữ nhật 𝐴𝐵𝐶𝐷 ⋅ 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ𝐷ᇱ có đỉnh 𝐴ᇱ trùng với gốc 𝑂 

và các đỉnh 𝐷ᇱ, 𝐵ᇱ, 𝐴 lần lượt thuộc các tia Ox, Oy, Oz(H. 2.40). Giả sử đỉnh 𝐶 có toạ độ là (2; 3; 5) đối 

với hệ toạ độ 𝑂𝑥𝑦𝑧, hãy tìm toạ độ của các đỉnh 𝐷ᇱ, 𝐵ᇱ, 𝐴 đối với hệ toạ độ đó. 

 

Câu 3: Trong không gian Oxyz, hãy tìm toạ độ của các vectơ 𝚤, 𝚥 và 𝑘ሬ⃗ . 
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⬩Dạng ❸: Ứng dụng thực tế  

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Hãy mô tả hệ tọa độ Oxyz trong căn phòng ở Hình 2.44 sao cho gốc O trùng với góc trên của 

căn phòng, khung tranh nằm trong mặt phẳng (Oxy) và mặt trần nhà trùng với mặt phẳng (Oxz). 

 

Câu 2: Một sân tennis với hệ tọa độ Oxyz được chọn như ờ Hình 20. 

a) Hỏi mặt sân nằm trong mặt phẳng tọa độ nào?  

b) Trục 𝑂𝑧 có vuông góc vối mặt sân hay không? 

 

Câu 3: Hình 33𝑎 mô tả một sân cẩu lông với kích thước theo tiêu chuẩn quốc tế. Ta chọn hệ trục 𝑂𝑥𝑦𝑧 

cho sân đó như ở Hình 33𝑏 (đơn vị trên mỗi trục là mét). Giả sử 𝐴𝐵 là một trụ cẩu lông để căng lưới. 

Hãy xác định toạ độ của vectơ 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ . 
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Ⓒ. Dạng toán rèn luyện    

 

⬩Dạng ❶: Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn 
 

Câu 1:  Trong không gian Oxyz , cho hai điểm  1;1; 2A   và  2;2;1B . Vectơ AB


 có tọa độ là: 

A.  3;3; 1 . B.  1; 1; 3   . C.  3;1;1 . D.  1;1;3 . 

Câu 2:  Trong không gian Oxyz , cho hai điểm  1;1; 1A  và  2;3;2B . Véctơ 

AB  có tọa độ là 

A.  1; 2;3 . B.  1; 2;3  . C.  3;5;1 . D.  3; 4;1 . 

Câu 3: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho véc-tơ  3 4 2 5AO i j k j   
    

. Tọa độ của 

điểm A  là 

A.  3;17; 2 . B.  3; 17;2  . C.  3; 2;5 . D.  3;5; 2 . 

Câu 4: Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm  1;2; 2M    trên trục O z  là điểm 

A.  0;0; 1H  . B.  1;2;0E  . C.  0;0; 2F  . D.  0;0;2G . 

Câu 5: Trong không gian Oxyz, điểm nào sau đây nằm trên mặt phẳng tọa độ Oyz? 

A. (3;4;0)M . B. ( 2;3;0)P  . C. (2;0;0)Q . D. (0;4; 1)N  . 

Câu 6: Trong không gian Oxyz , cho điểm  1; 2;3M . Xác định tọa độ điểm M   là hình chiếu của M  

lên mặt phẳng  Oxy . 

A.  1; 2; 3M    . B.  1; 2;0M  . C.  1;0;0M  . D.  0; 0;3M  . 

Câu 7: Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm (5; 1;3)M  trên mặt phẳng  Oyz có 

tọa độ là 

A.  0; 1;0 . B.  5;0;0 . C.  0; 1;3 . D.  1;3;0 . 

Câu 8: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , hình chiếu của điểm  1;2;3M  trên trục Oy  là điểm 
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A.  1;0;0R . B.  1;0;3P . C.  0;2;0Q . D.  0;0;3S . 

Câu 9: Trong không gian Oxyz, hình chiếu vuông góc của điểm (5; 6;1)M   lên mặt phẳng  có tọa độ là 

A. (0; 6;0) . B. (0; 6;1) . C. (5; 6;0) . D. (5;0;1) . 

Câu 10: Trong không gian :d ,Oxyz cho điểm  1; 2; 3 .M   Hình chiếu vuông góc của điểm M lên mặt 

phẳng  Oyz là 

A.  0; 2; 3 .Q    B.  1;0; 3 .P   C.  1; 2;0 .N   D.  1;0;3 .K  

Câu 11: Hình chiếu vuông góc của điểm  5; 4;3A  trên trục Ox là điểm 

A.  5;4; 3A  . B.  5;4;0A  . C.  5;4; 3A   . D.  5;0;0A . 

Câu 12: Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của  1;3;5M  lên mặt phẳng tọa độ  Oxy  là 

điểm có tọa độ 

A.  0;3;5 . B.  0;0;5  C.  1;3;0 . D.  1;0;5 . 

Câu 13: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm  1;1; 1A   và  2;3;2B . Vectơ AB


 có tọa độ là 

A.  3;5;1 . B.  1; 2;3  . C.  3;4;1 . D.  1;2;3 . 

Câu 14: Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm (2; 1;3)M   trên trục Oz  có tọa độ là 

A. (2;0;0) . B. (0; 1;0) . C. (0;0;3) . D. (2; 1;0) . 

Câu 15: Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm  2; 3;5A   trên trục Oy  có tọa độ là 

A.  0; 3;0 . B.  0;0;5 . C.  2;0;0 . D.  3;0;0 . 

 

Câu 16: Trong không gian Oxyz , cho điểm  4; 2; 3 .A   Hình chiếu vuông góc của điểm A  trên mặt 

phẳng  Oxy  có tọa độ là 

A.  0;2; 3 . B.  4; 2; 3 . C.  0;0; 3 . D.  4; 2;0 . 

Câu 17: Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm (3; 4; 3)A   trên trục Oz có tọa độ là 

A. (0; 4; 0) . B. (0;0; 3) . C. (3; 4;0) . D. (3; 0; 0) . 

Câu 18: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho bốn điểm  2;0;0A ,  0;2;0B ,  0;0;2C và 

 2;2;2D . Gọi M , N lần lượt là trung điểm của AB và CD . Tọa độ trung điểm của MN là 

A.  1; 1;2I  . B.  1;1;0I . C.  1;1;1I . D. 
1 1

; ;1
2 2

I
     . 

Câu 19: Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm  3;2;1M  trên mặt phẳng  Oxz có 

tọa độ là 

A.  3;0; 1 . B.  0;2;1 . C.  3;0;1 . D.  3;2;0 . 

Câu 20: Trong không gian Oxyz  với hệ tọa độ  ; ; ;O i j k
  

 cho 2 5 .OA j i k  
   

 Tìm tọa độ điểm A . 
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A.  5; 2;1 . B.  2;1;5 . C.  1; 2;5 . D.  2;5;1 . 

Câu 21: Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm  3; 2;1M   trên trục Ox  có tọa độ là 

A.  3; 0; 0 . B.  0; 2;1 . C.  0; 2;0 . D.  0;0;1 . 

Câu 22: Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm  3;4; 2M  lên mặt phẳng  Oxz có 

tọa độ là 

A.  3;0;0Q . B.  3;4;0G . C.  0;4; 2E  . D.  3;0; 2F  . 

Câu 23: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho 2  điểm  2 1 1A ; ; ,  1 2 1B ; ; . Tìm tọa độ điểm 

A  đối xứng với điểm A  qua điểm B . 

A.  3; 4; 3A  . B.  4;3;1A  . C.  4; 3;3A  . D.  4;3;3A . 

Câu 24: Trong không gian Oxyz, cho các điểm      1;2;0 , 1;0;1 , 0;2; 1A B C  . Tính độ dài của vectơ 

2AB AC
 

. 

A. 21 . B. 21 . C. 13 . D. 13 . 

Câu 25: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho ba điểm      1; 1;1 , 3;2; 2 , 3;1;5A B C   . Tìm 

tọa độ điểm  ; ;M x y z  thỏa mãn 2 4MA AB CM 
  

. Khi đó tổng 
9 3 27

S
x y z

    bằng 

A. 6 . B. 15 . C. 16 . D. 13 . 

Câu 26: Trong không gian ,Oxyz điểm đối xứng của  1;2;3A qua mặt phẳng  Oyz là điểm nào dưới đây 

A.  1;2;3Q  . B.  1; 2;3N  . C.  1;2; 3P  . D.  1; 2; 3M   . 

Câu 27: Trong không gian cho Oxyz vectơ 3 4OM i j k  
   

. Gọi M  là hình chiếu vuông góc của M

trên mặt phẳng  Oxy . Khi đó tọa độ của điểm M  trong hệ tọa độ Oxyz là 

A.  1; 3;4 . B.  1;4; 3 . C.  0;0;4 . D.  1; 3;0 . 

Câu 28: Trong không gian O ,xyz cho hai điểm  1;2;5A  ,  3; 6;3B  . Hình chiếu vuông góc của trung 

điểm I  của đoạn AB trên mặt phẳng  Oyz là điểm nào dưới đây? 

A.  3;0;0P . B.  3; 1;5N  . C.  0; 2;4M  . D.  0;0;5Q . 

Câu 29: Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm  1;2; 3M  lên mặt phẳng  Oyz có 

tọa độ là 

A.  1;2; 3  . B.  0;2; 3 . C.  1;0;0 . D.  1; 2;3 . 

Câu 30: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm (1; 2 ;3)A , ( 2; 4;9)B   . Điểm M thuộc đoạn thẳng AB

sao cho 2 .MA MB Độ dài đoạn thẳng OM là: 

A. 5. B. 3.  C. 17 . D. 54.  

Câu 31: Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm  5; 6;2M   lên mặt phẳng  Oxz  có 

tọa độ là 
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A.  0; 6;0 . B.  5;0;2 . C.  5; 6;0 . D.  0; 6;2 . 

Câu 32: Trong không gian Oxyz , cho điểm  5; 1;1A  . Hình chiếu của điểm A  trên mặt phẳng  Oyz  

là điểm 

A.  5;0;0M . B.  0; 1;1N  . C.  0; 1;0P  . D.  0;0;1Q . 

Câu 33: Cho  1; 3; 5A ,  2; 4; 6B . Gọi M  là điểm nằm trên đoạn AB  sao cho 2MA MB . Tìm tọa 

độ điểm M . 

A. 
5 11 17; ;
3 3 3

M  
 
 

. B. 
2 7 21; ;
3 3 3

M  
 
 

. C. 
4 10 16; ;
3 3 3

M  
 
 

. D. 
7 10 31; ;
3 3 6

M  
 
 

. 

Câu 34: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba vectơ  5;7; 2a


,  3;0; 4b


,  6;1; 1c  


. Tìm 

tọa độ của vectơ 3 2m a b c  
   

. 

A.  3;22; 3m 


. B.  3;22; 3m


. C.  3; 22; 3m  


. D.  3; 22;3m 


. 

Câu 35: Tìm tọa độ điểm M   là điểm đối xứng của điểm  ; ;1 2 3M  qua gốc tọa độ O . 

A.  ' ; ;1 2 3M . B.  ' ; ;1 2 3 M . 

C.  ' ; ;1 2 3  M . D.  ' ; ;1 2 3M . 

Câu 36: Trong không gian Oxyz , cho các vectơ  1; 3; 3a 


, vectơ  2; 2; 1b  


 và vectơ  1; 2; 3c  


. Tìm vectơ x


 biết x a b c  
   

. 

A.  4; 1; 1x   


. B.  4;1;1x  


. C.  2;3;5x 


. D.  2;7;7x  


. 

Câu 37: Trong không gian với hệ trục toạ độ Oxyz , cho  1;2;3A . Toạ độ điểm M  thoả 2 0OM AO 
  

 

là 

A.  1; 2; 3M    . B.  2;4;6M . C.  2; 4; 6M    . D.  2; 4; 6M   . 

Câu 38: Trong không gian với hệ trục toạ độ Oxyz , cho các vectơ  1;2;1a 


,  2;3;4b  


,  0;1;2c 


 

và  4;2;0d 


. Biết rằng . . .d x a y b z c  
  

. Giá trị x y z   là 

A. 2  B. 3  C. 4  D. 5 . 
 

Câu 39: Trong không gian với hệ trục toạ độ Oxyz , cho  210 ; 2; 10a m m m   


 và  7; 1;3b  


. 

Giá trị của m để a


 cùng phương với b


 là 
A. 4m  . B. 4m   . C. 2m   . D. 2m  . 

Câu 40: Trong không gian Oxyz , cho các vectơ  1;0;3a 


 và  2; 2 ;5b  


. Tích vô hướng  .a a b
  

 

bằng 

A. 25 . B. 23. C. 27 . D. 29 . 
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Câu 41: Trong không gian Oxyz , cho ba vectơ  2; 5;3a 


,  0; 2; 1b 


,  1;7;2a


. Tọa độ vectơ 

4 2d a b c  
   

 là 

A.  1; 1;3 . B.  4;1;11 . C.  3; 5; 7 . D.  0; 2; 6 . 

Câu 42: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho hai điểm    1; 2;3 ; 2; 3;4A B  .Tìm điểm 

 M Oxy  sao cho ba điểm , ,A B M  thẳng hàng 

A.  1;1;0M . B.  3; 5; 7M  . C.  3;5; 0M  . D.  2;1; 0M  . 

 

⬩Dạng ❷: Câu trắc nghiệm đúng, sai 

Câu 1: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian Oxyz , cho hai điểm  2; 4;3A  và  2;2;7B . Trung điểm của đoạn AB  

có tọa độ là  2; 1;5  

b) Trong không gian , cho hai điểm  và . Vectơ  có tọa độ là  

c)  Trong không gian , cho hai điểm  và . Véctơ  có tọa độ là  

d) Trong không gian với hệ trục tọa độ , cho véc-tơ . Tọa độ của 

điểm  là  

Câu 2: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm  1;2; 2M    trên trục O z  là 

điểm  0;0;2G  

b) Trong không gian Oxyz , cho  1;0;1A   và  1; 1;2B   tọa độ véc tơ AB


 là  2; 1;1  

c)  Trong không gian Oxyz , cho hai vectơ  1 1; 2;1 

u và  2 1;0;3 


u . Vectơ 1 2

 
u u có tọa 

độ là  2; 2; 2   

d)  Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm (5; 1;3)M  trên mặt phẳng  Oyz

có tọa độ là  5;0;0  

Câu 3: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , hình chiếu của điểm  1;2;3M  trên trục Oy  là 

điểm  0;2;0Q  

b) Trong không gian Oxyz , điểm thuộc trục Oz là  0;0; 2M   

c)  Trong không gian Oxyz , cho điểm  1; 2;3M . Tọa độ điểm M   là hình chiếu của M  lên 

mặt phẳng  Oxy là  1; 2; 3M     

Oxyz  1;1; 2A   2;2;1B AB


 3;1;1

Oxyz  1;1; 1A  2;3;2B

AB  1;2;3

Oxyz  3 4 2 5AO i j k j   
    

A  3;17; 2



HỌ VÀ TÊN HS:……….……… GVVN 

 

  173 
   

TOÁN LỚP 12 

d)  Trong không gian ,Oxyz  cho hai điểm    1;2;0 , 1;0; 2 .A B    Tọa độ trung điểm M  của 

đoạn thẳng là  0;1; 1 .M   

Câu 4:.Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

             a)  Trong không gian Oxyz, hình chiếu vuông góc của điểm (5; 6;1)M   lên mặt phẳng (Oxz) có 

tọa độ là (0; 6;1)  

b) Trong không gian :d ,Oxyz cho điểm  1; 2; 3 .M   Hình chiếu vuông góc của điểm M lên 

mặt phẳng  Oyz là  0; 2; 3 .Q    

c)  Hình chiếu vuông góc của điểm  5; 4;3A  trên trục Ox là điểm  5;4; 3A    

d)  Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của  1;3;5M  lên mặt phẳng tọa độ  Oxy  

là điểm có tọa độ  1;3;0  

Câu 5: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Trong không gian Oxyz , cho hai điểm  1;1; 1A   và  2;3;2B . Vectơ AB


 có tọa độ là  1;2;3  

 b) Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm  2; 3;5A   trên trục Oy  có tọa 

độ là  3;0;0  

c) Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm  3;2;1M  trên mặt phẳng  Oxz

có tọa độ là  3;0; 1  

d) Trong không gian Oxyz  với hệ tọa độ  ; ; ;O i j k
  

 cho 2 5 .OA j i k  
   

 tọa độ điểm A là  2;1;5  

Câu 6: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm  3;2;1M   trên trục Ox  có tọa 

độ là  0;2;1  

 b) Trong không gian Oxyz , vectơ 2 3u i k 
  

có tọa độ là  2; 3;0  

 c)  Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm  2;1; 1M   trên trục Oy  có tọa 

độ là  0;1;0  

 d) Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của  1; 2;3M  lên mặt phẳng  Oyz là  1; 2;0A   

Câu 7: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

 a)  Trong không gian Oxyz , cho vec tơ 2 3u i k 


, khi đó  2; 3; 0u  
  

b) Trong không gian Oxyz , véctơ đơn vị trên trục Oy  là  0;1;0j 


 

c) Trong không gian Oxyz , cho      2; 3;3 , 0;2; 1 , 3;2;5a b c   
 

. tọa độ của vectơ 

2 3 4u a b c  
  

là  16; 4;29u  

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 d)  Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm  1;3;2E  trên mặt phẳng  Oyz

 có tọa độ là  1;3;0  

Câu 8: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian vói hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm    1;0; 2 , 2;1; 1 ,A B    1; 2;2C  . 

Tọa độ trọng tâm G  của tam giác ABC là 
4 1 1

; ;
3 3 3

G   
 

 

 b) Cho hai điểm  1; 2;3M  và  3;0; 1N  . Tọa độ trung điểm I của đoạn thẳng MN là

 2; 1;1I   

 c) Trong không gian tọa độ Oxyz cho  1;2; 1A  ,  3;1; 2B  ,  2;3; 3C  và G là trọng tâm 

tam giác ABC . Vectơ chỉ phương của đường thẳng OG là  2;2; 2u  


 

 d) Trong không gian Oxyz , cho hai điểm  1;3; 5A  ,  3;1; 1B   . Tọa độ trọng tâm G  của 

tam giác OAB là
2 4

; ; 2
3 3

G
   
 

 

Câu 9: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho tam giác ABC  biết  1;0; 2 ,  2;1; 1B  , 

 1; 2;2C  . Tọa độ trọng tâm G  của tam giác là
4 1 1

; ;
3 3 3

G    
 

 

b) Trong không gian Oxyz , cho tam giác A B C  biết  1; 2; 2A  ,  0; 4;1B và  2;1; 3C  . 

Trọng tâm tam giác A B C  có tọa độ là 1 1
; ; 2

3 3
   
 

 

c)  Trong không gian Oxyz , cho ba điểm  2;1;3A  ,  5;0;2B  và  0;2;4C . Trọng tâm của 

tam giác ABC  có tọa độ là  3;3;9  

d)  Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho ba điểm  3; 2;3A  ,  1;2;5B  ,  1;0;1C

. Toạ độ trọng tâm G  của tam giác ABC là  1;0;3G  

 

Câu 10: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho 2 3a i j k   
   

. Tọa độ của véc tơ a


 là

 2; 3; 1a   


 

b) Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz cho các điểm  1;2;3M  ;  3;4;7N . Tọa độ 

của vecto MN


 là  2;2;4MN


 

c) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm  1;2; 4M  . Tọa độ hình chiếu vuông góc 

của điểm M trên mặt phẳng tọa độ  Oxy là  1;2; 4  
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d) Trong không gian Oxyz , cho hai điểm  1;2; 3A   và  3; 2; 1B   . Tọa độ trung điểm đoạn 

thẳng AB  là điểm  2;0; 2I   

 

Câu 11: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Trong không gian với hệ tọa độ ,Oxyz  cho tam giác A BC  có trọng tâm  3;1;4G   và 

   1;0; 1 , 2;3;5A B . Tọa độ điểm C  là  4;2; 1C   

b) Trong không gian với hệ trục Oxyz  cho ba điểm  2;1;3A ,  1; 2 ; 2B  ,  ; ;5C x y  thẳng 

hàng. Khi đó x y  bằng 11x y   

c)  Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho các vectơ  2; 1;3a  


,  1;3; 2b  


. Tọa độ 

của vectơ 2c a b 
 

là  0; 7; 7c   


 

d)  Trong không gian Oxyz , cho ba vectơ  2; 5;3a 


,  0; 2; 1b 


,  1;7;2a


. Tọa độ vectơ 

4 2d a b c  
   

 là  3; 5; 7  

 

Câu 12: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho các vec tơ  3; 2;5 

AB và  1;4; 1 


AC . Độ 

dài trung tuyến AM của tam giác ABC là 3AM  

b) Trong không gian Oxyz , cho điểm  1; 3;2A  . Tọa độ điểm A  đối xứng với A  qua mặt 

phẳng  Oyz là  1; 3;2A    

c)  Trong không gian với hệ trục tọa độ ,Oxyz cho hai điểm    1;3; 1 , 3; 1;5 A B . Tọa độ của 

điểm M thỏa mãn hệ thức 3
 
MA MB là

7 1
; ; 3

3 3
  
 

M  

d)  Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm (2;1;1)A ,  0;3; 1B  và điểm C  nằm 

trên mặt phẳng  Oxy  sao cho ba điểm , ,A B C  thẳng hàng. Điểm C  có tọa độ là  1;2;1  

Câu 13: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , tập hợp các điểm có tọa độ  ; ;x y z sao cho 

1 3x   , 1 3y   , 1 3z    là tập các điểm của một khối đa diện (lồi) có một tâm đối 

xứng. Tọa độ của tâm đối xứng đó là  1;1;1  

b) Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm  1;2; 3M  lên mặt phẳng 

 Oyz có tọa độ là  1;2; 3   
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c)  Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba vectơ  5;7; 2a


,  3;0; 4b


,  6;1; 1c  


. Tọa độ của vectơ 3 2m a b c  
   

là  3;22; 3m 


 

d)  Trong không gian Oxyz , cho hai điểm    1;2;0 , 1;3;5A B   . Gọi  ; ;I a b c  là điểm thỏa 

mãn 3 0IA IB 
  

. Khi đó, giá trị của biểu thức 2 2a b c   bằng50  

 

Câu 14: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , hình chiếu của điểm  1; 3; 5M    trên mặt phẳng 

 Oyz  có tọa độ là  0; 3;0  

b) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho tam giác ABC  có  3;0;4AB  


, 

 5; 2;4AC  


. Độ dài đường trung tuyến AM  là 3 2  

c)  Trong không gian, cho hai điểm  2 ; 2 ; 1A   ,  0 ; 1; 2B   . Tọa độ điểm M thuộc mặt 

phẳng  Oxy sao cho ba điểm , ,A B M thẳng hàng là  4 ;5 ;0M   

d)  Trong không gian với hệ trục toạ độ Oxyz , cho các vectơ  1; 2;1a 
 ,  2;3;4b  


, 

 0;1; 2c 
  và  4;2;0d 


. Biết rằng . . .d x a y b z c  

  
. Giá trị x y z   là 1 

 

Câu 15: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm  5; 6;2M   lên mặt phẳng  Oxz  

có tọa độ là  5;0;2  

b) Trong không gian Oxyz, cho hai điểm A(1;-1;2) và B(3;1;0). Tọa độ trung điểm I của đoạn 
AB là I(2;0;1) 

c)  Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , điểm thuộc trục Oy và cách đều hai điểm 

 3;4;1A và  1;2;1B là  0;5;0M  

d)  Trong không gian Oxyz , cho hai điểm (1;2;3)A , ( 2; 4;9)B   . Điểm M thuộc đoạn thẳng 

AB sao cho 2 .MA MB Độ dài đoạn thẳng OM là 17  

 

Câu 16: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian Oxyz  cho  ; ; 3A x y  ;  6; 2;4B  ;  3;7; 5C   . Giá trị của x , y  để A

, B , C  thẳng hàng là 1x  ; 5y   . 

b) Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , điểm thuộc trục Ox  và cách đều hai điểm 

 4;2; 1A   và  2;1;0B  là  4;0;0M  
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c)  Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điềm (1; 2; 3)M   lên mặt phẳng ( )Oyz  

có tọa độ là (0;2; 3)  

d)  Trong không gian với hệ trục tọa độ ,Oxyz cho  0; 1;1A  ,  2;1; 1B   ,  1;3;2C  . Biết 

rằng ABCD là hình bình hành, khi đó tọa độ điểm D là  1; 3; 2 .D     

Câu 17: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian Oxyz , mặt cầu    22 2( : 2 17S x y z     cắt trục Oz  tại hai điểm 

,A B . Độ dài đoạn AB  bằng 2 17  

b) Trong không gian với hệ toạ độ Oxyz  cho hai điểm    3;1;0 , 1;5;2A B . Gọi A   là hình chiếu 

vuông góc của A  lên mặt phẳng  Oxy , B   là hình chiếu vuông góc của B  lên mặt phẳng 

 Oyz . Khi đó A B   bằng2 6.  

c)  Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho các điểm A , B , C  có tọa độ thỏa mãn 

OA i j k  
   

, 5OB i j k  
   

, 2 8 3BC i j k  
   

. Tọa độ điểm D  để tứ giác ABCD  là hình 

bình hành là  3;9;4D  

d)  Trong không gian Oxyz , cho hình hộp .ABCD A B C D     có  0;0;1A ,  1;0;0B ,  1;1;0C

(tham khảo hình vẽ bên dưới). Tọa độ của điểm D là  0;1;1D  

 

 

Câu 18: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Cho tam giác ABC  biết  2; 1;3A   và trọng tâm G  của tam giác có toạ độ là  2;1;0G . 

Khi đó AB AC
 

 có tọa độ là  0;6; 9  

 b) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho bốn điểm  1;0;2A ,  2;1;3B  ,  3;2;4C , 

 6;9; 5D  . Tọa độ trọng tâm của tứ diện ABCD là  2;3;1  

c)  Cho ba điểm      1;0; 2 ,  2;1; 1 ,  1; 2;2A B C    và điểm E  là đỉnh thứ tư của hình bình 

hành ABCE  thì tọa độ của E  là  0; 1;3  

d)  Cho tam giác ABC có  1;1;1A ,  1; 2;3B   và  3; 2;1C  . Gọi M  là điểm thuộc đường 

thẳng BC  sao cho 2BM BC
 

. Để BMDA  là hình bình hành thì toạ độ D  là  5; 1; 1D    

Câu 19: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 
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a)  Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hình bình hành ABCE  với 

     3;1;2 , 1;0;1 , 2;3;0A B C . Tọa độ đỉnh E  là  4;4;1 .E  

b) Cho 3 điểm  2;0;0M ,  0; 3;0N  ,  0;0;4P . Nếu MNPQ  là hình bình hành thì tọa độ 

của điểm Q  là  2;3;4  

c)  Trong không gian Oxyz  cho điểm  1; 2;3G   và ba điểm  ;0;0A a ,  0; ;0B b ,  0;0;C c

. Biết G  là trọng tâm của tam giác ABC  thì a b c   bằng 6 

d)  Trong không gian Oxyz , cho hình bình hành ABCD  với      1;2;3 , 5;0; 1 , 4;3;6A B C  

và  ; ;D a b c . Giá trị của a b c   bằng 15 

Câu 20: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Trong không gian Oxyz , cho hai điểm    1;2;0 , 1;3;5A B  . Gọi  ; ;I a b c  là điểm thỏa 

mãn 3 0IA IB 
  

. Khi đó, giá trị của biểu thức 2 2a b c   bằng
25

2
 

b) Trong không gian Oxyz cho điểm  3; 4;3A  . Tổng khoảng cách từ A đến ba trục tọa độ 

bằng
34

2
 

c) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz ,để hai vec tơ  ;2;3a m


 và  1; ;2b n


 cùng 

phương thì 2 3m n  bằng 9 

d)Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho các điểm  0; 2; 5A   ,  3; 4; 4B ,  ; 1;1C x y   

thẳng hàng. Khi đó 3x y  bằng 5 

Câu 21: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian Oxyz , cho hai điểm    6; 3; 4 , ; ;A B a b c . Gọi , ,M N P  lần lượt là 

giao điểm của đường thẳng AB  với các mặt phẳng tọa độ    ,Oxy Oxz  và  Oyz . Biết rằng 

, ,M N P  nằm trên đoạn AB  sao cho AM MN NP PB   . Giá trị của tổng a b c   là 11  

b) Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho 4  điểm  2; 4; 1A  ,  1; 4; 1B  ,  2; 4;3C

,  2; 2; 1D  , biết  ; ;M x y z  để 2 2 2 2MA MB MC MD    đạt giá trị nhỏ nhất thì x y z   

bằng
21

4
 

c)  Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm  1; 2; 1A  ,  2; 1; 3B  ,  4;7; 5C    

Tọa độ chân đường phân giác trong góc B  của tam giác ABC  là
2 11 1

; ;
3 3 3

 
 
 

 

d)  Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm  1; 2;2A  ,  5;6;4B   và  0;1; 2C 

Độ dài đường phân giác trong của góc A  của ABC  là 
2 64

3
 

Câu 22: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 
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a) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho tam giác ABC  có  1;2; 1A  , 

   2; 1;3 , 4;7;5B C  . Gọi  ; ;D a b c  là chân đường phân giác trong của góc B  của tam 

giác ABC . Giá trị 2a b c   bằng 5  

b) Trong không gian Oxyz, cho hình thang ABCD  có AB  song song với CD . Biết  1;2;1A

,  2;0; 1B  ,  6;1;0C và diện tích hình thang ABCD  bằng 6 2 . Gọi  ; ;D a b c , khi đó biểu 

thức 2 4T a b c   là 3T   

c) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho tam giác ABC  có (3;1;0)A , B  nằm trên mặt 
phẳng ( )Oxy  và có hoành độ dương, C  nằm trên trục Oz  và (2;1;1)H  là trực tâm của tam 
giác ABC . Toạ độ các điểm B , C  thỏa mãn yêu cầu bài toán là (3;1;0),  (0;0; 3)B C   

d) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm  1;2; 1A  ,  2; 1;3B  ,  4;7;5C  . 

Tọa độ chân đường phân giác trong góc B  của tam giác ABC  là
11

; 2;1
3

  
 

 

Câu 23: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Trong không gian với hệ trục Oxyz  cho ba điểm  2;1;3A ,  1; 2 ; 2B  ,  ; ;5C x y  thẳng 

hàng. Khi đó x y  bằng 11x y   

b) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho các điểm  2; 0; 1A  ,  0; 3; 2B  ,

 4; 5; 0C   . Tọa độ điểm M  sao cho 2 3 0MA MB MC  
   

là
5 3 5

; ;
3 2 6

M     
 

 

c)  Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm  1;1;1M ,  2;3;4N , 

 7;7;5P . Để tứ giác MNPQ  là hình bình hành thì tọa độ điểm Q  là  6;5;2  

d) Trong không gian Oxyz , cho hình hộp .ABCD A B C D    biết  1;0;1A ,  2;1;2B , 

 1; 1;1D  ,  4;5; 5C  . Tọa độ của đỉnh A  là  3;4; 1A    

Câu 24: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian Oxyz , cho hình hộp .ABCD A B C D     có  0;0;1A ,  1;0;0B ,  1;1;0C

(tham khảo hình vẽ bên dưới). Tọa độ của điểm D là  0;1;1D  

 

b) Trong không gian với hệ toạ độ Oxyz , cho hình hộp .ABCD ABCD     có  0; 0; 0A , 

 3; 0; 0B ,  0; 3; 0D ,  0; 3; 3D  . Toạ độ trọng tâm tam giác A B C   là  2; 1; 2  
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c) Trong không gian Oxyz , cho hình hộp .ABCD A B C D     biết  1;0;1A ,  2;1;2B , 

 1; 1;1D  ,  4;5; 5C  . Tọa độ của điểm A  là  3;4; 1A    

d) Trong không gian với hệ toạ độ Oxyz , cho hai véctơ  ; 2;1u m


  và  3; ; 2v n


  , với m

và n là hai số thực. Để véctơ u


cùng phương với v


thì biểu thức 2T m n  có giá trị bằng 4 

 

Câu 25: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho 2 3 5OA i j k  
   

. Điểm M  thuộc mặt 

phẳng  Oxy  thỏa mãn độ dài AM  nhỏ nhất. Tọa độ của điểm M  là  2 ;  3 ;  0 . 

b) Trong không gian Oxyz , cho điểm  1; 2; 4M  . Khoảng cách từ điểm M  đến trục Ox  

bằng 2 3  

c)  Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hình hộp .ABCD A B C D     biết  2; 1;2A  , 

 1;2;1B ,  2;3;2C  ,  3;0;1D . Tọa độ điểm B  là  1;2;2B   

d)  Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho tam giác ABC  có  1;2; 1A  ,  2; 1;3B  , 

 4;7;5C  . Tọa độ chân đường phân giác trong góc B  của tam giác ABC  là 2 11 1
; ;

3 3 3
 
 
 

 

⬩Dạng ❸: Câu trắc nghiệm trả lời ngắn 

Câu 1: Trong không gian Oxyz, hãy xác định tọa độ của vectơ 𝚤 + 2𝚥 + 5𝑘ሬ⃗ . 

Câu 2: Trong không gian với hệ toạ độ 𝑂𝑥𝑦𝑧, cho hai điểm 𝑀(−4; 3; −1) và 𝑁(2; −1; −3). 

Tìm toạ độ của các vectơ 𝑂𝑀ሬሬሬሬሬሬ⃗ , 𝑂𝑁ሬሬሬሬሬሬ⃗ . 

Câu 3: Tìm tọa độ của điểm N trong Hình 2.39. 

 

Câu 4: Trong không gian Oxyz, xác định tọa độ của vectơ 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗  trong mỗi trường hợp sau: 
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a) 𝐴(0; 0; 0) và 𝐵(4; 2; −5);   b) 𝐴(1; −3; 7) và 𝐵(1; −3; 7);  c) 𝐴(5; 4; 9) và 𝐵(−5; 7; 2). 

Câu 5: Tìm toạ độ của các vectơ 𝐴ଵ𝐴ሬሬሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐴ଶ𝐴ሬሬሬሬሬሬሬ⃗  ở Hình 30. 

 

Câu 6: Trong không gian Oxyz, xác định tọa độ của điểm A trong mỗi trường hợp sau: 

a) A trùng với gốc tọa độ; 

b) A nằm trên tia 𝑂𝑥 và 𝑂𝐴 = 2; 

c) A nằm trên tia đối của tia Oy và 𝑂𝐴 = 3. 

Câu 7: Trong không gian với hệ toạ độ 𝑂𝑥𝑦𝑧, cho điểm 𝐴(1; 2; −3) và vectơ 𝑢ሬ⃗ = (3; −4; 2). 

Hãy biếu diễn theo các vectơ 𝚤, 𝚥 và 𝑘ሬ⃗  mỗi vectơ sau: 

a) 𝑂𝐴ሬሬሬሬሬ⃗ ;     b) 𝑢ሬ⃗ . 

Câu 8: Trong không gian Oxyz, cho ba vectơ �⃗�, 𝑏ሬ⃗ , 𝑐 đều khác 0ሬ⃗  và có giá đôi một vuông góc. Những 

mệnh đề nào sau đây là đúng? 

a) Có thể lập được một hệ tọa độ 𝑂𝑥𝑦𝑧 có các trục tọa độ lần lượt song song với giá của các vectơ 

�⃗�, 𝑏ሬ⃗ , 𝑐. 

b) Có thể lập được một hệ tọa độ Oxyz có các trục tọa độ lần lượt trùng với giá của các vectơ �⃗�, 𝑏ሬ⃗ , 𝑐. 

c) Có thể lập được một hệ tọa độ Oxyz có các vectơ 𝚤, 𝚥, 𝑘ሬ⃗  lần lượt bằng các vectơ �⃗�, 𝑏ሬ⃗ , 𝑐. 

d) Có thế lập được một hệ tọa độ Oxyz có các vectơ 𝚤, 𝚥, 𝑘ሬ⃗  lần lượt cùng phương các vectơ �⃗�, 𝑏ሬ⃗ , 𝑐. 
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Câu 9: Cho hình hộp chữ nhật 𝑂𝐴𝐵𝐶 ⋅ 𝑂ᇱ𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ có cạnh 𝑂𝐴 = 4, 𝑂𝐶 = 6, 𝑂𝑂ᇱ = 3. Chọn hệ trục tọa 

độ 𝑂𝑥𝑦𝑧 có gốc tọa độ 𝑂; các điểm 𝐴, 𝐶, 𝑂ᇱ lần lượt nằm trên các tia 𝑂𝑥, 𝑂𝑦, 𝑂𝑧. Xác định toạ độ các 

điểm 𝐴, 𝐵, 𝐵ᇱ. 

 

Câu 10: Trong không gian, xét ba trục Ox, Oy, Oz có chung gốc O và đôi một vuông góc với nhau. Gọi 

𝚤, 𝚥, 𝑘ሬ⃗  là các vectơ đơn vị trên các trục đó (H.2.35). 

 

a) Gọi tên các mặt phẳng tọa độ có trong Hình 2.35. 

b) Các mặt phẳng tọa độ trong Hình 2.35 có đôi một vuông góc với nhau không? 

Câu 11: Cho hình hộp chữ nhật 𝐴𝐵𝐶𝐷 ⋅ 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ𝐷ᇱ. Có thể lập một hệ tọa độ 𝑂𝑥𝑦𝑧 có gốc 𝑂 trùng với 

đỉnh 𝐶 và các vectơ 𝚤, 𝚥, 𝑘ሬ⃗  lần lượt cùng hướng với các vectơ 𝐶𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐶𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐶𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗  

không? Vì sao? 
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Câu 12: Trong không gian Oxyz, cho một điểm M không thuộc các mặt phẳng tọa độ. Vẽ hình hộp chữ 

nhật OADB.CFME có ba đỉnh A, B, C lần lượt thuộc các tia Ox, Oy, Oz (H.2.37). 

 

a) Hai vectơ 𝑂𝑀ሬሬሬሬሬሬ⃗  và 𝑂𝐴ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝑂𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝑂𝐶ሬሬሬሬሬ⃗  có bằng nhau hay không? 

b) Giải thích vì sao có thể viết 𝑂𝑀ሬሬሬሬሬሬ⃗ = 𝑥𝚤 + 𝑦𝚥 + 𝑧𝑘ሬ⃗  với x, y, z là các số thực. 

Câu 13: Trong không gian Oxyz, cho vectơ �⃗� tùy ý (H.2.41). Lấy điểm M sao cho 𝑂𝑀ሬሬሬሬሬሬ⃗ = �⃗� và giải 

thích vì sao có bộ ba số ( x; y; z ) sao cho �⃗� = 𝑥𝚤 + 𝑦𝚥 + 𝑧𝑘ሬ⃗ . 
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Câu 14: Trong Ví dụ 3, hãy xác định tọa độ của các điểm B, D và C'. 

 

Câu 15: Trong không gian 𝑂𝑥𝑦𝑧, cho hình lăng trụ tam giác 𝐴𝐵𝐶. 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ có 

𝐴(1; 0; 2), 𝐵(3; 2; 5), 𝐶(7; −3; 9) và 𝐴ᇱ(5; 0; 1). 

a) Tìm toạ độ của 𝐴𝐴ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗ .   b) Tìm toạ độ của các điểm 𝐵ᇱ, 𝐶ᇱ. 

 

Câu 16: Trong không gian vối hệ tọa độ 𝑂𝑥𝑦𝑧, cho hình bình hành có ba đỉnh 𝐴(1; 1; −2), 𝐵(4; 3; 1) 

và 𝐶(−1; −2; 2). 

a) Tìm tọa độ của vectơ 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ .    b) Tìm toạ độ của điểm 𝐷. 

Câu 17: Trong không gian 𝑂𝑥𝑦𝑧, cho ba điểm không thẳng hàng 

𝐴(2; −1; 4), 𝐵(3; 5; −1), 𝐶(−1; 1; 2). 

a) Tim toạ độ của 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ .   b) Tìm toạ độ điểm 𝐷 sao cho 𝐴𝐵𝐶𝐷 là hình bình hành. 

Câu 18: Trong không gian 𝑂𝑥𝑦𝑧, cho vectơ 𝑢ሬ⃗ = −2𝚤 + 3𝚥 +
ଷ

ସ
𝑘ሬ⃗  và vectơ �⃗� = ቀ3; −

ହ

ସ
; 2ቁ. 

a) Tìm toạ độ của 𝑢ሬ⃗ .  b) Biểu diễn �⃗� theo các vectơ đơn vị 𝚤, 𝚥, 𝑘ሬ⃗ . c) Tìm toạ độ của �⃗� = 2𝑢ሬ⃗ +

ଵ

ଷ
�⃗�. 
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Câu 19: Trong không gian Oxyz, cho hai điểm 𝑀(𝑥; 𝑦; 𝑧) và 𝑁(𝑥ᇱ; 𝑦ᇱ; 𝑧ᇱ). 

a) Hãy biểu diễn hai vectơ 𝑂𝑀ሬሬሬሬሬሬ⃗  và 𝑂𝑁ሬሬሬሬሬሬ⃗  qua các vectơ 𝚤, 𝚥 và 𝑘ሬ⃗  

b) Xác định tọa độ của vectơ 𝑀𝑁ሬሬሬሬሬሬሬ⃗ . 

Câu 20: Trong Ví dụ 5, xác định tọa độ của các điểm 𝐷 và 𝐷ᇱ sao cho 𝐴𝐵𝐶𝐷 ⋅ 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ𝐷ᇱ là hình hộp. 

 

Câu 21: Trong không gian Oxyz, cho hình hộp chữ nhật ABCD.A’B’C’D’ có đỉnh A trùng với gốc O 

và các đỉnh D, B, A’ có tọa độ lần lượt là (2; 0; 0), (0; 4; 0), (0; 0; 3) (H.2.45). Xác định tọa độ của các 

đỉnh còn lại của hình hộp chữ nhật. 

 

 

Câu 22: Trong không gian Oxyz, cho hình hộp OABC. O' 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ có 

𝐴(1; 1; −1), 𝐵(0; 3; 0), 𝐶ᇱ(2; −3; 6). 

a) Xác định tọa độ của điểm C. 

b) Xác định các tọa độ đỉnh còn lại của hình hộp. 
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Câu 23: Trong không gian 𝑂𝑥𝑦𝑧, cho hình hộp chữ nhật 𝐴𝐵𝐶𝐷 ⋅ 𝐴ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ𝐷ᇱ có đỉnh 𝐴 trùng với gốc 𝑂, 

các vectơ 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐴𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐴𝐴ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗  theo thứ tự cùng hướng với 𝚤, 𝚥, 𝑘ሬ⃗  và có 𝐴𝐵 = 8, 𝐴𝐷 = 6, 𝐴𝐴ᇱ = 4. Tìm tọa độ 

các vectơ 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐴𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐴𝐶ᇱሬሬሬሬሬሬሬ⃗  và 𝐴𝑀ሬሬሬሬሬሬ⃗  với 𝑀 là trung điểm của cạnh 𝐶ᇱ𝐷ᇱ. 

 

Câu 24: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho điểm 𝐴(4; 5; 3). Gọi 𝐴ଵ, 𝐴ଶ, 𝐴ଷ lần lượt là hình 

chiếu của điểm 𝐴 trên các mặt phẳng toạ độ (𝑂𝑥𝑦), (𝑂𝑦𝑧), (Ozx)(𝐻𝑖𝑛ℎ25). Tìm toạ độ của các điểm 

𝐴ଵ, 𝐴ଶ, 𝐴ଷ. 

 

Câu 25: Trong không gian 𝑂𝑥𝑦𝑧, cho hình hộp chữ nhật 𝑂𝐵𝐶𝐷. 𝑂ᇱ𝐵ᇱ𝐶ᇱ𝐷ᇱ có 𝐵(2; 0; 0), 𝐷(0; 1; 0), 

𝑂ᇱ(0; 0; 1). Tìm toạ độ các đỉnh còn lại. 

Câu 26: Trong không gian 𝑂𝑥𝑦𝑧, xác định vị trí điểm 𝐺(2; −1; 3). 
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 ▶BÀI ❸. BIỂU THỨC TỌA ĐỘ CỦA CÁC PHÉP TOÁN VECTƠ 

Ⓐ. Tóm tắt kiến thức     

➊. BIỂU THỨC TỌA ĐỘ CỦA PHÉP CỘNG HAI VECTO, PHÉP TRỪ HAI VECTƠ, PHÉP NHÂN 
MỘT SỐ VỚl MỘT VECTƠ 

 

➋. BIỂU THỨC TỌA ĐỘ CỦA TÍCH VÔ HƯỚNG 

 Trong không gian 𝑂𝑥𝑦𝑧, cho hai vectơ �⃗� = (𝑥; 𝑦; 𝑧) và 𝑏ሬ⃗ = (𝑥ᇱ; 𝑦ᇱ; 𝑧ᇱ). Ta có: 

�⃗� + 𝑏ሬ⃗ = (𝑥 + 𝑥ᇱ; 𝑦 + 𝑦ᇱ; 𝑧 + 𝑧ᇱ); 

�⃗� − 𝑏ሬ⃗ = (𝑥 − 𝑥ᇱ; 𝑦 − 𝑦ᇱ; 𝑧 − 𝑧ᇱ); 

𝑘�⃗� = (𝑘𝑥; 𝑘𝑦; 𝑘𝑧) với 𝑘 là một số thực. 

Trong không gian 𝑂𝑥𝑦𝑧, cho ba đieቻm không thaኃng hàng 𝐴(𝑥஺; 𝑦஺; 𝑧஺), 𝐵(𝑥஻; 𝑦஻; 𝑧஻) và 

𝐶(𝑥஼; 𝑦஼; 𝑧஼). Khi đó: 

Toạ độ trung đieቻm của đoạn thaኃng 𝐴𝐵 là ቀ
௫ಲା௫ಳ

ଶ
;

௬ಲା௬ಳ

ଶ
;

௭ಲା௭ಳ

ଶ
ቁ; 

Toạ độ trọng tâm của tam giác 𝐴𝐵𝐶 là ቀ
௫ಲା௫ಳା௫಴

ଷ
;

௬ಲା௬ಳା௬಴

ଷ
;

௭ಲା௭ಳା௭಴

ଷ
ቁ. 
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Ⓑ. Phân dạng toán cơ bản    

 

⬩Dạng ❶: Biểu thức tọa độ của tổng, hiệu hai vectơ, tích của một số với một vectơ 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Trong không gian 𝑂𝑥𝑦𝑧, cho hai vectơ �⃗� = (2; 1; 5) và 𝑏ሬ⃗ = (2; 2; 1). Tìm toạ độ của mỗi 

vectơ sau: 

a) �⃗� − 𝑏ሬ⃗ ;    b) 3�⃗� + 2𝑏ሬ⃗ . 

Câu 2: Trong không gian 𝑂𝑥𝑦𝑧, cho ba vectơ 𝑝 = (3; −2; 1), �⃗� = (6; −4; 2), 𝑟 = (2; 1; −3). 

a) Tìm tọa độ của vectơ 𝑐 = 2𝑝 − 3�⃗� + 𝑟. 

b) Tìm hai vectơ cùng phương trong các vectơ đã cho. 

Câu 3: Cho �⃗� = (−2; 3; 2), 𝑏ሬ⃗ = (2; 1; −1), 𝑐 = (1; 2; 3). Tính tọa độ của mỗi vectơ sau: 

a) 3�⃗�;   b) 2�⃗� − 𝑏ሬ⃗ ;   c) �⃗� + 2𝑏ሬ⃗ −
ଷ

ଶ
𝑐. 

⬩Dạng ❷: Tọa độ trung điểm của đoạn thẳng, tọa độ trọng tâm của tam giác 

☞Các ví dụ minh họa 

 Trong không gian 𝑂𝑥𝑦𝑧, tích vô hướng của hai vectơ �⃗� = (𝑥; 𝑦; 𝑧) và 𝑏ሬ⃗ = (𝑥ᇱ; 𝑦ᇱ; 𝑧ᇱ) được xác 

định bởi công thức: 

�⃗� ⋅ 𝑏ሬ⃗ = 𝑥𝑥ᇱ + 𝑦𝑦ᇱ + 𝑧𝑧ᇱ 

Chú ý: Nếu 𝐴(𝑥஺; 𝑦஺; 𝑧஺) và 𝐵(𝑥஻; 𝑦஻; 𝑧஻)  

thì 𝐴𝐵 = |𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ | = ඥ(𝑥஻ − 𝑥஺)ଶ + (𝑦஻ − 𝑦஺)ଶ + (𝑧஻ − 𝑧஺)ଶ. 

Đặc biệt, khi 𝐵 trùng 𝑂 ta nhận được công thức 𝑂𝐴 = ඥ𝑥஺
ଶ + 𝑦஺

ଶ + 𝑧஺
ଶ. 
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Câu 1: Trong không gian 𝑂𝑥𝑦𝑧, cho ba điểm 𝐴(1; 2; 3), 𝐵(3; 2; 1) và 𝐶(2; −1; 5). Tìm toạ độ trung 
điểm 𝑀 của đoạn thẳng 𝐴𝐵 và toạ độ trọng tâm 𝐺 của tam giác 𝐴𝐵𝐶. 

Câu 2: Cho tam giác 𝐴𝐵𝐶 có 𝐴(−2; 1; 0), 𝐵(0; 2; 5), 𝐶(5; 0; 2). Tìm toạ độ trung điểm 𝑀 của đoạn 
thẳng 𝐴𝐵 và trọng tâm 𝐺 của tam giác 𝐴𝐵𝐶. 

Câu 3: Cho tam giác 𝐴𝐵𝐶 có 𝐴(1; −1; 1), 𝐵(0; 1; 2), 𝐶(1; 0; 1). Tìm tọa độ: 
a) Trung điểm 𝑀 của 𝐴𝐵;   b) Trọng tâm 𝐺 của tam giác 𝐴𝐵𝐶. 

⬩Dạng ❸: Biểu thức tọa độ của tích vô hướng 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Trong không gian 𝑂𝑥𝑦𝑧, cho hai vectơ �⃗� = (1; 4; 2) và 𝑏ሬ⃗ = (−4; 1; 0). 

a) Tính �⃗� ⋅ 𝑏ሬ⃗  và cho biết hai vectơ �⃗� và 𝑏ሬ⃗  có vuông góc với nhau hay không. 

b) Tính độ dài của vectơ �⃗�. 

Câu 2: Cho hình chóp 𝑆. 𝐴𝐵𝐶𝐷 có đáy 𝐴𝐵𝐶𝐷 là hình chữ nhật và 𝑆𝐴 vuông góc với mặt phẳng 

(𝐴𝐵𝐶𝐷). Giả sử 𝑆𝐴 = 2, 𝐴𝐵 = 3, 𝐴𝐷 = 4. Xét hệ toạ độ 𝑂𝑥𝑦𝑧 với 𝑂 trùng 𝐴 và các tia 𝑂𝑥, 𝑂𝑦, 𝑂𝑧 

lần lượt trùng với các tia 𝐴𝐵, 𝐴𝐷, 𝐴𝑆(H. 2.48). 

a) Xác định toạ độ của các điểm 𝑆, 𝐴, 𝐵, 𝐶, 𝐷. 

b) Tính 𝐵𝐷 và 𝑆𝐶.  c) Tính (𝐵𝐷ሬሬሬሬሬሬ⃗ , 𝑆𝐶ሬሬሬሬ⃗ ). 

 

Câu 3: Cho ba vectơ �⃗� = (3; 0; 1), 𝑏ሬ⃗ = (1; −1; −2), 𝑐 = (2; 1; −1). 

a) Tính �⃗� ⋅ 𝑏ሬ⃗ , 𝑏ሬ⃗ ⋅ 𝑐.   b) Tính |�⃗�|, |𝑏ሬ⃗ |, cos (�⃗�, 𝑏ሬ⃗ ). 

c) Cho 𝑑 = (1; 7; −3). Chứng minh 𝑑 ⊥ �⃗�. 
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⬩Dạng ❹: Ứng dụng thực tế 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Trong không gian với một hệ trục toạ độ cho trước (đơn vị đo lấy theo kilômét), ra đa phát hiện 

một chiếc máy bay di chuyển với vận tốc và hướng không đổi từ điểm 𝐴(800; 500; 7) đến điểm 

𝐵(940; 550; 8) trong 10 phút. Nếu máy bay tiếp tục giữ nguyên vận tốc và hướng bay thì toạ độ của 

máy bay sau 5 phút tiếp theo là gì? 

 

Câu 2: Hai chiếc kHình khí cầu bay lên từ cùng một địa điểm. Chiếc thứ nhất nằm cách điểm xuất phát 

2 km về phía nam và 1 km về phía đông, đồng thời cách mặt đất 0,5 km. Chiếc thứ hai nằm cách điểm 

xuất phát 1 km về phía bắc và 1,5 km về phía tây, đồng thời cách mặt đất 0,8 km. 

Chọn hệ trục toạ độ 𝑂𝑥𝑦𝑧 với gốc 𝑂 đặt tại điểm xuất phát của hai kHình khí cầu, mặt phẳng (𝑂𝑥𝑦) 

trùng với mặt đất với trục 𝑂𝑥 hướng về phía nam, trục 𝑂𝑦 hướng về phía đông và trục Oz hướng thẳng 

đứng lên trời (H.2.50), đơn vị đo lấy theo kilômét. 

a) Tìm toạ độ của mỗi chiếc kHình khí cầu đối với hệ tọa độ đã chọn. 

b) Xác định khoảng cách giữa hai kHình khí cầu (làm tròn kết quả đến chữ số thập phân thứ hai). 

 

(H.2.50) 

Câu 3: Trong Ví dụ 2, khinh khí cầu thứ nhất hay thứ hai ở xa điểm xuất phát hơn? Giải thích vì sao. 
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Ⓒ. Dạng toán rèn luyện    

 

⬩Dạng ❶: Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn 

 

Câu 1: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm  3; 2;3A  và  1;2;5B . Tìm tọa độ trung 

điểm I  của đoạn thẳng AB . 
A.  2;2;1I . B.  1;0;4I . C.  2;0;8I . D.  2; 2; 1 I . 

Câu 2: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm  1;1; 1A  và  2;3;2B . Véctơ 

AB  có tọa độ là 

A.  1; 2;3 . B.  1; 2;3  . C.  3;5;1 . D.  3; 4;1 . 

Câu 3: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho véc-tơ  3 4 2 5AO i j k j   
    

. Tọa độ của 

điểm A  là 
A.  3;17; 2 . B.  3; 17;2  . C.  3; 2;5 . D.  3;5; 2 . 

Câu 4: Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm  1;2; 2M    trên trục O z  là điểm 

A.  0;0; 1H  . B.  1;2;0E  . C.  0;0; 2F  . D.  0;0;2G . 

Câu 5: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz  cho điểm  1; 2; 4A ,  3; 4; 2B . Tìm tọa độ điểm ,M  

biết B  là trung điểm của .AM  
A.  1;0;6M  . B.  2; 2; 2M  . C.  2;3;3M . D.  5; 6; 0M . 

Câu 6: Trong không gian Oxyz , điểm nào sau đây thuộc trục Oz ? 

A.  0;0; 2M  . B.  1;2;0M . C.  1;0;2M . D.  1;0;0M . 

Câu 7: Trong không gian Oxyz , cho  1;0;1A   và  1; 1;2B   tọa độ véc tơ AB


 là 

A.  2; 1;1 . B.  0; 1; 1  . C.  2;1; 1  . D.  0; 1;3  

Câu 8: Trong không gian ,Oxyz  cho hai điểm    1;2;0 , 1;0; 2 .A B    Tìm tọa độ trung điểm M  của 

đoạn thẳng .AB  
A.  1; 1; 1 .M     B.  0;1; 1 .M   C.  0;2; 2 .M   D.  2; 2; 2 .M     

Câu 9: Trong không gian Oxyz, cho các điểm      1;2;0 , 1;0;1 , 0;2; 1A B C  . Tính độ dài của vectơ 

2AB AC
 

. 

A. 21 . B. 21 . C. 13 . D. 13 . 

Câu 10: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho ba điểm      1; 1;1 , 3;2; 2 , 3;1;5A B C   . Tìm 

tọa độ điểm  ; ;M x y z  thỏa mãn 2 4MA AB CM 
  

. Khi đó tổng 
9 3 27

S
x y z

    bằng 

A. 6 . B. 15 . C. 16 . D. 13 . 

Câu 11: Trong không gian ,Oxyz điểm đối xứng của  1;2;3A qua mặt phẳng  Oyz là điểm nào dưới đây 
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A.  1;2;3Q  . B.  1; 2;3N  . C.  1;2; 3P  . D.  1; 2; 3M   . 

Câu 12: Trong không gian Oxyz , điểm đối xứng với điểm  4; 5;3M   qua trục Oz có tọa độ là 

A.  4; 5; 3  . B.  4;5;3 . C.  4;5; 3  . D.  0;0;3 . 

Câu 13: Trong không gian cho Oxyz vectơ 3 4OM i j k  
   

. Gọi M  là hình chiếu vuông góc của M

trên mặt phẳng  Oxy . Khi đó tọa độ của điểm M  trong hệ tọa độ Oxyz là 

A.  1; 3;4 . B.  1;4; 3 . C.  0;0;4 . D.  1; 3;0 . 

 

Câu 14: Trong không gian O ,xyz cho hai điểm  1;2;5A  ,  3; 6;3B  . Hình chiếu vuông góc của trung 

điểm I  của đoạn AB trên mặt phẳng  Oyz là điểm nào dưới đây? 

A.  3;0;0P . B.  3; 1;5N  . C.  0; 2;4M  . D.  0;0;5Q . 

Câu 15: Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm  1;2; 3M  lên mặt phẳng  Oyz có 

tọa độ là 
A.  1;2; 3  . B.  0;2; 3 . C.  1;0;0 . D.  1; 2;3 . 

Câu 16: Trong không gian với hệ tọa độ ,Oxyz  cho tam giác ABC  có trọng tâm  3;1;4G   và 

   1;0; 1 , 2;3;5A B . Tọa độ điểm C  là 

A.  6;2;0C  . B.  4;2; 1C   C.  12;0;8C   D.  3; 1; 5C    

Câu 17: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm (1; 2 ;3)A , ( 2; 4;9)B   . Điểm M thuộc đoạn thẳng AB

sao cho 2 .MA MB Độ dài đoạn thẳng OM là: 

A. 5. B. 3.  C. 17 . D. 54.  

Câu 18: Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm  5; 6;2M   lên mặt phẳng  Oxz  có 

tọa độ là 
A.  0; 6;0 . B.  5;0;2 . C.  5; 6;0 . D.  0; 6;2 . 

Câu 19: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho hai điểm    1; 2;3 ; 2; 3;4A B  .Tìm điểm 

 M Oxy  sao cho ba điểm , ,A B M  thẳng hàng 

A.  1;1;0M . B.  3; 5; 7M  . C.  3;5; 0M  . D.  2;1; 0M  . 

Câu 20: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm  3;1;4M  và  0;2; 1N  . Tọa độ trọng tâm của tam 

giác OMN  là 
A.  3;1; 5  . B.  1; 1; 1   . C.  3;3;3 . D.  1;1;1 . 

Câu 21: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz  cho điểm  1; 2; 4A ,  2; 4; 1B  . Tìm tọa độ trọng 

tâm G  của tam giác OAB . 

A.  6; 3; 3G . B.  2;1;1G . C.  2;1;1G . D.  1; 2;1G . 

Câu 22: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho bốn điểm  1;0; 2A ,  2;1; 3B  ,  3; 2; 4C , 

 6; 9; 5D  . Hãy tìm tọa độ trọng tâm của tứ diện ABCD ? 

A.  2; 3; 1 . B.  2; 3;1 . C.  2; 3;1 . D.  2; 3;1 . 
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Câu 23: Trong không gian vói hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm    1;0; 2 , 2;1; 1 ,A B    1; 2;2C  . Tìm 

tọa độ trọng tâm G  của tam giác ABC . 

A.  4; 1; 1G   . B. 
4 1 1

; ;
3 3 3

G   
 

. C. 
4 1 1

; ;
3 3 3

G    
 

. D. 
1 1 1

; ;
3 3 3

G    
 

. 

Câu 24: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho các điểm  1;0;3A ,  2;3; 4B  ,  3;1;2C  . Tìm 

tọa độ điểm D  sao cho tứ giác ABCD  là hình bình hành. 
A.  2;4; 5D   . B.  4;2;9D . C.  6;2; 3D  . D.  4; 2;9D   . 

Câu 25: Trong không gian Oxyz , cho tam giác ABC  biết  2;1; 4A  ,  5; 3;3B  ,  1; 1;10C   . Tìm 

tọa độ trọng tâm G  của tam giác ABC . 
A.  2;1 3G  . B.  2; 1;3G  . C.  2; 1 3G   . D.  2; 1;3G   . 

Câu 26: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz  cho ba điểm  1;3;4A ;  1;0; 2B  và  4;0;1C . Tọa 

độ trọng tâm G  của tam giác ABC  là 
A.  3;0;2G . B.  2;1;1G . C.  1;1;3G . D.  3;0; 1G  . 

Câu 27: Cho tam giác ABC , biết  1; 2;4A  ,  0;2;5B ,  5;6;3C . Tọa độ trọng tâm G  của tam giác 

ABC  là 
A.  6;3;3G . B.  4;2;2G . C.  3;3;6G . D.  2;2;4G . 

Câu 28: Trong không gian Oxyz , cho ba điểm  4;1; 5A   ;  2; 4;7B  ;  3; 2;9C  . Tọa độ điểm D  để 

ABCD  là hình bình hành là 
A.  2;3; 3 . B.  3; 3;3  . C.  6;5; 12  . D.  3;3; 3  . 

Câu 29: Cho hai điểm  1; 2;3M  và  3;0; 1N  . Tìm tọa độ trung điểm I của đoạn thẳng MN . 

A.  4; 2;2I  . B.  2; 1;2I  . C.  4; 2;1I   D.  2; 1;1I   

Câu 30: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho bốn điểm      2; 0; 0 , 0; 2; 0 , 0;0; 2A B C  và 

 2;2;2D . Gọi ,M N  lần lượt là trung điểm của AB  và CD . Tọa độ trung điểm I  của MN  

là: 

A.  1; 1; 2I  . B.  1;1; 0I . C. 
1 1; ;1
2 2

I  
 
 

. D.  1;1;1I . 

Câu 31: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz  cho ba điểm  2;3; 1M  ,  1;1;1N   và  1; 1;2P m  . 

Tìm m để tam giác MNP  vuông tại N . 
A. . B. . C. . D. . 

Câu 32: Cho tam giác ABC có  1;1;1A ,  1; 2;3B   và  3; 2;1C . Gọi M  là điểm thuộc đường thẳng 

BC  sao cho 2BM BC
 

. Để BMDA  là hình bình hành thì toạ độ D  là 

A.  5;1;1D . B.  5;1; 1D  . C.  5; 1; 1D   . D.  5;1; 1D   . 

Câu 33: Trong không gian với hệ trục toạ độ Oxyz , cho tam giác ABC  có  1;2;4A  ,  3;0; 2B   và 

 1;3;7C . Gọi D  chân đường phân giác trong hạ từ A . Tính OD  

A. 
207

3
. B. 

205

3
. C. 

201

3
. D. 

203

3
. 

6m   0m  4m   2m 
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Câu 34: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hình bình hành ABCE  với 

     3;1;2 , 1;0;1 , 2;3;0A B C . Tọa độ đỉnh E  là 

A.  4;4;1 .E  B.  0;2; 1 .E   C.  1;3; 1 .E   D.  1;1;2 .E  

Câu 35: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho tam giác ABC có  1; 2;3A  ,  1;0;2B  và 

 1; 3;2G  là trọng tâm của tam giác ABC . Tìm tọa độ điểm C . 

A.  3; 7;1C  . B.  2; 4; 1C   . C.  1; 1; 3C   . D.  3;2;1C . 

Câu 36: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho tam giác ABC  có  1;2; 1A  ,  2; 1;3B  , 

 4;7;5C  . Tọa độ chân đường phân giác trong góc B  của tam giác ABC  là  

A. 
11

; 2;1
3

  
 

. B.  2;11;1 . C. 2 11 1
; ;

3 3 3
 
 
 

. D. 2 11
; ;1

3 3
  
 

. 

Câu 37: Trong không gian O ,xyz  cho vectơ  1; 2; 2 .a  


 Tính độ dài vectơ .a


 

A. 2 2a 


. B. 8a 


. C. 3a 


. D. 9a 


. 

Câu 38: Trong không gian Oxyz , cho điểm ( 4;3;12)A  . Độ dài đoạn thẳng OA  bằng 
A. 13 . B. 11. C. 17 . D. 6 . 

Câu 39: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm  1;0;1A và  4;2; 2B  . Độ dài đoạn 

thẳng AB bằng 

A. 2 . B. 4 . C. 22 . D. 22 . 

Câu 40: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm  0;6;0A ,  0;0;8B . Độ dài đoạn thẳng AB  

bằng 

A. 100 . B. 10 . C. 48 . D. 6 . 

Câu 41: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm  2;3; 4A  và  3;0;1B . Độ dài vectơ AB


 là 

A. 19 . B. 19. C. 13 . D. 13. 

Câu 42: Trong không gian Oxyz , cho hai vecto j


, k


 lần lượt là các vecto đơn vị trên các trục Oy , Oz

. Tích vô hướng .j k
 

 bằng 

A. 0 . B. 1 . C. 3 . D. 2 . 

Câu 43: Trong không gian Oxyz , cho  3;1;2a  


 và  0; 4;5b  


. Giá trị của .a b
 

 bằng 

A. 10 . B. 14 . C. 6 . D. 3 . 

Câu 44: Trong không gian Oxyz , cho hai vectơ  3;0;1u  


,  0;1;1v 
 , khi đó 

A. . 1 3u v  
 

. B. . 3 3u v  
 

. C. . 0u v 
 

. D. . 1u v 
 

. 

Câu 45: Trong không gian Oxyz, gọi   là góc giữa hai vectơ a


 và b


, với a


 và b


 khác 0


, khi đó cos  
bằng 

A. 
.

.

a b

a b

 
  . B. 

.

.

a b

a b

 

  . C. 
.a b

a b

 
  . D. 

.

.

a b

a b

 

  . 
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Câu 46: Trong không gian với hệ toạ độ Oxyz , cho ba vectơ  1;1;0a  


,  1;1; 0b 


,  1;1;1c 


. 

Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai? 

A. 2a 


. B. a b
 

. C. 3c 


. D. b c
 

. 

Câu 47: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho các điểm  3; 4;0A  ,  1;1;3B  ,  3,1,0C . Tìm tọa 

độ điểm D  trên trục hoành sao cho AD BC . 
A.  2;1;0D  ,  4;0;0D   B.  0;0;0D ,  6;0;0D   

C.  6;0;0D ,  12;0;0D  D.  0;0;0D ,  6;0;0D  

Câu 48: Trong không gian với hệ trục toạ độ Oxyz , cho điểm  2; 2;1A . Tính độ dài đoạn thẳng OA . 

A.  3OA  B.  9OA  C.  5OA  D.  5OA  

Câu 49: Trong không gian Oxyz , cho hai vectơ (2; 1;1)u  


, ( 3;4; 5)v   


. Số đo của góc giữa hai 

vectơ u


 và v


 bằng: 
A. 150 . B. 120 . C. 60 . D. 30 . 

Câu 50: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho hai véctơ    ;3;4 ; 4; ; 7a m b m  
 

. Với giá trị nào 

của m thì a


 vuông góc với b


? 

A. 1. B. 3 . C. 4 . D. 2 . 

⬩Dạng ❷: Câu trắc nghiệm đúng, sai 

 

Câu 1: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian Oxyz , cho hai véc tơ 3u i k 
  

, 3v j k 
  

. Khi đó tích vô hướng 

của .u v
 

 bằng 2  

b) Trong không gian Oxyz , cho hai vecto j


, k


 lần lượt là các vecto đơn vị trên các trục Oy

, Oz . Tích vô hướng .j k
 

 bằng 3  

 c)  Trong không gian Oxyz , cho hai điểm  1; 1; 3A   và  2;1; 1B   . Độ dài đoạn thẳng 

AB bằng 17  

d) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai vectơ  2; 3;1a  


 và  1;4; 2b   


. Giá 

trị của biểu thức .a b
 

 bằng 16
 

Câu 2: Trong không gian với hệ toạ độ Oxyz , cho ba vectơ  1;1;0a  


,  1;1;0b 


,  1;1;1c 


. Các 

mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  2a 

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b)  a b
 

 

 c)  3c 


 

d)  b c
 

 

Câu 3: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian Oxyz , cho hai vectơ  2; 4; 2a  


 và  1; 2; 3b  


. Tích vô hướng 

của hai vectơ a


 và b


 bằng 22  

b) Trong không gian tọa độ Oxyz , cho vectơ  3;0;1u 


,  2;1;0v 


. Tích vô hướng .u v
 

bằng 6 

 c)  Trong không gian Oxyz , cho hai vectơ  1 1;1; 4

u ,  2 0;1;1


u . Góc giữa hai vectơ đã cho 

bằng 60  

d) Trong không gian Oxyz , cho các vectơ  1;3;3a 


,  2;2;1b  


 và  1;2;3c  


. Tích 

vô hướng  .c a b
 

 bằng 5 

Câu 4:. Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz  cho  1; 2; 3a  


 và  2; 1; 1b   


. Các mệnh đề 

sau đúng hay sai? 

a)   , 5; 7; 3a b      
 

 

 b) Vectơ a


 không cùng phương với vectơ b


. 

 c)  Vectơ a


 không vuông góc với vectơ b


. 

d) 14a 


 

Câu 5:   Trong không gian với hệ toạ độ Oxyz , cho ba vectơ  1;1; 0a  


,  1;1; 0b 


,  1;1;1c 


. 

Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  2a 


 

b) a b
 

 

 c)  3c 

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d) b c
 

 

Câu 6: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian Oxyz , cho 2 3 4a i j k  
   

,  1;0; 2A   và  2; 1;1B  . Tích vô hướng 

.a AB
 

 bằng 17  

b) Cho hai vec tơ  1; 2;3a  


,  2;1;2b  


 Khi đó tích vô hướng  .a b b
  

 bằng 10  

 c)  Trong không gian Oxyz , góc giữa hai vectơ i


và  3; 0;1u  


là 60  

d) Trong không gian Oxyz , cho hai điểm    1; 1; 2A   và    2; 1; 1B . Độ dài đoạn AB  

bằng 6  

Câu 7: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho vectơ  ; 2;1u x


và  1; 1;2v x 


. Tích vô 

hướng của u


và v


bằng 3 2x   

b) Trong không gian với hệ toạ độ Oxyz , cho hai điểm  2;7; 3A  và  4;1; 5B .  độ dài của 

đoạn AB bằng 2 19  

c)  Trong không gian với hệ trục toạ độ Oxyz , cho điểm  2; 2;1A . Độ dài đoạn thẳng OA  

bằng 3 

d) Trong không gian Oxyz , cho các vectơ  2;1;2a  


,  1; 1;0b  


. Tích vô hướng  .a b b
  

 

bằng 12  

Câu 8: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho hình bình hành ABCD . Biết  2;1; 3A  , 

 0; 2;5B   và  1;1;3C . Diện tích hình bình hành ABCD  là 349  

b) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai vecto  1;0; 2a  


 và  2; 1;3b  


. Tích 

có hướng của hai vecto a


 và b


 là một vecto có tọa độ là  2; 7;1  

 c)  Trong không gian Oxyz , cho hai vectơ  2;3;1a


,  2;1;2b 


. Khi đó ,a b 
 
 

 có tọa độ 

bằng  2;0;1  
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d) Trong không gian , tọa độ một vectơ  vuông góc với cả hai vectơ 

 là  

Câu 9: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

 a)   , 0u v 
 

  u


, v


 cùng phương. 

b) Nếu u


, v


 không cùng phương thì giá của vectơ  ,u v
 

 vuông góc với mọi mặt phẳng song    

song với giá của các vectơ u


 và v


. 

 c)     , .cos ,u v u v u v
     

. 

d)     , . , . 0u v u u v v 
     

. 

Câu 10: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho ba véctơ      1; 2; 1 , 3; 1;0 , 1; 5; 2a b c     
  

. Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  a


 cùng phương với b


. 

 b) a


, b


, c


 không đồng phẳng. 

 c)  a


, b


, c


 đồng phẳng. 

d) a


 vuông góc với b


. 

Câu 11: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm  2;1; 2M  ,  4; 5;1N  . Độ dài đoạn 

thẳng MN  bằng 7  

b) Trong không gian ,Oxyz cho véctơ  1;0 ;3u 


 và  ; 1;1 .v x 


 Nếu . 3u v 
 

thì độ dài của 

v


 bằng 2 . 

 c)  Cho  011 ;;u  ,  010 ;;v  , góc giữa hai véctơ u  và v  là 60  

d) Trong không gian Oxyz , cho các vectơ  1;3;2a 


 và  2;1;1b 


. Tích vô hướng 

 . 2a a b
 

 là 31 

Câu 12: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Oxyz n


   1;1; 2 , 1;0;3a b  
 

 2; 3; 1 
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a)  Trong không gian Oxyz , cho các vectơ  2; 3;1a   


 và  1;0;1b 


. Côsin góc giữa hai 

vectơ a


 và b


 bằng
1

2 7
 

b) Trong không gian Oxyz , cho các vectơ  2; 1;5u  


 và  1; 3; 2v   


. Tính vô hướng 

 .u u v
  

 bằng 41  

 c) Trong không gian Oxyz , cho các vectơ  1;0;1a  và  1;2;1

b . Tính vô hướng 

 . 2 
 

a a b bằng 6 

d) Trong không gian Oxyz , cho hai véctơ  1; 2;1u  


và  2;1;1v  


, góc giữa hai vectơ đã 

cho bằng 120  

Câu 13: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Trong không gian Oxyz , cho các vectơ  2;0; 1a  


 và  1; 1;0b  


. Tích vô hướng 

 . 2a b a
  

 bằng 7  

b) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai vectơ  2;1; 2a  


 và  0; 2; 2b  


. Tất 

cả giá trị của m để hai vectơ 2 3u a mb 
 

 và v ma b 
 

 vuông góc là
26 2

6

 
 

 c)  Trong không gian Oxyz , cho hai vectơ (2; 1;1)u  


, ( 3;4; 5)v   


. Số đo của góc giữa 

hai vectơ u


 và v


 bằng 120  

d) Trong không gian Oxyz , cho các vecto  1;0;0a 
  và  2;0;1b 


. Tính vô hướng 

 . 2a a b
 

 bằng 5 

Câu 14: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian Oxyz , cho các vectơ  1; 3; 3a 


và  2; 2; 1b  


. Tích vô hướng 

 .a a b
 

bằng 12  

b) Trong không gian Oxyz , cho các vectơ  2;1;2a  


,  1; 1;0b  


. Tích vô hướng  .a b b
  

bằng 12  



HỌ VÀ TÊN HS:……….……… GVVN 

 

  200 
   

TOÁN LỚP 12 

 c) Trong không gian Oxyz , cho các vectơ  1; 2; 1a   


 và  2;1; 1b  


. Giá trị của 

 cos ,a b


 là
2

2
  

d) Trong không gian Oxyz  cho hai điểm (3;1; 1), (2; 2; 2) A B . Nếu M  là điểm nằm trên đoạn 

AB  sao cho 2AB MB  thì độ dài OM  bằng  3 

Câu 15: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian với hệ toạ độ Oxyz , cho a


 và b


 tạo với nhau một góc 120 , đồng thời 

2a 


 và 5b 


. Đặt u ka b 
 

 và 2v a b 
 

. Để u v
 

 thì giá trị của k  là 
9

2
k   

b) Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho tam giác ABC  với  1; 2;2AB  


; 

 3; 4;  6AC  


. Độ dài đường trung tuyến AM của tam giác ABC  là
29

2
 

 c)  Trong không gian Oxyz , cho ba điểm      1; 2;3 , 0;3;1 , 4;2;2A B C  . Cosin của góc 

BAC  bằng 
9

35
 

d) Trong không gian Oxyz , cho các vecto  1;0;1a 


và  1; 2;1b 


. Tính vô hướng 

 . 2a a b
 

là 6 

Câu 16: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian ,Oxyz  cho hình hộp .ABCD A B C D     có      1;0;1 , 2;1; 2 , 1; 1;1A B D   

và  1;1; 1A  . Giá trị của  cos ,AC B D  
 

 bằng 
2

3
  

b) Trong không gian Oxyz , cho  2;2;0a 


,  2;2;0b


,  2;2;2c


. Giá trị của a b c 
  

 bằng 

11 

c)  Trong không gian Oxyz , cho hai vec tơ    2;1;0 , 1;0; 2a b   
 

. Khi đó  cos ;a b
 

 bằng

2

5
 

d) Trong không gian Oxyz , cho các vectơ  1;1;3a 


,  2;1;5b  


 và  1; 3;2c  


. Tính tích 

vô hướng  . 2a b c
  

 bằng 6 
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Câu 17: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho tam giác ABC  có  2;0;0A ,  0;3;1B , 

 3;6; 4C  . Gọi M  là điểm trên cạnh BC  sao cho 2MC MB . Độ dài đoạn AM  bằng 30  

b) Cho hai vectơ  1;1; 2a  


 và  1;0;b m


. Góc giữa chúng bằng 045 khi 2 6m   

 c)  Trong hệ tọa độ Oxyz , cho hai vecto a


 và b


 thỏa mãn 2 3, 3a b 
 

 và  , 30a b  
 

. 

Độ dài của vecto 3 2a b
 

 bằng 22 

d) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm  1; 1;0B    và  3;1; 1C  . Tọa độ 

điểm M  thuộc trục Oy  và M  cách đều ,B C  là
9

0; ;0
2

M  
 
 

 

Câu 18: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

 a)  Gọi   là góc giữa hai vectơ  1;2;0a 


 và  2;0; 1b  


, khi đó cos  bằng 
2

.
5

 

 b) Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho hai điểm  1; 2; 0A   và  3;0; 4B  . Độ dài      

đoạn thẳng AB  bằng 6 

 c)  Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho các điểm  1; 2; 4A  ,  1;1; 4B  ,  0; 0; 4C . 

Số đo của góc ABC  là 45  

d) Trong không gian với hệ trục toạ độ Oxyz , cho điểm  2; 2;1A . độ dài đoạn thẳng OA

bằng 5 

Câu 19: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz  cho tứ diện ABCD  với  0;0;1A ,  0;1;0B , 

 1;0;0C  và  2;3; 1D   . Thể tích khối tứ diện ABCD  bằng
1

6
 

b) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm có tọa độ 

     1;0;1 , 2;2;1 , 1;3; 1A B C   Gọi M  là điểm nằm trên tia Oy sao cho thể tích tứ diện 

ABCM  bằng 
1

2
. Tung độ của điểm M  là 1 
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 c)  Trong không gian Oxyz , cho ba điểm      1;1; 2 ; 3;1;0 , 2;2;1A B C . Tam giác ABC  có 

diện tích bằng 2 6  

d) Trong không gian với hệ trục tọa độ ,Oxyz  cho 4 điểm tạo thành tứ giác lồi  2;0; 1 ,A   

 2;1; 3B   ,    1;2;2 , 0; 1; 5C D   . Diện tích của tứ giác này có giá trị bằng 13 6

2
 

Câu 20: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian tọa độ Oxyz, cho tứ diện ABCD với 

     1; 2; 4 , 4; 2; 0 , 3; 2;1A B C     và  1;1;1D . Độ cao của tứ diện kẻ từ D bằng 3 

b) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho năm điểm tạo thành một hình chóp có đáy là tứ 

giác với  0;0;3A ,  2; 1;0B  ,  3;2;4C ,  1;3;5D ,  4;2;1E . Đỉnh của hình chóp tương 

ứng là  Điểm C  

c)  Trong không gian Oxyz cho hai vectơ    4, 2, 4 , 6; 3;2a b    
 

.Giá trị của biểu thức 

  2 3 2a b a b 
   

bằng 200 

d) Trong không gian Oxyz , cho các vectơ  1; 0; 3a 


 và  2; 2; 5b  


. Tích vô hướng 

 .a a b
  

 bằng 23 

Câu 21: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai vecto a


 và b


 thỏa mãn 2 3a 


, 3b 


 và 

 , 30a b  
 

. Độ dài của vecto 3 2a b


bằng 6 

b) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho tứ diện ABCD , biết 

 2;3;1A ,  4;1; 2B  ,  6;3;7C ,  5; 4; 8D    . Độ dài đường cao DH  của tứ diện ABCD  

bằng 
45

7
 

 c)  Trong không gian Oxyz , Cho hình hộp chữ nhật .ABCD A B C D     có A  trùng với gốc tọa 

độ O . Biết rằng  ;0;0B m ,  0; ;0D m ,  0;0;A n  với m, n  là các số dương và 4m n  . 

Gọi M  là trung điểm của cạnh CC . Thể tích lớn nhất của khối tứ diện BDA M  bằng 
64

27
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d) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hình lăng trụ .ABC A B C    có tọa độ các đỉnh 

 0;0;0A ,  0; ;0B a , 
3

; ;0
2 2

a a
C

 
  
 

 và  0;0;2A a . Gọi D  là trung điểm cạnh BB  và M  

di động trên cạnh AA . Diện tích nhỏ nhất của tam giác MDC  là 
2 6

4

a
 

Câu 22: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian Oxyz  cho tứ diện ABCD  có (2;1; 1), (3;0;1), (2; 1;3), (0; ;0)A B C D m 

. Tổng tất các các giá trị của tham số m  để thể tích khối tứ diện ABCD  bằng 5  là 3 

b) Trong không gian Oxyz , cho tam giác ABC  với  2;1;1A ,  5;3;6B ,  1;2;3C  . Diện 

tích tam giác ABC  là
1

523
2ABCS  . 

 c)  Trong không gian Oxyz , cho hai điểm  1; 1;2A 
 
và  2;1;1B . Độ dài đoạn AB  bằng 6  

d) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho    1;1;2 , 1; ; 2u v m m   
 

. Khi , 14u v   
 

 
thì 2m  hoặc 3m    

Câu 23: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Trong không gian với hệ trục Oxyz , cho  3;2;1a


,  3;2;5b


. Tọa độ vectơ tích có hướng 

,a b  
 

 là  8; 12;0  

 b) Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho hình bình hành ABCD . Biết  2 ;1; 3A 

,  0 ; 2 ; 5B   và  1;1; 3C . Diện tích hình bình hành ABCD  là 359  

 c)  Trong không gian Oxyz , cho các điểm  2;1;0A ,  0;4;0B ,  0;2; 1C  . Biết đường thẳng 

  vuông góc với mặt phẳng  ABC
 
và cắt đường thẳng 

1 1 2
:

2 1 3

x y z
d

  
   tại điểm 

 ; ;D a b c  thỏa mãn 0a   và tứ diện ABCD  có thể tích bằng 
17

6
. Tổng a b c   bằng 5 

d) Trong không gian ,Oxyz cho các vectơ  5 ; 3 ; 1 ,a   


 1 ; 2 ; 1 ,b 


  ; 3 ; 1 .c m 


Tìm tất cả giá trị của msao cho ,a b c   
  

là 6m   
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Câu 24: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian với hệ trục tọa độ ,Oxyz cho 3 điểm có tọa độ là  1;2;0 ,A  2;1; 1B  , 

 0;1; 1C  . Giá trị sin ABC bằng 
3

2
 

b) Trong không gian Oxyz , cho hai vectơ  4;3;1m 


 và  0;0;1n 


. Gọi p


 là vectơ cùng 

hướng với với ,m n  
 

 và 15p 


. Tọa độ của vectơ p


 là  9; 12;0  

c)  Trong không gian Oxyz , cho ba điểm  1;1; 2A  ,  3 ;1; 0B ,  2 ; 2 ;1C . Tam giác ABC   

có diện tích bằng 7  

d) Trong không gian Oxyz cho hai vectơ    4, 2, 4 , 6; 3;2a b    
 

.Giá trị của biểu thức 

   2 3 2a b a b 
   

 bằng 204 

Câu 25: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a)  Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho 2 vectơ 2 3 , 2 4u mi j k v mj i k     
     

. Biết rằng . 8u v 
 

, khi đó giá trị của m bằng 5 

b) Trong không gian Oxyz , cho hai véctơ  1; 2;1u  


 và  2;1;1v  


, góc giữa hai vectơ đã 

cho bằng 60  

 c)  Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hình lăng trụ đứng .ABC A B C    có  0;0;0A

 ,  2;0;0B ,  0; 2; 0C  và  0;0; 2A . Góc giữa BC  và A C  là 90  

d) Trong không gian Oxyz , gọi   là góc giữa hai vectơ a


 và b


, với a


 và b


 khác 0


, khi đó 

cos  bằng
.

.

a b

a b

 

   

⬩Dạng ❸: Câu trắc nghiệm trả lời ngắn 

 

Câu 1: Trong không gian Oxyz, cho ba vectơ 𝑢ሬ⃗ = (1; 8; 6), �⃗� = (−1; 3; −2) và 𝑤ሬሬ⃗ = (0; 5; 4). Tìm tọa 

độ của vecto 𝑢ሬ⃗ − 2�⃗� + 𝑤ሬሬ⃗  

Câu 2: Cho �⃗� = (2; −1; 5), 𝑏ሬ⃗ = (0; 3; −3), 𝑐 = (1; 4; −2). Tìm toạ độ của vectơ 𝑑 = 2�⃗� −
ଵ

ହ
𝑏ሬ⃗ + 3𝑐. 
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Câu 3: Nếu tọa độ của vectơ �⃗� là (x; y; z) thì tọa độ của vectơ đối của �⃗� là gì? 

Câu 4: Trong không gian 𝑂𝑥𝑦𝑧, cho �⃗� = (2; 1; −2) và 𝑏ሬ⃗ = (−2; 3; −2). 

a) Tìm �⃗� ⋅ 𝑏ሬ⃗ .   b) Tìm (�⃗�, 𝑏ሬ⃗ ). 

Câu 5: Trong không gian với hệ toạ độ 𝑂𝑥𝑦𝑧, cho hai vectơ 𝑢ሬ⃗ = (1; −2; 3) và �⃗� = (2; 0; −3). Hãy 

chỉ ra tọa độ của một vectơ 𝑤ሬሬ⃗  khác 0ሬ⃗  vuông góc với cả hai vectơ 𝑢ሬ⃗  và �⃗�. 

Câu 6: Trong không gian Oxyz, cho ba điểm 𝐴(2; 9; −1), 𝐵(9; 4; 5) và 𝐺(3; 0; 4). Tìm tọa độ điểm C 

sao cho tam giác ABC nhận G là trọng tâm. 

Câu 7: Trong không gian 𝑂𝑥𝑦𝑧, cho tam giác 𝑀𝑁𝑃 có 𝑀(3; 7; 2), 𝑁(5; 1; −1) và 𝑃(4; −4; −2).  

Tìm tọa độ: 

a) Trung điểm / của đoạn thẳng 𝑀𝑁;  b) Trọng tâm 𝐺 của tam giác MNP. 

Câu 8: Trong không gian Oxyz, cho hai vectơ �⃗� = (1; 0; 5) và 𝑏ሬ⃗ = (1; 3; 9). 

a) Biểu diễn hai vectơ �⃗� và 𝑏ሬ⃗  qua các vectơ đơn vị 𝚤, 𝚥, 𝑘ሬ⃗  

b) Biểu diễn hai vectơ �⃗� + 𝑏ሬ⃗  và 2�⃗� qua các vectơ đơn vị 𝚤, 𝚥, 𝑘ሬ⃗ , từ đó xác định tọa độ của hai vectơ đó. 

Câu 9: Với các giả thiết như trong Ví dụ 5, hãy xác định tọa độ của các chiếc máy bay sau 10 phút tiếp 

theo (tính từ thời điểm máy bay ở điểm B). 

Câu 10: Cho ba điểm 𝐴(2; 0; 2), 𝐵(1; 2; 3), 𝐶(2; 1; 2). 

a) Tìm tọa độ của các vectơ 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐵𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ , 𝐶𝐴ሬሬሬሬሬ⃗ .  b) Tính các độ dài 𝐴𝐵, 𝐵𝐶, 𝐶𝐴. 

Câu 11: Trong Vật lí, ta biết rằng nếu lực �⃗� tác động vào một vật và làm vật dịch chuyển theo 

đoạn thẳng từ 𝑀 đến 𝑁, thì công 𝐴 sinh bởi lực �⃗� được tính bằng công thức 𝐴 = �⃗� ⋅ 𝑀𝑁ሬሬሬሬሬሬሬ⃗ . Hãy giải 

quyết bài toán được đặt ra ở phần Khởi động. 
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Câu 12: Trong tình huống mở đầu, hãy tính độ lớn của góc 𝛼. 

Câu 13: Trong không gian Oxyz, cho tam giác ABC có 𝐴(𝑥஺; 𝑦஺; 𝑧஺), 𝐵(𝑥஻; 𝑦஻; 𝑧஻) và 𝐶(𝑥஼; 𝑦஼; 𝑧஼). 

a) Gọi M là trung điểm của đoạn thẳng AB. Tìm tọa độ của M theo tọa độ của A và B. 

b) Gọi G là trọng tâm của tam giác 𝐴𝐵𝐶. Tìm tọa độ của 𝐺 theo tọa độ của 𝐴 và 𝐵 và 𝐶. 

Câu 14: Trong không gian 𝑂𝑥𝑦𝑧, cho bốn điểm 𝐴(0; 1; −2), 𝐵(2; −1; 3), 𝐶(1; 3; −2), 𝐷(5; −1; 8). 

a) Ba điểm 𝐴, 𝐵, 𝐶 có thẳng hàng không? 

b) Chứng minh rằng hai đường thẳng 𝐴𝐵 và 𝐶𝐷 song song với nhau. 

Câu 15: Cho tam giác 𝐴𝐵𝐶 có 𝐴(7; 3; 3), 𝐵(1; 2; 4), 𝐶(2; 3; 5). 

a) Tìm toạ độ điểm 𝐻 là chân đường cao kẻ từ 𝐴 của tam giác 𝐴𝐵𝐶. 

b) Tìm độ dài cạnh 𝐴𝐵 và 𝐴𝐶. 

c) Tính góc 𝐴. 

Câu 16: Trong không gian với hệ toạ độ 𝑂𝑥𝑦𝑧, cho 𝐴(1; 0; 0), 𝐵(0; 0; 1) và 𝐶(2; 1; 1). 

a) Chứng minh rằng 𝐴, 𝐵, 𝐶 không thẳng hàng. 

b) Tính chu vi của tam giác 𝐴𝐵𝐶. 

c) Tính cos 𝐴𝐵𝐶෣ . 

Câu 17: Hình 37 minh hoạ sơ đồ một ngôi nhà trong hệ trục toạ độ 𝑂𝑥𝑦𝑧, trong đó nền nhà, bốn 

bức tường và hai mái nhà đểu là hình chữ nhật. 

a) Tìm tọa độ của các điểm 𝐴, 𝐻 và 𝐹. 
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b) Tính góc dốc của mái nhà, tức là tìm số đo của góc nhị diện có cạnh là đường thẳng 𝐹𝐺, hai mặt 

lần lượt là (𝐹𝐺𝑄𝑃) và (FGHE) (làm tròn kết quả đến hàng phẩn mười của độ). 

 

Câu 18: Trong không gian 𝑂𝑥𝑦𝑧, cho tứ diện 𝐴𝐵𝐶𝐷 với 𝐴(1; 3; −2), 𝐵(3; 2; −4), 𝐶(2; 1; 0), 

𝐷(3; 5; −1). 

a) Chứng minh rằng 𝐴𝐵 ⊥ 𝐶𝐷. 

b) Chứng minh rằng 𝐵𝐶𝐷 là tam giác đều. 

c) Tính số đo của 𝐴𝑀𝐷෣  với 𝑀 là trung điểm của 𝐵𝐶 (làm tròn kết quả đến hàng đơn vị). 

Câu 19: Một chậu cây được đặt trên một giá đỡ có bốn chân với điểm đặt 𝑆(0; 0; 20) và các điểm 

chạm mặt đất của bốn chân lần lượt là 𝐴(20; 0; 0), 𝐵(0; 20; 0), 𝐶(−20; 0; 0), 𝐷(0; −20; 0) (đơn vị 

cm). Cho biết trọng lực tác dụng lên chậu cây có độ lớn 40 N và được phân bố thành bốn lực 

𝐹ଵ
ሬሬሬ⃗ , 𝐹ଶ

ሬሬሬ⃗ , 𝐹ଷ
ሬሬሬ⃗ , 𝐹ସ

ሬሬሬ⃗  có độ lớn bằng nhau như Hình 4 . Tìm tọa độ của các lực nói trên (mỗi centimét biểu 

diễn 1 N). 
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⬥CHƯƠNG 3. CÁC SỐ ĐẶC TRƯNG ĐO MỨC ĐỘ PHÂN TÁN CỦA MẪU SỐ LIỆU GHÉP NHÓM 

 ▶BÀI 1: KHOẢNG BIẾN THIÊN – KHOẢNG TỨ PHÂN VỊ   

Ⓐ. Tóm tắt kiến thức     

 

  ➊. KHOẢNG BIẾN THIÊN 

Khoảng biến thiên, kí hiệu 𝑅, của mẫu số liệu ghép nhóm là hiệu số giữa đầu mút phải của 
nhóm cuối cùng và đầu mút trái của nhóm đầu tiên có chứa dữ liệu của mẫu số liệu. 

Chú ý: 

Xét mẫu số liệu ghép nhóm được cho ở bảng sau: 

Bảng 1 

 
Nếu 𝑛ଵ và 𝑛௞ାଵ cùng khác 0 thì 𝑅 = 𝑢௞ାଵ − 𝑢ଵ. 

Khoảng biến thiên của mẫu số liệu ghép nhóm luôn lớn hơn hoặc bằng khoảng biến thiên của 
mẫu số liệu gốc. 

Khoảng bieቷn thiên của maችu soቷ  liệu ghép nhóm là giá tri ̣xaቷp xı ̉khoảng bieቷn thiên của maችu soቷ  
liệu goቷ c và có theቻ  dùng đeቻ  đo mức độ phân tán của maችu soቷ  liệu. 

Khoảng biến thiên 𝑅 = 𝑢௞ାଵ − 𝑢ଵ chưa phản ánh được đầy đủ mức độ phân tán của phần lớn 
các số liệu. Hơn nữa, giá trị của 𝑅 thường tăng vọt khi xuất hiện giá trị ngoại lệ trong mẫu số 
liệu. Do đó, để phản ánh mức độ phân tán của số liệu, người ta còn dùng các số đặc trưng khác. 

➋. KHOẢNG TỨ PHÂN VỊ 

Khoảng tứ phân vị của maችu soቷ  liệu ghép nhóm cho ở Bảng 1, kı́ hiệu Δொ, là hiệu giữa tứ phân vị 
thứ ba 𝑄ଷ và tứ phân vị thứ nhaቷ t 𝑄ଵ của maችu soቷ  liệu ghép nhóm đó, tức là: Δொ = 𝑄ଷ − 𝑄ଵ. 

Khoảng tứ phân vị của mẫu số liệu ghép nhóm là giá trị xấp xỉ cho khoảng tứ phân vị của mẫu 
số liệu gốc và có thể dùng để đo mức độ phân tán của nửa giữa của mẫu số liệu (tập hợp gồm 
50% số liệu nằm chính giữa mẫu số liệu). 

Khoảng tứ phân vị của mẫu số liệu ghép nhóm càng nhỏ thì dữ liệu càng tập trung xung quanh 
trung vị. 

Khoảng tứ phân vị được dùng để xác định giá trị ngoại lệ trong mẫu số liệu. Giá trị 𝑥 trong 

mẫu số liệu là giá trị ngoại lệ nếu 𝑥 > 𝑄ଷ + 1,5Δொ hoặc 𝑥 < 𝑄ଵ − 1,5Δொ. 

Khoảng tứ phân vị của mẫu số liệu ghép nhóm không bị ảnh hưởng nhiều bởi các giá trị ngoại 

lệ trong mẫu số liệu. 
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Ⓑ. Phân dạng toán cơ bản    

 

⬩Dạng ❶: Khoảng biến thiên 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Cô Hà thống kê lại đường kính thân gỗ của một số cây xoan đào 6 năm tuổi được trồng ở 

một lâm trường ở bảng sau. 

 

Hãy tìm khoảng biến thiên của mẫu số liệu ghép nhóm trên. 

Câu 2: Sử dụng dữ liệu ở biểu đồ dưới đây. để chọn số thích hợp thay vào các vị trí được đánh 

dấu? ở bảng sau: 

 

 

Hãy tìm khoảng biến thiên của mẫu số liệu ghép nhóm về thời gian tập thể dục buổi sáng mỗi 

ngày của bác Bình và bác An. 
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Câu 3: Thống kê thời gian sử dụng mạng xã hội trong ngày của các bạn Tổ 1, Tổ 2 lớp 12A, được 

kết quả như bảng sau: 

 

Tìm khoảng biến thiên cho thời gian sử dụng mạng xã hội của học sinh mỗi tổ và giải thích ý 

nghĩa. 

⬩Dạng ❷:  Khoảng tứ phân vị 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 4: Hãy tìm khoảng tứ phân vị của mẫu số liệu ghép nhóm trong Bảng sau thống kê cân nặng của 

50 quả xoài Thanh Ca được lựa chọn ngẫu nhiên sau khi thu hoạch ở một nông trường. 

 

Câu 5: Hằng ngày ông Thắng đều đi xe buýt từ nhà đến cơ quan. Dưới đây là bảng thống kê thời 

gian của 100 lần ông Thắng đi xe buýt từ nhà đến cơ quan. 

 

a) Hãy tìm khoảng tứ phân vị của mẫu số liệu ghép nhóm trên. 

b) Biết rằng trong 100 lần đi trên, chỉ có đúng một lần ông Thắng đi hết hơn 29 phút. Thời gian 

của lần đi đó có phải là giá trị ngoại lệ không? 

Câu 6: Thời gian chờ khám bệnh của các bệnh nhân tại phòng khám 𝑋 được cho trong bảng sau: 

 

a) Tìm khoảng tứ phân vị của mẫu số liệu ghép nhóm này. 
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b) Từ một mẫu số liệu về thời gian chờ khám bệnh của các bệnh nhân tại phòng khám 𝑌 người ta 

tính được khoảng tứ phân vị bằng 9,23 . Hỏi thời gian chờ của bệnh nhân tại phòng khám nào 

phân tán hơn? 

⬩Dạng ❸: Ứng dụng  

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 7: Để chuẩn bị mở một trung tâm thể dục thể thao, anh Dũng đã tiến hành điều tra tuổi thọ của 

máy chạy bộ do hai hãng 𝑋, 𝑌 sản xuất. Bảng 3.5 biểu thị hai mẫu số liệu mà anh thu thập 

được qua Internet. Bảng 3.5. Tuổi thọ của máy chạy bộ (đơn vị: năm) 

 

Khoảng biến thiên của mẫu số liệu nào lớn hơn? Từ đó có thể nói là máy chạy bộ do hãng nào sản xuất 

có tuổi thọ phân tán hơn? 

𝐂â𝐮 𝟖: Hình 3.2 là biểu đồ biểu diễn lượng mưa trung bình của các tháng trong năm ở thành phố 𝐀. 

 

a) Lập bảng số liệu ghép nhóm về lượng mưa của thành phố 𝐴, với độ dài các nhóm là 50 và đầu mút 

phải của nhóm cuối cùng là 350. 
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b) Xác định khoảng tứ phân vị của mẫu số liệu (làm tròn kết quả đến hàng đơn vị). Nêu ý nghĩa của kết 

quả tìm được. 

Ⓒ. Dạng toán rèn luyện    

⬩Dạng ❶: Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn 

Câu 1: Chọn khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 
A. Nếu các giá trị của mẫu càng tập trung quanh giá trị trung bình thì độ lệch chuẩn càng lớn. 
B. Khoảng biến thiên chỉ sử dụng thông tin của giá trị lớn nhất và bé nhất, bỏ qua thông tin 
của các giá trị còn lại. 
C. Khoảng tứ phân vị có sử dụng thông tin của giá trị lớn nhất và bé nhất. 
D. Các số đo độ phân tán có thể nhỏ hơn 0. 

Câu 2: Phát biểu nào sau đây sai? 
A. Khoảng biến thiên đặc trưng cho độ phân tán của toàn bộ mẫu số liệu; 
B. Khoảng tứ phân vị đặc trưng cho độ phân tán của một nửa các số liệu, có giá trị thuộc đoạn 
từ Q1 đến Q3 trong mẫu; 
C. Khoảng tứ phân vị bị ảnh hưởng bởi các giá trị rất lớn hoặc rất bé trong mẫu; 
D. Khoảng tứ phân vị được dùng để xác định các giá trị ngoại lệ trong mẫu, đó là các giá trị 
quá nhỏ hay quá lớn so với đa số các giá trị trong mẫu. 

Câu 3: Cho một mẫu dữ liệu đã được sắp xếp theo thứ tự không giảm 𝑥ଵ ≤ 𝑥ଶ ≤ 𝑥ଷ ≤ ⋯ ≤ 𝑥௡. Khi 
đó khoảng biến thiên R của mẳu số liệu bằng: 
A. 𝑅 = 𝑥௡ − 𝑥1 B. 𝑅 = 𝑥1 − 𝑥௡ i 

C. R =
௫೙ି௫1

2
 D. R =

௫1ି௫೙

2
. 

Câu 4: Một nhà nghiên cứu ghi lại tuổi của 30 bệnh nhân mắc bệnh đau mắt hột như sau: 

 
Khoảng biến thiên R của mẫu số liệu trên là: 
A. 11 B. 9 C. 13 D. 10. 

Câu 5: Số học sinh giỏi của 30 lớp ở một trường Trung học phổ thông được ghi lại trong bảng sau: 

 
 
                Tìm khoảng tứ phân vị ∆Q của mẫu số liệu trên. 
               A. 0 B. 1 C. 2 D. 3 

Câu 6: Số điện năng tiêu thụ của 10 hộ ở một khu dân cư trong một tháng như sau: 

 
Khoảng tứ phân vị của mẫu số liệu trên bằng: 
A. 48 B. 50 C. 52 D. 54. 
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Câu 7: Nhiệt độ của 24 tỉnh thành ở Việt Nam (đơn vị: °C) vào một ngày của tháng 7 được cho trong 
bảng sau đây: 

 
Khoảng biến thiên R của bảng số liệu trên là: 
A. R = 11 B. R = 12 C. R = 13 D. R = 14. 

Câu 8: Xác định khoảng biến thiên và khoảng tứ phân vị cho mẫu số liệu sau: 50; 20; 10; 5; 3; 16; 8; 
7; 20; 5; 10. 

A. R = 47, ∆Q = 15 B. R = 15, ∆Q = 47; 
C. R = 45, ∆Q = 10 D. R = 47, ∆Q = 10. 

Câu 9: Số cuộn phim mà 20 nhà nhiếp ảnh nghiệp dư sử dụng trong một tháng được cho trong bảng 
sau: 

 
Giá trị ngoại lệ trong mẫu số liệu trên là: 
A. 0; 2 và 20 B. 0 và 20; 
C. 20 D. 0. 

Câu 10: Điều tra về số học sinh của một trường THPT như sau: 

 
Khoảng biến thiên của mẫu số liệu trên là. 
A. 220 B. 45 C. 175 D. 3095. 

Câu 11: Năng suất lúa hè thu (tạ/ha) năm 1998 của 31 tỉnh thành ở Việt Nam 

được thống kê trong bảng sau: 

 
Hãy tính khoảng biến thiên của mẫu số liệu trên. 
A. 40 B. 20 C. 61 D. 1. 

Câu 12: Tìm khoảng tứ phân vị của mẫu số liệu sau: 200 240 220 210 225 235 225 270 250 280. 
A. 80 B. 20 C. 30 D. 10. 

Câu 13: Tiến hành đo huyết áp của 8 người ta thu được kết quả sau: 77 105 117 84 96 72 105 124 
Hãy tìm khoảng tứ phân vị của mẫu số liệu trên. 
A. 10 B. 20 C. 10,5 D. 30,5. 
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Câu 14: Biểu đồ sau biểu diễn tốc độ tăng trưởng GDP của Nhật Bản trong giai đoạn 1990 đến 2005. 
Hãy tìm khoảng biến thiên của mẫu số liệu đó. 

 
A. 5,1 B. 5,5 C. 0,4 D. 4,7. 

Câu 15: Nhiệt độ trung bình hàng tháng trong một năm được ghi lại trong bảng sau: 

 
Tìm khoảng tứ phân vị của bảng số liệu trên. 
A. 19,5 B. 28,5 C. 24,5 D. 19. 

⬩Dạng ❷: Câu trắc nghiệm đúng, sai 
Câu 1: Khoảng biến thiên tổng số giờ nắng trong năm của một tỉnh thành được thống kê từ năm 2011 

đến 2024 được cho như sau: 

 

Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Số giờ nắng trung bình trong năm là: 1826,67 giờ. 

b) Số giờ nắng nhỏ nhất 1600 giờ 

c) Số giờ nắng lớn nhất là 2190,4 giờ. 

d) Vậy khoảng biến thiên là: 520,4. 
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Câu 2: Thống kê lượng mưa ( )mm  mỗi tháng trong năm giữa hai thành phố A và B ta được bảng số 

liệu sau: 

 

Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Giá trị nhỏ nhất Thành phố A là 19 

b) Giá trị lớn nhất Thành phố B là 62 

c) Khoảng biến thiên Thành phố B là 16 

d) Lượng mưa của thành phố A ổn định hơn của thành phố B 

Câu 3: Một cơ sở chăn nuôi gia câm tiến hành nuôi thử nghiệm giống gà đẻ trứng mới. Khi gà đã cho 

trứng họ tiến hành khảo sát với 20 quả được cân nặng (gam) như sau: 

 

Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Giá trị nhỏ nhất của mẫu là 29 

b) Giá trị lớn nhất của mẫu là 48  

c) Khoảng tứ phân vị: 2Q  . 

d) Các giá trị bất thường là 29 và 48. 

Câu 4: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Chiều cao của 5 học sinh lớp 10 C  đo được là: 153 160 162 162 165 . Khoảng biến thiên của 

mẫu số liệu trên là 12R   

b) Sải cánh  của 90  con chim Sẻ được thống kê và ghi lại trong bảng dưới đây: 

 

 Khoảng biến thiên của mẫu số liệu là: 6 

c) Số sản phẩm sản xuất mỗi ngày của một phân xưởng trong 7  ngày liên tiếp được ghi lại như sau: 
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22  21  24  28  27  32  21  

Khoảng biến thiên của mẫu số liệu này là: 11 

d) Khoảng tứ phân vị Q  là 3 1Q Q  

Câu 5: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Khoảng biến thiên là hiệu số giữa hai giá trị bất kỳ của mẫu số liệu. 

b) Khoảng biến thiên là hiệu số giữa giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của mẫu số liệu. 

c) Khoảng biến thiên là giá trị trung bình của mẫu số liệu. 

d) Khoảng biến thiên là hiệu số giữa hai tứ phân vị của mẫu số liệu. 

Câu 6: Một mẫu số liệu không có giá trị nào bất thường, có tứ phân vị thứ ba là 64  và giá trị lớn nhất 

trong mẫu số liệu là 94 . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) 1 44Q   

b) 1 30Q   

c) 1 30Q   

d) 1 44Q   

Câu 7: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Mẫu số liệu dưới đây là kết quả thống kê size áo đồng phục của học sinh lớp 10A. 

9, 7, 14, 12, 8, 10, 13 

Khoảng biến thiên của mẫu số liệu trên là 14R   

b) Cho mẫu số liệu về điểm thi thử môn Toán của 11 học sinh lớp 10A như sau: 

5      6       8         5         8        9       1 0       8       7        9       1 0  

Tìm khoảng biến thiên của mẫu số liệu trên 3 

c) Khoảng biến thiên của mẫu số liệu: 1, 2,3, 4, 5, 6, 7,8  là: 8 

d) Khoảng biến thiên của mẫu số liệu 6;7;9;5;7;5;6;6  là: 7 

Câu 8: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Khoảng biến thiên đặc trưng cho độ phân tán của toàn bộ mẫu số liệu; 

b) Khoảng tứ phân vị đặc trưng cho độ phân tán của một nửa các số liệu, có giá trị thuộc đoạn 

từ Q1 đến Q3 trong mẫu; 
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c) Khoảng tứ phân vị bị ảnh hưởng bởi các giá trị rất lớn hoặc rất bé trong mẫu; 

d) Khoảng tứ phân vị được dùng để xác định các giá trị ngoại lệ trong mẫu, đó là các giá trị quá 

nhỏ hay quá lớn so với đa số các giá trị trong mẫu. 

Câu 9: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Điểm thi HK2 của một học sinh lớp 12 như sau: 

 

Khoảng biến thiên của mẫu số liệu là 0 

b) Cho dãy số liệu thống kê: 2;3;4;5;6 . Khoảng biến thiên là 4 

c) Khoảng tứ phân vị của dãy số 2;3;4;5;6  là 3Q   

d) Cho mẫu số liệu thống kê điểm kiểm tra môn Toán của 15 bạn lớp 12A như sau 

 

Khoảng tứ phân vị của mẫu siếu liệu bằng 6 

Câu 10: Điểm trung bình môn học kì của hai bạn An và Bình được cho như bảng sau 

 

Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Điểm trung bình môn học kì của hai bạn đều là 8,0. 

b) Khoảng biến thiên điểm của bạn An là 1 0,7R  . 

c) Khoảng biến thiên điểm của bạn Bình là 2 3R  .  

d) bạn An học đều hơn bạn Bình  

Câu 11: Điểm kiểm tra học kì môn Toán của các bạn Tổ 1, Tổ 2 lớp 12B được cho như sau: 

 

Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Điểm trung bình môn học kì của các bạn tổ 1 và tổ 2 đều là 7. 
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b) Đối với Tổ 1: điểm kiểm tra thấp nhất, cao nhất tương ứng là 7;9 

c)  Đối với Tổ 2: điểm kiểm tra thấp nhất, cao nhất tương ứng là 6;10. 

d)  Tổ 1 học đều hơn Tổ 2. 

Câu 12: Mẫu số liệu sau ghi rõ chiều cao của 10 cầu thủ đăng ký khóa học của một học viện bóng đá 

(đơn vị: : cm) : 176 187 174 186 185 180 185 182 179  186.  

Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Tứ phân vị thứ nhất là: 1 179Q . 

b) Tứ phân vị thứ hai là  2 183,5Q  . 

c) Khoảng biến thiên là: 12R  . 

d) Khoảng tứ phân vị là: 8Q  . 

Câu 13: Mẫu số liệu sau ghi rõ số tiền thưởng tết Nguyên Đán của 13 nhân viên của một công ty (đơn vị : 

triệu đồng): 10 10 11 12 12 13 14,5 15 18 20 20 21 28.  

Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Trung vị là 13,5; 

b) Tứ phân vị thứ hai: 2 13,5Q  . 

c) Khoảng biến thiên là: 18R  . 

d) Khoảng tứ phân vị là: 8,5Q  . 

Câu 14: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Trong năm học 2021 – 2022, lớp 10A đạt được điểm số các đợt thi đua nề nếp như sau 

 

khoảng biến thiên của mẫu số liệu trên là: 8 

b) Mẫu số liệu cho biết chiều cao của các bạn học sinh trong tổ 

164 159 170 166 163 168 170 158 162  

Khoảng biến thiên R  của mẫu số liệu là 11R   

c) Điều tra chiều cao của 7 em học sinh lớp 10A cho kết quả: 

152;156;160;154;159;162;161 . Khoảng biến thiên của dãy số là 10 
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d) Cho dãy số liệu thống kê 

11 13 14 15 12 10 16  

Khoảng tứ phân vị của mẫu số liệu là 3 

Câu 15: Mẫu số liệu sau là giá tiền (triệu đồng) của 8 loại rượu ngoại được nhập về tại một cửa hàng rượu: 

1,2 1,35 1,42 1,53 1,8 1,84 1,96 2,4 . 

Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Khoảng biến thiên của mẫu là: 1, 2R  . 

b) Khoảng tứ phân vị là: 0, 215Q  . 

c) 1 1,5 0,6125Q Q    

d)  Mẫu số liệu không có giá trị nào là bất thường. 

Câu 16: Điểm kiểm tra học kì môn toán của các bạn tổ 1 và tổ 2 lớp 10 A  được cho như sau: 

Tổ 1:7 8 8 8 9 8 8 8 ;    Tổ 2:10 6 8 9 9 7 8 7 8 . 

Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Điểm trung bình kiểm tra hai tổ có như nhau 

b) Khoảng biến thiên tổ 1 là 1 3R  . 

c) Khoảng biến thiên tổ 2 là 2 4R  . 

d) Các bạn tổ 2 học toán đồng đều hơn các bạn tổ 1 

Câu 17: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Nếu các giá trị của mẫu càng tập trung quanh giá trị trung bình thì độ lệch chuẩn càng lớn. 

b) Khoảng biến thiên chỉ sử dụng thông tin của giá trị lớn nhất và bé nhất, bỏ qua thông 

tin của các giá trị còn lại. 

c) Khoảng tứ phân vị có sử dụng thông tin của giá trị lớn nhất và bé nhất. 

d) Các số đo độ phân tán có thể nhỏ hơn 0. 

Câu 18: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Cho mẫu số liệu sau: . Khoảng tứ phân vị  của mẫu số 

liệu trên bằng 3 

b) khoảng biến thiên của mẫu số liệu: 4 ;  8 ;  10 ;  8 ;  6 ;  12 ;  10 là: 𝑅 = 10 

1 2 2 3 3 5 6 6 7 10 Q
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c) khoảng tứ phân vị thứ 2  của mẫu số liệu sau: 5; 13; 6; 7; 12; 2; 2  là: 2 6Q   

d) khoảng biến thiên của mẫu số liệu thông kê là: 83 

 

Câu 19: Mẫu số liệu sau cho biết khối lượng (kg) của 15 người trong độ tuổi ngoài

40 42 42 43 44 45 46 47 48 50 51 53 55 56 60.Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Khoảng biến thiên 20R  . 

b) Trung vị của mẫu là 45 . 

c) Tứ phân vị thứ nhất là 1 45Q  . 

d) Khoảng tứ phân vị là 10Q  . 

Câu 20: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Cho mẫu số liệu về điểm thi thử môn Toán của  học sinh lớp 10A như sau: 

 

Giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất trong mẫu số liệu trên là  và . 

b) Tứ phân vị thứ ba của mẫu số liệu 5; 13;  5;  7; 10; 2;  3 là 10 

c) Từ mẫu số liệu về thuế thuốc lá của 51 thành phố tại một quốc gia, người ta tính được: 

Giá trị nhỏ nhất bằng 2,5; giá trị lớn nhất bằng 205. Khoảng biến thiên của mẫu số liệu trên là:  

d) Điều tra về số đoàn viên đầu năm  ở 11 lớp khối 10 của trường THPT X ta được mẫu số liệu 

dưới đây 

 

 Khoảng biến thiên của mẫu số liệu trên là 15 

Câu 21: Trong một tuần, nhiệt độ cao nhất trong ngày (đơn vị 0C ) tại hai thành phố Hà Nội và Điện 

Biên như sau: 

Hà Nội: 23 25 28 28 32 33 35  

Điện Biên: 16 24 26 26 26 27 28  

a) Khoảng biến thiên nhiệt độ cao nhất trong ngày của Hà Nội và Điện Biên là giống nhau. 

b) Nếu bỏ đi giá trị 16 thì khoảng biến thiên của Điện Biên chỉ bằng 4. 

11

5      6       8         5         8        9       1 0       8       7        9       1 0

10 5

207,5
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c) Khoảng tứ phân vị của mẫu Hà Nội là: 3Q  . 

d) Khoảng tứ phân vị của mẫu Điện Biên là: 8Q  . 

Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Câu 22: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Chiều cao của các bạn tổ 1 của lớp 10A lần lượt là: 

165 155 171 167 159 175 165 160 158         

Khoảng tứ phân vị của mẫu số liệu trên là 11,5 . 

b) Mẫu số liệu sau đây cho biết sĩ số của 7 lớp 10 ban A tại một trường 

 

Khoảng tứ phân vị của mẫu số liệu trên là 7 

c) Số lượng ly trà sữa một quán nước bán được trong 11 ngày qua là 1 21Q  ; 2 31Q  ; 3 37Q   

d)  khoảng tứ phân vị của mẫu số liệu: 15;  20;  1;  2;  4;  3;  7;  5 . là: 4,5 

Câu 23: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Mẫu số liệu thống kê cân nặng (đơn vị: tấn) của 10 con voi châu Á trưởng thành là: 

 

Khoảng tứ phân vị của mẫu số liệu bằng 0,1Q   

b) Thống kê GDP năm 2020 (đơn vị: tỉ đô la Mỹ) của 10 nước tại khu vực Đông Nam Á được 

kết quả như sau:  

 

Khoảng tứ phân vị cho mẫu số liệu trên bằng 262,24  

c) Tỉ lệ thất nghiệp ở một số quốc gia vào năm 2007 được cho như sau: 

7,8 3,2 7,7 8,7 8,6 8,4 7,2 3,6

5,0 4,4 6,7 7,0 4,5 6,0 5,4.
 

số các giá trị bất thường của mẫu số liệu trên là: 3 
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d) Một mẫu số liệu có tứ phân vị thứ nhất là 56 và tứ phân vị thứ ba là 84. Trong các giá trị 

8,10,100,110  có 1 giá trị bất thường 

Câu 24: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Giá trị bất thường của mẫu số liệu: 4; 4; 4; 4;5; 20  là 20 

b) Điểm kiểm tra môn Toán của 20 học sinh được cho bởi bảng sau 

 

Trong mẫu số liệu trên có 4 giá trị bất thường? 

c) Cho một mẫu dữ liệu đã được sắp xếp theo thứ tự không giảm 𝑥ଵ ≤ 𝑥ଶ ≤ 𝑥ଷ ≤

⋯ ≤ 𝑥௡. Khi đó khoảng biến thiên R của mẳu số liệu bằng 𝑅 = 𝑥௡ − 𝑥ଵ 

d) Điều tra về số học sinh của một trường THPT như sau: 

                

Khoảng biến thiên của mẫu số liệu trên là 3095. 

Câu 25: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Điều tra chiều cao của 10  học sinh lớp 10A  cho kết quả như sau: 

154;160;155;162;165;162;155;160;165;162 . Khoảng tứ phân vị là 7 

                b) Mẫu số liệu sau cho biết giá của một số loại giày trong cửa hàng 

150 165 150 180 200 225 250 270 160 155 x  

x  nhận giá trị 275 để mẫu số liệu này có khoảng biến thiên là 125 

c) Một vườn thú ghi lại tuổi thọ (đơn vị: năm) của 20 con hổ và thu được kết quả như sau: 

 

Nhóm chứa tứ phân vị thứ ba là[17; 18). 

                 d) Cho dãy số liệu thống kê: 1, 2,3, 4,5, 6, 7 . Phương sai của mẫu số liệu thống kê đã cho là 4 

⬩Dạng ❸: Câu trắc nghiệm trả lời ngắn 

Câu 1: Bảng 3.3 biểu thị kết quả điều tra thời gian sử dụng Internet hằng ngày của một số người. 

Bảng 3.3. Thời gian sử dụng Internet hằng ngày 
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Tìm khoảng biến thiên của mẫu số liệu đã cho. Kết quả cho biết điều gì? 

Câu 2: Điểm kiểm tra học kì môn Toán của các bạn Tổ 1, Tổ 2 lớp 10A được cho như sau: 

 

a) Điểm kiểm tra trung bình của hai tổ có như nhau không? 

b) Tính các khoảng biến thiên của hai mẫu số liệu. Căn cứ trên chỉ số này, các bạn tổ nào học đồng đều hơn? 

Câu 3:  

Mẫu số liệu sau cho biết chiều cao (đơn vị cm) của các bạn trong tổ:  

163 159 172 167 165 168 170 161 

Tính khoảng biến thiên của mẫu số liệu này. 

Câu 4: Bảng sau thoቷ ng kê cân nặng của 50 quả xoài Thanh Ca được lựa chọn ngaችu nhiên sau khi 

thu hoạch ở một nông trường. 

 

Có ý kieቷn cho raኁng: “Trong 50 quả xoài trên, hiệu soቷ  cân nặng của hai quả baቷ t kı̀ không vượt quá 

200 g”. YƵ  kieቷn đó đúng hay sai? Giải thı́ch. 

Câu 5: Bạn Trang thống kê lại chiều cao (đơn vị: cm) của các bạn học sinh nữ lớp 12C và lớp 12D ở bảng 

sau. 
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Nếu so sánh theo khoảng biến thiên thì chiều cao của học sinh lớp nào có độ phân tán lớn hơn? 

Câu 6: Thời gian hoàn thành Câu kiểm tra môn Toán của các bạn trong lớp 12C được cho trong bảng  

sau: 

 

a) Tính khoảng biến thiên R cho mẫu số liệu ghép nhóm trên. 

b) Nếu biết học sinh hoàn thành Câu kiểm tra sớm nhất mất 27 phút và muộn nhất mất 43 phút 

thì khoảng biến thiên của mẫu số liệu gốc là bao nhiêu? 

Câu kiểm tra sớm nhất mất 27 phút và muộn nhất mất 43 phút thì khoảng biến thiên của mẫu số 

liệu gốc là 43 – 27 = 16. 

Câu 7: Để chuẩn bị mở một trung tâm thể dục thể thao, anh Dũng đã tiến hành điều tra tuổi thọ của 

máy chạy bộ do hai hãng 𝑋, 𝑌 sản xuất. Bảng 3.5 biểu thị hai mẫu số liệu mà anh thu thập 

được qua Internet. 

Bảng 3.5. Tuổi thọ của máy chạy bộ (đơn vị: năm) 

 

Khoảng biến thiên của mẫu số liệu nào lớn hơn? Từ đó có thể nói là máy chạy bộ do hãng nào sản xuất 

có tuổi thọ phân tán hơn? 

Câu 8: Hãy tìm khoảng biến thiên và khoảng tứ phân vị của các mẫu số liệu sau: 
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a) 10;13;15;2;10;19;2;5;7  b) 15;19;10;5;9;10;1;2;5;15 

Câu 9: Mẫu số liệu sau cho biết số ghế trống tại một rạp chiếu phim trong 9 ngày: 

7  8 22 20 15 18 19 13 11. Tìm khoảng tứ phân vị cho mẫu số liệu này. 

Câu 10: 
Mẫu số liệu sau đây cho biết số Câu hát ở mỗi album trong bộ sưu tập của An:

 

12 7 10 9 12 9 10 11 10 14. Hãy tìm khoảng tứ phân bị cho mẫu số liệu này. 

Câu 11: Biểu đồ dưới đây biểu diễn số lượt khách hàng đặt bàn qua hình thức trực tuyến mỗi 

ngày trong quý III năm 2022 của một nhà hàng. Cột thứ nhất biểu diễn số ngày có từ 1 

đến dưới 6 lượt đặt bàn; cột thứ hai biểu diễn số ngày có từ 6 đến dưới 11 lượt đặt bàn; 

… 

Hãy tìm khoảng tứ phân vị của mẫu số liệu ghép nhóm cho bởi biểu đồ trên. 

Câu 12: Kết quả đo chiều cao của 100 cây keo 3 năm tuổi tại một nông trường được cho ở bảng 

sau: 

 

a) Hãy tìm khoảng biến thiên và khoảng tứ phân vị của mẫu số liệu ghép nhóm trên. 

b) Trong 100 cây keo trên có 1 cây cao 8,4 m. Hỏi chiều cao của cây keo này có phải là giá trị ngoại lệ 

không? 

Câu 13: Một người ghi lại thời gian đàm thoại của một số cuộc gọi cho kết quả như bảng sau: 

 

Tìm khoảng tứ phân vị của mẫu số liệu ghép nhóm trên. 
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Câu 14: Hãy tìm khoảng tứ phân vị của mẫu số liệu ghép nhóm trong Bảng sau thống kê cân nặng của 

50 quả xoài Thanh Ca được lựa chọn ngẫu nhiên sau khi thu hoạch ở một nông trường. 

 

Câu 15: Kết quả điều tra tổng thu nhập trong nă m 2022 của một số hộ gia đình trong một địa 

phương được ghi lại ở bảng sau: 

 

a) Hãy tìm các tứ phân vị 𝑄ଵ và 𝑄ଷ. 

b) Một doanh nghiệp địa phương muốn hướng dịch vụ của mình đến các gia đình có mức thu 

nhập ở tầm trung, tức là 50% các hộ gia đình có mức thu nhập ở chính giữa so với tất cả các hộ gia 

đình của địa phương. Hỏi doanh nghiệp cần hướng đến các gia đình có mức thu nhập trong 

khoảng nào? 

Câu 16: Hãy so sánh khoảng tứ phân vị của mẫu số liệu ghép nhóm về thời gian tập thể dục buổi 

sáng mỗi ngày của bác Bình và bác An trong Khởi động. 

 

Câu 17: Bảng tần số ghép nhóm dưới đây thể hiện kết quả điều tra về tuổi thọ trung bình của nam 

giới và nữ giới ở 50 quốc gia. 
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a) Hãy tính các khoảng tứ phân vị của tuổi thọ trung bình của nam giới và nữ giới trong mẫu số 

liệu ghép nhóm trên. 

b) Hãy cho biết tuổi thọ trung bình của nam giới hay nữ giới trong mẫu số liệu ghép nhóm trên đồng 

đều hơn. 

Câu 18: Thống kê số ngày trong tháng Sáu năm 2021 và năm 2022 theo nhiệt độ cao nhất trong 

ngày tại Hà Nội, người ta thu được bảng sau: 

 

Hỏi tháng Sáu năm nào ở Hà Nội nhiệt độ cao nhất trong ngày biến đổi nhiều hơn? 

Câu 19: Hãy giải Câu toán trong tình huống mở đầu bằng cách sử dụng khoảng biến thiên và 

khoảng tứ phân vị của mẫu số liệu ghép nhóm. 

Câu 20: Thống kê số thẻ vàng của mỗi câu lạc bộ trong giải ngoại hạng Anh mùa giải 2021 – 2022 

cho kết quả sau: 

 

a) Hãy ghép nhóm dãy số liệu trên thành các nhóm có độ dài bằng nhau với nhóm đầu tiên là [40; 50). 
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b) Tính khoảng biến thiên, khoảng tứ phân vị của mẫu số liệu gốc và mẫu số liệu ghép nhóm thu 

được ở câu a. Giá trị nào là giá trị chính xác? Giá trị nào là giá trị xấp xỉ? 

Câu 21: Thu nhập theo tháng (đơn vị: triệu đồng) của người lao động ở hai nhà máy như sau: 

 

Tính mức thu nhập trung bình của người lao động ở hai nhà máy trên. Dựa vào khoảng tứ phân 

vị, hãy xác định xem mức thu nhập của người lao động ở nhà máy nào biến động nhiều hơn. 

Câu 22: Bảng sau đây cho biết chiều cao của các học sinh lớp 12A và 12B. 

 

a) Tìm khoảng biến thiên, khoảng tứ phân vị cho các mẫu số liệu ghép nhóm về chiều cao của học 

sinh lớp 12A, 12B. 

b) Để so sánh độ phân tán về chiều cao của học sinh hai lớp này ta nên dùng khoảng biến thiên 

hay khoảng tứ phân vị? Vì sao? 

Câu 23: Điểm kiểm tra cuối khoá môn Tiếng Anh của hai lớp ở một trung tâm ngoại ngữ được thống 

kê trong các Bảng 3.7a và 3.7b. 
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a) Tìm khoảng biến thiên của mỗi mẫu số liệu. Có thể dùng khoảng biến thiên để biết điểm của lớp nào 

đồng đều hơn không? 

b) Tìm các tứ phân vị và khoảng tứ phân vị của mỗi mẫu số liệu. 

c) Mẫu số liệu nào có độ phân tán lớn hơn? Minh hoạ câu trả lời bằng cách biểu diễn các tứ phân vị và 

khoảng tứ phân vị của mỗi mẫu số liệu trên trục số. 
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 ▶BÀI 2: PHƯƠNG SAI VÀ ĐỘ LỆCH CHUẨN    

Ⓐ. Tóm tắt kiến thức      

 
 

➊. ĐINH NGHĨA 

Xét mẫu số liệu ghép nhóm cho bởi Bảng 14. 

Gọi 𝑥‾ là số trung bình cộng của mẫu số liệu đó. Số 

𝑠ଶ =
௡భ(௫భି௫‾)మା௡మ(௫మି௫‾)మା⋯ା௡೘(௫೘ି௫‾)మ

௡
 được gọi là phương sai của mẫu số liệu đó. 

Căn bậc hai (số học) của phương sai gọi là độ lệch chuấn của mẫu số liệu ghép nhóm, kí hiệu là 

𝑠, nghĩa là 𝑠 = √𝑠ଶ. 

 

➋. Ý NGHĨA 

Phương sai (độ lệch chuẩn) của mẫu số liệu ghép nhóm xấp xỉ phương sai (độ lệch chuẩn) của 
mẫu số liệu gốc và được dùng để đo mức độ phân tán của mẫu số liệu ghép nhóm đó. 

Độ lệch chuấn có cùng đơn vị vối đơn vị của mẫu số liệu. 

Khi hai mẫu số liệu ghép nhóm có cùng đơn vị đo và có số trung bình cộng bằng nhau (hoặc 
xấp xi nhau), mẫu số liệu nào có độ lệch chuẩn nhỏ hơn thì mức độ phân tán (so vởi số trung 
bình cộng) của các số liệu trong mẫu đó sẽ thấp hơn. 
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Ⓑ. Phân dạng toán cơ bản    

 

⬩Dạng ❶: Phương sai và độ lệch chuẩn 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: a) Tính phương sai và độ lệch chuẩn của mẫu số liệu ghép nhóm biểu diễn kết quả 40 lần 

nhảy xa của vận động viên Dũng cho bời Bảng 11 (làm tròn kết quả đến hàng phần trăm). 

b) Tính phương sai và độ lệch chuẩn của mẫu số liệu ghép nhóm biểu diễn kết quả 40 lẩn nhảy xa 

của vận động viên Huy cho bởi Bảng 12 (làm tròn kết quả đến hàng phẩn trăm). 

c) Trong hai vận động viên đó, kết quả nhảy xa của vận động viên nào đổng đều hơn? 

Câu 2: Người ta theo dõi sự thay đổi cân nặng, được tính bằng hiệu cân nặng trước và sau ba 

tháng áp dụng chế độ ăn kiêng của một số người cho kết quả như sau: 

 

Tính số trung bình, phương sai, độ lệch chuẩn và nhận xét về sự thay đổi cân nặng của người nam, 

người nữ sau ba tháng áp dụng chế độ ăn kiêng. 

Câu 3: Anh An đầu tư số tiền bằng nhau vào hai lĩnh vực kinh doanh 𝐴, 𝐵. Anh An thống kê số tiền 

thu được mỗi tháng trong vòng 60 tháng theo mỗi lĩnh vực cho kết quả như sau: 

 

So sánh giá trị trung bình và độ lệch chuẩn của số tiền thu được mỗi tháng khi đầu tư vào mỗi lĩnh 

vực A, B. Đầu tư vào lĩnh vực nào "rủi ro" hơn? 

⬩Dạng ❷:  Ứng dụng thực tế 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 4: Biểu đồ dưới đây mô tả kết quả điều tra về mức lương khởi điểm (đơn vị: triệu đồng) của 

một số công nhân ở hai khu vực 𝐴 và 𝐵. 
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a) Hãy xác định giá trị đại diện cho mỗi nhóm và lập bảng tần số ghép nhóm cho mẫu số liệu đó. 

b) Nếu so sánh theo độ lệch chuẩn của mẫu số liệu ghép nhóm thì công nhân ở khu vực nào có 

mức lương khởi điểm đồng đều hơn? 

Mức lương khởi điểm của công nhân ở hai khu vực 𝐴 và 𝐵 

 

Câu 5: Giá đóng cửa của một cổ phiếu là giá của cổ phiếu đó cuối một phiên giao dịch. Bảng sau 

thống kê giá đóng cửa (đơn vị: nghìn đồng) của hai mã cổ phiếu 𝐴 và 𝐵 trong 50 ngày giao dịch 

liên tiếp. 

 

Người ta có thể dùng phương sai và độ lệch chuẩn để so sánh mức độ rủi ro của các loại cổ phiếu 

có giá trị trung bình gần bằng nhau. Cổ phiếu nào có phương sai, độ lệch chuẩn cao hơn thì được 

coi là có độ rủi ro lớn hơn. 

Theo quan điểm trên, hãy so sánh độ rủi ro của cổ phiếu 𝐴 và cổ phiếu 𝐵. 

Câu 6. Để xác định độ ổn định của một máy đo độ ẩm không khí, người ta dùng máy này để đo 20 

lần. Nếu độ lệch chuẩn của mẫu số liệu đo lớn hơn 0,15 thì người ta sẽ đưa máy đo đi sửa chữa. 

Trong một lần lấy mẫu, kĩ thuật viên có được mẫu số liệu ghép nhóm như sau: 

 

Liệu có cần đưa máy đo này đi sửa chữa hay không? 
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Ⓒ. Dạng toán rèn luyện    

⬩Dạng ❶: Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn 
Câu 1: Sản lượng lúa (đơn vị ha) của 40  thửa ruộng có cùng diện tích được trình bày tròn bảng số liệu 

sau: 

 

Tính phương sai của bảng số liệu  

A. 1, 74 . B. 1,73 . C. 1,75 . D. 1, 76 . 

Câu 2: Tính độ lệch chuẩn của bảng số liệu  I . (Tính chính xác đến chữ số hàng phần trăm) 

A. 1,34 . B. 1,33 . C. 1,35 . D. 1,36 . 

Câu 3: Cho mẫu số liệu thống kê  1;2;3;4;5;6;7;8;9 .Tính ( gần đúng) độ lệch chuẩn của mẫu số liệu 

trên? 

A. 2, 45 . B. 2, 58 . C. 6, 67 . D. 6, 0 . 

Câu 4: Điểm kiểm tra giữa kỳ 2 của một học sinh lớp 10 như sau: 2, 4, 6,8,10 . Phương sai của mẫu số 

liệu trên là bao nhiêu? 

                A. 6. B. 8. C. 10. D. 40. 

Câu 5: Tính độ lệch chuẩn của bảng số liệu  I . (Tính chính xác đến chữ số hàng phần trăm). 

A. 1, 24 . B. 1, 23 . C. 1, 25 . D. 1, 26 . 

Câu 6: Theo kết quả thống kê điểm thi giữa kỳ 2 môn toán khối 11 của một trường THPT, người ta 

tính được phương sai của bảng thống kê đó là 2 0,573xs  . Độ lệch chuẩn của bảng thống kê 

đó bằng 

A. 0,812 . B. 0, 757 . C. 0, 936 . D. 0, 657 . 

Câu 7: Cho phương sai của các số liệu bằng 4 . Tìm độ lệch chuẩn. 

A. 4 . B. 2 . C. 16 . D. 8 . 

Câu 8: Cho mẫu số liệu  10;7;8;5;4 . Phương sai của mẫu là 

A. 2,39 . B. 2,14. C. 4,56 . D. 5,7 . 

Câu 9: Cho mẫu số liệu thống kê  1;2;3;4;5;6;7;8;9 . Tính (gần đúng) độ lệch chuẩn của mẫu số liệu 

trên. 

A. 2,45 . B. 2,58 . C. 6,67 . D. 6,0 . 
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Câu 10: Cho mẫu số liệu thống kê:  2,4,6,8,10 . Phương sai của mẫu số liệu trên bằng bao nhiêu? 

                 A. 6 . B. 8 . C. 10 . D. 40 . 

Câu 11: Cho dãy số liệu thống kê: 1, 2,3, 4,5, 6, 7 . Phương sai của mẫu số liệu thống kê đã cho là 

                 A. 1. B. 2 . C. 3 . D. 4 . 

Câu 12: Cho mẫu số liệu 10,8, 6, 2, 4 . Độ lệch chuẩn của mẫu là 

                 A. 8 . B. 2, 4 . C. 6 . D. 2,8 . 

Câu 13: Bảng số liệu sau cho biết thời gian làm bài tính bằng phút của 50  học sinh. 

 

Tìm độ lệch chuẩn của mẫu số liệu thống kê trên. 

 A. 2,15  . B. 2,14  .  

C. 2,16  . D. 2,13  . 

Câu 14: Cho bảng tần số khối lượng của 30con tôm: 

 

                 Khẳng định nào sau đây là sai? 

                 A. Số trung bình 169x  . B. Độ lệch chuẩn 13,5s  . 

                 C. Tần suất của giá trị 160 là 
1

5
. D. Mỗi con tôm là đơn vị của điều tra 

Câu 15: Cho dãy số liệu thống kê: 1,2,3,4,5,6,7,8. Độ lệch chuẩn của dãy số liệu thống kê này (làm 

tròn đến 2 chữ số thập phân) là 

                 A. 2,30 . B. 2,63. C. 27,56 . D. 5,25 . 

Câu 16: Sản lượng lúa (đơn vị tạ) của 40 thửa ruộng có cùng diện tích được trình bày trong                                        

bảng số liệu sau. Bảng  I  (Dùng cho câu 8 và câu 9). Tính phương sai của bảng số liệu  I

. 

A. 1,55 . B. 1, 53 . C. 1, 52 . D. 1,54 . 

Câu 17: Tính phương sai của dãy số liệu: 1,3, 3,5, 7,9,10,11,11,11.  

A. 
71

10
. B. 

1329

10
. C. 

710

10
. D. 

1329

100
. 

Câu 18: Cho dãy số liệu thống kê: 1; 2 ; 3 ; 4 ; 5 ; 6 ; 7 . Phương sai của các số liệu thống kê là 
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                 A. 1. B. 2 . C. 3 . D. 4 . 

Câu 19: Số liệu thống kê 100  học sinh tham gia kì thi học sinh giỏi toán (thang điểm 20). Kết quả 

được thống kê trong bảng sau: 

 

                Tính độ lệch chuẩn của bảng số liệu thống kê. 

                A. 2, 01 . B. 1,89 . C. 1,98 . D. 1,99 . 

Câu 20: Cho mẫu số liệu thống kê  1;2;3;4;5;6;7;8;9 .Tính (gần đúng) độ lệch chuẩn của mẫu số liệu 

trên? 

A. 2, 45 . B. 2, 58 . C. 6, 67 . D. 6, 0 . 

Câu 21: Một cửa hàng bán gạo, thống kê số kg  gạo mà cửa hàng bán mỗi ngày trong 30 ngày, được bảng 

tần số: 

 

Phương sai của bảng số liệu gần đúng với giá trị nào dưới đây nhất? 

A. 155 . B. 2318 . C. 3325 . D. 1234 . 

Câu 22: Đo chiều cao (tính bằng cm ) của 500  học sinh trong một trường THPT ta thu được kết quả 

như sau: 

 

                Độ lệch chuẩn của mẫu số liệu trên là: 

                 A. xs 161,4  B. xs 14,48 . C. xs 8,2  D. 

xs 3,85  
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⬩Dạng ❷: Câu trắc nghiệm đúng, sai 
Câu 1: Nhiệt độ trung bình  C  mỗi tháng trong năm tại một trạm quan trắc được thống kê như sau: 

 

Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Nhiệt độ trung bình trong năm: 25,34 C . 

b) Tháng 7 có nhiệt độ cao nhất là: 32,1 ∘C 

c) Phương sai 2 21,98s   

d) Độ lệch chuẩn 3,69s  . 

Câu 2: Số liệu thống kê tỉ lệ (%) tốt nghiệp THPT của một địa phương từ năm học 2009- 2010 đến 

năm học 2024 - 2025 được cho như sau: 

 

Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Tỉ lệ tốt nghiệm trung bình: 95,56%. 

b) 99,19 là tỉ lệ (%) tốt nghiệp THPT cao nhất 

c) Phương sai: 2 36,03s   

d) Độ lệch chuẩn: 6,09.s   

Câu 3: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Độ lệch chuẩn là bình phương của phương sai; 

b) Độ lệch chuẩn là một nửa của phương sai; 

c) Độ lệch chuẩn là căn bậc hai của phương sai; 

d) Độ lệch chuẩn là căn bậc ba của phương sai. 

Câu 4: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Phương sai của mẫu số liệu: 2;3; 4;5;6  là 2 2xs   

b) Trong một mẫu số liệu, phương sai bằng Bình phương của độ lệch chuẩn. 

c) Điểm kiểm tra giữa kỳ 2 của một học sinh lớp 10 như sau: . Phương sai của mẫu số 

liệu trên bằng 8 

2, 4,6,8,10
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d) Theo kết quả thống kê điểm thi giữa kỳ 1 môn toán khối 10 của một trường THPT Yên 

Khánh A, người ta tính được phương sai của bảng thống kê đó là . Độ lệch chuẩn của bảng 

thống kê đó bằng  

Câu 5: Thực hành việc đo chiều cao ( )cm  của 40 học sinh nữ khối lớp 10 của một trường Trung học 

phổ thông, ta được kết quả như sau: 

 

Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Chiều cao trung bình: 152,27  x cm . 

b) 170 cm là chiều cao lớn nhất 

c) Phương sai: 2 65,32s  ; 

d) Độ lệch chuẩn: 8,08s  . 

Câu 6: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Phương sai luôn là một số không âm. 

b) Phương sai là bình phương của độ lệch chuẩn. 

c) Phương sai càng lớn thì độ phân tán quanh số trung bình càng lớn. 

d) Phương sai luôn lớn hơn độ lệch chuẩn. 

Câu 7: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Phương sai được sử dụng làm đại diện cho các số liệu của mẫu. 

b) Phương sai được sử dụng để đánh giá mức độ phân tán của các số liệu thống kê. 

c) Phương sai được tính bằng tổng số phần tử của một mẫu số liệu. 

d) Phương sai là số liệu xuất hiện nhiều nhất trong bảng các số liệu thống kê. 

Câu 8: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Cho phương sai của các số liệu bằng 4 . độ lệch chuẩn là: 2 

b) Cho mẫu số liệu  10;7;8;5;4 . Phương sai của mẫu là 2,14  

c) Cho mẫu số liệu 10,8, 6, 2, 4 . Độ lệch chuẩn của mẫu là 6 

0,58

0,76
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d) Điểm kiểm tra giữa kỳ 2 của một học sinh lớp 10 như sau: 2, 4, 6,8,10 . Phương sai của mẫu 

số liệu trên là 8 

Câu 9: Phương sai là đặc trưng dùng để. Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Đo độ phân tán của mẫu số liệu. 

b) Cho biết vị trí trung tâm của mẫu số liệu. 

c) Phát hiện số liệu bất thường hoặc không chính xác của mẫu số liệu. 

d) Là hiệu số giữa giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất trong mẫu số liệu. 

Câu 10: Độ lệch chuẩn của một dãy số liệu thống kê được tính là giá trị nào. Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

                a) Bình phương của phương sai. 

b) Một nửa của phương sai. 

c) Căn bậc hai của phương sai. 

d) Hai lần phương sai. 

Câu 11: Bạn Hưng và bạn Thịnh thống kê kết quả chiều cao (đơn vị: xăng-ti-mét) của 5 cây nguyệt quế 

mà mỗi người trồng sau một thời gian như sau.  

 

Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Số trung bình cộng của mẫu số liệu cây của bạn Hưng là:  36,4( ).Hx cm  

b) Số trung bình cộng của mẫu số liệu cây của bạn Thịnh là:  32,4( ). Tx cm  

c) Phương sai của mẫu số liệu cây của bạn Hưng lớn hơn Phương sai của mẫu số liệu cây 

của bạn Thịnh  

d) Các cây nguyệt quế của bạn Hưng phát triển chiều cao đồng đều hơn 

Câu 12: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Cho mẫu số liệu thống kê  1;2;3;4;5;6;7;8;9 . độ lệch chuẩn của mẫu số liệu trên là 2,58  

b) Cho dãy số liệu thống kê: 1,2,3,4,5,6,7. Phương sai của mẫu số liệu thống kê đã cho là 4 

c) Sản lượng lúa (đơn vị ha) của 40 thửa ruộng có cùng diện tích được trình bày trong bảng số liệu sau: 
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phương sai của bảng số liệu là: 1,52  

d) Cho dãy số liệu thống kê: 1,2,3,4,5,6,7,8. Độ lệch chuẩn của dãy số liệu thống kê này (làm 

tròn đến 2 chữ số thập phân) là: 2,63 

Câu 13: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

               a) Sản lượng lúa (tạ) của 40 thửa ruộng thí nghiệm có cùng diện tích được trình bày         

trong bảng phân bố tần số sau đây:              

 

               Phương sai của mẫu số liệu là: 22,1 

b) Cho dãy số liệu thống kê 

1 2 3 4 5 6 7  

Phương sai của mẫu số liệu thống kê đã cho là 4 

c)  Sĩ số học sinh của 5 lớp khối 10 là: 40; 43; 45; 41; 46. Độ lệch chuẩn của mẫu số liệu là: 2,28 

d) Cho dãy số liệu thống kê 1,2,3,4,5,6,7,8  Độ lệch chuẩn của dãy số liệu thống kê gần bằng 

3.30 

Câu 14: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Sản lượng ngô của 40 thửa ruộng thí nghiệm có cùng diện tích được trình bày 

trong bảng phân bố tần số sau đây: 

 

Độ lệch chuẩn của mẫu số liệu là:  

b) Sản lượng lúa của 50 thửa ruộng thí nghiệm có cùng diện tích được trình bày 

trong bảng phân bố tần số sau đây: 

 
Phương sai của mẫu số liệu là:  

c) Cho mẫu số liệu . Độ lệch chuẩn của mẫu là: 28 

d) Cho mẫu số liệu thống kê . độ lệch chuẩn của mẫu số liệu trên là: 2,58. 

1, 24.S 

1,6336

10;8;6; 2;4

 1;2;3;4;5;6;7;8;9
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Câu 15: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Thống kê điểm trắc nghiệm môn Tiếng Anh của 40 học sinh, người ta thu được mẫu số liệu sau  

 

Hãy xác định giá trị trung bình, độ lệch chuẩn của bảng số liệu trên là:  

b) Điểm trung bình môn toán của một số học sinh lớp 12A1 được cho trong bảng sau: 

 

Phương sai của mẫu số liệu trên là  

c) Điểm kiểm tra môn Toán của học sinh lớp 10A ở trường X được cho ở bảng sau 

 

độ lệch chuẩn. 𝑠 ≈ 1,255 

d) Theo kết quả thống kê điểm thi giữa kỳ 2 môn toán khối 11 của một trường THPT, người ta 

tính được phương sai của bảng thống kê đó là 2 0,573xs  . Độ lệch chuẩn của bảng thống kê 

đó bằng 0, 757  

Câu 16: Kết quả kiểm tra môn Tiếng Anh (thang điểm 100) của hai lớp 12Avà 12B được cho dưới 

bảng sau: 

 

Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Điểm trung bình Lớp 12A bằng 71,38 

b) Phương sai Lớp 12B bằng 28,09 

20,447s 

172

225
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c) Độ lệch chuẩn Lớp 12A bằng 5,30 

d) Lớp 10A học đồng đều hơn 12B. 

Câu 17: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Cho mẫu số liệu thống kê:  2,4,6,8,10 . Phương sai của mẫu số liệu trên bằng 10 

b) Cho mẫu số liệu thống kê:  2,4,6,8,10 . Phương sai của mẫu số liệu trên bằng 8 

c) Cho dãy số liệu thống kê: 1, 2,3, 4,5, 6, 7 . Phương sai của mẫu số liệu thống kê đã cho là 1 

d) Sản lượng lúa của 5 thửa ruộng thí nghiệm có cùng diện tích như sau: 

 

phương sai và độ lệch chuẩn cho mẫu số liệu trên là: 2 2s s   

Câu 18: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Cho mẫu số liệu thống kê  1;2;3;4;5;6;7;8;9 . độ lệch chuẩn của mẫu số liệu trên là: 2,45 

               b) Sản lượng lúa (đơn vị ha) của 40 thửa ruộng có cùng diện tích được trình bày trong bảng số 

liệu sau: 

 

              phương sai của bảng số liệu là:1,54  

c) Cho dãy số liệu thống kê: 1,2,3,4,5,6,7,8. Độ lệch chuẩn của dãy số liệu thống kê này (làm 

tròn đến 2 chữ số thập phân) là: 27,56  

d) Xạ thủ A bắn 5 viên đạn vào bia. Điểm số của xạ thủ A như sau 

 

độ lệch chuẩn của các số liệu thống kê ở trên là: 2 2s s   

Câu 19: Cho hai mẫu số liệu A  và B  được cho dưới dạng tần số như sau: 
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Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Với mẫu A ta có: giá trị trung bình 7, 27Ax   

b) Với mẫu B  ta có phương sai 2 6,21Bs    

c) Với mẫu A ta có độ lệch chuẩn 2,5As  . 

d) Mẫu A  có độ phân tán cao hơn mẫu B . 

Câu 20: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Số liệu sau đây ghi lại mức thu nhập hàng tháng làm theo sản phẩm của 20 công nhân trong 

một tổ sản xuất 

 

độ lệch chuẩn là: 𝑠 ≈ 2,96. 

b) Theo dõi thời gian làm một bài toán của 40  học sinh, giáo viên lập được bảng sau: 

 

Phương sai của mẫu số liệu trên là: 12 

c) Số liệu thống kê 100 học sinh tham gia kì thi học sinh giỏi toán . Kết quả được thống kê trong 

bảng sau: 
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Phương sai của mẫu số liệu trên là: 1,98  

d) Điểm kiểm tra môn anh của bạn Tuyền được ghi lại như sau: 

 

Độ lệch chuẩn của điểm kiểm tra môn anh của bạn Tuyền là 
47

8
 

Câu 21: Kết quả điểm kiểm tra học kì môn Ngữ văn của các em học sinh tổ 1 và tổ 2 lớp 12D một 

trường Trung học phổ thông được cho như sau: 

Điểm Ngữ văn tổ 1:  67 ,7 58 ,5 7 6 8 7.  

Điểm Ngữ văn tổ 2: 7 8 6,5 8,5 7,7 8 8,5. 6  

Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Điểm trung bình học sinh tổ 1 : 4,17x  . 

b) Phương sai học sinh tổ 1 : 2 0,49s  . 

c) Độ lệch chuẩn học sinh tổ 2: 0,87s  . 

d) Tổ 1 học Ngữ văn đồng đều hơn tổ 2. 

Câu 22: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Trong 5 lần nhảy xa, bốn bạn Hùng, Tú, Tường có kết quả lần lượt là  

 

Bạn có kết quả nhảy xa ổn định nhất là Tường. 

b) Thống kê điểm của 100 học sinh tham gia kì thi học sinh giỏi môn Toán , kết quả được cho 

trong bảng sau: 

 

Độ lệch chuẩn có giá trị là 1, 99  
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c) Theo dõi thời gian làm một bài toán của 40  học sinh, giáo viên lập được bảng sau: 

 

Phương sai của mẫu số liệu trên là: 40 

d) Cho dãy số liệu thống kê: 1; 2 ; 3 ; 4 ; 5 ; 6 ; 7 . Phương sai của các số liệu thống kê là 1 

Câu 23: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Điểm kiểm tra môn toán của bạn An được ghi lại như sau: 

 

Độ lệch chuẩn của điểm kiểm tra môn toán của bạn An là 
101

4
 

b) Số liệu thống kê 100 học sinh tham gia kì thi học sinh giỏi toán . Kết quả được thống kê 

trong bảng sau: 

 

Phương sai của mẫu số liệu trên là: 3, 96  

c) Bảng sau thống kê sản lượng lúa của 40 thửa ruộng có cùng diện tích 

 

Tính phương sai của mẫu số liệu trên là: 22,1  

d) Cho mẫu số liệu thống kê  2,4,6,8,10 . Phương sai của mẫu số liệu trên bằng 40 

Câu 24: Mỗi mẫu số liệu sau ghi rõ số bàn thắng của hai đội tuyển Việt Nam và Thái Lan trong một 

năm dương lịch khi thi đấu với các đội bóng khác ở khu vực. 

Số bàn thắng đội tuyển Việt Nam : 4 3 2 1 6 2 3 3 2 2 3 5. 

Số bàn thắng đội tuyển Thái Lan: 6 8 0 0 3 4 3 2 3 1 1 5 . 

Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Số bàn thắng trung bình của đội tuyển Việt Nam và đội tuyển Thái Lan là không bằng nhau  

b) Xét mẫu số liệu về số bàn thắng của đội tuyển Việt Nam có độ lệch chuẩn là: 1 1,354s   (bàn). 
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c) Xét mẫu số liệu về số bàn thắng của đội tuyển Thái Lan có phương sai là: 2
2 5,5s  

d) Khả năng ghi bàn của đội tuyển Thái Lan có tính ổn định hơn so với đội tuyển Việt Nam 

Câu 25: Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

a) Số điểm thi năng lực của một nhóm học sinh như sau: 

83 98 98 77 79 79 83 69 98. Phương sai và độ lệch chuẩn lần lượt là 100, 77  và10, 04 . 

b) Số học sinh giỏi của 12  lớp trong một trường phổ thông được ghi lại như sau: 

0;2;5;3;4;5;4;6;1;2;5;4. Độ lệch chuẩn của mẫu số liệu trên là 1,52  

c) Mẫu số liệu thống kê chiều cao của 10 học sinh tổ 1 như sau: 

170 164 156 158 168 167 173 157 161 174  

Phương sai của mẫu số liệu trên là 39,36  

d) Kết quả thi học kì I của bạn A được ghi lại trong bảng sau 

 
Phương sai của mẫu số liệu trên là: 0, 52  

⬩Dạng ❸: Câu trắc nghiệm trả lời ngắn 

Câu 1: Thống kê lợi nhuận hàng tháng (đơn vị: triệu đồng) trong 20 tháng của hai nhà đầu tư 

được cho như sau: 

 

 

Tính độ lệch chuẩn của hai mẫu số liệu ghép nhóm trên. Có nên dựa vào độ lệch chuẩn để so sánh 

độ rủi ro của hai nhà đầu tư này không? 

Câu 2: Cân nặng của một số quả mít trong một khu vườn được thống kê ở bảng sau: 
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Hãy tính phương sai và độ lệch chuẩn của mẫu số liệu ghép nhóm trên. (Kết quả các phép tính làm 

tròn đến hàng phần trăm.) 

Câu 3: Thống kê tổng số giờ nắng trong tháng 9 tại một trạm quan trắc đặt ở Cà Mau trong các 

năm từ 2002 đến 2021 được thống kê như sau: 

 

 

a) Hãy tính phương sai và độ lệch chuẩn của mẫu số liệu trên. 

b) Hãy lập bảng tần số ghép nhóm với nhóm đầu tiên là [80; 98) và độ dài mỗi nhóm bằng 18. 

Tính phương sai, độ lệch chuẩn của mẫu số liệu ghép nhóm. 

c) Hãy tính sai số tương đối của độ lệch chuẩn của mẫu số liệu ghép nhóm so với độ lệch chuẩn 

của mẫu số liệu gốc. 

(Kết quả các phép tính làm tròn đến hàng phần nghìn.) 

Câu 4: Thầy Tuấn thống kê lại điểm trung bình cuối năm của các học sinh lớp 11 A và 11B ở bảng 

sau: 

 

a) Nếu so sánh theo khoảng biến thiên thì học sinh lớp nào có điểm trung bình ít phân tán hơn? 

b) Nếu so sánh theo độ lệch chuẩn thì học sinh lớp nào có điểm trung bình ít phân tán hơn? 
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Câu 5: Điều tra thời gian phải làm thêm trung bình hằng tuần của các bác sĩ ở một bệnh viện, 

người ta thu được số liệu sau: 

 

a) Chuyển mẫu số liệu đã cho về mẫu số liệu ghép nhóm với độ dài các nhóm ghép bằng 2 và 

nhóm đầu tiên là [5; 7). 

b) Tính số trung bình, phương sai, độ lệch chuẩn của mẫu số liệu ghép nhóm lập ở câu a (làm tròn 

kết quả đến hàng phần trăm). 

c) So sánh và nêu ý nghĩa các kết quả tìm được ở câu b với các kết quả tương ứng của mẫu số liệu 

gốc. 

Câu 6: Chiều dài của 40 bé trai sơ sinh 12 ngày tuổi chọn ngẫu nhiên ở một bệnh viện được nhà 

nghiên cứu thống kê trong Bảng 3.17 dưới đây: 

 

Tính số trung bình và độ lệch chuẩn của chiều dài nhóm 40 bé trai sơ sinh 

(làm tròn kết quả đến hàng phần nghìn). 

Câu 7: Hãy tính phương sai và độ lệch chuẩn của mỗi mẫu số liệu ghi kết quả các lần bắn của từng 

cung thủ trong bảng sau 

 

Câu 8: Điều tra một số học sinh về số cái bánh chưng mà gia đình mỗi bạn tiêu thụ trong dịp Tết 

Nguyên đán, kết quả được ghi lại ở bảng sau: 
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Tính Số trung bình; Phương sai; Độ lệch chuẩn 

Câu 9: Bảng dưới đây thông kê tổng số giờ năng trong năm 2019 theo từng tháng được đo bởi hai 

trạm quan sát khí tượng đặt ở Tuyên Quang và Cà Mau. 

 

a) Hãy tính phương sai và độ lệch chuẩn của dữ liệu từng tính. 

b) Nêu nhận xét về sự thay đổi tổng số giờ năng theo từng tháng ở mỗi tính. 

Câu 10: Mẫu số liệu sau đây cho biết sĩ số của 5 lớp khối 10 tại một trường Trung học: 43 45 46 

41 40 

Tìm phương sai và độ lệch chuẩn cho mẫu số liệu này. 

Câu 11: Dùng đồng hồ đo thời gian có độ chia nhỏ nhất đến 0,001 giây để đo 7 lần thời gian rơi tự 

do của một vật bắt đầu từ điểm  0AA v   đến điểm B . Kết quả đo như sau: 

0,398 0,399 0,408 0,410 0,406 0,405 0,402  

Hãy tính phương sai và độ lệch chuẩn cho mẫu số liệu này. Qua các đại lượng này, em có nhận xét 

gì về độ chính xác của phép đo trên? 

Câu 12: Một vận động viên luyện tập chạy cự li 100 m đã ghi lại kết quả luyện tập như sau: 

 

Tìm phương sai và độ lệch chuẩn của mẫu số liệu ghép nhóm này. Phương sai và độ lệch chuẩn 

cho biết điều gì? 

Câu 13: Tuổi thọ của một số linh kiện điện tử (đơn vị: năm) được sản cuất bởi hai phân xưởng 

được cho như sau: 
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Tìm phương sai và độ lệch chuẩn của mỗi mẫu số liệu ghép nhóm và nhận xét về độ phân tán của 

tuổi thọ các linh kiện điện tử được sản xuất bởi mỗi phân xưởng. 

Câu 14: Một nhóm 20 học sinh dùng một thiết bị đo đường kính của một nhân tế bào cho kết quả như 

sau: 

 

a) Tính số trung bình và độ lệch chuẩn của mẫu số liệu ghép nhóm trên. 

b) Số trung bình và độ lệch chuẩn cho biết thông tin gì? 

Câu 15: Thời gian chạy tập luyện cự li 100m cuả hai vận động viên được cho trong bảng sau: 

 

Dựa trên độ lệch chuẩn của các mẫu số liệu ghép nhóm, hãy cho biết vận động viên nào có thành 

tích luyện tập ổn định hơn. 

Câu 16: Có nên dùng phương sai (hoặc độ lệch chuẩn) để so sánh độ phân tán của hai mẫu số liệu 

ghép nhóm trong mỗi trường hợp sau không? Tại sao? 

a) Các mẫu số liệu ghép nhóm về điểm thi tốt nghiệp môn Toán của học sinh hai trường trung học 

phổ thông có chất lượng tương đương. 

b) Các mẫu số liệu ghép nhóm về doanh thu của 100 cửa hàng bán lẻ và doanh thu của 100 siêu 

thị. 

Câu 17:  

a) Trong biểu đồ ở Khởi động, cột thứ nhất biểu diễn số lượng học sinh có chiều cao từ 160cm 

đến dưới 164cm; cột thứ hai biểu diễn số lượng học sinh có chiều cao từ 164cm đến dưới 168cm, 

…. 

Hãy lập bảng tần số ghép nhóm cho mẫu số liệu ở, xác định giá trị đại diện của mỗi nhóm và tính 

số trung bình của mẫu số liệu ghép nhóm. 

b) Xét mẫu số liệu mới gồm các giá trị đại diện của các nhóm, tần số của mỗi giá trị đại diện bằng 

tần số của nhóm tương ứng. Hãy tính phương sai và độ lệch chuẩn của mẫu số liệu mới. 

Câu 18: Hãy tính phương sai và độ lệch chuẩn của mẫu số liệu ghép nhóm ở Khởi động 
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Câu 19: Mai và Ngọc cùng sử dụng vòng đeo tay thông minh để ghi lại số bước chân hai bạn đi 

mỗi ngày trong một tháng. Kết quả được ghi lại ở bảng sau: 

a) Hãy tính số trung bình và độ lệch chuẩn của mẫu số liệu ghép nhóm trên. 

b) Nếu so sánh theo độ lệch chuẩn thì bạn nào có số lượng bước chân đi mỗi ngày đều đặn hơn? 

Câu 20: Bảng dưới đây thống kê cự li ném tạ của một vận động viên. 

 

Hãy tính phương sai và độ lệch chuẩn của mẫu số liệu ghép nhóm trên. 

Câu 21:  

 

Kết quả khảo sát thời gian sử dụng liên tục (đơn vị: giờ) từ lúc sạc đầy cho đến khi hết của pin 

một số máy vi tính cùng loại được mô tả bằng biểu đồ bên. 

a) Hãy cho biết có bao nhiêu máy vi tính có thời gian sử dụng pin từ 7,2 đến dưới 7,4 giờ? 

b) Hãy xác định số trung bình và độ lệch chuẩn của thời gian sử dụng pin. 
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Câu 22: Tốc độ của 20 xe hơi khi đi qua một trạm kiểm tra tốc độ (đơn vị: km/h) được thống kê lại 

như sau: 

 

a) Hãy tính khoảng biến thiên, khoảng tứ phân vị và độ lệch chuẩn của mẫu số liệu trên. 

b) Hãy lập bảng tần số ghép nhóm với nhóm đầu tiên là [42; 46) và độ dài mỗi nhóm bằng 4. 

c) Hãy tính khoảng biến thiên, khoảng tứ phân vị và độ lệch chuẩn của mẫu số liệu ghép nhóm. 

Câu 23: Một giống cây xoan đào được trồng tại hai địa điểm A và B. Người ta thống kê đường kính 

thân của một số cây xoan đào 5 năm tuổi ở bảng sau: 

 

a) Hãy so sánh đường kính trung bình của thân cây xoan đào trồng tại địa điểm A và địa điểm B. 

b) Nếu so sánh theo độ lệch chuẩn thì cây trồng tại địa điểm nào có đường kính đồng đều hơn? 

 

 


