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CHU DE 2
THE TiCH KHOI TRON XOAY

1. Thé tich cuaa vat thé

—r L

o

P . ()

Trong khong gian, cho mét vat thé nam trong khoang khong gian giita hai mit phang va cung

~ , % < - R \ < ) A . I Ty (@ <x =< <
vudng goc voi truc OX tai cac diém @ va b . Mat phing vudng goc véi truc OX tai diém * (4 =¥ =b) o4

A X oy Sz AL ur . 2 X N Ly T ~ ;b - ) A 4
vt the theo mat cat c6 dién tich S(x) . Khi @6, néu S(x) la ham so lién tuc trén [a ] thi thé tich cua vat thé
duoc tinh boi cong thirc:

4 :A‘]"S{.r]ldr

2. Thé tich khdi tron xoay

=f(x)

Cho ham sé * lién tyc, khong am trén [a;b] . Hinh phang () gidi han boi d6 thi ham sb

y=f&)

, truc hoanh OX va hai dudng thing ¥ =¢ va ¥ =b quay quanh truc O tao thanh mot khéi tron

xoay c6 thé tich bang:

V=T I[,fl’ .1.']1]: dx
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PHAN I. Ciu triac nghiém nhiéu phwong an lwa chon. Moi ciu héi thi sinh chi chon mdt phwong 4an.

Cau 1. Viét cong thic tinh thé tich V' ctia khi tron xoay duoc tao ra khi quay hinh thang cong, gidi han

y :f (_r) X =a,.x :h(ﬁ‘ “-'-l"'})

b e aX g ) N . N 2
boi do thi ham so - , truc OX va hai duong thang , Xung quanh truc Ox

Vo= ﬂ,’(1 1{3’1‘ V =1 r! (o dix v Z;I‘_I”: ( M V=1 rf(l Mx
A, p B. a C. a D. .
Loi giai
Chon B.
Ly thuyét

Cau 2. Cit mot vt thé boi hai mit phing vudng goc véi truc OX tai X =1 va x =2 Mot mat phang tuy ¥

N =774
S(x)=2024x Tinh

vudng goc véi truc OX tai diém c6 hoanh do X (1 =x <2 ¢4t vat thé d6 co dién tich
thé tich ctia phan vét thé gi6i han boi hai mit phang trén.

A,V =3036 B. V =30367 c. vV =1518 p. V =15187

Loi giai

Chon A.
7 V= [2024xdx =3036
Thé tich vat thé 1a: i
Cau 3. Cit mot vt thé boi hai mit phing vudng goc véi truc OX tai X =1 va X =3 Mot mit phang tuy

vudng goc véi truc OX tai diém co hoanh do * (1 =X =3)) ¢4t vat thé d6 theo thiét dién 1a mot hinh chit nhat

c6 do dai hai canh 1a 3% va 3x"- 2 Tinh thé tich cta phan vt thé gidi han boi hai mat phing trén.
AV =156 B. V =156x c.V =312 p. V =312x
Loi giai
Chon A.

A S(x) =3x(3x"-2)=9x"- 6x
Dién tich thiét dién la: = v.(3x7 - 2) =9x" - 6x

= [(9.1--'* - 6x )dx =156
= Thé tich vat thé la: I

3x

Cau4. Goi D 1a hinh phang giéi han boi cac duong ¥ =¢ | Y :0, x =0 va x =1 Thé tich cia khbi

tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc O% bang:

1 1 1 1
3x 6rd T Ol'd }rd
N ﬂare dx' Je X TJC X 6[6 X

B. C.

Loi giai

D.

Chon C.

Ta c6 thé tich cua khdi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc OX bang:
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T i[(e3 } de =7 I.l'e""’dr

Cau5. Goi D 13 hinh phing gi6i han boi cac duong ¥ =¢ +¥ =0:% =0 3 x =1 Thé tich cua khéi tron
xoay tao thanh khi quay D quanh truc OX bang
1 1 | 1
e* dx 7 [e¥dx 7 [e**dx ™ dx
N 5 & b i
Loi gidi
Chon B.

Thé tich cua khéi tron xoay tao thanh khi quay D quanh tryc OX 1a:

Vo= I[(c"'"' ): dx =71 IJ‘c”""dT.

Cau 6. Cho hinh phing () gi6i han boi cac duong ¥ =¥ *3 7 =0 x=0 x=2 Goi ¥ 1a thé tich

ctia khdi tron xoay dugc tao thanh khi quay (&) xung quanh truc Ox Ménh d& nao dudi day dung?
I = |(.‘l.': - 3)(1’.1‘ V= I(.".': + 3)::3’.1‘ V= l(.r: +3): dx V= [(.T: + 3): dx
A, 1 B. i c. D. i
Loi giai
Chon D.

N V=7 [(.1': +3): dx
Thé tich cta khéi tron xoay duoc tao thanh khi quay xung quanh truc Ox 13 d

Cau 7. Cho hinh phang D giéi han boi dudng cong y :é(, tryc hoanh va cac duong thang X :0,

x =1 Knhéi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc hoanh c6 thé tich 4 bang bao nhiéu?

ale+1 - ale-1
V:T( - ) V:e2 1 V:ﬁ V:T( )
A. 2 B. 2 C. 3 D. 2
Loi gidi
Chon D.
1 x|t oa(e-1
V =n I’ez‘dx::te :T( )
i 2 ||:| 2

Cau8. Cho hinh phing D giéi han véi dudng cong ¥ = V¥ F1 truc hoanh va cac duong thing

x=0.x=1 gnéitron xoay tao thanh khi quay D quanh truc hoanh c6 thé tich v bang bao nhiéu?
V _ v :i
AV =2 B. 3 C.V=2x D. 3
Loi giai
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Thé tich khoi tron xoay dugc tinh theo cong thuec:

! 2 I F 3
V = |(‘J.T2 + |) dx :.;TJ'(.T: + |:|d_'|,' :,T| %+_r

4T

3

2+ 008

Cau9. Cho hinh phang D gi6i han boi duong cong y= X truc hoanh va cac duong thing

m
x :0' x - 4 9 N
2 Khéi tron xoay tao thanh khi D quay quanh truc hoanh cé thé tich 4 bang bao nhiéu?
Al V=(m+1n B.V=n-1 c.V=n+l D. V=(n- Dn
Loi giai
Chon A.

D —n(n+1).

v :1_|{1.‘2+ msx)zdx =n(2x+sinx)
i

Céu 10. Cho hinh phiang D gi6i han boi duong cong » =V 2+sinx , truc hoanh va cac duong thing

x =0 x=7 Khéitron xoay tao thanh khi quay D quay quanh truc hoanh cé thé tich 4 bang bao nhiéu?

Al ¥ :2;TLT+|) B. V =27 C. V :E(f'-'lr-l-l} D.V =272
Loi giai
Chon A.
- T Yde =7 (2 +5in )dx .
. I _,TJ(-,-'H+ sinx ) da —,T..I'(._.+51I] x)dx (- cnsq' —ox(r+1)
a co: a d o .

Cau 11. Tim cong thic tinh thé tich cuia khéi tron xoay khi cho hinh phing gii han boi parabol

(P):y =x’ , dudng thang d:y=2x 4 duong thang * =0,x =2 quay xung quanh truc OX .
T I(.‘l.': - 2.".'): dx T r4.1':d1' -7 ITT"G'.T T r4_1':d1' +T I‘.T"d.r T [(3.1‘ - x° )(?’.T
A, d . B. ¢ d N o d B )
Loi giai
Chon A.

V =1 I4.1':rix' - [xdx
Vay thé tich khéi tron xoay dugc tinh 0 0

Cau 12. Cho hinh phing 7 gi6i han boi che duong * =% *3 ¥ =0 x=0.3=2 G0 ¥ 13 hé ieh

khéi tron xoay dugce tao thanh khi quay () xung quanh truc OX . Ménh dé nao sau day dang?

-

Vo= J(.‘l.': + 3): dx

-

Vo= :|(.‘l.': +3)dx v ::[(.1': - 3): dx V=1 J(.‘l.': +3)dx
I . c 0

A. B. g . D.
Loi giai

Chon A.
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1 J'(.T: - 3)_ dx.

Thé tich cua vat thé dugc tao nén 1a a

Cau 13. Goi V" 14 thé tich ctia khéi tron xoay thu duoc khi quay hinh thang cong, giéi han béi do thi ham

T
—_— T 2 x - A
s6 ¥ 73X “true Ox, truc Oy va duong thang 2, xung quanh tryc Ox. Ménh dé nao dudi day ding?
V= ]‘sin] xdx V = [sin xdx V =1 -l'sin: xdlx V =1 _l'sin xdlx
Al i B. 0 C. 0 D. d
Loi giai
Chon C.
V=T I‘_I":(.r )dx
Cong thtre tinh: a

Cau 14. Thé tich khdi tron xoay duogc sinh ra khi quay hinh phang giéi han boi do thi cia ham sé

y=x’- 2% tryc hoanh, dudmg thing ¥ =0 va X =1 quanh truc hoanh bing
167 27 ar 87
A 15 B. 3. c. 3. D. 15,
Loi gidi
Chon D.
Ta co
| ﬁ | s PERT: ,
!’ :,TI:[(.T: - 2x) dr =,T.:I(.r' - 4y +4x7 )dx :,T.I 1? -x' 4+ o = ‘ %- 1+ %‘ :SI—ST-

Ciu 15. Cho mién phing (D) gidi han bai ¥ :\/’; , hai duong thing * =1, X =2 va tryc hoanh. Tinh thé

tich khdi tron xoay tao thanh khi quay (D) quanh tryuc hoanh.
RY/4 27

A. 37, B. 2. c. 3. D.

N | W

Loi giai

Céu 16. Cho hinh phing () gidi han bdi cac duong =2x- x° , Y =0 Quay (i) quanh tryc hoanh tao
thanh khdi tron xoay c6 thé tich 1a

4

J(Ex - x7 ]ii‘t’ IEI(E.T - .‘l.':): dx ](3.1‘ - .‘l.':): dx Iil(h‘— X )a’r

A. 0 B. C. 1 D. |
Loi giai
Chon B.
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V' =n J(E.T - x° ) dx

Theo cong thure ta chon o

Cau 17. Cho hinh phang gi¢i han boi cac duong =x - 2, » =0y ¥ =4x=9 quay xung quanh truc
Ox _ Tinh thé tich khéi tron xoay tao thanh.
A.V:%. B.Vz%r. C.V:—/l—]lr. D.Vz%
Loi giai
Chon D.

Thé tich ctia khéi tron xoay tao thanh la:

I :,TJ J.‘L_'- 3): dx :,TJ x- 4Jl_'+4)j‘l.' =T . SI‘E +4x
A 2

3

:,T‘ ﬂ- 12 +3G‘- T
| 2

(16 64 | 1l7
-+ =

m‘_
| a]

Cau 18. Cho hinh phang (#) giéi han béi cac duong thang * =x"+2,y =0,x =l,x :2. Goi V' 1a thé

tich ctia khéi tron xoay duoc tao thanh khi quay (H)xung quanh truc Ox  Ménh d nao dudi day dung?

= =

="+ E)d‘r I Z,T- x° +3): dx I = | x4+ 3): dx I Z,T- x4+ E)d‘r
A. 'J( B. "I( C. "[( D. "[(
Loi giai
Chon B.
I :,T-|(.T: + 2): dx

Ta co: !

PHAN II. Cau tric nghiém tra 161 ngian. M&i cAu héi thi sinh chi tra 101 dap an.

(7)

Cau 19. Cit mot vat thé bdéi hai mat phéng vudng goc voi truc Ox tai ¥ =0 ya x =2 Mot mat phéng

x(0 <x <2)

tuy v vudng goc voi truc Ox tai diém c6 hoanh do cit vat thé d6 co dién tich dién 1a mot hinh

()

vuodng c6 canh bang \/’7 . Tinh thé tich vat thé
Traloi: ....................
Loi gidi
128

Pap an: 7
Dién tich thiét dién 1a ~ () =Vr Ay =x .

: : 128
o= [s(x My = [dr ===
(1) ,. .f f 7

Thé tich cta vat thé la 0 o
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CAau 20. Cit mot vat thé boi hai mat phéng vuong goc voi truc Ox tai ¥ =Lx=3 . Khi cat mot vat thé boi

mit phang vudng goc véi truc OX t3i diém c6 hoanh do * (1 <x =3 ), mit cit 1a tam gidc vudng cd mot goc
4- —x°
45" va do dai mot canh goc vuong la 2 Tinh thé tich vat thé trén.
Traloi: ...................
Loi giai
11
Pap an: 0

1 | . 1 . 1] |
Slx) :—J=1-— — .J4— —x :—| 4- —x
A - A A 14 2 2 2 2 2
Dién tich tam gidc vudng cén la: = = = = =

= rl| 4- lr: dx :I I
J21

9 9 3 "
= Thé tich vét thé 1a: ! s 0

I,
y =—Xx =X
Cau 21. Tinh thé tich khéi tron xoay khi quay hinh phang ( xac dinh boi cac duong 3 ,
Y :0, x =0 y3 x =3 quanh truc Ox
Traloi: ...................
Loi giai

V:81.fr

Pap an: 35

Thé tich khdi tron xoay sinh ra khi quay hinh phing () quanh truc OX 1a:

o, L) M, 2. ) 81
V=T ﬂ —x - x| dx Z,TJI —x"- Za +x |dx =5
J3 _ J9t 73 _ 35
_8lr
Vay thé tich khéi tron xoay can tinh 1a : 35 .

Céu 22. Tinh thé tich clia vat thé tao nén khi quay quanh truc Ox hinh phang D giéi han boi do thi

e —Fya po , — —
(P):y =2x-x ,truc OX va hai dudng thing ¥ =0-¥ =2,

Traloi: ....................

Loi giai

v =l6;r
Pap an: 15
Khi do:
: - : - - 1 | 4 + 3 I {I : Itl
o s P L A2 A3 A L R S - —
I —,TI‘I[(HJ X )d‘a —,TI‘I[(—h 4x +x :l:h —,TI 3.1 X +5.1 . ISRT




Todn 12 Chwong 4 - Nguyén ham. Tich phén — Bai tdp theo chwong trinh moi 2025

. 1—l‘,.'3m'«1—[31—[]1—l
Cau 23. Cho hinh phang gidi han bdi cac duong 4 quay xung quanh tryc OX | T
inh thé tich vt thé tron xoay duoc sinh ra.
Traloi: ....................
Loi giai
y _Ar- T
Pap an: 4
Thé tich vt thé tron xoay dugc sinh ra 13
dr-1°

v :,TJ'I;an xdr =71 ﬂ - I‘dx =x(tanx- 11_ =

COoS x 4

Cau 24. Goi V' 1a thé tich khéi tron xoay tao thanh do quay xung quanh truc hoanh mét elip c6 phuong

) )

x° oy

_ =1
trinh 25 16 .Tinh V.
Traloi: ....................
Loi giai
3207
Dap an: 3

Quay elip dd cho xung quanh truc hoanh chinh 1a quay hinh phang:

T

| =

H=ly=4]1-:

[ S

Vay thé tich khéi tron xoay sinh ra bai 7 khi quay xung quanh truc hoanh 1a:

16x°
75

|5 3207

Im— =
I|-5 3

{?’.1 =T

Céu 25. Cho hinh phéng (H)du(_rc gach chéo trong hinh bén dudi.

/

/

1 2

H)

Tinh thé hinh tron xoay sinh ra boi ( khi quay (H)quanh truc Ox
Traloi: ....................

Loi giai
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Céu 26. Cho hinh phang (D) dugc t6 mau trong hinh bén dudi.

0 H 2y

Tinh thé hinh tron xoay sinh ra boi (D) khi quay (D)quanh truc Ox

Traloi: ....................

Céu 27. Cho hinh phiing #7” duoc 6 mau trong hinh bén dusi.

| () | i

Tinh thé hinh tron xoay sinh ra boi () khi quay (H)quanh truc Ox

Traloi: ...........oooo. ...

Ciu 28. Cho hinh phing () dugc t6 mau trong hinh bén dudi.

Tinh thé hinh tron xoay sinh ra boi () khi quay (H)quanh truc OX

Traloi: ....................

H)

Céu 29. Cho hinh phing ( la tam gidc cong OAB trong hinh v€ bén dudi.
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y
b

=x —dx+d

079

Tinh thé hinh tron xoay sinh ra boi khi quay (H)quanh truc Ox

Traloi: ....................

Cau 30. Goi 7 1a thé tich khdi tron xoay tao thanh khi quay hinh phing gi¢i han boi cac duong =x ,

r=all<a<4)

y=0 va ¥ =4 quanh tryc Ox Puong thang - cit dd thi ham s ¥ :‘/; tai M (hinh v&).

v =2V,

Goi " 1a thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay tam gidc OMH quanh truc OX . Biét ring I, Khi

do

AY
M
y=Ax
K H *
0 a 4 -
Traloi: ....................
Loi giai
Pap an: @ =3
V =7 |xdy =7 ',} =87 ) 4
i , 2 V=2 = =4
Ta co: a 0 .Ma I I T.

Goi K 13 hinh chiéu cia M trén Ox = OK =a.KH =4- a, MK =\a

Khi xoay tam giac OMH quanh OX ta dugc khéi tron xoay 1a sy ldp ghép cua hai khdi non sinh béi cac
OMK, MHK

, hai khdi non d6 c6 cing mit day va c6 tong chiéu cao 1a O =4nén thé tich cua

y :l,T.4.(-J’;): :4,m

khéi tron xoay do6 1a 3 3 trdo suyra @ =3

tam giac
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