Đại số 9 - Chương 6: Hàm số y = ax2 và phương trình bậc hai một ẩn  – Tự luận có lời giải                Chân Trời Sáng Tạo

BÀI 3

ĐỊNH LÍ VIÈTE
1. Định lí Viète


Nếu 
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 là hai nghiệm của phương trình  thì: 
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Nhận xét:

Xét phương trình bậc hai 
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 thì phương trình có một nghiệm là 
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[image: image8.wmf]2

c

x

a

=




( Nếu 
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 thì phương trình có một nghiệm là 
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, nghiệm còn lại là 
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2. Tìm hai số khi biết tổng và tích của chúng

Nếu hai số có tổng bằng 
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 và tích bằng 
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 thì hai số đó là nghiệm của phương trình: 
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Điều kiện để có hai số đó là 
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3.  Xác định dấu của nghiệm


Phương trình 
[image: image16.wmf]2

0(0)

axbxca

++=¹
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 thì phương trình có hai nghiệm trái dấu
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 thì phương trình có hai nghiệm dương
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 thì phương trình có hai nghiệm âm
Chú ý: Để áp dụng hệ thức Viète phải chú ý đến điều kiện phương trình là phương trình bậc hai có nghiệm 
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DẠNG 1

KHÔNG GIẢI PHƯƠNG TRÌNH, TÍNH GIÁ TRỊ BIỂU THỨC ĐỐI XỨNG

Phương pháp: 

Ta thực hiện theo các bước sau:



Bước 1: Tìm điều kiện để phương trình có nghiệm
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Từ đó áp dụng hệ thức Viète ta có: 
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Bước 2: Biến đổi biểu thức đối xứng giữa các nghiệm của đề bài theo tổng 
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Sau đó áp dụng bước 1

Chú ý:  Một số biểu thức đối xứng giữa các nghiệm thường gặp là    
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Bài 1. Biết phương trình 
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 có hai nghiệm là 
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. Không giải phương trình, hãy tính tổng 
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và tích 
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Bài 2. Giả sử 
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 là hai nghiệm của phương trình 
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. Không giải phương trình hãy tính giá trị của các biểu thức sau   


a) 
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d) 
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Bài 3. Cho phương trình 
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. Với 
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 là nghiệm của phương trình, không giải phương trình hãy tính giá trị của các biểu thức sau   
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BÀI TẬP RÈN LUYỆN

Bài 4. Biết rằng phương trình 
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 có hai nghiệm phân biệt 
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. Tính giá trị của biểu thức 
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Bài 5. Cho phương trình: 
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 có hai nghiệm là 
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Bài 6. Gọi 
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 là hai nghiệm của phương trình : 
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. Tính giá trị của biểu thức 
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Bài 7. Cho phương trình 
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. Gọi 
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 là hai nghiệm của phương trình. Không giải phương trình, hãy tính giá trị biểu thức 
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Bài 8. Cho phương trình 
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 có hai nghiệm 
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 bằng bao nhiêu?
Bài 9. Cho phương trình 
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 có hai nghiệm phân biệt x1, x2. Không giải phương trình, hãy tính giá trị của biểu thức 
[image: image67.wmf]12

22

1212

3

xx

T

xxxx

-

=

+

.
Bài 10. Cho phương trình 
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 có hai nghiệm dương phân biệt 
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 Không giải phương trình, hãy tính giá trị của biểu thức 
[image: image70.wmf]22

12

12

xx

T

xx

+

=

+


Bài 11. Giả sử 
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 là hai nghiệm của phương trình: 
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. Không giải phương trình hãy tính giá trị của các biểu thức sau   
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d) 
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Bài 12. Gọi 
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 là hai nghiệm của phương trình 
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. Tính giá trị của các biểu thức sau   
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Bài 13. Cho phương trình 
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 là ẩn số)
a) Chứng minh phương trình (1) luôn có hai nghiệm trái dấu
b) Gọi 
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 là các nghiệm của phương trình (1). Tính giá trị của biểu thức 
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Bài 14. Cho phương trình 
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 là ẩn số ) (1)
a) Chứng minh rằng phương trình (1) luôn có hai nghiệm phân biệt
b) Gọi hai nghiệm của (1) là 
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Bài 15. Gọi 
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 là các nghiệm của phương trình 
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Bài 16. Gọi 
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 Không giải phương trình. chứng minh rằng 
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Bài 17. Cho phương trình 
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 là tham số)
a) Tìm điều kiện của 
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 để phương trình có hai nghiệm phân biệt 
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b) Với 
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 vừa tìm được ở trên, tìm biểu thức liên hệ giữa 
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Bài 18. Cho phương trình 
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. Với giá trị nào của tham số 
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 thì phương trình có hai nghiệm phân biệt 
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DẠNG 2

GIẢI PHƯƠNG TRÌNH BẰNG CÁCH NHẨM NGHIỆM


Xét phương trình bậc hai 
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( Nếu 
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 thì phương trình có một nghiệm là 
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, nghiệm còn lại là 
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( Nếu 
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 thì phương trình có một nghiệm là 
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Bài 1. Giải các phương trình sau: 
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BÀI TẬP RÈN LUYỆN

Bài 2. Giải các phương trình sau: 
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Bài 3. Xét tổng 
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 rồi tính nhẩm các nghiệm của các phương trình sau
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Bài 4. Xét tổng 
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 rồi tính nhẩm các nghiệm của các phương trình sau
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Bài 5. Cho phương trình 
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 là tham số
a) Chứng minh phương trình luôn có một nghiệm không phụ thuộc vào tham số 
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b) Tìm các nghiệm của phương trình đã cho theo tham số 
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Bài 6. Cho phương trình 
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 là tham số
a) Chứng minh rằng phương trình đã cho luôn có nghiệm 
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b) Tìm các nghiệm của phương trình đã cho theo tham số 
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DẠNG 3

TÌM HAI SỐ KHI BIẾT TỔNG VÀ TÍCH

Phương pháp: 
Để tìm hai số 
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Bước 1: Giải phương trình 
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 để tìm các nghiệm 
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Bước 2: Khi đó các số 
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Chú ý: Điều kiện để có hai số đó là 
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Bài 1. Tìm hai số 
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Bài 2. Tìm phương trình bậc hai biết nó nhận 
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Bài 3. Gọi 
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 Lập phương trình bậc hai có hai nghiệm là
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BÀI TẬP RÈN LUYỆN

Bài 4. Tìm hai số biết:
a) Tổng bằng 4 và tích bằng 1                           b) Tổng bằng 6 và tích bằng 9
Bài 5. Lập phương trình bậc hai có hai nghiệm là 
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+

 và 
[image: image166.wmf]23

-


Bài 6. Cho phương trình 
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 là tham số)
a) Tìm tham số 
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 để phương trình có hai nghiệm là 
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b) Với điều kiện 
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 tìm được ở câu 
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, hãy lập một phương trình bậc hai có hai nghiệm là 
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Bài 7. Cho phương trình 
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a) Tìm tham số 
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 để phương trình có hai nghiệm là 
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b) Với điều kiện 
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 tìm được ở câu 
[image: image182.wmf])

a

 hãy viết phương trình bậc hai có hai nghiệm là 
[image: image183.wmf]1

2

1

x

x

+

 và 
[image: image184.wmf]2

1

1

x

x

+


Bài 8. Tìm hai số 
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a) Tổng của chúng bằng 4 và tổng bình phương bằng 10
b) Tổng của chúng bằng 3 và tổng lập phương bằng 9
c) Tích của chúng bằng 2 và tổng lập phương bằng – 9
d) Tích của chúng bằng -2, tổng lập phương bằng -7
Bài 9. Gọi 
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. Lập phương trình bậc hai có hai nghiệm là:
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Bài 10. Cho 
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 . Chứng minh rằng 
[image: image196.wmf],

ab

 là hai nghiệm của phương trình bậc hai với hệ số nguyên
Bài 11. Cho 
[image: image197.wmf]33
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 . Chứng minh rằng 
[image: image198.wmf]22
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 là hai nghiệm của một phương trình bậc hai với hệ số nguyên.  
Bài 12. Cho 
[image: image199.wmf]a

 và 
[image: image200.wmf]b

 là hai số thỏa mãn đẳng thức 
[image: image201.wmf]22
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Lập phương trình bậc hai có hai nghiệm 
[image: image202.wmf]a

 và 
[image: image203.wmf]b
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XÉT DẤU CÁC NGHIỆM CỦA PHƯƠNG TRÌNH BẬC HAI

Dấu nghiệm số của phương trình bậc hai

Cho phương trình bậc hai: 
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 có nghiệm 
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(   phương trình [image: image208.wmf](
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(   phương trình [image: image214.wmf](
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(   phương trình [image: image216.wmf](
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Chú ý:  Khi so sánh của phương trình bậc 2 với giá trị 
[image: image218.wmf]m

 ta cần chú ý đến các điều kiện ràng buộc sau:
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Bài 1. Không giải phương trình, cho biết dấu các nghiệm của các phương trình sau:


a) 
[image: image222.wmf]2
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b) 
[image: image223.wmf]2
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c) 
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Bài 2. Cho phương trình 
[image: image225.wmf]22
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  (m là tham số). Tìm m để phương trình đã cho có nghiệm.
Bài 3. Cho phương trình 
[image: image226.wmf](
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 là tham số. Xác định các giá trị của 
[image: image228.wmf]m

 để phương trình có:


a) Nghiệm bằng 
[image: image229.wmf]0

.


b) Hai nghiệm phân biệt trái dấu.


c) Hai nghiệm phân biệt cùng dương.

Bài 4. Cho phương trình 
[image: image230.wmf]2
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[image: image231.wmf]m

 là tham số. Xác định các giá trị của 
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 để phương trình có hai nghiệm phân biệt 
[image: image233.wmf]12
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 thỏa mãn 
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Bài 5. Tìm các giá trị của tham số 
[image: image235.wmf]m

 để phương trình:
a) 
[image: image236.wmf](
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 có hai nghiệm phân biệt trái dấu
b) 
[image: image237.wmf]2
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 có hai nghiệm phân biệt
c) 
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 có hai nghiệm phân biệt cùng dương
d) 
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 có đúng một nghiệm dương
Bài 6. Tìm các giá trị của tham số 
[image: image240.wmf]m

 để phương trình:
a) 
[image: image241.wmf](
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 có hai nghiệm trái dấu.
b) 
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 có hai nghiệm âm
c) 
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 có hai nghiệm lớn hơn m
d) 
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 có hai nghiệm cùng dấu.
Bài 7. Cho phương trình 
[image: image245.wmf]2
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 là tham số). Tìm tất cả các giá trị của tham số 
[image: image247.wmf]m

 để phương trình có hai nghiệm phân biệt 
[image: image248.wmf]12
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 sao cho 
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XÁC ĐỊNH ĐIỀU KIỆN THAM SỐ ĐỂ PHƯƠNG TRÌNH BẬC HAI THỎA MÃN ĐIỀU KIỆN CHO TRƯỚC

Phương pháp 

 
Ta thực hiện theo các bước sau



Bước 1: Tìm điều kiện để phương trình có nghiệm 
[image: image250.wmf]0
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Bước 2: Từ hệ thức đã cho và hệ thức Viète, tìm được điều kiện của tham số.



Bước 3: Kiểm tra điều kiện của tham số có thỏa mãn điều kiện ở bước 1 hay không rồi kết luận.

Bài 1. Cho phương trình 
[image: image251.wmf]2
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là tham số). Tìm tất cả các giá trị của 
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để phương trình đã cho có hai nghiệm 
[image: image254.wmf]12
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 thỏa mãn 
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Bài 2. Cho phương trình: 
[image: image256.wmf]2
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 là ẩn số, 
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 là tham số). Tìm 
[image: image259.wmf]m

 để phương trình có 2 nghiệm phân biệt 
[image: image260.wmf]12
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 thỏa mãn 
[image: image261.wmf]2222

121212

140

+-+-=

xxxxxx


Bài 3. Tìm các giá trị của tham số 
[image: image262.wmf]m

 để phương trình: 
[image: image263.wmf]2
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 có hai nghiệm 
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 thóa mãn: 
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Bài 4. Cho phương trình 
[image: image266.wmf](
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 là tham số). Tìm tất cả các giá trị của 
[image: image268.wmf]m

 để phương trình có hai nghiệm phân biệt 
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Bài 5. Cho phương trình 
[image: image272.wmf]2
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. Tìm 
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 để phương trình có hai nghiệm 
[image: image274.wmf]12
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 thỏa mãn 
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Bài 6. Tìm tất cả các giá trị của tham số 
[image: image276.wmf]m

 để phương trình 
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Bài 7. Cho phương trình 
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 là tham số). Tìm các giá trị của 
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 đề phương trình có hai nghiệm 
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Bài 8. Cho phương trình 
[image: image286.wmf]2
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, với m là tham số. Tìm giá trị của m để phương trình đã cho có hai nghiệm 
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Bài 9. Cho phương trình 
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 là tham số. Tìm tất cả các giá trị của 
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 để phương trình (1) có hai nghiệm phân biệt 
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Bài 10. Cho phương trình: 
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 là ẩn số).
a) Giải phương trình 
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 khi 
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b) Tìm các giá trị của 
[image: image299.wmf]m

 để phương trình 
[image: image300.wmf](
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 có nghiệm.

c) Tìm các giá trị của m để phương trình 
[image: image301.wmf](
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Bài 11. Cho phương trình: 
[image: image304.wmf](
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(1)

a) Giải pt (1) với m=-3.

b) Chứng tỏ pt (1) luôn có nghiệm với mọi số thực m.

c) Tìm m để pt có hai nghiệm phân biệt 
[image: image305.wmf]12
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 là độ dài hai cạnh góc vuông của một tam giác vuông có độ dài đường cao ứng với cạnh huyền là 
[image: image306.wmf]2
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Bài 12. Cho phương trình 
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[image: image308.wmf]m

 là tham số)
a) Giải phương trình với 
[image: image309.wmf]1
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b) Tim giá trị của 
[image: image310.wmf]m

 để phương trình đã cho có hai nghiệm 
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 thỏa mãn:
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Bài 13. Cho phương trình 
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 là tham số, 
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 là tham số).
a) Giải phuơng trình (1) khi 
[image: image316.wmf]1
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b) Xác định các giá trị của 
[image: image317.wmf]m

 để phương trình (1) có hai nghiệm phân biệt 
[image: image318.wmf]12
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 thỏa mãn điều kiện:  
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Bài 14. Cho phương trình 
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 là tham số).
a) Giải phương trình (1) khi 
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b) Tìm tất cả các giá trị của 
[image: image323.wmf]m

 để phương trình (1) có hai nghiệm 
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 thỏa mãn 
[image: image325.wmf](
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Bài 15. Cho phương trình (ẩn 
[image: image326.wmf]x

): 
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a) Tìm 
[image: image328.wmf]m

 để phương trình có 2 nghiệm phân biệt.

b) Gọi 
[image: image329.wmf]12
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 là hai nghiệm phân biệt của phương trình. Tìm 
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 để 
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Bài 16. Cho phương trình 
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 là tham số.
a) Giải phương trình 
[image: image335.wmf](

)

*

 khi 
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b) Tìm tất cả các giá trị của tham số 
[image: image337.wmf]m

 để phương trình 
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Bài 17. Cho phương trình 
[image: image341.wmf]2
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 (m là tham số).
a) Giải phương trình (1) khi 
[image: image342.wmf]3
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b) Tìm m để phương trình (1) có hai nghiệm x1, x2 thỏa mãn 
[image: image343.wmf]22
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Bài 18. Tìm các giá trị của 
[image: image344.wmf]m

 để phương trình 
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 là độ dài các cạnh góc vuông của tam giác vuông 
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Bài 19. Cho phương trình 
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 là tham số. Gọi 
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Bài 20. Cho phương trình 
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 là tham số. tìm tất cả các giá trị 
[image: image355.wmf]m
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 để phương trình có hai nghiệm phân biệt 
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 có giá trị là số nguyên.
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Bài 1. Gọi 
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 là hai nghiệm của phương trình: 
[image: image359.wmf]2
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 với m là tham số. Tìm giá trị nhỏ nhất của biểu thức: 
[image: image360.wmf]2
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Bài 2. Cho phương trình 
[image: image361.wmf]2
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 (1), với 
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 là tham số.

a) Giải phương trình (1) khi 
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b) Tìm 
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 để phương trình có hai nghiệm 
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 sao cho biểu thức 
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 đạt giá trị lớn nhất.
Bài 3. Cho phương trình (ẩn x) 
[image: image367.wmf]2
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a) Giải phương trình khi 
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b) Tìm giá trị của m để phương trình có hai nghiệm 
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 đạt giá trị nhỏ nhất.

Bài 4. Cho phương trình 
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[image: image372.wmf]m

 là tham số.


a) Chứng minh rằng phương trình đã cho có hai nghiệm trái dấu với mọi 
[image: image373.wmf]m

.


b) Gọi hai nghiệm của phương trình đã cho là 
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 để biểu thức 
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 đạt giá trị lớn nhất.
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Bài 5. Tìm m để phương trình 
[image: image377.wmf]22
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 có nghiệm 
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 sao cho biểu thức: 
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  đạt giá trị lớn nhất.

Bài 6. Cho phương trình 
[image: image380.wmf]2
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[image: image381.wmf]m

 là tham số )

a) Chứng minh rằng phương trình luôn có hai nghiệm phân biệ với mọi 
[image: image382.wmf]m


b) Gọi 
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 là nghiệm của phương trình (1). Tìm m để biểu thức 
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1212

2

Axxxx

=+-

 đạt giá trị lớn nhất.
Bài 7. Cho phương trình  
[image: image385.wmf]2

220(1)

xxm

-+-=

   (
[image: image386.wmf]m

 là tham số)

a) Tìm m để phương trình (1) có nghiệm
b)Giả sử 
[image: image387.wmf]12
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 là hai nghiệm của phương trình (1). Tìm giá trị nhỏ nhất của biểu thức 
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Bài 8. Cho phương trình  
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Bài 13. Cho phương trình 
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Bài 11. Trong mặt phẳng tọa độ 
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Bài 12. Cho hàm số 
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Bài 13. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho hàm số 
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Bài 14. Cho hàm số 
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Bài 15. Cho Parabol 
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Bài 17. Cho Parabol 
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