[image: image1.wmf]I



PHÉP ĐỐI XỨNG TÂM

A – LÝ THUYẾT TÓM TẮT

1. Định nghĩa.
Cho điểm 

[image: image1217.png]


. Phép biến hình biến điểm  thành chính nó và biến mỗi điểm 
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khác 
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 thành điểm 
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 sao cho 
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 là trung điểm của 
[image: image7.wmf]'

MM

 được gọi là phép đối xứng tâm 
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Phép đối xứng tâm 
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 được gọi là tâm đối xứng của hình 
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2. Tính chất phép đối xứng tâm.
· Bảo toàn khoảng cách giữa hai điểm bất kì.

· Biến một đường thẳng thành đường thẳng.

· Biến một đoạn thẳng thành đoạn thẳng bằng đoạn đã cho.

· Biến một tam giác thành tam giác bằng tam giác đã cho.

· Biến đường tròn thành đường tròn có cùng bán kính.

3. Biểu thức tọa độ của phép đối xứng tâm.
Trong mặt phẳng 
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 cho 
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 qua phép đối xứng tâm 
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B – BÀI TẬP

DẠNG 1: ÁP DỤNG ĐỊNH NGHĨA VÀ CÁC TÍNH CHẤT PHÉP ĐX TÂM

Câu 1:  Trong các mệnh đề sau mệnh đề nào đúng?

A. Phép đối xứng tâm không có điểm nào biến thành chính nó.

B. Phép đối xứng tâm có đúng một điểm biến thành chính nó.

C. Có phép đối xứng tâm có hai điểm biến thành chính nó.

D. Có phép đối xứng tâm có vô số điểm biến thành chính nó.

Câu 2:  Hình nào sau đây không có tâm đối xứng?

A. Hình vuông.
B. Hình tròn.
C. Hình tam giác đều.
D. Hình thoi. 

Câu 3: Một hình 
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 có tâm đối xứng khi và chỉ khi:

A. Tồn tại một phép đối xứng tâm biến hình 
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 thành chính nó.


B. Tồn tại một phép đối xứng trục biến hình 
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C. Hình 
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D. Tồn tại một phép biến hình biến 
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Câu 4: Cho tam giác 
[image: image27.wmf]ABC

 không cân. 
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C. 
[image: image35.wmf]; 

BC

đối xứng nhau qua A’


D. 
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Câu 5: Tìm mệnh đề sai trong các mệnh đề sau:
[image: image37.wmf]
A. Phép đối xứng tâm bảo toàn khoảng cách giữa hai điểm bất kì.


B. Nếu 
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C. Phép đối xứng tâm biến đường thẳng thành đường thẳng song song hoặc trùng nó.


D. Phép đối xứng tâm biến tam giác bằng nó.

Câu 6: Hình nào sau đây có tâm đối xứng:

A. Hình thang.
B. Hình tròn. 
C. Parabol. 
D. Tam giác bất kì. 

Câu 7:  Khẳng định nào sau đây đúng về phép đối xứng tâm:

A. Nếu 
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C. Phép quay là phép đối xứng tâm.

D. Phép đối xứng tâm không phải là một phép quay.

Câu 8: Hình nào sau đây có tâm đối xứng (một hình là một chữ cái in hoa):

A. Q.

B. P. 

C. N. 
D. E. 

Câu 9: Tìm mệnh đề sai trong các mệnh đề sau:


A. Phép đối xứng tâm bảo toàn khoảng cách giữa 2 điểm bất kì.


B. Nếu 
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C. Phép đối xứng tâm biến đường thẳng thành đường thẳng song song hay trùng với đường thẳng đã cho.



D. Phép đối xứng tâm biến tam giác thành tam giác bằng tam giác đã cho.

Câu 10: Cho góc 
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 và điểm 
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 nằm bên trong góC. Dựng đường thẳng qua 
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 và cắt Ox, Oy tại A, B sao cho 
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A. 
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B. 
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qua M và tam giác OAB cân tại A


C. 
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 qua M và tam giác OAB cân tại B


D. Dựng đường thẳng 
[image: image57.wmf]D

là ảnh Ox qua ĐM. 
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 cắt Oy tại B. BM cắt Ox tại A. 
Câu 11: Cho 2 đường tròn 
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A. 
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 qua A và song song với 
[image: image70.wmf]’

OO


B. 
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 là giao điểm của 
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Câu 12: Cho hình bình hành 
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 tâm O. Trên 
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 không là trung điểm của 
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 Gọi 
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lần lượt là giao điểm của AF và DE, BF và CE. Tìm mệnh đề sai:


A. E, F đối xứng nhau qua O


B. I, J đối xứng nhau qua O


C. 
[image: image86.wmf]D=D
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D. AF, CE chia BD thành 3 phần bằng nhau

Câu 13: Cho hình bình hành 
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 không là hình thoi. Trên đường chéo BD lấy 2 điểm M, N sao cho BM=MN=ND. Gọi P, Q là giao điểm của AN và CD; CM và AB. Tìm mệnh đề sai:


A. P và Q đối xứng qua O



B. M và N đối xứng qua O


C. M là trọng tâm tam giác ABC


D. M là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC

Câu 14: B1 là điểm đối xứng của B qua M. Chọn câu sai:

A. Tam giác ABC cân


B. 
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C. AB1//BC


D. ABCB1 là hình thoi

Câu 15: Cho 2 đường tròn 
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cắt nhau tại A. Qua A dựng đường thẳng (d) cắt (O) và (O’) tại M và N sao cho AM=AN. Chọn câu đúng :


A. OA cắt (O) ; (O’) tại M, N.


B. Dựng tam giác OO’N đều, NA cắt (O) tại M.


C. Kẻ OM//O’A, 
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D. Trên OA kéo dài về phía A, lấy IA=OA. Đường tròn (I), bán kính bằng bán kính (O) cắt (O’) tại N.

Câu 16: Hình gồm hai đường tròn phân biệt có cùng bán kính có bao nhiêu tâm đối xứng?

A. Không có.
B. Một.
C. Hai.
D. Vô số.

DẠNG 2: PHƯƠNG PHÁP TOẠ ĐỘ 
Câu 1: Ảnh của điểm 
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Câu 2: Trong mặt phẳng tọa độ 
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Câu 3: Trong mặt phẳng tọa độ 
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Câu 4: Cho điểm 
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Câu 5: Trong mặt phẳng tọa độ 
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Câu 6: Trong mặt phẳng tọa độ 
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Câu 7: Một hình 
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A. Tồn tại phép đối xứng tâm biến hình 
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B. Tồn tại phép đối xứng trục biến hình 
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C. Hình 
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D. Tồn tại phép dời hình biến hình 
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Câu 8: Trong mặt phẳng 
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Câu 9: Trong mặt phẳng 
[image: image151.wmf]Oxy

, cho đường thẳng 
[image: image152.wmf]:–20

+=

dxy

, ảnh của 
[image: image153.wmf]d

 qua phép đối xứng tâm
[image: image154.wmf](

)

1;2

I

 là đường thẳng:

A. 
[image: image155.wmf]:40

¢

++=

dxy

.
B. 
[image: image156.wmf]:–40

¢

+=

dxy

.
C. 
[image: image157.wmf]:–40

¢

+=

dxy

.
D. 
[image: image158.wmf]:––40

¢

=

dxy

.

Câu 10:  Trong mặt phẳng 
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[image: image161.wmf](

)

0;0

O

 là đường tròn : 
A. 
[image: image162.wmf](

)

(

)

(

)

22

19

:

–3

++=

¢

xy

C

.

B. 
[image: image163.wmf](

)

(

)

(

)

22

19

:

3

+++=

¢

xy

C

.



C. 
[image: image164.wmf](

)

(

)

(

)

22

–9

:

–31

+=

¢

xy

C

.

D. 
[image: image165.wmf](

)

(

)

(

)

22

–9

:

31

++=

¢

xy

C

.

Câu 11: Trong mặt phẳng 
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Câu 12: Trong mặt phẳng 
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Câu 13: Trong mặt phẳng 
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Câu 14: Trong mặt phẳng 
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Câu 18: Cho đường thẳng 
[image: image223.wmf]:260

-+=

dxy

 và 
[image: image224.wmf]':2100

--=

dxy

. Tìm phép đối xứng tâm 
[image: image225.wmf]I

 biến 
[image: image226.wmf]d

 thành 
[image: image227.wmf]'

d

 và biến trục 
[image: image228.wmf]Ox

 thành chính nó.


A. 
[image: image229.wmf](

)

3;0

I


B. 
[image: image230.wmf](

)

2;1

I


C. 
[image: image231.wmf](

)

1;0

I


D. 
[image: image232.wmf](

)

2;0

I


Câu 19: Tìm tâm đối xứng của đường cong 
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Câu 23: Trong mặt phẳng tọa độ
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Câu 24: Trong mặt phẳng tọa độ 
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Câu 25: Trong mặt phẳng tọa độ
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Câu 27: Trong mặt phẳng tọa độ 
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Câu 28: Viết phương trình parabol 
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Câu 30: Cho 2 đường tròn 
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Câu 31: phương trình đường thẳng (D) qua A, cắt (C) và (d) tại M, N sao cho AM=AN.
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C –HƯỚNG DẪN GIẢI

DẠNG 1: ÁP DỤNG ĐỊNH NGHĨA VÀ CÁC TÍNH CHẤT PHÉP ĐX TÂM

Câu 1:  Trong các mệnh đề sau mệnh đề nào đúng?

A. Phép đối xứng tâm không có điểm nào biến thành chính nó.

B. Phép đối xứng tâm có đúng một điểm biến thành chính nó.

C. Có phép đối xứng tâm có hai điểm biến thành chính nó.

D. Có phép đối xứng tâm có vô số điểm biến thành chính nó.

Hướng dẫn giải:
Chọn B. 
Điểm đó là tâm đối xứng.

Câu 2:  Hình nào sau đây không có tâm đối xứng?

A. Hình vuông.
B. Hình tròn.
C. Hình tam giác đều.
D. Hình thoi. 

Hướng dẫn giải:
Chọn C. 
+ Hình vuông có tâm đối xứng là giao điểm của hai đường chéo.

+ Hình tròn có tâm đối xứng chính là tâm của hình tròn đó.

+ Hình thoi có tâm đối xứng là giao điểm của hai đường chéo.

+ Riêng tam giác không có tâm đối xứng vì là đa giác có số đỉnh là số lẻ nên không tồn tại phép đối xứng tâm biến tam giác thành chính nó.

Câu 3: Một hình 
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A. Tồn tại một phép đối xứng tâm biến hình 
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B. Tồn tại một phép đối xứng trục biến hình 
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C. Hình 
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 là hình bình hành


D. Tồn tại một phép biến hình biến 
[image: image344.wmf](
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thành chính nó.

Hướng dẫn giải:
Chọn A. 
Câu 4: Cho tam giác 
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là trung điểm của 
[image: image347.wmf], . 

ABACO
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B. 
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C. 
[image: image353.wmf]; 
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đối xứng nhau qua A’


D. 
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Hướng dẫn giải:
Chọn D. 
Câu 5: Tìm mệnh đề sai trong các mệnh đề sau:
[image: image355.wmf]
A. Phép đối xứng tâm bảo toàn khoảng cách giữa hai điểm bất kì.


B. Nếu 
[image: image356.wmf]¢
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 thì 
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C. Phép đối xứng tâm biến đường thẳng thành đường thẳng song song hoặc trùng nó.


D. Phép đối xứng tâm biến tam giác bằng nó.

Hướng dẫn giải:
Chọn B. 
+ 
[image: image358.wmf]¢
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sai vì khi đó 
[image: image360.wmf]I

chưa hẳn là trung điểm của 
[image: image361.wmf]¢
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Câu 6: Hình nào sau đây có tâm đối xứng:

A. Hình thang.
B. Hình tròn. 
C. Parabol. 
D. Tam giác bất kì. 

Hướng dẫn giải:
Chọn B. 
Hình tròn có tâm đối xứng chính là tâm của hình tròn đó.

Câu 7:  Khẳng định nào sau đây đúng về phép đối xứng tâm:

A. Nếu 
[image: image362.wmf]¢
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 là ảnh của 
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 qua phép đối xứng tâm 
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B. Nếu 
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qua phép đối xứng tâm 
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C. Phép quay là phép đối xứng tâm.

D. Phép đối xứng tâm không phải là một phép quay.

Hướng dẫn giải:
Chọn B. 
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 là trung điểm của đoạn thẳng 
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Vậy B. đúng.
Câu 8: Hình nào sau đây có tâm đối xứng (một hình là một chữ cái in hoa):

A. Q.

B. P. 

C. N. 
D. E. 

Hướng dẫn giải:
Chọn C. 
Hình chữ N có tâm đối xứng là điểm chính giữa của nét gạch chéo.

Câu 9: Tìm mệnh đề sai trong các mệnh đề sau:


A. Phép đối xứng tâm bảo toàn khoảng cách giữa 2 điểm bất kì.


B. Nếu 
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=

IMIM

 thì 
[image: image377.wmf](

)

’

=

I

ĐMM



C. Phép đối xứng tâm biến đường thẳng thành đường thẳng song song hay trùng với đường thẳng đã cho.



D. Phép đối xứng tâm biến tam giác thành tam giác bằng tam giác đã cho.

Hướng dẫn giải:
Chọn B. 
Câu 10: Cho góc 
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 và điểm 
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B. 
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qua M và tam giác OAB cân tại A


C. 
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 qua M và tam giác OAB cân tại B


D. Dựng đường thẳng 
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là ảnh Ox qua ĐM. 
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 cắt Oy tại B. BM cắt Ox tại A. 
Hướng dẫn giải:
Chọn D. 
Câu 11: Cho 2 đường tròn 
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Hướng dẫn giải:
Chọn B. 
Câu 12: Cho hình bình hành 
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lần lượt là giao điểm của AF và DE, BF và CE. Tìm mệnh đề sai:


A. E, F đối xứng nhau qua O


B. I, J đối xứng nhau qua O


C. 
[image: image414.wmf]D=D
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D. AF, CE chia BD thành 3 phần bằng nhau

Hướng dẫn giải:
Chọn D. 
Câu 13: Cho hình bình hành 
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 không là hình thoi. Trên đường chéo BD lấy 2 điểm M, N sao cho BM=MN=ND. Gọi P, Q là giao điểm của AN và CD; CM và AB. Tìm mệnh đề sai:


A. P và Q đối xứng qua O



B. M và N đối xứng qua O


C. M là trọng tâm tam giác ABC


D. M là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC

Hướng dẫn giải:
Chọn D. 
Câu 14: B1 là điểm đối xứng của B qua M. Chọn câu sai:

A. Tam giác ABC cân
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Hướng dẫn giải:
Chọn B. 
Câu 15: Cho 2 đường tròn 
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Hướng dẫn giải:
Chọn D. 
Câu 16: Hình gồm hai đường tròn phân biệt có cùng bán kính có bao nhiêu tâm đối xứng?

A. Không có.
B. Một.
C. Hai.
D. Vô số.

Hướng dẫn giải:
Chọn B. 
Tâm đối xứng là trung điểm 
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Câu 1: Ảnh của điểm 
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Câu 2: Trong mặt phẳng tọa độ 
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Câu 3: Trong mặt phẳng tọa độ 
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Hướng dẫn giải:
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Qua phép đối xứng tâm đường thẳng 
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Câu 4: Cho điểm 
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Câu 5: Trong mặt phẳng tọa độ 
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Câu 6: Trong mặt phẳng tọa độ 
[image: image498.wmf]Oxy

, cho phép đối xứng tâm 
[image: image499.wmf](

)

1;2

I

 biến điểm 
[image: image500.wmf](

)

;

Mxy

 thành 
[image: image501.wmf](

)

;

¢¢¢

Mxy

. Khi đó

A. 
[image: image502.wmf]'2

'2

=-+

ì

í

=--

î

xx

yy

.


B. 
[image: image503.wmf]'2

'4

=-+

ì

í

=-+

î

xx

yy

.


C. 
[image: image504.wmf]'2

'4

=-+

ì

í

=--

î

xx

yy

.


D. 
[image: image505.wmf]'2

'2

=+

ì

í

=-

î

xx

yy

.

Hướng dẫn giải:
Chọn B. 
Theo biểu thức tọa độ phép đối xứng
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Câu 7: Một hình 
[image: image507.wmf](

)

H

 có tâm đối xứng nếu và chỉ nếu:

A. Tồn tại phép đối xứng tâm biến hình 
[image: image508.wmf](

)

H

thành chính nó.

B. Tồn tại phép đối xứng trục biến hình 
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Câu 8: Trong mặt phẳng 
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Hướng dẫn giải:
Chọn C. 
+ Thay biểu thức tọa độ của phép đối xứng tâm 
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Câu 9: Trong mặt phẳng 
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Hướng dẫn giải:
Chọn B. 
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Câu 10:  Trong mặt phẳng 
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Câu 11: Trong mặt phẳng 
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Câu 12: Trong mặt phẳng 
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Câu 13: Trong mặt phẳng 
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Hướng dẫn giải:
Chọn D.
PHÉP QUAY

A – LÝ THUYẾT TÓM TẮT

1. Định nghĩa: 
Cho điểm 
[image: image809.wmf]O

 và góc lượng giác 
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. Phép biến hình biến 
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 thành chính nó và biến mỗi điểm 
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 được gọi là phép quay tâm 
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 được gọi là góc quay. 

Phép quay tâm 
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 góc quay 
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 được kí hiệu là 
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 là phép đối xứng tâm 
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 là phép đồng nhất.

2. Tính chất của phép quay:
· Bảo toàn khoảng cách giữa hai điểm bất kì

· Biến một đường thẳng thành đường thẳng

· Biến một đoạn thẳng thành đoạn thẳng bằng đoạn đã cho

· Biến một tam giác thành tam giác bằng tam giác đã cho

· Biến đường tròn thành đường tròn có cùng bán kính
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Giả sử phép quay tâm 
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3. Biểu thức tọa độ của phép quay:
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B – BÀI TẬP

DẠNG 1: ÁP DỤNG ĐỊNH NGHĨA VÀ CÁC TÍNH CHẤT PHÉP QUAY

Câu 1: Cho tam giác đều tâm 
[image: image848.wmf]O

. Hỏi có bao nhiêu phép quay tâm 
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 góc quay 
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 biến tam giác trên thành chính nó?

A. Một.
B. Hai.
C. Ba. 
D. Bốn. 

Câu 2:  Cho hình vuông tâm 
[image: image852.wmf]O

. Hỏi có bao nhiêu phép quay tâm 
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 góc quay 
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 biến hình vuông trên thành chính nó?

A. Một. 
B. Hai.
C. Ba. 
D. Bốn. 

Câu 3: Cho hình chữ nhật có 
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 là tâm đối xứng. Hỏi có bao nhiêu phép quay tâm 
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A. Không có. 
B. Hai.
C. Ba.
D. Bốn. 

Câu 4: Có bao nhiêu điểm biến thành chính nó qua phép quay tâm 
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A. Không có.
B. Một.
C. Hai.
D. Vô số.

Câu 5:  Phép quay 
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Câu 6: Phép quay 
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Trong các câu trên câu đúng là

A. Cả ba câu.
B. (I) và (II).
C. (I).
D. (I) và (III).

Câu 7: Chọn câu sai.

A. Qua phép quay 
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B. Phép đối xứng tâm 
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C. Phép quay tâm 
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D. Phép đối xứng tâm 
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Câu 8: Khẳng định nào sau đây đúng về phép quay.

A. Phép biến hình biến điểm 
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C. Phép quay không phải là một phép dời hình.
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Câu 9: Cho tam giác đều 
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DẠNG 2: PHƯƠNG PHÁP TOẠ ĐỘ 
Câu 1:  Trong mặt phẳng 
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Câu 2: Trong mặt phẳng 
[image: image926.wmf]Oxy

 cho điểm 
[image: image927.wmf](3;0)

A

. Tìm tọa độ ảnh 
[image: image928.wmf]¢

A

 của điểm 
[image: image929.wmf]A

 qua phép quay 
[image: image930.wmf](;)

2

O

Q

p

.

A. 
[image: image931.wmf](0;3)

¢

-

A

.


B. 
[image: image932.wmf](0;3)

¢

A

.


C. 
[image: image933.wmf](3;0)

¢

-

A

.


D. 
[image: image934.wmf](23;23)

¢

A

.

Câu 3: Trong mặt phẳng 
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Câu 4: Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ 
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Câu 5: Cho 
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Câu 6:  Cho 
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Câu 7:  Tìm ảnh của đường thẳng 
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Câu 8: Tìm ảnh của đường tròn 
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Câu 9: Viết phương trình các cạnh của tam giác 
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C –HƯỚNG DẪN GIẢI

DẠNG 1: ÁP DỤNG ĐỊNH NGHĨA VÀ CÁC TÍNH CHẤT PHÉP QUAY

Câu 1: Cho tam giác đều tâm 
[image: image990.wmf]O

. Hỏi có bao nhiêu phép quay tâm 
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 góc quay 
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 biến tam giác trên thành chính nó?

A. Một.
B. Hai.
C. Ba. 
D. Bốn. 

Hướng dẫn giải:
Chọn C. 
Có 3 phép quay tâm 
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 biến tam giác trên thành chính nó là các phép quay với góc quay bằng: 
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Câu 2:  Cho hình vuông tâm 
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A. Một. 
B. Hai.
C. Ba. 
D. Bốn. 

Hướng dẫn giải:
Chọn D. 
Có 4 phép quay tâm 
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Câu 3: Cho hình chữ nhật có 
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A. Không có. 
B. Hai.
C. Ba.
D. Bốn. 
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Chọn B. 
Có 2 phép quay tâm 
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 biến tam giác trên thành chính nó là các phép quay với góc quay bằng: 
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Câu 4: Có bao nhiêu điểm biến thành chính nó qua phép quay tâm 
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A. Không có.
B. Một.
C. Hai.
D. Vô số.

Hướng dẫn giải:
Chọn B. 
Có một điểm biến thành chính nó qua phép quay tâm 
[image: image1021.wmf]O

 góc quay 
[image: image1022.wmf](

)

2

¹Î

kkZ

ap

 đó chính là điểm 
[image: image1023.wmf]O

.
Câu 5:  Phép quay 
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Chọn B. 
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Câu 8: Khẳng định nào sau đây đúng về phép quay.
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Câu 7:  Tìm ảnh của đường thẳng 
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Câu 9: Viết phương trình các cạnh của tam giác 
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