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Cau 1.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

Dang 1. Khai niém vecto trong khong gian

Cho tir dién 4BCD | Hay chi ra cac vecto c6 diém dau 1a 4 va diém cubi 1a mot trong cac dinh

con lai cua tir dién.

Cho hinh lang try ABC -ABC  Goi M-M 13 1yt 1a trung diém cac canh AC,4C (Hinh).
A B

a) Trong tat ca nhirng vecto c6 di€ém dau va diém cudi la dinh cta lang try, hay chi ra cac vecto:
uuuy
- Khac 0 va cung phuong véi 4AM ;
uuuy
- Khac 0 va cung huéng véi AM ;
uuu
- La vecto ddi cua 4C;

uuuuu'
- Bang MM
uuug

b) Tim do6 dai cia BM trong truong hop 4BC 1a tam gidc can tai B, c6 canh bén bang ¢ va
goc ¢ dinh bang 30" (1am tron két qua dén hang phén trim).

Cho hinh hop ABCD A B CD  Hay chi ra ba vecto c6 diém dau va diém cudi 13 cac dinh cua
hinh hdp sao clllJ(u)uba vecto do:
a) Bang vecto 4D ;

uuu

b) La vecto ddi cta vecto 4D .

Cho hinh tr dién ABCD Hay chi ra cac vecto c6 diém dau 13 B va diém cudi la cac dinh con lai
cua hinh tr dién.
Cho hinh hop 4ABCD -ABCD

D{

a) Gia ciia ba vecto “*2» 1244 ¢4 ciing nam trong mot mat phang khong?
b) Tim cac vecto bang vecto 4B .
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¢) Tim cac vecto d6i cia vecto 4D .



Dang 2. Cac phép toan cia vecto trong khong gian
NI T TR T

Cau 6. Cho hinh lang try ABC 4B C  Tim cac Vec}gténg BA+AC,BC+AA

oy g UL

Cau7. Cho hinh tir dién 4BCD  Chimng minh rang AB +CD =AD+CB
A

C
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Cau8. Cho hinh hop 4BCD “A B C D (Hinh). Tim vecto ¢C +BA+D A

Cau9. Cho hinh tt dién ABCD | Ching minh ring A8 - CD =AC- BD |
A

C

Cau 10. Cho hinh hop ABCD-EFGH  Thyc hién cac phép toan sau day:
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a) CB+CD+CG
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b) AB+CG +EH

Cau 11. Cho hinh chop S-4BCD ¢4 d4y 1a hinh binh hanh.

Tim céc vecto hiéu SD- 5A,B5- AD

S|u ] ajuin} ajuin} LI

Cau 12. Cho tir dién 4BCD | Chung minh rang 4B +CD =AD +CB

Céu 13. Cho hinh hop 4BCD -ABCD
. D
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Chting minhr:fmg; AB+RC +DD =AC.
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Céu 14. Cho hinh hop 4BCD.AEBC D (Hinh). Ching minh rang: 8 8- DB =B D
A’ )’

I

Cau 15. Cho tir dién ABCD Goi M.N lan luot 1a trung diém cua céc canh AD,BC:G la trong tam cua

tam %iéc BCD | Ching minh rang:
100 00 000
MN =—(AB +DC)

a) 2



Cau 16.

Cau 17.

Cau 18.

Cau 19.

Cau 20.

Cau 21.

Cau 22.

Cau 23.

Cau 24.

LI S|uN} ajuu}

[N N
b) AB+ AC+ AD =347

Cho tir dién 4BCD . Xéc dinh cac diém M,N thoa man:

a) AM =AB+AC+AD

W) mIN| N} ms N uug

b) AN =AB+AC- AD

Cho tt dién ABCD. Goi M.N lan luot 1a trung diém cua 4B va D, G la trung diém cua

MN 3 Gy 1a trong tdm cua tam giac BCD. Chirng minh cac hé thuc sau:

ms N SN mN]N} SN}

a AC+BD =AD+ BC

100 0

om0 g OO0 000
' (4D +BC)

| 1
N MN —E(AC +BD) =

c. GA+GB+GC+GD =0

4. NA+NB+NC+ND =4NG, ¥N.
. AB+ AC+ AD =34G,

ChJoucéc digm 4 B-C.D.E. F .Chtrng minh rang

uuu SN N} MmN}

a) AB +DC =AC+DB

SN N uuu SN N uuu SN|N} mN N

b) AB+CD + EF =AF + ED +CB

Cho hinh hgp ABCD.A BCD .Chimg minh rang

a) AB+ AD+ A4 =AC’
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p)AB +BC+DD =AC
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¢) Goi O 1a tm hinh hop. Chimg minh ring 04 + OB +0C +0D +0A +0OB +0C +0D =0

Cho hinh hop ABCD.ABCD

a. Chitng minh ring c6 mét diém O sao cho OA+ OB +0C+0D+0A +0OB +0C +0D =0,

b. Chimg minh ring v6i moi diém M  trong khong gian ta déu co
o0 ¢ 000 000 OOD OO0 0000 0000 DOm0, 000,
MO =—(MA+ MB + MC + MD + MA'+ MB'+ MC '+ MD') 7 ,

8 . Suy ra diém O néi trén 1a duy nhat.

Cho hinh chop S-ABCD ¢ day ABCD 13 hinh binh hanh tm O- Hay phan tich cac vecto

a|N] a|N] M dd uud Jud duyg

SA,8B,5C, 85D theo AB. AC. S0.

Cho tir dién 4BCD goi M vaN theo thtr tu 1a trung diém cia 18- D Ching minh ba vecto

.]liﬁ'irr., BC, AD déng phéﬂg

[S]N]E) [N]N1E)

Cho hinh choép tam giac S.ABC Trén doan SA lay M sao cho MS =-2MA 3 trén doan BC 1y N
100 aad
NB =- _NC T I

sao cho 2 .Chtng minh rang ba vecto 4B, MN,SC dong phang.

Cho hinh chop S.ABC Goi G 1a trong tAm ctia tam giac 45 C.



Cau 25.

Cau 26.

Cau 27.

Cau 28.

Cau 29.

Cau 30.

Cau 31.

Cau 32.

Cau 33.

ug uu o

SA,S8B,5C

[N]NIN]

a. Phan tich vecto SU theo cac vecto

(N]N[N}

b. Goi D 1a trong tdm cua cia hinh chop S-4BC . Phan tich vecto SD theo ba vecto

uu uu o

SA,S8B,SC

R 1 1] i

Cho hinh lang try tam giac ABCABC ¢ A4 =a,AB =b, AC =c

B'C,BC

uug g

a,b,c

a. Phan tich cac vecto theo cac vecto

uuug

b.Goi G 1a trong tam tam giac 4 B C _ Phan tich vecto 40 theo ba vecto a,b €

Cho t dién 4BCD ¢4 trung tuyén qua dinh 4 cua tam giac ABC 3 AN Léy diém M tréen
AM 3
AN sao cho MN 7 . Phan tich vecto DM theo P4-DB.DC

Cho tir dien ABCD M. N 13 Jyot 1a trung didm cia 4B va CD . P>Q 13 cac diém dinh boi

uuu uuy uuy uuu HININ Ay NN a|NIEA)

BP =kBC, AQ =kAD Chimg minh rang ba vecto MN, MP, MQ ddng phang.
Cho bén diém phan biét 4.B8.C.D . Hai diém M.N 1an luot chia doan AC 3 BD theo cung ti

Uug dud duud [N]N]N[N) [NININ)

b 4. Chtrng minh rang ba vecto AB.CD.MN ddng phang. Hay biéu thi vecto MN theo 4B va

uuy

CD

Cho tit dién ABCD  Goi M>N 1in lugt 1a trung diém caa 45 CP . P-Q 1an luot 13 chc diém chia
doan AC va BD theo ti s6 kK #1. Chimg minh bén diém V7€ ddng phing.

Dang 3. Tich vo hwéng, goc cia 2 vecto

Cho hinh hop ABCD.EFGH piém M 1a trong tdm tam gidc AFH (Hinh).

EM,C

a) Chung minh rang ba diém thang hang.

b) Tinh d§ dai cia EM trong trudng hop ABCL.EFGH [y hinh hop dung c6 cac canh
AB =5,AD =6,4E =10 4 Ypc =120

Cho hinh chop S-4BCD ¢4 day ABCD 13 hinh binh hanh va mat bén S48 13 tam giac déu. Tinh

gbc gitra hai vecto DC vy BS
Cho hinh chép S-4BCD ¢4 dgay ABCD 13 hinh binh hanh. Mat bén 458 13 tam gidc vudng can
tai S va co canh 4B =a _ Goi M 1a trung diém cua 4B . Hay tinh:
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a) DC ‘BS .

[NIN}E) [NININ)

b) DC -AS;

[NYN[N) [NIN]N)

¢) DC -MS

Cho hinh chop S.ABC ¢4 SA =SB =SC =AB=AC =a 3 BC :”\E. Tinh goc gitra cac vecto

SC ya 4B .



Cau 34.
Cau 35.

Cau 36.
Cau 37.

Cau 38.

Cau 39.

Cau 40.

Cau 41.

Cau 42.
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(AB, AD ),(AB,A c )
Cho hinh lap phuong ABCD A B CD  Xac dinh goc .
Cho tir dién déu 4BCD cnganJhuba}ngJ 4 J\ca M 1a trung diém cua CD.
a) Tinh céc tich vo huéng “A8-AC, ABAM
b) Tinh goc (A8:CD)

Ly uuu

Cho hinh 1ap phuong ABCD.ABCD Tinh goc giira hai vecto BD,BC

JJJ

Cho ti dien O4BC ¢4 cac canh 04.0B.0C doi mot Vuong goc Va 04 =08 =0C =1_Goi
M 13 trung diém ctia canh 4B . Tinh goc giira hai vecto OM va AC .
Cho tir dién ABCD .
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a. Chirng minh: AB.DC + BC.DA+CA.DB =0

b. Suy ra rang néu 2 cdp canh dbi trong tir dién vudng goc v6i nhau thi cip canh dbi thir 3 ciing
vuong goc voi nhau.

Cho tr dién déu ABCD canh ¢,

a) Tinh goc gitra hai vécto

@ Ly
I AC)

Cho hinh chép S-4BC ¢ S4 SB SC 5 mot vudng goc va SA =SB =SC =a _Goi M 1a
trung diém cta 4B |

b) Goi / 1a trung diém cta 4B . Tinh goc giira hai vécto

uuug [W]N]N) uu [N)N[N}

a) Biéu dién cac vécto SM va BC theo cac vécto SA SB SC .
(%?E{ L
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Dang 4. Ung dung thyec té
Mot toa nha c6 chiéu cao clia cac tang 12 nhu nhau. Mot chiéc thang may di chuyén tir tang 15 Ién
tang 22 cua toa nha, sau do di chuyen tur tang 22 1én tang 29 Céc Vector bieu dien d6 dich chuyén

b) Tinh

Khi chuyén dong trong khong gian, may bay ludn chiu tac dong cta bén lyc chinh: luc day cia
dong co, luc can pﬁa khong khi, trong lyc va luc nang khi dong hoc. Luc can cﬁa’khf)ng khi nguoc
hué:ng voi lyc day cua dc}ag co va c6 dg 16n ti I¢ thudn véi binh phuong van tég may bay. Mot
chiéc may bay tdng van toc tr 900 km/h 1én 920 km/h, trong qua trinh tdng toc may bay gitr
nguyén hudng bay. Luc can cua khong kh1 khi may bay dat van toc 200 km/!h g 920km/h 13n

luot duge biéu dién béi hai vecto B va F2 . Hay giai thich vi sao F =k F3 véi K 1a mét sb thuc

duong nao d6. Tinh gia tri cia k (1am tron két qua dén chir s6 thap phan tht hai).



Lwccan .~
fgua‘khong‘khl,«-az g
L--. i, s *_.r,' - s._ _._,,-_ -t

CAu 43. Nhu di biét, néu c6 mot luc F tac dong vao mot vat tai diém M va la‘lrnu ucululo vat do di chuyén mot
quéing duong MN thi cong 4 sinh ra dugc tinh theo cong thirc 4 =F “MN trong d6 luc F ¢o
d6 16n tinh bang Newton, quing duong MN tinh bang mét va cong 4 tinh bang Jun. Do d0, néu

ding mét lyc £ c6 d6 1on khong doi dé 1am mot vat di chuyén mot quang duong khong doi thi
cong sinh ra s€ 16n nhat khi lyc tac dong cung hudng védi chuyén dong cia vat. Hay giai thich vi
sao.

mj

M N

Két qua trén c6 thé duoc ap dung nhu thé nao khi kéo (hodc ddy) cac vat ning?

3,5m

Cau 44. MOt em nho can nang m =25kg truot trén cau truot dai . Biét réng, cau truot co goc

nghiéng so v6i phuong ndm ngang 1a 30 (Hinh).

T

a) Tinh d¢ 16m cua trong luc P=mg dung 1én em nho, cho biét vecto gia toc roi ty do & c6 do
16nla € =0.8m /s .

b) Cho biét cong ACJ) sinh boi mot luc £ ¢6 do dich chuyén d duoc tinh bdi cong thic
A=Fd Hay tinh cong sinh béi trong luc P khi em nhé trugt hét chiéu dai cau truot.

Cau 45. Trong luc P 1a lyuc hép dan do Trai Dat tac dung 1&én mot vat, dugc tinh theo cong thure P =mg ,
trong d6  1a khéi luong cua vat (don vi: kg ), con € 1a vecto gia tdc roi tu do, c6 hudng di
g =98m /s*

Xuéng va c6 do 1on . Xac dinh hudng va dd 16n cua trong luc (don vi: N) tac dung

1én qua budi c6 khdi lugng 2 ke.
L& iR




Cau 46.

Cau 47.

Cau 48.

Cau 49.

Mot chiée dén tron duge treo song song v6i mit phang nim ngang boi ba soi day khong dan xuat

phat tir diém O trén trin nha va lan luot budc vao ba diém 4.B,C trén dén tron sao cho cac luc
cang F. b, F lan luot trén mdi day 04,0B.0C doi mot vudbng géc véi nhau va
7] =[F =l ] =15

(N) (Hinh).

Tinh trong lugng ciia chiéc dén tron do.

Co ba luc cung tac dong vao mdt vat. Hai trong ba lyc nay hop véi nhau mot goc 100 va co do 16n
lan luot 1a 25N 3 12N Luyc thtr ba vudng goc véi mat phflng tao boi hai luc da cho va ¢6 6 16m
4N  Tinh do 16n cua hop luc cua ba luc trén.

Theo dinh luat II Newton. Gia toc cia mot vat c6 cung hudng véi luc tdc dung 1én vat. PO 16n cua
gia toc ti 1€ thudn vé1 do 16n cua luc va ti 1€ nghich véi khoi lugng cia vat:

(m / s )

— . A Y , A C1p A
F =ma trong 6 @ 1a vecto gia toc 1a vecto luc (N) tac dung lén vat, m(kg) 1a khoi

luong cua vat.

Mubn truyén cho qua bong cé khdi luong 0,5kg mot gia toc 50m/s* thi cAn mot luc da c6 do
16n 1a bao nhiéu?

Cho biét cong A (don vi: J ) sinh boi luc £ tac dung 1én mot vat duge tinh b'flng cong thuc
A=Fd trong d6 d 13 vecto biéu thi d6 dich chuyén cua vat (don vi cua || la ) khi chiu tac
dung cta luc F .

Mot chiée xe c6 khdi luong 1,5 tin dang di xudng trén mot doan duong doc co goc nghiéng 5 so
v6i phuong ngang. Tinh cong sinh bdi trong luc P khi xe di hét doan duong dbc dai 30m (1Jam
tron két qua dén hang don vi), biét réng trong luc P dugc xac dinh boi cong thirc P =mg , VOl

m (don vi: %€ ) 1a khéi luong cia vat va & 1a gia téc roi tu do ¢6 d¢ 16n & =87 /5"
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