
PHẦN A. LÝ THUYẾT

I. Tính các cạnh và góc của tam giác dựa tren một số điều kiện cho trước
Như ta đã biết, một tam giác hoàn toàn xác định nếu biết một trong những dữ kiện sau:
- Biết độ dài hai cạnh và độ lớn góc xen giữa hai cạnh đó;
- Biết độ dài ba cạnh;
- Biết độ dài một cạnh và độ lớn hai góc kề với cạnh đó.
Giải tam giác là tính các cạnh và các góc của tam giác dựa trên những dữ kiện cho trước.

Ví dụ 1. Cho tam giác  có .

Tính cạnh  (làm tròn kết quả đến hàng phần mười) và góc  (làm tròn kết quả đến độ).
Giải

Áp dụng định lí côsin trong tam giác , ta có:

Do đó .

Ta có: .

Do đó .

Ví dụ 2. Cho tam giác  có .

Tính số đo góc .
Giải

Áp dụng định lí côsin trong tam giác , ta có:

Do đó .

Ví dụ 3. Cho tam giác  có .
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Tính góc  và các cạnh  (làm tròn kết quả đến hàng phần mười) của tam giác đó.
Giải
Ta có:

 

Áp dụng định lí sin trong 

II. Tính diện tích tam giác

Cho tam giác  có . Khi đó, diện tích  của tam giác  là:

Ví dụ 4. Cho tam giác  có . Tính diện tích  của tam giác  (làm 
tròn kết quả đến hàng phần mười)

Giải

Ta có .

Cho tam giác  có . Khi đó, diện tích  của tam giác  là:

Ví dụ 5. Mảnh vườn hình tam giác của gia đình bạn Nam có chiều dài các cạnh là

.
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Hỏi diện tích mảnh vườn của gia đình bạn Nam là bao nhiêu mét vuông (làm tròn đến hàng phần mười)?
Giải

Ta có: .
Diện tích mảnh vườn là:

.
III. Áp dụng vào bài toán thực tiễn

Ví dụ 6. Đứng ở vị trí  trên bờ biển, bạn Minh đo được góc nghiêng so với bờ biển tới một vị trí  trên 

đảo là . Sau đó di chuyển dọc bờ biển đến vị trí  cách  một khoảng  và đo được góc nghiêng 

so với bờ biển tới vị trí  đã chọn là .

Tính khoảng cách từ vị trí  trên đảo tới bờ biển theo đơn vị mét (làm tròn kết quả đến hàng phần mười).

 
Giải

Xét tam giác  (ở hình trên) ta có: .

Áp dụng định lí sin trong tam giác , ta có: .

Do đó .

Xét tam giác vuông , ta có: .

Vậy khoảng cách từ vị trí  trên đảo tối bờ biển khoảng .
Ví dụ 7. Trong lần đến tham quan tháp Eiffel (ở Thủ đô Paris, Pháp), bạn Phương muốn ước tính độ cao của 
tháp. Sau khi quan sát, bạn Phương đã minh hoạ lại kết quả đo đạc ở hình dưới. Em hãy giúp bạn Phương 

tính độ cao  của tháp Eiffel (làm tròn kết quả đến hàng đơn vị).

 
Giải

Xét tam giác , sử dụng tính chất góc ngoài, ta có: .
Áp dụng định lí sin cho tam giác , ta có:

Do đó .

Xét tam giác vuông , ta có:
Trang 3



Vậy chiều cao  của tháp Eiffel khoảng .
Ví dụ 8. Để tính đường kính và diện tích của một giếng nước cổ có dạng hình tròn, người ta tiến hành đo đạc

tại ba vị trí  trên thành giếng. Kết quả đo được là: ,  hình dưới. Diện tích của 

giếng là bao nhiêu mét vuông (lấy  và làm tròn kết quả đến hàng phần trăm)?

 
Giải

Áp dụng định lí sin cho tam giác , ta có: .

Do đó .

Vậy diện tích của giếng là: .
Tìm hiểu thêm

Cho tam giác  có . Gọi  và  lần lượt là bán kính đường tròn ngoại tiếp,

bán kính đường tròn nội tiếp, nửa chu vi và diện tích của tam giác .
1. Công thức độ dài đường trung tuyến

Gọi  là độ dài các đường trung tuyến lần lượt xuất phát từ các đỉnh  của tam giác . 
Ta có:

Chứng minh

Gọi  là trung điểm của  (Hình 33), ta có:

Áp dụng định lí côsin cho tam giác , ta có:

Áp dụng định lí côsin cho tam giác , ta có:

Suy ra

Chứng minh tương tự, ta có:

2. Công thức tính bán kính đường tròn nội tiếp và bán kính đường tròn ngoại tiếp tam giác
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Ta có hai công thức sau: 

PHẦN B. BÀI TẬP TỰ LUẬN

Dạng 1. Giải tam giác

Câu 1. Giải tam giác , biết

a) 

b) .

Lời giải

a) Ta có 

Có  và 

b) Ta có  vì  nên tam giác cân tại 

Suy ra  và 

Câu 2. Giải tam giác , biết

a) 

b)

Lời giải

a) Ta có 

Từ , ta suy ra

b) Ta có 

Từ , ta suy ra

Câu 3. Giải tam giác , biết 

Lời giải

Ta có  nên tam giác  cân tại .
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Suy ra 

Áp dụng định lí sin cho tam giác  ta có

Vậy , 

Câu 4. Giải tam giác , biết ; ; 

Lời giải

Áp dụng định lí cô-sin, ta có

Vì  nên , suy ra tam giác  có ba góc nhọn. Áp dụng định lí sin, ta có

Suy ra , do đó 

Vậy , , 

Câu 5. Giải tam giác , biết ; ; 

Lời giải

Áp dụng định lí cô-sin, ta có

Vì  nên ,  là các góc nhọn.

Áp dụng định lí sin ta có

Suy ra , do đó 

Vậy , , 

Câu 6. Giải tam giác , biết ; ; 

Lời giải

Áp dụng định lí cô-sin, ta có
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Vì  nên ,  là các góc nhọn.

Áp dụng định lí sin ta có

Suy ra , do đó 

Vậy , , 

Câu 7. Giải tam giác , biết ; ; 

Lời giải

Ta có

Khi đó 

Vậy , , 

Câu 8. Giải tam giác , biết ; ; 

Lời giải

Ta có

Khi đó 

Vậy , , 

Câu 9. Giải tam giác , biết ; ; 

Lời giải

Ta có
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Khi đó 

Vậy , , 

Câu 10. Giải tam giác , biết ; ; 

Lời giải

Ta có 

Áp dụng định lí sin, ta có

Tương tự ta có 

Vậy , , 

Dạng 2. Tính diện tích tam giác

Câu 1. Cho tam giác , biết

a) . Tính  và .

b) . Tính  và 
Lời giải.

a) Áp dụng công thức Hê-rông với 

Ta có 

Vì 

b) Ta có  (vì ).

Mà 

Theo Định lí Cô-sin ta có 

Từ 
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Theo định lí sin: 

Ta có 

Câu 2. Cho tam giác , biết 

a) Tính diện tích  của tam giác  và chiều cao .

b) Tính bán kính đường tròn nội tiếp  và trung tuyến .
Lời giải.

a) Ta có 
Theo công thức Hê-rông, ta có

Do đó: .

b) Ta có .

Độ dài trung tuyến 

Câu 3. Cho tam giác , có .

a) Tính diện tích  và chiều cao .

b) Tính bán kính đường tròn ngoại tiếp  và bán kính đường tròn nội tiếp 
Lời giải.

a) Ta có 

Hơn nữa 

Vậy 

Từ công thức 

b) Từ công thức 

Từ công thức  với  ta có 

Dạng 3. Áp dụng vào bài toán thực tiễn

Câu 1. Từ hai vị trí  và  của một tòa nhà, người ta quan sát đỉnh  của ngọn núi. Biết rằng độ cao

, phương nhìn  tạo với phương nằm ngang một góc , phương nhìn  tạo với

phương nằm ngang một góc  (như hình vẽ). Tính độ cao  của ngọn núi so với mặt đất.
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Lời giải

70 m

15°30'

30°

I

A H

C

B

Cách 1:

+ Ta có: .

+ Lại có: .

+ Do  nên .

+ Vậy .
Cách 2:

+ Ta có: .

               .

+ Áp dụng định lí sin trong tam giác , ta có:

               .

+ Lại có: .
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Câu 2. Các góc nhìn đến đỉnh núi so với mực nước biển được đo từ hai đèn tín hiệu A và B trên biển

được thể hiện trên hình vẽ. Nếu các đèn tín hiệu cách nhau  m thì ngọn núi cao bao nhiêu
(tính gần đúng sau dấu phẩy hai chữ số)?

Lời giải

Ta có .

Áp dụng định lí sin cho tam giác : .

Xét tam giác vuông  ta có:

.

Vậy chiều cao ngọn núi xấp xỉ  m.

Câu 3. Một người quan sát đứng cách một cái tháp , nhìn thấy đỉnh tháp một góc  và nhìn dưới

chân tháp một góc  so với phương nằm ngang như trong hình vẽ. Tính chiều cao  của tháp.

Lời giải

15 m
A

B

D

C

Ta có  

           

         .

Vậy chiều cao của tháp là .
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Câu 4. Hai chiếc tàu thủy cùng xuất phát từ một vị trí , đi thẳng theo hai hướng tạo với nhau góc .

Tàu  chạy với tốc độ  hải lí một giờ. Tàu chạy với tốc độ  hải lí một giờ. Sau hai giờ,
hai tàu cách nhau bao nhiêu hải lí?

Lời giải

Sau  giờ tàu  đi được  hải lí, tàu  đi được  hải lí. Vậy tam giác  có  và

Áp dụng định lí côsin vào tam giác  ta có

Vậy  (hải lí).

Sau  giờ, hai tàu cách nhau khoảng  hải lí.

Câu 5. Vịnh Vân Phong – tỉnh Khánh Hòa nổi tiếng vì có con đường đi bộ xuyên biển nối từ Hòn Quạ

đến đảo Điệp Sơn. Một du khách muốn chèo thuyền kayak từ vị trí  trên Hòn Quạ đến vị trí 

trên Bè thay vì đi bộ xuyên qua con đường qua vị trí  rồi mới đến vị trí . Nếu người đó chèo

thuyền với  vận tốc không đổi  là   km/h thì  sẽ mất  bao nhiêu thời  gian biết   km,

 km và góc giữa  và  là ?

Lời giải

Áp dụng định lí Cô sin cho tam giác  ta có:

 =  km.

 Vậy thời gian du khách chèo thuyền từ  đến  là:  giờ  phút.

Câu 6. Trong một lần đi khảo sát các đảo thuộc quần đảo Trường Sa của Việt Nam, các nhà khoa học
phát hiện có một đảo có dạng hình tròn, tâm của đảo này bị che bởi một bãi đá nhỏ mà các nhà
khoa học không thể tới được. Các nhà khoa học muốn đo bán kính của đảo này, biết rằng các nhà
khoa học chỉ có dụng cụ là thước thẳng dài. Nêu cách để các nhà khoa học tính được bán kính
đảo?

Lời giải

C

A
B
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Lấy ba điểm  khác nhau trên đường tròn (ở các điểm ngoài cùng của đảo). Đo độ dài các đoạn thẳng

. Áp dụng công thức Hê-rông tính diện tích tam giác .

 với .

Lại có:  

Vậy bán kính của đảo được tính theo công thức: .

Câu 7. Giả sử chúng ta cần đo chiều cao của một tòa tháp với   là chân tháp và   là đỉnh tháp. Vì

không thể đến chân tháp được nên từ hai điểm và  có khoảng cách   sao cho ba

điểm  thẳng hàng người ta đo các góc   và góc . Hãy tính chiều cao

 của tòa tháp
Lời giải

D CB

A

Trong tam giác : có góc  

Áp dụng định lý sin trong tam giác ta có:

Trong tam giác vuông  ta có  

Vậy chiều cao của tòa tháp là 

Câu 8. Trong tam giác vuông  ta có (km).

Từ hai vị trí ,  người ta quan sát một cái cây (hình vẽ). Lấy  là điểm gốc cây,  là điểm ngọn cây. ,

 cùng thẳng hàng với điểm  thuộc chiều cao  của cây. Người ta đo được , ,

, . Tính chiều cao của cây đó.
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Lời giải

Ta có 

Áp dụng định lý sin trong tam giác ABD ta có: 

Tam giác  vuông tại nên có: 

Vậy  .

Câu 9. Một người quan sát đỉnh của một ngọn núi nhân tạo từ hai vị trí khác nhau của tòa nhà. Lần đầu

tiên người đó quan sát đỉnh núi từ tầng trệt với phương nhìn tạo với phương nằm ngang  và

lần thứ hai người này quan sát tại sân thượng của cùng tòa nhà đó với phương nằm ngang 

(như hình vẽ). Tính chiều cao ngọn núi biết rằng tòa nhà cao .

Lời giải

Ta có: 

Áp dụng định lý hàm  cho  ta có
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Xét  vuông tại , ta có .

Dạng 4. Nhận dạng tam giác

Câu 1. Cho tam giác . Chứng minh:

a) Góc  nhọn ;

b) Góc  tù ;

c) Góc  vuông ;

Lời giải

a) Góc  nhọn ;

b) Góc  tù ;

c) Góc  vuông 

Câu 2. Cho tam giác  thoả mãn . Chứng minh tam giác có ba góc nhọn.

Lời giải

Ta có  nên  là cạnh lớn nhất, suy ra  là góc lớn nhất.

Ta chứng minh góc  nhọn là đủ. Thật vậy, ta có:

Vậy ta suy ra góc  nhọn, dẫn đến tam giác có ba góc nhọn.

Câu 3. Cho tam giác  thoả mãn . Chứng minh  là tam giác nhọn.

Lời giải

Ta có  nên  là cạnh lớn nhất, suy ra  là góc lớn nhất.

Ta chứng minh góc  nhọn là đủ. Thật vậy, ta có:

Vậy ta suy ra góc  nhọn, dẫn đến  là tam giác nhọn.

Câu 4. Cho tam giác  thoả mãn . Chứng minh  là tam giác cân.

Lời giải
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Ta có 

Vậy  là tam giác cân tại .

Câu 5. Cho tam giác  có cạnh . Chứng minh  là tam giác cân. Tính

diện tích và chiều cao  của tam giác.

Lời giải

Theo định lý cosin ta có 

Do đó  nên tam giác  cân tại có góc .

Ta có .

Câu 6. Xét dạng tam giác  thoả mãn .

Lời giải

Ta có 

Vậy tam giác  cân tại .

Câu 7. Cho tam giác  có chiều cao .Chứng minh  là tam giác cân.

Lời giải

Ta có  nên

Áp dụng bất đẳng thức Cô-si, ta có .

Do đó dấu đẳng thức xảy ra nên .

Vậy tam giác  cân tại .

Câu 8. Chứng minh tam giác  vuông tại  khi và chỉ khi .

Lời giải
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Áp dụng định lý trung tuyến ta có:

Vậy  là tam giác vuông tại .

Câu 9. Cho tam giác  có bán kính đường tròn nội tiếp bằng  và các bán kính đường tròn bàng tiếp

các góc  tương ứng bằng . Chứng minh rằng nếu  thì góc  là góc
vuông.

Lời giải

Ta có , tương tự , .

Mặt khác từ công thức diện tích có .

Từ giả thiết suy ra .

Vì ;

Theo định lý Pitago ta có .

Câu 10. Cho tam giác  thoả mãn . Chứng minh góc .

Lời giải

Ta có 

Suy ra 

Từ đó ta có điều phải chứng minh.

Câu 11. Cho tam giác  biết . Chứng minh tam giác  có góc 

Lời giải

Ta có .
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Câu 12. Cho tam giác  thoả mãn . Chứng minh tam giác

có góc  hoặc .

Lời giải

Xét đẳng thức đã cho là phương trình bậc 2 theo .

Ta có: .

Do đó .

Suy ra  hay .

Câu 13. Cho tam giác   thoả mãn  .  Chứng minh tam giác

 đều.

Lời giải

Ta có  nên điều kiện đã cho tương 

đương với .

Ta chứng minh , dấu “=” khi .

Xét  thì bất đẳng thức đúng.

Xét  thì .

Xét thì .

Tương tự thì  và .

Do đó dấu đẳng thức đồng thời xảy ra nên . Vậy tam giác  đều.

Câu 14. Cho tam giác  có . Chứng minh tam giác  đều.

Lời giải

Gọi  lần lượt là các tiếp điểm của  với đường tròn nội tiếp tam giác

Ta có .

Từ đó ta có .

Theo định lý cô-sin ta có .

Suy ra .
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Mà  nên  là nghiệm của phương trình bậc hai .

Phương trình này có nghiệm kép  nên  là tam giác đều.

Câu 15. Xét tam giác  thỏa mãn  và 

Lời giải

Ta có 

Do đó  nên 

Vậy  là tam giác cân và có góc  nên là tam giác đều.

Câu 16. Chứng minh điều kiện cần và đủ để tam giác  đều là 

Lời giải

Gọi  là trọng tâm của tam giác  và  là một điểm tùy ý.

Ta có 

Ta có 

Áp dụng bất đẳng thức vừa chứng minh, với mọi điểm , ta có

Thay  bởi tâm  của đường tròn ngoại tiếp, ta được
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Suy ra 

Vậy nếu  là tam giác đều thì có  (1)

Ngược lại nếu giả sử tam giác  thỏa mãn điều kiện (1). Thay điểm  bằng tâm  của 

đường tròn ngoại tiếp , ta có 

Suy ra 

Do đó  hay 

Vậy  là tam giác đều.

Câu 17. Cho tam giác  thỏa mãn  Chứng minh rằng tam giác cân.

Lời giải

Áp dụng định lí cô-sin và sin ta có

Suy ra tam giác  cân tại đỉnh 

Câu 18. Cho tam giác  thỏa mãn  Chứng minh rằng tam giác  vuông.

Lời giải

Ta có 

 

Vậy tam giác  vuông tại .

Câu 19. Nhận dạng tam giác  trong các trường hợp sau:

a) 

b) 
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Lời giải

a) Áp dụng công thức diện tích ta có  suy ra

 

Vậy tam giác  đều.

b) Ta có

 

Vậy tam giác  cân tại 

PHẦN C. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM

Dạng 1. Đường trung tuyến

Câu 1. Tam giác   có   cm,  cm,  cm. Khi đó đường trung tuyến   của
tam giác có độ dài là

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Chọn C

Ta có .

Câu 2.   Cho tam giác  có  và độ dài đường trung tuyến . Tính độ dài

.

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Chọn B
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5

3 M

CB

A

Theo công thức tính độ dài đường trung tuyến;ta có:

.

Câu 3.   Cho  vuông ở  biết   Tính độ dài trung tuyến 

A. B. C. D. 
Lời giải

Chọn A

 là trung tuyến ứng với cạnh huyền nên .

Xét  có .

Xét tam giác  có  và  suy ra  là tam giác đều.

.

Câu 4. Tam giác  có   là điểm trên cạnh  sao cho . Độ dài đoạn

 bằng bao nhiêu?

A. B. C. D. 

Lời giải

Chọn C.

Ta có: Trong tam giác có  mà  suy ra  là trung điểm 

Suy ra: .

Câu 5. Cho tam giác   có góc  nhọn, và  là hai đường cao,  , diện tích tứ giác

 bằng 7 lần diện tích ta giác . Khi đó bán kính đường tròn ngoại tiếp tam giác 
bằng

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Chọn A
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Ta có 

 vuông tại , ta có 

 vuông tại , ta có 

Từ  ta có 

Ta  có   đồng  dạng  với

Bán kính đường tròn ngoại tiếp tam giác  là:

.

Câu 6. Cho hình bình hành   có  . Độ dài đoạn  
 
bằng bao

nhiêu ? (Tính chính xác đến hàng phần trăm)

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Chọn B

Gọi là giao điểm của và .

Áp dụng công thức độ dài đường trung tuyến trong tam giác  ta có

.

Câu 7. Cho tam giác cân tại  biết  và  . Lấy điểm trên cạnh  sao cho

. Tính độ dài .

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Chọn C
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+ Áp dụng định lí cosin trong , ta có:

.
+ Áp dụng định lí cosin trong , ta có:

.

.

Câu 8. Cho hình vuông  có cạnh bằng . Gọi  là trung điểm cạnh  và  là trung điểm cạnh

. Tính độ dài đoạn thẳng .

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Chọn A

Vì  là hình vuông và  là trung điểm của  nên .
Áp dụng công thức độ dài trung tuyến trong tam giác , ta có

.

Câu 9. Cho tam giác  cân tại  có cạnh bên bằng  và nội tiếp đườn tròn . Để diện tích

tam giác lớn nhất thì  bằng 

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Gọi là hình chiếu của lên cạnh .

Áp dụng định lí Pitago vào  vuông tại  có: 

Trang 24 



Xét  có , 

 

Do  cân tại A nên 

Ta có 

Áp dụng BĐT Cauchy cho bốn số không âm ta có 

Dấu bằng xảy ra khi và chỉ khi .

Suy ra 

Vậy .

Câu 10. Cho tam giác  có . Độ dài đường cao bằng:

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

+ Theo định lí côsin ta có: .

+ .

Ta có: . Vì .

.

Ta có . Vậy .
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Câu 11. Cho tam giác  có , , góc . Chu vi tam giác gần bằng số
nào sau đây?

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Ta có: , .

Áp dụng định lý sin ta có .

Tương tự ta có .

Chu vi tam giác  là: .

Câu 12. Cho có ; ; . Tính độ dài đường phân giác trong góc  của tam giác

.

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Gọi  là chân đường phân giác góc .

Ta có 

Lại có 

Suy ra 

Áp dụng định lý cosin trong tam giác  ta được:
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Câu 13. Cho tam giác , có , (với   là độ dài đường trung tuyến kẻ từ đỉnh  và các

cạnh , . Tính độ dài .

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Đặt: , , . Ta có:

.

Câu 14. Cho tam giác ABC có ,cạnh  bán kính đường tròn nội tiếp  

Tính tổng độ dài hai cạnh còn lại  của tam giác .
A. 30. B. 60. C. 50. D. 90.

Lời giải
guyên

Áp dụng định lý cosin vào tam giác  ta có

 

Lại có  

Thay (2) vào (1) ta có  

Vậy  

Câu 15. Cho tam giác  có và phân giác trong . Tính bán kính 

đường tròn ngoại tiếp tam giác .

A. . B. . C. . D. .
Lời giải
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A

B M C

Ta có , 

Áp dụng định lý sin vào tam giác  

.

Bán kính đường tròn ngoại tiếp tam giác  là:

 

Câu 16. Tam giác  có , , . Tính độ dài cạnh .

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Vì  trong  tam  giác   ta  có   bù  với  góc   nên  

.

Câu 17. Tam giác  có , , . Trên cạnh  lấy điểm  sao cho . Tính

độ dài đoạn thẳng .

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

.
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A

B C

M

Câu 18. Cho tam giác  đều cạnh . Một điểm  bất kì thuộc miền trong tam giác . Tính tồng

khoảng cách từ điểm  đến ba cạnh của tam giác?

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

H D

F

E

A

B C

I

Gọi , ,  lần lượt là hình chiếu của  trên các cạnh , , .

Gọi   là  hình  chiếu  của   trên  . Khi  đó:  

 (Do  là tam giác đều nên )

.

Vậy tổng khoảng cách từ điểm  đến các cạnh bằng . 

Câu 19. Tam giác  có trọng tâm . Hai trung tuyến ,  và . Tính độ dài

cạnh .

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Ta có:  và  là hai góc kề bù mà  

 là trọng tâm của tam giác  

Trong tam giác  ta có: 

 

 

 là trung điểm của 

Dạng 2. Diện tích tam giác

Câu 20. Chọn công thức đúng trong các đáp án sau:
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A. B. C. D. 

Lời giải

Chọn A.

Ta có: .

Câu 21.  Cho hình thoi  có cạnh bằng . Góc . Diện tích hình thoi  là

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Chọn B

Ta có .

Câu 22.   Tính diện tích tam giác  biết .

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Chọn A

Ta có: .

Vậy diện tích tam giác  là:

.

Câu 23. Cho có  Diện tích  của tam giác trên là:

A. B. C. D. 

Lời giải

Chọn B.

Ta có: Nửa chu vi : .

Áp dụng công thức Hê-rông: .

Câu 24. Cho có Diện tích của tam giác là:

A. B. C. D. 

Lời giải

Chọn B.

Ta có: 
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Câu 25. Một tam giác có ba cạnh là . Diện tích tam giác bằng bao nhiêu?

A. B. C. D. 

Lời giải

Chọn A.

Ta có: .

Suy ra: .

Câu 26. Cho các điểm  Diện tích  bằng bao nhiêu?

A. B. C. D. 

Lời giải

Chọn A.

Ta có: , , .

Mặt khác .

Suy ra: 

Câu 27. Cho tam giác  có  Diện tích  là

A. B. C. D. 

Lời giải

Chọn B.

Ta có: , , .

Mặt khác .

Suy ra: 

Câu 28. Cho tam giác  có . Khi đó diện tích của tam giác là:

A. B. C. D. 

Lời giải

Chọn B.
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Ta có: 

Suy ra: 

Câu 29.  Cho tam giác  . Biết  ;   và  . Tính chu vi và diện tích tam giác

.

A. và . B. và .

C. và . D. và .
Lời giải

J

K
I

CB

A

Chọn B

Ta có: .

Suy ra .

Chu vi tam giác  là .

Diện tích tam giác  là  (đvdt).

Câu 30.  Tam giác  có các trung tuyến , , .Diện tích S của tam giác  bằng

A. . B. . C. . D. .
Lời giải 1

Chọn A
Theo bài toán ta có

Ta có , áp dụng công thức He-rong ta có

.

Cách 2:
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Đặt ,

Theo định lý trung tuyến có:

Có ,  Suy ra 

Câu 31.  Cho tam giác  có . Độ dài đường cao  của tam giác  là.

A. . B. . C. D. 
Lời giải

Chọn A

. Suy ra  vì  nên 

 mà 

Câu 32.  Cho tam giác  có  và . Tính diện tích tam giác ?

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Chọn B

Diện tích của tam giác  là (đvdt).

Câu 33. Cho tam giác  đều cạnh . Bán kính đường tròn ngoại tiếp tam giác  bằng

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Chọn B

Gọi  là trọng tâm . Bán kính đường tròn ngoại tiếp .

Câu 34.   Cho tam giác  có chu vi bằng 12 và bán kính đường tròn nội tiếp bằng 1. Diện tích của tam

giác  bằng
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A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Chọn C

Theo đề bài tam giác  có chu vi bằng 12 nên nửa chu vi là ; bán kính đường tròn nội 

tiếp bằng 1, tức là ta có: .

Diện tích tam giác  là: .

Câu 35.   Cho tam giác  đều cạnh . Tính bán kính của đường tròn ngoại tiếp tam giác .

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Chọn A

I
K

H

A

B C

Gọi H, K lần lượt là trung điểm cạnh 

I là giao điểm của  và .

Lúc đó, I là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác 

Ta có: .

Do đó: 

Câu 36.  Cho tam giác  có ,  và . Bán kính đường tròn ngoại tiếp tam

giác  bằng:

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Chọn C

Áp dụng định lý cosin ta có  suy ra .

Áp dụng định lý sin ta có .

Câu 37.   Cho tam giác  có , , . Bán kính đường tròn nội tiếp tam giác bằng

A. . B. . C. . D. .
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Lời giải
Chọn A

Vì  nên tam giác  vuông tại .

Do đó bán kính đường tròn nội tiếp .

Câu 38. Cho có  Độ dài bán kính đường tròn ngoại tiếp  của tam giác
trên là:

A. B. C. D. 

Lời giải

Chọn A.

Ta có: .

Câu 39. Cho  có , nửa chu vi . Độ dài bán kính đường tròn nội tiếp của tam giác
trên là:

A. B. C. D. 

Lời giải

Chọn D.

Ta có: 

Câu 40. Một tam giác có ba cạnh là  Bán kính đường tròn nội tiếp là:

A. B. C. D. 

Lời giải

Chọn B.

Ta có: 

Câu 41. Một tam giác có ba cạnh là Bán kính đường tròn ngoại tiếp là:

A. B. C. D. 

Lời giải

Chọn C.
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Ta có: 

Suy ra: .

Mà .

Câu 42. Tam giác với ba cạnh là  có bán kính đường tròn ngoại tiếp là?

A. B. C. . D. .

Lời giải

Chọn C.

Ta có:  (Tam giác vuông bán kính đường tròn ngoại tiếp bằng  cạnh 
huyền ).

Câu 43. Tam giác với ba cạnh là  có bán kính đường tròn nội tiếp tam giác đó bằng bao nhiêu?

A. B. C. D. 

Lời giải

Chọn A.

Ta có: . Mà 

Mặt khác 

Câu 44. Tam giác với ba cạnh là  có bán kính đường tròn ngoại tiếp bằng bao nhiêu?

A. B. C. D. .

Lời giải

Chọn A.

Ta có:  (Tam giác vuông bán kính đường tròn ngoại tiếp bằng  cạnh 
huyền ).

Câu 45.  Cho hình chữ nhật  có cạnh ,   là trung điểm của  là điểm trên

cạnh  sao cho . Khi đó bán kính của đường tròn ngoại tiếp tam giác  bằng

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn D
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Ta có

Bán kính của đường tròn ngoại tiếp của tam giác  là: 

Câu 46.   Cho tam giác đều ;gọi  là điểm thỏa mãn . Gọi  và  lần lượt là bán kính

đường tròn ngoại tiếp và nội tiếp của tam giác  Tính tỉ số .

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Chọn D

Ta có . Do đó .

Gọi  là diện tích của tam giác và  là trung điểm của .

Đặt . Suy ra .
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Hơn nữa .

Hay .

Câu 47. Cho tam giác  có , cạnh .Bán kính đường tròn nội tiếp tam giác

gần với số nào nhất?

A. B. . C. . D.
Lời giải

Ta có .

.

Áp dụng định lý Pi-ta-go ta được .

Nửa chu vi tam giác .

Mà .

Câu 48. Cho tam giác   có góc , cạnh , bán kính đường tròn nội tiếp  . Tính

chu vi của tam giác .

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Gọi  là bán kính đường tròn ngoại tiếp tam giác . Theo định lí Sin ta có: 

.
Áp dụng công thức tính diện tích tam giác và định lí Cosin ta có hệ sau:
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.

Đặt .

Hệ trên trở thành: 

Khi đó: 

Vậy chu vi tam giác  là:  (đvđd).

Câu 49. Cho tam giác  có độ dài ba cạnh . Biết . Góc giữa hai

đường trung tuyến  của tam giác  bằng bao nhiêu?.

A. B. C. D. 
Lời giải

A

G

B C
M

N

Gọi  là trọng tâm tam giác  khi đó ta có

 

.

Theo bài ra 

Suy ra tam giác  vuông tại . Vậy góc giữa hai đường trung tuyến  của tam giác

 bằng .

Dạng 3. Bài toán thực tế

Câu 50. Hai chiếc tàu thuỷ cùng xuất phát từ vị trí , đi thẳng theo hai hướng tạo với nhau một góc .

Tàu thứ nhất chạy với tốc độ , tàu thứ hai chạy với tốc độ . Hỏi sau  giờ hai tàu

cách nhau bao nhiêu ?
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A. B. C. D. 

Lời giải

Chọn B.

Ta có: Sau  quãng đường tàu thứ nhất chạy được là: 

Sau  quãng đường tàu thứ hai chạy được là: 

Vậy: sau  hai tàu cách nhau là: 

Câu 51. Khoảng cách từ   đến   không thể đo trực tiếp được vì  phải  qua một đầm lầy.  Người ta

xác định được  một điểm   mà  từ đó  có  thể  nhìn được   và   dưới  một góc .  Biết

. Khoảng cách  bằng bao nhiêu?

A. B. C. D. 

Lời giải

Chọn B.

Ta có: 

Câu 52. Từ một đỉnh tháp chiều cao , người ta nhìn hai điểm  và  trên mặt đất dưới các góc

nhìn là  và . Ba điểm  thẳng hàng. Tính khoảng cách ?

A. B. C. D. 

Lời giải

Chọn B.

Ta có: Trong tam giác vuông : 

Trong tam giác vuông : 

Suy ra: khoảng cách 

Câu 53. Khoảng cách từ   đến   không thể đo trực tiếp được vì  phải  qua một đầm lầy.  Người ta

xác định được  một điểm  mà  từ đó  có  thể  nhìn được   và  dưới  một  góc .  Biết

, . Khoảng cách  bằng bao nhiêu?

A. B. C. D. 

Lời giải

Chọn A.

Ta có: 
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Câu 54.   Trong khi khai quật một ngôi mộ cổ, các nhà khảo cổ học đã tìm được một chiếc đĩa cổ hình tròn
bị vỡ, các nhà khảo cổ muốn khôi phục lại hình dạng chiếc đĩa này. Để xác định bán kính của
chiếc đĩa, các nhà khảo cổ lấy 3 điểm trên chiếc đĩa và tiến hành đo đạc thu được kết quả như hình

vẽ ( cm; cm;  cm). Bán kính của chiếc đĩa này bằng (kết quả làm tròn
tới hai chữ số sau dấu phẩy).

A. 5,73 cm. B. 6,01cm. C. 5,85cm. D. 4,57cm.
Lời giải

Chọn A

Bán kính  của chiếc đĩa bằng bán kính đường tròn ngoại tiếp tam giác .

Nửa chu vi của tam giác  là: cm.

Diện tích tam giác  là: cm2.

Mà cm.

Câu 55.    Giả sử CD = h là chiều cao của tháp trong đó C là chân tháp. Chọn hai điểm A, B trên mặt đất

sao cho ba điểm A, B, C thẳng hàng. Ta đo được AB = 24m, ; . Chiều cao h
của khối tháp gần với giá trị nào sau đây?
A. 61,4 m. B. 18,5 m. C. 60 m. D. 18 m.

Lời giải
Chọn A

Ta có 

Áp dụng định lý sin trong tam giác ABD ta có: 

Tam giác BCD vuông tại C nên có: 

Vậy 
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Câu 56. Từ hai vị trí A, B của một tòa nhà người ta quan sát đỉnh C của ngọn núi. Biết rằng độ cao AB

bằng , phương nhìn AC tạo với phương nằm ngang một góc , phương nhìn BC tạo với

phương nằm ngang một góc . Ngọn núi đó có độ cao so với mặt đất gần nhất với giá trị

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Ta có: .

Áp dụng định lí Sin cho tam giác  ta có:

.

Xét  có: .

Theo dõi Fanpage: Nguyễn Bảo Vương  https://www.facebook.com/tracnghiemtoanthpt489/

Hoặc Facebook: Nguyễn Vương  https://www.facebook.com/phong.baovuong

Tham gia ngay:     Nhóm Nguyễn Bào Vương (TÀI LIỆU TOÁN)       
https://www.facebook.com/groups/703546230477890/

Ấn sub kênh Youtube: Nguyễn Vương
 https://www.youtube.com/channel/UCQ4u2J5gIEI1iRUbT3nwJfA?view_as=subscriber

Tải nhiều tài liệu hơn tại:   https://www.nbv.edu.vn/  
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