PHAN B. BAI TAP TU LUAN

DANG 1. XAC PINH KHOANG BIEN THIEN

Cau 1. Thoi gian hoan thanh bai kiém tra mon Toan cua cac ban trong 16p 12C dugce cho trong bang sau:
Thoi gian (phat) | [25;30) [30;35) [35;40) [40;45)
S6 hoc sinh 8 16 4 2
a) Tinh khoang bién thién R cho mau s liéu ghép nhom trén.
b) Néu biét hoc sinh hoan thanh bai kiém tra sém nhat mat 27 phat va mudn nhat mat 43 phut thi
khoéang bién thién ctia miu sb lidu gdc 1a bao nhiéu?
Loi giai
a) Khoang bién thién R cho miu sd liéu ghép nhom trén 1a: 45~ 25 =20
b) Khoang bién thién ctia mau sé liéu gbc 1a: 43- 27 =16
Cau 2. Bang dudi biéu thi két qua diéu tra thoi gian sir dung Internet hing ngdy ctia mot s6 nguoi.
Thoi gian | [30;60) [60:90) [90;120) [120;150) [150;180)
(phut)
SO nguoi 2 4 10 5 3
Tim khoang bién thién cia mau so liéu da cho. Két qua cho biét dicu gi?
Loi giai
Pau mut phai cia nhom ghép cudi cing 13 180, ddu mut trai ciia nhém ghép dau tién 1a 30. Vay
khoang bién thién ctia miu sb liéu la & =180- 30 =150
Két qua nay cho biét thoi gian st dung Internet hing ngay cua cac thanh vién thudc nhém ngudi
duoc diéu tra chénh 1éch nhau nhiéu nhét 1a 150 phut.
Cau3. Bang dudi thong ké thanh tich nhay xa cua mot s6 hoc sinh 16p 12. Tim khoang bién thién thanh
tich nhay xa cua s6 hoc sinh nay.
Thanh tich | [150;180) [180;210) [210;240) [240;270) [270;300)
(cm)
SO hoc sinh | 3 5 28 14 8
Loi giai
Khoang bién thién ctia mau s6 ligu la & =300- 150 =150
Cau4. Dé chuin bi mé mot trung tam thé duc thé thao, anh Diing da tién hanh diéu tra tudi tho cua may
chay bd do hai hang XY san xut. Bang duoi biéu thi hai mau sb liéu ma anh thu thap duogc qua
Internet. i
Bang. Tudi tho cua may chay bd (don vi: nam)
Tudi tho [2:4) [4:6) [6:8) [8:10) [10;12)
S6 may cua | 7 20 36 20 17
hang X
SO may cua| 0 20 35 35 10
hang Y

Khoang bién thi€n cua mau so6 liéu nao 16n hon? Tur d6 c6 thé nédi la may chay bd do hang nao san
xuat c¢6 tudi tho phan tan hon?

Loi giai



Cau 5.

Khoang bién thién ctia tudi tho may chay bo do hang X va hiang Y san xuét twong tng la

—17- 7 — —17- A —
R, =12-2=10 . R =12-4=8 . R, >R

tudi tho phan tan hon so v6i may cia hing Y .

" nén c6 thé noi 1a may do hang X san xuat c6

Nguoi ta tién hanh phong Vén hai nhom khan gia vé mot bd phim moi cong chiéu. Nhém A gém
nhitng khan gia thudc lira tudi 20 - 30, nhém B thugc lira tudi trén 30. Nguoi dugc hoi y kién phai
danh gia b phim bang cach cho diém theo mot sé tiéu chi néu trong phiéu diéu tra va sau do iy
tong s6 diém (thang diém 100). Bang dudi déy trinh bay két qua diéu tra hai nhom khén gia:
Bang. Diém danh gia cua khan gia

Piém

[50; 60)

[60;70)

[70:80)

[30;90)

[90:100)

nhém A

SO nguoi cua | 6

10

14

12

8

nhém B

SO nguoi cua | 0

8

14

28

0

Cau 6.

Cau 7.

Y kién danh gia ctia nhém khan gia nao phan tan hon?

R, =100- 50 =50
R, =90- 60 =30

Ta thay R,>

Hay tim khoang bién thién ctia mau s liéu ghép nhom vé thoi gian tap thé duc budi sang mdi ngay

cua bac Binh va bac An.

Loi giai

Ry 1én nhom khan gia 4 phan tan hon

Thoi gian
15;2 20; 2 25; ; ;4
(phat) [15;20) [20; 25) [25; 30) [30; 35) [35; 40)
Bac Binh 12 8 3
Bac An 0 25 5 0 0
Giai

Khoang bién thién ctia mau s6 liéu ghép nhom vé thoi gian tap thé duc budi sang ctia bac Binh 1a
40-15=25 (phut).

Tuy nhién, trong mau s6 liéu ghép nhoém vé thoi gian tap thé duc budi sang ciia bac An, khoang

[20;25) [25;30)

dau tién chira dir liéu 1a va khoang cuoi cung chtra dir li¢u 1a

Do d6 khoang bién thién ctia mau s liéu ghép nhom vé thoi gian tap thé duc budi sang cuia bac An
1a 30- 20 =10 (phut).

DANG 2. XAC PINH KHOANG TU PHAN VI
Mot nguoi ghi lai thoi gian dam thoai cia mot s6 cudc goi cho két qua nhu bang sau:

Thoi gian ¢ (phut)

S6 cudc goi

0=<r<l

8

1<t<2 17
2<t<3 25
I<t<4 20
4 <t<5 10

Tinh khoang tir phan vi ciia mau s6 liéu ghép nhom trén.




Loi giai

Hiéu chinh lai bang so li€u ta co6:

Thoi gian ¢ | [0;1) [1;2) [2:3) [3;4) [4:5)
(phut)
S cude goi 8 17 25 20 10

Co mau 7 =80 Gia sir "2 w0 13 thoi gian dam thoai cta 80 cudc goi va gia sir ddy sb lidu
goc nay da dugc sap xép theo thir tu tang dan.

=20
va 8<20<8+17 pngn nhom chira tt phan vi thi nhét 1a nhom

80
- 8 .
] QI :|+4— :£
nhat la: 17 17

n
Vi 4 [12) va t phan vi tha

3n
va 8+17+25<00<8+17+25+20 pgn nhom chira t&r phan vi thi ba 13 nhom

280 (5417425)

vi 4

0. =3+ 1=3,5

va tr phan vi thar ba la: 20

[3;4)

i
15.29_61

Vay khoang t&r phan vi cia mau s6 liéu ghép nhom la: 17 34

Cau 8. Théng ké sb ngay trong thang Sau ndm 2021 va nim 2022 theo nhiét do cao nhit trong ngay tai
Ha No61i, nguoi ta thu dugc bang sau:
Nhiét do | [28;30) [30;32) [32:34) [34;36) [3638) [38;40)
()
S6 ngay | 0 2 8 5 6 9
trong thang
6/2021
S6 ngay | 2 3 4 11 8 2
trong thang
6/2022

Hoi thang Sau nim nao & Ha Noi nhiét d6 cao nhat trong ngay bién ddi nhiéu hon?
Loi gidi

Nam 2021: Khoang bién thién cia nhit do la: % =40~ 30 =10

C3 mau 7 =30 Gia sy Y17¥2>""> Y0 13 nhiét d6 cao nhét trong ngay cua 30 ngay thang Sau nam
2021 va gia su day so li¢u goc nay da dugc sap xEp theo thi tyr khong giam.

n 30

D :?55 r .
vid 4 va 2<1.5<2+48 s tir phan vi thir nht thude nhom [3234) va 1 phan vi thie
30_,
g =32+ 2=33375
nhét 1a: §



n 3.30

ity 1o I
T T e | 5 12.55<2 5
vi 4 4 VaH+8+H+G{HH,H,H{H+S+H+E:|+'?J

330 (2+8+5+0)

0, =38+

[38:40) 3 t¢r phan vi thirba 1a: 9 3

Khoang bién thién cia mau s liéu ghép nhom la: : 3 24

A —40- 28 =12
Nam 2022: Khoang bién thién cta nhiét d6 la: R, =40- 28 =12

Tooes
iy

Comau 7 =30 Gia st 7 Rt nhiét d¢ cao nhit trong ngay ciia 30 ngay thang Sau nam
2022 va gia sur day so liéu goc nay da duoc sap xep theo thir tu tang dan.

no 30

o :_:‘?,5 Fa r .
vid4 4 va 2¥3<T.5<2+3+3 161 nhom chira tir phan vi thit nhét 13 nhem B3234) va

0 (2+3)
g =32+ 3 (34-32)=33,25

t phan vi thtr nhat la: 4

3n _3.30 _ . <
vi 4 4 ' Vz‘l2+3+4+”{ﬂ‘5{2+3+4+”+8nénnhémchl’rat&phﬁnvithfrba

330 (243+4+11)
, 0. =36+ (38- 36) =36,625

1a nhom 3% 3%) va tir phan vi tht ba la: 8

. X A = 75- 75 = 5
Khoang bién thién ctia mau so liéu ghép nhom la: Ao, 30,025~ 33,25 =3,375

Theo khoang bién thién: vi R, > K, nén nhiét do cao nhét trong ngay vao thang 6 nim 2022 bién

d6i nhiéu hon nhiét do cao nhit trong ngay vao thang 6 nim 2021.

Theo khoang tt phan vi: vi Bo >4 nén nhiét d6 cao nhit trong ngay vao thang 6 nim 2021 bién
d6i nhiéu hon nhiét do cao nhit trong ngay vao thang 6 nim 2022.

Cau9. Thong ké sb thé vang ctia mdi cau lac bo trong giai ngoai hang Anh mua giai 2021 - 2022 cho két
qua nhu sau:
01 79 79 78 75 73 68 67 67 63
63 61 60 50 57 55 55 50 47 42.
(Theo premierleague.com)
a) Hay ghép nhom day sb liéu trén thanh cac nhém c6 do dai bang nhau véi nhom dau tién 1a
[40;50)
b) Tinh khoang bién thién, khoang t&r phan vi ctia miu sd liéu gdc va mau sd liéu ghép nhém thu
duoc ¢ cau a. Gia tri nao 1a gié tri chinh xac? Gia tri nao la gia tri Xép Xi?
Loi gidi
a) Bang s6 liéu ghép nhom:
S thé [40;50) [50;60) [60;70) [70:80) [80;90) [90;100) | [100;110)
Tansd |2 5 7 5 0 0 1




P oA A 1:a A ) - K N . = - 42 =5¢
b) Véi mau so li€u goc: Khodng bién thién la: R =101- 4 9

Sép xép mau sb liéu theo thtr ty khong giam la:
42 47 502 552 55 57: 59: 00 61: 03: 63: 67: 67 68: 73: 75:78: 79: 79: 101

= P o am Agea A2:AT 8505555575900 61:
vi n =20 pen tir phan vi thir nhat 1a trung vi cua day so lig¢u: 4“‘4?‘“0‘””‘”“‘”?‘”Q‘GU‘GI'—G?’. D
55+57
= =5h
o do, 2

TG phan vi thtr ba 1a trung vi cta day sb liéu: 03:07:07:08:73.75:78:79. 79:101

73+75
O, =

. Do do,

=74

i

! =T74- 56 =
Khoang tir phan vi la: Ag =74- 56 =I8

V6i mau s6 lidu ghép nhom: Khoang bién thién 1a: R, =110- 40=70
Comau ? =20 Gia st "*"2*"""*"20 13 $§ thé vang ma mdi cau lac bd ngoai hang Anh nhan dugc
mua giai 2021-2022, cac gia tri ndy di duoc sip xép theo thu ty khong giam.

X, +x,

T phéan vi thi nhat cia mau s6 liu gdc1a 2 nén nhom chira tir phan vi thir nhat 1a nhom
20

-
=50+ 10 =56
[50:60) ya ta co: ¢ 5
X5 + X

TG phan vi thi ba cia mau s6 lidu géc la 2 nén nhom chira tir phan vi thr ba 1a nhém

3

?’:G -(245+7)
L =T0+ 5 10 =72

[70:80) y4 ta co: ¢ 5

, - X A X A qea , 1 A, =T72-506=10
Khoang bien thién ctia mau so li€u ghép nhém la: ~ =

Gia tri chinh xéc l1a R;AQ , gia tri xAp xi la Ry;AQ,

Céu 10. Thu nhap theo thang (don vi: triéu dong) ciia ngudi lao dong & hai nha may nhu sau:

Thu nhap [5:8) [8;11) [11;14) [14:17) [17;20)
S6 nguoi cia | 20 35 45 35 20

nha may A

S6 nguoi cua | 17 23 30 23 17

nha may B

Tinh muc thu nhap trung binh ctia nguoi lao dong & hai nha may trén. Dya vao khoang tir phan vi,
hay xac dinh xem murc thu nhap cua nguoi lao dong ¢ nha may nao bién dong nhiéu hon.

Loi giai

Ta c6 bang so li€u véi gia tri dai dién cia nhém la:

Thu nhap [5;8) [8;11) [11;14) [14;17) [17;20)
Gia tri dai | 6,5 9,5 12,5 15,5 18,5
dién




S6 ngudi cua | 20 35 45 35 20
nha may A
S6 ngudi cua | 17 23 30 23 17
nha may B

Muic thu nhép trung binh ctia nguoi lao dong nha may 4 1a:

0,5.20+9,5.35+12,5.45 +15,5.35+18,5.20 _ 25

20+35+45+35+20 2 (tridu ddng)

Mirc thu nhap trung binh ctia ngudi lao dong nha may B 1a:

0,5.17+9,5.23+12,5.30 +15,5.23+18,5.17 _ 25

17+23+30+23+17 2 (tridu ddng)

XXy,

Nhamay 4: Tacocdmau 7 =155 Giasu Y155 13 mire thu nhap ctua nguoi lao dong nha

may 4 va gia sir ddy s6 liéu gbc nay di duogc sap xép theo thir tw khong giam.

n
— =38,75 ) .
Vi 4 va 20 <3875<20435 hs) nhom chira tir phan vi thit nhét 1a nhom 551D va i
55
II “20 269
. 0, =8+ 3=
phan vi thir nhat 1a: 35 28
3N 11625
vi 4 va 20+35+45<110,25<20+35+45+435 nén nhoém chira tir phan vi tha ba la
3.155 ., s AR
O 144 e (20+35+45) X 431
nhom 1417 va t phan vi thirba la: 35 28
_431 2069 8l
Khoéng bién thién ciia miu s liéu ghép nhom la: 28 28 14

T "

\ . Lo X = co o X " X \ , A P ‘. A \
Nha may B: Ta c6 cd mau 7 =110 Gia st **"2*"" 110 13 mirc thu nhap cua nguoi lao dong nha

may B va gia sir ddy s6 lidu gbc nay da duoc sip xép theo thir ty khong giam.

=203 17<27,5<17423 [8:11)
o _ -

p Q| =8+ 4 3 :43I
vi thir nhat 1a: 23 46

n
Vi 4 nén nhom chira t&r phan vi thi nhat 1a nhém va tir phan

n
vi 227 17423+30<82,5<17+23430+23
3'”EI—[I'?+23+3CJ]I 719
Q3 =14+ 4 3=
va ttr phan vi thi ba 1a: 23 40

N _T19 431144

Khoang bién thién cia mau s liéu ghép nhom la: = 40 46 23

nén nhom chura tr phén vi thir ba 1a nhom

[14:17)



Cau 11.

VAL <AL n , o , \ - n \ , Y ~ A
Vi ¢ ¢ nén mirc thu nhap cua nguoi lao dong nha may B bién dong nhiéu hon.

Bang sau day cho biét chiéu cao cia cac hoc sinh 16p 124 3 128

Chidu cao (cm) | [145: 150) | [150; 155) | [155; 160) | [160; 165) | [165; 170) | [170; 175)
S6 hoc sinh

cua Iop 12A 1 0 15 12 10 5

S6 hoc sinh

cda Iép 128 0 0 17 10 9 6

a) Tim khoang bién thién, khoang t&¥ phan vi cho cac mau s6 liéu ghép nhém vé chiéu cao ciia hoc
sinh 16p 12A, 12B.

b) Dé so sanh d6 phan tan vé chiéu cao ctia hoc sinh hai 16p nay ta nén dung khoang bién thién hay
khoang tr phan vi? Vi sao?

Loi giai
a) Lop 12A: Khoang bién thién: & =175~ 145 =30

f o X = o o XX, X 1a A . s NUTTR
Ta c6 cdmiu # =43 Giasy "2 3 1a chiéu cao cta cac hoc sinh 16p 124 va gid sur day so
liéu gdc nay da dugc sap xép theo thur tu khong giam.

=10,75
oy 1<10.75 <1415
43
_ -1
g =I55+2 _ 5=158,25
phan vi tht nhat la: 13

[150:160)

<
=
IS

nén nhém chia tir phan vi thir nhét 1a nhém va tor

n =32,25

X 115412 <32, 25 < +15+12 4
vi 4 VaIII 12, 1+15+12+10

343 (1+15+12)
0, =165+ 4 5=167.125
va tr phan vi thir ba la: 10

nén nhom chtra tr phan vi thir ba la nhom

[165;170)

~ A = 25- 158 25 =8.875
Khoang tir phan vi ciia mau s6 liéu ghép nhom la: Ag 167,125 158,25 =8,875

Lép 12B: Khoang bién thién: £ =175-155 =20

Lo X o= NS 5 JUCTEIG . g TV
Ta cd ¢ mau 7 =42 Giasir "1° ™ #2 ]a chiéu cao cua céc hoc sinh 16p 12B gia str day so
liéu goc nay da duoc sap x€p theo thur tu khong giam.

n
— =10,5
Vi 4 v 0<10,5<17

A7
_1_-1‘.-._[:]
=155+ 5=
o 17

nén nhom chira t&r phan vi tht nhit 1a nhom 12169) v ta co:

3375
34

ﬁ =315
4

vi va 17+10 <31, 5<17+10+9

nén nhoém chtra tr phan vi tht ba 1a nhom
42
392 (17+10)
0, =165+ % 5=
va tir phan vi thu ba la 9

335

2

[165;170)



Cau 12.

Khoang bién thién cia mau s6 liéu ghép nhom la: -2 34 17

b) Bé so sanh d6 phan tan vé chiéu cao ctia hoc sinh hai 16p niy, ta nén dung khoang tir phan vi vi
khoang tir phan vi chi phu thudc vao nira gitra cua mau so6 li€u, khong bi danh huong boi cac gia tri
bat thuong.

Piém kiém tra cubi khoa mon Tiéng Anh cia hai 16p & mot trung tim ngoai ngit duoc thdng ké

trong cac Bang a va b. i
Béng a. Diém cua l6p A

Diém S6 hoc vién (tan sd)
[50:60) 8

[60;70) 20

[70:80) 50

[80:90) 17

[90;100) 5

Bang b. Diém cua 16p B

Piém S6 hoc vién (tan sd)
[50;60) 15

[60;70) 20

[70;80) 30

[80;90) 20

[90:100) 15

a) Tim khoang bién thién cia mdi mau s6 liéu. C6 thé dung khoang bién thién dé biét diém cua lop
nao dong déu hon khong?

b) Tim cac tr phan vi va khodng tir phan vi cia moi mau so li¢u.

¢) Mau s0 li€u nao c6 do phan tan 16n hon? Minh hoa cau tra 161 bang cach bi¢u dién cac tir phan
vi va khoang tr phan vi cia moi mau so li¢u trén truc so.

Loi giai
a) Hai mau s liéu déu c6 khoang bién thién 1a & =100- 50 =50 ngep khong thé can cir vao d6 dé
no6i1 dieém cua 16p nao dong déu hon.

_25: N _50.3V

w|

N
b) Kich thudc ctia hai mau sb licu déula NV =100 Ta o 4

A A A

- P6i véi mau so liéu vé diém cta 16p 4, ta tim cac t& phan vi Q0,0 va khoang tir phan vi
" 9 . .

A

9 qua bang tan sb tich luy dudi day:



o a af TH O
Piém Tan so 'an 50.
tich luy
[50; 60) 8 8
[60; 70) 20 28
[70; 80) 50 78
[80; 90) 17 95
[90; 100) 5 100
25-8
4 =@l 10 =68, 5.
Nhom chia &' 13 [60:70) & 7T
50- 28
oy OF =70+ 10 =74,4
Nhom chira QzA la [70’80). .
o =70+ 15728

4 ) 10 =794
Nhom chira 05 la [70’80). )

Viy A, =79,4- 68,5=10,9
B B8 B
- Goi U la cac t&r phan vi va

B Ta lap bang tan s6 tich luy va tinh duoc:

¢ 1a khoang ti phéan vi ciia mau so liéu vé diém cua lop

ar 'y ar Ti‘ B
Pbiem Tan so ’an so'r"
tich luy
[50; 60) 15 15
[60; 70) 20 35
[70; 80) 30 65
[80; 90) 20 85
[90; 100) 15 100
25- 15
B ¢ =60 + 10 =65
Nhom chita &1 1a [60; 70). @ 2 .
5 _ap S50-35
Nhom chira Qf la [70;80). G =70+ " _?5.
Q;f :8D+?5‘ 05

B -
Nhém chira 0 la [80; 90).

4 _os_ /A5 =7
Vay A, =85- 05 _HD'

10 =85



B A
) Bo > 8o nén diém cta 16p B phén tan hon diém cua 16p 4 . Minh hoa trén truc s6: Mdi mau
déu c6 100 sb lidu thude khoang [50; 100). C6 30% s lidu ¢ gitra cua bang diém 16p B thudce

B B A A
khoang (0r.0! ) Bang diém 16p 4 ciing c6 30% s§ ligu & giita thudc khoang (0.0 ) Vi
(0'.0)=(g".07)

nén ta c6 thé noi 1a diém cua 16p B phan tan hon so véi diém 16p 4.

50 60 65 685 794 85 90 100
Mau s6 liéu diémispA | Q) o Q) :
1 N—— 1
! 50% s6 liéu !
1 1
1 1
50 60 65 70 80 85 90 100
Mau sé litu diém lspB  Q° Q? Qi
50% s6 lidu
Hinh 3.1

Cau 13. Hinh dudi 12 biéu d6 biéu dién luong mua trung binh cia cac thang trong ndm & thanh ph#A.
mm A
350+
300 T
250+
200 +
150 +
100+

50 +

[ II IO IV V VI VIVIIIX X XI XII Thang

Hinh 3.2. Biéu dé lugng mua & thanh phé A
a) Lap bang s6 liéu ghép nhém vé lugng mua ctia thanh pho 4, véi d6 dai cac nhém 1a 50 va dau
mut phai cua nhom cuoi cung 1a 350.

b) Xac dinh khoang tr phan vi cia mau s6 liéu (Iam tron két qua dén hang don vi). Néu y nghia
cua két qua tim duoc.

Loi giai

a) Bang sd liéu vé luong mua cua thanh phd A:

Luong mua (mm) Tan sO Tan s6 tich luy
[0;50) 2 2

[50;100) 3 5

[100;150) 1 6

[150;200) 1 7

[200;250) 1 8

[250;300) 2 10

[300;350) 2 12

N 33N

b)N=12nénI_e 4

3-2

=50+ S0 =67

Nhém chira @ 13 [50:100) @

10



Nhom chia & 13 [250:300) &= 2

A =275-67 =2
Vay A, =275- 067 =208 .
Két qua tim duoc cho thiy: Hang nim, & thanh phd 4 ¢6 3 thang c6 lugng mua trung binh khong
vuot qua ©77mm ya 3 thang c6 luong mua trung binh it nhat 1a 275mm  Trong 6 thang con lai,

lwong mua trung binh dat tir 67 7m gén 275mm v nhy vay 13 lwong mua cua 6 thang nay c6 thé
chénh 1¢ch nhau dén 208 mm.
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