A.DPAT VAN PE
1. Ly do chon dé tai.

Trong céu trac dé thi THPT Quéc gia hay cac ki thi chon hoc sinh gidi
1udn c6 bai toan hinh hoc vé phuong phap toa do trong mat phang. D6 1a phan bai
tap kho, co tinh phan loai, vi vay da s6 hoc sinh gap nhiéu kho khian trong viéc
giai quyét cac bai todn nay.

Phuong phép toa d6 trong mit phang 14 chuong trinh hinh hoc 10, 14 phan
tiép ndi voi hinh hoc phang & THCS nhung nhin dudi quan diém dai sé va giai
tich. Nhu vy mdi bai toan hinh hoc toa d6 phang déu mang ban chit cia mot bai
toan hinh hoc phang nao d6. Tuy nhién khi giai cac bai toan hinh hoc toa do trong
mat phéng, hoc sinh thuong kho van dung duoc céc tinh chit cta hinh hoc phéng
vi hinh hoc phang thudng kho va cac tinh chat d6 thuong kho phat hién trong céc
bai toan vé phuong phap toa d6. Bén canh d6 phép bién hinh 1a mang kién thirc
kho, hoc sinh ngai hoc. Vi vay, thuc té yéu cau phai trang bi cho hoc sinh mdt hé
théng cac phuong phap suy ludn dé giai cac bai toan hinh hoc phang hiéu qua
hon.

Véi nhiing 1y do d6, t6i dua ra sang kién kinh nghiém “ Phép doi xirng
truc trong mot sé bai todn vé phwong phdp toa dé trong mdt phiang” nham giup
hoc sinh ¢6 dinh hudng t6t hon dé giai cac bai toan vé toa do trong mit phang va
nhim nang cao chat lugng giang day, gitp hoc sinh dat két qua cao hon trong cac
ki thi.

2. Muc dich nghién ciru.

Tim ra phuong phap day hoc phu hgp v61 hoc sinh truong THPT. Lam cho
hoc sinh hiéu, d& nhé va van dung duoc cac tinh chét ctia hinh hoc phéng vao giai
quyét cac bai toan vé toa do trong mit phang. Hoc sinh tim dugc méi lién hé giira
cac tinh chat ctia phép d6i xtmg truc véi cac tinh chat hinh hoc phang, v4i ban
chit hinh hoc cua bai toan toa do trong mat phéng.

3. Pham vi nghién ciru.

Nghién ctru va van dung mét sb tinh chat ctia phép d6i xung truc vao giai

cac bai toan vé phuong phap toa do trong mat phang cho hoc sinh khéi 10, khoi

11 va hoc sinh 0n thi dai hoc.



B. NOI DUNG
1. Co s6 ly luan
1.1. Mt sé tinh chit ciia mét so6 phép déi xirng truc.

- Phép ddi xtng tryc: Piém M va M” (M # M’) duoc goi 1a d6i ximg vaéi nhau
qua duong thang d néu d 1a dudng trung truc ctia doan MM,

- Phép d6i xung truc 13 phép doi hinh, tirc 1a nd bao toan khoang cach gitra hai
diém bét ki.

- Hé qua: Phép bién hinh bién 3 diém thang hang thanh ba diém thang hang va
khong lam thay ddi tht tu cla ching; bién mot doan thrflng thanh mot doan théng
bang no; bién mot dudng thang thanh mot duong thang; bién mot tia thanh mot
tia; bién mot goc thanh mot goc bang nod; bién mot tam gidc bang mot tam giac
bang né; bién mot duong tron bang mot dudng tron bang né.

1.2. Mt s6 vin dé vé phwong phdp toa dé trong mdt phéng.
- Cho A(Xa; ya), B(Xs; yB).
Khi do: 4B =(x,- x,: y;- v,)

X, ¥Xg VitV
2 7 2

Trung diém M cua doan AB ¢6 toa d6 duoc xac dinh M

- Cho duong thang A c6 vécto phap tuyén n =(A;B), di qua M(Xo;yo) c6 phuong
trinh A(x — X,) + B(y — yo) = 0 hay Ax + By + C =0 (A* + B> # 0)
- Puong thang A c6 vecto chi phuong ; =(a;b) thi c6 vecto phap tuyén
n =(b:- a).
- Cho duong thang A: ax+ by + ¢ = 0 va diém M(x; yo). Khoang cach tir M

|ax0 +by, +c ‘

A t o i 2o d(MA) =
dén A duoc xac dinh boi: 4( ) \/m

- Duong tron tim I(a; b) ¢6 ban kinh R ¢6 phuong trinh: (x — a)* + (y — b)* = R>
2. Thue trang ciia van dé nghién ciru.

Mbi ching ta déu nhan théy Toan hoc 1a mén hoc kho, khong phai hoc
sinh nao cling tiép thu tt kién thirc toan hoc. Cac bai toan vé toa do trong mat
phang trong cac d¢ thi dai hoc, cao dang lai cang lam cho hoc sinh ling tung vi
khong biét dinh hudng tir dau. Nhiéu hoc sinh thuong ¢ théi quen khong tot 1a
doc dé chua ki da 1am ngay, co khi su thir nghi¢m d6 cling dua dén két quéa nhung
hiéu suat khong cao. V6i tinh hinh dy dé giup hoc sinh dinh huéng tot hon trong
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qua trinh giai toan hinh hoc toa do trong mat phéng, nguol giao vién can tao cho
hoc sinh théi quen xem xét bai toan dudi nhiéu goc do, khai thac cac yéu tb dic
trung hinh hoc ctia bai toan dé tim 101 giai. Trong d6 viéc hinh thanh cho hoc sinh
kha ning tu duy theo cic phuong phap giai 1a mot diu can thiét. Viéc trai
nghiém qua qua trinh gidi toan s€ gitp hoc sinh hoan thién k¥ ndng dinh hudng
va giai toan.

Can nhin manh mot diéu réng, da s cac hoc sinh sau khi tim dugc mot 10i
giai cho bai toan hinh hoc toa d6 trong mit phang thuong khong suy nghi, dao
sau thém. Hoc sinh thuong khéng cha ¥ dén ban chat hinh hoc phang cta bai
toan nén mic du lam rat nhiéu bai toan hinh hoc toa do nhung van khong phan
loai dugc dang toan co ban cting nhu ban chit cua bai toan. Tham chi mot bai
toan twong tw nhau xuit hién trong nhiéu dé thi ma hoc sinh van lam miét mai
nhu 1an dau tién giai no, boi khéng nhan biét duoc dang toan nay dé ting lam.

Véi thuc trang da chi ra, thong thuong hoc sinh s& dé dang cho 10i giai d6i
v6i cac bai toan ¢ cau triic don gian. Con khi dua ra bai toan khac mot chit cau
trac co ban hoc sinh thuong t6 ra rat lung tang va khong biét dinh hudng tim 1oi
giai bai toan. Tir d6, hiéu qua giai toan ctia hoc sinh bi han ché rat nhiéu. Trudc
thuc trang do cua hoc sinh, t6i théy can thiét phai hinh thanh cho hoc sinh thoi
quen xem xét bai toan hinh hoc toa do trong mat phéng theo ban chat hinh hoc
phang. Va vi vay song song véi cac 10i giai cho bai toan hinh hoc toa do trong
mit phang, t6i ludn yéu cau hoc sinh chi ra ban chét va bai toan hinh phang twong
ung, tor d6 phan tich nguoc lai cho bai toan vira giai.

Trong sang kién kinh nghiém nay, t6i dua ra mot s ndi dung van dung
phép ddi xung truc dé tim ra ban chat, tinh chat hinh hoc cua bai toan toa do
phang, dé dinh hudng, tim 10i giai cho cc bai toan d6. Qua d6 giup hoc sinh
nhan thic dugc réng: “Mbi bai toan hinh hoc toa do trong mit phrfmg ludn chira
dung mot bai toan hinh phing twong Gng”. Vi vay phan tich ban chat cua bai toan
hinh hoc phéng dé bo tro cho viéc gidi bai toan hinh hoc toa do trong mat phéng
1a mot suy nghi ¢ chu dich, giup hoc sinh chi dong hon trong viéc tim kiém 10i
giai ciing nhu phan loai mot cach twong ddi cac bai toan hinh hoc toa do trong
mit phang.

Trén thuc té, toi da khao sat chat luong hoc tap cua hoc sinh (Vé van dé
giai cac bai toan phuong phap toa do trong mit phang) va da thu duoc két qua nhu

sau:



Lép |Siso| Giéi Kha |Trungbinh| Yéu Kém
SL | % |SL| % |SL| % |SL | % | SL | %
10A1| 43 | 7 [163| 18 [41.9] 13 [30.2| 5 |11.6| O | ©
11B2| 40 | 6 | 15 | 17 |425] 10 | 25 | 7 |175] 0 | 0

Nhu vay 15 rang sd luong hoc sinh ndm bat dang toan nay khéng nhiéu véi 1y
do khong nhan dang, khong dinh hudng dugce cach giai ro rang.
3. Cac bién phap thuc hién
3.1. Cdc yéu ciu chung
- Piéu tra hoc lyc cta hoc sinh qua cac bai kiém tra.
- T6 chirc 6n tap vao cac budi ngoai khoa nham ting thoi luong luyén tap giai
toan.
- Khi ra bai tap cho hoc sinh, gido vién yéu cau hoc sinh thyc hién dﬁy dt mot sb
ndi dung sau:
+) Boc k¥ nd1 dung bai toan.
+) Nhan dang bai toan thudc dang toan nao, thyc hién phép "quy la vé
quen".
+) Xéc dinh 13 yéu ciu bai toan.
+) Xac dinh dung gia thiét, két luan (co thé viét gia thiét dudi dang khac
duoc khong?)
+) Ty minh tién hanh giai bai toan.
+) Kiém tra xem da van dung hét gia thiét chua, trong bai sir dung nhiing
kién thirc nao?
+) Pi chiéu vé6i cach giai cta ban, cia thay.
+) Tim thém cac 10i giai khac cho bai toan (néu c6).
+) Rut ra kinh nghiém cho ban than.
3.2. Thuc hanh qua cdac dang todn
Trong phan ndy, toi dua ra mot s dang toan vé van dung phép déi xing
tryc vao giai cac bai todn toa do trong mit phang.
Cic bai toan mang diu hiéu ciia phép doi xirng truc.
Bai toan goc: Cho hai diém A, B ndm vé cung phia ciia duong thang d. Tim M
trén d sao cho AM + BM ngian nht.
Cach gidai:
Goi A’ 1a diém dbi xtng vo1 A qua d. Khi d6 véi moi M € d, ta co: MA = MA’



¢

Al

= MA + MB = MA’ + MB > A’B. Viy MA + MB dat gia tri nho nhét khi A”,
M, B thiang hang hay M la giao diém cta duong thang A’B véi d.
Tir d6, ta c6 thé ap dung cach giai trén vao cac bai toan toa do trong mat phang
nhu sau:
Bai 1.
Trong mit phang voi hé toa dd Oxy, cho dudng thiang d c6 phwong trinh:

2x —y + 5 =0 va hai diém A(2; - 1), B(1; 2).

Tim toa d6 diém M thudc d sao cho chu vi AMAB dat gia tri nhé nhat.
Gido vién hwong dén:

- Yéu cau hoc sinh xac dinh dang toan, phén tich gia thiét cta bai toan.

- Kiém tra xem A va B ¢6 cung phia véi d hay khong?

- Tlr d6 c6 thé van dung bai toan tong hop & trén.
Tién hanh gidi todn:

Vi(2.2+1+45)2.1-2+5)>0nén A va B ndm cung phia so véi d.

Goi A’ 1a diém dbi xtmg voi A qua d, H 13 giao diém cua AA’ va d.

AA’ c6 phuong trinh: 1(x —2)+2(y +1)=0hayx + 2y =0
2x- y+5=0

xe2p=0 O HEZED

= Toa do cua H 1a nghiém cua h¢ phuong trinh: {

Vi H 12 trung diém ctia AA’ nén A’(-6; 3)

V61 moi M thudce d, ta co MA = MA’

= Chu vi AMAB duoc xac dinh: MA + MB + AB>A’B + AB

= Chu vi AMAB dat gi4 tri nho nhat khi A’, M, B thang hang hay M la
giao diém ctia A’B va d.

Puong thing A’B ¢6 phuong trinh: x + 7y — 15 = 0.



. x+7y-15=0 4 7
Toa dg cua M 1a nghi¢m cua hé phuong trinh: {Zx- y+5=0 = [' 5;5] .
Bai 2.

Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy, cho dudng thang d: x — 2y = 0 va
diém M(2; 3). Tim A thudc d, B thudc truc Oy sao cho chu vi AMAB dat gia tri
nho nht.

Dinh hwong:

- Phan tich gia thiét ctia bai toan: V& hinh, nhan xét vi tri cia M d6i véi hai
duong thang da cho.

- Phép ddi xtng truc duoc p dung nhu thé nao?

- Tong quat bai toan.

Gia st M 1a diém ndm trong goc giita hai dudng thang d1, d2.

Goi N 1a diém dbi xtimg v6i M qua d1, P 14 diém d6i xtmg v6i M qua d2.

V61 moi A € dl, véimoi B € d2, ta co MA = NA, MB =PB

Khi d6 chu vi AMAB duoc xac dinh béi:

C=MA +AB+MB=NA + AB + BP > NP

Dau “=” xdy ra khi va chi khi N, A, B, P thang hang hay A 14 giao diém
ctia NP véi d1, B 1a giao diém ctia NP véi d2.

Tir viée dua ra bai toan tong quat do, ta di dén cach giai bai toan trong mat
phang toa d6 nhu sau:

Goi N 1a diém d6i xtmg véi M(2; 3) qua d: x —2y =0

MN c6 phuong trinh: 2(x —2) +y—3=0hay2x +y—-7=0

-2y =0
e _OhayH[

14 7
2x+y-T7=

=Toa dd cua H la nghiém cua h¢ phuong trinh: { 5%
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Goi P 1a diém ddi xtmg v6i M qua truc Oy = P(- 2; 3)
Khi d6 NP ¢6 phuong trinh: 4x + 7y — 13 =0
4x+7y-13=0 [26 13]
= A —;—
x-2y=0 1515

4x+7y-13=0 :B[ .13]

Toa dg cua A 1a nghi¢m cua hé phuong trinh: {

2

Toa dg cua B l1a nghi€ém cuia hé phuong trinh: { -

x=0
Bai 3.

Trong mat phéng voi he toa d§ Oxy, cho AABC c6 A(1; 6), B(-3; -2), C(4; 1).

Tim toa do cac diém M, N, P 1an luot thudc cac canh BC, CA, AB sao cho
chu vi AMNP dat gia tri nho nhat.
Dinh huong:

- Bai toan nay c6 dang chung nhu hai bai toan trén. Piém khac 1a AMNP
¢06 ba dinh chua duoc xac dinh.

- C6 thé sir dung bai 2 nhu sau: Gia st tim duoc M thudc BC théa man yéu
cau bai toan (M c¢b dinh). Bay gid tim N thuéc AC, P thuéc AB sao cho chu vi
AMNP dat nhé nhat. Sau d6 tinh chu vi d6 theo AM.

- Tim vi tri ctia M trén BC sao cho AM nén nht.

Cach gidi:
Gia st tim duge M thudc BC théa man yéu cau bai toan.
Goi E 1a diém d6i xtmg voi M qua AB, F 1a diém ddi xtmg v6i M qua AC
V61 moi P thudée AB, moi N thuoc AC, ta c6: MP = EP, MN = NF
Khi d6 chu vi tam giac MNP dat nhé nhat khi N 14 giao diém cta EF voi
AC, P 1a giao diém cua EF v6i AB va bang C = EF = 2AM.sin B4c



Ma AM ngén nhat khi M 13 hinh chiéu ciia A 1én BC

Tu dé ta chirng minh dugc N, P 1an luot 1a chan duong cao ké tir B va C
cua tam giac ABC.

T viée st dung phép ddi xtimg truc dé giai quyét bai toan tong hop, tim ra
két qua cta bai toan. Khi d6 ap dung vao tim chan duong cao cua tam gidc ABC
trong mit phang toa do Oxy.

Bai 4.

Trong mit phang véi hé truc toa do Oxy, cho duong thing d: 3x —y — 2 =
0 va hai diém A(3; 1), B(-1; 2). Tim toa do diém M trén dudng thang d sao cho
|MA- MB| dat gia tri 16n nhat.

Dinh huong:

- Tir yéu cau bai toan: Tim M dé |[MA4- MB| dat gia tri 16n nhat, hoc sinh s&

lién tudng dén bai toan co ban nio?

- Xét vi tri twong ddi cua A, B ddi véi d?

- T 46 c6 thé ap dung phép ddi xung truc nhu thé nao?

B

Cach giai

D@ thdy A(3; 1), B(-1; 2) ndm v& hai ntra mit phang bo 1a dudng thang d:
3 x-y—-2=0.

Goi A’ 1a diém d6i xtng voi A qua d (A’ va B cung phia véi d).

V61 mo1 M thudc d, ta co MA = MA”.

Khi d6 |MA- MB| =|MA'- MB| <A4'B

Déu “=” xay ra khi va chi khi M, A’, B thing hang hay M 1a giao diém cta
dva A’B.

Puong thang A’A ¢6 phuong trinh: x +3y — 6 = 0.



x+3y-6=0 [6 8]

Toa d§ H 1a nghi€ém cta hé phuong trinh: {3x_ - 220 = H

3 11

= A’ cotoado A o

Puong thang A’B ¢6 phuong trinh: x — 2y + 5=0
a0
3x-y-2=0 55

Toa dg cua M 1a nghi¢m cua hé phuong trinh: {

Moi chiing ta déu biét, néu d la dwong phdn gidc cia Yoy , thi hai tia Ox
va Oy doi xirng véi nhau qua d hay phép déi ximg truc d bién tia Ox thanh Oy
hodic ngirge lai. Nhie v@y moi bai todn vé dwong phdn gidc ciia mét géc, ta déu cé
thé sir dung phép doi xirng truc dé xir Ii.

Bai 5.

Trong mit phang v6i hé toa d6 Oxy, cho tam gidc ABC c6 phuong trinh
duong phan gidc trong goc A la x +y + 2 = 0, duong cao ké tor B c6 phuong
trinh: 2x —y + 1 = 0. Puong thang AB di qua diém M(1; 1), dién tich tam giac

27 :
ABC la 5 - Tim toa d§ cac dinh cua tam giac ABC.

Dinh huong:

Ttr gia thiét cta bai toan, c6 AD 1a duong phén gidc trong goc A

=AB va AC dbi xtmg v6i nhau qua AD

Ma AB di qua M = AC di qua N dbi xtmg véi M qua AD

Xac dinh duoc N, ta xac dinh duoc A, roi B.

Str dung gia thiét dién tich tam giac dé tim C. O day, ta tim duoc 2 diém C,
nhung chi ¢6 1 diém thoa méan, vi B, C nam vé hai phia ctia AD.
Bai gidi

Qua M, ké duong thang vudng goc voi AD tai I, cat AC tai N.



= AAMN cén tai A = I 1a trung diém ctia MN.( M va N ddi xtng v6i nhau
qua AD)

Puong thang MN c¢6 phuong trinh: x — 1 —y + 1 =0 hay x —y = 0.
x-y=0

-1;-1 3 -
x+y+22021( D =N

Toa do cua I 1a nghi¢ém cuia hé phuong trinh: {

Canh AC c6 phuong trinh: x +3 +2(y+3)=0hayx+2y+9=0
x+2y+9=0

= A(5;-7)
x+y+2=0

Toa dg cua A 1a nghi¢m cua hé phuong trinh: 1
Canh AB c6 phuong trinh: 2x +y—-3 =0

. ) . 2x+y-3=0 1
Toa do cua B 1a nghiém cta hé phuong = B| ;2

2x- y+1=0 2
9\/_
A=Y o a(c ) =2
J5
MéACc()phu’ongtrinh'x+2y+9=0ﬁC(2c—9;-c)
2(2¢-9)- ¢- 3| c=9
=— < [3¢- 21|=6
B e

Véic=9 = C(9;-9) (loai vi B va C cung phia v61 AD)

Véic=5= C(1; -5) (théa man)
Sau day 1a mot so bai tap twong tu:
1. Trong mat phang v6i hé toa d6 Oxy, cho tam giac ABC c6 A(1; 3), dudng
phan giac trong goc B ¢6 phuong trinh: x + 2y — 2 = 0, trung tuyén ké tir C ¢6
phuong trinh: 2x — 4y — 1 = 0. Tim toa d6 dinh B va C.

: 4
2. Trong mat phang véi hé toa d6 Oxy, cho tam giac ABC c6 A(-4; 6), C [5;2]

3 3

va tim dudng tron noi tiép 1a K . Tim toa do dinh B.

3. Trong mat phéng v6i hé toa d§ Oxy, cho tam giac ABC c6 duong cao AH: 2x
—y—3 =0, trung tuyén BM: x — 2y + 1 = 0 va dudng phan giac trong goc C cd
phuong trinh: x + y —2 = 0. Tim tga d§ cac dinh ctua tam giac ABC.

4. Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy, cho tam gidc ABC c6 duong phan giac
trong goc A, duong cao ké tir B lan luot co phuong trinh: 12x +4y —5=0,x—y

—2=O,M[l;-—

> 1a trung diém cua canh BC. Viét phuong trinh céc canh cia

tam giac ABC.
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5 Trong mit phang véi hé toa dd Oxy, cho tam giac ABC vuong tai C c6 duong

7 . ., .2 A
EXEEY thudéc BC. Goi E, F 1a cac diém lan

luot thudc AB, AC sao cho AE = AF. Puong thang EF cat BC tai K. Biét E

[z._i
572

phuong trinh cac canh ctuia tam giac ABC.

6. Trong mit phang véi hé toa do Oxy, cho hinh thoi ABCD c6 A(2; 0), duong
chéo BD di qua diém M(- 1; 1), dinh C thudc duong thang d: x +y + 4 = 0. Biét
chu vi cua hinh thoi béng 20, dinh B ¢6 tung d6 duong. Tim toa d6 cac dinh con

phan giac trong goc A 1la AD, véi D[

, F ¢6 hoanh d6 nho hon 3, AK c6 phuong trinh: x — 2y — 3 = 0. Viét

lai cua hinh thoi.

7. Trong mat phéng v6i hé toa do Oxy, cho hinh thoi ABCD cé phuong trinh
duong chéo AC: x + 7y — 31 = 0, hai dinh B, D lan lugt thudc cac dudng thang
d:x+y—-8=0,d:: x—2y+3=0. Tim toa do cac dinh cua hinh thoi, biét dién
tich hinh thoi bang 75(dvdt) va dinh A ¢6 hoanh d6 am.

8. Trong mit phang v&i hé toa do Oxy, cho tam gidac ABC c6 AD la dudng phan
giac trong goc A, (D € BC). Céac diém M, N lan luot thudc cac canh AB, AC sao
cho BM = BD, CN = CD. Biét D(2; 0), M(-4; 2), N(0; 6). Hay viét phuong trinh
cac canh cua tam giac ABC.

9. Trong mit phang v6i hé toa do Oxy, cho tam gidc ABC c6 phuong trinh duong
phan giac trong goc A: x +y — 2 = 0, phuong trinh dudng trung tuyén ké tir A 1a

3
2

4x + 5y — 9 =0, duong thang AC di qua M . Biét ban kinh dudng tron ngoai

, 5 .2
tiép tam giac ABC 1a R = diém C c6 hoanh do duong. Tim tga d0 cac dinh ctua
tam gidc.
10. Trong mit phang véi hé toa dd Oxy, cho tam gidc ABC c¢6 B(4; -3), M la
trung diém canh BC, D 1a giao diém cua duong phan giac trong goc W4C va
canh BC. Biét CB = 3CD, AD c6 phuong trinh: 3x — 2y — 5 = 0, dién tich tam
. . 39

giac ABC bang e C ¢6 hoanh d¢ duong. Tim toa do A va C.
Bai 6.

Trong mit phang véi hé truc toa do Oxy, cho dudng tron (C) c6 phuong
trinh: x> + y>— 2x — 4y — 3 = 0, va hai duong thang(d): x +y— 1 =0,(A): 3x + y —
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1 =0. Tim toa d6 diém M thudc (C), diém N thudc A sao cho d 1a duong trung
tryc cta doan thang MN.
Dinh huong:

Tir yéu cdu cua bai toan: Tim M, N sao cho d 13 dudng trung truc cia MN,
ta thay duoc phép dbi ximg truc dudng thang d bién M thanh N

Ma M thuoc (C) = N thudc anh cua (C) qua phép ddi xtng truc Py,

= N 1a giao diém cta A va duong tron anh.

Bai gidi
Puong tron (C) ¢6 tAm I(1; 2), ban kinh R = 24/2..
Goi J 1a diém d6i xtmg véi I qua d, 1J ¢6 phuong trinh: x —y + 1 =0.

5 x+y-1=0
Toa dg cua trung di€ém H cua 1J 1a nghiém cua hé {x_ i+ 1=0 = H(0; 1)

= J(-1;0)
Dudng tron (C”) 1a anh cua (C) qua D4 ¢6 phuong trinh: (x + 1)* + y* = 8.
3 14

(- 2) N[' ga?]

Toa d0 N Ia nghigm cia hé phuong trinh: {0 7 =
0a d5 N la nghi¢m ctia hé phuong trinh: 1, = ",

Ta tim M ddi xtng v6i N qua d, bai toan duoc giai quyét.

Bai 7.

Trong mit phang véi hé toa do Oxy cho duong thing A:x—y+2=0 va
hai duong tron (C1) : x> +y* =1, (C2) : (x + 4)* + (y — 3)* = 4. Tam giac ABC ¢6
dinh A thudc duong tron (C1), dinh B thudc dudng tron (C2) va dinh C nam trén
duong thang d. Tim toa do cac diém A, B, C biét rang CA 1a tiép tuyén cua
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duong tron (C1), CB 14 tiép tuyén ctia duong tron (C2) va duong thang A 1a phan
giac cua goc Yes .
Dinh huong:

Tir gia thiét: A 1a duong phén giac cia HCB , ta thiy AC va BC déi xung
v&i nhau qua A.

Ma AC Ia tiép tuyén cua (C1) = BC Ia tiép tuyén cua duong tron (C’1)

dbi xtng vai (C1) qua A
Vay BC 1a tiép tuyén chung cia (C’1) va (C2).

Bai toan trd vé: Viét phuong trinh tiép tuyén chung cua hai duong tron. B
1a tiép diém cua BC va (C2).

Goi A’ 1a hinh chiéu cia O’ 1én BC, A 1a diém ddi xting cua A’ qua A.
Bai 8.

Trong mat phéng v6i h¢ toa do Oxy, cho tam giac ABC nhon c6 truc tam
H(2; 1), c6 tam duodng tron ngoai tiép 13 I(1; 0), trung diém M cua BC thudc
duong thang d: x —2y — 1 =0.  Duong tron ngoai tiép tam giac HBC di qua
E(6; -1). Tim toa d0 cac dinh cua tam gidc ABC, biét x5 < xc.
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Dinh huong:
Bang phép ddi xing truc, ta chimg minh dugc dudng tron ngoai tiép tam
gidc ABC va dudng tron ngoai tiép tam giac HBC ddi xtmg v6i nhau qua BC.
That vay, goi H’ 1a giao diém ctua AH véi dudng tron ngoai tiép tam giac
ABC.

Taco: H'BCc =H'4c =H BC
= BC la dudng phan giac goc H'BH . Ma BC L HH’

= H va H’ d6i xtng véi nhau qua BC hay phép ddi xtng truc BC bién tam
giac HBC thanh tam gidc H’BC.
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= Pudng tron ngoai tiép AABC va duong tron ngoai tiép AHBC ddi xting
v61 nhau qua BC.
Cdach giai.
- Chtrng minh dudng tron ngoai tiép AABC va dudng tron ngoai tiép AHBC dbi
xtmg vo1 nhau qua BC. (nhu trén)

Goi J 14 tam duong tron ngoai tiép AHBC. = M 1a trung diém 1J

ViM thuéc d: x —2y — 1 =0 nén M(2m + 1; m)

= J(4m + 1; 2m)

Theo gia thiét: JH=JE = (4m — 1>+ 2m — 1) = (4m — 5)* + 2m + 1)?

>m=1

= M(@3; 1),1(5; 2)

= Ban kinh R =JH = V10

Canh BC c¢6 phuong trinh: 2(x—=3)+y—-1=0hay2x+y—-7=0.

= B(b; 7-2b) = (b—1)*+(7—-2b)*=10 © b=2hodc b =4.

= B(2; 3), C(4; -1)

Puong thang AH c¢6 phuong trinh: x —2 —2(y — 1) =0 hay x - 2y = 0.

Puong thang AC ¢6 phuong trinh: y + 1 =0 = A(-2; -1)

C.KET LUAN
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1. Két qud nghién ciru:

Phuong phap sir dung trong dé tai 1 mot trong nhimg phuong phap mang
nhiéu vu diém, viéc st dung phuong phap nay mot cach hiéu qua s& gop phan
nang cao chét luong day va hoc mon hinh hoc 10.

Véi nhitng bién phap va giai phap da dé ra, két hop véi viéc soan gido an va
giang day ¢ 2 16p 11B2, 10A1. Bé dam bao tinh kha thi va xem thuc nghiém c6
dem lai hiéu qua day hoc hay khong. Sau khi giang day t6i dd soan ra mot s bai
tap kiém tra hoc sinh dé thu bai, cham diém va lay két qua thuc nghiém. Sau khi

kiém tra cham 1dy ngiu nhién mdi 16p 35 bai. Két qua dugc tong hop va cu thé

hoa nhu sau:
§iOm 3 4 5 6 7 8 9 10
Lip 11B2 (§C) 1 2 7 7 8 9 1
TA10 %(8C) | 2,9 | 5,7 | 20% | 20% | 22,8% | 25,7% | 2,9
% % %
Lip 10A1 (TN) 1 5 6 9 10 3 1
TA 10 % (TN) 29 14,3 117,1% | 25,7%| 28,5%| 8,6 | 2,9
% % % %

(§C: ®ei chgng, TN: thuc nghiOm)

Tinh hiéu qua cta phuong phap nay trong day hoc hinh hoc 10 thé hién nhu sau:
Qua két qua téng hop t6i tinh dugc muc dJ trung binh kién thirc vé viée van dung
phuong phap sir dung thdng ké vao day hoc Hinh hoc 10 THPT:

13+24+75+7.6+8.7+9.8+1.9 _

< —6.4
X 35

DC

_ _14+55+6.6+9.7+10.8+3.9+1.10 _
X 35 -

TN

7,0

Trong d6: X pc 12 gia tri trung binh cta 16p dbi chimg
X 1~ 1 gia tri trung binh cua 16p thuc nghiém.
Giita két qua cua ddi chimg va thuc nghiém ta thiy rd rang viéc van dung
phuong phép st dung sd liéu thong ké vao day hoc mén hinh hoc 10 mang lai hiéu
qua cao. N6 gop phan bd sung cho phuong phap day hoc, 1ay hoc sinh lam trung

tam hién nay.
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2. Két lugn vé phwong phdp dé xuit.

Pé tai da duoc kiém nghiém trong qua trinh day hoc toan trong nha trudng,
dic biét 1 trong qua trinh bdi dudng hoc sinh gioi, 6n thi THPT qudc gia va da
thu duoc két qua kha quan trong nhimg nam gan ddy. Véi hudng tu duy vé bai
toan toa do trong mit phang ma to6i dé xuat co nhitng wu diém sau.

- C6 dinh hudng nhén dang bai toan tim céach giai va quy trinh giai ro rang.

- Céc bai toan giai mdt cach tu nhién, phu hop voi tu duy toan hoc.

- Giai dugc 16p bai toan rong hon, ngoai ra ap dung cho mét s 16p bai toan moi.

- Gay hung thu hoc tap cho hoc sinh, hoc sinh tur tin hon khi gap cac dang toan nay.

Tuy nhién trong mot sd vi du don gian cia dang toan nay cé thé dung
phuong phap toa do dé giai mot cach ngin gon hon.

3. Kién nghi dp dung vao thwe tién giing day.

Pé gitip hoc sinh giai cac 10p bai toan vé toa dd trong mit phang, trong qua
trinh day nguoi day can chi ¥ 1am rd cac nodi dung sau:

- Khi day vé cac phép bién hinh néi chung, phép d6i xtng truc noi riéng,
ngoai vi¢c ap dung mot chiéu ta can cho hoc sinh tap suy luan nguoc lai.

- Déi v6i hoc sinh kha gioi, khuyén khich tir cac dir liéu bai toan nay dé dit
ra cac bai toAn m&i, nhu thé tao hig thu hoc tap trong hoc sinh.

4. Kha néng teng dung ciia dé tai.

Dé tai c6 nhiéu hudng dé mo rong, khong chi dimg lai ¢ viée khai thac mot sb
dang bai toan da co trong sach gido khoa; ma con co thé xay dung mot hé théng cac
bai toan van dung céc tinh chit cta phép d6i xtng truc, cling nhur phép bién hinh néi
chung. Chung ta ciing c6 thé xay dung va hoan thién theo hudng Gng dung tinh chat
ctia phép bién hinh trong cac bai toan hinh hoc, giai tich & mitrc d cao hon.

Noi dung dé tai phu hop cho nhiéu ddi twong hoc sinh, giup quy “kho
thanh d&”, “la thanh quen” dé giai cac bai toan vé toa do trong mit phang.

XAC NHAN CUA THU TRUONG BON VI Thanh Héa, ngay 20 thing 5 niam 2016

CAM KET KHONG COPY.
Tac gia

Lé Vinh Quang
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