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@. TOm tat kién thuc

1. Phuong trinh duoéng thang
# Vecto chi phuong cia duong thang:
@ Cho dudng thang A va vecto u khac 6
© \ecto u dugc goi la vecta chi phuong cla dudng thang A néu gia cla u
song song hodc trung vaéi A.

735/'
S
k.u
Nhan xét:

MOt dudng thang hoan toan dugc xac dinh khi biét mét di€ém ma né di qua
va mot vecto chi phuong cla né.

oR

.
S . , , . 2 . kulk=0) . . A
@ Néu U la mot vecto chi phuong cla dudng thang thi ( ) clng la mot

vecto chi phuang clia dudng thang dé.
# Phuong trinh tham sé cta duong thang:
@ Trong khéng gian Oxyz,

@ phuong trinh tham sé cGa dudng thang A qua diém M(x,; %5%,) va nhan
X=x, +a
y=y,+it

i
u=(@B0) |31 vecto chi phuong 6 dang: F=%*% vgi tei (t dupe

goi la tham s6 va @ +b +c #0)
# Phuong trinh chinh tac cia dudng thang:
@ Trong khéng gian Oxyz,

© phuaong trinh chinh tac cha dudng thang A qua diém MU, ;%) va
X- X-:u _y_ .}F-:u z- z-::

i
nhan u=(abc)

_ lam vecto chi phuong cé dang: 4@ b c (
abc+0)




( 2 d
# Phuong trinh duong thang qua hai diém cho trudc:

@ Trong khéng gian Oxyz,

© cho dudng thang A di qua hai diém A0%;Y,i2,). B0t Vi 2,)

AB=(x,- X,;Vy- VuiZs- 2,)

va nhan

lam vecto chi phuong cé:
X =X, +(XB - Xy )t

y=y, + (- y, )t

Z=z, +(23 = Z, )t vai t€i

X- X.—'l :}il_}il;l :z--z__'l
Xg= Xy Vo= Vo Ze~ % (ygi X TXar Vs FVarZs TR

@ Phuong trinh tham so : !

© Phuong trinh chinh tac: “®

2. Vi tri tuong doi hai duong thang. Piéu kién dé€ hai duong
thang vudng goc
 Su cung phuong - Su déong phang:
@ Trong khéng gian Oxyz, Hai vecto dugc goi la cung phuong khi gia cua
chiling cung song song v3i mét dudng thang.
© Ba vecto dugc goi 1a déng phang khi gia cGa ching cling song song Vvdi
moét mat phang.

r —_— " " ; —_— " "
@ Trong khéng gian Oxyz, cho ba vecto a=(q;a;a).b=(b;b;b) va

¢ =(g;c;¢)

Q=
U‘_

7

© Hai cung phuong

\Qﬂ
c-l_

@ Hai khoéng cung phuong

EhE o, =|ab].E=0
©® Bavecto ™™~ d 3
I
Lbb s . elabl.cs
@ Ba vecto ™™~ kh6ng déng phang .
@ Vi tri tuong déi gitra hai duong thang:
@ Trong khéng gian Oxyz, cho hai dudng thang Ad; ian luot di qua céc
[ I
o . . W =\a;bh;c )y =\a;n,;c
diém M, M, va tuong ing c6 (q B '} : (G? b, -}
phuong. Khi dé, ta co:

la hai vecto chi




i1, i1,]=0

u,,u, cung phuong
i, M, M,|=0

u,M, M, cungphuong

[i1,,1,|=0

c A u,,u, cung phuong
b (i1, M, M, | #0

u,,M,M, khong cung phuong -

. u,.u 0 A u,,u 20
‘A cat 4, - u,,u, khong cung phuwong @h {ul uz]

u,,u,, M,M, Dongphing ﬁl,ﬁz]-M1M2¢0

» A, va 4, chéo nhau = [i,,i,| M, M,#0

[’II[ 5 i_fg]

i"/fg
A, song song A A, cit A A, chéo A
1 2 1 2 1 2

© DE xét vj tri tuong d6i gilra hai dudng thang.
A,LA

r
@ Trong khéng gian Oxyz, hai dudng thang 4 —(Gph.ﬂ,)

. 1[13 =(a;b;c,)
va

2 tuong Ung co

la hai vecto chi phuong va cé phuong trinh tham sé:

’x:XI+altl x:x3+ﬂ2t3
A :ly=y +ht (tei), A,:ly=y +bt, (tei)
2=z +Gt, z=z +cCt,

X+t =x, +at,
y,+ht, =y, +bt, (+)

@ Xét hé phuaong trinh hai an bty 14 +ah =2+t
@ Khido:
A=A, & L TRRSNN €3 IR
o 1 4 cung phuong véi %L vahe vO nghiém.
o M4 = Hé (+) c6 vd sé nghiém.
o Mcath Hé () c6 nghiém duy nhat.

| [
o A va Bichéo nhau © U khéng ciing phuong véi % va hé () vd nghiém.




-
 PDiéu kién dé hai duong thang vuoéng goc:

@ Trong khéng gian Oxyz, cho hai dudng thang ApA, tuong Ung co

I [
=\a:0- w=\a:;o:c) . . 5 ey .
4, =(a;h;q) va - (ﬂf b -) la hai vecto chi phuong. Khi dé, ta cé:
A LA = U LU = Ul =0= aa +bh +cc, =0
©
3. Goc

# GOc giira hai du’orng thang:
@ Trong khéng gian Oxyz,

[
: =\ R W, =\a;b;c )
@ cho hai duong thang Aih, tuong Ung cé 1' (a;h;¢) va ° (a;b;c,) B
hai vecto chi phuong.
u.r + +CC,
cos(a,,4,) =lcos (l L )= I,q LI laa, +bb, +cc,|
@ Khi dé, ta cé: Jf-THT""—TPJE"‘lI*‘U

# GOc giita duong thang véi mat phang:
@ Trong khéng gian Oxyz,

i
@ cho dudng thang A c6 vecto chi phuong u=(ebc) va mat phang (P) c6
vecto phap tuyén :(‘d‘;B"C]
sin(a,(P)) = |m5(u n M |aA + BB+ C
© Khi do, ta c6: I||H| NG +B +C A + B +C




e ) ™
# GOc giira hai mat phang:
@ Trong khéng gian Oxyz,

@ cho hai mat phang (P‘)'(P?) c6 hai vecto phap tuyén lan luot la
n =(4;B;C) , n =(4,;B,;C,)
va :
| JAA+BB+CC|
cos((B).(B)) =los(n.n)| “[n[|n] JAT+B +C JAI+B +C:

© Khi do, ta co:

\ )

®. Phan dang toan co ban

‘Dang ®: Xac dinh vecto chi phuong cta duong thang
# Phuong phap

r 1
u =(ab:c) 20

@ Trong khong gian Oxyz' vecto la vecto chi phuong cla dudong

thang D thi vecto M=KU ¢iing 13 vecto chi phuong cla duding thang D.

(X =x +at
D:ly=y,+bt(te;)
2=z +d U =(a; b;c)
© Phuong trinh thamso 7™ c6 VTCP "7 (hé s6 trudc t).
X- X - z-z
N Ve < D: - :y }i:l = - pe ﬂ:(a:bjc) A N2
© Phuong trinh chinh tac a b c  c6 VICP (hé s6 &
mau).
# Nhan xét:
@ VGi phuang trinh tham sé lay dung thi tu hé so trudc tham sé't.
@ Véi phuong trinh chinh tac 18y hé sé dugi mau.
@ NEu gia thiét chua didng cau tric, ta phai sap xép lai roi mai lay hé sé.

=Cac vi du minh hoa

Cau 1: Trong khdéng gian OXVZ, y4c dinh mot vecto chi phuong cla dudng thang dudi
day:



[x:l-t
d:{y=1+2t
L‘:’:S+t

(1) ) 3)
‘Dang @: Puong thang qua di€ém & cé san
# Phuong phap

VTCP

@ Trong khéng gian Oxyz’ viét phuong trinh dudng thang D

Loai Phuong phap
X=x, +a
2ok . y=y,+I
Qua M, c6 véctao chi phuong e
a=(a:b:c) > Phuong trinh % =%
"X, V- N, _Z- %
hosc a T p - | a:b; d #0
» Luu y: Phucmg trinh t|m dugc khong nam

trong céc phuong an, ta cé thé thay
toa d6 diém ma dudng thang di qua
dé kiém tra

°
=Cac vi du minh hoa

Cau 1: Trong khéng gian Oxyz, viét phuang trinh tham s6 va phuong trinh chinh tac

cla dudng thang di qua diém

M(2;0;-1)

ey va c6 vécto chi phuong

N(1;0:-2)

@ va c6 véc to chi phuong

a=(2;-3;1)
1 =(2;3;1)

Cau 2: Trong khdng gian Oxyz, viét phuong trinh tham sé cla dudng thadng d qua
diém bat ky thudc d va cé vecto chi phuong tuong (ng. Biét dudng thang

d

A(;1;2)
c(3;2;1)

(1) Bi qua diém
(2) Bi qua diém

-Dang ©: Puong thang qua hai diém
# Phuong phap

va c6 vécto chi phuong

va c0 véc to chi phuong

b=(1;2;-3)

1 =(1:2:3)

@ Trong khong gian @3, viét phuong trinh dudng thang D

Loai

Phuong phap

Qua hai diém A va B,

» Luu y:

> Chon A A hoac B 15 diém ma D di qua.
r
> Nhan AB lam VTCP — U AB

Phuong trinh tim du’qc khong nam
trong cac phuong an, ta cé thé thay




toa d6 diém ma dudng thang di qua
dé kiém tra.

=Cac vi du minh hoa
Cau 1: Trong khong gian Oxyz, viét phuong trinh chinh tac clia dudng thang

. . . . H1:4;-2
(1) Bi qua goc toa do va ( ).

Fel}oo .. 1.
(2) Bi qua hai diém M(2;0;-1) va N@;-31)

y =1- .2 2. .5 ._2. :
Cau 2: Trong khéng gian Oz cho DABC ¢6 A(-13;2), B;0:5), C(0; ‘I). Vié

phuong trinh dudng trung tuyén AM cga DABC

t

-Dang @: Puong thang la giao tuyén cta hai mat phang
# Phuong phap

@ Trong khéng gian Oxyz, viét phuong trinh dudng thang D

Loai Phuong phap

. . o . >> Cho 1 trong 3 §n Y2 =0 gé& tim 2 &n con
Giao tuyén cua hai mat phang g

lai
(@):Ax+By+Cz+D =0 vh ' BysCreD <0 o
+[L.Z+ — y:_

X+D5 ' ' M\0;??
(b):Ax+By+Cz+D =0 Xzo__){gyjhc'zjhg':gﬁ{ - (0:2,2)
g il [ _ I .F

- \\ > Vecto chi phuong u _[na’nh] .

» Luu y: Phuong trinh tim dugc khong nam
trong cac phuong an, ta cé thé thay
toa do di€ém ma dudng thang di qua
dé kiém tra

= Cac vi du minh hoa

. P):2x+y- z- 1=0
Cau 1: Trong khbng gian OXZ  cho hai mat phang (P):2x+y- 2 ’

(Q):x- 2y+2-5=0 (P) A Q)
phuong la?

. Giao tuyén hai mat phang cdé mot vecto chi

(@):2x+y- z+3 =0

OXZ  cho hai mat phang va

Cau 2: Trong khoéng gian

b):x z-1=0 . 2 S i &N ¢
(b): x+y+ . Phuong trinh chinh tac duong thang A la giao tuyén cla

hai mat phang (@) Va (b) 1a?




P):x+y-5z+4=0 2
Oxyz (P)x+y- 52+ va dudng thang

(P) |

, cho mat phang

@

Cau 3: Trong khdng gian
CX+1 _y+l _z+45

|4 mat phang chdra d va vudng géc véi

Xac dinh phuong trinh giao tuyén d caa @ va (P)?



‘Dang ©: Puong thang la duong vudng géc chung cua hai duong thang
# Phuong phap

@ Trong khéng gian Oxyz’ viét phuong trinh dudng thang D

Loai Phuong phap
' L
La dudng vubng géc chung caa 9 f‘ilr'Edl ~ MN(?)
va & > Goi |VEC (toa dé theo LiK).
>> MIL!E dudng vudng géc chung
o MmN =0 o= (M(2)
L. MN=0 (k=2 |N()
™
D: T N
Fouum
U, =MN

>> Khi d6 dudng thang .

» Luu y: Phuong trinh tim dugc khéng nam
trong cac phuong an, ta cé thé thay
toa dd di€m ma dudng thang di qua
dé kiém tra

=Cac vi du minh hoa

(x =1+2t [x:1+5
d:ly=2+t d :{y=2+s
A N . Oxyz . 2 zZ=-24+5t 1z:1+35 .
Cau 1: Trong khéng gian , cho duong thang \ va - . Viét
phuong trinh dudng vudng géc chung cla hai dudng thang dl;d2.
‘Dang O: Goc
# Phuong phap
@ Trong khéng gian Oxyz,
Loai Hinh vé
r
Hai dudng thang ApA, tuong Uing c6 4, =(a;h;q) Va

[
u =la;b;c) . . i i d6 5
,=(a;b;c) la hai vecto chi phuong. Khi do, ta cé:

I I
msu.:&)zb:ﬂﬁhrxllr;q: 1"1'“;-.| _ |aa +bb +cc]
| SR AR N rerre




.
. 2 b > u= ;bc N ~ 2 il u 4
buong thang A cé vecto chi phuong ( va mat phang 1 7 u

(P ) Trl :(A :B: C)

c6 vecto phap tuyén . Khi dé, ta cé:

_ 1111]!'] B lad + bB+ oC| /{ /I/ [y

. _ rr
sin(a,(P)) _|m5(u']rq _|U|-| n Ja+b+c A +B+C 7

> P)P) , . . oA \
Hai mat phang ( ‘) ( =) cO hai vecto phap tuyén lan lugt la
[ [

" _(A"B"C') va " _(AE‘B:‘C:). Khi d¢6, ta co:
_|n|  |AA +BB +CC||

r r
R R W YR r v e

=Cac vi du minh hoa

‘x =t (x =1- 4t
d:{y=5-2t d :{y=2+t

2 =14- 3t =-1+5t
Cau 1: Trong khdng gian Oxyz’ cho hai duong thang 1 va o =

Tinh g6c gilta hai dudng thang déa cho.
X-3 _y-4 _z+3

I 2 -1

(P)

D

Cau 2: Trong khong gian Oxyz’ cho dudng thang

.9 =
ohang (P).Hx+y+z 1 =0

va mat
. Tinh géc giita D va

(P):x+2y+z+lr:+ =0 Vi

Cau 3: Trong khong gian Oxyz’ tinh g6c gilra hai mat phang a

(Q):- X+ y+22+13 =0

‘Dang @: Vi tri tuong déi cua hai duong thang
# Phuong phap
@ Trong khéng gian Oxyz, cho hai dudng thang:
X =x, +at
d:{y=y, +at(teR)

z=z, +at uc[lz(q;ﬂ:;q)v‘aM,(x,.,;y,.,;z.,)Ed;

cé vecto chi phuong
X=X, +dt

d:ly=y,+dt'(t'eR)
z=z +at’

Khi dé:

dild e ad clung phuong va

L (o
5 a=\d;d;da ).
c6 vecto chi phuong (G‘ x -‘}

M, ed
M, ed

e 0 o000

d trung d © @, @ cyng phuong




X, +at=x; +at’
y, +at =y, +at’

z +at =z +at , _, A A
b "7 o6 dung mot nghiém.

X, +at =x +at’
y, +at =y, +at’
z,+at=z,+at .
,rat=z+dt

© dnd < hé phuong trinh &n Lt sau: |

. | 1,
© dva d chéonhau © @ va 4 khéng cung phuong va !

nghiém.
@ Hoac ta c6 thé ap dung theo so doé sau:

=Cac vi du minh hoa

Cau 1: Trong khdng gian Oz yét vi tri tuang déi clia cac cap dudng thang sau:

(X =1+t X =242t
d:iy=2t (teR) d:|ly=3+4t(t'eR)
(1) Shaa va (FT A
(x=1+2t
d:-}i‘:-l+3t(tER) d*.XI y+2  z+l
z=5+t N T3 T s T A
@ ! va - -
- - =
g:X=Y 1.2 g X 1.y-2_2+2
@ 1 -1 2yy 5 1 -2
(x =2t
g X_y_z-2 d :{y=-3-t
Cau 2: Trong khong gian @, cho ' 1 2 -3 va (#=0 . Ménh dé nao sau

day dung?



(1) d vy ¢ déng phang. @ % catva vubng goc véi d,

@ 9 vubng goc d vy khong cat nhau. ) d song song Vdéi d,

‘Dang O: Bai toan thuc té

=Cac vi du minh hoa

Cau 1: Trong mét khu du lich, nguai ta cho du khéach trai nghiém thién nhién bang
céch du theo dudng trugt zipline tir vi tri A cao 15m cula thdp 1 nay sang vi
tri B cao 10 m c(a thap 2 trong khung canh tuyét dep xung quanh. V&i hé
truc toa d6 Oxyz cho trudc (don vi: mét), toa dé cia A va B lan luot 13

(3:2,5:15) . (21;27,5:10)
Vva

(1) Viét phuong trinh dudng thang chlra dudng trugt zipline nay.
(2) Xac dinh toa do cua du khéach khi & d6 cao 12 mét.
Cau 2: Cau C6ng Vang (The Golden Gate Bridge) & My. Xét hé truc toa dd Oxyz véi

O 13 bé cha chan cot tru tai mat nudc, truc Oz trung véi cdt tru, mat phang
(Oxy) la mat nudc va xem nhu truc Oy cung phuong véi cau nhu hinh vé.
Day cap AD (xem nhu la mét doan thang) di qua dinh D thudc truc Oz va
diém A thudc mat phang Oyz, trong d6 diém D la dinh cét tru cdch mat
nudc 227m, diém A cdch mat nudc 75m v céch truc Oz 343m,

Gia sur ta dung mét doan day néi di€ém N trén day cap AD va diém M trén
thanh cau, biét M cdch mat nudc 75m va MN song song véi cot tru.

(1) Tinh d6 dai MN, biét diém M cach truc 92 mot khoadng bang 230m,



(2) Nguoi ta c6 thé dung doan day dai 100m dé ngi day cap AD véi thanh cau
tai vi tri diém M céach truc Oz moét khodng bang 148 m khéng? Vi sao?

©. Dang toan rén luyén

‘Dang ©: Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

[
2 LA , L U=l2;-4;-0 .
Cau 1: Cho duong thang D cé mét vecto chi phuong 1a ( ). Vecto nao sau
day khéng phai la vecto chi phuong cia D ?
[ [ [ I
=(1;-2;-3 =(- 1;2;3 =(-2;-4;6 =(-3;6;
A U (1;-2; )_ g =123 & (-2;-4; )_ o, W =(-369)
x-1_y+2 z-1
Cau 2: Cho dudng thang D cé phuong trinh 3 -2 4 | Vecto nao sau day 13
vectd chi phuong cia D?
[ —(-1-7-- 4 —{1:-9: [ —(-3-7..: r —(3.7.
A U (- 1;2; 1). g L (1; H,l). c. U (-3;2; 4). o, U (3,_,4).
x=3-t
y=-1 (tej)
A . 2 ) . z=3L . R
Cau 3: Cho dudng thang D ¢é phuong trinh ! . Vecto nao sau day la
vectao chi phuang cta D?
[ (a4 n [ . A L R
A u =(3;- 1;_3). B. 1, =(3;- 1;[]). C. u, =(- 1;- ]J?ﬁ). - u, =(- 1;[];_3).
(Oxy)

Cau 4: Cho dudng thang D vuéng géc v6i mat phang
vectad chi phuong cta D?

. Vecto nao sau day la

i =(1;0;0) 5 j =(0;1;0) c k =(0;0;1) 4 =(1;1;0)

A. D.

Cau 5: Trong khong gian @3%, phuong trinh chinh tic cla dudng thang AB véi

.. I e P |
A(1;1;2) U B(-4;3;-2) A:

X+4 y-3 z+2 x-1_y-1_ 2-2
A. | -2 -2 B. | -2 -2
X+l y+1 z+2 X+4 y-3 z+2
C. -5 2 -4 D. -3 2 -4

Cau 6: Trong khbéng gian Oxyz’ phuang trinh tham sé ctiia dudng thang di qua diém

A(?.;U;-l) (P):Ex-y+z+3 =

va vudng goc vdi mat phang la:



X =2+2t x=2+2t

_y:_t (f'E:) -_‘,}:-| (tE;)
N Iz:-l+t B. .z:I_t

(x =242t x =242t

.y:_| (tE,) -}P:—t (tEq)
C. Z=-1+t D. z=1-t

2 . . .o :4. e 15 B EJ- : ,
Cau 7: Trong khong gian @X%, duding thang di qua hai diém (1;-3;5), B(;-1 ?)co

phuang trinh chinh tac la

X-1_y+3 z-7 Xx-1_y+3 z-5

A, | 2 2 B. | 2 -2
Xx-1_y+3 z-5 X+l y-3 z+45
c. -1 -2 -2 p. 1o 2 -2

Cau 8: Trong khong gian 02, cho dudng thang A c¢6 phuong trinh
X-1 _y+3 z-7

3 -2 5, diém nao dudi day thudc dudng thdng A?
PR I i Y. N e a PR
A MG:-3;5) g. N@-171) P(;-37) o, QG:-57)
(x=3-t
y=1+3t
Cau 9: Trong khdng gian OXVZ, cho dudng thang A c6 phuong trinh (z=2t , diém
nao dudi day thuéc dudng thang A?
. 3-1: -1:3:2 Z1eo 2
A MG12) g. NGLo) c. PG13;2) o, Ql-1:-30)
. A OXYZ, 4 § s s o AG;-3;2)
Cau 10: Trong khéng gian > dudng thang nao dudi day di qua diém
X-3 y+3 z+2 X+3 Vy-3 z+2
AL 1L 2 2 B. 3 I -2
X-3 y+3 z-2 X+1 y-3 745
c. -1 -3 2 D. 3 -3 2

Cau 11: Trong khoéng gian OXVZ, gi&m nao dudi day khéng thudc dudng thang A:
(x=5-3t
y=I1-t

z=2+2t

_ M(3;1;- 2)_ _ N(s,-l,-z)_ C. P(-1;- 1;6) 5. Q(2;0;4)_

A B



v

x=5-2t

D, :iy=5+3t
~ ~ . Oxyz . N 2 z=2t
Cau 12: Trong khdng gian > cho hai duong thang - ,
x-1 y+3 z-0
D: : = > = s o~ . N 2 A N A 3
’ "< 4 . Géc gilra hai dudng thadng “1 va ~2 bang
A. 30°, B. 90°, C. 60° D. 457,

Cau 13: Trong khong gian 92 cho hai dudng thang
dﬁ:x+2 :Li z
L _'} _!

27 xét vi tri tuong déi cla hai dudng thang da cho.
A. Chéo nhau. B. Trung nhau. C. Song song. D. Cat nhau.

Cau 14: Trén mot phan mém da thiét ké san khau 3D trong khbéng gian Oz Tinh
_yV_z

— T .
-1

X
-

cos gilta hai tia sdng c6 phuong trinh lan lugt Ia
X-1_y-1_z-1
"3 3 9

1
A. 2 B. 0. c. L D.

B | —

. MI(1;2;:3 ) R L Ln
Cau 15: Trong khéng gian Oxyz' cho diém ( ). Goi MI, M, lan lugt la hinh

chiéu vuéng géc ctia M |én cac truc Ox, OV Vecto nao dusi day la mét

vécto chi phuong clia dudng thang MlME?

L ¥ | (W ¥ (171
A, W =(- 1;2;0) B, U =(0;2;0) c. b =(1;2;0) D, U =(1;0;0)

Cau 16: Trong khong gian Oxyz, toa do nao sau day la toa do cia mot vécto chi

X =244t
A y:!—f:ut,(tEj )?
phuong cua dudng thang 2=t
(1 -13 113
A. lj;?;?_ B. 5;5;3]_ c. 2510, p. (47 6:0)
d :?:}Hi _z- 1

Cau 17: Trong khdng gian @Y% tinh géc gitta hai dudng thang
d X+l _y_=z-3

S T 1
A. 45, B. 30°, C. 60° D. 90",



V2 V6 V2 1
A. 0. B. 3. c. 3. D. 6.
[x =6+ 5t
d:wy:2+t
Cau 19: Trong khdng gian 9% cho dudng thang - va mat phang
P :3){' 2 ]:[:]- > "~ N 2 \ 1% 2 S
(P) y+ Géc hop bai gilra dudng thdng d va mat phang (P) bang
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.
x-1 y+1 2z
. . .0 . ., Dimm=m—r—= .
Cau 20: Trong khdng gian “*Y?' cho dudng thang 2 -1 2 y3matphang
d )X = Z= 2 :D > s 2 N 2 N - 2
(a) i Cosin cla gdc tao bdi dudng thang D va mat phang (a)
bang
NG NG 7 i
A. 9 B. 9 c. 9 D. 9
(P):2x- y-2z-3=0
va

Cau 21: Trong khong gian OXVZ, cho hai mat phang

. Y =1 = 5 N
(Q):x- 2-2=0. Géc gilra hai mat phang (P) va @ bang

A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.
. MI(1;0;0), N\0;1;0) ;0;1). .
Cau 22: Trong khdng gian Y% cho ba diém (1;0;0), N(0;1;0) va P(0;0;1) Cosin

clia goc gilta hai mat phang (MNP) va mat phang (Oxy) bang
i i 2z I
A. V3 B. V5 c. 5 D. 3’

Cau 23: Cho hinh chép t& gidc déu SABCD ¢4 canh ddy bang a2, chiéu cao bang
2a y3 O |3 tam cda day. Bang cach thiét 1ap hé truc toa dd @Y% nhu hinh vé

(SAB)

bén dudi, khodng cach tir diém € dén mat phang bang



2 4a
A 3 B. V17 c. 17 D. 3

Cau 24: Cho hinh chép SABCD cé day ABCD |3 hinh chir nhat va SA L(ABCD). Cho

biet AB=2aAD =3a ;3 SA =2a Cosin géc gilta hai dudng thidng SC va BD b

ang
E 5 3 3
A, V221 g. V221 c. V221 p. 221

A A : e w 2 ) © e ax A . x
Cau 25: Trong khéng gian Oxyz' véi mat phang (Oxy) la mat dat, mét may bay cat

[
, o o AW 10;0) L0, v =U50:150:40). _, A ) 3
canh tu vi tri ( ) véi van téc ( ) Tinh géc nang cua may

bay (g6c gitra huéng chuyén déng bay |én clia may bay véi dudng bang va
lam tron két qua dén hang don vi).

A. 10°. D. 9
‘Dang @®: Cau trac nghiém dung, sai
x=l
D,:{y=2-3t(teR)
Z=3 +4t

Cau 1: Trong khdéng gian Oxyz, cho cac dudng thang )

D: :X:; | _ y :Z+3

. P):x+3y-2z+1=0
-3 2 va mzﬁtphang(:| y .



r -"i.'
(a) Vecto chi phuong cta dudng thang D, 3 a=(1;-3;4)

d (P) h =(1;3;-2)

(b) Budng thang “' vudng gdc vdi c6 vecto chi phuong la

(Oxy)

d 2va song song v3&i mat phang cov

2 vubng goc Vi
U, =(3;-3;2)

(c) Budng thang D

ecto chi phuong la
ooos o dAW-L2) o :
(d) buong thang ™ qua , cat va vudng goc vai truc Y2 c6 vectao chi

I
phuong 13 =(-1;-1;0)

Cau 2: Trong khdéng gian OXZ ' cho hai dudng thang F- 2.

‘X:- 1+t
d: :1}?:34*1-
=2- . w42 -3=
z=2 mtvé mit phang (P):2x+ y+z-3 EI.
(a) Khi m=0, s do gdc gilta hai dudng thang d vy @ bang 135°
cos(d ,0x) -1
(b) 3

(c) Budng thdng D di qua gbc toa dd O va vudng géc Vi (P) tao vagi duong

- d cosa :i
thang "1 mot goc aco
m:E,a,beai a o ] .
(d) Khi b , b |13 phan s6 t6i gidn, s6 do gdc gitta hai dudng thang
d va %bang 90°. Gia tri biu thic @ +b° =13
X y+3 z-2
R A . Ox . , Dimz=—0—= . 2
Cau 3: Trong khong gian Y, cho dudng thang -1 2 3 va mat phang
(P):x+2y- z+2025 =0
i sy (P) s g0
(a) S6 do gdéc gitta hai duong thang P va bang
(b) Biét hinh chiéu caa O 1&n &) 1a HG 12 a1y o5 4o goc gita &) va

] c0sa =
dudng thang D, 14



d (P) 5 (Ox) d

(c) Buong thang *' 1a giao tuyén cua v . Goi b3 géc gilra ' va
(Ox2)

. Khi do b>30°

d (P) . (@):x+my-3=0

2vubng goéc véi tao vai

mat phang

(d) Budng thang mot géc 30°.
-16

Khi d6 téng tat ca cac gid tri ciia tham s6 M bang 3 .

Cau 4: Trong khong gian @3Z, cho hinh chép SABC ¢6 ba diém 3(0;0;3), A(O;O;O),

B(1;0;0) (0;2;0) (P):x+y+2-3=0

va mat phang . Trong cac khang dinh

sau, khang dinh nao ding? Khang dinh nao sai?

(a) Cosin gdbc gilta hai mat phang (SAB) va mat phang ( ) bang 0
2
(b) Cbsin géc gilta hai mat phang (SBC) va mat phang ( ) bang 7
(sBC ¢, s
(c) Cbsin géc gilta hai mat phang va mat phang bang 21
(d) Géc gilra hai mat phang (sa0) va mat phang ( ) bang 90°
"x =-342t
d:{y=1-t
Cau 5: Trong khong gian @%, cho hai dudng thang (z=-1+4t va

X+4 _y+2 z-4

)_x—z_y-ﬁ z-1
3 2 -1 ' B

a 3 -2

d

Trong céc khang dinh sau,
khang dinh nao ddng? Khang dinh nao sai?

(a) Hai duding thang d va d" vudng géc véi nhau

. N 2 N g , . -L10;3
(b) Hai dudng thdng d va d cit nhau tai diém cé toa dd ( )

(c) Hai dudng thang 9 va () song song hodc trung nhau

()

(d) Hai dudng thdng d va trung nhau

Cau 6: Trong khong gian @2, Hai may bay cling xuat phat tir hai phi trudng, trén
man hinh rada cuta tram diéu khién (véi don vi trén ba truc chinh theo don vi

(t =0)

km), sau khi xuat phat t gio , Vi tri cla may bay s mot dugc xac dinh



x=20+2¢
y=20+t

z=-10-¢

bdi cong thic vi tri mdy bay s6 hai cé toa do la

30+t520+t5-10-t 2 . 2 . R , 2
( ' ' )Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao dung? Khang
dinh nao sai?

52
(a) Césin gdc gilra hai may bay s6 mot va may bay sé haila ©
(b) Sau 10 gig ké tlr thai di€m bay hai may bay gan nhau nhat

(c) Néu may bay s6 mot van & phi truong (ding & vi tri ban dau) thi vi tri toa

A - . . \20;20;-10
dé cua may bay la ( )

(d) Sau > gio thi vi tri toa do may bay so 2 trong khoéng gian la (35;25;-10)

Cau 7: Trong khéng gian véi hé toa do Oxyz' mot cabin cap treo xuat phat tir diém

A(10;3;0 N o N ~ N , , > N
(10:3;0) va chuyén déng déu theo dudong cép cd vecto chi phuong la
I

u=(2;-2;1) 4,5m/s (

v3i téc db la don vi trén moi truc toa db la mét).

—

B =

-

(a) Phuong trinh tham sé cla dudng cap la: (£=
. > .

(b) Gia s sau thdi gian ts) k& tUr luc xuat phat (t 0), cabin dén diém M.
3t

M 3t+l[};—3t+3;7
Khi d6 toa do diém M g ! 2 |



(c) Cabin ditng & diém B c6 hoanh dd Xz =>°°, khi d6 quang dudng AB dai
800m

(Oxy)

(d) Budng cap AB tao véi mat phang mot géc 30,

‘Dang ©: Cau trac nghiém tra 16i ngan

Cau 1: Trong khéng gian 9% cho diém A(0;2;-4) va hai duong thang
X-2_y-1_z+]
Lo - 1 2 . Goi H I3 hinh chiéu ctia A trén dudng thang q

U =(abc)
Vv

" buong
thdng AH cé moét vecto chi phuong la 6i @bCcEC  khi g6
2a- b+c béng

A(2;- 3;5)

Oxyz

Cau 2: Trong khoéng gian , cho diém c6 hinh chiéu vubéng goc trén

cac truc Ox, OV Oz |3 B, C, D. Goi H I3 truc tam tam giac BCD . Phuong

X _V _z
trinh chinh tac cla duong thang OH c6 dang @ -b -C. Khi d6 a+b+c
bang
X V z+l
Ox d:;:— = .
Ve 2 -1 1 v3 mét phang

Cau 3: Trong khdéng gian , cho dudng thang

a)x-2y-2z+5=0 _. ., Alab L L n R R 2
(a) y * . Diém (abc) c6 hoanh d6 duong thudéc duong thang

d sao cho khodng céch tir A dén (a) bang 3. Tinh téng a+b- c?
) - "x =2t
d :—:}H =—,d,:{y=l
-1 2 2 °
L’:::]-t

Cau 4: Trong khéng gian @Y% cho hai dudng thang . GO

alc

a.d Gig tri %8/ ¢4 dang b Tinh gia tri

/13 géc gitta hai duding thang
biéu thic P =b- 3a+c ?

N A : ., , A(l;2;-1) B(2;-1;3
Cau 5: Trong khéng gian @Y cho tam gidc ABC ¢6 ( ), ( ),
C\-4:7:5 N N \ A . . » .y N
(47, ). Toa dd chan dudng phan gidc géc ABC cda tam gidc ABC |3
I(abc)

. Tinh téng a+b+c?



‘X =142t

D:{y=2+t
A N . Oxyz \ 2 Z==12- t N
Cau 6: Trong khdong gian , cho duong thang - va
P =X 3 32 5 :D 2 . .o = 1= <z
(P):-x+2y+2z+ . Goi d 1a dudng thang di qua diém AG10:-1) cat

D D

dudng thang “tva tao véi dudng thang “2mdt gdéc nhd nhat. Vecto chi

phuong :(a;b’c). Tinh téng a+2b- 3c?

(P): ax+ by+c-1=0

Cau 7: Trong khéng gian Oxyz’ cho mat phang véi €<0 diqua 2

. CAL0:1:0):BU1:0:0) L. . o - N
diém ( );B( )va tao voi (Oy2) mot goc 60" . Tinh téng @+ b+c? (Lam

tron dén hang phan tram)

Cau 8: Trong khbébng gian 0%z ho  hai dudng thang
‘x=4+t . . .
d: y:—4—t;d::x;”:y;1_ :z;”
= ,} = = . - .,
(#=6+2t . Duding thang ddi quaA(S’ 35) cat 4.2

AB
lan lugt BC  Tinhtis6 AC
Cau 9: Cho hinh ch6p SABCD ¢4 day la hinh thang vuéng taiAva B, théa man diéu

kién, AB=BC =a, AD =2a, SA yubng géc vGi mat déy(ABCD), SA =a, Goi

M,N\an lugt 13 trung diém caa SB.CD Tinh cosin cta géc gitta MNya

(SAC). (Lam tron két qud dén hang phan tram)

Cau 10: Mot phan mém mo phong van déng vién dang tap ban sing trong
khong gian @Y. Cho biét truc d cda nong stng cé phuong trinh :

xly-2_z3 A(S;- 19;6m+4)
- - S LA A Als;- 1Y9;0m+: 2 N A
| -3 -3 vahéng tdm . Hdi M bang bao nhiéu van

dong vién c6 ban trdng héng tam.

Cau 11: Trong khong gian Oxyz’ mot cabin cdp treo & Ba Na Hill xuat phat tir diém

Al-2:1;5 N . A A N , . 5 N
(-2:1;5) va chuyén déng déu theo dudng cép cé vecto chi phuong la



[
U=\0;-2;6) .. .« <a s A x . A s 2 a2 s
( ) v3i toc do 1a 4 m/s (don vi trén moi truc toa db la mét). Gia su

o iny " . e e . . Mlabc) _,
sau 5 (s) k& tir luc xuat phat, cabin dén diém M. Goi toa dd ( ). Tinh

a+3b+c,

Cau 12: Trong khéng gian OX@VZ, nha céng vu clia moét tram hai dang nam trén mat

> P):x+2y+z-4=0 >
ang (P) Y va phuong trinh tram hai dang la dudng thang

phan
X+l Y z+2
2 1 3 | Ngudi ta muén lam moét con dudng A nam trong mat

phang (P) déng thoi cat va vuéng goc vai tram hai dang . Giad su phuong
x-1_y-b _z-d
trinh dudng thdng D c6dang a@ -1 C . H&i c6 bao nhiéu sé trong

cac s6 4D.CA chia hét cho 3

Cau 13: Tai mbt nut giao thong cé 2 con dudong khac muc. Trén thiét k&, trong
khong gian Oxyz hai con dudng dé thudéc hai dudng thang

x-2 y-2 =z d_Lz_y_-H_z

T T 1 . T2 e

’



d.d
AB nho nhat. Tinh d6 dai AB, két qua lam tron dén hang phan tram.

Ngudi ta muén tao mét con dudng D cat lan luot tai A va B sao cho

Tai liéu dugc chia sé bdi Website VnTeach.Com

https://www.vnteach.com



	▶BÀI ❷. PHƯƠNG TRÌNH ĐƯỜNG THẲNG TRONG KHÔNG GIAN
	Ⓐ. Tóm tắt kiến thức
	Ⓑ. Phân dạng toán cơ bản
	⬩Dạng ❶: Xác định vecto chỉ phương của đường thẳng
	⬩Dạng ❷: Đường thẳng qua điểm & có sẵn VTCP
	⬩Dạng ❸: Đường thẳng qua hai điểm
	⬩Dạng ❹: Đường thẳng là giao tuyến của hai mặt phẳng
	⬩Dạng ❺: Đường thẳng là đường vuông góc chung của hai đường thẳng
	⬩Dạng ❻: Góc
	⬩Dạng ❼: Vị trí tương đối của hai đường thẳng
	⬩Dạng ❽: Bài toán thực tế

	Ⓒ. Dạng toán rèn luyện
	⬩Dạng ❶: Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn
	⬩Dạng ❷: Câu trắc nghiệm đúng, sai
	⬩Dạng ❸: Câu trắc nghiệm trả lời ngắn


