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3). Một số định lí về giới hạn hữu hạn:

Định lí 1: Giả sử 
[image: image53.wmf](

)

0

xx

limfxL

®

=

  và 
[image: image54.wmf](

)

0

xx

limgxM

®

=

 (với L, M 
[image: image55.wmf]Î

¡

).Khi đó:


[image: image56.wmf]·

 
[image: image57.wmf](

)

(

)

0

xx

limfxgxLM

®

éù

+=+

ëû

              
[image: image58.wmf]·



 EMBED Equation.DSMT4 [image: image59.wmf](

)

(

)

0

xx

limfxgxLM

®

éù

-=-

ëû



[image: image60.wmf]·



 EMBED Equation.DSMT4 [image: image61.wmf](

)

(

)

0

xx

limfx.gxL.M

®

éù

=

ëû

                   
[image: image62.wmf]·

Nếu 
[image: image63.wmf]M0

¹

 thì 
[image: image64.wmf](

)

(

)

0

xx

fx

L

lim

M

gx

®

=

 

Hệ quả:


[image: image65.wmf]·

Nếu c là một hằng số thì 
[image: image66.wmf](

)

0

xx

limc.fxc.L

®

éù

=

ëû

.


[image: image67.wmf]·



 EMBED Equation.DSMT4 [image: image68.wmf](

)

0

kk

0

xx

lima.xax

®

=

 ( a hằng số và 
[image: image69.wmf]k

+

Î

¢

).

Định lí 2:  Giả sử 
[image: image70.wmf](

)

0

xx

limfxL

®

=

. Khi đó:


[image: image71.wmf]·



 EMBED Equation.DSMT4 [image: image72.wmf](

)

0

xx

limfxL

®

=

               
[image: image73.wmf]·



 EMBED Equation.DSMT4 [image: image74.wmf](

)

0

3

3

xx

limfxL

®

=



[image: image75.wmf]·

Nếu 
[image: image76.wmf](

)

fx0

³

 với mọi 
[image: image77.wmf]{

}

0

xJ\x

Î

, trong đó J là một khoảng nào đó chứa 
[image: image78.wmf]0

x

, thì 
[image: image79.wmf]L0

³

 và 
[image: image80.wmf](

)

0

xx

limfxL

®

=

.

Chú ý:

 Định lí 1 và định lí 2 vẫn đúng khi thay 
[image: image81.wmf]0

xx

®

 bởi 
[image: image82.wmf]x

®+¥

 hoặc 
[image: image83.wmf]x

®-¥

.

Định lí 3: (Định lí kẹp về giới hạn hàm số): giả sử 
[image: image84.wmf]J

là một khoảng chứa 
[image: image85.wmf]0

x

 và f, g, h là ba hàm số xác định trên tập hợp 
[image: image86.wmf]{

}

0

J\x

. Nếu 
[image: image87.wmf](

)

(

)

(

)

fxgxhx

££

 với mọi 
[image: image88.wmf]{

}

0

xJ\x

Î

 và 
[image: image89.wmf](

)

(

)

00

xxxx

limfxlimhxL

®®

==

 thì 
[image: image90.wmf](

)

0

xx

limgxL

®

=

.

Chú ý: Định lí 3 vẫn đúng khi thay 
[image: image91.wmf]0

xx

®

 bởi 
[image: image92.wmf]x

®+¥

 (trong các trường hợp này thay tập hợp 
[image: image93.wmf]{

}

0

J\x

bằng khoảng 
[image: image94.wmf](

)

a;

+¥

) hoặc 
[image: image95.wmf]x

®-¥

 (trong các trường hợp này thay tập hợp 
[image: image96.wmf]{

}

0

J\x

bằng khoảng 
[image: image97.wmf](

)

;a

-¥

).

Định lí 4: Nếu 
[image: image98.wmf](

)

0

xx

limfx

®

=+¥

 thì 
[image: image99.wmf](

)

0

xx

1

lim0

fx

®

=

.

4). Một vài quy tắc tìm giới hạn vô cực:
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Bước 1: Nhân lượng liên hợp.
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Bước 2: Phân tích đa thức thành nhân tử, sau đó rút gọn hạng tử chung của cả tử và mẫu.
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