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Todn 12

BAI 2

GIA TRI LON NHAT (GTLN) VA GIA TRI NHO NHAT (GTNN) CUA HAM SO

1. Dinh nghia

Cho ham s6 =f ('r)xéc dinh trén mién D

b =£(x) M =max f (x)
e S6 M goi 1a gia tri 16n nhat cua ham s6 - 7 7 trén D, ki hiéu D néu:
Flx) =M, Wx LA . (x )=M
f(x)<M,¥xeD va ton tai % €D a6 cho r&) .
) m =min f (x)
e S6 M goi 1a gid tri nhd nhat cia ham s6 - 7 7 trén D, ki hiéu £ néu:
fx)zmW¥eD , » . .x €D f()=m
vatontai sao cho ° .

Chii y: Khi tim gié tri 16n nhat hodc gia tri nhé nhat ciia ham s6 méa khong chi rd tap D thi ta tim gia trj 16n
nhat hodc gia tri nho nhit cia ham sé do trén ca tap xac dinh cta né.

2. Tim gia tri 16n nhét hoic gia tri nhé nhét ciia ham s6 bang dao ham.

&)

2 Y J< < co , X, \ J4 X ~ ~ ) , 5
beé tim gid tri 16n nhat hoac gié tri nhé nhat ctia ham so trén mot khodng, doan hay nura khoang, fa

6 thé 1ap bang bién thién ctia ham sb trén tap hop do6. Can clr vao bang bién thién, ta tim dugc gia tri 16n
nhét hodc gia tri nho nhét (néu cd) cua ham sé.

f &)

xX) ... R ] . n ,
lién tuc trén doan [a ] va c6 dao ham trén khoang

(a;b)

"7 thita c6 quy tic tim gi4 tri 16n nhat

(a;b)

Gia sir ham so , ¢0 thé mot sO hira han|

7'(x)=0

diém. Néu chi tai mot sd hita han diém thuoc khoang

()

< s 5 Ay oo \ J4 A [Cl'b]
hodc gié tri nhd nhat cua ham so trén doan '’ 1 nhu sau:

(a;b)

® Buée I: Tim cac diém "% thudc khoang ma tai d6 ham s6 c6 dao ham b?mg hodc khorlg
ton tai.

e Buwée 2: Tinh _f”(-‘t', )-_}‘"(.T: )f('a )._,f"(a)._,f"(h).

® Buwée 3: So sanh cac gia tri vira tinh dugc & bude 2 va két luan

/() trén doan [a;b].

7F(x)

+ S6 16n nhat trong cac gia tri d6 1a gia tri 16n nhat ciia ham sb

[ab]

+ S6 nho nhit trong cac gia tri d6 13 gia tri nho nhat cia ham sé trén doan .

Nhan xét:
‘max £ (x)=1(b)
[a.b]
min f (x)=f(a)
ddng bién trén [a;b] thi: [a.b]

=/ (x)

£ \ iV
® Néu ham so~
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‘max f (x)=f(a)
[a.b]

min £ (x)=f(b)
thi: | [97]

e Néu ham s§~ =/ (I)nghich bién trén [a;b

DANG 1

TIM GTLN VA GTNN DUA VAO BANG BIEN THIEN VA PO THI

PHAN I. Ciu tric nghiém nhiéu phwong an lwa chon. M&i cAu héi thi sinh chi chon mdt phwong 4n.
Cau 1. Cho ham s& ¥ =/ ) lien tuc va c6 bang bién thién trén doan - 153] s ik ve bén, Khing dinh

nao sau day dung?

max f)=7(02) max Fx)=fC0-1)

max f (x)=£(0) max f (x)=f(3)
A . B. " . C. D
Cau2. Chohamsb ~ =f (x)cc') dd thi nhu hinh bén.
! y |
l| 5
II |I[
|II II|
II 1 I|
b bl .
2\ _JoN /2
Tim gia tri [6n nhat ctia ham s6 =/ () trén doan [— L 2] .
B. 2. C. > D. 0.

AL

Ciau3. Chohamsd =f (&) xéac dinh, lién tuc trén R va ¢6 dd thi nhu hinh vé.

y
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\ , , ‘ )=flx 202
Goi M va " 1an luot 12 gié tri 16n nhat va gia tri nho nhat ciia ham so £ € f (x)+2024

-2:2]

cho trén doan
.Giatrjy M - m bang:

A, M-m=0 B. M- m=-2024 C. M- m =4048 pD. M-m=3

Cau4. Choham sé /() lién tuc trén doan [2:3] ¢6 dd thi nhur hinh v& dudi day.

Goi m,M 1an luot 13 gia tri nho nhét va gid tri 1on nhat ctia ham s6 trén doan [- 23] . Gia tri cua

2m = 3M ping:

A. - 13. B. - 18. c. - 16. p. - 15.
n \ £ y:f(x) ca ~ [' 1;3] v AN 1. . ~ 1A
Cau 5. Cho ham so lién tuc trén doan va ¢6 d6 thi nhu hinh vé bén.
'y 3

———2

e -

P 0

Goi M,m lan luot 1a gia tri 16n nhét va nho nhét ciia ham sb da cho trén doan [_ L 3] . Gia tri cua M +m
a
A.2' B.- 6. c.- 5. D.- 2.

Cau 6. Cho ham sd /&) lién tuc trén R vaco dd thi nhu hinh v€ sau:
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bl [mmm e m s s ===

x
3
. ‘ N , () '1;5} o
Goi M va ™ 1an luot 1a gia tri 16n nhat va nho nhat cua ham so trén . Gia tri cua M +m
bang
|
A2, B.5. c.4. D.3.

(x)

Cau 7. Cho ham sd ! lién tuc trén doan [0;3] va ¢ d6 thi nhu hinh v& bén. Goi M va ™ 1an luot 1a

gia trj 16n nhat va nho nhét ctia ham s d cho trén [0;3] . Gia trj cia M +m bang?

3le
2
(@] 3 x
—1
—2
A5, B.3. C.2. D.1.

PHAN II. Ciu tric nghi¢m diing sai. Trong méi y A), B), C), D) & mdi céu, thi sinh chon diing hoiic
sai.

y=f)

N \ e . . T A -4;2 s . X . \ ~
Cau 8. Ham so xac dinh va lién tuc trén doan [ ] va c6 bang bién thién nhu hinh ve&.

X -4 -3 1 2

v + 0 ) 0 +

27 6
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A. Ham s c6 gi tri 16n nhat 27 .
B. Ham s6 c6 gia tri nho nhit bang =5 .

(-4:2)

C. Ham so dong bién trén cac khoang

(1;-5).

D. Ham s6 ¢6 diém cuc tiéu

Ciu 9. Choham sé” =/ s dinh, lién tuc trén R va c6 bang bién thién:
X |—o0 0 | +o0
' + | - o +
—+a0
_ 70~
b} _
—00

A. Ham s6 c6 gia tri cuc tiéu bang 1.

B. Ham s c6 gia tri 1on nhat bang 0 va gia tri nho nhét bang - 1.
C. Ham s6 dat cuc dai tai * = 0 va dat cuc tiéu tai * =1

D. Ham s6 c6 dang hai cuec tri.

y=f(x)

Céu 10.Cho ham s6 - 6 bang xét dau dao ham nhu sau:

y;

T |- -1 0 1 +00
T

|I:nlaﬁf (x)=7(0)

max_f (x)=f(1)
A (0:+%) _

B.

min_f(x)=/(-1) min fx)=£(0)

C. (-x;-1) ] D. (- L+x) )
1

y .]’ 5 ,
Caull. Himsé ¥ +1 ¢ bang bién thién nhu hinh vé.

0

1
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Xét trén tap xac dinh ctia ham sb.
A. Ham sd c6 gia tri 10n nhéat bang 1 va gia tri nho nhat bang 0.
B. Ham s6 c6 gia tri 16n nhit bang 0.
C. Khong ton tai gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhét ciia ham sd.

D. Ham s6 ¢6 mot diém cuc tri.

PHAN III. CAu tric nghiém tra 1oi ngin. Mi cAu héi thi sinh chi tra 1oi dap an.

Cau 12.Cho ham s8 ~ =/ (x) lién tuc va c6 db thi trén doan [- Z 4] nhu hinh vé bén. Téng gia tri 1én nhét
y =f(x)

T £ R -2;4| s
va nhé nhat ciia ham so - trén doan [ ] bang

u

=7 (%)

Cau 13. Cho ham sé ~ c6 d thi nhu hinh v&:

Yy

p=2f|2

Goi M- 13n luot 13 gia tri 16n nhéit va gid tri nho nhét ciaham s 2 '2]tréndoan[0;2].KhidéM+mlé
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DANG 2
a;b]

TIM GTLN VA GTNN CUA HAM SO TREN DOAN [

Phuwong phap :
(a;b)

X,

® Buéc I: Tim cac diém "% thudc khoang ma tai d6 ham s6 c6 dao ham b?mg hodc khorlg

ton tai.

® Buwoe 2: Tinh f(".l )f(‘l.: )f(‘l.l )}(ﬂ);(h)

® Buwoc 3: So sanh cac gia tri vura tinh dugc ¢ bude 2 va két luan

£ () a;b] '

+ S6 16n nhat trong cac gia tri d6 1a gia tri 16n nhat ciia ham sb trén doan

&)

* trén doan [a;b].

+ S6 nho nhit trong cac gia tri d6 13 gia tri nho nhat cua ham sé

‘max f (x)=max| f (), £(B), £ (x,), £ (x,)ses £ ()
[a.b]

min / (x) =min : fla) F ), G ) fx, )
| [a.b]

Nhén xét:
‘max £ (x)=1(b)
[a.b]
min f (x)=f(a)
dong bién trén [a?b] thi- . [@0]

® Néu ham s =)
‘max f (x) =1 (a)

[a.b]
min f (x)=f(b)

=/ (x)nghich bién trén [a;b] thi: * [a.b]

£ \ £V
® Néu ham so-

, LA g ) -4 A 2 . ) N AL oA A ;b
Chu y: C6 thé dung bang bién thién dé tim max — min ctia ham s6 trén mét doan [a, ] .
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PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phwong 4n lya chon. Mbi cau héi thi sinh chi chon m§t phwong 4n.

Fx)=x"-3x"-9x +10

Ciu 14. Gia tri 16n nhét ciia ham s6 trén doan [_ % 2] bang

A. - 12, B. 10, c. 15, D. -2,
4
s] YIRS
Cau 15. Trén doan ' 74, ham so X dat gia tri nhd nhat tai diém
A X =5, B. X =2, c.x =1, D. X =4,

Cau 16. Trén doan [0;3] ,ham s6 =x - 3x+4 dat gia tri nho nhét tai diém

A, X =1, B. x =0 C.x =3, D. x=2,

J=x'- 345

Cau 17. Gia tri nho nhat cia ham sb * trén doan [O; 2] la:

?Jlﬂ »y =0. . 11]1131, =3. c 11]11}-}1, =5, o Pﬂnﬂ y=1.
A.

f(x)=x"-8x"+16x-9

Cau 18. Gia tri 16n nhat ctia ham sb trén doan [1;3] la:

_ . 13 . :
max f (x) =0. max f (x) =—. max f(x) =-6. max f(x) =5.
. L3 - B. i3 27 C. 13 D. ;3] -
A
1 1 1
Y= i o , [-5:-3] &
Cau 19. Ham so x x4l x+2 dat gia tri 16n nhat trén doan ’ bang:
13 11 47 11
A 12, B. 0. Cc. 60, D. 0.
_x-1
Cau 20. Gia tri nho nhit cia ham sd " x+1 gren doan [0;3] la:
. o1 . o
mljrf} =-3. B ﬁllﬂ) =3 C.‘[?:IS?} =-1. DL IIlD'l_‘lslil_}- =1.
A.
§ _ 2x" 43x43
Cau 21. Gia tri 16n nhat, nho nhit ciia ham s6 x+1  trén doan [0;2] lan luot la:
1
A 3 B. 3 c.> D. ">

Cau 22. Goi M la gi4 tri 16n nhét va m 1a gia tri nho nhat ciia ham s§ ¥ =*VI= X" Khido M +7 bing

2. B.1. C.0. D.- 1.
A

Cau 23, Hamsé ¥ =VI+x+dl-x

AV B.LO c.uV2 p. %1

c6 gia tri 16n nhat, gia tri nho nhét lan luot 1a:
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A \ £V =cos2y- 3 coo ) £, A 7 2 NS
Cau24. Hamsb ¥ =CO05<%~ 2 dat gia tri nho nhat trén doan [0 ] bang:

-4, B. -3. C.-2. D. 0.
A.
T
co ) £, \ £y =5 (= =} ST A4 \
CAu 25. Gia tri nho nht ctia ham sé * —~ COSX= COSIX g4 4 4] 1a
min y =4. min y =3+/2. min y =3./3. min y =-1.
-T T -3 x| |-xm |-x x|
Y B. |+ 4! C. |44 D. [+ %]
A.

n . AV =CO0§ x-2 c - g 1a 1AL x g a1y Ay yon ST 1x N
CAu 26. Ham sb » =08 - ~COsx Ico gia tri nho nhat va gia tri 1on nhat trén doan [O ]lan luot bang

Y5 Y2 Khidé tich 2172 ¢o gia tri bang:

3 3
4 B. -4. C.8 D. !
A.
< v =cos - dsin v +4 . . O;E
CAu 27. Hamgd ¥ =08 =¥ = asllass 4 gia tri 16n nhat, gia tri nho nhat trén doan 2 la:
230 5:1 5.-1 91
2 B. > . c.> L D. 7",
A.
. Y
. fx) == 3% . .
Cau 28. Ham so SINY trén doan c6 gia tri 16n nhat 14 M, gia tri nho nhat 1a m. Khi d6 M —
m bang
2- 2 2 1
A. ‘E B. 1. C.‘/5 . D.—-1.
T
. v =+J1+2sinx.cosx . 0;5 A
Cau 29. Hamso & — =R dat gid trl nho nhat trén doan tai diém c6 hoanh @90 la:
T T T
X =— X =— X =— X =—
A, 4 B. ©. C.x=0vy 2 D. 3

Cau 30. Ham s ¥ ~3METEOSY 06 014 tri nho nhét, gia tri 16n nhat 1An luot 1a:

-2%2 B -V2iV2 c 01 p - L1
A.

A . LV =SIN X +FCOS X o s e 1 Ke stz £, 1A \
CAu 31. Hamsb ¥ ~SM XF¥EOS T o4 gia tri nho nhat, gié tri 16n nhat lan luot la:

01

M| —

AT B. 0 2, C. p. 0 L.
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_Inx
~ I ST VT [2;3] 3
Cau 32. Gia tri nho nhat cia ham so X trén doan bang
In2 In3 1
A 2. B. 3 . c. <. D. ¢,
x x“=2)e -1 .

Cau 33. Gia tri nho nhit cia ham s6 fx) ( ) trén doan [ 1’2] bang:

A. 2¢' B.-¢ c. 2¢ D. -2¢

PHAN II. Ciu tric nghi¢m diing sai. Trong méi y A), B), C), D) & mdi cau, thi sinh chon diing hoiic

sai.
Céu34. Chohamsd ¥ =V3~ 4% e doan [' I; 1] .

max v —J_ in y =0.
va LHl

A. Gia tri 16n nhét va gia tri nhé nhat ciia ham s6 la "

rfla y =l Em_rp =
B. Gia tri 16n nhit va gia trj nho nhét ctia ham s6 1a va 1

) ) ) max y=3 IITlll‘]l y =1.
C. Gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 la b’ va

PV iy =

D. Gié tri 16n nhat va gié tri nho nhat ciia ham so la

9
. NV A [2;4]
Cau 35. Cho ham so X trén doan .

in y =0.
A. Gi4 tri nhé nhét coa ham sé 1a 14

[u—y

3

-
-

' ST I
B. Gia tri 16n nhat ctia ham s6 1la 1%*

, 1, Ty =-6.
C. Gi4 trj nho nhat cua ham s6 la '**

=]

nin )
D. Gia tri nh6 nhat ciia ham so 1a ][3: J'f

PHAN III. CAu tric nghiém tra 1o ngin. Mi cAu héi thi sinh chi tra 1oi dap an.

Cau 36. Trén doan [- 1.2] ,hamsé ¥ = =x" 4307 41 dat gi4 tri nho nhét tai diém c6 hoanh d¢ bao nhiéu?
f(x) x+1
.1. :. .'T = - _1. .
Cau 37. Ham sb Vo +1 ¢4 gia tri 16n nhat, gia tri nho nhét trén doan [ 1’2} lan luot 13 bao

nhiéu?

< ¢y =afi- 24404 x
Cau 38. Tim gia tri 16n nhat cua ham s6 y=afx- 2+4J4- x .
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Cau 39. gia tri nho nhét ctia ham sé =flx) =x+y4-x° .
Tim
oIt 4 3
) _y=2sinx- —sin"x [O’Jr]
Cau 40. Tim gia tri 16n nhat caa ham s6 3 trén L 7771,
A e e p=cosx(siny+1) [O;JZ']
Cau 41. Tim co6 gié tri 1on nhat va gia tri nhé nhat cua ham so trén doan .
R
, , .1':2.I__'S. [_10]
Cau 42. Tim gia tri nho nhat ciia ham so 3 trén b 7

DANG 3

(a;5)

TIM GTLN VA GTNN CUA HAM SO TREN KHOANG

NUA KHOANG (@7 ] : [a:b ).

Phuong phép : Dung bang bién thién dé tim max — min. Phuong phap nay thuong ding cho bai toan tim

GTLN va GTNN trén mét khoing (a:0) hoic nira khoéng[a;b ), (a;0] .
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® Budc 1: Tinh f‘(x) fl(x).

e Bude 2: Xerdin” Pya lap bang bién thién.

e Bude 3: Duya vao bang bién thién dé két luan.

v =(x- 1 +Ge+3)

Céu 43. Ham sb c6 gia tri nho nhit bang:

A. 3. B. - 1. c. 10, D. 8.
f-(‘l,') _.".': - x+]
Ciu 44. Gia tri nho nhat cia ham s6 x-1  trén khoang (. +OO)12‘1:
min y =-1. min y =3. min y =5. min y =—.
. (1;42) B. (1;4:)" C. (1;4)" D. (2:+2) 3
A

A cr o , Ay oo \ AP = +-.,":-3'+5 5
Ciu 45. Gia tri nho nhat cia ham s 7 3+ ! bang
min y =3. min y =5. min y =3 +4/5. min y =0.
. R B. R ° C. =~ D. R °

A

Cau 46. Gié tri nh6 nhit ciia ham s6 ¥ V¥ +1 1
A. khong c6 gia tri nho nhat. B. c6 gié tri nho nhit bang 1.

C. c6 gia tri nho nhat bang 1. D. c6 gi tri nho nhét bang 0.

Cau 47. Chohamsé ¥ =%~ V¥-1 Khiang dinh nao sau day dung:

3
A. Ham s c6 gia tri nho nhat bang 4 va khong c6 gia tri 16n nhat.
3

B. Ham s6 c6 gia tri nho nhit bang 4 va gia tri 16n nhit bang 1.
C. Ham s6 khong co gia tri 16n nhét va gia trj nho nhat.

D. Ham sé dat gia tri 16n nhat tai diém c6 hoanh d¢ X =1 va gia tri 10n nhét bang 1.

T+ -JI +0x°

YT A (0; +0)

Cau 48. Gia tri 16n nhét cua ham sé trén khoang la:
5 w2 w2 s
A 2. B. 2. c. 4. D. 2
Loi giai
Chon C.
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(0; +o0 )khlhm ; f(x)=49x" +1

Ham s6 7 dat gia tri 16n nhat trén khoang

(0; +0)

dat gi4 tri nho nhét trén
khoang
| f'(x)=0 1

v =

O
\,I".;'.r:+] ltE(U +?) . _fh.E

fx)=

Ta co:

{II‘{HII]]_,’ (x)=f |

b2 gy 2E

{04} 4
1 T 37
y= et e
Ciu 49. Gia tri 16n nhat ciia ham sb COSX trén khoang 2 2 )
A. Khong ton tai. B. 1. C. 7. D.—1.
Cau 50. Hamsd » =51 ¥ COS° ¥ (6 gié tri 16n nhat bang;
A. 0, B. 1. c. -1 D. Khéng ton tai.

o . £ v =sin® x+ L, epoe 1o 1AL 1A \
CAu 51. Hamsb » ~31 X+EOS T g gia tri 16n nhat, gia tri nho nhat lan luot la:

Lo L
AL B. 50 c. 4 D. 4,

DANG 4
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TIM GTLN VA GTNN CUA HAM SO BANG CACH PAT AN PHU

1,
Poxt—d T+ —

Cau 52. Ham sb X X" ¢o gia tri nho nhat, gia tri 16n nhat trén doan [1;3] la:
112 112 112
3— . L— 4—
A9 B. b4, c. 9. D. 9
CAu53. Hamsd ¥ =¥+~ L +fx+1 c6 gia tri nho nhét, gia tri lon nhéat trén doan [0;63] la:
A 312, B. 12, c. 02, p. %12,
Cau 54. Ham so J‘_ +1 ¢ gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat trén doan ' 7 1 lan luot la:
24
A3 B.3 3. c. 3. D. 5 .
, ;1 =l Ao w o s AV = v g .
Céu 55. Gi4 tri 16n nhat coa ham s6 * Va4 aa- 4‘*"[" FANE - x) +3 bang
rlna,' v =10. max y =5- 22. 1[1121. y=-1. max y =5+ 22,
. -44 B. |-*# C. -4:4 D. -##
A
Ciu 56. Gia tri 16n nhat M, gia tri nho nhat m ctia ham s6: =2sin” x+2sinx- | la:
- -3 3
M=-1im=— A M =3m=— M=—m=-3
A. 2. g M=m=1 C. 2. p. 2
Cau 57. Gid tri 16n nhét M, gia tri nho nhit m ciia ham s » =SI0 ¥ 48107 x+ 35},
A, M=2:m = 5' B. M =5m=2 C. M =5m :-2' p. M =-2im =- 5.
Cau 58. Hamsb ¥ = 2SI x+3C0s2x-0sinx+4 4 gié tri 16n nhat bang;
A. -6, B. 7. C.8. D. 9.
sinx + 1
Cau59. Cho hamsd sin” x +sinx +1 Goi M 1a gia tri 16n nhéat va m 1a gia tri nho nhét cia ham sb da
cho. Chon ménh dé ding.
2 3
M=m+— M =—m M=m+—
A. 3. B. M =m+1, C. 2 D. 2,
L . cov=vlr+ 2w+ AWy 5 -4 +0
Céu 60. Gia tri nho nhat ciia ham sé + ~* (x+2)(x+4)x+0)+3 trén nira khoang [ 4 +0) la:
._1141_i1.1}._1' =-8&. min v =-11. min v =-17. min y =-9.

. B. -4}’ C. -4+ )" D. [-4:4)”
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