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CHUYÊN ĐỀ. HỆ PHƯƠNG TRÌNH 
 

Bài 1. Giải hệ phương trình 

2 3 1
1 1

3 4 10
1 1

x y
x y

x y
x y

 + = + −

 − =
 + −

 

Lời giải 

Điều kiện xác định: 1; 1x y≠ − ≠  

Đặt 1

1

xu
x

yv
y

 = +

 =

−

 hệ phương trình trở thành:  

2 3 1
3 4 10

u v
u v
+ =

 − =

8 12 4
9 12 30
u v
u v
+ =

⇔  − =

17 34
3 1 2

u
v u

=
⇔  = −

2
3 1 2.2
u
v
=

⇔  = −

2
1

u
v
=

⇔  = −
 

Khi đó ta có 
2

1

1
1

x
x

y
y

 = +

 = −

−

2 2
1

x x
y y
= +

⇔  = − +

( )

( )

2
1
2

x

y

= −
⇔ 

=

thoûa maõn

thoûa maõn
 

Vậy nghiệm của hệ phương trình ( ) 1; 2;
2

x y  = − 
 

. 

Bài 2. Giải hệ phương trình: 

8 1 5
2 13

4 1 3
1 23

 + = −−

 + =
 −−

yx

yx

. 

Lời giải 

Điều kiện xác định: 
0, 9
1
2

≥ ≠



≠

x x

y
 

Đặt ( ) ( )1 1, 0 ; , 0
2 13

= ≠ = >
−−

a a b b
yx

 

Ta có hệ phương trình:
18 5 4 2
2

4 3 4 3 1

+ = = =  ⇔ ⇔  + = + =   =

a b a a
a b a b b
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Nên ta có: 

( )
( )
( )
( )

251 1 25 123 3 2 5 1
1 2 1 1 2 1 1 251 02 1 0

x
x yx x x y

y y xyy y

 = ==  =  − − = =    ⇒ ⇔ ⇔ ⇔=    
− = − = ± =    = =  −  =

thoûa maõn

thoûa maõn

thoûa maõn

thoûa maõn

 

Vậy hệ phương trình có 2 nghiệm là: 
25
1

=
 =

x
y và 

25
 

0
=

 =

x
y

 

Bài 3. Giải hệ phương trình: 
( )( )
( )( )

2 1

8 2

x y xy

x y xy

− + =

+ − =





  . 

Lời giải 

Giải hệ phương trình: 
( )( )
( )( )

2 1

8 2

x y xy

x y xy

− + =

+ − =





 

Ta có: 
( )( )
( )( )

2 1

8 2

x y xy

x y xy

− + =

+ − =





 

2 2

2 8 16

xy x y xy

xy x y xy

+ − − =
⇔

− + − =





 

( )
( )

2 2 0 1

2 8 16 0 2

x y

x y

− − =
⇔

− + − =





 

Cách 1: Sử dụng phương pháp rút – thế:  
Xét phương trình ( )1  ta có: 2 2 0x y− − =  

2 2x y⇔ = +  

Thay 2 2x y= + vào phương trình ( )2  ta được: 

( )2 2 2 8 16 0

4 4 8 16 0

y y

y y

− + + − =

⇔ − − + − =
 

4 20 0⇔ − =y  
5⇔ =y  

Với 5y = , ta có: 2 2x y= +  

2.5 2⇔ = +x   
12⇔ =x   

Vậy hệ phương trình có nghiệm duy nhất: ( ) ( ); 12;5x y =  

Cách 2: Sử dụng phương pháp cộng 
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Nhân cả hai vế của phương trình ( )1  với ( )2  ta được: ( )2 4 4 0 3x y− − =  

Cộng vế với vế của phương trình ( )2  và phương trình (3) ta được: 

2 4 4 2 8 16 0x y x y− − − + − =  
4 20 0⇔ − =y   

5⇔ =y   
Thay 5y = vào phương trình (1) ta được: 2.5 2 0x − − =  

12⇔ =x  

Vậy hệ phương trình có nghiệm duy nhất: ( ) ( ); 12;5x y = .                

Bài 4. Giải hệ phương trình: ( )2 2

2 2

5 6 2
( , )

2 3 2 3

x y xy
x y

x x y y

 + = + ∈
+ = + +


. 

Lời giải 

 ( )
( ) ( )

2 2 2 2 2 2

2 2 2 22 2

5 6 2 5 5 6 2 5 5 6 2 (1)
2 2 3 3 4 4 2 3 6 (2)2 3 2 3

  + = + + = + + = +  ⇔ ⇔  
− + − = − + − = + = + +  

x y xy x y xy x y xy
x y x y x y x yx x y y

 

Lấy ( ) ( )1 2+ vế theo vế ta được: 

( )2 29 6 2 3 8+ − + − =x y xy x y   

( ) ( )23 2 3 1 9⇔ − + − + =x y x y   

( ) 2
3 1 9 ⇔ − + = x y   

3 1 3 3 2
3 1 3 3 4

− + = = − 
⇔ ⇔ − + = − = + 

x y y x
x y y x

 

+ Với 3 2= −y x thay vào phương trình ( )2 ta được 

( )2 24 4 2 3 6− + − =x y x y   

( )2 22 2 3 3⇔ − + − =x y x y   

( ) ( )222 2 3 2 3 3 2 3⇔ − − + − + =x x x x   

( )2 22 2 9 12 4 1 0⇔ − − + − =x x x   
2 22 18 24 9 0⇔ − + − =x x x   

216 24 9 0⇔ − + =x x   

( )24 3 0⇔ − =x   

3 3 13. 2
4 4 4

⇔ = ⇒ = − =x y . 

+ Với 3 4= +y x thay vào phương trình ( )2 ta được 

( )2 24 4 2 3 6− + − =x y x y   

( )2 22 2 3 3⇔ − + − =x y x y   

( ) ( )222 2 3 4 3 3 4 3 0⇔ − + + − + − =x x x x   

Liên hệ tài liệu word môn toán: 039.373.2038 TÀI LIỆU TOÁN HỌC 

 



 Website:tailieumontoan.com  

2 22 18 48 32 7 0⇔ − − − − =x x x   
216 48 39 0⇔ + + =x x   

( )24 6 3 0⇔ + + =x .  

Vô lý vì ( )24 6 3 0+ + > ∀x x . 

Vậy hệ phương trình đã cho có nghiệm ( ) 3 1, ;
4 4

 =  
 

x y . 

Bài 5. Giải hệ phương trình 

23 1 4
2

12 1 5
2

x
y

x
y

 − − = +

 − + =
 +

  

Lời giải 

Điều kiện xác định: 1; 2x y≥ ≠ −  

23 1 4
2

12 1 5
2

 − − = +

 − + =
 +

x
y

x
y

 

23 1 4
2

24 1 10
2

 − − = +⇔ 
 − + =
 +

x
y

x
y

 

7 1 14
23 1 4

2

 − =
⇔ 

− − = +

x

x
y

 

51 2
12 1

 =− =⇔ ⇔  = −+ = 

xx
yy

 

Hệ phương trình có nghiệm duy nhất là ( )5; 1− . 

Bài 6. Giải hệ phương trình  

32 1 1
2 1 .

13 1 7
2 1

x y
x

x y
x

 + − − = −

 + − + =
 −

 

Lời giải 

. Giải hệ phương trình: ĐK: 
1 0

.
2 1 0
x y

x
+ − ≥

 − ≠
  Đặt 

1
,1

2 1

x y a

b
x

 + − =



= −

 ( )0, 0a b≥ ≠ ta được 

hệ: 
2 3 1

.
3 7

a b
a b
− =

 + =
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Ta có: 2 3 3(3 ) 1 3.7 11 22 2.a b a b a a− + + = + ⇔ = ⇔ =  
Thế 2a =  vào PT 3 7,a b+ =  ta được: 1b = . 

Khi đó có: 
2 1 1 1 1

.
1 4 41 2

x x x
x y yx y

− = = =  ⇔ ⇔  + − = =+ − =  
 Vậy ( ) ( ); 1;4x y = . 

Bài 7. Giải hệ phương trình: 

1 3 1
1 1

2 4 3
1 1

x y

x y

 − = − + −

 + =
 + −

 

Lời giải 

Điều kiện xác định: 1x ≠ − , 0y ≥ , 1y ≠ . 

Đặt 1
1

a
x

=
+

, 3
1

b
y

=
−

 ( , 0a b≠ ). Khi đó hệ phương trình trở thành: 

3 1
2 4 3
a b

a b
− = −

 + =

2 6 2
2 4 3

a b
a b
− = −

⇔  + =

10 5
2 4 3

b
a b
− = −

⇔  + =

1
2

12 4. 3
2

b

a

 =⇔ 
 + =


1
2
1
2

b

a

 =⇔ 
 =


 

1 1
1 2

1 1
21

x

y

 = +⇒ 
 =

−

1 2

1 2

x

y

+ =⇔ 
− =

1
9

x
y
=

⇔  =
 ( thỏa mãn điều kiện) 

Vậy hệ phương trình có nghiệm duy nhất ( ) ( ), 1;9x y = . 

Bài 8. Giải hệ phương trình sau 

    
3 2 2 2

2 1 1 2

2 2 3

x y x x

y y x xy xy

 + − + − = +


− = + −  
Lời giải 

Điều kiện xác định: 2 1; 1.x y x+ ≥ ≤   

Phương trình 3 2 2 22 2 3y y x xy xy− = + −  3 2 2 22 2 2y y xy x xy xy⇔ − − = + −  

( )2 22 ( )y y y x x x y y⇔ − − = + −
 

( )( )2 2 0y y x x y⇔ − − + =  2 0y y x⇔ − − =  (vì 2 1 0x y+ ≥ > ). 

Thay 2x y y= −  vào phương trình 2 1 1 2x y x x+ − + − = +  ta được
2 2

2 2 2 1 1 1 12 1 1 1
2 2

y y y yy y y y y y y+ − + − + +
− + = + − + − + ≤ + = +   

( )21 0 1 0y y x⇒ − ≤ ⇒ = ⇒ =  
Thay 0; 1x y= =  vào hệ phương trình thỏa mãn.  

Vậy nghiệm của hệ phương trình là ( ) ( ); 0;1x y = .  
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Bài 9. Giải phương trình 
2 11 7
10 11 31

x y
x y

    
 

Lời giải 

2 11 7
10 11 31

x y
x y

    

2 10 24
2 11 7

x x
x y

    

12 24
2 11 7

x
x y

   

2
2.2 11 7

x
y

   

2
1

x
y

  
 

Vậy hệ phương trình có nghiệm duy nhất    ; 2;1x y  . 

Bài 10. Giải hệ phương trình : 
( )( )
( )( )

2 1

8 2

x y xy

x y xy

 − + =


+ − =
 

Lời giải 

( )( )
( )( )

2 1

8 2

x y xy

x y xy

 − + =


+ − =
 

2 2 2 2 4 8 8 2 24 12
2 8 16 2 8 16 2 8 16 2 2 5

xy x y xy x y x y x x
xy x y xy x y x y x y y

+ − − = − = − = = =    
⇔ ⇔ ⇔ ⇔ ⇔    − + − = − + = − + = − = =    

 

Vậy hệ đã cho có một nghiệm ( ) ( ); 12;5x y = . 

Bài 11. Giải hệ phương trình: 

1 1 3
2

2 3 1
2

x y y

x y y

 + = + −

 − =
 + −

  

Lời giải 

1 1 3
2

2 3 1
2

x y y

x y y

 + = + −

 − =
 + −

    ĐKXĐ: x y≠ −  ; 2y > . Đặt 

1

1
2

a
x y

b
y

 = +

 =
 −

 ( 0, 0a b≠ > ) 

 

ta có 
3 2 2 6 2 3 1 2

2 3 1 2 3 1 5 5 1
a b a b a b a

a b a b b b
+ = + = − = =   

⇔ ⇔ ⇔   − = − = = =   
  

 

 Với 1b = ta được :   
1 1 2 1 2 1 3 ( )

2
y y y tm

y
= ⇔ − = ⇔ − = ⇔ =

−
      

Với  2a =  suy ra: 1 1 52 3 ( )
3 2 2

x x tm
x

−
= ⇔ + = ⇔ =

+  

Vậy hệ phương trình có nghiệm duy nhất là ( ) 5; ;3
2

x y − =  
 

. 
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Bài 12. Giải hệ phương trình: 

23 5
2
34 3 15

2

x
y

x
y

 − + = −

 − + =
 −

 

Lời giải 

 Điều kiện: 
3; 2x y≥ ≠  

Đặt 13 ;
2

x a b
y

− = =
−

 ( 0, 0a b≥ ≠ ). Hệ đã cho trở thành 
2 5 3

4 3 15 1
a b a

a b b
+ = = 

⇔ + = = 
. 

Khi đó 
3 3 3 9

1 2 11
2

x x
y

y

 − = − = ⇔  − ==  −

 
12 ( )
3 ( )

x TM
y TM
=

⇔  =
.
 

Hệ có nghiệm duy nhất (x, y) = (12; 3).                   

Bài 12. Giải hệ phương trình   ( )( )
( )( )

3 2 5
2 3

x y xy
x y xy
− + = −

 + − =
. 

Lời giải 

( )( )
( )( )

3 2 5
2 3

x y xy
x y xy
− + = −

 + − =
 

3 2 6 5
2 3 6

xy y x xy
xy y x xy
− + − = −

⇔  + − − =

2 3 1
3 2 6
x y
x y
− =

⇔ − + =

6 9 3
6 4 12

x y
x y
− =

⇔ − + =

6 9 3
6 4 12

x y
x y
− =

⇔ − + =       
2 3 1 2 9 1 4

5 15 3 3
x y x x

y y y
− = + = = −  

⇔ ⇔ ⇔  − = = − = −  
 

Vậy ( ) ( ); 4; 3x y = − −  là nghiệm của hệ phương trình . 

Bài 13. Giải hệ phương trình: 
( )( )
( )( )
3 2 2 3 6

4 5 5 4

x y xy

x y xy

+ − =


+ − =
 

Lời giải 

( )( )
( )( )
3 2 2 3 6

4 5 5 4

x y xy

x y xy

+ − =


+ − =

6 9 4 6 6
4 20 5 25 4

xy x y xy
xy x y xy
− + − =

⇔  − + − =

9 4 6
20 5 25

x y
x y

− + =
⇔ − + =

45 30 30
80 20 100

x y
x y

− + =
⇔ − + =

35 70
20 5 25
x

x y
= −

⇔ − + =

2
40 5 25
x

y
= −

⇔  + =

2
3

x
y
= −

⇔  = −
 

Vậy hệ phương trình có nghiệm: ( ) ( ); 2; 3x y = − − . 

Bài 14. Giải hệ phương trình 
3 1 2 13

2 1 4

x y

x y

 − + =


− − =
. 

Lời giải 

ĐKXĐ: 1; 0x y≥ ≥  
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Đặt 
1x a

y b

 − =


=
  (ĐK: , 0a b ≥ ).  

Hệ phương trình trở thành 
3 2 13
2 4
a b
a b
+ =

 − =
 

3 2 13 7 21 3
4 2 8 2 4 2
a b a a
a b a b b
+ = = =  

⇔ ⇔ ⇔  − = − = =  
 (thỏa mãn điều kiện) 

Trở về ẩn cũ 

1 3 1 9 10
4 42

x x x
y yy

 − = − = =  ⇒ ⇔  = ==  
 (thỏa mãn điều kiện) 

Vậy hệ phương trình có nghiệm duy nhất ( ) ( ); 10;4x y =  

Bài 15. Giải hệ phương trình 

4 3
5

15 93
14

xx y

yx y

      

 

Lời giải 

4 3
5

15 93
14

xx y

yx y

      

 
 

5 4 3

14 3 15 9

x y x

x y y

      

5 5 4 3
14 42 15 9

x y x
x y y

      
 

 
3 5

14 3 5 51 15
x y

y y

      

3 5
19 57

x y
y

   

12
3

x
y

  
 

Vậy hệ phương trình có nghiệm    ; 12; 3x y    

Bài 16. Giải hệ phương trình: 

2 | 3 2 | 3
1

13 | 3 2 | 2
1

y
x

y
x

 + − = −

− − + = −
 −

  

Lời giải 

Điều kiện xác định: 1x > . 

Đặt 1 ;  | 3 2 |
1
= − =

−
a y b

x
; ( ): 0; 0ÐK a b> ≥ . 

Hệ trở thành: 
( )
( )

12 3 2 3 2 3
3 2 2 6 4 7 7 1

 =+ = + = + =   ⇔ ⇔ ⇔   − = − − = − = =   

a TMa b a b a b
a b a b b b TM

. 
 

Với 11 1 1 1 2( )
1

= ⇒ = ⇔ − = ⇔ =
−

a x x TM
x

.  
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Với 
( )

( )

13 2 1
1 3 2 1 13 2 1

3

=− = = ⇒ − = ⇔ ⇔ − = − = 

y TMy
b y

y y TM
 

Vậy hệ phương trình có nghiệm ( ) ( ) 1; 2;1 ; 2;
3

x y   ∈  
  

. 

Bài 17. Giải hệ phương trình sau: 

2 1 5

3 2 1 4

x
x y

x
x y

 + − = −

 − − =
 −

 

Lời giải 

ĐKXĐ :
1

x y
x
≠

 ≥
 

Đặt ( )1 ; 1 0; 0= − = ≠ ≥
−

a x b a b
x y

 

Hệ đã cho trở thành 
2 5
3 2 4

a b
a b
+ =

 − =

4 2 10
3 2 4

a b
a b
+ =

⇔  − =

7 14
2 5

a
a b
=

⇔  + =

( )
( )

2

1

=⇔ 
=

a TM

b TM  

Thay 1 ; 1a x b
x y

= − =
−

 

Ta có: 
 

1 2

1 1

x y

x

 = −
 − =

1 2

1 1
x y
x

 = −⇔ 
 − =

1 2
2

2
y

x

 = −⇔ 
 =

12
2

2

y

x

 − =⇔ 
 =

2
3
2

x

y

=
⇔ 

=  

( thỏa mãn ĐKXĐ). 

Vậy nghiệm của hệ phương trình đã cho là: 32;
2

 
 
 

 

Bài 18. Giải hệ phương trình

8 1 5
2 13

4 1 3
2 13

 + = −−

 + =
 −−

yx

yx

. 

Lời giải 

Điều kiện 0x ≥ ; 9x ≠ ; 1
2

y ≠ . 

Đặt 1
3

a
x

=
−

, ( )0a ≠ ; 1
2 1

b
y

=
−

, ( )0b ≠ , ta có hệ phương trình: 

8 5
4 3
a b
a b
+ =

 + =
 

4 2
4 3

a
a b
=

⇔  + =
 

1
2
1

a

b

 =⇔ 
 =

. 
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Từ đó: 

1 1
23

1 1
2 1

x

y

 = −

 =
 −

 3 2
2 1 1

x
y

 − =⇔ 
− =

 ( )
25

tm
1

x
y
=

⇔  =
. 

Vậy hệ phương trình có nghiệm ( ) ( ); 25;1x y = . 

Bài 19. Giải hệ phương trình sau 
( )5 2 3 8

2 4 3 15 12
x y x

x x y
+ = −


+ = − −

 

Lời giải 

( )5 2 3 8
2 4 3 15 12

x y x
x x y
+ = −


+ = − −  

5 4
15 16

x y
x y
+ = −

⇔ − + = −

5 4
20 20
x y

y
+ = −

⇔  = −

1
1

x
y
=

⇔  = − . 

       Vậy hệ phương trình có nghiệm duy nhất ( ) ( ); 1; 1x y = − . 

Bài 20. Giải hệ phương trình sau:  

1 3
1
12 0

1

x
y

x
y

 + = −

 − =
 −

 
Lời giải 

Giải hệ phương trình sau:  

1 3
1
12 0

1

x
y

x
y

 + = −

 − =
 −

 
ĐKXĐ: 1y ≠

 

Hệ phương trình tương đương 
3 3

1 3
1

x

x
y

 =



+ = −

 
1

1 2
1

x

y

 =
⇔ 

= −

1
1 2

1
1

1 2
1

x

y
x

y

 =

 = −⇔ 

= −
 = −

  

( )

( )

1
3
2
1

3
2

x
TM

y

x
TM

y

 =
 =⇔  = −


=
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Vậy hệ phương trình có nghiệm
1 1

;3 3
2 2

x x

y y

= = − 
 
 

= =  

 

Bài 21. Giải hệ phương trình sau: 

2 1+ = 2
x 2 y +1

4 3  = 1
x 2 y +1


 −

 −
 −

 

Lời giải 

Giải hệ phương trình sau: 

2 1+ = 2
x 2 y +1

4 3  = 1
x 2 y +1


 −

 −
 −

 

Đk: 2; 1x y≠ ≠ −   

Đặt 1 = a 
2x −

; 1 = b 
1y +

  

Hệ phương trình trở thành 
2 2
4 3 1

a b
a b
+ =

 − =
 

Giải  hệ phương trình ta được 

7
10
3
5

a

b

 =

 =


 

Thay 1 = a 
x 2−

; 1 = b 
1y +

, ta được :  

1 7
2 10

1 3 = 
y + 1 5

x
 = −




10x 2
7
5y + 1 = 
3

 − =⇔ 



24x
7
2y = 
3

 =⇔ 



 (thỏa mãn) 

Kết luận hệ phương trình có nghiệm là 24 2;
7 3

 
 
 

. 

Bài 22. Giải hệ phương trình: 

21 2

4 1 1

x
y

x
y

 − + =


 − − =


 

Lời giải 
Điều kiện: 0y >   
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Đặt: 
1

1
a x

b
y

 = −

 =


           ( )0, 0a b≥ >   

Thay vào hệ ta được: 
12 2
14 1
2

aa b
a b b

=+ = ⇒ − + = = 

  

Với 
1 1 21

01 11
22 4

x xa
x

b
y y

 − =  ==
 ⇒ ⇒ =  ==   =

 

Vậy tập nghiệm của hệ phương trình là: ( ) ( ){ }2;4 ; 0;4S =   

Bài 23. Giải hệ phương trình : 

 
2 2

5 1 3 2 7

2 4 8 4 5 4 4 13

x y

x x y y

 − − + =


− + + + + =
 

    Lời giải 

2 2

5 1 3 2 7

2 4 8 4 5 4 4 13

x y

x x y y

 − − + =


− + + + + = 5 1 3 2 7

2. 2 2 5. 2 13

x y

x y

 − − + =⇔ 
− + + =

 

 Đặt 1 , 2 ( 0, 0)x a y b a b− = + = ≥ ≥ . 

 Ta có hệ pt: 
5 3 7
4 5 13
a b
a b
− =

 + =

20 12 28
20 25 65

a b
a b
− =

⇒  + =
⇔

37 37 1
5 3 7 2

b b
a b a

= = 
⇔ − = = 

 ( thỏa mãn)  

 
1 2

2 1

x

y

 − =⇒ 
+ =

1 2
1 2

2 1
2 1

x
x

y
y

 − =
 − = −⇔ 

+ =
 + = −

3
1

1
3

x
x

y
y

 =
 = −⇔ 

= −
 = −

 

 Vậy hệ phương trình có các nghiệm là : ( ) ( ) ( ) ( ){ }3; 1 , 3; 3 , 1; 1 , 1; 3− − − − − − . 

Bài 24. Giải hệ phương trình: 

43 5

43 3 1

x
y

x
y

 − − =

 − + = −


. 

Lời giải 

43 5

43 3 1

x
y

x
y

 − − =

 − + = −


. ĐKXĐ: 3x ≥ , 0y ≠ . 
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Đặt 3 a x= −  ( 0)a ≥  và 1 b
y
= , ta có hệ phương trình 

4 5 1 ( / )
3 4 1 1

a b a t m
a b b
− = = 

⇔ + = − = − 
. 

Do đó 
3 1

1 1

x

y

 − =



= −


. Ta tìm được 
4

1
x
y
=

 = −
(thỏa mãn). 

Vậy hệ phương trình đã cho có nghiệm ( ; ) (4; 1)x y = − . 

Bài 25. Giải hệ phương trình: 
( ) ( )
( ) ( )

3 1 2 2 4

4 1 2 9

x x y

x x y

+ + + =


+ − + =
 

Lời giải 

Giải hệ phương trình: 

( ) ( )
( ) ( )

3 1 2 2 4

4 1 2 9

x x y

x x y

+ + + =


+ − + =  
3 3 2 4 4
4 4 2 9
x x y
x x y
+ + + =

⇔  + − − =

5 4 1
3 2 5

x y
x y
+ =

⇔  − =

5 4 1
6 4 10

x y
x y
+ =

⇔  − =

11 11
3 2 5

x
x y
=

⇔  − =

1
3 2 5
x

y
=

⇔  − =
1

1
x
y
=

⇔  = −
 

Vậy hệ phương trình có nghiệm  ( ) ( ); 1; 1x y = − . 

Bài 26. Giải hệ phương trình  

1 1 3
1

3 2 4
1

x y

x y

 + = −

 − =
 −

.   

Lời giải 

Đặt a b
x y
1 1

,
1

 


 (Điều kiện a b, 0 ) 

Khi đó hệ phương trình đã cho trở thành  

a b

a b

3

3 2 4

    

a b a a

a b a b b

2 2 6 5 10 2

3 2 4 3 1

                       
 (Thỏa mãn điều kiện) 

xx

y
y

1 12
21 21

1

             

. 

 Vậy hệ phương trình đã cho có 1 nghiệm là 1
;2

2

     
. 
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Bài 27. Giải hệ phương trình 

3 2 8

1 3 1

x y y x

x y y x

 + = + −

 − = −
 + −

  

Lời giải 

Hệ phương trình : 

3 2 8

1 3 1

x y y x

x y y x

 + = + −

 − = −
 + −

 (Điều kiện xác định: x y≠ ± ) 

Ta có: 

3 2 3 2 118 8 11

1 3 3 9 1 31 3 1

x y y x x y y x y x

x y y x x y y x x y y x

  + = + = =  + − + − −  ⇔ ⇔  
  − = − − = − = − +
  + − + − + −  

 

1 1
1 12

2

y x y x

x y
x y

− = − =
 ⇔ ⇔ = + = + 

3 32
2 4
1 12
2 4

y y

x x

 = =  ⇔ ⇔ 
 − = = −
  

 (thỏa mãn) 

Vậy hệ phương trình có nghiệm duy nhất là ( );x y =
1 3;
4 4

 − 
 

 

Nên dùng phương pháp đặt ẩn phụ 1 1;a b
x y y x

= =
+ −

 

Bài 28. Giải hệ phương trình :  

1 7
2 4

5 2 4 4 2
2 2

 − = +
 + +− + = −
 +

x
x y
x x y

x y

  

Lời giải 

   Hệ phương trình : 

1 7
2 4

5 2 4 4 2
2 2

 − = +
 + +− + = −
 +

x
x y
x x y

x y

 (Điều kiện xác định: 2≠ −x y ) 

Ta có: 

1 7
2 4

5 2 4 4 2
2 2

x
x y
x x y

x y

 − = +
 + +− + = −
 +

 

1 7
2 4

5 42 2
2 2

x
x y
x

x y

 − = +⇔ 
− + + = −
 +

 

5 355
2 4
85 8
2

x
x y

x
x y

 − = +⇔ 
− + = −
 +

 

 

3 3
2 4
7 1
4 2

x y

x
x y

 = +⇔ 
 = +
 +

 
2 4 2
7 1 2 2 4
4 4

x y x
yx

+ = =⇔ ⇔  + == + 

 
2 2

2 2 1
x x

y y
= = 

⇔ ⇔ = = 
 (thỏa 

mãn) 
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Vậy hệ phương trình có nghiệm là ( )2;1  

2) Parabol ( ) 2: =P y x  và đường thẳng ( ) : 2= +md y mx  ( m  là tham số) 

a) Hoành độ giao điểm của ( )md  và ( )P  là nghiệm của phương trình: 
2 22 2 0= + ⇔ − − =x mx x mx  ( )1  

Vì ( )1. 2 2 0= − = − < ⇒ac  phương trình ( )1  luôn có hai nghiệm trái dấu với mọi 

m  
Vậy với mọi giá trị của m  thì ( )md  và ( )P  luôn cắt nhau tại hai điểm phân biệt 

A , B  nằm về hai phía của trục tung  1 2. 0x x  . 

Bài 29. Giải hệ phương trình     

11 3

12 1 3

x
y

x
y

 − + =

 − − =


  

Lời giải 

Giải hệ phương trình 

11 3                 (1)

12 1 3               (2)

x
y

x
y

 − + =

 − − =


 

Điều kiện : 1;  0x y≥ ≠  

Cộng vế với vế của hai phương trình ( 1 ) và ( 2 ) ta được 
1 1     1 2 1 3 3

3 1 6 1 2 1 4 5 

x x
y y

x x x x

− + + − − = +

⇔ − = ⇔ − = ⇔ − = ⇔ =

 

Thay 1 2x − = vào phương trình ( 1 ) ta được 
1 12 3 1 1y
y y

+ = ⇔ = ⇔ =  

Đối chiếu với điều kiện ta thấy 5;  1x y= = thỏa mãn điều kiện 1;  0x y≥ ≠  

Vậy hệ phương trình đã cho có nghiệm là ( ) ( );  5;  1x y =  

Bài 30. Giải hệ phương trình 

1 2
2 1

3 2 1
2 1

x
x y y

x
x y y

 + = + −

 − =
 + −

 

Lời giải 

Điều kiện: 2x y≠ −  ; 1y >  

 Đặt 
2

x a
x y

=
+

 và 1
1

b
y

=
−

, ta có hệ phương trình 

Liên hệ tài liệu word môn toán: 039.373.2038 TÀI LIỆU TOÁN HỌC 

 



 Website:tailieumontoan.com  

2
3 2 1
a b
a b
+ =

 − =
 ⇔ 

1
1

a
b
=

 =
 ⇒ 

1
2

1 1
1

x
x y

y

 = +

 =
 −

 ⇒ 2y =  ⇒ 2x = −   (thỏa mãn điều kiện) 

Vậy hệ phương trình có nghiệm là ( ) ( ); 2;2x y = −  

Bài 31. Giải hệ phương trình 

21 2

4 1 1

x
y

x
y

 − + =

 − − =


 .   

Lời giải 

21 2

4 1 1

x
y

x
y

 − + =

 − − =


  Điều kiện 0y ≠   

2 21 2 21 2 1 2
6 63 2

3

x x xy y y
yy

y

 − + = − + =   − + =  ⇔ ⇔ ⇔  
  = ==  

 
1 1
2

x
y

 − =⇔ 
=

 
1 1
1 1
2

x
x

y

 − =
⇔ − = −
 =

  

1 1 2
( )

2 2

1 1 0
( )

2 2

thoûa maõn

thoûa maõn

 − =  = 
  = =  ⇔ ⇔ − = − =   = =   

x x
y y

x x
y y

  

Vậy hệ phương trình có nghiệm ( )2;2 , ( )0;2  . 

Bài 32. Giải hệ phương trình (I) 
2 1 3 2 5

4 1 2 17

x y

x y

 + − − =


+ + − =
. 

Lời giải 

Giải hệ phương trình (I) 
2 1 3 2 5

4 1 2 17

x y

x y

 + − − =


+ + − =
.
 

ĐKXĐ: 1; 2x y≥ − ≥ . 

Đặt 1x a+ = ; 2y b− = , ( )0; 0a b≥ ≥ . 

Ta được: 

(I) 
2 3 5
4 17

a b
a b
− =

⇔  + =

2 3 5
12 3 51

a b
a b
− =

⇔  + =

14 56
4 17

a
a b

=
⇔  + =

4
4.4 17
a

b
=

⇔  + =

4
1

a
b
=

⇔  =
(TMĐK) 

. 
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1 4

2 1

x

y

 + =⇒ 
− =

1 16
2 1

x
y
+ =

⇔  − =

( )
( )

15

3

x TM

y TM

=⇔ 
=

. 

Vậy hệ phương trình có nghiệm ( ) ( ); 15;3x y = . 

Bài 33. Giải hệ phương trình  

1 2 3 7
2

2 3 3 7
2

y
x

y
x

 + − = +

 − − = −
 +

 

Lời giải 

Điều kiện xác định: 3y ≥ , 2x ≠ −  

1 22 3 7 4 3 14
2 2

2 23 3 7 3 3 7
2 2

y y
x x

y y
x x

 + − = + − =  + +⇔ 
 − − = − − − = −
 + + 

 

7 3 21 3 3 12
1 1 12 3 7 1

2 2

y y y
xy

x x

 − = − = = ⇔ ⇔ ⇔   = −+ − = =  + + 

 

Vậy hệ phương trình có nghiệm duy nhất ( ) ( ); 1;12x y = −  

Bài 34. Giải hệ phương trình 
( )

( )

23 2 4
3

12 2 5
3

x
y

x
y

 − − = +

 − + =
 +

 

Lời giải 

1) Điều kiện xác định 3y ≠ − . 

( )

( )

23 2 4
3

12 2 5
3

x
y

x
y

 − − = +

 − + =
 +

( )

( )

23 2 4
3

24 2 10
3

x
y

x
y

 − − = +⇔ 
 − + =
 +

( )

( )

7 2 14
24 2 10

3

x

x
y

− =
⇔ 

− + = +

( )

2 2
24 2 10

3

x

x
y

− =
⇔  − + = +

( )

4
2 10 4 2

3

x

x
y

=
⇔  = − − +

( )

4
2 10 4 4 2

3

x

y

=
⇔  = − − +

 

4
2 2

3

x

y

=
⇔  = +

4
3 1

x
y
=

⇔  + = ( )
4

2
x
y
=⇔  = − thoûa maõn

 

Vậy nghiệm của hệ phương trình ( ) ( ); 4; 2x y = −  
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Bài 35. Giải hệ phương trình: 

42 5
2 1

23 2 1
2 1

x
y

x
y

 + + = −

 + − =
 −

.   

Lời giải 

4 42 5 2 5 7 2 7
2 1 2 1

42 52 43 2 1 6 2 2 2 1
2 1 2 1

x x x
y y

x
x x y

y y

 + + = + + =  + = − −  ⇔ ⇔   + + =  + − = + − = − − − 

 

2 1 1
2 1

2 1 3
41 5 2 1 1 1

2 1
2 1 1 0

x x
x

x x

y y
y

y y

 + =  = − 
 + =   + = − = −  ⇔ ⇔ ⇔  + = − = =   −   − = − =    

Vậy hệ phương trình có nghiệm ( ) { }; ( 1;1);( 3;1);( 1;0);( 3;0)x y ∈ − − − −  

Bài 36.   Giải hệ phương trình 

1 2 9
3 1

3 1 6
3 1

x y

x y

 − = + −

 + =
 + −

 

Lời giải 

Điều kiện: 3x ≠ − ; 1y ≠  

Đặt 

1
3

1
1

a
x

b
y

 = +

 =

−

  

Ta được hệ sau: 
2 9 3 6 27 7 21 3

3 6 3 6 3 6 3
a b a b b b
a b a b a b a
− = − = − = = −   

⇔ ⇔ ⇔   + = + = + = =   
  

Từ đó ta có: ( )

1 1 83 3 ( )
3 3 3 1

1 1 23 1 ( )
1 3 3

x x
x

y y
y

  = + = = −  +  ⇒ ⇔  
  = − − = − =

 −  

thoûa maõn

thoûa maõn
  

Vậy hệ phương trình có nghiệm là 

8
3

2
3

x

y

 = −

 =


       

Bài 37.    Giải hệ phương trình 
1 2 3 1

3 1 2 3 11

x y

x y

 + − + =


+ + + =
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Lời giải 

Điều kiện xác định 3y ≥ − . 

4 1 12 1 31 2 3 1

3 1 2 3 11 3 1 2 3 113 1 2 3 11

x xx y

x y x yx y

  + =  + =+ − + =  ⇔ ⇔  
+ + + = + + + =+ + + =    

 

1 3 1 3

3.3 2 3 11 3 1

x x

y y

 + =  + = ⇔ ⇔ 
+ + = + =   ( )

1 3

2

x

y

 + =⇔ 
= − thoûa maõn

 

1 3 2
2 2

1 3 4
2 2

x x
y y

x x
y y

 + =  = 
  = − = −  ⇔ ⇔ + = − = −   = − = −   

 

Vậy nghiệm của hệ phương trình ( ) ( ) ( ){ }; 2; 2 , 4; 2x y ∈ − − − . 

Bài 38. Giải hệ phương trình: 
3 2( 1) 6
2( 1) 3

x y
x y
− − =

 − + =
  

Lời giải 

( )
( )

3 2 1 6

2 1 3

x y

x y

 − − =


− + =
 

3 2 4
2 5

x y
x y
− =

⇔  + =
 

3 2 4
4 2 10

x y
x y
− =

⇔  + =
 

7 14
5 2

x
y x
=

⇔  = −
 

2
1

x
y
=

⇔  =  
Vậy hệ phương trình có nghiệm ( ) ( ); 2;1x y = . 

 

Bài 39. Giải hệ phương trình sau: 
4 8 8

9 2 3

x y

x y





+ − =

− − =
. 

Lời giải 

Điều kiện: 0; 2x y≥ ≥ .  

(I) 
2 2 8

3 2 3

x y

x y





+ − =
⇔

− − =
 

Đặt ; 2 ( 0; 0)a x b y a b= = − ≥ ≥
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Khi đó ta có hệ phương trình:   

  

2 8
7 14

2
3

a b
a

a
b

+ = 
⇔ ⇔ = 

=
=

  (thỏa mãn). 

Thay 2a x= = 4x⇒ =  (thỏa mãn). 

3 2 2 9b y y= = − ⇒ − =  11y⇒ = (thỏa mãn). 

Vậy hệ phương trình có nghiệm ( ) ( ); 4;11x y = . 

Bài 40.  Giải hệ phương trình: 
( )5 2 3 3 99

3 7 4 17
x y x y

x y x y
+ − + =


− = − −

 

Lời giải 

 

( )5 2 3 3 99
3 7 4 17

x y x y
x y x y

+ − + =


− = − −  
5 10 3 3 99
7 4 3 17

x y x y
x y x y
+ − + =

⇔  − − + =  
2 13 99
6 17

x y
x y
+ =

⇔  − =
 

6 39 297
6 17

x y
x y
+ =

⇔  − =  
40 280
6 17

y
x y

=
⇔  − =  

7
6 17
y
x y
=

⇔  = +  
6 24

7
x

y
=

⇔  =  
4
7

x
y
=

⇔  =
 

Vậy hệ phương trình có một nghiệm là ( ) ( ); 4;7x y = .               

Bài 41.  Giải hệ phương trình:

 

2 1
1

3 1
1

y x
x

y x
x

 − − = −

 + − =
 −

  

2 8
6 2 6

2 8
3 3

a b
a b

a b
a b

+ = 
⇔  − = 

+ =
− =
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Lời giải 

Điều kiện xác định 
1x

y x
>

 ≥
 

2 1
1

3 1
1

y x
x

y x
x

 − − = −

 + − =
 −

2 1
1

5 2
1

y x
x

x

 − − = −⇔ 
 =
 −

4 1
5

1 2
51

y x

x

 − − =⇔ 
 =
 −

1
5

51
2

y x

x

 − = −⇔ 
 − =


1
5

29
4

y x

x

 − = −⇔ 
 =


 

Ta có phương trình 1
5

y x− = −  vô nghiệm vì  1 0
5

y x− = − <  

Vậy hệ phương trình đã cho vô nghiệm.  

Bài 42.  Giải hệ phương trình: 

3 6 21
2 102

4 9 29
2 202

x y

x y

 + = − −
 − − =
 − −

 

Lời giải 

ĐKXĐ: 2,x ≠ 2y >  

Đặt 1
2

a
x

=
−

, 1
2

b
y

=
−

( 0,a ≠ 0b > ). Khi đó, hệ phương trình trở thành 

213 6
10

294 9
20

a b

a b

 + =
 − − =


 

4212 24
5
8712 27

20

a b

a b

 + =⇔  − − =


 

5151
4

213 6
10

b

a b

 =⇔ 
 + =


 

1
4
1
5

b

a

 =⇔ 
 =


  (thỏa mãn) 
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Suy ra: 

1 1
2 5

1 1
42

x

y

 = −

 =

−

7
18

x
y
=

⇔  =
(thỏa mãn). 

Vậy hệ phương trình có nghiệm ( ) ( ); 7;18x y = . 

Bài 43. Giải hệ phương trình 

1 1 5
36

.
4 3 1

2

x y

x y

 + =

 + =


 

Lời giải 

Điều kiện 0x , 0y . 

Đặt 

1

1

a
x

b
y

 =

 =


 ta được hệ phương trình: 

5 55 1
36 3636 12

5 1 111 4 34 3
36 2 18182

a b a ba b a

b b bba b

   = − = −+ = =      ⇔ ⇔ ⇔   
    − + = ==+ =        

 

Suy ra 

1 1
1212

1 1 18
18

xx
y

y

 = = ⇔  = =


 (thỏa mãn điều kiện). 

Vậy hệ phương trình có nghiệm ( ) ( ); 12;18x y = . 

Bài 44. Giải hệ phương trình sau: 

 

2 3 5
3 1

4 1 3
3 2 1

x y

x y


 

 

     

 

Lời giải 

Điều kiện: 3x , 1y .  

Đặt 1
3

a
x




, 1
1

b
y




. Hệ phương trình trở thành:  

2 3 5
14 3
2

a b

a b

  



  


2 3 5
8 6

a b
b a
  

 

2 3 5
8 6

a b
b a
  

 
 2 3 8 6 5

8 6
a a

b a

   
  

26 13
8 6

a
b a
  

   

1
2

2

a

b
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Khi đó: 

1 1
3 2

1 2
1

x

y


 



  

5( )
3 ( )
2

x TM

y TM

  







 

Vậy nghiệm của hệ phương trình là: 
5

3
2

x

y

  






. 

Bài 45. Giải hệ phương trình:
2 3 2 5

3 2 2 1

x y

x y

 + − =


− − =
. 

Lời giải 

Điều kiện xác định: 2y ≥ . 
Với 2y ≥  ta có:  

2 3 2 5

3 2 2 1

x y

x y

 + − =


− − =
 

4 6 2 10

9 6 2 3

x y

x y

 + − =⇔ 
− − =

 

13 13

3 2 2 1

x

x y

=⇔ 
− − =

 

1

2 2 2

x

y

=⇔ 
− =

 

1

2 1

x

y

=⇔ 
− =

 

1
2 1

x
y
=

⇔  − =
 

1
3

x
y
=

⇔  =  
(thỏa mãn điều kiện) 

Vậy hệ phương trình có nghiệm duy nhất ( ) ( ), 1;3x y = .  

Bài 46. Giải hệ phương trình 
3(x 1) y 6 2y
2x y 7

+ − = −
 − =

 

Lời giải 

 Ta có: 
3(x 1) y 6 2y 3x y 3 5x 10 x 2
2x y 7 2x y 7 2x y 7 y 3

+ − = − + = = =   
⇔ ⇔ ⇔   − = − = − = = −     

Vậy hệ phương trình có nghiệm duy nhất ( ) ( ), 2; 3x y = − .  
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Bài 47. Giải hệ phương trình sau 

13 2 1 5

12 1 1

y
x

y
x


+ − =


 − − =

 

Lời giải: 
ĐKXĐ: 0, 1x y> ≥ . 

13 2 1 5

12 1 1

y
x

y
x


+ − =


 − − =

13 2 1 5

14 2 1 2

y
x

y
x


+ − =⇔ 

 − − =

17 7

14 2 1 2

x

y
x


=⇔ 

 − − =

1 1

1 1
x
y


=⇔ 

 − =

1 1

1 1
x
y

 =⇔ 
 − =

( )
( )

1

2

x tm

y tm

=⇔ 
=  

Vậy hệ phương trình có nghiệm duy nhất ( ) ( ), 1;2x y = .  

Bài 48.  Giải hệ phương trình 

3 2 11
2 1

2 1 5
2 1

x
x y

x
x y

 − = − +

 + =
 − +

 

Lời giải 

1) Điều kiện 2, 1x y≠ ≠ −  

2) Đặt ẩn 1,
2 1

x a b
x y

= =
− +

 (*) ( )0b ≠ . Khi đó hệ phương trình trở thành: 

(1) ⇔  
3 2 11 3 2 11 7 21 3
2 5 4 2 10 2 5 1( / )
a b a b a a
a b a b a b b t m
− = − = = =   

⇔ ⇔ ⇔   + = + = + = = −   
 

Suy ra thay vào (*), ta được: 
3

2
1 1

1

x
x

y

 = −

 = −

+

⇔  ⇒
3 6

1 1
x x

y
− =

⇔ + = −

3
2

x
y
=

 = −

3( / )
2( / )

x t m
y t m
=

⇔  = −
 

Vậy nghiệm của hệ phương trình là: ( ) ( ), 3; 2x y = −  

Bài 49.   Giải hệ phương trình: 

3 1 4
1 2

2 3 5
1 2

x y

x y

 + = − +

 + =
 − +  

Lời giải 
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1. Điều kiện xác định của hệ là 
1

2
x
y
≠

 > −
 

3 1 4
1 2

2 3 5
1 2

x y

x y

 + = − +

 + =
 − +

6 2 8
1 2

6 9 15
1 2

x y

x y

 + = − +⇔ 
 + =
 − +

7 7
2 12 1

6 9 21 115
1 2

y yy
xx

x y

 = +  = −+ =  ⇔ ⇔ ⇔   =− =  + =
 − +

       (thỏa mãn điều kiện) 

Vậy nghiệm của hệ phương trình là: ( ) ( ), 2, 1x y = −  

Bài 50.  Giải hệ phương trình 

12 1 2

12 2 1 1

x
x y

x
x y

 − + = −

 − − =
 −

. 

Lời giải 

1) Giải hệ phương trình 

12 1 2

12 2 1 1

x
x y

x
x y

 − + = −

 − − =
 −

.  

Điều kiện: x y> , 1
2

x ≥ . 

Đặt 
2 1
1

a x

b
x y

 = −

 = −

 ( 0a ≥ , 0b > ) ta có hệ phương trình: 

2
2 1
a b

a b
+ =

 − =

3 3
2

a
a b

=
⇔  + =

1
2

a
a b
=

⇔  + =

1
1

a
b
=

⇔  =
 (thỏa mãn) 

2 1 1
1 1

x

x y

 − =
⇒  = −

2 1 1
1

x
x y

− =
⇒  − =

1
1

x
x y
=

⇔  − =

1
0

x
y
=

⇔  =
 (thỏa mãn). 

Vậy hệ phương trình có nghiệm duy nhất ( ) ( ); 1;0x y =  

Bài 51. Giải hệ phương trình sau: 
( )
( )

2

2

2 3 5

2 2 3 8

x x y

x x y

 − + =


− − = −
. 

Lời giải 
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Giải hệ phương trình
( )
( )

2

2

2 3 5

2 2 3 8

x x y

x x y

 − + =


− − = −
 

Đặt 2 2x x a− = , ta có hệ phương trình 
3 5

2 3 8
a y

a y
+ =

 − = −  
3 3

3 5
a

a y
= −

⇔  + =
 

1
2

a
y
= −

⇔  =
 

2 2 1
2

x x
y

 − = −
⇒ 

=
 

2 2 1 0
2

x x
y

 − + =
⇔ 

=
 

( )21 0
2

x
y

 − =⇔ 
=

 

1
2

x
y
=

⇔  =
. 

Vậy hệ phương trình có nghiệm duy nhất ( ) ( ), 1;2x y = . 

Bài 52.  Cho hệ phương trình 
3 2 1

2 3 2
x y m

x y m
− = −

 + = +
  ( )1 . 

1) Giải hệ phương trình đã cho khi 1m = . 

2) Tìm hệ thức liên hệ giữa các nghiệm không phụ thuộc giá trị của m . 

3) Tìm m để hệ ( )1  có nghiệm ( );x y  thỏa mãn: . 

Lời giải 

1) Thay 1m = vào hệ đã cho ta được hệ 
3 1

2 5
x y

x y
− =

 + =

6 2 2
2 5

x y
x y

− =
⇔  + =

7 7
2 5

x
x y

=
⇔  + =

1
2

x
y
=

⇔  =
. 

Vậy hệ đã cho có nghiệm duy nhất ( ) ( ), 1;2x y = . 

2) 
3 2 1

2 3 2
x y m

x y m
− = −

 + = +

9 3 6 3
2 4 6 4

x y m
x y m
− = −

⇔  + = +
 

Trừ vế cho vế hai phương trình của hệ ta được 7 7 7x y− = − 1x y⇔ − = − . 

Vậy 1x y− = − . 

3) 
3 2 1

2 3 2
x y m

x y m
− = −

 + = +

9 3 6 3
2 4 6 4

x y m
x y m
− = −

⇔  + = +

7 7 7
2 4 6 4

x y
x y m
− = −

⇔  + = +

1
2 3 2

x y
x y m
− = −

⇔  + = +
 

Liên hệ tài liệu word môn toán: 039.373.2038 TÀI LIỆU TOÁN HỌC 

 



 Website:tailieumontoan.com  

1 1 1
1 2 3 2 3 3 3 1

x y x y x y
y y m y m y m
= − = − = −  

⇔ ⇔ ⇔  − + = + = + = +   1
x m
y m
=

⇔  = +
. 

Ta có 2 2 10x y+ = ( )22 1 10m m⇔ + + = 2 2 2 1 10m m m⇔ + + + = 22 2 9 0m m⇔ + − =  

1 19
2

m − ±
⇔ = . 

Vậy 1 19
2

m − ±
= . 

Bài 53.  Giải hệ phương trình: 

12 1
1

23 12
1

x
y

x
y

 − = −

 + =
 −

 

Lời giải 

 ĐKXĐ 0; 1≥ ≠x y  

Ta có: 
1 22 1 4 2 7 14 21 1

1 12 2 2 1 4 13 12 3 12 1 11 1
4( )
4 ( )
3

x x x xy y
xx x y yy y

x tm

y tm

 − = − =  = = − −   ⇔ ⇔ ⇔   
− = − =   + = + = − −  − − 

=
⇔ 

=

 

Vậy hệ phương trình có nghiệm là ( ) 4; 4;
3

 =  
 

x y  

Bài 54. Giải hệ phương trình: 

43 1 2
2

62 3 1 5
2

x
x y

x
y x

 + − = −

 + + =
 −

 

Lời giải: 

Điều kiện
3 1 0
2 0
x
x y
+ ≥

 − ≠
 

1
3

2 0

x

x y

− ≥⇔ 
 − ≠

  

Đặt
( )

( )

3 1 0
1 0

2

A x A

B B
x y

 = + ≥



= ≠ −

 ( )1   

Ta có 

43 1 2
2

62 3 1 5
2

x
x y

x
y x

 + − = −

 + + =
 −

 

13 1 4. 2
2

12 3 1 6. 5
2

x
x y

x
x y

 + − = −⇔ 
 + − =
 −
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Thay ( )1  vào hệ phương trình: 

4 2
2 6 5
A B

A B
− =

⇔  − =
  

2 8 4
2 6 5

A B
A B
− =

⇔  − =
 

2 1
2 6 5

B
A B

− = −
⇔  − =

 

1
2

12 6. 5
2

B

A

 =⇔ 
 − =


 
1
2

2 3 5

B

A

 =⇔ 
 − =

 
1
2

2 8

B

A

 =⇔ 
 =

 

1
2
4

B

A

 =⇔ 
 =

  Thay vào ( )1  ta được:
3 1 4
1 1

2 2

x

x y

 + =



= −

 
3 1 16
2 2
x
x y
+ =

⇔  − =
 

3 15
2 2

x
x y
=

⇔  − =
  

5
2.5 2
x

y
=

⇔  − =
 

5
8

x
y
=

⇔  =
 ( thỏa mãn điều kiện) 

Vậy nghiệm của hệ phương trình là 5x =  ; 8y =   

Bài 55. Giải hệ phương trình: 

1 2 4

2 3

y
x

y
x

 − =


 + =


 

Lời giải 

Giải hệ phương trình: 

1 2 4

2 3

y
x

y
x

 − =


 + =


 

Điều kiện: 0x ≠ . 

Ta có: 

1 2 4

2 3

y
x

y
x

 − =


 + =


1 2 4

4 2 6

y
x

y
x

 − =
⇔ 
 + =
  

   

1 2 4

5 10

y
x

x

 − =
⇔ 
 =
  

   

1 2 4

1
2

y
x

x

 − =⇔ 
 =  
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1
1
2

1
2

y

x

x

= −

 =⇔ 

 = −

 

   

1
2

1

1
2
1

x

y

x

y

 = = −⇒  = −

 = −  

  

1 ( / )
2

1

1 ( / )
2
1

x t m

y

x t m

y

 = = −⇒  = −

 = −

 

Vậy hệ phương trình có nghiệm ( )1 1
1; ; 1
2

x y  = − 
 

và ( )2 2
1; ; 1
2

x y  = − − 
 

. 

Bài 56. Giải hệ phương trình 
3 1 18

2 1 3 1

x y

x y

 − + =


− − =
 

Lời giải 

1) Điều kiện xác định: 1x ≥  

3 1 18

2 1 3 1

x y

x y

 − + =


− − =
 

9 1 3 54

2 1 3 1

x y

x y

 − + =⇔ 
− − =

 

11 1 55

3 1 18

x

x y

 − =⇔ 
− + =

 

1 5

3 1 18

x

x y

 − =⇔ 
− + =

 

1 25
3.5 18
x

y
− =

⇔  + =
 

26
3

x
y
=

⇔  =
 (thỏa mãn điều kiện). 

Vậy hệ phương trình có nghiệm: 
26
3

x
y
=

 =
. 
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Bài 57. Giải hệ phương trình:

1
2 1

1

2
3 12

1

x
y

x
y

 − = −

 + =
 −

 

Lời giải: 
 ®k: x 0;  y 1≥ ≠  

( )

1 2
12 1 4 2

2 11 1
1

2 2
3 12 3 12 7 14

1 1

1 1 42 1 4 1
1 1    ( tm®k)4

4  2 3

4
VËy hÖ ph¬ng tr×nh cã nghiÖm duy nhÊt x;y = 4;

3

x x
xy y

y

x x x
y y

xx
y y

y
xx

 − = − =   − =− −   −⇔ ⇔  
  + = + = = − − 

  =− = − =  − −⇔ ⇔ ⇔  
=  == 
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