Cau l.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

TRA LOT NGAN
Cho khdi tron xoay nhu Hinh. Tinh thé tich ciia khdi tron xoay duoc tao thanh boi hinh phang cho
¢ Hinh khi quay quanh truc Ox (viét két qua dudi dang s6 thap phan va lam tron dén hang phan
muoi).

yl\

Traloi: ..............

Mot khdi bé tong cao 2 m duoc dit trén mit dat phang. Néu cit khoi bé tong nay bang mit phang

(m)0 =x =2)

nam ngang, cach mat dat * thi duwoc mat cit 1 hinh chit nhét ¢é chiéu dai 5 m,

chiéu rong (0,5)"(m) (Hinh).

2m

g I,\' (m)

(0,5)*(m)

Tinh thé tich ctia khéi bé tong (két qua 1am tron dén hang phan trim cta mét khoi).
Traloi: ..............

3T

Mot binh chtra nudc dang nhu hinh ¢6 chiéu cao1a 2 dm. Néu lugng nudc trong binh c6 chiéu
3T

0=x=<

i I SETER N r 1.z , 2 - si r
cao 1a * (dm) thi mit nudc 1a hinh tron c6 ban kinh V<~ 310X (dm) véi 2

V2 -=sinx

Tinh dung tich cua binh (két qua lam tron dén hang phan tram ciia déximét khdi).
Traloi: ..............

Mot bé ca ¢ dang 1a mdt phén hinh ciu dugc tao thanh khi cat hinh ciu ban kinh 2 dm béng mat
phéng cach tdm cua hinh cau 1 dm (Hinh).




Tinh dung tich cua bé ca (két qua lam tron dén hang phan muoi cia déximét khoi).

Goi y: C6 thé coi bé ca 1a khdi tron xoay tao thanh khi quay hinh phang giéi han béi d6 thi ham s

y=yd-x _.. -2<

voi X =1 tryc hoanh va duong thang * =1 quanh truc hoanh.

Traloi: ..............

Cau 5. Khi sir dung phan mém mo phong dé thiét ké mot chau cay, ngudi ta quay hinh phang gidi han boi

\ ’ y — 2 > — — r
d6 thi ham s6 =x +2 , truc hoanh va hai dudng thing * =%* =% quanh truc hoanh. Biét don

vi trén céc tryc toa do 1a déximét. Thé tich ciia chau cay (két qua 1am tron dén hang phan muoi)
bang bao nhiéu déximét khoi?
Traloi: ..............

Cau 6. Mot chi tiét may dugc thiét ké bang cach quay hinh phing giéi han bsi d6 thi ham sb

y=x - 4x+5 x =1, x =4

, truc hoanh va cac duong théng ' quanh truc hoanh. Biét don vi trén cac
truc toa do 1a centimét. Thé tich cua chi tiét may do6 (két qua 1am tron dén hang don vi) bang bao
nhiéu centimét khdi?

Traloi: ..............

Cau 7. MGt vat trang tri c6 dang la khéi tron xoay dugc tao thanh khi quay mién (R) (phﬁn gach chéo
trong hinh bén) quanh tryc 48 .

[

B C

Mién (B) duogc gidi han boi cac canh AB.AD (43 hinh vudng ABCD 3 cac cung phan tu ciia

cac dudng tron ban kinh bang 1 cm véi tam lan luot 13 trung diém cac canh BC.AD Tpétich cua
vat trang tri d6 (1am tron két qua dén hang phan muoi) bang bao nhiéu centimét khbi? (Trich dé
Minh hoa t6t nghiép THPT nidm 2024).

Traloi: ..............

Cau8. Mot thung dau bi ro ri tir e 13 gio véi toe do ro ri la Y1) T10F 3 (1it/ois), trong d6 ¢ (gio) 1a
thoi gian tinh tir khi bt ddu bi ro ri. Khi d6 ' ®) (lit) 1a thé tich diu bj mat di thoa man
V0 =10 Gia su v 1a thé tich dau bi mét di trong khoang thoi gian tir 13 gid dén 16 gio va

¥ 1a thé tich dAu bj mét di trong khodng thoi gian tir 16 gior dén 19 gio. Tinh *2~
lit).
Traloi: ..............

V' (theo don vi

CAu9. Mot cai chau cao 16 cm. Khi @b nuéc vao chau, néu d6 cao cia nude 1a ¥(€n?) (0 =x =16)
< . , AT e e P9y x(e . PSS SR
mat thoang cua nudc 1a hinh tron ban kinh F= ﬁf cm) . Tinh dung tich cta chau (két qua lam
tron dén hang phan tram cua lit).

Traloi: ..............



Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Cau 13.

Mot cai man chup c6 dang nhu hinh v& bén. Biét rang mit cat ciia cai man theo mat phang song
song v6i mit phang day va cach mit ddy mot khoang (m) 0 <x<2 13 mot hinh vudng canh

bang V 4= (M) Thé tich ciia cai man 1a bao nhiéu mét khéi? (Lam tron két qua dén hang phan
muoi.)

Traloi: ..............

Tinh thé tich cta vat thé B , biét day cua B 14 hinh tron ban kinh 2 va céc mit cit vuong goc voi
mat day la nhiing hinh vudng

X

(1am tron két qua dén hang phan muoi)
Traloi: ..............

Mot cot bé tong hinh tru ¢6 chiéu cao 9 m. Néu cit ¢t bé tong bang mit phang nim ngang cach

i

X
) 1- —(m) .
chan cot *") thi mit citla hinh tron cobankinh 4 v6i 0 =X <9 Tinh thé tich cta cot
bé tong (két qua lam tron dén hang phan tram ctia mét khoi).

Traloi: ..............

Mot chiéc bat thuy tinh c6 bé day ciia phan xung quanh 1a mot khdi tron xoay, khi xoay hinh
phang D quanh mot dudng thang ¢ bét ki nao ¢6 ma khi gan hé truc toa do Oxy (don vi trén truc
la decimét) vao hinh phéng D tai mot vi tri thich hop, thi dudong théng @ sg trung voi truc Ox K

, . Cy=x+—,y=x 7
hi d6, hinh phang D dugc gidi han boi cac do thi ham so x va hai duong thang
x =1, ; =4 (Hinh). Thé tich cuia bé day chiéc bat thuy tinh d6 bang bao nhiéu decimét khdi? (lam
tron két qua dén hang phan muoi).



Cau 14.

Cau 15.

Cau 16.

o 7

Traloi: ..............

(Chuyén Vinh 2024) Mot vt trang tri c6 dang mot khéi tron xoay duoc tao thanh khi quay mién

J— '} ~ 2
AC=2cm, B la trung diém
cia AC Midn ) duge gi6i han boi doan thang BC va cac cung tron ban kinh 1¢m ¢6 tam
4 va B Tinh thé tich ctia vat trang tri d6 (1am tron két qua dén hang phan muoi).

() (phan mau xam trong hinh v& bén) quanh truc 4C . Biét rang

Traloi: ..............
Cho hinh thang cong (H) gidi han béi cac duong =x,y =0,x =,x =7, Puong thing
x =k v&i 1 <k <7 chia (1) thanh hai phan 1a () va (s,) quay quanh truc OX ta thu dugc hai

khdi tron xoay ¢ thé tich 1an luot 1 v va v, . Xac dinh ¥ dé V=27, . (1am tron két qua dén hang

phan muoi).

Av

N

\\
S

-.&
J

0 l

Traloi: ..............

C (0;10) . ¢, (0,:6)
va -~ -
()

(Sé Hai Phong 2024) Cho hai duong tron cit nhau tai hai diém 4,8

ocho 4B 1a mot duong kinh ctia dudng tron . Goi (D) 13 min mit phang nam ngoai dudng



<)
(D)

\ \ M \ \ C 5 N ~ ’ R o A \ .
tron va nam trong dudng tron @) (tham khdo hinh vé€). Tinh thé tich khoi tron xoay khi

quay xung quanh truc 0.0, (1am tron két qua dén hang don vi).

Traloi: ..............

Cau 17. (Sé Nam Pinh 2024) Hinh phéng guqc to dém trong hinh bén dugc gidi han bdi duémg tron,
duong parabol, truc hoanh. Tinh thé tich khoi tron xoay duogc tao thanh khi quay hinh phang da
cho quanh truc OX . (lam tron két qua dén hang phén trim).

Traloi: ..............

Cau 18. (Chuyén Nguyén Thi Minh Khai - Séc Triing - 2018) Cho hinh ) gi6i han boi db thi ham sb

5.

0<

A}" :—' b — 2
9, cung tron ¢6 phwong trinh ¥ = Va- =¥ =2) 3 truc hoanh (phan t6 dam

Y (véi
trong hinh v¢).

Y

Biét thé tich cua khéi tron xoay tao thanh khi quay (#) quanh truc hoanh 1la

o5

JT

b
P=a+b+c+d

a cC
, trong doé a,b,c,d €N va b d 1a cac phan sb tdi gian. Tinh

Traloi: ..............



Cau19. (HSG Tinh B#c Ninh 2019) Cho hinh phing (1) duoc giéi han boi duong cong

yENmes (™ 1a tham sb khac 0 ) va truc hoanh. Khi () quay xung quanh truc hoanh duoc
khéi tron xoay c6 thé tich V' C6 bao nhiéu gia tri nguyén cia 7 dé V' < 10007
Traloi:..............

Cau 20. (THPT Gang Thép Thai Nguyén 2019) Goi 7 1a thé tich khdi tron xoay tao thanh khi quay hinh

phang gidi han boi cac duong ¥ :‘E, y=0 g3 x=4 quanh truc OX . Puong thing
v=a(0<a<4) ¢ 45 thihamsé ¥ =V i M (hinh v&). Goi ' 1a thé tich khéi tron xoay tao

thanh khi quay tam giac OMH quanh tryc OX . Biét rang V=2 . Khi d6
AY
M
y=-lx
K H X
0] a 1 .

Traloi: ..............

Cau2l. (THPT Cam Giang 2 -2019) Trong chuong trinh nong thén moi, tai mot xa Y ¢6 xay mot cay cau
bang bé tong nhu hinh v&. Tinh thé tich khoi bé tong dé d6 du cay cau. (Puong cong trong hinh vé
la cac duong Parabol).

b, b 19 1 0. 5m

Traloi: ..............

Cau22. bé ky niém ngay 26-3. Chi doan 12A du dinh dyng mdt 18u trai co dang parabol, vdi kich thudc:
nén trai la mot hinh chit nhat c6 chiéu rong la 3 mét, chiéu sau 1a 6 mét, dinh cua parabol cach
mat dat 1a 3 mét. Hay tinh thé tich phin khong gian phia bén trong trai dé 16p 12A ctr sb luong
nguoi tham dy trai cho phu hop.

Traloi: ..............

Céu 23. (Chuyén Lé Quy Pén Quing Tri 2019) Sim 16p xe 6 t6 khi bom cing dit ndm trén mit phang
R =20cm ,, ..
, ban kinh

nam ngang c6 hinh chiéu bang nhu hinh v& vé6i ban kinh dudng tron nho

duong tron 16n R, =30cm va mat cat khi cat boi mat phéng di qua truc, vudng géc mit phing

nam ngang 1a hai duong tron. Bo qua d6 day vo sam. Tinh thé tich khong khi duoc chira bén trong
sam. (lam tron két qua dén hang don vi)



Cau 24.

Cau 25.

Cau 26.

A

Traloi: ..............
(THPT L& Quy Péon Pa Ning 2019) Cho mdt md hinh 3-D mp phong mot duong ham nhu

s . ... olem . 2 : 8

hinh v€ bén. Biét rang duong ham mo hinh c6 chicu dai ( ); khi cat hinh nay bdi méat phang

vuong goc voi day cla nd, ta dugce thiét dién 1a mot hinh parabol c6 d¢ dai day gap doi chiéu cao
bl

‘ o y=3- 2% (em cn

parabol. Chiéu cao cua moi thiét di¢n parobol cho bdi cong thirc 5 ( ), voi X (cm) la
ST , \ A A 1s . X - ome

khoang céch tinh tir 161 vao lon hon cua duong ham mo hinh. Tinh the tich (theo don vi ¢/ )

khong gian bén trong duong him mé hinh ( 1am tron két qua dén hang don vi)

Traloi: ..............

Mot chi tiét may duoc thiét ké nhu hinh v& bén.

Céc tir giac ABCD,CDPQ 13 cac hinh vuong canh 2,5em 1y gidc ABEF 13 hinh chit nhat ¢6
BE =3,5cm Mat bén PQEF dugc mai nhin theo dudng parabol () ¢6 dinh parabol nam trén

canh EF . Tinh thé tich cta chi tiét may. ( 1am tron két qua dén hang don vi)

395 50 125 425

—Ccm —Ccm —Ccm —Ccm
A 24 B. 3 . c. 8 . D. 24
Traloi:..............

(THPT Luc Ngan 2018) B6 doc mdt qua dua hau ta duoc thiét dién 1a hinh elip c6 truc 16n

k]
280M ruc nho 22 M Bibt et 1000 Gira hiu 58 lam duoc cbe sinh t6 gia 20000 ddng. Hoi
tor quéa dua hau trén co6 thé thu dugc bao nhiéu tién (nghin dong) tir viéc ban nude sinh t6? Biét
rang bé day vé dua khong dang ke.



Cau 27.

Cau 28.

Cau 29.

Traloi: ..............

(THPT Thyc Hanh - TPHCM - 2018) Mot coc ruou c6 hinh dang tron xoay va kich thuge nhu
hinh v&, thiét dién doc cta coc (b6 doc coc thanh 2 phan bang nhau) 1a mot duong Parabol. Tinh
the tich toi da ma coc co6 thé chtra dugc (1am tron két qua dén hang don vi)

. . Parabol
| -

10cm

—
Traloi: ..............

(Chuyén Thoai Ngoc Hau - 2018) C6 mot cdc nude thay tinh hinh try, ban kinh trong long day
coc 1a 6’cm , ’chiéu cao long qéc la 10em dang dung mét lugng nudce. Tinh thé tich luong nude
trong coc, biét khi nghiéng coc nudc vira luc khi nude cham miéng coc thi day muc nudc trung
v6i duong kinh day.

e
‘.

Traloi: ..............

(Chuyén Thoai Ngoc Hau -- 2018) Cho vét thé day 1a hinh tron c6 ban kinh bang 1 (tham khao
hinh v&). Khi cit vat thé bang mat phang vudng géc véi truc OX tai diém co hoanh do

-l=x= A 1A 1x A SR e X or s A A 2 12 LA
x(1=x<l) thi duoc thiét dién 1a mot tam giac déu. Tinh thé tich ¥ ciia vat thé d6 (1am tron két

qua dén chir s0 phan tram)

7,
£

4%

0
()

0
)
"'Htm\\.\‘ﬂ

iy
v
&

Traloi: ..............



Cau 30.

Cau 31.

Cau 32.

Cau 33.

(THPT Ngé Quyén - Quang Ninh 2018) Mot bac thg xay bom nudc vao bé chira nude. Goi
h() h'(t) =6at” +2bt

Sau 3 gidy thi thé tich nudc trong bé 1a 90m’ ,sau O gidy thi thé tich nudc trong bé 1a 504m”

1a thé tich nu6c bom duoc sau ¢ gidy. Cho va ban dau bé khong c6 nudc.

Tinh thé tich nudc trong bé sau khi bom duoc 9 gidy.
Traloi: .............

(THPT Lwong Thé Vinh — Ha Ni — 2022) Mot téc nude hinh tru, dang chira nudc duoc daat
nam ngang, ¢ chiéu dai 3m vy duong kinh day Im Hién tai mat nude trong téc cach phia trén

dinh cua tec 0,25m (xem hinh v&). Tinh thé tich ctia nudc trong téc (két qua lam tron dén hang
phan nghin)?
r 0.25 m \
. 1 m
) Jm
Traloi: ..............
(Chuyén Lé Quy Pén - Pién Bién - 2022) Cho ham s

y=f(x)=ax +bx" +cx+d. (a,bc,d€R, a 20) ¢6 db thi (C). Biét ring db thi (©) tiép xte

y=f"(x)

véi duomg thang ¥ =% tai diém c6 hoanh d¢ 4m va db thi cia ham sé - cho béi hinh vé
duéi day. Tinh thé tich vat thé tron xoay dugc tao thanh khi quay hinh phang H giéi han boi d6

thi ) va tryc hoanh khi quay xung quanh tryc Ox . (Iam tron két qua dén chir s phan mudi)

y

y=f'z)

¥ =

Traloi: ..............

(S6 Nam BDinh 2023) Cho ham s6 ¥ =/() lien tuc twén R va thoa man
1

flx)=x +3 l‘_r"_,f' (x Jdx

o v6imoi X € R Tinh thé tich cta khéi tron xoay tao boi hinh phang gidi

han boi cac duong =f() , truc O, x =0,x =1 g quay quanh truc OX . (1am tron két qua dén
chit s6 phan tram)
Traloi: ..............



Céu 34. (S Nghé An. Lién Truong THPT 2023) Cho ham s ¥ =/(*) ¢4 dao ham cap hai lién tuc trén
glx) = II [.‘-_'.i"““f_.‘-'}+_.-’"Jlr_."-'}]

R, biét rang /(® =0 va ham s 10 12 ham s6 bac ba c6 d6 thi nhu hinh
ve.
71y
ﬁ ---------
s\ |
4 i
3 :
2] :
1 a
: X,
10 i T
-1
-2
Tinh thé tich khéi tron xoay sinh boi hinh phiang giéi han boi cac dd thi ham sd
v=f(x)hy :—"F“H[r}_ 40
. 12 khi quay quanh truc OX . (1am tron két qua dén hang don vi)
Traloi: .............

Cau 35. (Sé Béic Ninh 2023) Cho ham s6 /() ¢6 dao ham lién tyc trén R va thoa man cc didu kién
F(0)=-2 (& +1)f%)+3f (x) = x, ¥ eR

.Goi ) 1a hinh phing gi¢i han béi db thi ham sb

glx) =
(H) quanh truc Ox t5 duoc khoi

L+ f(x) , hai truc toa do va duong thing ¥ =3. Quay
tron xoay c6 thé tich bang ¥ (don vi thé tich). Tinh 7. (1am tron két qua dén hang don vi
g

Traloi: ..............

Ciu 36. (Chuyén Hoang Vin Thu-Hoa Binh 2023) Cho d6 thi ham sd tring phuong

y=f(x) =ax’ +bx* +c(a,be ERa #0) 4 per o

By

Tinh thé tich khéi tron xoay khi quay hinh phang gi6i han boi mién t6 dam trong hinh vé quanh

truc OX (1am tron két qua dén chir sb hang phan trim)
Traloi: ..............

Cau 37. (S& Thai Binh 2024x) Cho ham s6 /(%) ¢6 dao ham lién tuc trén Ro/(9) =1 (3 thoa man hé thie

2H(x)-F(x)-3(x+1) =(x*+x)f (x 2x+1)fix),¥xeR , .
Fx)f (x)= x4 (1 -H)'; (x) +(2x +1)/ (x), V= . Tinh thé tich khoi tron xoay

10



Cau 38.

Cau 39.

Cau 40.

duoc tao thanh khi quay hinh phing gi6i han béi cac duong ¥ =/ () gy y=/1 ) quanh truc
Ox _ (Jam tron két qua dén chir s6 phan mudi)
Traloi: ..............

(Sé& Thanh Hoéa 2024x) Ban An 1a nguoi c6 sé thich tai ché do cii. Dé tan dung do dung trong nha

\ Sy A1z 1z A \ — =2 \ A A o <
ban dung hai hinh ciu c6 ban kinh 1in lugt 1a B =10cm 3 1 =2 3em s mot phan ctia mit try
de 1am ho 16 dung nude nhu hinh vé dudi day. Biét giao ciia hai mat cau 1a dudng tron ¢6 ban kinh

Fo=0CM R 1A AN ALt (s 1 =4cm D .
! va co cua ho 16 1a mét hinh try ¢6 ban kinh day bang 2 , chiéu cao bang 4em  Gj

4 str ¢ day ctia hd 16 khong déng ké. H6 16 dyng duoc ti da 7 lit nude. Tinh V. (lam tron két
qua dén chit s6 phan muoti)

Traloi: ..............

(S& Quing Ninh 2024) Cho (1) 1a hinh phiing duoc gi6i han boi parabol * =% =3

thang ¥ =% (tham khao hinh v& bén).

¥ va duong

air

(H)

Thé tich khdi tron xoay duoc tao boi khi quay quanh tryc hoanh 1a & voi @b 13 cac 56

a
nguyén duong, ? t6i gian. Gid tri cua 18a - 300b bang

Traloi: ..............

(Sé Nghé An 2024) Mot vay trang tri c6 dang khéi tron xoay khi quay mién (H) (phan gach soc

trong hinh v€ bén dudi)
11



A B C

AC =10cm. BC =0cm - aay (H) quge giéi han boi doan thang

quanh truc AC | Bit rang
AB | cung tron BD ¢6 tam C, duong cong elip 4D ¢6 truc 4C va CD | Tinh thé tich cta vat
trang tri bang (1am tron két qua dén hang don vi)

Traloi: ..............

Cau 41. (Chuyén Lé Khiét - Quang Ngai 2024) Cho ham sO

vy =ax + b’ +ev- Lolx)=me +nr+1 o ) o \ ~ 1A
flx)=ax” +bx” +ex- Lglx) =mx” +nx+1 c6 d thi nhu hinh v& bén.
Ya

“y

N (2) = \ o 24X L1 1s A 2~ z . . 2 A a1 \ A
Biét rang f(2)=0 va hai d6 thi ham s6 da cho cat nhau tai ba diém phan bi¢t c6 hoanh do
N2%0 % thoa TR TS T 7 . Tinh thé tich khéi tron xoay tao thanh khi cho hinh phing gach soc

trong hinh v& quay quanh truc O¥ (1am tron két qua dén hang phan trim)

Traloi: ..............

Ciu 42. (S6 Bic Ninh 2024) Mot thung dung bia hoi (c6 dang khéi tron xoay nhu hinh v&) c¢6 duong kinh
day 1a 30¢m | quong kinh 16n nhét cia than thang 1a 40¢m | chiéu cao thung 1a 60¢m | cac canh
bén hong ctia thing c6 hinh dang ciia mot parabol. Tinh thé tich cta thing bia hoi? (gia sir d¢ day
thung bia khong déng ké va lam tron két qua dén hang don vi)

Traloi: ..............

Cau 43. (THPT Kim Lién - Ha N¢i 2024) Mot vat trang tri c6 dang mot khdi tron xoay dugc tao thanh khi
(R)

quay mién (®) (phan gach chéo trong hinh v& bén) quanh truc 4D . Mién duoc gi61 han boi

12



Cau 44.

Cau 45.

canh 4C | duong cao 4D cia tam giac déu 4BC ¢ canh bang 2073 cm va cung nho bE cua
duong tron ndi tiép tam giac 4BC ( E 1a trung diém cta doan thing 4C). Tinh thé tich cua vat
trang tri do, lam tron két qua dén hang phan muoi.

/////,,..

Traloi: ..............

(THPT Binh Son - Quang Ngai 2024) Mot vat trang tri co6 dang mot khdi tron xoay duoc tao
thanh khi quay mién (R) (phan dugc t6 mau trong hinh v& bén) quanh truc 4B . Mién (R) duoc
gi6i han boi céc canh 4B, AD cua hinh vuéng 4BCD vj cac cung phin tu cua cac dudng tron
ban kinh bang 1 véi tAm 14n luot 13 trung diém cua cac canh 4D, 4B

R

A B

Tinh thé tich cta vat trang tri d6, lam tron két qua dén hang phan mudi.

Traloi: ..............

(Sé Tién Giang 2024) Khi quay hinh phing gi6i han béi cac duong -+ =log, x,y =0

va ¥ =4 xy
ng quanh dudng thing * =4 thu dwoc khéi tron xoay co thé tich gan nhit véi gia tri nao sau day?
(1am tron két qua dén hang don vi)

Traloi: ..............
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