Chii dé 2. TQA PQ VECTO' TRONG KHONG GIAN
Bai 5. CAU TOAN VE VECTO VA TQA PQ TRONG KHONG GIAN OXYZ

PHAN A. KIEN THUC CAN NAM
I. VECTO TRONG KHONG GIAN
1) Quy tic hinh hjp:

.ALE‘CD .AL'B 'C I-DF
va cb dudmg chéo 1a AC

NN M|N] ] M|N]N] M|NIE]N]

AB+ AD+ AA =AC’

Néu hinh hop 6 ba canh xuat phat tir A 1a AB, AD, AA’

thi khi d6 ta co quy tac hinh hop la:

2) Phan tich mét vecto theo 3 vecto khong dong phang:

Trong khong gian cho ba vecto khong dong phang a.b,c . Khi d6 v6i moi

X A At 1A ; m,n x =ma+nh+ pc
vecto ~ ta déu tim duwoc motbo baso P a0 cho )

Ngoai ra bo ba s6 MILP s duy nhat.

3) Tich vo hudng cia hai vecto trong khong gian:
a) Goc giita hai vecto trong khong gian

Trong khong gian, cho “ va " 1a hai vecto khac 0 . Lay mot diém A bt

B AB =u, AC =v Bac

goi © va ¢ 13 hai diém sao cho . Khi d6 ta goi goc

(0 <Bac =180)
1a goc giita hai vecto “ va ¥ trong khong gian, ki hiéu

u,v)
Ia .

b) Tich vo hwong cua hai vecto trong khong gian

Tich v hudng cua hai vecto “va¥ 1a mot s0, duoc ky hi¢u ab va

. uv :|u||1'||:05(u.'1'} _ _ .
dugc xac dinh boi tur do suy ra cosin goc gitra hai
o u_v
cos(u:v) = *l*i
|u 1'|
vecto ¥ va " 1a
oo ulvecos(uv)=0s ua =0
Dac biét khi .

II. HE TRUC TQA PO TRONG KHONG GIAN
1) H¢ truc toa do:

ok

ki,




a:a,:a,)

Oxyz N S T £
Y , cho vecto 4 Khi d6 ludn tdn tai duy nhat by ba s6 sao cho:

Trong khong gian
a =ai +a,j +ak

 (a;:a,:a,)

s A £ . n Lo A . Oxyz
Ta goi b ba so do6 13 toa do cua vecto ¢ dbi voi hé toa do 3

cho truéc va viét

a :(ﬂl.:ﬂ:.:ﬂ_:‘) . G(Gl:ﬁ'z:ﬂ'})
oac .

2) Toa d¢ vecto:
a =(a,:a,:a,),b =(b:b,:b,)

Cho
- - fﬂl :bl
+a =b = {a, =b,
a, =h

+a+h :(ﬂl +bia, +ba, +|FJ'3)

a-b=(a,-b:a,- bsa,-b,)

iy :(ﬁ;ﬂl.jﬁ:al.jh?,) . kKER
VO1

ta=(asasa) | b=(b:bsb) L
Tova cung phuong khi va chi khi c6 mdt so thuyc ™ sao cho

A\
a, =kb,
a, =kb,
a, =kb,
a _a, _a,

b b by . bbb, %0
Hodc ' 72 7t yei TR

A . =a, by +a, b, +a, b
+ Tich v6 huédng cla 2 vecto: ab =a, ‘b +a, b, +a; b,

A s al =Ja; +a; +a:
+ D0 dai vecto: | | : 2o
+talbe=ab=0=a b +a, b +a, b =0

a dr, _ ab +ab, +ab,
|ﬂ||h| Jﬂf +al +a’ -be +b+ B

+c05(;._b):

3) Toa d§ cia diém

A (11 z, ) B (.‘u.'ﬁ.j VgiZg ) C(_Tl..j}'l..j:L. )

Cho ba diém
I‘ x, +x, _.}'.- +y, .z, +tz,

 MGyiyiz,) A 2 AB . . 2
Néu -~ latrung diém cua doan thang thi

. Gliyaiz,)
Néu “7797797 1a trong tAm cua tam giac ABC thi

G. X, 4x, +x : Y, ¥yt : Z,vzg+z, ‘
. 3 ' 3 ' 3

. Gliyaiz,)

Néu SR P trong tdm cua tir dién ABCD thi



G. X, bxp kx4 x, y, by, vyt y, Z, tIgtz+z,
. 4 ' 4 ' 4
4) Tich c¢6 hwong cua 2 vecto va irng dung:

a =(a,;a,:a,); b =(b:b,:b,)

Trong khong gian Oxyz cho hai vecto:

- @, | @ 4 \a, ﬂ:.
[ﬂ._hl = : :
a b .'h: ."'}3 ."'.r_.\ 'IL}I 'IL}I 'h:.

Vecto tich ¢6 huéng cia © va = la:

[

; =ad - bc
*Chay: |
a) Tinh chét:
. b |ab] =0
cung phuong
[mb] lab
= |a,b|c =0
a,b,c dong phang [ l
b) Ung dung:
| @0 md
S, ne :;[[AB.ACI
Di¢n tich tam giac: =
100 000 , 000
V 1 sco :—[| AB.ACI AD

Thé tich ti dién: 0

iy uag JJJr
v V isco acr =| AB,AD| A4
Thé tich hinh hop:

5) Phwong trinh mit cau:

. . ) 1(abie)
a) Pinh nghia 1: Phuong trinh mét cau tam ban kinh R c6 dang:

(x-a) +(y-b) +(z- b) =R’

*Chi y: Phuong trinh mit cau tim 0(0:0:0) ban kinh R c6 dang:

4yt 4z =R
b) Pinh nghia 2: Mdi phuong trinh ¢ dang:

xT+y 4z - 2ax- 2by - 2ez +d =0

(a;b;c) R:Jﬂ:+h:+ﬁ':-d

a b et -d >0, phuong trinh mit cau tim ban kinh

Véi diéu kién
6) Phuong trinh tong quat clia mét phing:

. (a) . M (x:y:z) L , . n =(4: B:C)
+ Cho mat phang di qua va c6 vecto phap tuyén .

L o (a) A= x )+ B(y- y)+c(z- 2, )=0
+ Phuong trinh tong quat cta la:

Ac+ By +Cz+D =0
hay: -

7) Phuwong trinh tham s6 va chinh tic ciia dwong thing:



qua M (x:y:z)
VTCP u =(a:b:c)

Cho duong thang

"= (a;b;c);

A

M, (xo;yo;za)

X =x +at
A:ly=y +bt(reR)
* Phuong trinh tham sé: =5 vt
X-x, _y-y, _z-2,
ePhuong trinh chinh tic: ¢ b o ovéi aibic #0

PHAN B. CAU TAP AP DUNG
Cau 1. Theo dinh luat IT Newton: gia tdc clia mot vat cd cung hudng voi lyc tac dung 1én vat. B 16n cia gia tde

] ) L L _ calm/s?) .
ti 1€ thudn v4i1 do 16n cua luc va ti 1€ nghich véi khoi lugng cia vat: F =ma trong do ( ) la

F(N) kg)

. 2
qua bong khoi lugng 0.5 ke mét gia toc 100 m/s” thi can mot luc da c6 doé 1&n 13 bao nhiéu?

< LA \ , N N, M \ ¥ , N J4 A
vecto gia toc, 1a vecto lyc tac dung lén vat, ( 1a khoi lugng cua vat. Muon truyén cho

Loi giai

_ F =ma =0,5 100 =50( N)
Taco [ =ma suy ra m .

0,5 kg 100 m/s?

Vay mudn truyén cho qua bong khdi luong mot gia toc thi can mot lyc d4 c6 do

l6n1a SON .

A A oA =20k A A \. A, 3 X L  n
Cau 2. Mot em bé can nang n g truot trén cau thang trugt dai 2 m . Biét rang, cau trugt c6 goc nghiéng
50 v&i phuong nam ngang 1a 40"

P =mg ~10m/s

a) Tinh d6 16n cua trong luc tac dung 1én em bé, biét g

F

b) Cho biét cong sinh boi mot luc ©° ¢6 do dich chuyén d duoc tinh theo cong thure

A=F-d Hay tinh cong sinh béi trong luc £ khi em bé trugt hét chidu dai ciu trugt (lam tron dén hang

don vi).



Loi giai
. P =mg P =mg =20.10 =200( N)
a) Taco suy ra .
Vay trong luc tac dung Ién em bé 1a 200 N .
A=P s cos(P,5) =200 2 cos80 ~69

b) Ta cod ).
Vay cong sinh bdi trong luc P khi em bé truot hét chiéu dai cau truot 14 306 J .
Céu 3. Mot chiéc dén tron duoc treo song song véi mit phing nim ngang boi ba soi gidy khong dan phat tir

diém 0 trén tran nha va 1an luot budc vao ba diém M, N, K trén duodng tron sao cho luc cang

F.F,F, OM .ON,0K

lan luot trén moi day déi mot wvudbng goéc voi nhau va

|A| =|F.| =|F| =2043(N)

. Tinh trong lugng cta chiéc dén do.

Loi gii




LLl L u|N} H[N]N]

. A,B,C OA =F,0B =F,,0C =F, A \B,C,0
oi

G lan luot 1a cac diém sao cho * . Lay cac diém
sao cho PACCBAOB 13 pinh hop. Khi d6, 4p dung quy tic hinh hop, ta co:
OA+ OB +0C =00"
REE £ =] = =203 ()

Mait khac luc céc luc cang - d6i mot vudng goc nhau va nén

C -BAOB 0A4,0B,0C .. : £
hinh hop OACC BAOB 41 canh d6i mot vudng goc nhau va bang nhau. Vi theé
hinh 1ap phuong OACC BAOB 4 d6 dai canh bang 203 suy ra do dai duong chéo
00 =203

f"_l +F: + E =F

Do chiéc dén ¢ vi tri can bang nén , 0do P13 trong lugng tac dung 1én chiéc dén.

AN/NN}

P :|P| :|oo' =203 3 =60( N)

Vay trong luc cta chiée dén 1a

A A - A \ \ . - m =8 k A1 A e \ em 121 A p
Cau 4. M6t chiéc dén chum treo c6 khoi lugng 8 dugc thiet ke véi dia dén duoc gilr boi bon doan xich

SA. 8B, 8C.5D . \ —
S sao cho S.ABCD 1a hinh chép tr gidc déu co Asc =60 (Hinh).

P =mg 9.8 m/s’

. Nom - ) e 1 . , p , < Xe e, , , , e
la la khoi Iwgng cta vat cé don vi kg. Tinh d 16n cta lyc cang cho moi soi xich (tinh chinh x4c dén

hang phan mudi).

A r \ . A . ’ A 17 . P \ ’ A A ’ .
Bieét trong do g la vecto gia toc roi ty do c6 d6 lon la trong lyc tac dong vat c6 don bi

SN

J4

P =898 =T84N
Taco .

Vi S“4BCD 13 hinh chép ti gide ddu nen 54 =SB =SC =5D

Ma Asc =60" = Tam giac SAC déu

Goi © 1a trung diém 4€ .
__I_I L u|u} LILL] _-}.I.I_I '}_I_I_I _ SN N}

Ta c6: Hop luc cta 4 soi xich la: F =54+SC+SE+5D =150 +250 =450

Dé dén chum dimg yén thi hop luc ctia cic soi xich phai can bang véi trong luc hay 450 =p hay

450 =P < S0 =19,0



17

NE 19,63 _
)

‘ SAC : 54 :TEG =
Xét tam giac déu =
Vay d6 16n cua luc cang cho mdi sgi xichla 17 N .
CAu 5. Mot chiée 6 t0 dugc dat trén mat day dudi ciia mot khung st co dang hinh hop chit nhat voi day trén 1a

ABCD ., . (4BCD) s s ;.
, mat phang song song v&i mat phang nam ngang. Khung sat do duoc

EA.EB.EC Ep

hinh chir nhat

E

cua chiéc can cau sao cho cac doan day cap c6 do dai bang nhau

. . (4BCD) 60° PR .
va cung tao voi mat phang mot goc (Hinh 4). Chiéc can cau kéo khung sat 1é€n theo

phuong thang dung. Tinh trong luong ctia chiée xe 6 t6 (lam tron dén hang don vi), biét rang cac luc
F.F.F 500043 (N) . 3000(N)

budc vao moc

F.F..F.F.

cang - * déu co cuong do 1a va trong lugng cua khung sat la

M,N,P,O ez EM =F,EN =F,,EP =F,,EQ =F,
= lan luot 1a cac diém sao cho - ' .

MP , NO

Goi
E

Goi © 1a giao diém cua L E" 13 didm dbi ximg cia £ qua 9, ta co:
] | oo :

MNP . .
cac mat bén cua hinh chop © la tam gidc can bang
nhau.
EA, EB,EC, ED s , . (4BCD)
Vicac doandaycap = c6 do dai bang nhau va cung tao v&i1 mat phang

60° AMEP,ANEQ

mot goe nén cac tam giac la tam giac déu, bang nhau.

_EMAB 500043 A3
. 3

EO =7500( N)

Suy ra:



L W oUUy  UW W, Lud LU
P:C-E"‘Fg)'r(Fz +E):EE +EE =2FEF =4FE0C
Mait khac:

P =4E0 =4.7500 =30000( N)
Suy ra .

. . 30000- 3000 =27000( N)
Vay trong lugng cua chiéc xe la: .

ABCD

Cau 6. Mot kién hang c6 dang hinh hdp chit nhat véi day trén 1a hinh chit nhat . Kién hang d6 dugc bude

<A A A Ie A ’ EA! EB1 EC! ED r A N1y B
vao méc £ ciia chiée cin cau sao cho cac doan day céap c6 do dai bang nhau va
| IR 2 (4BCD) ~ .45 . N S S S N
cung tao voi mat phang mot géc (Hinh 5). Chiéc can cau kéo kién hang 1én theo
phuong thang dung. Tinh trong lwong ctia kién hang (1am tron dén hang don vi), biét rang cac luc
_ F.F,F,F . 1000§2(N)
cang - déu c6 cuong do la .
Loi giai
E
£y F
N .t Q
%
El
.M N, PO ., a2 EM =F.EN =F ,EF =F, EQ =F,
Goi 0 lan luot 1a cac diém sao cho ' : nEQ=F, .
. . « X N " E, \ <R A ’ 5 7
Goi 0 la giao diém cua MP Q la diém do6i xung cua E qua 0 , ta co:

E|=lF.| =|F | = | =10042 (N) E.MNP L
| | | ) | 3| | 4| cac mat bén cua hinh chop Q la tam giac déu bang
nhau.
EA,EB,EC,ED s , . (4BCD)
Vi cac doan day cap c6 do dai bang nhau va cung tao v&i mat phang
45° AMEFP,ANEQ

mot goc nén cac tam giac la tam giac can, bang nhau.



-
EOQ =EN -sind5 =10002 g =1000( N)
Suy ra: =

[ Ll LIl LILL] . LI . H[u[N] . H[nin|
P=(r+F)+(F +F)=EE +EE =2EE =4EO
Mat khac:

P =4.0F =4.1000 =4000( N)
Suy ra .

, 4000(N)
Vay trong luong cua kién hang 1a .
Cau 7. Mot chiée 6 t6 Hyundai Grand i10 dugc dat trén mat day dudi cia mot khung st ¢ dang hinh hop chir

4BCD .. .. (4BCD) L
, mat phang song song v4i mat phang nam ngang.

EA EB,EC,ED .

nhat véi ay trén 14 hinh chit nhat

£ ¢ta chiée can cau sao cho cac doan day cap

s . . (ABCD) .45 N
0 d6 dai bang nhau va cung tao vo1 méat phang mot goc bang . Chiéc can cau kéo khung

sit 1én theo phuong thang dimg. Biét khéi luong chiée xe 6 t6 Hyundai grand 110 1a 1051 kg va trong

[N S W)

F.F,,F,.F .
27 %77 % la bang nhau. Tinh cuong d luc cang

Khung sat d6 dugc budc vao moc

luong khung sit 12 2490 N ; cudng d cac luc cing

F . N
' (tinh chinh x4c dén hang phan muoi).

Ta don gidn hod m6 hinh Céu toan thong qua hinh v€& sau (E 0 cung hudng vai vecto trong luc
ctia 6 to va khung sit).
Trong luong xe bang 10510 N .

, |F| +F, +F, +F,| =13000
Theo gia thiét ta co .



(W[N]

Ll L i

|F, +F, +F,+F,| =[4E0| =4FEO
Mat khac
Suy ra £O =3250_

(ED.(ABCD)) =EDO =45°

Ta co .
= ED = ,EGJ =3250 +f2 =4596,2

sinds

E
Cuong do luc cang ' 1a 4596,2 N.

Céu 8. Mot tAm gb tron dugc treo song song voi mit phang ndm ngang boi ba soi diy khong gidn xuat phat tir

diém 0 trén tran nha va 1an luot budc vao ba diém 7 trén tAm gd tron sao cho cac luc cing
F.F,,F, ) x. .. OA0B.OC .. . . , . N

- lan luot trén moi day déi mot vudng goc véi nhau va c6 do lon
|F,|:F: :|ﬁ|:2r:+(N) p

(xem hinh v&). Tinh trong lwong £~ ctia tAm gb tron dé (tinh chinh xac dén

hang phan muoi).

Loi giai
O
R
C1

A 1

L Juug u|u} Ly u|u}

OA, =F,0B, =F,,0C, =F,

3

4.B.C

Goi ' 1an luot 1a cac diém sao cho
OAGC, B DEF
Dung hinhhop ' ' .
. 04 +08 +0C, =0F
Theo quy tac hinh hoptacd ' '



7| =]~

Ea ﬁ5F3 . . :|E|:ED(N)
© 7 d61 mot vudng gdc véi nhau va ¢ do 1on: nén

04,,0B,.0C

Vi céc luc cang

OAGC, -B DEF

hinh hop ' 361 mot vudng goc va bang nhau.

, OAGC, ‘B DEF
o

co ba canh

1a hinh 1ap phuong c6 d¢ dai canh bang 20 .
2043 ~34,6

Do d

Suy ra d6 dai dudng chéo bang

P 34,6 N

Vay trong luong © cua tam gd tron d6 bang

A N Ay 1or NV EENS m=lkg , A < 1A Ap st g o oan o
Cau 9. Nguoi ta treo mot bong dén c6 khoi lugng £ bang cach ludn sgi ddy qua mot cai méce cia deén va
hai dau day dugc gan chat trén tran nha. Hai nira sgi day c¢6 chi¢u dai bang nhau va hgp véi nhau mot

goc bang 60 . Tinh lyc cing ctia mdi nira soi day 1a bao nhiéu? Lay g=10m/ S_.
60°
Loi giai
- P=|Pl=mi{g|=I0N
Tacc')P "8 nén | | i | )
; PAT +T, =0 _7 L +T =T
Bong den ¢ vi tri can bang nén S hay P=T g1 0702 )
r 101043
e e Denetn)er -0
SuyraT =P=I0N 5 7% ) nén

Cau 10. Nguoi ta van chuyén mot thing hang c6 dang hinh hop chir nhat bang cach moc 4 day cap vao 4 goc
trén ctia thing hang va dau con lai méc vao can cau nhu hinh v&. Biét rang cac doan day cap co do dai

bang nhau va goc tao boi hai doan day cap ddi dién nhau 1a 60", Chiéc can cau kéo thing hang 1én

F.F.F.F,

theo phwong thiang dtmng. Biét ring chiu duoc tdi da luc cing 1a 5000 N . Hoi can cau



nang dugc thing hang c6 khéi luong (don vi kg ) tdi da 1 bao nhiéu (1am tron dén hang don vi)? Ly
g=10m/s’

5

AS,BS,CS.DS ., .. F.F..F,F.
Theo hinh Vé ta co céc vecto "7 biéuthicéaclyccang ' 7T T F.
+F+F+F =AS+BS+CS+D5S
Khldo
uuu W[ H]H]

sa+58+5C+5D)=- ((s4+5¢)+(s8+5D)) =- (250 +250) =- 450

Vi cac doan day cap co do dai bang nhau va goc tao boi hai doan day cap dbi dién nhau la 60

3

SO =54 —
2

nen ASAC oo Osc =60 do do ASAC
B

M of o o
=450 =4.54 = =4.5000 % =10000+/3 N

tam giac déu suy ra

Suy ra
P=mg= P=mg =10m
Dé can ciu nang duoc thung hang thi

F+F +F +F,|=P= 1000033 =10m = m <1000:3 kg.

vay ™ =1732 kg



Cau 11. Mot san Tennis vai hé truc toa d Oxyz dugc chon nhu hinh bén dudi (Hinh 1).

a) Mit sdn nam trong mit phang toa d¢ nao?

b) Truc Oz c6 vuong goc voi mat san khong?

rrl”m

(Oxy)

a) San nam trong mit phang toa do

. @)
b) Truc Oz vuong goc voi mat phang toa do nén truc 0z vuong goc voi mat san.

Cau 12. Mot sin cau long c6 kich thude cho trong hinh bén dudi (Hinh 3), véi hé truc toa do Oxyz duoc da

chon.Em hay xac dinh toa d cua vecto 4B

Loi giai

13,40m , 6,10 m
va

b

Ta thay chiéu dai va chiéu rong ctia san cau long c6 kich thude lan lugt 1a

chi€u cao cua céc cdt co6 dinh tai diem 4y B cung bang

A00:6,7:1,55), B(6,10:6,7:1:55)

Oxy

1,

m R R
. Trong h¢ truc toa do nhu

hinh v&, ta co:
.. 48 =(6,1:0:0)
Khi do .
A A s 1 e a Oxyz A P
Cau 13. Mot can phong véi hé truc toa d duoc chon nhu hinh bén duéi (Hinh 2).

Em hiy cho biét mat bén phai (noi anh sang chiéu vao) cia cin phong nam trong mit phang toa do nao?

Loi gii



. . . (0y2)
Mait bén phai (noi anh sang chiéu vao) ctia can phong nam trong mat phang ” .

A g , s . .. . a =(300:-200:400)
Cau 14. Cho biét may bay Airbus chd hanh khéac dang bay véi vecto van toc

(don vi: km/h). Mgt may bay quan su B bay nguoc hudng va c6 tbe do gap 3 1an toc do cuia may bay 4

b

clia may bay B

a) Tim toa d6 vecto van tde
b) Tinh tdc d6 ciia may bay B
Loi giai

4 né b =-3a.

a) Vi may bay B bay nguoc hudng va co toc do gap 3 1an téc d6 cuia may bay n

b =(-3 300;:-3 (- 200):-3.400)  p =(-900:600:- 1200)(km /h)
Do d6: hay .

b) Trong mot gio, quang duong may bay B g chuyén duoc la:
|b| =J(- 900)" + 600" + (- 1200)* =1615,55( km)
1015,55km/h

B

5

Vay van toc cia may bay © xap xi

Cau 15. Trong khong gian hé truc toa do Oxyz (don vi trén moi tryc 1a kilomét) mot tram phat song dién thoai
1(1:-2;-3) -y
cua nha mang Vinaphone dugc dat ¢ vi tri va duogc thiét ké ban kinh phu song 1a 5000

m.
a) Sir dung phuong trinh mit cdu dé mo ta ranh giéi bén ngoai ving phii séng trong khong gian.

\ . A s .1 e 3 m(1;2:0)  ~N(-3:1;0) o B
b) Nha ban Minh Hién va ban Trac Linh ¢6 vi tri toa d0 lan luot 1a va . Ho1 Minh Hién va

Trac Linh dung dién thoai tai nha thi c6 thé su dung dich vu cta tram nay khong?

Loi giai

a) Phuong trinh mit cau dé mo ta ranh gii bén ngoai ving phu séng trong khong gian 1a:



(x- 1y +{y+2) +(z+3) =25

IM =J(1- 17 +(2+2) +(0+3) =5

b) Ta co:

M =R=5 . . M@20) I . ,
Vi© nén diém nam trén mat cau. Vay ban Minh Hién c6 thé stir dung dich vu cua tram
nay.

IV =J(-3- 17 + (1427 +(0- 37 =34 >5

Ta co:

VIN>R . 2 N('S;I;O) D oo, A A LT R 2, . ,
Vi nén diém nam ngoai mat cau. Vay ban Truc Linh khong thé sir dung dich vu ctia
tram nay.

Cau 16. O mot s6 ving qué ¢ Viét Nam, trude mdi nha thuong c6 mot khoang san rong dé phoi lta vio mua git

va cling 1a noi dé t6 chirc mdt so0 su ki¢n: ddm cudi, am hoi, théi ndi,... Bac An tinh xay mot san trudce

ABCD AB=5m . AD =12m ps tién cho

ctra nha hinh chit nhat c6 d6 dai cac canh lan luot 1a

viéc thoat nudc khi tro1 mua va khi rira sn nén bac An xay vi tri B thap hon vi tri 4135¢m , V1 tri
£ L \ R Oxyz X N 2R o g o £

D thap hon vi tri 4 la 8 cm. Chon hé truc toa d Y nhu hinh v€ dé xac dinh xem vi tri ¢ thap hon

vi tri 4 bao nhiéu cm? (lam tron dén cm ).

AH =JAB - BH® =J500° - 5 =500 cm

AK =AD" - DE® =12007 - 8% =1200 cm

Dua vio hinh vé ta c6: (0:0:0); B(500;0:- 5), p(0:1200;- s)'
AD =(0:1200;- 8): BC =(x, - 500;y,:z, +5)
g |%e-500=0 [ x. =500

AD=BC= | y_=1200 = |y, =1200= c(500;1200;- 13)

|z +5=-8 | z. =-13

Vay vi tri € thap hon vi trf 4 1213 em .

Cau 17. Vio dip tét Nguyén Dan, mot s6 thanh phd thudng té chire bian phéo hoa. C6 2 dng ban phao hoa 4 va

B dugc dit trong 2 mit phing song song v6i nhau va cach nhau 2 m$, ng ban 4 dat nghiéng so voi

mat dit mot goc 80 va 6ng ban B nghiéng so voi mat d t mot goc 70" Hai phao Ayy B dugc ban
d6ng thoi va cing di duogce quiang dudng 100 m thi nd. Ngud ta tinh todn rang dé tao ra hidu ing dep

A 5 B

nhat thi vi tfi nd cuia 2 qua phio va khong  céach



Oxyz

nhau qua 50 m . Chon h¢ truc toa do nhu hinh v&. Hoi véi cach dat vi tri nhu trén thi khi nd, hai

qua phao Ay B cung nd co tao ra hiéu tmg dep nhit chua? (ta xem nhu 2 qua phao hoa bin theo

dudng thing va téc do bay nhu nhau).

8]

M

Loi giai

DK

sinBok = = DK =100 sin80° =98,5 m
Do

2

Ok
Do

cosBok = = OK =100 -cos80° =17.4 m

= D(17.4:0:98.5)

sinEBH :%=~ CH =100 sin70° =94 m:cosEBH :g= BH =100 ¢os70° =34,2 m

= C(34,2:4:94)

Vay véi cach dit vi tri nhu trén thi khi n6 hai qua phao Ay B cung nd tao ra hiéu Gmg dep nhét.

N . . . . O AR o ta . ., ,
Cau 18. Trong khong gian h¢ truc toa do vz (don vi trén moai truc 1a kilomét) mdt tram phat song rada cua

I1(-2;1;-1) .
nudc X duoc dat trén ban dao Y ¢ vi tri va duogc thiét ké phat hién may bay cua dich ¢

khoéang cach tdi da 500 km .
a) St dung phuong trinh mit cau dé mo ta ranh gidi bén ngoai ving phat song cua rada trong khong gian.
b) Hai chiéc may bay do tham cua hai nuéc A va B dang bay & vi tri c6 toa do lan luot 1a

M (- 200;100;- 250)  ~(350;- 100;300) o o o
va . Hoi rada cua nude X c6 the phat hién ra hai chiéc may bay do

tham cua nudc A va B khong?

Loi giai
a) Phuong trinh mit cdu dé mo ta ranh gidi bén ngoai vung phét séng cua rada trong khong gian 1a:
(x+2) +(p- 1F +(z+1y =250000

IM = J(-20042) +(100- 1) +{-250+1)" =335.6<500
b) Ta c6 J ) +(100- 1) +( )

M A

Vi IM <R pen diém
bdi tram rada nay.

nam trong mit cau. Vay chiéc may bay do tham ctia nuéc 4 c6 thé bi phat hién



IV =J(350 +2)7 + (- 100~ 1)* + (300 +1)° ~474 <500
Ta co:

Vi IN <R

tram rada nay.

nén diém N nam trong mit cdu Vay chiéc may bay do tham cua nude B o thé bi phat hi¢n boi

n ~ O DA a LA 2 aas LA i A
Cau 19. Trong khong gian h¢ truc toa do vz (don vi trén moi tryc 1a kilomét), dai kiém soat khong luu san

0(0;0;0) -y )
bay Cam Ranh - Khanh Hoa & vi tri va dugc thiét ke phat hién may bay ¢ khoang cach toi

da 600 km . Mot may bay cua hing Viét Nam Airlines dang chuyén dong theo duong thang d co
"x =- 1000 + 100t
y=-200+80r (r=R)

=10 . .
phuong trinh va hudng ve dai kiém soat khong luu (nhu hinh ve).

a) Str dung phuong trinh mét cau dé mé ta ranh giéi bén ngoai ving phat song cia dai kiém soat khong luu
trong khong gian.
b) X4c dinh quing duong ma may bay nhan duogc tin hiéu cua dai kiém soat khong luu.

¢) Tinh khoang cach ngén nhat giita may bay vé6i dai kiém soat khong luu.

Loi giai
o A . &) 0(0:0:0)
¢) Ranh gidi vung phu song cua dai kiém soat khong luu 1a mét cau tam ban kinh
R =600 km
o (8):x 4y 427 =000
Vay:
"x == 1000 + 100
d:{y=-200+80r (#=R)
z =10 (5):x" +y" 42" =0600°
b) Thay vao .
 (8):(100¢ - 1000)" +(80¢ - 200)" +10° =600
Ta co:

t =10= A(0:600:10)

< 1640067 - 232000t + 680100 =0 =
t =4,15= B(-585:132:10)

AB =4[(- 585- 0)° +(132- 600) +(10- 10)° =749 km

Viy quing duong ma may bay nhan dugc tin hiéu cua dai kiém soat khong luu khoang 768 km .

, . AB= 7(-292,5:366:10)
¢) Goi I 1a trung diém cua .

Khoéng cach ngan nhit gitra may bay voi tram kiém soat khong luu 1a:

OF =4J(-292,5)° +(366) +10° ~469 km






