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1. Mé dau
1.1. Li do chon dé tai.

Theo A. A. Stoliar: Day toan la day hoat dong toan hoc. O trudng phd
thong, d6i v6i hoc sinh, giai toan la hinh thirc chu yéu cua hoat dong toan hoc.
Céc bai toan & truong phd thong 1a mot phuong tién rat co hiéu qua va khong
thé thay thé duogc trong viéc giup hoc sinh nim viing tri thirc, phat trién tu duy,
hoan thién k¥ nang, k¥ xdo.

O cap hoc Trung hoc Pho thong (THPT), mén Toan dugc chia thanh ba
phan mén: Hinh hoc, Pai s6 va Giai tich, trong d6 Giai tich la mét phan mén
kho6 va hoan toan méi mé. Néu Dai s dic trung boi kiéu tu duy “htru han”, “roi
rac”, “tinh tai” thi khi hoc Giai tich, kiéu tu duy chu yeu duoc van dung lién
quan dén “vo han”, “lién tuc”, “bién thién” khién cho hoc sinh gap nhiéu kho
khan. Phan moén Giai tich trong chuong trinh THPT dugc bat ddu bang khai
niém “gidi han” & dau hoc ky II cta 16p 11. Luc nay, cac em hoc sinh budc tir

“manh dat htru han” sang “manh dat vo han” vé6i nhitng dai luong vo cung be,
vo cung 16n rat triru teong. Co thé noéi day 13 cac khai niém nén moéng cho cac
khai ni€ém khac cua Giai tich. Va trong pham vi chuong trinh THPT, mdt 16p céc
bai todn quan trong nhu dao ham, tinh bién thién, gia tri 16n nhét, nho nhat, tiém
can ... cta ham sb déu c6 lién quan chit ch& véi bai toan gii han. Vi ¥ nghia
quan trong, thiét thuc nhu vay nhung qua trinh hoc khai niém “Gidi han” va lam
mot 16p cac bai toan vé gidi han, cac em hoc sinh lai rat dé bi mac sai lam.

Nha tdm 1y va giao duc hoc J. A. Komensky da khang dinh: “Bat ki mot sai
1Am nao ciing c6 thé lam cho hoc sinh hoc kém di néu nhu gido vién khong chu
¥ ngay tdi sai 1am do6, bang cach hudng dan hoc sinh nhan ra va sira chira, khic
phuc sai 1am”. A. A. Stoliar nhan manh: “Khéng duoc tiéc thoi gian dé phan tich
trén 16p nhiing sai 1am cta hoc sinh”.

Bit dau tir nam hoc 2016- 2017, ki thi THPT Qudc gia mon Toan duoc d6i
moi v6i hinh thire thi tric nghiém, mdi cau hoi trong dé ¢ bén phuong an tra 1oi
dé hoc sinh lya chon, trong d6 chi c6 mot phuong an dung va ba phuong an gay
nhiu, hon nita thoi gian tra 161 cau hoi ngdn, do d6 chi mot chut sai 1am ciing
khién hoc sinh lya chon phuong an sai.

Vi vy, nham gitp cho cac em hoc sinh biét cach tranh nhiing sai lam dang
tiéc khi lam cac bai toan vé gidi han ctia ham sd dé cac em hoc tdp phan mén
Giai tich ¢6 hi€u qua cao, tur do chét luong day hoc mon Toan tdt hon, toi xin
dong gop sang kién kinh nghiém:

“Nang cao Ki ning tinh giéi han ham s6 cho hoc sinh 16p 11 thong qua

viéc phan tich cac sai lAm thwong gip”
1.2. Muc dich nghién ctru

Nghién ctru cac sai 1am thuong gap ciia hoc sinh 16p 11 khi giai bai toan vé
tinh giéi han ctia ham sb, ddng thoi dé xuat bién phap sira chita cac sai 1am nay,
nham rén luyén nang luc giai toan cho hoc sinh 16p 11 THPT.

1.3. Pdi twong nghién ciru
Céac sai 1am thudng gip khi giai bai toan tinh gigi han ham sé thudc
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noi dung Bai 2. Gidi han cua ham s, chuong IV. Gidi han, chuong trinh
toan 16p 11 THPT.
1.4. Phwong phap nghién ciru

Xuit phat tur doi tuong nghién ciru, dé dat duge muc dich dé ra toi da chu
yéu str dung cac phuong phap sau :
- Phuong phap nghién ctru tai li¢u.
- Phuong phap tim hiéu va tong két kinh nghiém giang day.

To61 da st dung cac kién thirc vé Gi6i han ctua ham sé thudc chuong IV.
Gidi han trong chuong trinh moén Toan 16p 11 THPT dé phéan tich mot so sai
1am thuong gap khi tinh gidi han ham sé cua hoc sinh. Cu thé, xuat phat tir 10
giai sai, t6i phan tich cac nguyén nhan dan dén sai 1am va dé xuét 10i giai ding
cho bai toan.
2. Ndi dung sang kién kinh nghiém
2.1. Co s li ludn ciia sang kién kinh nghi¢m

Viéc nghién ctru dé tai : “Nang cao ki niing tinh giéi han ham s6 cho
hoc sinh 16p 11 thong qua viéc phan tich cac sai JAm thwong gip” duoc dya
trén cac co sé ly ludn sau day:
- Dua vao muc ti€u day hoc ndi dung Gidi han cia Sach giao khoa Dai s6 va
Giai tich 11:
+ Cho hoc sinh tiép can voi cac khai niém co so cua Giai tich: gioi han cua day
sO, gidi han ciia ham s6 va qua d6 budc dau hinh thanh kiéu tu duy toan hoc gan
lién voi su vO han.
+ Cung cap mot s6 dinh 1y co ban lam cong cu cho viéc nghién ctru giodi han cua
ham s6. Hoc sinh biét van dung dinh ly dé giai mot s6 bai tap tinh gisi han.
- Dua vao quan diém cua cac nha giao duc hoc nhu R.A.Axanop : “Viéc tiép
thu tri thirc mot cach c6 ¥ thirc duoc kich thich béi viée hoc sinh phéan tich mot
cach co suy nghi ndi dung cua tumg sai 1Am ma hoc sinh pham phai, giai thich
ngudn gbc cac sai 1am nay va tu duy, ly luan vé ban chat cua cac sai lam”.
Thong qua sai 1am hoc sinh tlep thu tr1 thirc mot cach tron ven hon.
2.2. Thue trang vin dé trude khi ap dung sang kién kinh nghiém

Trong qua trinh day hoc ndi dung gidi han & cac nam hoc trudce, t61 nhan
thay khi 1am cac bai tinh gi6i han, hoc sinh thudng mic cac sai 1am co ban sau:
- Hiéu khong day du va chinh xac khai niém gidi han dan dén khi trinh bay bai
dung sai ki hi¢u giéi han: tht tu ki hi¢u khong ding, khong c6 ki hi¢u lim,
khong c6 ki hi¢u X — a hay X = +%0,X = =% duéi ki hi€u lim.
- Thuc hién cac phép bién d6i dai sb sai, tinh toan sai.
- Khong nam viing gia thiét va két luan cia cac dinh 1y vé gidi han dan dén hoc
sinh 4p dung dinh 1y ra ngoai pham vi cta gia thiét. Do d6 hoc sinh thuc hién
cac phép tinh gioi han mot cach tuy tién.
- Khong nam viing phuong phap tim giéi han dang v6 dinh dan dén thyc hién
cac phép toan dang vo dinh nhu céc phép toan dai so.
2.3. Giai phap thuc hién

Truoc thuc trang da néu o trén, nham han ché va sira chira sai lam khi giai
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bai toan tinh gioi han cua hoc sinh, t6i da thyc hién cdc giai phap sau:

MGt la trang bi ddy di, chinh xdc nhitng kién thirc co ban vé khdi niém,
dinh nghia, dinh ly gioi han cho hoc sinh.

Hai la chia cdc bai todan tinh gioi han theo dang va néu phwong phap
gidi cho tung dang.

Ba la théng qua cdc sai lam ciia hoc sinh khi tinh gidi han, téi phén tich
nguyén nhén sai lam va néu 10i gidi ding dé tiv dé, hoc sinh thém mét lin
néim vieng ndi dung dinh nghia, dinh Ii va thanh thuc ki nang tinh giéi han
ham so, tranh dwoc nhitng sai lim ¢ cdc bai todn tiép theo.

Cu thé:

Pau tién, can trang bi cho hoc sinh hé thong kién thirc co ban.

2.3.1. Hé thong kién thirc co ban

2.3.1.1. Cac dinh nghia

Gia st K 1a mot khoang va diém x,€K, f(x) 1a mot ham s6 xac dinh trén K
hodc trén K \{ XO} :

- Pinh nghia 1 (Gidi han hivu han ciia ham 6 tai mét diém): Ta n6i ham s6 f(x)
c6 gidi han 1a s6 thuc L khi x dan téi X,néu véi diy sé (x,) bét ki,
X, €EK,x, #X, va

X, = X, ,tacé limf(x,) =L Ki hiéu: llm f(x) =L

- Dinh nghia 2 (Gioi han hitu han cua ham s6 tai vé cire): Gia st ham s f(x)
x4c dinh trén khoang (a,+%) . Ta n6i ham so f(x) c6 gidi han 1a so thuc L khi x
dan t6i +oonéu voi dy sb (X,) batki, X, >a va X, = +0, ta co limf(x,) =L
Kihi¢u: |im f(x) =L

X— +00

Dinh nghia tuong tu ddi véi gio1 han: |im f(x) =L

X— =0

- Dinh nghia 3 (Gioi han vo cuc cua ham $0): 'Tanoi ham s6 f(x) c6 gi6i han 1a
duong vo cuc khi x dan toi X, néu véi day ) (x,) bat ki, x, €K,x, #X, va

X, = X,, tacod limf(x ) =+o0,
Ki hi¢u: [im f(x) =+

X=X

Dinh nghia tuong tu doi véi gioi han: |im f(x) =-

- Dinh nghia 4 (Gioi han mot bén):
e Cho ham sb f(x) xac dinh trén khoang (X,,b). Ta néi ham sd f(x) c6
gidi han phai 1a s6 thuc L khi x dan téi x, néu vé6i day sd (x,) bat ki,
X, €(Xy,b) va X, = X, tacd limf(x,) =L . Kj hiéu: Xlir)2+f(X) =L.



e Cho ham sb f(x) xac dinh trén khoang (a,X,). Ta néi ham sd f(x) c6
gi6i han trai 1 s thyc L khi x dan t6i x, néu véi ddy sb (x ) bat ki,
X, €(a,X,) va X, = X,, taco imf(x,) =L . Ki hiéu: Xl_lgl f(x) =L.
2.3.1.2. Cac quy tic

- Quy tdc 1: Gidi han cia téng, hiéu, tich, thuwong, can thirc
Cho lim f(x) =A; hm g(x) =B;A,BER

X=Xy

Taco: lim[f(x)+ g(X)] =lim £(x) + lim g(x) =A +B;
lim [ f(x)- g(x)] =lim f(x)- lim g(x) =A- B;
lim | f(x).g(x)] =lim f(x). lim g(x) =A.B;
. . lim (X)
Néu B %0 thi: 1 f(x) _x=x _A 2.

=% g(X) hmg(x) "B

Néu f(x) =0 voimoi x #x, thi A =0 va limyf(x) =VA.

- Quy tac 2: Lién hé giita gioi han hiru han va gioi han vo cuc

lim £(x).g(x) =
Néu NmEG) =A#0 gy limg(x) =20 g 4 ¢y
0 0 lim =0.
=% g(X)
Néu }1}? fx)=A>0y hm g(x) =0,g(x)>0 17 lim f(x) —+00,
° S g(x)
Neéu }Lr? f(x)=A<0 hj? g(x) =0,g(x) >0 ; lim f(x) _
° ° = g(x)
Néu }Lf}(l f(x)=A>0, hm g(x) =0,g(x)<0 g3 lim f(x)
° gk
Néu 100 =4 <0 4 limg(6) =0.80 <0 gy lim 223 e

- Quy tdc 3: Lién hé giita giGi han va giGi han trdi, giGi han phdi
Alimf(x) va hm f(x) =A < lim f(x) = lim f(x) =A.

Sau khi hoc sinh da dwoc hoc dinh nghia, quy tic tinh gioi han, toi dad chia
cac bai toan tinh gioi han theo tung dang nhu sau:
2.3.2. Dang va phwong phap tinh gi¢i han ham so
Dang 1: Cho f(x) 1a ham so cap xac dinh trén D va X, €D Tinh hm F(%).

Phwong phdp gidi: }Lr? fF(x) = (x,).



0 f(x
Dang 2 : Giéi han dang v6 dinh 6 )}lgl gg ; trong d6 f(x,) =g(x,) =0.

Truong hop 1: Néu f(x) va g(x) 1a cac da thirc thi phuong phap giai la:
- Phan tich f(x) va g(x) thanh tich cic nhan tir & lam xuét hién cac nhan tir

chung dang (X - X,).

- Rut gon biéu thire £(X) & muc t6i da cac nhan tr chung dang (x- X,) dé dua
g(x)

vé dang gi6i han 4 ap dung duoc cac quy tac da hoc.
Truong hop 2: Néu f(x), g(x) chta cac can thirc ciing bac (thuong chira can bac
hai hodc cin bac ba) thi phuong phap giai 13: nhan ca tr va mau véi biéu thic
lién hop nham truc cac nhan tir (X - X,) ra khoi can thirc.

Chu ¥ cho hoc sinh cac biéu thirc lién hop.
Trurong hop 3: Néu f(x) hodc g(x) chtra cac cin thirc khong cung bac, vi du

£(x) =gfu(x) - Yv(x) (m #n,m,neN\|0]) thi phuong phdp gidi la:

- Xac dinh hang sb ¢ Z\/u(xo) Zdv(xo).
- Bién d6i bang cach thém, bét hiang sé € vao biéu thirc cia f(x):
- £(x) i [m/u(X) - c] - {n/V(X - c] m/u(x - ¢ .m n/V(X) -C

Crg(x) o 2(x) e v e
dua vé truong hop 2.

limf(x) =

X— 00

limg(x) =vo.

f(x
Dang 3 : Gi6i han dang vo dinh —: lim () trong do
OO X— 0 g(X)

Phwong phap giai:

- Chia ca tir va mau cho x v6i lily thira cao nhét c6 mit & mau.
Dang 4: Gi6i han dang vo dinh - }Eg[f(x) : g(x)] trong do

rimf(x) =

limg(x) =0,
va f(x) hodc g(x) c6 dang cin thic, dong thoi gidi han vo cuc cia f(x) va g(x)
ludn cung dau.
Phwong phap giai:

- Nhan va chia biéu thtrc [f(x)-g(x)] v6i lién hop ctia né dé dua gidi han vé dang 3.



lim f(x) =0;
hm [f(x) g(x )] , (%0
(x> %) trong d6 lim g(x) =oo.
(XHX())

Dang 5: Gidi han dang vo dinh 0.0 :

Trweong hop 1 Néu X = 0 thi phuong phép giai 14 bién déi gioi han vé dang —.

o0
. s \ 0
Truong hop 2: Néu X — X, thi phuong phap giai 1a bién do1 gidi han vé dang 0

Mac du da duoc hoc dinh nghia, quy tcfc phwong phdp tinh gioi han
nhung trong qud trinh lam bai hoc sinh vin vap phai mét sé sai lam. Tir chinh
nhitng sai lam nay cia hoc sinh, t6i da phan tich cho cdc em thdy 16i sai ¢ ddu,
huéng khdc phuc nhw thé nao. Nho dé cdc em c6 thé rit ra bai hoc cho minh.
2.3.3. Phén tich sai 1am ciia hoc sinh théng qua mét sé vi du cu thé

Pau tién c6 thé noi dén 161 sai ctia hoc sinh trong cach trinh bay nhu ¢ vi
du 1 dudi day:

Vidu 1: Tinh i 2 +1‘

x—40 X 4+ 2
1+l
C e . ox+l Ty
e Hoc sinh gidi nhu sau: lim = =1.
x—+0 X 4 2 1 2
-
X

e Phan tich sai 1am:
- Lo1 gidi trén ¢6 cach lam va két qua ding nhung da trinh bay sai: thiéu ki hi¢u

1+l

1 , . - A . X )y ‘A A < . R - X
« lim ding trude bicu thic ok Gido vién can nhac hoc sinh qué trinh bién

X— +00
1+=
X

d6i dai s6 biéu thirc can tinh gidi han con chua két thic thi ding trudc biéu thirc

d6 vAn phai viét ki hieu lim

X—a

e Loi1 giai dang la: lim X+ =lim

X— 400 + X— 400 2
X+2 1+2
X

Ldi sai nhu ¢ vi du trén 1a 16i sai vé mat hinh thtec, thudng gip & ‘nhiing
hoc sinh khong can than. Qua vi du nay, gido vién c6 thé rén luyén tinh can than
cho hoc sinh.

Ngoai 161 sai vé mat hinh thtrc, hoc sinh thuong vap phai nhiéu sai 1am vé
phuong phép, quy tic tinh giéi han, vé viéc thuc hién cac phép toan khong phai
1a phép toan dai sb hoic hoc sinh con sai ngay ca phép bién d6i dai s6 nhu trong
cac vi du sau:




Vi dy 2: Tinh [y 2 X
-2 X +2

_ 2 _ (- 2
® Hoc sinh giai nhu sau:  lim d-x _4-C2 0 =0.
x2-2 X +2 -2+2 0

e Phan tich sai l1am:
- Hoc sinh hiéu sai rang tinh gi¢i han ctia ham s6 f(X) khi X dan dén X, tic 1a
thay X =X, vao biéu thuc f(X).
0

0 .
- Khéng c6 phép toan 0 nén khong thé viét 0 =0.

, 0
- Hoc sinh khong nam vitng phuong phéap giai gio1 han dang v6 dinh 0

e L1 giai ding la:

o 4-x . (2-x)(2+ .

lim 47X i T 0CHY) 0 x)=2- (-2) =4,

x—-2 x 4+ 2 x—-2 X + x—-2

e Baitdp tuong tu: Tinh c4c gio1 han sau

a)l X - 1 b) lim x-3

x=1 X = 1 X—- 3X +2x - 15
3—

) lim —X " 9X+6 d) 11H11L

XH3X -8x+15 x> 6X - 5x+1

2x +5
Vi du 3: Tinh lim )
X— 400 X + 3

rx +5 lIm(2x +5) 40

1' X +00 —_

im
xo4e X 43 lim (x +3) 400

X— +00

e Hoc sinh gidi nhu sau:

e Phan tich sai lam:
- Hoc sinh dé nghi: gioi han cua thuong bang thuong cac gio1 han theo nhu quy
tac 1 (gi61 han cua tong, hiéu, tich, thuong) ma khong dé y diéu kién ap dung
quy tic 13: tr va mAu phai c6 gidi han htru han.
- Hoc sinh d# coi +o0nhu 1a mot sb dé tir d6 rat gon theo phép toan dai s ma
khong hiéu + chi 1a mot ki hiéu biéu thi sy vo han.

- Hoc sinh khong nam viing phuong phap giai gidi han dang vo dinh iy

o0
5
e Loi giai dung la: lim 2x+5 —lim 2+; :2"‘0 _
o x 43 e 3 140
X
e Bai tap tuong tu: Tinh cac gidi han sau
a) lim @ b) lim x—3
x—>°°'3X -10° x>-ox? +2x - 18’



c)1 X2-5X+1 d) i X +Vx2+2
xote - 8x +15 xo4e -S5x 4]

Vi du 4: Tinh llm(\/X +1- x).

X— +00
e Hoc sinh gidi nhu sau:

lim (Vx* +1- x) =lim vx* +1- lim x =+o0- (+o0) =0.

e Phan tich sai 1am:
- Hoc sinh d3 nghi: gidi han cta hiéu bang hiéu cac gidi han theo nhu quy tac 1
(gi6i han cua tong, hiéu, tich, thuong) ma khong dé y diéu kién ap dung quy tic
la: cac gi61 han duoc tach phai 1a gidi han hiru han.
- Hoc sinh d3 coi +o nhu 1a mot sb dé tir do triét tiéu theo phép toan dai s6 ma
khong hiéu + chi 1a mot ki hiéu biéu thi su vo han.
- Hoc sinh khéng nim viing phuong phap giai gidi han dang vo dinh % - .
e [o1 gidi dang la:
lim(Vx” +1- x) =lim (VX7 +1- %) (VX7 +1+X) ;
X X VX2 +1 +x H*‘* X*+1+x

e Bai tap tuong tu: Tinh cic gi61 han sau

a) lim (Vx +1 - Vx); b) lim (Vx> +x +1 +x);

=0.

©) Jim (v4x? - 2x +3 - 2x - ); D Jim A #1- x).

Vidu 5: Tinh lim (x +1). | ————.
X o0 2x" +x° +1

* Hoc sinh giai nhu sau:
X X
lim (x +1 .‘/— =lim (x +1). lim ,|————
X~>+so( ) 2X4 -+ X2 +1 x~>+so( ) X— +0 2X4 <+ X2 +1

=lim (x +1). lim

X— +00 X— +0o

e Phan tich sai 1am:
- Hoc sinh da nghi: gioi han cua tich bang tich cac gidi han theo nhu quy tic 1
(gi6i han cta tong, hiéu, tich, thuong) ma khong dé ¥ diéu kién ap dung quy tic
la: ting nhan tir phai c¢6 gidi han hitru han.
- Hoc sinh d4 coi ©nhu 1a mot s6 dé tir @6 thyc hién phép nhan véi sé 0 duge
két qua bang 0 ma khong hiéu +o chi 1a mot khai niém biéu thi sy vo han.
- Hoc sinh khong nam viing phuong phap giai gidi han dang vo dinh .0.



e Loi giai ding la:

i (x +1).q | = lim |- X
X 400 2x 4 xP +1 e\ 2xF +x? +1
e Bai tap tuong tu: Tinh cic gi61 han sau
D Jim (x +2),| 2L %) fim (x + 1) |22 L
X 40 X’ +x’ X - x’ +x+2
)llm(,/ (1 2x); 4 lim (X +1),/
x—2* x— (- 1)*

Vi du 6: Tinh lim VX ax+l

e X 43
* Hoc sinh giai nhu sau:

VX2 Hx+1 x?+x+1 1 1

* Nhan xét: Lot giai trén thé hién hoc sinh da biét nhan dang gi0i han va

nam dugc phuong phap giai nhung qua trinh thyc hién 15i giai van bi mac
sai lam.

e Phan tich sai lam:
- Sai 1Am xuét hién khi hoc sinh dua x véo trong cin bac hai: x =+/x?> ma khong
chii ¥ & day X — -, tirc 1a x <0 nén x =- /x> .
Hoc sinh can luu ¥ phép bién ddi dai sé: x =+/x> néu x =0;

X:-\/X2 néu x<0.

e [oi giai ding la:

VxZ +x+1 x> +x+1

3 - - - -

: X“+x+1 . X Y X’
xllmaﬂ 2% +3 _xllrgo 2x +3 _xlllinoo 2x +3
X X
1+l+i2 |
=lim X3 X - _
T 242 2
X

e Bai tap tuong tu: Tinh c4c gi61 han sau



[ <2
a) lim Nx“+l-x b) lim (Vx*- x +1 +x +1);

b

e 5. 0x i
c) limX+\/X2+X' d) . VAx? +3x +7 |
03k - X # 2T 4 5% Fx 4
X*-X-2
Vidu 7: Cho hams6 f(X) =1 x-1 neax>1
2 neax <1.

Tinh Imf(x).

x—1
* Hoc sinh giai nhu sau:

limf(x) _thx-Z —lim (x-D)(x+2)

x—1 x—1 X - x—1 X -
e Phan tich sai 1am:
- O 1oi gidi trén, hoc sinh da mac nhién chi xét x>1, tuc 1a chi xét gi61 han phai
khi x dan t6i 1va coi gii han can tinh 13 gi¢i han phai.

Khi tinh gi6i han cia dang ham s cho béi nhiéu cong thirc, hoc sinh
thuong khong nghi dén viéc phai tinh cac gidi han mot phia. Vi vay, khi gip
dang gidi han ndy, gido vién can luu ¥ cho hoc sinh.

e L1 giai ding la:
limf(x) _thH =lim (x- Dix+2) =lim(x +2) =3;

x— 1" x— 1" X - 1 x— 1" X - x—1*

limf(x) =lim2 =2.

x—1 x— 1
= limf(x) #imf(x) po d6 khong ton tai IME(X),

e Bai tap tuong tu:

=lim(x +2) =3.

a) Cho ham s6 f(x \/—1 khi Xx>1; Tinp limf(x).
x—1
1 khix<l

\/ 4X+1 3

x -
.
2%

khi x<-2:

b) Cho ham s6 . Tinh hm g(X)

g(x) =;
khi x >- 2.

x’-5x+6
Vi du 8: Tinh lim .
x=2 \/2x 7x> +4x + 4

* Hoc sinh giai nhu sau:
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2— - -
lim X -5x+6 —lim (x-2)(x-3)

2 oxd - Tx2 +dx 44 2 \/(X - 2)’.(2x +1)
—lim (x-2)(x-3) _ —lim x-3) 1 '
w2 - 2|\/2x ¥l 2 2x+1 A5
e Phan tich sai 1am:
- Hoc sinh da coi |x - 2| nhu 1a (x-2) khi x — 2 dé rat gon biu thirc ma khong

nghi dén viéc xét ddu (x-2) tuwong Gng véi hai truong hop khi x— 2* va
Xx— 2
e L0i giai ding la:

lim X" -5x+6 —lim (x-2)(x-3) —lim (x- 2)(x-3)
=2 ox’ - 7x7 +4x +4 W\/(x 2P (2x 1) 7 2x +1
Ta co:

po (D=3 L (x-)(x-3) . (x-3) ]

w2 k- 2W2x 1 o (x- 2W2x + 1 T 2x 41 A5

(x-2)(x-3) _ — lim (x - 2)(x-3) —lim (x-3) _1
x- 2N2x+1 7 - (x- 2W2x+1 =2 - 2x+1 A5
> lim (x-2)(x-3) £ lim (x-2)(x-3)

x-2" ’x 2‘\/2x+ Lt |x 2’\/2x+

Do 6 khone thn tai im O 23 fim KSR el
o d6 khong ton tai 2y '2‘\/2)(7+ ay ”\/2)( ong ton

lim

x—2°

7x* +4x + 4
tai
e Bai tap tuong tu: Tinh c4c gio1 han sau
a) y x> +3x+2

b) x> - 3x-10
; lim :
ol [x+] =5 Jx% - 11x% +35x - 25

Tren ddy la nhitng giai phdp toi da su dzmg dé thuc nghiém o lop 11C,
trwong THPT Lé Viét Tao. Téi nhén thdy viéc dp dung sang kién thu dwoc hiéu
qua nhu sau:

2.4. Hiéu qua ciia sang kién kinh nghiém
2.4.1. Hiéu qua ciia sang kién kinh nghiém ddi véi hoat dong gido duc

Trong nam hoc 2016- 2017, t61 dugc phan cong day hai 16p hoc sinh c6
luc hoc twong d6i dong déu 1a 11C va 11E. Téi d3 thyc nghiém su pham noi
dung sang kién nay & 16p 11C va chon 16p 11E 13 16p d6i chimg.
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Sau khi ap dung cac giai phap da duoc néu trong SKKN, toi nhén thy
hoc sinh 16p 11C d4 tién bo nhleu so voi 1op 11E khi giai bai toan tim gioi han
no6i chung va gi6i han ham sb noi riéng, thé hién qua cac dlem sau:

- Hoc sinh d3 ¢ ¥ thire sir dung chinh xac khai niém, quy tic, phwong phap giai
cho cac bai toan gii han ham sb.
- Hoc sinh d4 ¢6 thoi quen tu kiém tra 101 giai, biét nhan xét va phan tich cac 101
giai sai, biét sira chira 10i giai sai dé co 101 giai dung.
- Trong céc tiét hoc, khong khi hoc tap soéi noi, tich cuc. Chét luong gio hoc
dugc nang cao, hoc sinh it bi sai trong qua trinh lam bai nén hing tha hoc tap bo
mén hon, nang luc giai toan c6 nhiéu tién bo.

Két qua thu duoc qua bai kiém tra ndi dung gi¢i han ham sé & hai 16p nhu sau:

Lép | Piém0-4 | Piém4,5 | Piém 5-6,5 | Piém 7-8 | DPiém 8,5- 10
11C

(41 hs) 0 01 hs 13 20 7
11E

(40 hs) 0 03 hs 23 12 2

2.4.2. Hi¢u qua ciia sing kién kinh nghi¢m ddi v6i dong nghiép

- Toi da trinh bay chuyén dé nay trong cac budi sinh hoat chuyén mén cua to,
dugc cac dong nghiép thao luan, tng hd va ap dung trong giang day tao nén hiéu
ung tich cuec.

3. Két luéin, kién nghij
- Két luan

Trén day la nhitng kinh nghiém ma t61 duc rut dugc trong qua trinh giang
day néi dung gio1 han tai truong THPT L& Viét Tao. Dé tai cta toi dd hé thong
dugc cac sai 1am ma hoc sinh thuong mac phai khi giai bai toan tim gioi han
ham sd, dong thoi phan tich cac nguyén nhan kién thtc chu yeu gay nén cac sai
lam d6. Pé tai ciing di néu dugc cac giai phap nham han ché va sta chira sai
1am cho hoc sinh mdt cach co hiéu qua.

T6i rit mong dugc cic ddng nghiép quan tim bd sung, gop ¥ cho dé tai
ngay cang hoan thién hon.

To1 xin chan thanh cdm on.
- Kién nghi

Nhitng sai 1am cua hoc sinh khi giai toan 13 mot hiéu biét quan trong cua
gido vién toan. D6 thuc su 13 mot hiéu biét co tinh nghé nghiép. Vi vay toi dé
nghi cic t6 bd mén toan & trudng phod théng dit van dé nghién cru va bién soan
thanh chuyén dé vé nhitng dang sai 1am cta hoc sinh trong qua trinh giai toan &
tat ca cac ndi dung toan trong chuong trinh pho thong.
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Mic du hién nay mon Toan thi theo hinh thiic trac nghiém nhung t6i thiét
nghi, trong qua trinh giang day, viéc phat hién sai 1am va sira chita sai 1am cho
hoc sinh tir bai tu luan 14 can thiét. Diéu do dé phuong an lya chon cta hgc sinh
trong mdi cdu hoi trac nghiém 1a két qua cua qua trinh nim viing kién thiec,
thanh thao ki nang, tu duy mach lac biét sang loc dung, sai.

XAC NHAN CUA THU TRUONG | Thanh Héa, ngay 18 thang 5 nam 2017
BON VI To1 xin cam doan day 1a SKKN cua
minh viét, khong sao chép noi dung cua
nguoi khac.
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