BAI 8. THE TICH VAT THE TRON XOAY GIOI HAN
BOI CAC PO THI HAM XAC PINH
PHAN A. KIEN THUC CAN NAM
Thé tich khéi tron xoay

y=f (-r)’ .

e Thé tich khéi tron xoay dugc sinh ra khi quay hinh phang gii han béi do thi ham s6 uC

hoanh va hai duong thang * =a,x =b quanh truc Ox

g y=f(x)
\ (C):y=f(x)

: (Ox):y=0 b
g (0 st

/\Vl x=b
x=g(y)

e Thé tich khéi tron xoay duoc sinh ra khi quay hinh phang gi6i han béi d6 thi ham s6 , truc

hoanh va hai duong thang y=cy=d quanh tryc Oy

‘:3 'Ec);x =z ()

e L2 Oy):x =0 ] 5

\ Oy < fleOe
v =d

e Thé tiqh_khﬁjmiﬁ_immrgg sinh ra khi quay hinh phang gi6i han béi cac d6 thi ham s6
y=f(x),y=4(x)

va hai dudng thing X =a,x =b quanh truc Ox .

yvA Cp

f =1 ”,f (x)- g (.r]u‘.x—

Mot s6 Cau toan ta phai xay dung cac hé truc dé ap dung cong thirc img dung.
PHAN B. CAU TAP AP DUNG
Cau 1: Mot cai trong truong c6 khoang cach giita hai mit trong 1a 1 m . Mot mat phang qua truc ciia tréng cét

‘ , s (£)
phan xung quanh cuia trong theo hai cung cua elip (tham khdo hinh vé&). Biét rang elip co

truc 16n va tryc nho 1an luot 12 2 m va 1 m . Hay tinh thé tich ctia phan khong gian ma cai tréng di néu
chiém chd.



cung elip

Loi gidi

1A . Oxy \ ~ \ \ ‘s , X A ~ O
Xéthé tructoadd -~ nhu hinh vé (truc hoanh trung voi truc cia trong, goc toa do
vi:m).

tring v6i tam tréng, don

by

cung elip

, (E
Theo gia thict elip c6 phuong trinh la

Pt l -
T_+J'T =] = ¥ :ig 1- 2
4
RS B sl R BN
V=T I VL= x| dy=—7 I(l— ¥ )dx =15
Thé tich cua cai tréng la LI y <
]1.?1'( mj)

Vay thé tich cua cai trong truong 1a 48

A T \ N \ ; C e A . \ ., 0.7m ) A
Cau 2: Mot cai trong (hinh v€) ¢6 dudng kinh 1 m, hai mat trong c6 dudong kinh va chi€u cao cua trong
12 1 m . Thé tich khdi gidi han boi bé mit cua tréng gan voi sd nao?

Loi giai



A(0.0.5)

B(-0:50,35) C(0,5:0,35)
H)

E-050 O E(-050) x

. (") : : : : : :
Xét hinh phang (hinh v€). Thé tich khoi dugce gidi han boi bé mat ctia trong 1a thé tich khoi tron xoay khi

e () ‘
quay hinh phang quanh truc hoanh.

A,B,C .

Goi phuong trinh parabol di qua 3 diém la

(P):y =ax” +bx+cla,b,ceR,a #0)

o A0:0,5),8(-0,5035),0(0,50,35) (@)
Thay toa d§ céc diém vao phuong trinh cua ta dugc:

c 2015 o :‘D,ﬁ‘
D.,..?.Sﬂ" D.,SE"""C :D,?IS::' EI‘:D = (P):_}’:‘D,ﬁ'xz +D15
0,25a+0,5b+¢ =035 ¢ =0,5

Thé tich can tim

. P . > 4091,
J _:rf”( 0.6+ +|:},5}r._-ir_mm(m )

Céu 3: Mot thung chtra ruou bang gd 1a mot hinh tron xoay nhu hinh bén ¢ hai mit d4y 13 hai hinh tron bang
nhau, khoang cach gitra hai day 1a 8 dm . Pudng cong mit bén cua thing 1 mét phin cia duong elip
c6 do dai truc 16n bang 10 dm , truc bé bang 6 dm . Hoi thung gd nay dung dugc bao nhiéu lit ruou?

Loi giai




B T
— 4+ =]

Chon hé truc toa do Oxy nhu hinh v€. Khi d6 duong Elip c6 phuong trinh: 259 . Thung ruou la vat thé

tron xoay do hinh phang gi6i han boi duong elip, truc Ox , cac duong thang rermaE quay xung quanh truc
Ox

1'_+L:| =y —_('}‘?- 1 )
Taco 2> 9 suy ra thé tich thung ruou la

; [ :|4|ﬁ,r(m3)zl-1lﬁfr

25 25

(1it).
Cau 4: Mot binh cim hoa dang khéi tron xoay voi day binh va miéng binh c¢6 dudng kinh lan lugt1a 2 va 4 .

Mit xung quanh ctia binh 1a mét phan ctia mit tron xoay khi quay dudng cong y=vx-l quay

quanh truc OX Thé tich cua binh cim hoa d6 bang bao nhiéu?
Loi giai

VA

-1 'Y SN N Sy i
=T

1 / |

9 1 2 5 «x

Vi day binh va miéng binh c¢6 duong kinh lan luot 14 2 va 4 nén ban kinh cta day binh va miéng binh 1an luot 1a
Iva2.

Nr-l=le x=2  fx-1=2e x=5

Ta co va

Vay thé tich cta binh cim hoa 1a

g
I‘N'i— ) d.i—Tr(i-')d.‘l.—T L— :IU,T
2 2
R o v=f(x)=ax’ +bx" +ex+d.(ab.e,deR) |, (C) ., | N (o)
Cau 5: Cho ham so c6 do thi . Biét rang do thi tiép xuc
P . ov=4 . L A A PSP £y :f(r) v s ~ 1
voi duong thang tai di€m c6 hoanh do am va do thi ham so cho bdi hinh vé dudi y.

, , 7 . (©
Tinh the tich vat thé tron xoay dugc tao thanh khi quay hinh phang H €161 han béi do thi va truc

hoanh khi quay xung quanh truc Ox



¥ Jx)

Loi giai

£ Sx)

-3

(x)=3x"-3= f(x)=x"-3x+d
Tt hinh vé ta ¢6 duogc e ! Jl=s !

=4 . . : =4 S .
Taco” la dudng thang c6 hé so géc bang 0 nén Y la tiép tuyén tai diém cyec tri %o c6 hoanh d§ am cua
@)= ) =4
ham so .
1 ~ £ S&r a1y x=-1
Tt hinh v€ ta thay duogc c¢6 mot di€ém cuc tri am la
= f(-1D)=4=d=2= f(x)=x"-3x+2
X =
f(x)=0= [ 3
Xét phuong trinh te
Khi d6 thé tich vat thé duoc tao ra khi xoay hinh phang H quanh truc Ox 3.
. 2 20
IV :,Tf (1 -3x+ E) dx = 1297
-2 35
A C 4 \ (01210) \ (02;8) 2 .2 AB AB 15 o~ \ , ,
Cau 6: Cho hai duong tron va cat nhau tai hai diém sao cho la mot duong kinh cua
TR (2 R O O
dudng tron . Go1 la hinh phang gidi han boi hai duong tron.
(#) 0,0,

Quay quanh truc ta duoc mot khéi tron xoay. Tinh thé tich V' ciia khéi tron xoay tao thanh.



Loi giai

0;

k3
4

O DC —>
B

Céch 1: Ta xay dung h¢ truc toa do Oxy nhu hinh vé

0,0, :1’G,A: - 0,4° =6

Ta co

. 0,(0:0),0,(-6:0)
Taco - .

(07:8) - 2 =
Puong tron = c6 phuong trinh la: x+y =64
= p =404~ ¥
. (oz10) L (x+0) +)F =100= y =4J100- (x+6)°

Puong tron c6 phuong trinh la: .

o0sT

v :,r'ﬂa4- ¥ )dx - ,T]{lﬂﬂ- (x+6)*| dr =
Thé tich can tim: e 0

. n . Oxy ,.0,=0,0,C=0x,0, A =0y
Cach 2: Chon hé toa do A0 . - .

00, :‘J'le: - G:A: :JID: -6 =8= (O,)ZI[.T+S}: +f1': =100

Canh
. . . (0.):x +," =36
Phuong trinh duong tron - .
H 7 y =f100- (x+8)° Or,x =0,x =2
Kihiéu ' 1a hinh phing gi¢i han béi cic dudng ° T+ e PO ¥ 0¥ =2
H , s =36- 1 Or, v =0,x =6
Kihicu >  la hinh phing gi¢i han béi cdc duong * ~ V-0 * gy P T

(H,)

Khi d6 thé tich ¥ can tinh chinh bang thé tich > ctia khdi tron xoay thu dugc khi quay hinh ~ °~ xung quanh

OxX , ~ a0 v R o V] , Lo, . \ H 1 Ox
truc trir di thé tich * cua khoi tron xoay thu dugc khi quay hinh xung quanh truc .

L’: =

Ta co

s | 4=

.2 .
ar :E,T O =447

bt | =

1127

V. :,r:ff dx :,r]{mr:r- (x+8)°| dr=

Lai co



2 7
v =V, - v =14471- 1127 :3“0,1'
Do d6 3 3
Loi giai
A As A r r ’ \ 5 (dm N < 5 . A 5 A A M . - N \
Mot khoi cau c6 ban kinh 1a , nguoi ta cat bo hai phan cua khoi cau bang hai mat phang song song cung

3(dm) . .
vuong goc voi duong kinh va cach tdim mét khoang deé lam mdt chiéc lu dung nude. Tinh thé

tich nudc 161 da ma chiéc lu co6 thé chira duoc.

Loi giai

Cach 1: Str dung tng dung cua tich phan

o NSRRI o (10) S g
Xét duong tron co6 tam , ban kinh

X4y =25= 3" =25-x"(C)

Khi d6 phuong trinh cta duong tron la:

(©) Ox

Thé tich lu nudc can tinh chinh 1a thé tich ciia khdi tron xoay khi quay dudng tron quanh truc vabo di

Ox

phan chom ciu gidi han boi 2 mat phang song song va vudng goc véi truc va cach © mot khoang 1a 3 .

v =z [(25- ¥ )dx=1327(dm’)
Thé tich cua lu nudc 1a: .
Cach 2: Str dung cac cong thirc thé tich thong thudng

2 ; 5 ;
=V :i;{' 5 5 7(dm*)

A .
Goi ' ! 1a thé tich khéi cu 3

.V : X Xy L1 o 12 A e e . NI A .
Goi * 1a tong thé tich 2 chom cau bi cat béi mit phiang vudng goc voi duong kinh va cach tim mot khoang

h] : IT,T(dm"‘)

R- _‘ —21 2.
3

.
3(dm)= ¥, =27k 5- :| -




7 v . v =v - 2v, =1327(dm")
Khi d@6 thé tich © cua lu nudce can tinh la: ) .

Cach 3:

-5

s A N LA 5 o A \ < , \ \ \ 0 r \
bat h¢ truc véi tam O 13 tam cua mat cau, duong thang dung la Ox , duong ngang la Y Tacod phuong trinh

, \ \ , \ .1':+‘l’: =25 2., L. N 2., , ~ . N . \
cua duong tron 16n la - . Thé tich cai lu 1a thé tich cua vat tron xoay tao thanh khi quay hinh giéi han

r=425- x°

y=-3.x=3

boi cac duong cong » , truc Ox , duong thang - quay quanh Ox

y=x [ (25- ¥*)dx =7
[\

25y - l‘
3

=1327(dnr’)

Céu 8: Mot thung ruou vang c6 dang hinh tron xoay c6 hai dy 1a hai hinh tron bang nhau, khoang cach gitta
hai day bang 80 cm . Puong sinh ctia mit xung quanh thung 1a mot phan dudng tron c6 ban kinh
bang 60 cm . Hoi thung d6 co thé dung duoc bao nhiéu lit ruou?

Loi giai

4yt =00 = x :i-.’f_'l[]: -y
Phuong trinh duong tron tdm £ b4n kinh 60 cm la: v ! ! .

X . x =4f3600- )1 x =0 y=
Thé tich thung ruou dugc sinh ra khi quay hinh phang gidi han boi ! red ; y =0 quanh
Oy

V=1 ["_'”(3:300 - y?)dy =770737,4( em®) =771 (lit).

+y° =2

y=x 2 s e .
1 (phan t6 dam trong hinh

(#) q :
Cau 9: Cho 1a hinh phang gidi han boi parabo va dudng tron *

7 : H)
bén). Tinh thé tich V' ctia khéi tron xoay tao thanh khi quay quanh truc hoanh.

A
N>




Loi giai

.2
vei ¥

Hon ntra

(H,): w=-1

Thé tich can tim chinh 1a thé tich vat thé tron xoay

y=x
x=-1
(H,): t
T lx=l
(3
quay quanh Ox
1
V =n J(\\,i clr- J( ) dx :—
Do do ! .

: (£)
Cau 10: Trong mat phang, cho duong elip c6 do dai tryuc 16n 1a

ong tron tam 0

AA =10

quay quanh 9% b6 di phin thé tich

. d6 dai truc nho 1a BB =6y

c6 duong kinh la BB’ (nhu hinh v& bén dudi). Tinh thé tich V' caakhéi tron xoay co

duoc béng cach cho mién hinh hinh phéng gi61 han boi duong elip va dugce tron (duge t6 dam trén

hinh v&) quay xung quanh truc AA,.




Loi giai

Chon hé truc Oxy nhu hinh vé.

(£): 2 +L =1(a>b>0)
Gia str phuong trinh chinh tic cua elip c6 dang a b
Theo gia thiét ta c6

i -

A4 =10 [2a=10 [a=5
. — —
BB'=6  |2=6  |b=3
= (E):%+% =1 y :%st- =

+37 =9= y =hf9- x’
3 H 7
)] —_—_ '} - -
) 5 25 x y=0,x =0,x =5

Duong tron tam O ban kinh 98 ¢4 phuong trinh v

4 . . .
Goi ' 1athé tich khoi tron xoay do hinh phing gi¢i han bdi cac duong

xung quanh truc Ox

quay

y=49- 2",y =0 x=0x=3

V 2 4 2 .« g .
Goi * 1a thé tich khoi tron xoay do hinh phang giéi han boi cac dudng , quay

xung quanh truc Ox

Thé tich khdi tron xoay can tim bang;
,Tﬁl%(ﬂﬂ - )de- 7 ‘E(Q - 1% )dx

Céu 11: Dé chuén bi cho hoi trai do Poan truong t6 chire, 16p 12B dy dinh dung mot cai 1éu trai ¢6 dang hinh
parabol nhu hinh v&. Nén ctia 18u trai 1 mot hinh chit nhat c6 kich thuéc bé ngang 3 mét, chiéu dai 6
mét, dinh trai cach nén 3 mét. Tinh thé tich phan khong gian bén trong 1éu trai.

y =2(¥,- ¥,)=2 =241




Loi giai

X \ e N ! \
> \ \‘:\_ ‘_'/\\\'\\\

R \\\\"\6‘“ NN
\ AU

/;1(0:3 ;0)

o . Oxy . . (P):y =ax” +bx+c.a=0  C(0;3) oz
Xét hé truc toa do nhu hinh vé parabol ¢6 dinh , di qua hai diém
. . N
0a+0-b+c=3 |[*773
19a-3b+c=0 e {b=0
Qa+3b+c =0 c =3
A(-30)  BG0) ‘
va nén ¢ hé phuong trinh
1

(P)iy=-—x" 43
Suy ra 3

dr =12( m?)

:ﬂ?r— I—x:
A3

nhu hinh vé
I-

Dién tich mat trudc cua léu trai la:

e  Chon hé truc toa do Oxyz

/4.(!]-![!] = 0‘ S S '\'\JLD: 3:0)
I :J'IE dx =36( n’)

Khi d6 thé tich phan khong gian bén trong 1éu trai 1a

* Ta c6 thé lam tric nghiém nhw sau: Cong thirc tinh nhanh



2
S ==ah
Dién tich phan gach soc la: 3 ,voi 4 1a day, h 13 chidu cao.

5
s==¢63=12(m*):h=3(m)
co 3

. , . 7 =123 =36(m")
Coi khoi can tinh nhu khoi tru thi khoi c6 thé tich 1a .

Cau 12: Nguoi ta cit hai hinh cau c6 ban kinh 1an luot 1a R =13 cm val = 41 em va mot phén cua mat tru
dé 1am ho 16 dyng rwou nhu hinh vé dudi day. Biét giao ciia hai hinh cau la duong tron c6 ban kinh
va ¢b ctia hd 16 12 mot hinh tru c6 ban kinh day bing Vs “M | chiéu cao bing 4 cm . Gia str
d6 day cua ho 16 khong dang ké. Hoi ho 16 dung duoc t6i da bao nhiéu lit rugu?

1, =5cm

Loi giai
Chon hé truc toa do Oxy nhu hinh vé.

| : |
-13 0 12 2226 X

Ox

Ta c6 hd 16 duoc tao thanh tir hinh phang trén khi né quay xung quanh truc

Phuong trinh cung cong 16n 1a
4y =109 =y =4f109- &7

Phuong trinh cung cong nho la

(x-16) +3° =41 = y =J41- (x- 16)}



2 22 26
V=1 _|‘(m9- f)._-m:.,rj‘[m- (x-16)° | det 7 [Scx
Thé tich hd 16 1a = 12 B
:,ﬂr[@+@+2{}
3 3 ]

_9760 - ~10220,6( em? ) =10, 2 (lit).

(s,).(s,)

Cau 13: Mot dd choi dugc thiét ké gém hai mat cau c6 cung ban kinh R théa man tinh chét: tm cia

() (s,)

thudc *7va nguoc lai (xem hinh v€). Tinh thé tich phﬁn chung 4 cta hai khéi cu tao boi
) ()
va .

Loi giai

, ., (P)
Chon h¢ truc toa do nhu hinh vé. Thiét dién tao bdi mat phang vuong goc vai truc Ox

(0.Rr)
13 hinh tron.

va mat cau tam



SG)=a(r*- x*) 0]

Dién tich thiét dién 1a (Trong do Y 1a khoéang cach tur 0 dén mit phang )
" R { 3 3
=2 [S()de =27 (R - & )a’.'r =2n| R x- t :Sm
. 3 |z 12

Thé tich can tinh la:

AB =4, AD =5
Céu 14: Cho hinh chir nhat 18P ¢ ' MNP o

BM =2,DF =3,FN =12

. Cit hinh chir nhat theo duong gip khiic
, (#)

va bé di phan hinh thang vuong VP (tham khao hinh vé). Goi =~ 1a

phan hinh phang con lai ctia hinh chir nhat da cho sau khi cat bo. Tinh thé tich cua vat thé tron xoay

H)
tao thanh khi quay quanh truc 4B

M
B \ C
N P
A D
Loi gidi
Gén hé truc toa d6 nhu hinh vé:
yll
B M
4 C
) !
B " E N P
N P a
A=0 5
A D
V =V, =T[5 dy =757( it )
M(24),n(3:3) X =6-y

DPuong thang MN di qua c6 dang



Vs =7 [0 Yy =2 ( )

. dvtt 7.

q , (H 0
The tich khoi tron xoay tao thanh khi quay quay quanh truc Y

197 2447
V=V e + Vi =157 + = = (dvtt)

) . ( ‘
Cau 15: Mot vat trang tri ¢6 dang khoi tron xoay tao thanh khi quay mién (phan gach chéo trong hinh v¢)

v AB =3 cm, AD =2 cmi F
quay xung quanh truc 4B Bigt 4BCD 13 hinh chir nhat canh ' ~la trung

diém cia B€ ; diém E c4ch 4D mdt doan bang 1 cm . Thé tich ctia vat thé trang tri trén 13 (quy tron

dén hang phan mudi)

Loi giai
Oxy , O=A:BeOx:Dely

Chon hé truc co
A D };‘\
D s
Ie E F
B ¥ C 47 f B g
. 4(0;0); 0(0:2):8(3:0); E(1:1)
Ta co:
I (O; ].) 2 . I 2 :I
Puong tron tam chira cung ED 4 phuong trinh la: < +(-1) .
A Al . «n I NS U E ) B
Nén cung trén cia dudong tron tdm * c6 phuong trinh la: .
7 7 V =1 _E,(I +41- x*° ) dr +1 [1%dx %IG,S( l:m"‘)
Thé tich cua vat thé trang tri la: .
Cau 16: Mot vat trang tri c6 dang mot khoi tron xoay dugc tao thanh khi quay mién (phan mau xam trong
. s AC=2cm,B y L (H) o
hinh v€ bén) quanh truc AC Biét rang M5 trung diém cua AC Mién duogc gidi

A s B

han boi doan thiang BC acac cung tron ban kinh 1 cm ¢6 tim 4 va £ . Thé tich cua vat trang tri d6



bang bao nhiéu?
(Lam tron dén chir s6 thap phan thir nhat)

Loi giai

< A ~ Ox L.
Gan h¢ truc toa do voi

o BMOLR=1 ey =i= gl =l i
Duodng tron tam a ’ ’

AC-1;0), R =1 1) 4+ = 2 1 (s )
Pudng tron tim T g FHY 7 =l= 7 =l (x4 D)

Phuong trinh hoanh d6 giao diém ctia 2 duong tron 1a

1- x" =1- (x+1) = x =- I—=: D_—IE‘
2 274
v :,TI,:(I— ) dx - ,Tfl(l - (14 x) ) dox ::;J ~2,9 cm’

Cau 17: Tur hinh chit nhat ABCD 4 chidu dai AB =10 cm va chiéu rong BC =5 cm : Nguoi ta cat bo mién

(R)
duoc gidi han boi canh D

cua hinh chir nhat va hai nira dudng parabol c6 chung dinh 1a trung
diém cua canh 4B , ching lan luot di qua hai dau mat ¢.D cua hinh chir nhat do6 (ph'?ln t6 dam nhu

hinh v¢). Phan con lai cho quay quanh truc 4B dé tao nén mot do6 vat 1am trang tri, thé tich cua vat
trang tri d6 bang bao nhiéu?

D C

o]

Loi giai



U
D b C
(P:)
A (I
1 (& 5 x
Khi quay hinh chir nhat ABCD quanh truc AB duogc khdi tru co
o Bénkinh day © =BC =3 cm
e Chiducao ' =48 =10cm
Do d6 thé tich khdi tru nay c6 thé tich
V=1 5 10 =2507(cm")
5 ) . . . oo Cc(5;5) . R . Ox ., (F,'):}': =2 px
Mat khac, chon hé truc toa do nhu hinh vé thi va parabol bén phai truc c6 dang
5
:H— . ': :q [
’ CE(P,)‘Z?,U _}Z"(F,').} S ) :\/5?
Ta co = hay - .
Ox

. R ,
Khi d6 mién khi quay quanh truc c6 thé tich

5 I

v, =27 [[5°- 5x] dv=27| 25x-

=1257

b3 |
[

9 : v =¥-¥, =1257(cm’)

Vay thé tich phan con lai la ) .
CAu 18: Mot bon hinh tru dang chtra dau, duge dat nam ngang, cO chiéu dai bén 12 5 m, c6 ban kinh day 1 m,
v6i nap bon dat trén mat nam ngang ctia mat tru. Nguoi ta di rat dau trong bon tuong Gmg voi

0.5m ia duong kinh day. Tinh thé tich gan dung nhat ctia khdi dau con lai trong bon (theo don vi

l’Il3 )



Loi giai
. . v =B-h=57(cm’)
Thé tich cua bon chtra dau la .

. V \ AR o7 A A .
Goi ' 1a thé tich phan dau bi rut ra.

Chon hé true 7 nhu hinh vé.,

) ly
A
H
;x
(1]
Ta ¢6 dién tich phﬁn to6 dam la
'] 3 o S
s=2 (|- x -%]dxzz__r - % dx-E]dr:E_Jl-xE dx- “f
i i i i

Vay thé tich phan dau bi rat ra 13 .
T 3

- |5 =12.637( cm’
i 4 l ( )

Vay thé tich phan dau con lai trong bon 1a
Cau 19: Cho hinh vudng c¢6 d6 dai 8 cm va mét hinh tron c6 ban kinh 5 cm duge xép chdng 1én nhau sau cho

tam cita hinh tron tring v6i tam ciia hinh vudng nhu hinh vé& bén. Biét thé tich " ciia vat thé tron



xoay tao thanh khi quay mé hinh trén quanh truc XY béng

i+2£:v

Khido ! bing bao nhiéu?

Loi giai

Cach 1: Chon hé truc toa o nhu hinh vé

E:r;a._be Z"

a
a Véb

4 9 0 5 p
2 + .2 :2 ;= r‘z - 2
Khi d6 phuong trinh dudng tron c6 dang S 3= 3 x .
| ¥ =25-x

‘ x 20 , =4 —4 (3;4)
Mot phan tu dudng tron cat cac duong Y va ~ =4 lan luot tai \
Do d6 thé tich ctia md hinh khi quay quanh truc XY 13

' 5207

V=27

0 4

‘a =520

|6 =3
Suyra -

= 2 4op =58
10

][35 - 7 )d +](35 - &% )dx + }43.:{:

la phan s6 toi gian.

(43)
a .



Cach 2:
"D 5207
T =

V=V_+2r- ﬂ4 ("S-r)ld‘r——ﬁ T+ 3

‘=520 g4
= — +2h =58
b =3 10

Suy ra -

Cau 20: Mot chiéc dong ho cat nhu hinh v&, gdm hai phan d6i ximg nhau qua mit phang nam ngang va dat
trong mot hinh tru. Thiét dién thing dtmg qua truc ctia n6 13 hai Parabol chung dinh va ddi xtg nhau
qua mit phang ndm ngang. Ban dau lugng cat don hét & phan trén ctia dong ho thi chiéu cao ciia muc

2

3

cat bang ° chiéu cao ctia bén d6 (xem hinh v&). Cat chay tir trén xudng dudi véi luu lwong khong di

1475em®/ o ooAlem) o
phut. Khi chiéu cao cua cat con thi bé mat trén cung cua cat tao thanh mot dud

8z(em) _ ‘ C
ng tron c6 chu vi . Biét sau 20 phut thi cat chay hét xuong phan bén dudi cia dong ho. Hoi

chiéu cao ctia khéi tru bén ngoai? (Lam tron dén chit s thip phan thir nhat)

Loi giai

Gén hé truc toa d6 nhu hinh vé.

. ¥ =ax +bx+c(a #D)
Goi phuong trinh parabol la

87(cm):27r =87 < r =4(cm)
Theo gia thiét, duong tron thiét dién chu vi .

1
c=0 4=7
116a+4b =4 < 1b =0.
16a- 4b=4 c =0
. , o 00:0),4(44)  B(-4;4)
Vi parabol di qua ba diém va ,suyra
(P):y :lx]
Nén phuong trinh parabol 4
Thé tich phan cét ban d4u chinh bang thé tich khdi tron xoay sinh ra khi quay nhanh phai cia

Oy

P . .
parabol quanh truc va bang the tich cat chay trong 20 phut.

Ta co:



7 20.14,75 =295( cm®)
The tich cét chay trong 20 phut: .

v ::ﬂzﬁ-)z dy =295(cm’) = 278’ =295 = h = iﬂ
: 2T

Suy ra (cm).
3 295

2.2 h=3,]—= =20.6(cm)
> 3

Fay

Vay chiéu cao cua khoi tru bén ngoai la:



