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Kinh nghiém huéng dan hoc sinh giai nhanh bai toan tric nghiém vé duong tiém cén ctia 6 thi ham sb

1.Mé dau: .
1.1. Li do chon dé tai:

Dét nudc ta dang trén con dudng hoi nhap va phat trién, tir d6 can nhitng con
nguoi phat trién toan dién. Mudn vdy, phai bat dau tir sy nghiép gido duc va dao
tao, doi hoi sy nghié€p gido duc phai dugc ddi méi mot cach can ban va toan dién
dé co thé dap tmg kip thoi voi sy thay d6i va phat trién cta xa hoi. Dé doi moi su
nghiép gido duc va ddo tao trude hét phai doi méi phuong phap day hoc, trong
d6 c6 ca phuong phap day hoc mon Toéan.

Trong ky thi THPT Qubc Gia nam hoc 2016- 2017 nay, BO gido duc va dao
tao d3 quyét dinh thay doi hinh thtc thi d6i voi mén toan, chuyén tir hinh thirc
thi ty luan sang hinh thic tric nghiém. Dy 1 ca mot suc thay doi 16n ddi véi
mon hoc ndy. N6 da lam cho ca gido vién va hoc sinh phai thay d6i cach day,
cach hoc, cach tu duy dé co thé dap tmg dugc sy thay d6i noi trén. Ban than 1a
mot gido vién truc tiép giang day mon nay va dang thuc hién cong viéc 6n thi
THPT Qudc Gia cho hoc sinh cudi cip, t6i da phai suy nghi va trin trd rat nhiéu,
minh phai giang day va huéng dan lam sao dé hoc sinh hiéu, biét cach van dung
dé hoc sinh c6 thé giai quyét bai toan trac nghiém mot cach nhanh nhat, hiéu qua
nhat o thé.

Trude tinh hinh d6 cung véi viée nghién ctru cac dé thi thir nghiém cua Bo
gido duc va ddo tao, két hop voi qua trinh giang day va nghién ciru, t6i nhan thay
bai toan vé duodng ti€m can cua dd thi ham sd ¢6 lién quan nhoé vé 2161 han ham
s0 16p 11, khién nhiéu hoc sinh bi vuéng méc. Chinh vi vy, voi mong mudn ¢
thé cung cap thém cho cic em mot sb kién thic, giup cac em vuot qua vudng
mac d6 va huéng dan dé cac em c6 thé giai nhanh nhiing bai toan lién quan dén
tiém can nham muc dich tiét kiém t6i da thoi gian. Tir d6 t6i nghién ciru va viét
dé tai: “Kinh nghiém hwéng din hoc sinh gidi nhanh bai toan tric nghiém vé

duong tiém cin ciia dd thi ham sé *°. Trong khudn kho sang kién kinh nghiém
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ctia minh, t6i chi dé cap dén hai loai tiém can d6 1a: Tiém can ding va tiém can
ngang cua do thi ham sb. Hi vong day sé& 1a tai liéu tham khao bd ich cho gido
vién va hoc sinh.

1.2. Muc dich nghién ctru:

- Thtt nhét: G1up hoc sinh tiép can va lam quen véi cach hoc, cach lam nhanh bai
toan trac nghiém, tir d6 c6 thé phat huy tdi da hiéu qua 1am bai, nham dat dugc
két qua cao nhat.

-Thir hai: Thong qua sang kién kinh nghiém ctia minh, t6i muén dinh huéng dé
hoc sinh ¢6 thé giai gianh, giai chinh x4c d6i voi nhitng bai toan co lién quan dén
duodng ti€ém can cua dd thi ham sd.

1.3. Pdi twong nghién ciru:

- Kién thire vé duong ti€ém can cua dd thi ham so.

- Kién thtrc vé cach tinh gi6i han ctia ham sd.

- Hoc sinh 16p 12B, 12G ndm hoc 2016 — 2017 truong THPT Nga Son.

1.4. Phwong phap nghién ciru:

- Str dung phuong phap nghién ciru tong hop.

- Str dung phuong phap thuc nghiém.

- Str dung phuong phap phan tich va so sanh nhiing van dé c6 lién quan dén dé
tai.

2. Ndi dung sang kién kinh nghiém:

2.1. Co s6 li ludn ciia sang kién kinh nghiém:

a) Pinh nghia:

+) Puong thang x =x, duoc goi 1a duong tiém can ding ( hay tiém can ding)
ctia d0 thi ham s6 ¥ =/ (x) néu it nhat mot trong bén diéu kién sau dugc thoa
man:

lim £ (x) =+o0; lim £ () =+o0; lim £ (x) =- oo; lim f(x)=- 0o

+) Cho ham s6 » =/ (x) x4c dinh trén mot khoang v6 han ( 1a khoang c6 dang
(-0,a), (b,+x) hogc (-oo;+0) | DPuong théng Y =Y, dugc goi la dudng ti€ém can
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ngang ( hay tiém can ngang) ctia d6 thi ham s6 » =/ (x) néy lim f () =y, hodc
fim /@)=,

., 0
b) Céach tinh gidi han c6 dang 0
e s - P()
+) Doi véi gi6i han lim 00 véi P(x), 0(x) 1a céc da thirc va P(x,) =0(x,) =0,

ta tién hanh phan tich ca tir va mau thanh nhan tir va rt gon.

P(x)

+) Poi véi gi6i han hm 0G) vai P(x), 0()1a cac biéu thirc chira cin cung béc

va P(x)=0(x,) =0 ta sir dung cac hang dang thirc dé nhan luong lién hop ca tir
va mau.

P(x)
+) Déi véi gidi han hm 00 vai P(x)=0(x,) =0 va P(x), 0(x)1a cac biéu thirc

chura can khong cung bac

Gia stir: PG =gu(x)- v véi gfuCe)) =¢/v(x,) =a.
Ta phan tich: P(x) =(’<’/u(xo)' a)' (\”/V(Xo)' a) sau do st dung cach lam nhu &

dang trén.

c) Céach tinh gidi han ¢6 dang z:
(x)

P
+) D6i véi gidi han lim —2— 000 v6i P(x), 0(x) 1a cac da thic, ta tién hanh chia ca
tir va mau cho lity thira cao nhét cua .
* Néu bac ctia P(x) nho hon béc cua Q) thi két qua cua gidi han bang 0.
* Néu bac ciia P(x) bang bac caa Q(x) thi két qua cua gidi han d6 bang ti sd cac
hé sd cua lily thira cao nhét cta tr va mau.
* Néu bac ciia P(x) 16n hon béac cua Q(x) thi két qua cua gidi han bang ».
P(x) s s s f LA L a2
+) Déi véi gidi han lim = o) v6i P(x) , O(x) ¢ chira can thi ta co thé chia ca
tr vd mau cho lily thira cao nhat ctia * hodc nhin lugng lién hop.

- x =|x| =Xx",x <0

X :’x| :m/xm ,X Z0

Trong truong hop nay toi xin luu ¥ van dé sau: +) (Néum

chén)
+) x =t/x", vx ( Néu m 1¢)
2.2. Thue trang vin dé truéc khi ap dung sang kién kinh nghiém:
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Viéc huéng dan cho hoc sinh biét cach gidi nhanh bai toan tric nghiém vé
dwong tiém can ciia do thi ham so6 1a rat can thiét vi cac i do sau: Thir nhat,
mon todn da cé su thay ddi hinh thire thi tir hinh th ty luan sang tric nghi¢m, tir
d6 doi hoi hoc sinh phai gidi mot bai toan mot cach nhanh nhat c6 the, dé tiét
kiém thoi gian. Thir hai, trong cac dé thi ty ludn ngdy trudc bai toan vé dudng

tiém can cua do thi ham s6 chi xuat hi¢n thoang qua va chu yéu khai thac & loai

. Z _ax+
hamso y = ,
cx+d

nhung nay thi khac bai todn tiém can da dugc khai thac sau
hon va & nhiéu loai ham sb phtc tap hon. Ngoai ra bai toan vé duong tiém can
c6 lién quan t6i mot phan nho cta gidi han ham sb 16p 11, khién nhiéu hoc sinh
ling ting.

Trong bai viét nay, to1 dua ra mot cach nhan biét va tinh nhanh cac dudng tiém
c4n ma trong qua trinh giang day t6i thuong sir dung, thay két qua dat t6t va phu
hop dbi véi cac d6i twong hoc sinh truong toi.

2.3. Céc giai phap da sir dung dé giai quyét vin dé:
2.3.1. Hé thong kién thirc lién quan
2.3.2. Mt s6 bai tip van dung
Dang 1: Bai toan tim cac dwdng tiém cin ciia ham s6 khong chira tham so:
Phuong phap: - Tim TXP cta ham so.

- Str dung dinh nghia va cach tim nhanh dudng tiém cén ding
va tiém can ngang cua dd thi ham sé duoc trinh bay & dudi day.
Trong khudn kho sang kién kinh nghiém ctia minh t6i tam chia thanh cac loai
ham sb va cach xéac dinh tiém can tuong g nhu sau:
Loai 1: Dbi voi ham s6 v =/ () | v6i f(x) 12 ham da thirc thi dd thi ham s s&
khong c6 tiém can.
Thi du: P6i v6i ham sb: v =§ x*- 2x" +2 ta co thé két luan nhanh d6 thi ham s6

khong c6 tiém can.
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_ax" +ax""'+..+a, f(x)
#0,b, #0
byx’ +b]x’”+...+b)7 2 (x) VOl 4 thi ta co

Loai 2: D61 véi ham s6 v =

két h}ém nhu sau:
* Doi voi tiém can dung:

+)Trong trudong hop & (x,) =0, 7 (x,) #0 thi d6 thi ham sd c6 tiém can dimg:
X=X,
Thi du: Péi voi ham sb: % ta ¢6 thé két luan nhanh do thi ham sb co
tiém can ding x =-3.

&)
+)Trong trudong hop &(x,) =0,/ (x,) =0 thi ta phai di tinh gidi han lim =< L )

Néu két qua bang L thi két luan duong thang x =x, khong phai tiém can dung
ctia dd thi ham sb, con néu két qua béng o thi két luan do thi ham sb co tiém can
dimg: x =x,.

3x7- 2x-1

Thi du: D6i véi ham sb: y e ta c6 thé nhin thdy x =1 13 nghiém cua
-

4 7 \ : ~ b \ 9 * 14 e r.. 4 0 \
ca tir va mau nén trong truong hop nay ta phai tinh nhanh gidi han c6 dang o va

két luan d thi ham s6 khong c6 tiém can ding.
Nhan xét: Trong truong hgp * =X, 1a nghiém cua ca tir va mau hoc sinh thuong
hay cho rang duong thang x =x, khong phai tiém can ding cta do thi ham sb,
o . 3x*- 2x- 1 A . ;
Tuy nhién doi véi ham so: Y :—(x ) s€ cho ta di€u nguogc lai. Cu thé ta nhan
thdy x =1 1 nghiém cua ca tir va miu, nhung sau khi tinh nhanh giéi han c6
0 7 N A . \ A . A ] =

dang 0 thi ta co két qua bang *© nén d6 thi ham so6 lai nhan duong thing x =1
tiém can dung.
* Doi voi ti€ém can ngang:

+) Néu bac cta f (x) nho hon bic ctua g(x) thi b thi ham sb c6 tiém can
ngang:y =0,

, Ae g1y e - X r 1 R 1A A TREN A s
Thi du: B6i voi ham so: v =m ta co thé két luan nhanh do thi ham so6 co
tiém can ngang y =0,

+) Néu bac caa f(x) béng bac cua g(x) thi do thi ham s c6 tiém can ngang:
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. . 3x*- 2x-1 . <o .
Thi du: Do6i voi ham so: Y :W ta cO thé két luan nhanh do6 thi ham so ¢6

tiém can ngang y =3.
+) Néu bac cua / (x) 16n hon bac cta () thi két d6 thi ham sé khong co
tiém can ngang.
1- 2x+3x? r o A1 A 1A YTRER A
Thi du: DPdi v6i ham s6: y = =3 ta co thé két luan nhanh do thi ham so6
X
khong c6 ti€ém can ngang.
; Ko req1x X ax+b
Luwuy 1: P61 véi ham s6 v = ,
cx+d
, d . ... R a
ding x =- ~va tiém can ngang y =

vl ¢ #0 | thi d6 thi ham s6 nay ¢o6 tiém can

ta ¢6 thé két luan nhanh d6 thi ham sb c6 tiém

, Ko g1 x X 1- 2x
Thi du: Poi vé1 ham so: v =
¢ x+3

can ding x =-3 va tiém can ngang y =-2.

7

Loai 3: Dbi v6i ham sb e v6i f(x), g(x)1a cac biéu thire chira cin cing bac

ta phai luu y dac biét dén TXD cuia ham s6 va tién hanh 1am nhu sau:
* DPoi voi tiém can dung:

+)Trong truong g(x,)=0: Néu f (x,) #0 thi d6 thi ham s6 co tiém can dimg:
x =x,, con néu f (x,) khong xac dinh thi x =x, ciing khong phai tiém can ding
ctia do thi ham so.
Jx+2-1

5 ta ¢ thé két luAn nhanh dd thi ham sb ¢6
x -

Thi du: D61 véi ham s6: y =

tiém can ding x =2, con ddi voi ham sb y :—36321 thi duong théng x =2
X
khong phai tiém can ding.
(x)
+) Trong truong f(x,) =0,g(x,) =0, ta phai di tinh giéi han lim f( ) Néu két

qua bang L thi két luan d6 thi ham sb khong ¢ tiém can dung, con néu két qua

bang  thi két luan dd thi ham s6 c6 tiém can dimg: x =x,.

V2x+1-Jx+1
)C - X

ctia ca tir va mau nén trong trudng hop nay ta phai tinh nhanh gidi han c6 dang

Thi du: P6i v6i ham sb: y = ta c6 thé nhan thiy x =0 1a nghiém

0 : : e A . NP ST A
0 va két luan duong thang x =0 khong phai tiém can ding cua do thi ham so.

Ngoaira x =1 la nghiém cua mau nhung khong phai nghiém cua tir nén dudng
thang x =1 14 tiém cén dung ctia d6 thi ham sé.
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Jx+1-1

2
X

Con do1 vé1 ham so: y = ta nhan thay x =0 1a nghiém cua ca tr va mau

nén trong trudng hop nay ta phai tinh nhanh gié1 han c6 dang % duogc két qua
bang « nén két luan duong thang x =01a tiém can dimg cua dd thi ham sd.
Nhan xét: Nhu vay khi x =x, 1a nghiém cuia ca tir vd mau ta khong thé két luan
ngay duong thang x =x, khong phai tiém can dimg ciia d6 thi ham sd, n6 con
phu thuge vao két qua gidi han.
* Doi véi tiém can ngang:

+) Néu bac ctia / (x) nho hon bac cta ¢(x) va ham s6 c6 TXD co dang
(-0,a), (b,+0) hodc (-o0,+0) thi dd thi ham s c6 tiém can ngang: ¥ =0 con
ham sb c6 TXD c6 dang (a.5) hodc |a:b] thi két luan dd thi ham sb khong c6
tiém can ngang .

Thi dy: Ham sé: y =Y2 12+ g mxp p=|-

X =X

0 \{ 0, 1} ta c6 thé két luan

A . \ f( /4 A A \ \ /( — 1 14
nhanh d06 thi ham so ¢6 tiém can ngang ¥ =0 con ham so0 V = N co TXD D=
- X

(-2,2) nén d6 thi ham s6 khong c6 tiém cin ngang .
+) Néu bac cua / (x) bang bac ciia &(x) Trudc hét ta phai quan tdm dén

TXD ciia ham s6 dé quyét dinh xem can tinh lim =

(x)
Néu TXD c6 dang (-,a) thi di tinh lim f(x) néu TXD c6 dang (b,+) thi tinh

()

lim y» con néu TXP c6 dang (-, +0)thi ching ta phai tinh c4 hai gi¢i han

X— 400 g (
trén roi tir d6 dua ra két luan.

4 14 2 Y
Thi du: Déi v6i ham sé: y =Y % Vi TXD D =(-o0,- 1]U[0,+0)\[1] nén db thi

x-1

ham s0 ¢6 tiém cén ngang »y =+,

\ A pe1s ) VI+x +/4x% - x+1
Con doi vo1 ham so: y =
VX +2 +1
thi ham so ¢6 tiém can ngang y =2.
+) Néu bac cia /(x) 16n hon bac cua g(x) thi két dd thi ham sb khong c6
tiém can ngang.

Vi TXD D =[- 1,+%) nén dd
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xVx +

= 3 ta co thé két luan nhanh do thi ham sb
X

Thi du: P61 véi ham s6: y =

khong c6 tiém can ngang.
F &)

Loai 4: Ddi v6i ham s6 200 v6i f(x), g(x)1a cac biéu thire chira can khong

cung bac ta cing phai luu y dén TXD va 1am nhu sau:
* Doi véi tiém can ding:

+) Trong truong & (x,) =0 | néu / (x,) #0 thi do thi ham s6 c6 tiém can ding:
x =x,, con néu /(x,) khong xac dinh thi x =x, ciing khong phai tiém can dimg
ciia d0 thi ham sb.

Thi du: Péi voi ham sb: y = Y6x+2- y2x-1 ta ¢6 thé két luan nhanh do thi ham
-
sO ¢6 tiém can dung x =1, con dbi voi ham sd y = Vx+l 3 2 thi duong thang
X

x =-3 khong phai tiém can dung ctua dd thi ham sd.
)
+)Trong trudong / (x,) =0,g(x,) =0 ta phai di tinh gii han lim % Néu két

qua bang L thi két luan d6 thi ham sb khong c6 tiém can dung, con néu két qua
bang o thi két luan do thi ham so6 c6 tiém can ding: x =x,.

\3/3x +2 \/ﬁ

: ‘e 0
Thi du: D6i voi ham so: y = ,bang céch tinh gidi han c6 dang 0

dux_)’q két qua dd thi ham sd khong co tle;m can dung.

* DPoi voi tiém can ngang: , ‘

Chung ta st dung phuong phép tinh giong & phan tiém can ngang cua loai 3.
Luwu y 2: Ddi véi ham sé c6 dang: () =gfu(x)- ¢/v(x) dé tim tiém can ngang
ctia @6 thi ham s6 thi ta phai tim TXP ctia ham s6 dé quyét dinh xem can tinh
f( ) lim S E ; Gidi han d6 dugc tinh bang cach nhan véi luong lién
hop hodc chia ca tir va mu cho lily thira cao nhét ctia * . Néu két qua bang »,
thi duong thang » =», 13 tiém can ngang con két qua bang o thi két luan khong
co tiém can ngang.

Thi du: Di voi bai todn tim tiém can ngang cta do thi ham s6 (C):
y=vx*+2x-3-x.

Ta c6: Ham s6 c6 TXD: D =(- o0,- 3] U1, +w0)
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. ) 2x-3 .
Nén ta co: ET{}O(VXZ +2x-3- x) = lim =1, Nén y =I [a tiém can

X "H+°°\/x2+2x-3+x
- /1+%- % -1
X X
khong c6 ti€ém can ngang.
Két luan: ¥ =1 1a tiém cén ngang.
Loai 5: Cac loai ham s khac nhu: » =e',y =a",y =Inx,y =log, x
Pbi véi cac ham sd ndy hoc sinh can luu ¥:
+) Do thi cua ham s mil ¢o tiém can ngang la truc Ox va khong c¢o tiém can
dang .
+) Do thi ctia ham sb logarit ¢6 ti€ém can ding la truc Oy va khong c6 tiém can
ngang .
Dudi day la cac bai tip tw luin twong ing véi cac loai ham sé ma toi da gidi
thi€u ¢ trén:
Bai tap 1: Tim tiém cin ding ctia cac do thi ham sb sau:

ngang.

lim (\/x2 +2x-3- x) =lim x.

X— =0 x> -0

=+ Truong hop nay

a) y:lx4-2x2+2. g) y:ﬂ.
4 xt-x
2x+5 1- x+x* -1
= . h) y=—7—5—
b) ¥ -3 ) (x-1)
x*+3 : Vad+x-:/l+x
) y=s—- i) y= :
X -x-6 X
3x? - 2x- 1 - ABx +11
d) :)gix. k)y:\/7+2x U8x + .
X -5x+4 X" -3x+2
x*- 4 )"
y = = —
e) (x_ 2)2 . 1) y [3]
x+2
f)y= - m) y =log, x
I-x
Dap an:
a) Khong c6 tiém can dung. g) x =0,
b) x=3. h) x=1.
c) x=-2,x =3, i) x=0.
d) x=4. k) x=1.
e) x=2., . 1) Khong c6 tiém can dung.
f) x=H m) x =0,

Bai tap 2: Tim tiém c4n ngang cla cac do thi ham sb sau:
2 -
a)y:-x3'3x2+2, g)y:—x 3)1(: +1 2
- X
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Kinh nghiém huéng dan hoc sinh giai nhanh bai toan tric nghiém vé duong tiém cén ctia 6 thi ham sb

x-4
o) =
C)y:z’“—"'3
X -x+5
3x° - 2x- 1
D=
_ox+2
e) y—ix\/;”),
_3x-1+\/;
f)y——m :
bap an:

a) Khong co tiém can ngang.
1
b) y R

c) y=0,

d) Khong c6 tiém can ngang.
e) vy =0,

f) » =3

1- Jl+x
h) y=— VX
X
) I +x+1-1
P y=rrxrl-l
2x+1
X+ x+3
k) y= -
Nx+2 +3/x" +1
2 X
) y=|=
)y [3
m) y =log, x,

g) Khong c6 tiém can ngang.
h) »=0.

N

1) y= X
k) Khong c6 tiém can ngang.
1) =0,

m) Khong c6 tiém can ngang.

Nhan xét: Sau khi hoc sinh da c6 thé nhan biét va tim nhanh duoc tiém can
dung va tiém can ngang cua cac loai ham s t6i di gidi thiéu ¢ trén, t6i s& hudng
dan dé hoc sinh c6 thé van dung dé giai nhanh bai toan tric nghiém lién quan dén
tiém can. Sau day la mdt vai vi du minh hoa:

Vi du 1: D6 thi ham s6 nao sau ddy c6 tiém can ding?

A. y=x'-2x’

B. y=x"-2x"+2

x+2 C3x-2x-1

N D.
c J1- x? Y x-1

Phan tich: Hoc sinh dé dang loai dap 4an A, B nho st dung cach nhan biét nhanh
& trén, con dbi voi dap an C nhan thay x =+ 1a nghiém ctia mau s6 va lan luot
thay vao tir va dugc két qua déu khac 0 nén c6 thé chon ngay dap 4an 1a C.

Vi du 2: D6 thi ham s6 nao sau ddy c6 tiém can ngang?

A. y=-x"+x"+1 B. y=

VJ3- x?

x*-3x+4

:3x\/;+2 D 2-x

x+1 _'y_\/x2+2'

Phén tich: Hoc sinh loai ngay dugc dap an A vi la ham da thuc. loai dap an B vi
TXD D ={- V3,43 } . Déng tho1 loai dap an C vi bac cua tir cao hon bac cua

mau, tir d6 suy ra dap an D

Vi du 3: Tim tiém cn dtng ctia d6 thi ham s (C): ) =

A, x=0,x =1 B. x =0

Lé Thi Minh — THPT Nga Son
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X =X
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Kinh nghiém huéng dan hoc sinh giai nhanh bai toan tric nghiém vé duong tiém cén ctia 6 thi ham sb

(Trich bd dé tric nghlem luyén thi THPT Quoc gia nam 2017 mon toan)
Phén tich: Nhan thiy x =0,x =113 nghiém ctia mau so6, ngoai ra khi thay x =0
vao tir dugc két qua khac 0 nén ta khang dinh ngay x =014 tiém can dung cta do
thi ham s6, tir d6 loai dap an C, D. Vi x =1 1a nghiém cta tir s6 nén ta phai tinh

2161 han: lim “3x2+1 "2 :% ,nén suy ra x =1 khong phai tiém can dtng cta db thi
=l Xt x

ham sd. Tir d6 két luan dép an B.

Vi du 4: Tim tiém can ngang ctia @6 thi ham s6 (C): y =3 +1- ¥’ - 1.

A. y=0 B. y=-1 C.y=x D. (€) khong c6 tiém can ngang.
(Trich b(f)~dé trac nghiém luyén thi THPT Qudc gia nim 2017 mén toan)
Hwéng dan: Ta co: TXD =(-o+) . Nén ta co:

T +1- x? - x4l
hm(\/x +1-\/x —1)—11m Xt +11m
=lim ! + lim ! =0 '

Hm\/x *ltx Hm\/(x - 1) +xx’ -1+ x°
Nén y =0 ]a tiém can ngang.
1 1
- N+—-31- —
\/ X \/ X

lim (V¥? +1- Y- 1) =lim x.

Y= -o X— -0

=+, Truong hop nay khong co

tiém can ngang.
Két luan: Chon dap an A

| 2
Vidu 5: Do thi ham s6 y :ﬁ c0 bao nhiéu tiém can?
A.0 B.1 C.2 D.3
(Trich b dé tric nghiém luyén thi THPT Quéc gia nim 2017 mon tosn)
Phan tich: Ham s ¢6 TXD: D =[-2.2\[- 1] . Nén ta khang dinh luén d6 thi ham
sd khong c6 tiém cén ngang. Con khi cho mau sé bang 0 ta dugc * =- L,x =4 Do
x =4 lam cho ttr s6 khong xac dinh nén duong thang x =4 khong phai tiém can
dung ctia d6 thi ham sb con x =- 1 1am cho tir khac 0 nén chi c6 dudng thing
x =-1 la tiém can dung. Két luan dap an B.
Nhan xét: Bén canh nhiing bai toan vé duong tiém can khong chira tham sb,
hién nay trong cac dé thi thir THPT Qudc gia ctia B gido duc va ddo tao va cia
cac truong THPT trén ca nude con xuét hién nhiéu nhitng bai toan lién quan dén
tiém can c6 chtra tham s6 m. Dudi ddy t6i xin trinh biy mot vai bai toan nhu
vay:
Dang 2: Bai toan tiém cén lién quan dén tham s6 m:
Phwong phap: - Sir dung dinh nghia tiém can ding, tiém can ngang.
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Kinh nghiém huéng dan hoc sinh giai nhanh bai toan tric nghiém vé duong tiém cén ctia 6 thi ham sb

- Str dung cach nhan biét va tinh nhanh tiém can dtng, tiém can
ngang nhu trinh bay ¢ trén.
Vi du 1: Vi di€u kién nao ctia tham s6 m cho dudi day, do thi ham s6

x-2 Ak A A 4
(C,):y= - chi c6 mot tiém can dung.

x2-3x+m
3 . A .
A. Ym B. m=+/2,m =% C.m=x/2 D.Khong ton tai m.

(Trich bd dé tric nghiém luyén thi THPT Quoc gia nim 2017 mén ton)
Huwéng din: Do thi ham so trén c6 mot tiém can dimg s& xay ra cac truong hop
sau:

THI: Mau s6: x* - 3x+m =0 c6 hai nghiém phan biét, trong d6 c6 mot nghiém
bang 2, diéu d6 xay ra khi:

A>0 9-4m* >0 -E<m<E
5 5 = = 2 2em :4_—\/5
2°-32+m" =0 m :i\/z I/n:i—\/i
TH2: Mau sd: x* - 3x+m =0 c6 nghiém kép khac 2, diéu d6 xay ra khi:
A =0 9- 4m* =0 3
4 =4 o m =+—
2%-32+m* #0 m? #2

TH3: Mau s0: x*- 3x+m =0 cb x =2 1a nghiém kép, diéu d6 xay ra khi:
A =0 9-4m* =0
<22_3.24_’/”2 :O<:> 2 (Voll)

m- =2
Két luan: Dap 4n B
Phan tich: D¢ lam dang bai nay va khong xét thiéu trudng hop nao thi hoc sinh
can phai nam virng nhiing kha nang nao c6 dan dén két qua tinh gidi han

lim /' (x) = Thueng thi hoc sinh hay xét thiéu hai truong hop sau vi nghi ring

X=Xy

x =x, 1a nghiém cta ca tir va mau thi duong thing x =x, khong phai tiém can
dimg cua do thi ham so.

Vi du 2: Tim tat ca cac gid tri thuc cia tham s6 m dé do6 thi ham s6

\’ 2 - . oA A
(C,)):y N tmro 1o ha tiém can ngang.
2x+1

A. m=0 o B. m<0 C. m>0 D. Khong tdn tai m.
(Trich b¢ dé trac nghiém luyén thi THPT Quoc gia nim 2017 mon toan)
Huwdéng dan: Ta xét cac truong hop sau:

2 -
Nmx” +mx 1:\/2Z.Nén _@

y== la ti€ém cén ngang.

+)Néu m>0 taco: lim
X 40 2x+1
2 -

Mit khac: lim Y/t \/ZZ.Nén

X - 2x+1
Khi d6 d6 thi ham s c6 hai tiém cén ngang.

y =- @ la tiém can ngang.
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Kinh nghiém huéng dan hoc sinh giai nhanh bai toan tric nghiém vé duong tiém cén ctia 6 thi ham sb

+) Néu m =0, ham s6 khong ton tai.
+) Néu m <0, d6 thi ham so cting khong c6 tiém can.
Két luan: Bap an C
Vidu 3 : Tim tat ca cac gia tri thuc cua tham s6 m dé do thi ham s6 sau c6 4
1
dne tiem can (C.) 1y =
duong tiém cin (- Qe+ Dx+2m] Jx-m-

m<l1 O<m<l1 0<m<l
A. 1 B. m>1 C. 1 D. 1
m #— m #— m #—
2 2 2

(Trich dé thi thir THPT Quoc gia 1in 3 nim 2017 , trwong THPT Lwong
Thé Vinh — Ha Noi)

Hwéng din: Trudc hét ta thay ham sb xac dinh khi: x #Lx #2m,x>m |

Nhén thiy bac cta tir luén bé hon bic ctia miu nén dd thi ham sb c6 mot tiém
can ngang » =0 . Nhu vay ta phai di tim m dé d6 thi ham s6 c6 3 tiém can dung.
Diéu d6 c6 nghia phuong trinh: [x2 - Qm+1x +2m] vx-m =0 phai ¢6 3 nghiém

phan biét, trong d6 hai nghiém phan biét ciia phwong trinh : x* - Qm +1)x+2m =0

2m #1 O0<m<l
phai 16n hon m. Piéu nay xay rakhi {1>m < 1 .Nénchondap an C.
2m>m

Vidu 4: Tim tat ca cac gia tri thuc ciia tham s6 m sao cho dd thi ham sd

2x+m o, N A
(C,)y= o co tiém can dung, tiém can ngang va cac ti€ém can cung véi hai

truc toa d tao thanh mot hinh chir nhat c¢6 dién tich bﬁng 8 (dvdt).
1 1 1 A .
A.m ZiZ B.m =i§ C.m =i§ D. Khong ton tai m.

(Trich dé thi thir THPT Qudc gia 1in 3 niim 2017 , trwong THPT Pong
Quan — Ha Noi)

r X r.* 14 )\ . \ /: 14 A A 4 1 \ A
Hwoéng dan: V61 m #0 , ta c6 do thi ham so6 c6 ti€ém can dung: x =- ova tiém
A 2 .. , 1112 1 N T
can ngang: ¥ =— . Theo bairata co: S = —|.| | =8 < m =%~ Tu do két luan

m m| |m 2
dap an B.

2.3.3. Hé thong bai tap tw luyén:
Bai tap 1: Do thi ham s nao sau day co tiém can ding?

1 2 / -
A y=-2x"-x+1  B.y=—x-2+2 (. y=" *2 D. y:43x+1 2
3 o x+4 x-1

Bai tap 2: Do thi ham s6 nao sau day co tiém can ngang?
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Kinh nghiém huéng dan hoc sinh giai nhanh bai toan tric nghiém vé duong tiém cén ctia 6 thi ham sb

2
2_

A. y:-2x4-x2+l B. y:x3-2x2+7 C. y:3x *2 D.y= x.

3x+4 - X
Bai tip 3: Ki hiéun (n€N ) 1a sb duong tiém can ding cua d6 thi ham sé (C):

X2+3'2 b
=—— - = Timn.

Y x*-3x+2
A. n=0 B. n=2 C.n=3 D. n=1.

(Trich b dé tric nghiém luyén thi THPT Quéc gia nim 2017 mon tosn)
4 [N A J 5 A . \ A - 1= 2
Bai tap 4: Tim tat ca cac tiém can ding cua do6 thi ham so: y _2x 12 Sx +6x *3
X =Jx+
A x=-3x=-2 B. x=-3 C.x=3 D. x=3,x =2,
( Trich dé thi minh hoa mén to4n 1an 2 ciia B gido duc va dao tao)
Bai tap 5: Tim tiém c4n ngang ctia do thi ham s (C): y =x°,

A y=l B. truc Ox C. truc Oy D. (C) khéng c6 tiém cén ngang.
(Trich b dé tric nghiém luyén thi THPT Quéc gia nim 2017 mén tosn)
A 1 I-+1-x

Bai tip 6: Tim tiém can ngang cta do thi ham sé (C): y SALM LS

ap : dn ngang 1 NER
A y=l B.y= C. truc Oy D.y=4.
(Trich de luyén tap trac nghiém mon toan, Thanh pho Ho Chi Minh)

N . -2
Bai tap 7: D6 thi ham s6 V = a 11 c6 bao nhiéu ti€ém can ngang?
X

A.0 B. 1 C.2 D. 3.

3x+1+sin5x | o
c6 bao nhiéu tiém cén ngang?

Bai tip 8: PO thi ham s v =—F——
ai tap 8: DO thi ham so J-9-4
A.0 B. 1 C.2 D. 3.
1 r 2
Bai tap 9: Db thi ham s6 y =X V¥ *x+1 ”’I“l ¢ bao nhidu tiém can?
.
A.0 B. 1 C.2 D. 3.

Bai tap 10: Cho ham sb y :%, khang dinh nao sau day 1a khang dinh dting?
X

A. D6 thi ham s6 ¢6 tiém can ngang 1a ¥ =0 va tiém can dting x =-1 .
B. D6 thi ham s6 c6 tiém cén ngang 1a ¥ =0 va khong c6 tiém cin dimg .
C. Db thi ham s khong c6 tiém can ngang va tiém can ding x =-1 .
D. D6 thi ham s6 khong c6 ti€m can.
(Trich dé thi thir THPT Qudc gia nim 2017 , thanh phé H6 Chi Minh)
Bai tap 11: Vi gia tri nao ctia tham s m cho duéi day, do thi ham s6
2
(C,):y :W khong c6 ti€ém can dung.

A. m=0,m=l B. m =0 C. m=l1 D. Khong t6n tai m.
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(Trich bd dé tric nghiém luyén thi THPT Qudc gia nim 2017 mén toan)
Bai tap 12: Véi diéu kién nao cia tham sé m cho dudi ddy, dd thi ham s

x-1 1 A AL as
(C,):y =———— ¢0 hai tiém can ding.
X +x-m

m>-— m =- l
A. VYm B. m #2 C. 4 D. 4.

m #2 m #2
(Trich b dé tric nghiém luyén thi THPT Quéc gia nim 2017 mén tozn)
Bai tip 13: V&i gid tri ndo ctia tham sé m cho duéi ddy, d6 thi ham sb
(C):y _X+m- 1

-1

A. VYm B. m=0 C. m=l D. Khong ton tai m.
(Trich b dé tric nghiém luyén thi THPT Quéc gia nim 2017 mon tosn)
Bai tap 14: Tim tit ca cac gia trj thuc ciia tham s6 m dé do thi ham s6

x+1
(C]H) : y :7 {)
/—mx "~ c6 hai tiém can ngang?( Trich dé thi minh hgoa mon toan l1An

khong c6 tiém can ngang.

1 cia B0 giao duc va dao tao)

A. m=0 B. m<0 C. m>0 D. Khong ton tai m.
Bai tap 15: Tim tat ca cac gia tri thuc cia tham s6 m dé do thi ham s6
X
(C,):y=
-
A. m#l B. Vm C. m#0 D. Khong ton tai m.

(Trich bd dé trac nghiém luyén thi THPT Qudc gia nim 2017 mén toan)
Bai tap 16: Tim tat ca cac gia tr1 thyc cua tham s6 m dé€ do6 thi ham s6

x+2
C : — /4 4 1 A A
G,y = aie €0 dung ba duong tiém can.
A. m<4,m#12 B. m>4 C. m<4 D. m =-12 hodc m =4.

(Trich dé thi thir THPT Quoc gia niim 2017 , trwong THPT V6 Nguyén

Giap — Quang Ngai) )

Bai tap 17: Tim tat ca cac gia tri thyc cua tham s6 m sao cho ti€ém cén ngang cua
+1

d6 thi ham s6 (C,):y —mx di qua diém M (2;1).

A m=l B. Vm C.m=-1 D. Khong ton tai m.

(Trich b dé tric nghiém luyén thi THPT Quéc gia nim 2017 mén tosn)

Bai tap 18: Tim tat ca cac gia tri thuc ciia tham s6 m sao cho tiém can ngang cua

dd thi ham s6 (C,):y =22
x-m+l

A. . m=5 B. Vm C. m=6 D. Khong tdn tai m.

(Trich b dé tric nghiém luyén thi THPT Quéc gia nim 2017 mén tosn)

tiép xuc v6i parabol y =x* +5.
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Bai tap 19: Tim tit ca cac gia tri thuc cta tham sé m sao cho tdm ddi xing cua
X 1t 1 A mx +3 A \ 2
do thi ham so (C,):y T thudc duong thang d:2x- y+1=0,

A. m=3 B. Vm C.m=-3 D. Khong ton tai m.
(Trich bg dé trac nghiém luyén thi THPT Quoc gia nam 2017 mon toan)
Bai tap 20: Tim tat ca cac gia tri thyc cua tham s6 m sao cho tam doi xtimg cua

A . \ A -4 r \ < A 5 M
do thi ham so (C,):y =;_ . cach duong thang d:3x+4y-1=0 mot khoang bang
3.

A. m=4 B. m=4,m =-6 C. m=-6 D. Khong ton tai m.

(Trich b$ dé tric nghiém luyén thi THPT Quéc gia nim 2017 mén tosn)
2.4. Hi¢u qua ciia sang Kkién kinh nghi¢m:

Thuc té cho théy, vO1 cach lam trén da tao dugc cho hoc sinh sy nhanh nhen,
kién tri, linh hoat, tiét kiém duoc thoi gian trong qua trinh giai toan. Hoc sinh
biét van dung va cé su sang tao hon trong hoc tap, biét lién két nhiéu mang kién
thirc, nhiéu phuong phap giai cho mdi phan trong cting mot bai toan. Cach lam

trén da dap tng duoc nhu cau hoc tap tich cuc cua hoc sinh. Sau khi da dugc 6n
- A , ) P , 'y 0 o . .. T
tap nhirng kién thirc co ban vé cach tinh giéi han dang: 0 Ve dinh nghia tiém

can dung, tiém can ngang, hoc sinh da tu giai dugc nhitng bai tp tuong tu, nhat
1a nhitng bai tdp nam trong cac dé thi thir THPT Quéc gia cua cc truong trén ca
nuéc trong thoi gian gan day. Pong thoi biét tw xay dung cho minh hé thng bai
tap phu hop v6i ndi dung kién thire duoc hoc va nhiing bai tip twong tu trong cc
dé thi thu nghi¢m cua Bo gido duc va dao tao. Qua do, hi¢u qua trong hoc tap
cua hoc sinh da duogc nang 1én ro rét.

Pé c6 dugc bai viét trén, t6i da phai may mo nghién ciru va kiém ching qua mot
s6 nhom hoc sinh ¢6 hoc luc kha va trung binh kha trong cac 16p ma toi giang

day nhu 16p 12B va 16p 12G nam hoc 2016 — 2017.
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Vi bai toan: Goi k, 11an luot 14 s6 dudng tiém can ngang va tiém cén ding

ctia @6 thi ham s6 y = 2 — fxrl Khang dinh nio sau day 1 ding?
X =X
A k=11 =2 B. k=1:/=0 C. k=0;/ =1 D. k=L =1

(Trich dé thi thir THPT Qudc gia lin 4 cia trwong THPT Chuyén Phan Boi
Chéau, tinh Nghé An, nam 2017).

T6i dd chon ra hai nhém hoc sinh véi s6 luong bang nhau, c¢6 lyc hoc ngang
nhau, lam theo hai cach:
Cach 1: Str dung phwong phap tim tiém cin dirng va tiém can ngang theo
dinh nghia.
Cach 2: Van dung phwong phap tim nhanh tiém cin dirng va ti€ém can
ngang nhw da trinh bay & trén.

Két qua thu duoc thé hién & bang sau:

Nhém S6 hoc | So6 hoc sinh ¢616i | S6 hoc sinh ¢6 1o
sinh giai giai dung
S6 lwong % S6 lwong %
Nhém I(Sir dung 15 10 66,7% 7 46,7%
phuwong phap tim

tiém can ding va
tiém cin ngang theo
dinh nghia)

Nhom II(Van dung 15 15 100% 14 93,3%

phuwong phap tim
nhanh tiém can ding
va tiém can ngang
nhu da trinh bay &

trén)
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Qua bang théng ké trén ta théy, két qua hoc tap cua hoc sinh da vuot trd1 sau khi
str dung phuong phéap giai nhanh cac bai toan vé dudng tiém can cta dd thi ham
sO. Tir d6 ¢6 thé tu minh lya chon phwong phép giai pht hop véi kha ning cua
minh trong mgt bai todn cu thé.

Qua két qua thuc nghiém, dong thoi voi cuong vi 1a ngudi truc tiép giang day t6i
nhan thay viéc hwéng din hoc sinh giai nhanh bai toan tric nghiém vé
duong tiém cin ciia dd thi ham sé 13 rat can thiét va hiéu qua.

3. Két luén, kién nghi:

3.1. Két luan:

Trong qua trinh day hoc, d6i véi mdi thé loai kién thire, néu gido vién biét
tim ra nhimng co s& Iy thuyét, biét phat huy, sang tao cai méi va hudng dan hoc
sinh van dung mot cach hop 1y vao viéc giai cac bai tap tuong tng thi s€ tao
duogc diéu kién dé hoc sinh cung cb va hiéu sau vé Iy thuyét ciing véi viée thuc
hanh giai toan mot cach hi¢u qua hon, tao dugc su hing thi, phat huy dugc tinh
chu dong va sy sang tao trong hoc tap cia hoc sinh.

MG&i n6i dung kién thirc ludn chira dung nhiing cach tiép can thi vi. Mdi
gido vién, can co sy chu dong trong viée tim toi cach giai méi, ké thira va phat
huy nhitng kién thtrc ¢6 sdn mét cach sang tao. Trong qua trinh giang day, can
xay dung phuong phap giai va dua ra hé thong cac bai tap phi hop voi timg dbi
tuong hoc sinh dé gitp cho viéc hoc cua hoc sinh tich cuc, chu dong va dat két
qua cao hon.

3.2. Kién nghi:

Mic du d3 ¢ sy dau tu ki ludng nhung bai viét chic khong tranh khoi nhiing

thiéu sot, toi rit mong cac ban dong nghiép bo sung gop y dé bai viét duoc hoan

thién hon, cling nhu trng dung vao viéc day hoc cho hoc sinh 16p minh giang
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day, dem lai cho hoc sinh nhimng bai giang hay hon, cudn hit hon va hiéu qua

hon.

XAC NHAN CUA THU TRUONG Thanh Hod, ngay 05/05/2017
PON VI T6i xin cam doan day 1a sang kién
kinh nghiém ctia minh viét, khong sao
chép ndi dung cta nguoi khac.

Nguoi viet:

L& Thi Minh

TAI LIEU THAM KHAO

1. D& minh hoa ctia B§ gido duc va dao tao
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Kinh nghiém huéng dan hoc sinh giai nhanh bai toan tric nghiém vé duong tiém cén ctia 6 thi ham sb

2. Dé thi tht THPT Qudc gia ctia cac THPT chuyén va khong chuyén trén ca
nuac.

3. BO dé tric nghiém luyén thi THPT Qudc gia naim 2017 mén toan — Pham
Ptrc Tai( chu bién) — Lai Tién Minh — Nguyén Ngoc Hai — NXB Giao duc
Viét Nam.
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