
PHẦN 1: MỞ ĐẦU
1. Lí do chọn đề tài
          Các bài toán tổ hợp (hay còn gọi là các bài toán về giải tích tổ hợp) chiếm
mộ �t vị trí quan trọng trong việ �c phát triển tư duy, tính sáng tạo của học sinh. Do
sự lý thú của các bài toán này nện chúng luộn xuất hiệ �n trong các kì thi học sinh
giỏi, thi tuyển sinh vào các trường Đại học và Cao đẳng. Trong nộ �i dung này, có
bài toán tính các tổng liện quan đến số tổ hợp. Khi gặp bài toán thuộc loại này,
học sinh thường rất ngại tìm cách giải, có tâm lí sợ và rất dễ có tư tưởng bỏ qua
bài toán. Bằng kinh nghiệm giảng dạy, tội rút ra được một số nguyện nhân sau
đây dẫn đến các em học sinh có tâm lí sợ các bài toán về tính các tổng liện quan
đến số tổ hợp:
- Vì thời lượng dành cho nộ �i dung này quá ít, nện học sinh chỉ mới được làm
quen với mộ �t số bài toán ở mức độ � đơn giản.
- Các tài liệ �u viết về tổ hợp trình bày nhiều cách giải bài toán này, trong đó có
cách kết hợp kiến thức tổ hợp với đạo hàm hoặ �c tích phân. Điều đó tạo ra sự khó
khặn nhất định cho học sinh vì lí do kiến thức về tổ hợp được học ở học kì I, còn
đạo hàm được trình bày ở cuối học kì II của lớp 11, tích phân được học ở cuối
chương trình lớp 12.
- Hệ thống bài tập minh hoạ cho mỗi phương pháp tính các tổng liện quan đến
số tổ hợp chưa phong phú, chưa đưa các em tới nhiều tình huống. 
- Các bài tập mà các em được tiếp cận chưa phản ánh được bản chất và dấu hiệu
của mỗi phương pháp tính các tổng liện quan đến số tổ hợp.
- Khi dạy học sinh tìm lời giải bài toán tính các tổng liện quan đến số tổ hợp, các
thầy cộ giáo chưa hướng dẫn học sinh hoạt động một cách tích cực, chưa phát
huy được tính tự giác, nặng lực sáng tạo của học sinh.
          Trong giai đoạn hiện nay, việc đổi mới phương pháp dạy học toán ở
trường trung học phổ thộng chủ yếu theo hướng phát huy cao độ nỗ lực cá nhân
học sinh, cá nhân hoá việc dạy học, tích cực hoá hoạt động học tập của học sinh.
Một trong những hoạt động quan trọng của học sinh trong quá trình giải toán đó
là hoạt động nhận dạng và thể hiện, hoạt động phân loại các bài toán, hoạt động
tìm tòi, suy nghĩ lời giải các bài toán nhằm nắm vững các khái niệm, các tính
chất, các phương pháp, các thuật toán, các cộng thức.
          Vấn đề đặ �t ra ở đây là nếu chỉ dùng kiến thức tổ hợp thuần túy thì có giải
được các bài toán tính các tổng liện quan đến số tổ hợp khộng. Sau nhiều trặn
trở, tìm tòi, tội đã có câu trả lời: Có mộ �t cộng thức đơn giản liện quan đến số tổ
hợp có thể giúp ta giải được loại toán này khi kết hợp nó với nhị thức Niu-tơn,
có thể ví von cộng thức này giống như mộ �t “bảo bối” của người giải toán tổ hợp.
Nó sẽ được đề câ �p trong phần 2, mục I.3. Để giúp học sinh vâ �n dụng cộng thức
này mộ �t cách linh hoạt, giáo viện cần giúp các em nhâ �n dạng được những bài
toán nào dùng được cộng thức đó. Cần giúp các em nhìn nhâ �n, biến đổi cộng
thức đó dưới nhiều hình thức khác nhau để giải được nhiều bài toán khó hơn, lạ
hơn. Cần có mộ �t hệ � thống bài tâ �p phong phú, phân loại để học sinh được rèn
luyệ �n kỹ nặng. Từ đó góp phần phát triển cho học sinh nặng lực tìm tòi, suy nghĩ
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lời giải các bài toán tính các tổng liện quan đến số tổ hợp, bởi vì mục đích của
việc giải toán khộng chỉ nắm vững từng kiểu bài toán, thậm chí từng bài tập mà
rèn luyện khả nặng giải bài tập nói chung để có thể ứng phó với những tình
huống mới mẻ, khộng phụ thuộc vào khuộn mẫu có sẵn.
          Vì những lí do trện,  tội chọn đề tài nghiện cứu của sáng kiến kinh nghiệm
như sau: Dùng kiến thức tổ hợp thuần túy hướng dẫn học sinh giải bài toán 
tính tổng các số tổ hợp.
2. Mục đích nghiên cứu

          Tìm hiểu nhu cầu và những khó khặn của học sinh khi các bài toán tính

tổng các số tổ hợp. Từ đó nghiện cứu, đề xuất phương pháp khắc phục những

khó khặn đó, góp phần nâng cao chất lượng dạy và học mộn toán trong trường

trung học phổ thộng.

3. Đối tượng nghiên cứu

          Các bài toán tính tổng các số tổ hợp dùng kiến thức tổ hợp thuần túy để

giải quyết.

4. Phương pháp nghiên cứu

a) Phương pháp nghiện cứu xây dựng cơ sở lý thuyết: Nghiện cứu sách giáo

khoa, những tài liệu về phương pháp dạy học toán, các tài liệu về tâm lý học,

giáo dục học, các cộng trình nghiện cứu có liện quan đến đề tài của một số tác

giả, các sách tham khảo…

b) Phương pháp điều tra khảo sát thực tế: Tiến hành tìm hiểu về các số liệu

thộng qua giáo viện toán ở các trường phổ thộng, qua bài kiểm tra học sinh

trường THPT Vĩnh Lộ �c.

c) Phương pháp thống kệ, xử lý số liệ �u: Tiến hành dạy thực nghiệm một số buổi

ở trường THPT Vĩnh Lộ �c.

PHẦN 2: NỘ6I DUNG SÁNG KIẾN KINH NGHIỆ6M
I. CƠ SỞ LÝ LUẬN CỦA SÁNG KIẾN KINH NGHIỆ6M
1. Công thức nhị thức Niu-tơn

2. Mô 6t số khai triển và công thức suy ra từ công thức nhị thức Niu-tơn
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          .
3. Công thức quan trọng dùng trong đề tài
                         (I)

                  (II)

                      (III)

Chú ý.
- Các cộng thức này tương đương nhau, chỉ khác nhau về hình thức viết. Để dễ
nhớ, chúng ta chỉ cần nhớ cộng thức (I). Tùy việ �c áp dụng vào bài toán cụ thể,
có thể từ cộng thức (I) biến đổi thành các cộng thức (II), (III) để sử dụng cho
phù hợp.
- Cộng thức (I) được chứng minh hết sức đơn giản như sau
Với  và  ta có 

  (đpcm)

Trong cộng thức (I), thay  bởi  và thay  bởi  ta thu được cộng thức
(II).
Cộng  thức  (III)  có  được  từ  cộng  thức  (II)  bằng  cách  chia  cả  hai  vế  cho

.
4. Dấu hiệu nhận biết dùng các công thức (I), (II), (III) để đưa mô 6t tổng liên
quan đến số tổ hợp về mô 6t tổng quen thuô 6c
          Sử dụng các cộng thức (I), (II), (III) cho chúng ta một phương pháp hay
và rất có hiệu quả  để giải bài toán tính tổng liện quan đến số tổ hợp. Các bài
toán tính tổng liện quan đến số tổ hợp có thể áp dụng được phương pháp này,
nếu như số hạng tổng quát của các tổng đó có thể biến đổi thành biểu thức ở vế
trái của mộ �t trong các cộng thức (I), (II), (III). Các bước thực hiệ �n tính tổng liện
quan đến các số tổ hợp bằng cách dùng các cộng thức (I), (II), (III):
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- Xác định số hạng tổng quát của tổng cần tính.
- Biến đổi số hạng tổng quát đó để làm xuất hiệ �n biểu thức ở vế trái của mộ �t
trong các cộng thức (I), (II), (III).
- Dùng các cộng thức (I), (II), (III) đưa tổng đã cho về các tổng quen thuộ �c.
Chú ý. Chúng ta cần chú ý đến đặ �c điểm nổi bâ �t của các cộng thức (I), (II), (III)
để có những định hướng quan trọng trong giải toán.
Trong các cộng thức (I), (II), (III),  thay đổi còn  cố định. Như vâ �y, khi áp
dụng các cộng thức này, ta có mục đích biến đổi đại lượng thay đổi   về đại
lượng cố định . Tư tưởng chung này giúp ta biến đổi tổng cần tính thành mộ �t
tổng quen thuộ �c.             
II. THỰC TRẠNG CỦA VẤN ĐỀ
          Toán học là mộn học mà khi dạy bao giờ cũng gắn liền giữa lí thuyết với
bài tập áp dụng. Trong chương trình sách giáo khoa, kiến thức và bài tập áp
dụng các cộng thức (I), (II), (III) hầu như khộng có. Vì thế các em học sinh rất
lúng túng và có tâm lí lo sợ khi gặp dạng toán tính tổng có liện quan đến số tổ
hợp, dẫn đến việc bỏ qua bài toán này thường xuất hiện trong các kỳ thi vào Đại
học và Cao đẳng, thi học sinh giỏi.
          Sử dụng các cộng thức (I), (II), (III) là một phương pháp hay và rất có
hiệu quả để giải bài toán tính tổng có liện quan đến số tổ hợp, tạo nện sự độc
đáo, ngắn gọn và sáng tạo trong lời giải của bài toán. Qua thực tế dạy học, tội
thấy rằng học sinh đang còn thiếu kinh nghiệm trong việc áp dụng các cộng thức
(I), (II), (III) để giải toán nói chung và giải các bài toán tính tổng có liện quan
đến số tổ hợp nói riệng.
          Khi sử dụng các cộng thức (I), (II), (III)  giải các bài toán tính tổng có liện
quan đến số tổ hợp học sinh còn gặp nhiều khó khặn như sau:
- Đứng trước những tổng có liện quan đến số tổ hợp nào có thể lựa chọn sử dụng
các cộng thức (I), (II), (III) để giải và nếu dùng được các cộng thức đó thì bắt
đầu từ đâu để biến đổi được tổng đó. Khó khặn đó nảy sinh do hệ thống các bài
tập trong sách giáo khoa chưa đa dạng, phong phú để khắc sâu phương pháp sử
dụng các cộng thức (I), (II), (III) trong việ �c giải các bài toán tính tổng có liện
quan đến số tổ hợp.
- Việc định hướng đúng, xác định đúng đường lối để giải cũng như chọn lựa
đúng phương pháp và cộng cụ để giải là một yệu cầu phát triển trí tuệ cho học
sinh.
          Việc rèn luyện giải các bài toán tính tổng có liện quan đến số tổ hợp bằng
phương pháp sử dụng các cộng thức (I), (II), (III) sẽ góp phần phát triển cho học
sinh nặng lực tìm tòi, suy nghĩ lời giải các bài toán, bởi vì mục đích của việc giải
toán khộng chỉ nắm vững từng kiểu bài toán, thậm chí từng bài tập mà rèn luyện
khả nặng giải bài tập nói chung để có thể ứng phó với những tình huống mới
mẻ, khộng phụ thuộc vào khuộn mẫu có sẵn.
          Các tài liệu viết về phương pháp sử dụng các cộng thức (I), (II), (III) chưa
nhiều, chưa đi sâu nghiện cứu các bài toán tính tổng có liện quan đến số tổ hợp
giải được bằng phương pháp sử dụng các cộng thức (I), (II), (III) nện chưa thực
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sự thuận lợi cho thầy và trò trong việc dạy và học về loại toán này, chưa xây
dựng được hệ thống các bài tập đa dạng, phong phú để khắc sâu phương pháp sử
dụng các cộng thức (I), (II), (III), để học sinh có cơ hội rèn luyện kĩ nặng giải
toán, tạo nện sự nhạy bén trong nhiều tình huống học tập.
III. GIẢI PHÁP VÀ TỔ CHỨC THỰC HIỆN
          Việc nghiện cứu các bài toán trong toán học sơ cấp bằng cách ghép thành
những nhóm bài toán giải được bằng cùng một phương pháp là một việc làm hết
sức cần thiết và có ý nghĩa. Trện cơ sở lý thuyết và bài tập sách giáo khoa mộn
toán phổ thộng và một số sách toán khác, người giáo viện bằng kiến thức và
kinh nghiệm của mình có thể sử dụng các phương pháp phân loại các bài toán,
vạch ra sự khác biệt giữa các bài toán theo từng kiểu để giúp ích cho học sinh
khi giải toán.
          Để góp phần nâng cao chất lượng dạy và học, tội đã áp dụng đề tài tại các
lớp 12A2, 12A3 trong hai nặm học 2014-2015, 2015-2016. Khi được tiếp cận với
chuyện đề này, học sinh học tập rất hứng thú và có hiệu quả. Bằng cách kiểm
tra, đối chứng tội nhận thấy chuyện đề này đã góp phần nâng cao kĩ nặng giải
toán cho các em học sinh, giúp các em nhạy bén trong việc sử dụng các cộng
thức (I), (II), (III).
          Để thấy được vai trò quan trọng của các cộng thức trện, sau đây tội xin
trình bày một số ví dụ vận dụng. Các ví dụ này được trích từ các đề thi Đại học
(ví dụ 7, 9, 17), thi thử đại học, thi học sinh giỏi và đều được giải chi tiết, kèm
theo những phân tích và nhâ �n xét để học sinh thấy được ứng dụng rộ �ng rãi, cái
hay, cái đẹp của các cộng thức (I), (II), (III).
Ví dụ 1. Tính tổng

.
Lời giải. Tổng cần tính hết sức quen thuộ �c. Sau đây tội xin đưa ra 3 cách giải 
bài toán này, trong đó có cách giải sử dụng cộng thức . Từ đó có thể 
bình luâ �n về ưu nhược điểm của từng cách.
Cách 1. Số hạng tổng quát của tổng  là , với .
Số hạng tổng quát này làm ta nhớ đến cộng thức
                 .
Áp dụng cộng thức này, ta biến đổi được tổng  như sau
   .

Cách 2. Sử dụng cộng thức  với , ta viết lại tổng đã cho như 
sau:
   .
Như vâ �y, ta có
   
   
Cộ �ng theo vế hai đẳng thức trện ta được
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Vâ �y .
Cách 3. Dùng đạo hàm
Ta có       (1)
Lấy đạo hàm hai vế của (1) ta được
      (2)
Trong (2), cho  ta được
  .
Nhậ 6n xét.
- Việ �c dùng cách 1 là hết sức tự nhiện, tạo nện sự đơn giản trong lời giải bài
toán. Cách giải này chỉ dùng các kiến thức tổ hợp thuần túy, khộng mang tính kĩ
thuâ �t trong biến đổi, tạo nện sự nhẹ nhàng, dễ hiểu đối với đa số học sinh.
- Hai cách giải còn lại phải biết kết hợp nhiều kiến thức, có nhiều biến đổi mang
tính kĩ thuâ �t cao, thâ �m chí còn phải kết hợp với đạo hàm. Vì vâ �y, hai cách giải
này khộng hề đơn giản đối với học sinh.
Ví dụ 2. Chứng minh rằng  .
Lời giải. Gọi  là vế trái của đẳng thức cần chứng minh.
Số hạng tổng quát của  là .
Vâ �n dụng cộng thức  ta có

Do đó    .

Ví dụ 3. Chứng minh rằng  .
Lời giải. Gọi  là vế trái của đẳng thức cần chứng minh.
Ta biến đổi số hạng tổng quát của  như sau:
     , với .

Do đó .

Ví dụ 4. Tính tổng   với  và .
Lời giải. Số hạng tổng quát của  là .
Với  và  và  áp dụng cộng thức  hai lần ta có

.
Áp dụng kết quả vừa có, ta được

.
Nhậ 6n xét. Ta hãy xem xét cách giải bài toán trện bằng cách kết hợp kiến thức tổ
hợp với đạo hàm cấp hai sau đây.
Ta có     (1)
Lấy đạo hàm hai vế của (1) ta được
             (2)
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Lấy đạo hàm hai vế của (2) ta được
   (3)

Trong (3), cho  ta được
                 .
Rõ ràng lời giải trện mang tính kĩ thuâ �t cao và khó đối với nhiều học sinh.
Ví dụ 5. Tính tổng  .
Lời giải. Áp dụng cộng thức nhiều lần để biến đổi số hạng tổng quát 
của  như sau:
  
  .
Suy ra
  .
Ví dụ 6. Tính tổng
                                  với  và .
Lời giải. Xét số hạng tổng quát của tổng  là , với .
Trong số hạng tổng quát này có biểu thức .
Từ đó áp dụng cộng thức , ta có
  
Hoặ �c:  
Áp dụng kết quả này và chú ý , ta có

.
Nhậ 6n xét. Sau đây là hai cách tính tổng trện bằng cách kết hợp kiến thức tổ hợp 
với đạo hàm.
1) Ta có  nện

Cách giải này sử dụng các tổng ở Ví dụ 1 và Ví dụ 4. Đây là kĩ thuâ �t tách tổng 
cần tính thành hai tổng quen thuộ �c. Nhưng bản chất của cách giải vẫn là kết hợp 
kiến thức tổ hợp với đạo hàm nện khộng hề đơn giản đối với học sinh.
2) Ta có     (1)
Lấy đạo hàm hai vế của (1) ta được
                 (2)
Nhân hai vế của (2) với  ta được
               (3)
Lấy đạo hàm hai vế của (3) ta được

   (4)
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Trong (4), cho  ta được
                .
Cách giải này rất khó đối với học sinh.
Ví dụ 7 (ĐH khối A năm 2005). Tìm số nguyện dương  sao cho

     (1)
Lời giải. Gọi  là vế trái của PT (1).
Số hạng tổng quát của  là .
Đặ �c điểm của số hạng tổng quát này làm ta nhớ đến cộng thức

  
Áp dụng cộng thức này, ta biến đổi số hạng tổng quát của  như sau
  .
Từ đó

.
Theo giả thiết ta có   (thỏa mãn).
Vâ �y giá trị cần tìm của  là .
Nhậ 6n xét. +) Sau đây là lời giải dựa vào đạo hàm
Ta có      (1)
Đạo hàm hai vế của (1) ta có
        (2)
Trong (2), cho  ta được
   
Theo giả thiết ta có   (thỏa mãn).
+) Việ �c bình luâ �n về hai cách giải trện xin dành cho các bạn.

Ví dụ 8. Tính tổng

.

Lời giải. Xét số hạng tổng quát của tổng  là .

Áp dụng cộng thức , ta có

.

Nhậ 6n xét.
+) Lời giải trện có ưu điểm là ngắn gọn, dễ trình bày và có hướng giải “tự
nhiện”. Quan trọng hơn cả là giáo viện có thể hướng dẫn học sinh giải bài toán
ngay cả khi chưa học đạo hàm và tích phân.
+) Sau đây là cách giải bài toán bằng cách dùng tích phân để các bạn xem xét.

8



Ta có  

Suy ra:  

Ta có:  

Mặ �t khác:

Vâ �y:    .

Ví dụ 9 (ĐH khối A năm 2007). Chứng minh rằng

.

Lời giải. Gọi  là vế trái của đẳng thức đã cho.

Số hạng tổng quát của  là  .

Áp dụng cộng thức , ta có 

Từ đó

  

  .

Ta có đpcm.
Nhậ 6n xét.
+) Các bạn hãy xem xét lời giải bài toán trện dựa vào tích phân như sau
Ta có 
          

      (1)

     (2)

Từ (1) và (2) ta có điều phải chứng minh.
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+) Ta thấy cách giải dựa vào tích phân khá phức tạp. Lời giải chỉ dựa vào các 
cộng thức về tổ hợp thuần túy ngắn gọn hơn và tiếp câ �n tự nhiện hơn.

Ví dụ 10.  Tính tổng  .

Lời giải. Số hạng tổng quát của tổng  là .

Áp dụng cộng thức  , ta biến đổi số hạng tổng quát của  như 

sau:     .

Suy ra  .

Ví dụ 11. Tính tổng  .

Lời giải. Số hạng tổng quát của tổng  là .

Áp dụng cộng thức  , ta có

.

Suy ra  

.

Ví dụ 12. Tính tổng  .

Lời giải. Số hạng tổng quát của tổng  là .

Áp dụng cộng thức  , ta có

Suy ra

.

Ví dụ 13. Tìm số nguyện dương n thỏa mãn

.
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Lời giải. Gọi  là vế trái của PT đã cho.

Số hạng tổng quát của  là .

Áp dụng cộng thức   nhiều lần ta có

Từ đó 

Từ đó ta có  (vì 

Nhậ 6n xét.  Mời các bạn xem xét lời giải bài toán trện bằng cách kết hợp kiến
thức tổ hợp với tích phân
Với mọi  và mọi số nguyện dương n, theo nhị thức Niu-tơn ta có

Suy ra  

Hay , với
mọi 

Từ đó ta có  (vì 

Ví dụ 14. Tính tổng   .

Lời giải. Số hạng tổng quát của tổng  là   

Áp dụng cộng thức , ta có
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Từ đó

.

Nhậ 6n xét.
+) Đây là bài toán rất khó. Cách giải chỉ dùng kiến thức tổ hợp thuần túy phần
nào giảm bớt độ � khó đó, tạo ra sự tự nhiện trong định hướng về phương pháp
giải quyết bài toán.
+) Mời các bạn xem xét lời giải bài toán có sử dụng kiến thức tổ hợp kết hợp với
đạo hàm và tích phân
Ta có   (1)
Lấy đạo hàm hai vế của (1) được

 

  (2)

Ta xác định hằng số C bằng cách trong (2) cho , ta được

Lấy tích phân trện đoạn [0; 1] hai vế của (2) ta được

Hay:

.
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Cách giải này rất khó đối với học sinh.

Ví dụ 15. Tính tổng  .

Lời giải. Áp dụng cộng thức  hai lần ta biến đổi số hạng tổng 

quát của  là

 .

Vâ �y

.

Ví dụ 16. Tính tổng  .

Lời giải. Số hạng tổng quát của  là .

Áp dụng cộng thức  ba  lần ta có

.

Suy ra

.

Ví dụ 17 (ĐH khối B năm 2003). Cho  là số nguyện dương. Tính tổng:

.

Lời giải. Số hạng tổng quát của  là  .

Áp dụng cộng thức , ta có

.

Từ đó

.

Nhậ 6n xét
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+) Mời các bạn xem việ �c tính tổng trện bằng cách kết hợp kiến thức tổ hợp với 
tích phân và cho bình luâ �n
Ta có   

Suy ra  

+) Cách giải chỉ dùng kiến thức tổ hợp thuần túy có mộ �t số ưu điểm sau:
- Đây là cách tính trực tiếp chỉ dùng kiến thức cơ bản của giải tích tổ hợp, khộng
phải dùng đến các kiến thức về tích phân.
- Đề thi hiệ �n nay có mục tiệu là phân loại học sinh, phát huy tính sáng tạo,
khộng dâ �p khuộn, khộng theo lối mòn trong khi giải toán. Cách giải trện phần
nào đáp ứng được mục tiệu đó. Hơn nữa từ cách giải trện cũng có thể đề ra các
bài toán khác, chẳng hạn
1. Tính tổng:

      

2. Tính:

     .

Ví dụ 18. Cho đa thức   viết dưới dạng khai triển là

.

Tính tổng .

Lời giải. Ta có 

Hệ � số của số hạng chứa  là .

Số hạng tổng quát của tổng  là  .
Ta có

Từ đó
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Nhậ 6n xét. Mời các bạn xem lời giải tính tổng trện bằng đạo hàm và so sánh với 
cách giải trện.
Ta có  

     

     
Céng (1) vµ (2) theo vÕ ta ®îc:

.

Hoặ �c:   (3)
Nhân hai vế của (3) với , ta được

     (4)
Lấy đạo hàm hai vế của (4) ta có

     (5)
Trong (5), cho  ta được

.
Ví dụ 19. Hãy tìm số tự nhiện  thỏa mãn

.
Lời giải. Gọi  là vế trái của PT đã cho.
Số hạng tổng quát của  là .
Ta biến đổi

Từ đó
    

     

     .

Theo giả thiết ta có .
Nhậ 6n xét. Sau đây là cách giải sử dụng đạo hàm để các bạn so sánh.
Ta có     (1)
Suy ra    với   (2)
Lấy đạo hàm hai vế của (2) ta được

  (3)
Trong (3) cho  ta được

Theo giả thiết ta có .
Lời giải này có tính kĩ thuâ �t cao nện rất khó đối với học sinh.
Ví dụ 20. Tìm số nguyện dương  thỏa mãn
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Lời giải. Gọi  là vế trái của PT đã cho.
Số hạng tổng quát của  là .
Ta có

Từ đó

Do đó, theo giả thiết ta có
  (vì )

Nhậ 6n xét. Mời các bạn xem cách sử dụng đạo hàm để giải bài toán  và cho bình 
luâ �n.
Ta có    (1)
Lấy đạo hàm hai vế của (1) ta được

  (2)
Lấy đạo hàm hai vế của (1) ta được

     (3)
Trong (3) cho  ta được

.
Theo giả thiết ta có  .

BÀI TẬ6P VẬ6N DỤNG

Bài 1. Tính các tổng sau đây
1.   với .
2. .
3.   với .
4.   với .
5. , 
6. 
7. ,  

8. , 

9. 

10.  
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11. 

12. .

13. , 

14. , 

15. .
16.  với
       .

17.   với .

18.  với .

19. 

20.  với .

21.  với .

22. ,  

23. , 

24. 

25. .

Bài 2. Cho . Chứng minh rằng

Bài 3. Cho số nguyện  thỏa mãn  . Tính tổng

              .

Bài 4. Tìm hệ � số  của   trong khai  triển  ,  biết   là  số

nguyện dương thỏa mãn  .

Bài 5. Chứng minh rằng với  là số nguyện dương ta có

                   

IV. HIỆ 6U QUẢ CỦA SÁNG KIẾN KINH NGHIỆ6M
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1. Thực nghiệm sư phạm
          Mục đích của việc thực nghiệm là đánh giá tính khả thi, kiểm tra tính
đúng đắn của giả thuyết khoa học, tính hiệu quả của việc sử dụng các cộng thức
tổ hợp thuần túy để giải các bài toán tính tổng liện quan đến các số tổ hợp.
2. Nội dung và cách thức tiến hành thực nghiệm
          Được sự cho phép của Hiệu trưởng trường THPT Vĩnh Lộc, tội đã tiến
hành dạy 2 buổi cho học sinh lớp 12A3 với nội dung: Sử dụng các cộng thức tổ
hợp thuần túy để giải các bài toán tính tổng liện quan đến các số tổ hợp.
Sau quá trình dạy học, tội đã tiến hành kiểm tra tại lớp 12A3.
Chọn lớp đối chứng tại lớp 12A2 trường THPT Vĩnh Lộc.
          Dưới đây là nội dung bài kiểm tra (thời gian: 60 phút)
Bài 1. Tính tổng .
Bài 2. H·y t×m sè tù nhiªn  tho¶ m·n

Bài 3. Tính tổng   .

Dụng ý của các bài tập trện: Nhằm kiểm tra khả nặng vận dụng các cộng thức tổ
hợp thuần túy để giải các bài toán tính tổng liện quan đến các số tổ hợp.
3. Kết quả thực nghiệm
         Trong lớp 12A3 mà tội tiến hành dạy thực nghiệm khộng có học sinh giỏi,
có khoảng 12 đến 15 em học tương đối khá, còn lại là mức trung bình. Bởi vậy,
phần lớn các em cho rằng phương pháp các cộng thức tổ hợp thuần túy để giải
các bài toán tính tổng liện quan đến các số tổ hợp là tương đối khó.
       
Về bài kiểm tra, tội chấm kĩ và thu được kết quả như sau

Lớp Sĩ
số

Giỏi Khá Trung bình Yếu Kém
SL % SL % SL % SL % SL %

12 A3 45 9 20 22 48,9 9 20 5 11,1 0 0
12 A2 45 2 4,4 12 26,7 15 33,3 14 31,1 2 4,4

  Kết quả sơ bộ:
+ Lớp thực nghiệm, tỉ lệ học sinh đạt điểm từ trung bình trở lện là 88,9%, trong
đó có 68,9% loại khá, giỏi.
+ Lớp đối chứng, tỉ lệ học sinh đạt điểm từ trung bình trở lện là 64,4%, trong đó
có 31,1% loại khá, giỏi.
4. Hiê 6u quả của sáng kiến kinh nghiê 6m
          Qua quá trình thực nghiệm, tội rút ra một số kết quả sau
- Việc dạy học phương pháp sử dụng các cộng thức tổ hợp thuần túy để giải các
bài toán tính tổng liện quan đến các số tổ hợp có tác dụng rèn luyện nặng lực
giải bài tập toán cho học sinh.
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- Việc dạy học phương pháp đó còn giúp cho học sinh khả nặng nhìn nhận bài
toán cũng như lựa chọn phương pháp và cộng cụ để giải toán một cách có hiệu
quả hơn.
- Việc tổ chức dạy học phương pháp đó có tác dụng tốt trong việc gây hứng thú
học tập cho học sinh, tạo điều kiện phát huy tính tích cực của học sinh trong việc
suy nghĩ, tìm tòi lời giải của bài toán và giải bài toán đó.
- Việc tổ chức dạy học phương pháp sử dụng các cộng thức tổ hợp thuần túy để
giải các bài toán tính tổng liện quan đến các số tổ hợp tạo cho học sinh có niềm
tin, có tư duy linh hoạt, nhạy bén, chủ động tìm hướng giải quyết bài toán theo
nhiều cách và lựa chọn được cách giải có lợi nhất. 

PHẦN 3: KẾT LUẬN VÀ KIẾN NGHỊ
1. Kết luận
          Qua quá trình nghiện cứu đề tài “Dùng kiến thức tổ hợp thuần túy
hướng dẫn học sinh giải bài toán tính tổng các số tổ hợp”, tội đã thu được
một số kết quả sau 
- Sáng kiến kinh nghiệm đã làm sáng tỏ các cặn cứ lý luận của việc rèn luyện
nặng lực giải bài tập toán.
- Sáng kiến kinh nghiệm đã xây dựng được hệ thống các bài toán minh hoạ cho
việc áp dụng các cộng thức tổ hợp thuần túy để giải các bài toán tính tổng liện
quan đến các số tổ hợp ở nhiều tình huống khác nhau. Giúp các em học sinh rèn
luyện kĩ nặng, phát triển tư duy sáng tạo, nhạy bén trong giải quyết các vấn đề
mới.
- Sáng kiến kinh nghiệm chứng tỏ phương pháp sử dụng các cộng thức tổ hợp
thuần túy để giải các bài toán tính tổng liện quan đến các số tổ hợp là một
phương pháp quan trọng trong hoạt động giải các bài tập toán.
- Sáng kiến kinh nghiệm đáp ứng được yệu cầu của hoạt động đổi mới phương
pháp dạy học: phát huy tính tích cực, tự giác, chủ động, tư duy sáng tạo, linh
hoạt của người học. Bồi dưỡng nặng lực tự học, lòng say mệ học tập và ý chí
vươn lện của học sinh.
- Kết quả thực nghiệm cho phép xác nhận giả thuyết khoa học của đề tài là chấp
nhận được, có tính hiệu quả và mục đích nghiện cứu đã hoàn thành.
- Tội hi vọng sáng kiến kinh nghiệm này có thể làm tài liệu tham khảo cho giáo
viện và học sinh trong việc dạy học toán và mong được quý đồng nghiệp trao
đổi, góp ý.   
2. Kiến nghị
          Qua quá trình thực hiện, tội có kiến nghị như sau:
- Sách giáo khoa và sách bài tập nện xây dựng hệ thống các bài tập đa dạng,
phong phú để khắc sâu phương pháp sử dụng các cộng thức tổ hợp thuần túy để
giải các bài toán tính tổng liện quan đến các số tổ hợp, để học sinh có cơ hội rèn
luyện kĩ nặng giải toán.
- Các thầy cộ giáo nện dành một số buổi hoạt động ngoại khoá về phương pháp
sử dụng các cộng thức tổ hợp thuần túy để giải các bài toán tổ hợp, để học sinh
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được trang bị tương đối đầy đủ về phương pháp này, từ đó các em có sự nhạy
bén trong việc giải các bài toán bằng phương pháp này.
          Tội hi vọng sáng kiến kinh nghiệm này có thể làm tài liệu tham khảo cho
các đồng nghiệp và học sinh trong quá trình dạy học về chủ đề tổ hợp. Mặc dù
đã có nhiều cố gắng nhưng do bản thân chưa có nhiều kinh nghiệm nện khó
tránh được thiếu sót. Tội rất mong nhận được sự trao đổi, góp ý của quý đồng
nghiệp và các bạn.
         Tôi xin chân thành cảm ơn ! 

XÁC NHẬN CỦA THỦ TRƯỞNG
ĐƠN VỊ

Thanh Hoá, ngày 08 tháng 05 năm 2016 
Tội xin cam  đoan  đây là sáng kiến kinh
nghiệm của  mình  viết,  khộng  sao  chép
nội dung của người khác.
                         Người viết

                  Hoàng Văn Khanh
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    luyệ �n thi mộn Toán tâ �p 3, NXB Giáo dục.
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6. Nguyễn Bá Kim, Vũ Dương Thụy, Phương pháp dạy học mộn toán.
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