PHAN B. BAI TAP TU LUAN
Dang 1. Tinh thé tich khéi tron xoay

Céau 1.  Tinh thé tich ctia khdi tron xoay tao thanh khi quay hinh phang gidi han bdi cac dudng sau
quanh truc hoanh:

X
y =cos—, ¥ =0, x=0,x =7
a) < ;

b) ¥ =x" - 2x,y =0,x =0,x :3_

Loi giai

a) Thé tich vat thé tron xoay tao thanh la:

o e oux . Td+cosx , amx, . a
V =1 ‘I‘EDS Ea’m =4 r 5 d _Eh +5in .1}” =5 (dvtt).
b) Thé tich khdi tron xoay tao thanh la:
P 2 o . . | X7 , 4 --: loT
V =x |'(~., - E.T) dy =1 ‘l(.r' - 4x +4.‘«"}3’.\' =T 1?— X+ —x \ ZF (dvtt)

Cau2.  Cho hinh phing gi6i han b&i dé thi ham sé /) =¥ truc hoanh va hai dudng thing

— —" , , 0
x =l,x =2 . Tinh thé tich khéi tron xoay tao thanh khi cho hinh phing dé quay quanh tryc OX .
Loi giai

Thé tich khéi tron xoay tao thanh khi cho hinh phing gi¢i han béi d thi ham s& /() =¥ tryc

v =1,x =2

hoanh va hai duong thang - , quay quanh tryc Ox 1a:

1T
T

| oA

e a x| '
! 4 : fT I‘..‘I- - (}I..‘I- :I"T — :I"T ‘ —
. 3, 3

1
Ciau 3. Tinh thé tich ciia khdi tron xoay sinh ra khi quay hinh phang gi6i han boi cac dudng sau xung

quanh truc Ox .
a) =2J%, v =0,x =1, x =4,

b) y=4x,y =x,x =0,x =2
Loi giai
a) Thé tich can tinh 1a

y :,r_[( 2% ) dx :,T_llt.m’.r =72x° =307
i I

b)



YA
y=4x
y =x3
x
0 2 -
Nhan xét: Do thi ham s6 y =dx nam phia trén dd thi ham s6 ¥ =x' so voi truc hoanh, véi
x€[0;2]

Thé tich khbi tron xoay sinh ra khi quay hinh phing gigi han boi cac duong

1287

V,=x :r{4.1'}:r£1' :.eTil‘IflT:ﬂr.T =

A o —() v —(} - —7
v =4x,y =0,x=0,x=2 quanh truc Ox 13 0

Thé tich khéi tron xoay sinh ra khi quay hinh phang giéi han boi cac duong
1287

. V, =x [(.1‘3 )_ dry =7 I‘.".'{' dr =
y=x,y=0x=0x=2 ; ;

quanh truc Ox 13

312

!, _!}_— !, _ =i
— . —

Thé tich can tinh 1a i 21

Caud4. Cho hinh phfmg D gi4i han bai dd thi ham sé ¥ = X +1 , truc hoanh va hai duong théng

x =0,x =1 . Tinh thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc hoanh.

Loi giai
Thé tich khdi tron xoay tao thanh khi quay hinh phing D, giéi han boi dd thi ham sb

y=ax” +1 x =0,x =1

, truc hoanh va hai dudng thang quanh tryc hoanh la

4
:_r-lr
3

1 i
. | -
V=1 [(x + i}r'.r Z,T‘ g\ +x
a \

) i V=—x
Vay thé tich khoi tron xoay la 3

Cau 5. Tinh thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay quanh OX hinh phang gii han boi

dudng parabol * =~ 3**2 tryc hoanh va céc duong thing ¥ =1; x =2,
Loi giai
V =x -I(.‘l.': - 3x+ 2]: dx =
Thé tich khdi tron xoay tao thanh la r 30 @vtt).



Cau 6. Cho d6 thi ham s ¥ =(:3)" ya khéi tron xoay nhu Hinh.

¥y A

a) Hinh phang duoc gi6i han boi cac duong nao dé khi quay quanh truc OxX ta dugc khdi tron
xoay nhu Hinh?

b) Tinh thé tich khdi tron xoay do.

Giai

a) Hinh phing duoc gioi han boi dd thi ham s§ ¥ =(1:3)
x=l,x=2

, truc hoanh va céc dudng thing

b) Thé tich khdi tron xoay do la:

Ls*x [ 457
2In(L,5)| ~ 32In(L5)"

s (L5 de =z ([(L5)] de =
I T;ﬂ_ }]m T;ﬂ_ }]m

X
Y =cos— i
Cau 7. Cho hinh phang gi6i han bai d6 thi ham s6 2 tryc hoanh va hai duong thing
T
x =0,x =— . , ,
2 . Tinh thé tich khéi tron xoay tao thanh khi cho hinh phing d6 quay quanh truc Ox
Loi giai
Thé tich khéi tron xoay do 1a:
R 1+ cosx T(x+siny)| 7427
V=1 [cus: Tiv =1 r v = 5 ] = :
‘. 2 ] 2 2 | . 4

Cau8. Goi H 13 hinh phing gi6i han bai db thi ham sé ¥ =2, truc hoanh va hai dudng thing
x=lx=2 .
a) Tinh dién tich S cta hinh phing # .
b) Tinh thé tich V' cua khéi tron xoay tao thanh khi cho hinh phing H quay quanh truc Ox
Loi giai

: 5 S 2
S=1rYdi=— =—
r ” In2 In2
a) ! ' .



Cau 9.

x=0,x=2

Cau 10. Trong mit phing toa do Oxy , cho hinh thang OABC ¢ - A

b)

‘L—‘{"AY

Goi 1 1a hinh phang gi6i han boi d6 thi , truc hoanh va hai dudng thang

a) Tinh dién tich S cta hinh phing H .

b) Tinh thé tich ¥ cuia khéi tron xoay tao thanh khi cho hinh phiang  quay quanh truc Ox

Loi giai
5 ::ﬂ.‘r: - 2.1'%’1‘ :](2.1'— .T:)a'.‘r = L‘ :i
: 3 3
a) ) ) 0
l’—Tjtm -h)a’ﬁ.—TJ(". - 4y +4x° }f\—T 1?- H IEJT
b) il i !

0:2), B(4; ” C(4 0) nhu Hinh.

V¢

A

Tinh thé tich khdi tron xoay tao thanh khi quay tir gidc 0ABC quanh truc Ox
Loi giai

=ax+h(l)

Phuong trinh duong thang 4B c6 dang ¥ . Thay toa d6 cua diém 4 va B vao (1 ,ta

b =2 a=-—
=
da+h =1 h=2
dugc hé phuong trinh '
1
y=-—x+2 i .
Suy ra 4B ¢6 phuong trinh: 4 . Vay tir giac OABC 13 hinh phang gidi han bdi do thi
1

y ==—x+2 P
cta ham so 4 , truc hoanh va hai duong thang =0.x=4 p, do, thé tich khoi tron
xoay can tim la

4 I \
V :Jﬂ - —x+2
Ji4 )

2 1 2 \ {3 E T | -
dx :,Tﬂ T x+dldx :,T‘ XX a4y _HSfT_
J 16 _ 48 2 I




Cau 11. Cho D 14 hinh phang giéi han boi d6 thi ciia ham sé ¥ =2x" , truc hoanh va hai duong thing
x=-lLx=l

a) Tinh dién tich cua D
b) Tinh thé tich cta khdi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc Ox
Loi gidi

[ il
s=(2cldr=-2 [Fdr+2 [Fdx=- | +2]| =1
, e R ‘
' [ osx
- Y de =ar 2| =57
b)! _,T_J(E.m )rr’.m =4rT 2 ‘_, 2

Cau 12. Goi D 14 hinh phing gi¢i han béi dd thi ctia hai ham sé ¥ =% va ¥ =x (Hinh).

VA

] d

0 T X
a) Tinh dién tich cua D

b) Tinh thé tich ctia khéi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc Ox
Loi giai

1 R 3
= e BT
a) ! ' 'l )
1 ! . 1 ! 2 s
b 4 :,TI‘II‘[JJ_' ) dx - ,TI‘I[(I: ) dx :,TI:ITT av- ,TI:I‘.T" dy =0 %\, - T %, :%

Cau 13. Tinh thé tich khdi tron xoay tao thanh khi quay hinh phing gi6i han boi do thi ciia ham sb

y =1+x’ =-1x =l

quanh truc Ox
Loi giai

, truc hoanh va hai duong thing *

1 1

%2 . . sor

V =x r(| +.".") dr =7 r(l + 25 +x )ri‘r :I_"'*
g g

=

Cau 14. (Mi 110 2017) Cho hinh phing D gi6i han boi duong cong ¥ =V2*+ SN (e hoanh va céc
duong thing X =0, x =7 Khéi tron xoay tao thanh khi quay D quay quanh tryc hoanh c6 thé tich ¥
bang bao nhiéu?

Loi giai



” :TI( Ao x):d{ :,TI;[(2+51I] x)dx —7(2x- ,:,:,51-1:' =27(7 +1)

Ta co:

Céiu 15. (THPT Hoang Hoa Tham Hung Yén 2019) Tinh thé tich khéi tron xoay khi quay hinh phing

| .
( V=—X - X —0
xac dinh badi cac duong 3 Y=V x =0 y3y x =3 quanh truc Ox

Lo giai
Thé tich khéi tron xoay sinh ra khi quay hinh phang () quanh truc Ox 3.

O N S D 3
Vo= ﬂ—.x" - | dvr =7 ” —x" - S +x |dy =——
3 . J1 0 3 .

X -

PR . 2 H) ... v s . ;= . .
Cau 16. (THPT Cam Giang 2 2019) Cho hinh phang ( )gIO’I han b&i cac duong 2x , truc hoanh va

dudng thang X =1 Tinhthé tich ¥ hinh tron xoay sinh ra b&i () khi quay (H)quanh truc Ox

Loi gidi
Theo d&, ta c6 hinh vé sau:
A —
y x‘— y :xZ . 2x
!
!
!
!
!
!
!
1 2
>
(0] X
Nhan xét: Khi nhin vao hinh vé. Budng thang X =1 chia hinh phing gioi han b&i duong =x - 2x va

(7)

truc hoanh lam 2 phan. Dé thay luc nay hinh phing khong thé xac dinh vi phan hinh giéi han béi

x =0g&nx =lvax =ldgénx =2 chuaré rang.

Né&u xét phan tron xoay khi xoay hinh phing quanh truc OX khi* =0 dén X =2 thi khéng c6 dap an
trong bai, déng thai dé cho thém dudng thing * =1 13 khéng can thiét.

Do d6 dé bai toan cé dap an va ré rang hon ta diéu chinh dé nhu sau:

. 2 (H) . - . 1.':_\{‘-"- 2x R , P . R .
Cho hinh phang gi&i han b&i duong - , truc hoanh. Tinh thé tich V hinh tron xoay sinh ra

b&i (#) khi quay (H)quanh truc Ox

J_\‘ =x"-2x

gii han béi v =0

(/)

Hinh phing

Ta c6 phuong trinh hoanh d giao diém ctia ¥ =xT- 2x va =0 (truc hoanh) la:



x =0
=

x - 2x=0

x =2

Khi d6 thé tich V hinh tron xoay sinh ra b&i () khi quay (#) quanh truc Ox |3

V., =T -[(.".': - 2.".'): dox :mi
b 15

Cau17. (Chuyén Lé Quy Pon Quang Tri 2019) Cho hinh phing (D) dugc gidi han bai hai dudng

r=2x - 1 y—=1- 2
} (T }; y=l-x . Tinh thé tich khai tron xoay tao thanh do (D) quay quanh truc Ox

Lo giai

. N ’_11 :2(.'{-2' 1} }!:l_.xg
Phuong trinh hoanh dé giao diém cta 2 d6 thi ham so va la

20 -1)=1-07 o oy
¥ 22(.1’: - 1) Ox ¥ 22(1- .r:)
L3y doi xirng d6 thj ham s6 qua truc ta dugc do thi ham sé .
2(1- %) =1- »*, ¥ag[- 1]

Tacod . Suy ra thé tich khéi tron xoay can tim 13

V=T Iﬂ 2 (.‘l.': =1 }l i dy = ﬁj:T

Cau 18. Tinh thé tich vét tron xoay tao béi mién hinh phing gi¢i han béi db thi ham sé ¥ =¥ *3

V=- X +3 , x =1 xoay quanh truc Ox-



2
y=x+3
]
4 -la 2 1 o 1
~,
\\
B 1
y=— vr+3 T
-2 - -

Lo giai

Jx+3 =0
.T+3=—a;||.‘r+3ﬁ o =y =-3
Jr+3=-1

Xét phuong trinh
H 5 . :\r‘ =3i=x=-2 ' =X -2=<x=< =

Xét hinh ¢ )gidi b6 db thi cac ham s » =V¥ +3 (3w =-2) y=r+3(2=x <) y=0,

x =1

Thé tich vat thé tron xoay can tim chinh bang thé tich ctia vat thé tron xoay thu dugc khi quay quanh hinh

(H

) quanh truc Ox po do

V =1 I

437

Jx+ 3: de+.1 f (x+3)dv =




MO<h <R)

Cau 19. Khdi chom cau c6 ban kinh R va chiéu cao sinh ra khi quay hinh phang gi6i han

béi cung tron c¢6 phuong trinh » = VR - X , truc hoanh va hai dudng thang * =R- hx =R xung quanh

truc OX . Tinh thé tich cta khdi chém ciu nay.

y.l
_y=ofR*- X

N

R-h

Loi giai

Thé tich khoi chom cau 1a

=T

Rx- il
3

V=1 J]'(JR: - x° ): dx :,-T.

- h

ha-’ﬁ’—".
| 3

YIR- &

Hos :a| 0<ea gﬂ

Cau 20. Cho tam giac vudng OAB ¢4 canh OA4 = a nam trén truc OX va ", Goi B
1a khi tron xoay sinh ra khi quay mién tam giac 948 xung quanh truc Ox |
4
) B
)
a) Tinh thé tich ¥ cta B theo @ va @
b) Tim ¢ sao cho thé tich ¥ 16n nhét.
Loi gidi
Bla.atan @) =xtana

a) Puong thang OB di qua diém O va diém , ¢6 phuong trinh 1a

Thé tich cua khdi nén sinh ra khi quay mién tam giac O4B xung quanh truc OX [a

- &

“ ] " ] ] ] . ” I k- ]
Vo= J'(.r tanar )’ dx :,TJ'.T' tan’ crdx =7 tan’ @ —| =—7a’tan’ @
: : 3] 3
1 3 5 JT
 Via)=—ma tan” a O<a<—
b) Xét ham so , voi 4
- 2 . T T
Vi) =—ma tana - - =0, Vae| 0= 0;,—
Ta co 3 cos- o \ .Do d6 ham s6 ¥ dong bién trén 4]




| .
max, ¥V :?m" a="
Vay gia tri 16n nhatcua V' 13 ' ¢ | ,datdwockhi 4.
Cau 21. Hay st dung tich phan dé ching minh cong thic tinh thé tich khéi tru c6 chiéu cao h va ban
kinh day bang ” (khbi try 1a phan khong gian dugc gi6i han béi mot hinh try ké ca hinh try do).

Loi giai

Chon tryc OX tring voi truc ctia khdi try, hai day nam trong hai mat phang vuéng goc véi Ox ta
i =0 v3 x=h (Hinh).

Khi cit khdi try boi mat phang vudng goc vai truc Ox tai diém ~ (0 =x <h) 4 phan chung gitra

mit phing va khéi tru 1a mét hinh tron ban kinh 7 ¢6 dién tich S*) =77 Thé tich khéi tru Ia:

V Z}E (x)dx :“J:Tr: dx :(,Tr:.'r X: = hidvit).

Cau 22. Cho khéi tron xoay nhu Hinh.

\% fX) =X -4x + 5

a) Hinh phing duoc gii han boi cac dudng nao dé khi quay quanh truc Ox ta duoc khéi tron
xoay nhu Hinh?

b) Tinh thé tich khdi tron xoay do.
Loi giai

a) Hinh phing dugc gi6i han béi db thi ham s6 / () =3 = 4¥+5 0 Ox ai duomg thing

x =1 ya x =4 dé khi quay quanh truc Ox ta duoc khéi tron xoay nhu Hinh

10



4 :,T-'r_f':[.r}c?’.r :](.1': - 4_1'+5):ﬂ’.1' :.FS

b) Thé tich khéi tron xoay do 1a: i i 3
2 1 r ﬂ"’ =1 + l U
Céu 23. Goi D 1a hinh phang gigi han bdi d6 thi ham so X | truc hoanh va hai duong thang * =1
, ¥ =2 Tinh thé khdi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc OX .
\ 1
I SRR y=1+
\ X
—
LT D
>
0 1 2 X
Loi giai
Thé tich khdi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc OX 1a:
e, I § 2 o, 2 I i ; I s rF 3 i
V :,Tﬂ I+ —| dx :,Tﬂ |+ =+ — |dx :,T‘ x+2In|x|- —‘ :,T‘ —+2In2
Jox Jooox x| , x ) 2 .

Cau 24. Cho D 13 hinh phing gi6i han boi dd thi ham sé ¥ =V~ ¥(¥ =4) e tung va truc hoanh.
Tinh thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc OX

|
J- 2 y=+4-x

i
i
1]
i 1
| 1 ;
I 1 v ,/ﬁ
: : Ve L -
Of .ﬁ‘{i;f, 4y
1 [ s ’
L s
i i e =
o < -
v = .
\ o T

Loi giai

Ta nhan thay rang hinh phang D duoc gidi han béi d6 thi ham s > ~V 4-x , truc hoanh va hai
duong thing ¥ =0 (truc tung), X =4.

Thé tich khdi tron xoay khi quay D quanh truc OX 1a:

V :fT_‘l‘(ﬂlq' - x Ydx :,T_J‘H- x)dx :,T‘ 4x- IT

=87

, : 79 . .
Cau 25. Trong mat phang toa do Oxy , cho hinh thang OABC ¢4 A(0:1), B(2:2) va C(2;0) . Tinh thé
tich khdi tron xoay tao thanh khi quay hinh thang OABC quanh truc Ox
11



t -
o) ] z X
Loi giai
AB,0C

(truc hoanh), 04 (truc tung,
X =0) va BC(x =2]. Phuong trinh duong théng AB 13 Y =f(x) =ax+ 'h. Do A(0;1), B(2:2)
) i |

Hinh thang OABC dugc gi6i han boi cac dudng thang

a.0+b =1 a =—
i 2
al+b =2
A 1A . b=l
nén ta c6 hé phuong trinh * -
v :l,r+1

Vay phuong trinh duong thang 48 1a =~ 2

Thé tich khéi tron xoay khi quay hinh thang 0ABC quanh truc Ox 1a:

.‘l."-\ .‘l.':
dr =7 —+—+x
12

-

211 \? i
V=T ﬂ —x+1 ‘ dv =T ﬂ —x +x+1
Az g4

Cau 26. Trén mat phéng toa do Oxy , v€ ntra duong tron tam 0, ban kinh # =2 nam phia trén truc Ox
Goi D 14 hinh phang giéi han boi nira dudng tron, truc Ox va hai duong thang * ~~ Lx =l . Tinh thé

tich khdi tron xoay tao thanh khi quay P quanh truc Ox

A y
2
|
D
2 1 O I 2 o
Loi gidi

+ _1': :'}2 —

Phuong trinh duong tron tim O, ban kinh 7 =2 1a *

Do ntra dudng tron nam phia trén truc Ox néntacd ¥ =0 . Suy ra phuong trinh ntra dudng tron

gy =vV4- X

12



Hinh phang D dugc giéi han bai do thi ham s6 » =V 4-x , truc hoanh va cac dudng thang
x==lx=1 Do d6, thé tich khdi tron xoay khi quay D quanh truc Ox 13

N Y v | (11122
| —,T-.Ir( 4- x )a’m —:r-‘ll'(—t— X }3’.1 —,T‘ Ax- ?HI —,T‘I?— T‘ _T

Dang 2. Ung dung to4n thue té

Cau 27. Nghé thuat 1am gém c6 lich sir phat trién lau doi va van con ton tai cho dén ngay nay. Gia sir
mot binh gdm c6 mit trong ciia binh 1a mot mit tron xoay sinh ra khi cho phan db thi ctia ham s6
1 , 3
y=—x +—x+50=x=30)(x, y )
175 35 tinh theo ") quay tron quanh bé gém c6 truc trung véi truc hoanh
© 2R 1o \ s £ . A " L S TRRIET T \ £ Loz AR
Ox _Hoi dé hoan thanh binh gém d6 ta can sir dung bao nhiéu ¢ dat sét, biét rang binh gom d6 c6 do
day khong d6i 1a lem
Loi giai
| [
) . y=——x +—x+50=x =30
Mat trong binh gém sinh ra khi quay do thi 175 35 xung quanh truc
Ox . Do bé day binh gém luén 1a ¢ nén mit ngoai binh gdm 13 mot mit tron xoay sinh ra khi
1

. y=—x +ir+ 6,0 =x =30
quay do thi 175 35 xung quanh tryc OX .

Sb centimét khbi dat sét can sir dung 13

V=T ﬂ L.‘a +—x+0| de-7 ﬂLI: +i.r+5 dx
JU175 _ JU175 35 .
50 2 !’
—,Tﬂ—m +—ax+11 |dx
| 175 5 .
¥ 2 ) ) o 130
=T o —ax +11x
| 3175 5 I,
- _ ﬁ . _
—xl 2 30+ 307 411 -30| =5107(cm’)
| 3175 35 .

Céu 28. C6 Hanh d6 bé tong mot duong di trong vudn (phan duogc t6 mau) véi kich thude duoc cho
trong Hinh. Biét rang duong cong 4B dugc cho boi d thi cia mot ham sé lién tuc va dudng cong DC

nhan dugc tir dudng cong 4B bang cach tinh tién theo phuong thang ding 1én phia trén 2m

13



J’J,_L
Al
Om
‘t'
2m
Y TH

-

A

1) m

’ . \ 3 \
Ngoai ra, c6 Hanh quyét dinh d6 16p bé tong day 13¢7 va gia tién 1" bé tong 1a 1080000 ddng.
Tinh s tién c6 Hanh can dung dé do bé tong con duong do.

Loi giai

Xét hé truc toa do Oxy nhu Hinh (don vi trén mdi truc toa do 1a mét).

B
0 10

-
1

Trong hé truc toa do do, duong cong AB dugc cho boi dd thi cia ham sd lién tuc
y=f(x).0 =x EID. Suy ra, duong cong DC duoc cho boi dd thi cua ham sb lién tuc

N - ,
y=f{x)+2,0 =x =l D. Ap dung cong thirc tinh dién tich, ta co:

5 :'j,[ (_f'(.'r)+ 2)- f(‘n)‘ dx ZI;II‘EG’.T 231‘“:' =20m"
Do d6, thé tich khéi bé tong dung dé d6 con dudng la: 200,15 :3(}”.1).
Viy sb tién c6 Hanh can dung dé d6 bé tong con duong do 1a:
1080000 -3 =3240000 (déng)
Cﬁl} 29. Xét chiéc chén trong bd 4m chén7 udng tra & phan rp(y dau, ban’ Duong uéc luong duoc rang
chiéc chén duogc tao thanh khi cho hinh phang gidi han bdi d6 thi ham so

_f-(.'l.'} :CI'._IJI'.T:' = D._S?.T_ + I._ 92x +|:|'._85’ tI'UC hoanh va hai du’(‘)‘l’lg théng X :0.,3:‘ =3

quay quanh truc Ox

(don vi trén mdi truc toa do 1a centimét).

14



Hinh 27

Tinh thé tich cta chiéc chén (Iam tron dén hang don vi ciia centimét khéi).
Loi giai
Thé tich khdi tron xoay tao thanh khi cho hinh phang gi6i han boi @b thi ham s6

f(x) =0,14x" - 0,87 +1,92x +0,85 x =0,x =3

truc hoanh va hai duong thang quay quanh

truc Ox 1a:
3 2
v :,TJ(D,Mf - 0,87x% #1,92x+0,85) dx
L]
3
—7 J(D,Dlgﬁx“' - 0,2436x° +1,2945x" - 3,1028x° +2.2074x +3, 264x +0, 7225 Mx
i

:ﬁr(I[]',I[}I[}.':‘SxT - 0,0406x" +0,2589x" - 0,7757x" +0,7358x" +1,632x° +0, ?225.:)[

=13,32937 ~42(cm*).

5 ’ 3
Vay thé tich ciia chiéc chén khoang 42¢m”

Cau 30. Sau khi do kich thuéce cua thung rugu vang (Hinh), ban Quan xac dinh thung rugu vang co
dang hinh tron xoay dugc tao thanh khi cho hinh phing gii han boi do thi ham sb
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y =-0,0011x" - 0,071x +40, 0 Ox v hai duong thing * = 3% =33 quay quanh truc OX |
Tinh thé tich thung ruou vang do, biét don vi trén mdi truc toa do 1a centimét.

Loi giai
Thé tich thung ruou dang do 1a:

=T808, 09 cm”

11x° i T1x*
3000 2000

+40x

v =7 [(-0,011x7 - 0,071x +40) dx =77
|

Cau 31. Hinh b md phong phan bén trong ciia mot chau cay c6 dang khdi tron xoay tao thanh khi quay

3
}s: X+ —

mot phan cia d6 thi ham s6 2 v6i 0 =x =4 quanh truc hoanh. Tinh thé tich phan bén trong

(dung tich) cta chau cdy, biét don vi trén cac truc PO 13 decimét.

]
a) b)
Loi gidi
Thé tich phan trong ctia chu cy la:
4 3 y 2 4 1 g | .T: 3 g Th )
. — - 2l gy =7 ey e || = 3
Tﬂ -u'q+ 5| Fek) —,T.J‘ T4+ 3 +4 dy =0 5 + 23 +4_1 —33#'((::?'}.': )

Cau 32. MGt binh chtra nudce ¢6 hinh dang nhu Hinh.

Hinh 11

Ay . . . LA ¥ =x = v ST A .
Biét rang khi nudc trong binh ¢6 chiéu cao x(dm)(0 <x <4) thi mat nudc 1a hinh vuéng c¢6 canh

-

2+ X (dm)
. Tinh dung tich cta binh.

Loi giai

Chon truc O% vudng gbc voi mit day cua binh sao cho ddy nhé, day to ciia binh vudng goc véi
Ox lan lugt tai X =0 va x =4

16



5(_1-}=‘ ,3+i =24+
1 4 4
| 0
|3

Cau 33. Khi cit mot vat thé hinh chiéc ném boi mat phing vudng goc voi truc OX tai diém c6 hoanh do

Dién tich mat nuédc ¢ chiéu cao ¥ la

x
2x+—
12

= fEl{I}(f‘l, = J’ 2+ %
Dung tich cua binh la 0 H ,

dx =

(-2 <x <2 ’ s AR i i o AUPDY VB
x(-2=x =2) , mat cat 1a tam gidc vuong cd mot goc 45 va do dai mot canh gée vuong la 4-x [d"”].

Tinh thé tich cta vat thé.

Loi giai

Vi mat cat [a mdt tam gidc vudng c6 mot goc 45 , nén mat cat l1a tam giac vudng can.

Do d6 dién tich mat cat 1a 2 2
Thé tich vat thé la:
P 4 X "': 16
=2 g =— ((4- 4 2| 210
e J( QUSLIPHE. H :

Céu 34. Néu cit chau nudc c6 hinh dang nhu Hinh bang mit phang song song va cach mat day

x(em)(0 <x <16) 4 1o o8¢ 1a hinh tron ¢6 ban kinh (10 V¥)Xem) Tinh dung tich cua chau

Loi giai

Chon truc OX sao cho 0 tring voi tAm cta day, chiéu duong cta truc 1a chiéu hudng 1én trén.
Khi cit chau nuéc bang mit phang song song véi day va cach mit day X, thi mat phang do cat
truc OX tai diém c6 hoanh do X . Mit ct 1a hinh tron ¢ ban kinh (10+ ‘/;) (cm)

Nhur vay, dién tich mat cit 1a S(¥) =710+ Jx)? =7(x +100+20Jx)
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Suy ra dung tich cta chéu la

16 16 f .2 - ~ 1 )
Vo= IE[.‘I.‘}(?'.T = J‘,Tf_x+ 100 +20+fx )dx =7 "LT+ 100x +20 g x :??:4 ,T(c'm“)

Cau 35. Mot chiéc 1éu mai vom c6 hinh dang nhu Hinh. Néu cét 1éu bang mit phiang song song v6i mit

xim) 0 =x =3) V9= X" (M) Tinh thé tich

thi dugc hinh vuéng c6 canh

day va cach mat day mot khoang
cua léu.

Loi giai
Chon truc OX sao cho O tring voi tim ciia ddy, chiéu duong cua truc 1a chiéu huéng 1én trén.
Néu cit 1éu bdi mot mat phéng cach mat day x(m) , thi mat phéng d6 cét truc Ox tai diém co

hoanh d6 * . Mit cit 1 hinh vuong c6 canh V9~ ¥~ (M)

s(x) =(Yo- ) =9- »*

Nhu vay, dién tich mit cat 1a

I —.J‘.S' x)dx = J'('CJ- X }1’1 ‘91-?” :IS(m"‘)

Suy ra thé tich cua 1éu la

18



	PHẦN B. BÀI TẬP TỰ LUẬN
	Dạng 1. Tính thể tích khối tròn xoay
	Dạng 2. Ứng dụng toán thực tế


