PHAN E. TRA LOI NGAN

Cau 1. Trén ban thiét ké d6 hoa 3D cuia médt canh déng dién mat troi trong khong gian Oxyz , mOt tim

' 1 - 7 — e . N 2 . . R
(P):6x+5y+z+2 _D; mot tam pin khac nam trén mat phang ©) 4 qua diém

ax+by+cz-12 =0 Tinh

pin nam trén mat phang
M(1;1:1)

a+b+c

va song song vadi (P), Phuong trinh mit phing @) ¢ dang

Traloi: .............

Céau 2. Hai hoc sinh dang chuyén béng. Ban nir ném bong cho ban nam. Qua bong bay trén khong,
1éch sang phai va roi xuéng tai vi tri cach ban nam 3m , cach ban nit 27 (Hinh). Cho biét quy dao cua

P) Oxyz

qua bong nim trong mit phiang ( vudng goc v6i mit dat. Phuong trinh cua (P) trong khong gian

dugc md ta nhu trong hinh v& ¢6 dang 4 *3Y =0 Tjm a

ZA

Traloi: .............

Cau 3. Délam thi nghiém vé chuyén dong trong mit phang nghiéng, nguoi 1am thi nghiém da thiét 1ap

Oxyz (P):d4x+11z+5=0 -1=0

san mot hé toa do . Tinh gdc gitra mat phéng nghiéng va mat san (Q):z

(lam tron két qua dén hang don vi cta do).

Traloi: cooennn......



Caud. (D& Tham Khio 2019) Trong khong gian @Y7 tinh hoang céch giita hai mdt phing

v e P ¥ — R M R L , , \
(P)ix+2y+22-10 =0 va (©):x+2y+22-3=0 (1am tron két qua dén hang phan muoi)

Traloi: .............

Oxyz (P):6x+3y+2z-1=0

Caus. Trong khong gian , tinh khoang cach giita hai mat phang va

(©):x +%_1' +;—: +8 =0

Traloi: .............

Cau 6. (Chuyén Bic Giang 2019) Trong khong gian véi hé toa do Oxyz
(er):x- 2y-2z+4 =0 w ()= x+2y+2z-7=0

, tinh khodng cach gitra hai

mit phang song song
Tralot: .............

Ciau7. (Chuyén Tran Phi Hai Phong 2019) Trong khong gian OXZ, ho hai mat phang

R TTRTUL, JUN, g v+ =2z = e e s < 2 LA .
(P):x—2y+2:-3=0 va (©):mx+y—2z+] D.V('n gia tri nao cuia m thi hai mat phang dé vudng goéc

v&i nhau?
Tra 1ot coveenee.. ..

Ciau 8. (THPT Yén Khanh - Ninh Binh - 2019) Trong khong gian Oxyz , cho hai mit phang

e — . Yy I ) , o1 ,
(P)ix-2y-z+3 _U; (©): 2x+y+2-1=0 . Mit phang (R) di qua diém ML) chura giao tuyén
. e Vo - Dy -1 =
cua (?) va (Q); phuong trinh cua (R):m(x-2y- z43)+Qx+ y+2-1)=0 . Khi do gia tri caa 7 la
Traloi: .............

Oxyz (P):3x+y+4z- 2024 =0 _,

Cau 9. Trong khong gian , cho hai mat phang

(Q):x+3y-4z-2025
hang don vi1)?
Traloi: .............

=0 Goc giita hai mat phang (P)-(Q) bang bao nhiéu d6 (Iam tron két qua dén

Cau 10. Trong khong gian Oxyz cho tir dien ABCD ¢4 A(5:3:0), B(L1:4). C(2:1:2) 3 D(0;0;4)

Khoang cach tir diém A dén mat phing (BCD) bang bao nhiéu?
Traloi: .............

Cau 11. Khi gin hé toa do Oxyz (don vi trén mdi tryc tinh theo mét) vao mot cin nha sao cho nén nha
thudc mit phang (Oxy) , nguoi ta coi mdi mai nha 1a mot phan ctia mit phang va thdy ba vj tri 4.B.C g
mai nha bén phai lan Iugt c6 to do (Z [?:4]"[4" 0:3) ya (4:9:3) Géc gitta mai nha bén phai va nén nha
bang bao nhiéu do (lam tron két qua dén hang don vi)?

Traloi: .............

Cau 12. Khi gin hé toa do Oxyz (don vi trén mdi tryc tinh theo kilomét) vao mot san bay, mit phing
(O%) tring v6i mit san bay. Mot may bay & vi tri (37 2:3) s& ha canh t6i vi tri &80 Goc gitra
duong bay (mot phﬁr} cua dufmg thang AB ) va san bay (mot phan ctia mat phiang (Oxy) ) bang bao
nhiéu do (Iam tron két qua dén hang don vi)?

Tralot: .............

Céu 13. Khi gin hé tryc toa do Oxyz (don vi trén mdi truc toa d6 1a decimét) vao mot ngdi nha 1 tang,

nguoi ta thay rang mat trén va mat dudi cua mai nha thudc cac mat phang vuong goc voi truc Oz Biét

A(3:4;33), D(

3 L e, 0:8:35) 1 A « R fr1r INA 3N o fe s
rang cac vi tri %.8,35) lan lugt thugc mat dudi, mat trén cia mai nha. P day ctia mai nha



dugc tinh bang khoang cach giita mat trén va mat dudi ciia mai nha d6. Hay cho biét d6 day ciia mai nha
do 1a bao nhiéu decimét?

Traloi: .............

() . )

) . (@)

Céu 14. Tinh goc giita hai mat phing va , biét va ¢6 hai vecto phap tuyén lan luot

g™ =(3:0- 1),y =(1,0;- /3)

Traloi: .............

Céu 15. Tinh goc giita hai mat phang (1am tron két qua dén hang don vi cua do):
(P):5x+12y-13z+14 =0va (P,):3x+4y +5z2 - 6 =0.

Traloi: .............

, e e Pt 1 —
Oxyz , san cua mdt can phong thudc mat phang (@):x+2y+2z-1=0 va

fHix+2y+2z-3=0

Cau 16. Trong khong gian

tran ctia can phong d6 thuéc mit phang ( . Tinh khoang cach giira mit san va trin
can phong? (1am tron két qua dén hang phan tram)

Traloi: .............

Oxyz , mat san nam ngang cua mot ngdi nha thudc mat ph:fmg (Oxy) , mot
():x+yp+z-1=0

Cau 17. Trong khong gian
mai cia ngdi nha thudc mit phang . Hoi mai nha c6 d6 dc bang bao nhiéu d6? (Iam
tron két qua dén hang pham trim)
Traloi: .............

Oxyz , tai mGt pham vi hep, (Oxy) 1a mit phang nam ngang. Mot duong 6ng
A 1;2)

Cau 18. Trong khong gian

nuéc thang di qua hai diém va B(1:2;1) . Hoi duong 6ng nudce nodi trén nghiéng bao nhiéu do (so
v6i mit phang nam ngang)?
Traloi: .............

Oxyz

Cau 19. Trong khong gian (don vi trén cac truc toa do 1a centimét), ddu in phun ctia mot may in 3

D dang dit tai diém M(5:0:35) Tiph khoang cach tir dau in phun dén khay dit vat in c6 phuong trinh
z-5=0

Traloi: .............

Oxyz A(- 1:2:3), B(3:0:- 1)

Cau 20. Trong khong gian , cho hai diém va mit phang

(P)ix-2y+2z48=0 Goi ! 1a trung diém cua doan thang 4B | diém M(a;b;c) thudc (P) sa0 cho M

14 hinh chiéu vuéng goc cua I trén (P) . Tinh gia tri cua a+b+c.
Traloi: .............



Cau 21. MGt vat trang tri co dé dang khdi chop cut déu ABCD.ABCD ¢4 chiducao 3 cm,
AR :Sﬁ cm, A B :ﬁﬁ cim (Hinh).

Goi O 1a giao diém cua 4C va BP:O 13 giao diém cua 4C va BD .

., cbbc) |,  M(0:0: .
Véi hé truc toa do nhu Hinh, mat phang ( ) cét tia 07 tai di€ém M(0:0:m) . Tim gia tri caa 7 .
Traloi: .............

Oxyz

Cau 22. Goc quan sat ngang cia mot camera la 130 Trong khong gian , camera duoc dat tai

= .. e 5 . Cy b dp- Vo5 = , .
diém CL:22) va chiéu thang vé phia mit phang (P)ix+2y- 2245 =0 . Ho1 vung quan séat dugc trén
mit phing (P) ctia camera 13 hinh tron c¢6 dién tich bang bao nhiéu? (Lam tron két qua dén chit sé thap
phan thir nhat).

Traloi: .............

Cau 23. (Chuyén Lé Hong Phong Nam Dinh 2019) Trong khong gian véi hé toa 4o %7 | cho diém

%41 B(- 1 1 , cx= Tu4+Tz- § = , i
AQ:41):8(- 11:3) va mat phang (P)ix-3y+22-3 0. Mot mét phang (©) di qua hai diém 4,B va
vudng goc voi mit phang (P) c6 dang 4 by+ez= 11 =0 i a+b+cyg
Traloi: .............

Cau 24. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz , cho mat phéng (P):ax+by+cz-9 =0 chira hai

A3;2:1) B(-3:5:2) (0):3x+y+z+4 =0

diém
Traloi: cooenn.......

va vudng goc v6i mit phang . Tinh tong S =a+b+c,

H(2;L;1) A,B.C

Cau 25. (Viét Dic Ha Noi 2019) Trong hé truc toa d§ Oxyz, cho diém . Goi céc diém

Ox, 00,02 g36 cho H 14 truc tim cua tam gidgc 4BC . Khi d6 hoanh do

1an luot & trén céc truc toa do
diém 4 1a?

Traloi: .............



(0!) (122;3) Ox, Oy,

(o)

Oz 13n luot tai 4, B, C (khac géc toa do O) sao cho M 1a tryc tAm tam gidc ABC Mat phéng co

phuong trinh dang @ * 0y *+¢2 =14 =0 i 840 T =a +b+c
Traloi: .............

Oxyz

Cau 26. Trong khong gian , cho mit phing di qua diém M va cit cac truc

Cau 27. (Chuyén Lé Quy Don Dién Bién 2019) Trong khong gian v&i hé toa do O%Z ¢ho mit phang

(P) di qua diém MO;11) cit cac tia P07 (ai A.B.C (A.B.Cyhong tring véi gbe toa dd). Thé tich
tr dién O4BC dat gia tri nho nhét 13 bao nhiéu?

Traloi: coeee........

()

A (1 2: 2
M (1;2:5) ) di qua M va cht cac truc

Cau 28. Trong khong gian Oxyz , cho diém . S6 mit phang

Ox,00,02 134 lyot tai 4B+C ma 04 =08 =0C #0 13

Tra loi: coooee.......

M (2:1: :0;
Oxyz M(h,1,3)’ 4(0;0;4) v

Cau 29. Trong khong gian véi hé toa do , ¢6 bao nhiéu mit phang qua

cit hai truc Ox , Oy lan luot tai B, C khac O théa min dién tich tam giac OBC béng 19
Traloi: cooooee....

(o)

Cau 30. (THPT Thuwc Hanh - TPHCM - 2018) Trong khong gian toa do Oxyz , cho mit phang di

L'Hr ]:-"'28 N z ~ A e X Ay z A , . P
qua ;-3 )Va chén trén Oz mot doan dai gap doi cac doan chan trén cac tia Ox , Oy . Gia sur

_a+b+c

(% b. ¢ d 13 cac 56 nguyén). Tinh d

(ct):ax+by+cz+d =0
Traloi: .............

CAu 31. (THPT Nghia Hung ND-2019) Trong khong gian v4i hé toa do OxyZ cho ba diém

1 o I, B o e 1 B ) . R
A0:1;2),B(2-2:1),c (- 2:1;0) Khi dé, phirong trinh mat phing (4BC) |, ax+y- z4d =0 1.0

a+d

Traloi: .............

Cau 32. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz , cho A 2; 3), BG ;4;4). Tim gia trj ciia tham s6
. . s v+ vame-1=0.: .

™M sao cho khoang cach tir diem A dén mat phing <" ty+mz-1=0 bang d6 dai doan thang 4B

Traloi: cooee.......

Cau 33. (Chuyén Phan Bdi Chiu Nghé An 2019) Trong khong gian véi hé truc toa @0 P¥VZ | cho hai
A1:2:3) BGi- 4:- 1) (P) d(B:(P))=2d(4:(P)) (P) . 4p
R R cat

diém va mit phang qua Ox ga0 cho
tai 1(a;bie) nim gitta 4B . Tinh @ +b+c
Traloi: .............

. q x+4y- [2245= q
Cau 34. (Pa Nang 2019) Trong khong gian Oxyz , cho mat phang (P):3x+4y-12245=0 va diém

2:4;- . P) . . : AR —1 AN
A( 4 1). Trén mat phang (P) lay diéem M . Goi B 1a diém sao cho AB =3.AM  Tinh khoang cach

d tir B dén mit phang
Traloi: .............



Cau 35. (SGD Bic Ninh 2019) Trong mat phéng vo1 hé toa do Oxyz , cho hai diém A(:2:1),5(3:4:0)

(P):ax+by +cz+40 =0 . Biét rang khoang cach tir 4B 4én mit phiang (P) lan luot bang

, mit phang
6 va 3. gia tri ctia biéu thue 1 =@ +D+¢ ping
Tralot: .............
R x £ A ~ Oxyz . H(2;,1;2)
Cau 36. (THPT Nguyén Khuyén 2019) Trong khong gian voi hé truc toa do , cho diém ,

H 13 hinh chiéu vudng goc cua gdc toa d6 O xubng mit phang (P), s6 do goc giita mat (P) va mat
phing (Q):x+y- 11=0

Traloi: cooeen.......

bing bao nhiéu do?

Ciu 37. (THPT Quang Trung Pong Pa 2019) Trong khong gian Oxyz , cho mit phang (P) o phuong

2y +2z-5 (Q):x+(2m-1)z+7 =0

=0 xet mit phang , voi 7 13 tham s6 thuc. Tim tong tat ca

JT

trinh *~

gia tri ctia M dé (P) tao voi (@) goc 4.
Tralot: .............

Cau 38. (THPT Ba Dinh 2019) Trong khong gian vi hé toa do Oxyz , cho mit phang (7) c6 phuong

A4(0;1;0) B(1;0;0) . (0yz)

\ X+ A o il — \ I
trinh: @¢ * by +cz - 1 =0 va tao voi

v6i €<0 i qua 2 diém mot goc 60°
Khi d6 @ +b+¢ bing bao nhiéu? (Iam tron két qua dén hang phin muoi)

Traloi: .............

Cau 39. (THPT Thang Long-Ha Ngi- 2019) Trong khong gian Oxyz , cho hai mat phang

"I IO ' by I 5 — S . 3 — . . ’ - N
(P):2x- y+2245 =0 va (©):x- y+2 D.Trén (P) co tam giac ABC; Goi 4.B.C lan luot la
hinh chiéu cia 4> 8- C tren (Q) Biét tam giac 48 C ¢6 dién tich bang 4 tinh dién tich tam giac
ABC (1am tron két qua dén hang phan mudi)

Traloi: .............

Cau 40. (THPT - Yén Dinh Thanh Héa 2019) Trong khong gian véi hé toa do Oxyz , cho hai mat

(P):2x+my+3z-5=0 Vé(Q):H.T- 8y-06z+2=0 (P)

phing ,vei MER xac dinh duge ™7 ¢

song song vdi Q) Tinh 71 +m
Tralot: .............

(P):ix+y-2z45=0
0

)

Ciu 41. (THPT Yén Phong 1 Bic Ninh 2019) Trong khong gian Oxyz ,ch va

(0):4x+Q-m)y+mz-3=0

v6i mat phiang (P).
Tralot: .............

, ™ 1a tham s6 thuc. Tim tham sé 7 sao cho mat phing vuong goc

Ciu 42. (Chuyén Lé Quy Don — Dién Bién 2019) Trong khong gian @Y7 | cho mat phing

(r{):ﬂ.r—_l'+3:+h:[] ) ) L, C ol 12 (P):.T—_l'—:+1:[] .
di qua giao tuyén cua hai mat phang va

(Q):x+2y+:z-1 :D.Tinh a+4b

Traloi: cooee.......



Cau 43. (Cum 5 Truwong Chuyén - PBSH - 2018) Trong khong gian voi hé toa do OxXYZ ¢4 bao nhidu

(0):x+y+z+3=0 M (3;2:1)

mit phang song song véi mit phiang , cach diém mot khoang bang 343

X(a;b;c)

biét rdng ton tai mot diém trén mit phang d6 théa man @+ btc<-29

Tra loi: cooee.......

Céu 44. (THPT Lwong Thé Vinh Ha Ngi 2019) Goi """ 14 hai gi4 tri thuc théa man giao tuyén cua

(F.',, Ymx+2y+nz+1=0 (Q.J, ):ix- my+nz+2 =0
. va &

hai mit phang vudng goc voi mit phang

(ex):4x- y- 06243 :U.Tinh m+n

Tra loi: cooee.......

Cau 45. Trong mot khung ludi 6 vudng gdm céc hinh lap phuong, nguoi ta dwa ra mot cach kiém tra

bbn nut luwdi (dinh hinh 14p phuong) bat ki ¢6 dong phing hay khong bang cach gin hé truc to do Oxyz

vao khung ludi 6 vudng va 1ap phuong trinh miat phiang di qua ba nat ludi trong bon nut ludi di cho. Gia

(L110),(4:3:1),(3,2:5) 5 »

sir ¢6 ba nit ludi ma toa do 1an luot 1a va mat phéng di qua ba nut ludi d6 co6

\ [+ '+ HI + — ISR \ N
phuong trinh * T THET L 0 .Giatrj coa ™ 1% P 13 bao nhidu?
Traloi: .............

Cau 46. Mot ki su xay dung thiét ké khung mot ngdi nha trong khong gian OXYZ hu Hinh nho mot
phan mém d6 hoa may tinh.

N(0; 2; 6)
D{ﬂ* 0; ‘4) _____________ H

iy

—

=

i

I
e o
4

"
bmmmeacao. . e e

<0(0; 0; 0) C(0; 4, 0)

L

£

-

A(6; 0; 0)L

B
X

L X £ fe1s MN) . & .
Khodang cich tir diém B dén mai nha (DEMN) bang a2 Tim a
Tralot: .............

02 mat phing (@) di qua diém M(5:4:3) v cht cac tia B0V | Oz cac

x+ay+hz+c =0

Cau 47. Trong khong gian
doan bang nhau c6 phwong trinh 1a . Tim gia tri cia €.

Traloi: .............

Oxyz’ cho tir dién ABCD ¢4 A0 L-1),B(1:1:2), C(1;- I;D}) D(O;O;l)_

(BCD)

Cau 48. Trong khong gian

Phuong trinh tong quat cia mit phang (@) song song voi mit phang va di qua diém M thoa

uuu uuuu

man AB =3AM 1y axty-z+m =0 1 gid tri cia @~ M,

Tra loi: coooeo......



Cau 49. Hinh minh hoa mét nha kho trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz (don vi trén mdi tryc 1a

EFIK. HGIK ¢6 kich thudc bang nhau. Biét rang chiéu cao ctia nha kho 13 9m va cac buic

mét) va hai mai
— — —
tuong cua nha kho tao thanh hinh hgp chir nhat ABCD.EFGH i AB =10m, AC =24m, AE =Tm. Mat

phing (EFIK) ¢6 phuong trinh “* tyt+bztc :U.

K
E et tiieis H
Ld
F :
G
- [ (. D
b
B &
X
Tim gid trj cua @~ be
Tralot: .............
Cau 50. Hinh v& minh hoa mai hién 4BCD song song v&i mai nha PORS trong khong gian véi hé toa

(ABCD)

p ¥ taz +05a =0

Mit phang c6 phuong trin . Tim gié tri cua 4.

Traloi: .............

Oxyz

Cau 51. Trong khong gian véi hé truc toa do (don vi trén mdi truc toa do 1a kilomét), mot may

A(3,-2,5,0,5) va s€ ha canh & vi tri B(37.3:0) yran duong bang. C6 mot 16p may dugc

mo phong bi mot mit phiang (@) di qua ba diém M(9:0:0), P(0;0:0,9), M
khi xuyén qua ddm may dé ha canh 1a bao nhiéu km?

bay dang & vi tri

0:-9:0) . Do cao ciia may bay

Traloi: .o..........



Céu 52. Tir mat nude trong mot bé nudc, tai ba vi tri doi mot cach nhau 2m nguoi ta tha day doi dé
qua doi cham dédy bé. Phan day doi (thang) nam trong nudc tai ba vi tri d6 1an luot c6 do dai

4m; 4,4m;4,8m . Biét day bé 1a phang. Hoi day bé nghiéng so véi mat phang ndm ngang mot goc bao

nhiéu d6? Viét két qua 1am tron dén hang phan chuc.
Traloi: c..ooeo....

Céu 53. Trong mdt bé hinh 1ap phuwong canh Im ¢4 chira mot it nude. Nguoi ta dat day bé nghiéng so

v6i mit phang ndm ngang. Biét rang, lic d6 mat nudc ¢ dang hinh binh hanh ABCD vy khoang céch tur

cac didm 4 B-C &n day bé tuong tmg 1a 40cm, 44 cm, 48cm '

|

Day bé nghiéng so v6i mit phang nam ngang mot goc bao nhidu d6? Viét két qua 1am tron dén hang phan
chuc.

Traloi: .............

Cau 54. Goc quan sat ngang cia mot camera la 15 Trong khong gian Oxyz, camera dugc dit tai diém

C(1;2;4) (P):x+2y+2

va chiéu thang vé phia mit phang 2+3=0 yoi vung quan sat dugc trén mat

phang (P) ciia camera 14 hinh tron c6 ban kinh bang bao nhiéu? (Lam tron két qua dén chir s6 thap phan

B

thir nhat.)

Traloi: .............

Cau 55. Trong khong gian Oxyz , cho hinh chop S.ABCD ¢ day ABCD 13 hinh thang vudng tai
A4(0;0,0), 8(6;0,0) va canh bén 54 vudng goc v6i mat phang day. Biét rang D(0:x:0) y4i x>0 thoa
méan AD =148 =1BC goc gitra duong thang SC va mit phang day bang 45 . Tinh khoang cach tir B
dén mat phiang (SCD)

Traloi .............



Cau 56. (Chuyén KHTN 2019) Biét rang trong khong gian véi hé toa do OXVZ 6 hai mit phang ()
AU:1:1) v B(0:-2:2

va 0 cung thoa man cac diéu kién sau: di qua hai diém , dong thoi cat céc truc

toa d6 O% OV ti hai diém cach déu O Gia sit ) co phuong trinh * *2 + 6z +d, =0, (@) o
phuong trinh x+byy+c,z+d, =0 . Tinh gi4 tri biéu thirc bib, + cicy )
Traloi: .............
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