PHAN B. BAI TAP TU LUAN

Dang 1. Xét tinh don di¢u ciia ham s6 cho truéc

Tur két qua trén, dé xét tinh don diéu ctia ham sb =f(x) , ta thuc hién cac budc sau:
Budre 1. Tim tap xac dinh D ciia ham sd.

X X5l X . Dy .
12 % thudge D ma tai @6 dao ham

Bwoc 2. Tinh dao ham /() ctia ham sb. Tim cac diém
f ) bang 0 hodc khong ton tai.

Buéc 3. Sap xép cac diém Y527 % theo thi tu ting dan, xét ddu f () va lap bang bién thiép.

Budc 4. Néu két luan ve cac khoang dong bién, nghich bién ctia ham so.

Cau 1. Tim cac khoang don diéu ciia ham s6 =f(x) ¢6 db thi cho ¢ Hinh.

--zi/c)
'/
f

A i LR 5 A [94 . 4 Y N e == 2 A
Cau2. Xétdau Y roi tim khoang dong bién, nghich bién ctia ham sé - 2a +4x+3

. g(x)=

Cau3. Chang minh rang ham sb X = 1 nghich bién trén khoang (:+00)

A . , 5  n , \ A p=x =3x"-9r+1.
Cau 4. Tim cac khoang don diéu cia ham s * —* 3x7 = 9x +1
|

V= —x +x - x+45
Cau 5. Tim cac khoang don di¢u cia ham so 3

x*+4

r -‘: =

Cau 6. Tim cac khoang don diéu cua ham so6 X

Cau7. Xac dinh cac khoang dong bién, nghich bién va lap bang bién thién ciia ham so:

a) ¥ =) = - 30 41

yv=flx)=x+—
b) X
Cau 8. Lap bang bién thién va xac dinh cac khoang don diéu ctia ham sb:
y=f(x)=2x" +06x" +6x-9
Cau9. Xét tinh don diéu cta cac ham s sau:
a) flx)=-x"+3x

1
r(x)=x+—
b) x

0 h(x) =xs.



Dang 2. Tim m dé ham so don di€u trén cac khoang xac dinh cia né

Xét ham Sé bac ba Y :ff"-} —ax" +bx’ +cx +d.
— Pap anude 1. Tap xac dinh: D =R.

_ Piap anude 2. Tinh dao ham ¥ =/ (%) =3ax” +2bx+c.

(a, oy =3a =0
J.'r :ff‘l.} =0, WweRe | 2 14 = m ?
+Pé f(x) dong bién tréen R = Ayiy =467 - 12ac <0
o a, oy =3a<0
Ry =f(x)=0, WoeR<{ =m?

) . A, =4b" - 12ac <0
+ be f(x) nghich bién trén o e

Luu y: Dau cta tam thirc bac hai Sx) =ax” +bx +c.

. }C}
filx) 20, weR<e= | o
* pé A=
r (a<0
fl(x) =0, xeR <= { .
. |A<0
’ ,  y=f®) _ax+ b _

Xét ham so nhat bien cx +d
p=Rr\l- %l

— Pap anude 1. Tap xac dinh: |
R _a.d- b _

_ Pap anu6c 2. Tinh dao ham ~~ (ex+d)

+pé S ddng bién trén De y=f(x)>0, WeD=ad-bc>0=m?
+Pé f(x) nghich bién trén De y=fix)<0, WweDe ad-bc<0=m?"?

* Luwu y: D4i v6i ham phén thac thi khong c6 dau " =" xay ra tai vi tri V-
Céiu 10. (Pé Tham Khao Lan 2 2020) C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 7 sao cho ham sb

fix) :i—.r'-‘ +mx +4x+3 . )
3 ddng bién trén R .

y=-x"- ¢ +(dm+9)x+5

Cau 11. (M3 123 - 2017) Cho ham s6 , v6i m 1a tham s. Hoi ¢6 bao

(- o0; +oCn)

nhiéu gia tri nguyén ctia m dé ham so nghich bién trén khoang

I .

i Cy=—x —2mx + (n+3)x—5+m . )
Cau 12. Tim gia tricia ” déhamss 3 dong bién trén R
Céu 13. (Pé Tham Khao - 2017) Héi c6 bao nhiéu s6 nguyén 7 dé ham sb

¥ :(m: - 1)_1"" +(m-1)x"- x+4 (- oo;+00)

nghich bién trén khoang
Cau 14. Hoi co6 tat ca bao nhiéu gia tri nguyén cia tham s6 ”* d€ ham s6 ham so

! 3 3 5
¥ :—(m' - m}.r‘ +2mx” +3x-2 ) o
3 dong bien trén khoang (oo :{,)?
_nx- 2m- 3
Céiu 15. (M3 105 - 2017) Cho ham sb X- M ygi M3 tham sb. Goi © 1a tap hop tht ca cac

gié tri nguyén cua 1M dé€ ham s6 dong bién trén cac khoang xé4c dinh. Tim s0 phan tir cua S.



x+2-m
|
Cau16. (THPT Ha Huy Tép - 2018) Tim tit ca gi tri thuc ctia tham s6 7 d& ham s6 x+]
nghich bién trén cic khoang ma né xac dinh?

Dang 3. Tim m dé ham s6 nhit bién don diéu trén khoang cho truwéc

- mx - 4
Cau 17. (P& Tham Khio Lan 1 2020) Cho ham s = X=m (M 13 tham s6 thuc). C6 bao nhiéu
gi4 tri nguyén ciia " dé ham s da cho ddng bién trén khoang (0;+20) ?
_x+l
Cau 18. (M 103-2018) C6 bao nhiéu gi tri nguyén ciia tham s 7 dé ham s6 - x+3m nghich bién
trén khoang (& +Oo)?
_ x+0
Cau 19. (M3 102 - 2018) C6 bao nhiéu gi4 tri nguyén ciia tham sd 7 dé ham sd ’ x4+ 5m nghich
bién trén khoang (10; +Oo)?
_mx+9
Céu 20. (S& Ha Tinh - 2020) C6 bao nhiéu gia trj nguyén cua tham sé 7 dé ham sb Y aem nghich

(0;4)?

bién trén khoang

Dang 4. Tim m dé ham s6 bac 3 don diéu trén khoing cho truéc

Cau 21. (Mi 101 — 2020 -Lan 2) Tim tap hop tt ca cac gia trj thyc cua tham s6 7 dé ham sd

v=x - 3x° +(4- - s . 00
y=x-3x +(4- mx ddng bién trén khoang (2:4)

Cau 22. (M3 102 — 2020 — Lan 2) Tim tap hop tat ca cac gia trj ciia tham sb 7 dé ham sb

D=y = 3y 4= o ; : )
y=x' -3 4(5- m)ax dong bién trén khoang (2;420)

. o’ ,
) ) y=flx)=——+Tmx” +14x- m+2
Cau 23. Tim tat ca céac gia tri thuc cua tham s6 7 sao cho ham so 3
giam trén ntra khoang [Li+20) 9

=23 - 3x - O+ m

Ciu 24. Tim tit ca cac gia thyc ciia tham s ” sao cho ham sb nghich bién

(- 1;1)_

Cau 25. (THPT Chuyén Ha Long - 2018) Goi S 14 tdp hop cac gi tri nguyén duong caa 7 dé ham

trén khoang

sy =x -3Qm+D)x" +(2m+5)x+2 5 o : i+ S A LA
s6 V7 @m+ 1) +(12m +5) dong bién trén khoang @; OO). Tim s6 phén tir cia S
Dang 5. Tim m dé ham s6 (lwong gidc, chira ciin, chira diu gia tri tuyét ddi...) don diéu trén khoang
cho truéce
b= tanx- 2
Céu 26. (Pé Minh Hoa 2017) Tim tit ca cac gia tri thuc cua tham s6 7 sao cho ham s =~ tanx- m
Ja
0;,—].
4,

ddng bién trén khoang
Céu 27. (Pé Tham Khao 2018) C6 bao nhiéu gia tri nguyén am ctia tham sb 7 dé ham sb

V =x" +mx-

5.1'_5 (0; +OO)

dong bién trén khoang



Ciu 28. (THPT Bach Ping Quang Ninh 2019) Goi S 1a tap hop tat ca cac gid tri cua tham sd 7 dé

- ] 35 ] k] = -
o (x)=—m*x - —mx* +10x°% - (m' - m- ED]I . ) . )
ham s6 5 3 ddng bién trén IR . Tinh téng gia tri cua tat ca cac
phan tir thudc §
Ciu 29. (THPT Lé Quy Pon Pa Ning 2019) Tim tap hop céc gia tri thuc cta tham sé m dé ham s6

m
y=x+l+

x= 2 d6ng bién trén mdi khoang xac dinh ctia nd?
Céu 30. (THPT Minh Khai Ha Tinh 2019) Tim tit ca cac gia trj thyc cua tham s6 dé ham sb

[, —cosx- 3 Toa
 COSX- M pghich bién trén khoang 2
; :H - m}m+3
Céu 31. (Hoang Hoa Tham 2019) Cho ham s - VO- x+m (4 bao nhiéu gia tri nguyén cua
m trong khoang (-10:10) sao cho ham sb dong bién trén - 8;5)?
b= Inx- 4
Cau 32. (Chuyén Bic Giang 2019) Cho hamsé =~ Inx- 2m y&i m 13 tham s. Goi S 14 tap hop céc
(1;e)

gia tri nguyén duong ctia 7 d¢ ham sé dong bién trén khoang . Tim s6 phan tir cua S,
Céu 33. (Chuyén Ngir - Ha Ni - 2018) C6 bao nhiéu gia tri nguyén am caa 7 dé ham s

[5;+oo)?

1-m
y=x+5+

x=2 d6ng bién trén

. me[-2018;2018]

Cau 34. (Chuyén Thai Binh - 2018) C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua tham so dé
ham 6 ¥ =VE 17 =1 i pign tren o5+ ),
p =% =% emrel

Céu 35. (Chuyén Thai Binh - Lan 3 - 2020) Tim tit ca cac gia tri thuc caa 7 dé hamsb V' ==

(1;2)_

dong bién trén

LV =lmx - mx” +16x- 33|

CAu 36. C6 bao nhiéu sd nguyén " dé ham sb - nghich bién trén khoang (1;2)

Céu 37. (Chuyén Lé Khiét — Quing Ngdi 2023) C6 bao nhiéu gi4 trj nguyén ctia tham s ¢ <1~ 10:10]

. ¥ =3x" - Ha+2)x +12ax” - 30a . X oo -
de ham so - | : | nghich bién trén khoang (-0:-2) 9

Cau 38. (Cum truwong Ninh Thuin - Ninh Thuén 2023) Co6 bao nhiéu gia tri nguyén cua tham

3 ¥y =12x" - (m- 3)x+16-m’| _, 2. , )

) & ham s6 | ) | dong bién trén khoang (0:2) 9
Dang 6. Tim khoang don diéu ciia ham sé g(x)=f[u(x)] khi biét do thi ham s6 (x)
Cach 1:

z Ny k]
b me(-2022:2023

. g(x) g'(x) :.!.l'(.r)._f"[u(x)] ‘

Buwéc 1: Tinh dao ham ctia ham so

7'(x) g'(x).

Buwoe 2: Stir dung dd thi cta , 1ap bang xét du cua
Buée 3: Dua vao bang dau két luan khoang dong bién, nghich bién cua ham sb.

Cach 2:



cg(x) g'(x) :u'(r).f'[u (‘r)] '

Buwéc 1: Tinh dao ham ctia ham so

g(x) = g’(x)i[l

X7 o
dong bien

= g'(x)=0 )

Bure 2: Ham s6 (Ham s6 & (x) nghich bién

) (%)

ES - L
Buére 3: Giai bat phuong trinh ) (dwa vao dd thi ham s6 y=/ (x)
bién, nghich bién ctia ham sd.

) tir @6 két luan khoang dong

Cau39. (M dé 104 - 2019) Cho ham sé ¢ (X), bang xét ddu cia ) b sau:

x| -3 -1 1 40
/(%) \ - 0+ o - 0 4
y=f(5-2x)

Tim cac khoang don di€u ciia ham so -

Céu 40. (THPT Viét Dirc Ha Ngi 2019) Cho ham sé * =/ s dao ham lién tuc trén R va dd thi

ham s ¥ =/ () nhu hinh bén.

cglx)=/(3- 2x)

Xac dinh tinh don di€u cua ham so

y =f(x)

Céau 41. (S6 Ninh Binh) Cho ham sé béac bén - c6 dao ham trén R . D) thi ham s6 *

U o y=f(2)
nhu hinh v&. Xac dinh tinh don diéu ctia ham so

A

=)

Y

-
[y }

O

y=r dao ham 7 O Jien tuc trén R va c6 bang xét

’ g )=/ (" +3x+1
déu nhu hinh sau. Xéc dinh tinh don digu cia ham s6 & =/ (<" +3x+1)

Cau 42. (Sé Vinh Phiic 2022) Cho ham sb




Cau 43.

Ham so

Cau 44.

g (x) =f (1- 2x)+x" - x

Dang 7. Tim khoang don diéu ciia ham sé g(x)=f[u(x)]+v(x) khi biét do thi, bang bién thién
ciia ham s6 £(x)
Cach 1:

cg(x) g'(x) =u'(.1')._f"[u (.r)] +1"(.1').

Bwoc 1: Tinh dao ham ctia ham so6

7'(x) g'(x).

Buée 2: Str dung do thi cia , lap bang xét dau cta

Buwéc 3: Dya vao bang ddu két luan khoang dong bién, nghich bién ctia ham sb.

Cach 2:

cg(x) g'(x) =u'(r)._f"[u (.r)] +1"(.1').

Buwéc 1: Tinh dao ham ctia ham so

X g(x)

; (Ham sd nghich bién

5 9 2 d = g <
Buwdce 2: Ham s6 g(x) dong bién =8 (x)=0 = g (x) =0

) ()
(*) y=£'(x)

Buére 3: Giai bat phuong trinh (dwa vao d6 thi ham s6 -
bién, nghich bién ctia ham sd.

) tir @6 két luan khoang dong

Cich 3: (Tric nghié¢m)

g () ') =u ()f [u)] +v'(x)

Buwéc 1: Tinh dao ham ctia ham so

g(x)

Bude 3: Him s§ & ddng bién trén K
e g'(x)<0,VxeK

(x)= =K , ,
= g (x)=0vrek . (Ham s6 & () nghich bién trén K

) (%)

A 95 o8 1S i frn (x ) 2 5z " q
Buée 3: Lan luot chon thay gia tri tir cadc phuong 4n vao g ( de loai cac phuong 4n sai.

(P& Tham Khio 2020 — Lin 1) Cho ham sé ) Hamss ¥ =/ ) c6 dd thi nhu hinh bén.

nghich bién trén khoang nao?

=

\
\J

1 (x)

(Chuyén Lao Cai - 2020) Cho ham s6 ¢6 @ thi nhu hinh bén. Ham s

.9
() =fBx+1)+0x" +—x

g X - X A 5 \
< dong bién trén khoang nao?



o]

e N

_—EI____

CAu 45. Chohamsé ~ =f(x) ¢4 d6 thi nam trén truc hoanh va c6 dao ham trén |R, bang xét dau cua
bidu thire /) nhur bang dudi day.
T | —00 —9 -1 3 +00
f(x) — o + 0 -0 +

f'(x: - 2.1')
=g ()=
ros Fla - 2x)+1

Ham s6 nghich bién trén khoang nao?

& =7'(x)

Céu 46. (THPT Nguyén Viét Xuén - 2020) Cho ham s ! ("). Ham ¢4 d6 thi nhu hinh

ve.

g(x) :_f'(?n': - I)— E.‘r" + 37
X4c dinh tinh don diéu ctia ham so 2

Ciu 47. (Chuyén Thai Binh - Lin 3 - 2020) Cho ham s6 =/ (%) lién tuc trén R ¢6 @b thi ham sb
y=r cho nhu hinh vé.

¢ g(x) =21 (x- 1])- x*+2x+2020

Ham s6 ddng bién trén khoang nao?



Cau48. (THPT Anh Son - Ngh¢ An - 2020) Cho ham s * =/ ()

Sau.

c6 bang xét dau cua dao ham nhu

f(r) + 0 - 0 + 0 — 0 +

y=-2f(x)+2019

Ham so6 - nghich bién trén khodng nao?

Ciu49. (THPT Anh Son - Nghé An - 2020) Cho ham sé (x)

. () I £ G)=0- x)x+2)g(x)+2019 v6i g(x)< 0, VreR

y=f(1- x)+2019x+2020

xéc dinh va lién tuc trén R va c6 dao
. Ham s6

nghich bién trén khoang nao?

Cau 50. (Lién trwomg huyén Quing Xwong - Thanh Héa - 2021) Cho cac ham ) y=f (x);

y=gk) () g y=g'(x)

lién tuc trén IR va c6 dd thi cac dao ham (d6 thi ham s6 - la duong

dam hon) nhu hinh vé.

/-i\/ 05 O \/1 X

6 h(x)=f(x-1)- g(x-1)

Ham nghich bién trén khoang nao?

Dang 8. Bai toan ham an, ham hgp lién quan dén tham s0 va mgt so bai toan khac

Cu51. (Chuyén Lé Hong Phong Nam Binh 2019) Cho ham sé * =/ )

y :f'(.r)

. Biét ham so -

c6 dao ham lién tuc trén R

HIE[-S;S}

c6 db thi nhu hinh v&. Goi S 1a tap hop cac gié tri nguyén dé ham s6

g()=fx+m) ng (1;2)

. Hoi S ¢6 bao nhiéu phan tu?

A

/Ll 01 30
y=1(x)

Cau 52. (Chuyén Nguyén Binh Khi¢m - Quing Nam - 2020) Cho ham s6 -

R va banng xét ddu dao ham nhu hinh v& sau:

hich bién trén khoang

c6 dao ham trén

x ‘ — -10 -2 3 8 +0

f'(x)

+ 0  + 0 - 0 -0+

, a2 . P :_,f"(_r"“ +dx+m)
C6 bao nhiéu s6 nguyén 7 dé ham so

(- 1;1)?

nghich bién trén khoang



=) dao ham lién tuc trén R va c6 @b

Céu 53. (Chuyén Quang Trung - 2020) Cho ham s6 )
gx)=f (- m)- I—(.r- m- 1Y +2019 )
2 , vGi M 1a tham sb thuc. Goi

G 6). Tinh tong

i ¥ =/ ) i hinh v, Pat
‘A T A , ios o 2 v=g() . KA ,
1a tap hop cac gia tri nguyén duong cua 7 dé ham so dong bién trén khoang
tat ca cac phan tir trong S ?
VA I
|
|
|
|
|
AR O
ll."' \ fl
Iln' \,_ |'|: X o
Lo\
.|I
II

L

Cau 54. Chohamsd ¥ =/ (¥ ¢¢ db thi 7 *) nhu hinh v&. C6 bao nhiéu gia tri nguyén
2

-2020: 202 , , olx)=f(2x-3)-Inll+x")- 2mx ,
me( HGHD,HU“D)déh‘ Ség(ﬂ F2x-3)- In(1+x7)- 2m déng bién trén )

Fx)=x"(x- 2)(x*- 6x+m) 31 moi
vGi moi

CAu 55. Cho ham sd ! () lién tuc trén R vaco dao ham
T . ; -2020;202 : cglx)=fl- x . X
x| i . C6 bao nhiéu sb nguyén ” thudc doan [ 020;20 D] de ham so g{m} y (1- %) nghich bién
(- oo; - 1)?
flx)=-x"- (4— m:)r+ 2020
va

trén khoang
Ciu 56. (THPT Yén Phong 1 - Bic Ninh - 2022) Cho ham s6
g (x)=-x" +5x - 2020x + 2021 . C6 bao nhiéu gia tri nguyén duong cta tham sd 7 dé
h(x)=g [’”:‘t )I d@)ng bién trén @ +OO)?



r=f(x) F(x) =x(x- |):(.‘l.': +m.r+'§l)

c6 dao ham

« gl)=r(G-x)

véi moi *€R C6 bao nhiéu sé nguyén duwong " dé ham sb dong bién trén khoang
G+,

Ciu57. (Chuyén Bic Ninh 2022) Cho him s6 *

=1 (x)

CAu 58. (Chuyén Bic Ninh 2022) Cho ham s * nghich bién trén R . Tim tong tat ca cac gia

m . '
y=f|=x"+(m-4)x* +9x+2021
tri nguyén cua " @€ ham so \ ! nghich bién trén R .

Ciu 59. (Cum trudmg Bic Ninh 2022) Cho ham s * =/ ()

bién thién dudi day

c6 dao ham lién tuc trén R va cé bang

T - -2 1 2 + a0

4 + o0
£(x) /’ \ /’
— 0 0

Goi S1a tap hop tit ca cac gia tri nguyén duong cua sd thuc 7 sao cho ham sb

el ooy gt
2020 ="+ X 3x+4n(2- x)

aelx)=f (e +1)+ .
m 2+x 2 nghich bién trén khoang

(- 1;1). Tim
Téng tit ca cac phan tir thudc S9
Cau 60. Chohamsé /™) ¢o flx)=x"+ax” +bx- 3, VXER pig pam of &(3) =/(x)- Hx- 1)

Chi(x)=f(x)- _I}—.T" +2x

(0:4) y3 ham sé < nghich bién trén khoang (0:4%) Tinp

ddng bién trén khoang
gia tri cua AC)

Cau 61. (Lién truong Nghé An -Quynh Luu - Hoang Mai - Thai Hoa 2023) Cho ham sé =/ (%)
¢6 bang bién thién nhu sau:

T —00 +00
7'(x) -
+00
() \
—00

Biét rang f0)=Lf(2)=-2 . Hoi ¢6 bao nhiéu s6 nguyén 7 thudc doan [_ 10;10] dé ham s6

§ _(m+1)f(x)- 20
flx)-m nghich bién trén khoang

(0;2)?

CAu 62. (Sé Phti Tho 2023) Cho ham s6 bac ba ¥ =/ () Biétham sé ' =/ (3~ 2%) ¢4 ¢4 thi 1a mot
Parabol (P) nhu hinh vé.

10



IV

, e e, ., Z . ¥ :_f'(ﬁ.rz + 3.1'+m)
C6 bao nhiéu gia tri nguyén cta tham s6 7 dé ham so

khoang (%:1)

nghich bién trén

Cau 63. (Sé Hi Phong 2023) Cho ham s6 " =/ ) ¢6 dao ham trén R va /(D =2 Ham ¢§
y=/1) ¢6 db thi 1a duong cong nhu hinh dudi day.

v

y=fx)

-

y34f(sinx)+cos2x- m |

Co6 bao nhiéu s6 nguyén duong ” dé ham so nghich bién trén

E
2

Cau 64. (Chuyén Quang Trung — Binh Phuéc 2023) Cho ham sé ¥ =/ () lién tuc va c6 dao ham
trén R/ (0) =3 43 43 thi ham s6 ¥ =/ (%) nhy hinh v&.

e ™,
X

W

;. 2(x) :|E_f'[ X)+x - 2mx+2m

C6 bao nhiéu gia tri nguyén ™ dé ham s dong bién trén (0:1) 9

Céu 65. (Sé Viing Tau 2023) Cho ham s6 ¥ =/ (%) ¢6 dao ham
x) =x(x- 1) (5" +mx +9 i . . . .
@) =x(x- D« +mx +9) v6i moi ¥ ER 13 tham s6 thuc. C6 bao nhidu gid tri nguyén

x) =f(3 (3;+%) o

duong ciia " dé ham s6 ( - x) dong bién trén khoang
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