	
	



BÀI 2. TỔNG VÀ HIỆU HAI VECTO
MỤC TIÊU
· Kiến thức

· Hiểu cách xác định tổng, các tính chất của tổng vecto: giao hoán, kết hợp, tính chất của vecto – không.
·  Nắm được quy tắc ba điểm, quy tắc hình bình hành.
· Hiểu được khái niệm vecto đối, cách xác định hiệu hai vecto.
· Kỹ năng

·  Vận dụng quy tắc ba điểm, quy tắc hình bình hành khi tính tổng các vecto.
·  Vận dụng quy tắc trừ vecto để chứng minh các đẳng thức vecto.
·  Tính độ dài tổng và hiệu các vecto.
I. LÍ THUYẾT TRỌNG TÂM

Định nghĩa
	Cho hai vecto 
[image: image1.wmf]a
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và 
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. Lấy một điểm A tùy ý. Vẽ 
[image: image3.wmf]ABa
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 và 
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. Khi đó vecto 
[image: image5.wmf]AC
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 được gọi là tổng của hai vecto 
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 và 
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Kí hiệu: 
[image: image8.wmf]ACABBCab
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Quy tắc hình bình hành

Nếu ABCD là hình bình hành thì 
[image: image9.wmf]ABADAC
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Tính chất phép cộng các vecto

Với ba vecto 
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 tùy ý, ta có

Tính chất giao hoán 
[image: image11.wmf]abba
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Tính chất kết hợp 
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Tính chất của vecto – không 
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Vecto đối

Vecto có cùng độ dài và ngược hướng với vecto 
[image: image14.wmf]a
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 được gọi là vecto đối của vecto 
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, kí hiệu  
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Hiệu hai vecto
Cho hai vecto 
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. Ta gọi hiệu của hai vecto 
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 là vecto 
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, kí hiệu 
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Trung điểm đoạn thẳng và trọng tâm tam giác 

Điểm I là trung điểm đoạn AB khi và chỉ khi 
[image: image22.wmf]0
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Điểm G là trọng tâm của tam giác ABC khi và chỉ khi
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	Mở rộng:  Quy tắc ba điểm 
[image: image24.wmf]ABBCAC
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Chú ý: Vecto đối của 
[image: image26.wmf]0
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 là 
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Mở rộng: Quy tắc 
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Sơ đồ lí thuyết
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)

(

)

00

abba

abcabc

aaa

+=+

++=++

+=+=

rrrr

rrrrrr

rrrrr


[image: image440.wmf]0
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II. CÁC DẠNG BÀI TẬP

Dạng 1: Tìm tổng của hai vecto và tổng của nhiều vecto
Bài toán 1. Sử dụng quy tắc ba điểm tính tổng các vecto

	· Phương pháp giải

Sử dụng quy tắc ba điểm
Áp dụng: Khi điểm cuối của vecto này là điểm đầu của vecto kia.


	Ví dụ: cho tam giác ABC có M, N, P lần lượt là trung điểm của AB, BC, CA. Khi đó
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b) 
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 (quy tắc hình bình hành).

c) 
[image: image32.wmf]0
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· Ví dụ mẫu

	Ví dụ 1: Cho bốn điểm M, N, P, Q bất kỳ. Xác định vecto tổng 

a) 
[image: image33.wmf]MNPQNP
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b) 
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Hướng dẫn giải
a) Ta có 
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	Mẹo: Khi cộng hai vecto ta không cần vẽ hình chỉ cần chọn những cặp vecto có điểm đầu vecto này là điểm cuối vecto kia để tìm vecto tổng.


b) Ta có 
[image: image36.wmf](
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Ví dụ 2:  Cho lục giác đều ABCDEF tâm O. Tính tổng của các vecto 

a) 
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b) 
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c) 
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Hướng dẫn giải
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a) 
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c) 
[image: image44.wmf].
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Bài toán 2. Sử dụng quy tắc hình bình hành

	· Phương pháp giải
Quy tắc hình bình hành


[image: image45.png]
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Áp dụng: Khi hai vecto có chung điểm đầu.
	Ví dụ: Cho tam giác ABC. Tính tổng 
[image: image47.wmf]ABAC
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Hướng dẫn giải
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Vẽ hình bình hành ABDC, suy ra 
[image: image49.wmf]ABACAD
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· Ví dụ mẫu
Ví dụ: Cho tam giác ABC. Hãy xác định vecto tổng của các vecto.

a) 
[image: image50.wmf]ABAM
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 với M là trung điểm của BC.

b) 
[image: image51.wmf]ABAC
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c) 
[image: image52.wmf]ABNC
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 với N là trung điểm AC.
Hướng dẫn giải
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a) Vẽ hình bình hành ABIM, suy ra 
[image: image54.wmf]ABAMAI
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b) Vẽ hình bình hành ABDC, suy ra 
[image: image55.wmf]ABACAD
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c) Vẽ hình bình hành ABJN, (J là trung điểm B), suy ra 
[image: image56.wmf]ABNCABANAJ
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· Bài tập tự luyện dạng 1

Câu 1: Cho ba điểm A, B, C phân biệt. Tổng 
[image: image57.wmf]CBAC
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 bằng
A. 
[image: image58.wmf]BA
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B. 
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C. 
[image: image60.wmf].
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D. 
[image: image61.wmf].
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Câu 2: Cho bốn điểm bất kì A, B, C, O. Đẳng thức nào sau đây đúng?
A. 
[image: image62.wmf].
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B. 
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C. 
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D. 
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Câu 3: Chọn kết quả sai.
A. 
[image: image66.wmf]0.
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B. 
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C. 
[image: image68.wmf].

CABCBA

+=

uuuruuuruuur


D. 
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Câu 4: Cho hình bình hành ABCD tâm O. Khi đó 
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 bằng
A. 
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B. 
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D. 
[image: image74.wmf].
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Câu 5: Cho năm điểm bất kỳ A, B, C, D, O và vecto 
[image: image75.wmf]xCDDAAOOC
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.Khẳng định nào sau đây đúng?
A. 
[image: image76.wmf].
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Câu 6: Tổng vecto 
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 bằng
A. 
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C. 
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D. 
[image: image84.wmf].
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Câu 7: Cho hình bình hành ABCD. Đẳng thức vecto nào sau đây đúng?
A. 
[image: image85.wmf].
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B. 
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C. 
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D. 
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Câu 8: Cho hình chữ nhật ABCD. Gọi O là giao điểm của AC và BD. Phát biểu nào sau đây là đúng?
A. 
[image: image89.wmf].
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B. 
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D. 
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Câu 9: Cho sáu điểm A, B, C, D, E, F bất kì. Tổng vecto 
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 bằng
A. 
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B. 
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C. 
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D. 
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Dạng 2: Tìm vecto đối và hiệu của hai vecto
· Phương pháp giải

	- Vecto đối của vecto 
[image: image98.wmf]a
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 là vecto cùng phương, ngược hướng và cùng độ dài với 
[image: image99.wmf]a
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Kí hiệu: 
[image: image100.wmf].

a

-

r



[image: image101.png]



- Với mọi vecto 
[image: image102.wmf]a
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 ta có 
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- Một vecto đối của vecto 
[image: image104.wmf]AB
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 là vecto 
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- Nhận xét: 
[image: image106.wmf]ABBA
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- Hiệu hiệu của hai vecto 
[image: image107.wmf]a
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 và 
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 là tổng của vecto 
[image: image109.wmf]a
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 và vecto đối của vecto 
[image: image110.wmf].
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- Các quy tắc tìm hiệu hai vecto

Quy tắc 1: Hiệu hai vecto có chung điểm đầu. 
[image: image112.wmf]ABACCB
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Quy tắc 2: Hiệu hai vecto có chung điểm cuối. 
[image: image113.wmf].
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	Ví dụ: Cho lục giác đều ABCDEF tâm O. Khi đó
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a) Các vecto bằng 
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b) Các vecto đối của
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c) Hiệu của vecto
[image: image124.wmf]AB
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d) Tổng hiệu của các vecto 
[image: image127.wmf]ABCDEF
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· Ví dụ mẫu

	Ví dụ 1. Cho các vecto 
[image: image129.wmf],,
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Hướng dẫn giải
Giả sử 
[image: image131.wmf]abc

+=

rrr

. Cộng vecto 
[image: image132.wmf]b
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 vào cả hai vế ta được
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Ngược lại 
[image: image134.wmf],
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 cộng vecto 
[image: image135.wmf]b
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 vào cả hai vế ta được
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Từ (1) và (2) ta suy ra 
[image: image137.wmf]abcacb
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	Lưu ý: Công thức 
[image: image138.wmf]abcacb
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 được gọi là quy tắc chuyển vế - đổi dấu đối với vecto. Từ bài toán này trở đi, ta sẽ áp dụng tính chất này và không chứng minh lại.


Ví dụ 2: Cho hai tam giác ABC có M, N, P lần lượt là trung điểm của AB, BC, CA.
a) Tìm các vecto đối của vecto 
[image: image139.wmf]MN
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b) Tìm hiệu của hai vecto 
[image: image140.wmf]MN
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 và 
[image: image141.wmf]AB
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c) Xác định vecto
[image: image142.wmf]AMCBAP
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Hướng dẫn giải

[image: image143.png]



a) Các vecto đối của 
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b) Áp dụng quy tắc tìm hiệu của hai vecto chung điểm đầu, ta có 
[image: image146.wmf]AMABBM
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c) Ta có 
[image: image147.wmf](
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Ví dụ 3: Cho bốn điểm M, N, P, Q bất kỳ. Xác định các vecto sau

a) 
[image: image148.wmf].
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b) 
[image: image149.wmf].
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c) 
[image: image150.wmf].
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Hướng dẫn giải
a) Áp dụng quy tắc tìm hiệu hai vecto chung nhau điểm cuối, ta có 
[image: image151.wmf]MQNQMN

-=

uuuuruuuruuuur

.

b) Ta có 
[image: image152.wmf](
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c) Ta có 
[image: image153.wmf](
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Ví dụ 4: Cho hình bình hành ABCD có tâm O. Tìm các vecto sau

a) 
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c) 
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d) 
[image: image157.wmf].
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Hướng dẫn giải
[image: image158.png]



a) Theo quy tắc tìm hiệu hai vecto, ta có 
[image: image159.wmf]BDBAAD
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b) Ta có 
[image: image160.wmf](
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 (tìm hiệu hai vecto có chung điểm đầu)

            
[image: image161.wmf]0
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c) Ta có 
[image: image162.wmf](
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  (hiệu hai vecto có chung điểm đầu)

           
[image: image163.wmf].
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d) Ta có 
[image: image164.wmf](
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 (hiệu hai vecto có chung điểm đầu)

           
[image: image165.wmf]ODCDOC
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 (hiệu hai vecto có chung điểm cuối).
Ví dụ 5: Cho hai điểm cố định A, B. Gọi I là trung điểm AB. Tìm tập hợp các điểm M thỏa mãn đẳng thức vecto 
[image: image166.wmf]MAIAMAMB
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Hướng dẫn giải
Ta có 
[image: image167.wmf].
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Vậy tập hợp các điểm M là đường tròn tâm I bán kính 
[image: image168.wmf]RAB
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· Bài tập tự luyện dạng 2

Câu 1: Cho 
[image: image170.wmf]a
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 và 
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 là các vecto khác 
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 với 
[image: image173.wmf]a
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 là vecto đối của 
[image: image174.wmf]b

r

. Khẳng định nào sau đây sai?
A. Hai vecto 
[image: image175.wmf],
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 cùng phương.
B. Hai vecto 
[image: image176.wmf],
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 ngược hướng.

C. Hai vecto 
[image: image177.wmf],
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 cùng độ dài.
D. Hai vecto 
[image: image178.wmf],
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 chung điểm đầu.
Câu 2: Cho hai đểm phân biệt A và B. Điều kiện để điểm I là trung điểm của đoạn thẳng AB là 
A. 
[image: image179.wmf].
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B. 
[image: image180.wmf].
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C. 
[image: image181.wmf].
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D. 
[image: image182.wmf].
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Câu 3: Chọn khẳng định sai.
A. Nếu I là trung điểm đoạn AB thì 
[image: image183.wmf]0.
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B. Nếu I là trung điểm đoạn AB thì 
[image: image184.wmf].
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C. Nếu I là trung điểm đoạn AB thì 
[image: image185.wmf]0.
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D. Nếu I là trung điểm đoạn AB thì 
[image: image186.wmf]0.
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Câu 4: Cho tam giác ABC có M, N, P lần lượt là trung điểm của AB, AC, BC. Khi đó, các vecto đối của vecto 
[image: image187.wmf]PN
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 từ các điểm đã cho là
A. 
[image: image188.wmf],,.
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B. 
[image: image189.wmf],,.
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C. 
[image: image190.wmf],.
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D. 
[image: image191.wmf],,.
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Câu 5: Điều kiện nào sau đây là điều kiện cần và đủ để G là trọng tâm của tam giác ABC, với M là trung điểm của BC.
A. 
[image: image192.wmf]0.
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B. 
[image: image193.wmf]0.
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C. 
[image: image194.wmf]0.
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D. 
[image: image195.wmf]0.
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Câu 6: Cho hình bình hành ABCD tâm O. Khi đó 
[image: image196.wmf]OAOB
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 bằng
A. 
[image: image197.wmf].
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B. 
[image: image198.wmf].
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[image: image199.wmf].
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D. 
[image: image200.wmf].
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Câu 7: Gọi O là tâm hình bình hành ABCD. Đằng thức nào sau đây sai?
A. 
[image: image201.wmf].
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B. 
[image: image202.wmf].
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C. 
[image: image203.wmf].
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D. 
[image: image204.wmf].
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Câu 8: Cho lục giác đều ABCDEF tâm O. Các vecto đối của vecto 
[image: image205.wmf]OD
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A. 
[image: image206.wmf],,,.
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B. 
[image: image207.wmf],,,,.
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C. 
[image: image208.wmf],,,,.
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D. 
[image: image209.wmf],,,.
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Câu 9: Cho tam giác ABC. Tập hợp các điểm M thỏa mãn 
[image: image210.wmf]MBMCBMBA
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 là
A. Đường thẳng AB.

B. Trung trực đoạn BC.

C. Đường tròn tâm A, bán kính BC.
D. Đường thẳng A và song song với BC.
Câu 10: Cho hình chữ nhật ABCD tâm O,  AB = 8cm, AD = 6cm. Tập hợp điểm M thỏa 
[image: image211.wmf]AOADMO
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  là 
A. Đường tròn tâm O có đường kính 10cm.
B. Đường tròn tâm O có đường kính 5cm.

C. Đường thẳng BD.

D. Đường thẳng AC.
Dạng 3: Tính độ dài của vecto tổng và vecto hiệu của hai vecto
· Phương pháp giải

	Để tìm độ dài của một vecto là tổng hoặc hiệu của hai hay nhiều vecto ta thực hiện các bước sau.

Bước 1: Tình tổng, hiệu của hai hay nhiều vecto để đưa về một vecto duy nhất.

Bước 2: Tính độ dài của vecto đó (khoảng cách từ điểm đầu đến điểm cuối)


[image: image212.wmf]...
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	Ví dụ: Cho hình vuông ABCD cạnh a. Vẽ hình bình hành ABDM và gọi I là trung điểm AD.

Tính độ dài các vecto 
[image: image213.wmf];;
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Hướng dẫn giải


[image: image214.png]



Ta có 
[image: image215.wmf]+=

uuuruuuruuur

ABBCAC

; 
[image: image216.wmf];
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Khi đó
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· Ví dụ mẫu
Ví dụ 1: Cho tam giác ABC vuông tại B; AB = 3a; BC = 4a.
a) Hãy dựng điểm D sao cho 
[image: image219.wmf]ADBC
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b) Tính độ dài của vecto 
[image: image220.wmf]BABC
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 theo a.
Hướng dẫn giải

a) Vẽ hình chữ nhật ABCD. Khi đó D là điểm thỏa mãn 
[image: image221.wmf]ADBC
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b) Ta có 
[image: image223.wmf](
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Ví dụ 2: Cho tam giác ABC vuông tại A, biết AB = 6a, AC = 8a. Tính độ dài các vecto sau theo a.
a) 
[image: image224.wmf].
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b) 
[image: image225.wmf].
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c) 
[image: image226.wmf]ACAM
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 với M là trung điểm AB.

Hướng dẫn giải

[image: image227.png]8al
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a) Ta có 
[image: image228.wmf](
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b) Vẽ hình chữ nhật ABCD
Ta có 
[image: image229.wmf]10.
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c) Ta có 
[image: image230.wmf](
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Ví dụ 3: Cho tam giác đều ABC có cạnh a. Tính độ dài các vecto sau theo a.

a) 
[image: image231.wmf].
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b) 
[image: image232.wmf].
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c) 
[image: image233.wmf]ABAH
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 với H là trung điểm của BC.
Hướng dẫn giải

[image: image234.png]



a) Ta có 
[image: image235.wmf]ABACCBCBa
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b) Vẽ hình bình hành ABDC.

Ta có 
[image: image236.wmf]2
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[image: image237.wmf]3

22.3

2

a

ABACADADAHa

+=====

uuuruuuruuur


c) Vẽ hình bình hành ABKH. Gọi I là giao điểm của AK và BH.

Suy ra 
[image: image238.wmf].
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Ta có 
[image: image239.wmf]2
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Ví dụ 4: Cho ba lực 
[image: image240.wmf]123
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cùng tác động vào một vật tại điểm M và vật đứng yên. Cho biết cường độ của 
[image: image241.wmf]1
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[image: image243.wmf]·
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[image: image244.wmf]3
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Hướng dẫn giải
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Gọi A, B, C là các điểm sao cho 
[image: image246.wmf]123
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. Vẽ hình chữ nhật AMBD.
Vì vật đứng yên nên ta có
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Cường độ của lực 
[image: image248.wmf]3
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· Bài tập tự luyện dạng 3

Câu 1. Cho tam giác ABC vuông cân tại C và 
[image: image250.wmf]2.
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[image: image251.wmf]ABAC
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A. 
[image: image252.wmf]5.
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B. 
[image: image253.wmf]25.
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C. 
[image: image254.wmf]3.
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D. 
[image: image255.wmf]23.
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Câu 2. Cho tam giác ABC là tam giác vuông tại A, cạnh 
[image: image256.wmf]·
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[image: image257.wmf]ABAC
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 bằng
A. 
[image: image258.wmf]3.
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B. a.
C. 
[image: image259.wmf]23.
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D. 4a.
Câu 3. Gọi G là trọng tâm tam giác vuông ABC với cạnh huyền BC = 12. Vecto 
[image: image260.wmf]GBCG
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 có độ dài bằng bao nhiêu?
A. 2.
B. 4.
C. 8.
D. 
[image: image261.wmf]23.


Câu 4. Cho tam giác ABC đều cạnh a, có AH là đường trung tuyến. 
[image: image262.wmf]ACAH
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 bằng
A. 
[image: image263.wmf]3.
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B. 2a
C. 
[image: image264.wmf]13

.

4

a


D. 
[image: image265.wmf]13
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Câu 5. Cho tam giác đều ABC cạnh 2a có I, J, K  lần lượt là trung điểm BC, CA  và AB. Giá trị của 
[image: image266.wmf]AICKIC
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 là
A. 0.
B. a.
C. 
[image: image267.wmf]3
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D. 2a.
Câu 6. Tam giác ABC có 
[image: image268.wmf]==
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A. 
[image: image271.wmf]3.
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B. 
[image: image272.wmf].
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C. 
[image: image273.wmf].
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D. 
[image: image274.wmf]2.
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Câu 7. Cho hình thoi ABCD tâm O, cạnh bằng 2018 và góc A bằng 60o. Kết luận nào sau đây đúng?
A. 
[image: image275.wmf]10093.

OA

=

uuur


B. 
[image: image276.wmf]2018.
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C. 
[image: image277.wmf].
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D. 
[image: image278.wmf]10092.
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Câu 8. Cho hai lực 
[image: image279.wmf]1
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 có điểm đặt O và tạo với nhau góc 
[image: image281.wmf]60
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. Cường độ của hai lực 
[image: image282.wmf]1
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[image: image283.wmf]2
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 đều là 100N. Cường độ tổng hợp lực của hai lực đó là
A. 100N.
B. 
[image: image284.wmf]1003.
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C. 50N.
D. 
[image: image285.wmf]503.
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Câu 9. Cho ba lực 
[image: image286.wmf]123
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 cùng tác động vào một vật tại điểm M và vật đứng yên như hình vẽ. Biết cường độ của lực 
[image: image287.wmf]1

F

uur

 là 50N, 
[image: image288.wmf]·
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 Cường độ của lực 
[image: image289.wmf]3
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A. 
[image: image291.wmf]503.

N


B. 
[image: image292.wmf]253.
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C. 25N.
D. 50N.
Câu 10. Cho đoạn thẳng AB có độ dài bằng a. Một điểm M di động sao cho 
[image: image293.wmf]MAMBMAMB
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. Gọi H là hình chiếu của M lên AB. Độ dài lớn nhất của vecto 
[image: image294.wmf]AHAM
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 là
A. 
[image: image295.wmf].
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B. 
[image: image296.wmf]3
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C. a.
D. 2a.
Dạng 4. Chứng minh đẳng thức vecto
· Phương pháp giải

	Để chứng minh một đẳng thức vecto, ta thường

· Áp dụng các quy tắc tìm tổng hai vecto.

· Áp dụng các quy tắc tìm hiệu hai vecto.

· Tính chất của tổng hai vecto.

· Quy tắc chuyển vế đổi dấu đối với vecto.

Việc chứng minh thường được tiến hành theo một trong ba cách:

· Cách 1: Đi từ vế trái sang vế phải.

· Cách 2: Đi từ vế phải sang vế trái.

· Cách 3: Biến đổi tương đương cả hai vế của đẳng thức vecto.
	Ví dụ: Cho hình bình hành ABCD và điểm M tùy ý. Chứng minh rằng 
[image: image297.wmf]MAMCMBMD
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Hướng dẫn giải


[image: image298.png]



Cách 1. Áp dụng quy tắc chuyển vế, đổi dấu đối với vecto ta có
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[image: image300.wmf]MAMBMDMC
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[image: image301.wmf]BACDBABA
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 (hiển nhiên).

Vậy 
[image: image302.wmf]MAMCMBMD
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Cách 2. Ta có
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· Ví dụ mẫu
Ví dụ 1. Cho tam giác ABC. Gọi M, N, P lần lượt là trung điểm AB, BC, CA.
a) Chứng minh 
[image: image304.wmf]0.
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b) Chứng minh 
[image: image305.wmf]0.
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c) Chứng minh với điểm I bất kỳ ta có 
[image: image306.wmf]IAIBICIMINIP
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Hướng dẫn giải

[image: image307.png]



a) Ta có 
[image: image308.wmf]0
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b) Ta có 
[image: image309.wmf](

)

(

)

(

)

ANBPCMAMAPBNBMCNCP

++=+++++

uuuruuuruuuruuuruuuruuuruuuruuuruuur


(theo quy tắc hình bình hành)
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c) Ta có 
[image: image311.wmf](
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[image: image312.wmf]0
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(hiển nhiên).
Vậy 
[image: image314.wmf]IAIBICIMINIP
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 với I là điểm bất kỳ.
Ví dụ 2. Cho bốn điểm A, B, C, D bất kỳ. Chứng minh
a) 
[image: image315.wmf]ABCDBCAD
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b) 
[image: image316.wmf]0
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c) 
[image: image317.wmf]DCABBDAC
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d) 
[image: image318.wmf]0
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e) 
[image: image319.wmf]ABCDADCB
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f) 
[image: image320.wmf]0
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g) 
[image: image321.wmf]ABCD
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 khi và chỉ khi trung điểm của AD và BC trùng nhau.
Hướng dẫn giải

a) Ta có 
[image: image322.wmf](
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b) Ta có 
[image: image323.wmf](
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c) Ta có 
[image: image324.wmf]DCABBDABBDDCADDCAC

++=++=+=

uuuruuuruuuruuuruuuruuuruuuruuuruuur

.

d) Ta có 
[image: image325.wmf](
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e) 

Cách 1.

Ta có 
[image: image326.wmf]+=+Û-=-Û=

uuuruuuruuuruuuruuuruuuruuuruuuruuuruuur

ABCDADCBABADCBCDDBDB

 (hiển nhiên).
Cách 2. 
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f) Ta có 
[image: image328.wmf](
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g) Gọi I là trung điểm AD, J là trung điểm BC. Suy ra 
[image: image329.wmf],(*)
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Ta có 
[image: image330.wmf]ABCDAIIJJBCJJIID
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 (điều phải chứng minh).
Ví dụ 3. Cho năm điểm A, B, C, D và E bất kỳ. Chứng minh rằng

[image: image332.wmf]ACDEDCCECBAB
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Hướng dẫn giải
Áp dụng quy tắc tìm hiệu hai vecto có chung điểm cuối và quy tắc ba điểm, ta có


[image: image333.wmf](
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Ví dụ 4. Cho sáu điểm bất kỳ A, B, C, D, E, F. Chứng minh các đẳng thức sau
a) 
[image: image334.wmf]ABDACDCB
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b) 
[image: image335.wmf]ABDCACDB
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c) 
[image: image336.wmf]ADBECFAFBDCE

++=++

uuuruuuruuuruuuruuuruuur
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d) 
[image: image337.wmf]AEBCDFACBFDE
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Hướng dẫn giải
a) Ta có 
[image: image338.wmf](
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b) Cách 1.
Ta có 
[image: image339.wmf]ABDCACDBABACDBDCCBCB
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 (hiển nhiên).
Vậy 
[image: image340.wmf]ABDCACDB
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	Cách 2.
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c) Ta có 
[image: image342.wmf]ADBECFAFBDCE
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	Chú ý: Ý c, d có thể làm hai cách tương tự cách làm ý b. Ta sử dụng quy tắc 3 điểm tách các vecto ở vế trái thành tổng hai vecto.
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[image: image345.wmf]0
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 (hiển nhiên).

Vậy 
[image: image346.wmf]ADBECFAFBDCE
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d) Ta có 
[image: image347.wmf]AEBCDFACBFDE
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Vậy 
[image: image350.wmf]AEBCDFACBFDE
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Ví dụ 5. Chứng minh rằng nếu tam giác ABC thỏa mãn đẳng thức vecto

[image: image351.wmf]ABACABAC
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 thì tam giác ABC vuông tại A.
Hướng dẫn giải
Vẽ hình bình hành ABCD và gọi I là giao điểm của AD và BC.
[image: image352.png]



Ta có


[image: image353.wmf]2
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Vì tam giác ABC có trung tuyến AI ứng với cạnh BC và bằng nửa độ dài cạnh BC nên tam giác ABC vuông tại A (điều phải chứng minh).

· Bài tập tự luyện dạng 4
Câu 1. Cho hình vuông ABCD. Khẳng định nào sau đây đúng?
 A. 
[image: image354.wmf]ADABDB
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B. 
[image: image355.wmf]BABCBD
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C. 
[image: image356.wmf].
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D. 
[image: image357.wmf].
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Câu 2. Cho bốn điểm A, B, C, D. Đằng thức nào sau đây đúng?
 A. 
[image: image358.wmf].
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B. 
[image: image359.wmf].
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C. 
[image: image360.wmf].
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D. 
[image: image361.wmf].
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Câu 3. Cho hình bình hành ABCD có O là giao điểm của hai đường chéo. Đẳng thức nào sau đây sai?
 A. 
[image: image362.wmf]0.
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B. 
[image: image363.wmf].
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D. 
[image: image365.wmf].
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Câu 4. Cho tam giác ABC với M, N, P lần lượt là trung điểm của BC, CA, AB. Khẳng định sau đây sai?
A. 
[image: image366.wmf]0.

ABBCCA

++=

uuuruuuruuurr



B. 
[image: image367.wmf]0.
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[image: image368.wmf]0.
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D. 
[image: image369.wmf].
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Câu 5. Cho tam giác ABC có AB = AC và đường cao AH. Đẳng thức nào sau đây đúng?
 A. 
[image: image370.wmf].
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B. 
[image: image371.wmf]0.
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D. 
[image: image373.wmf].
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Câu 6. Cho tam giác ABC, M là điểm tùy ý. Khẳng định nào sau đây đúng?
 A. 
[image: image374.wmf].
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B. 
[image: image375.wmf].
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C. 
[image: image376.wmf].
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D. 
[image: image377.wmf].
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Câu 7. Cho hình bình hành ABCD. Gọi M, N lần lượt là trung điểm của AB, CD. Đẳng thức vecto nào dưới đây sai?
 A. 
[image: image378.wmf]0.

NAMBCNDM

+--=

uuuruuuruuuruuuurr


B. 
[image: image379.wmf].
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D. 
[image: image381.wmf]0.
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Câu 8. Cho sáu điểm A, B, C, D, E, F. Đẳng thức nào sau đây đúng?
 A. 
[image: image382.wmf]0
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B. 
[image: image383.wmf]+++++=
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C. 
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Câu 9. Cho các điểm phân biệt A, B, C, D, E, F. Đẳng thức nào sau đây sai?
 A. 
[image: image386.wmf].
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B. 
[image: image387.wmf].
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C. 
[image: image388.wmf].
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D. 
[image: image389.wmf].

ACBDEFADBFEC

++=++

uuuruuuruuuruuuruuuruuur


ĐÁP ÁN
BÀI 2. TỔNG VÀ HIỆU HAI VECTƠ

Dạng 1. Xác định một vecto, sự cùng phương và cùng hướng của hai vecto

· Đáp án trắc nghiệm

	1-C
	2-D
	3-B
	4-D
	5-D
	6-D
	7-A
	8-D
	9-C


· Hướng dẫn giải
Câu 8. 

[image: image390.png]



Ta có 
[image: image391.wmf]ACDAACCBAB
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Đáp án C sai vì độ dài vecto phải bằng 0.
Câu 9.

Ta có 
[image: image392.wmf](
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[image: image393.wmf]0
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Dạng 2. Tìm vecto đối và hiệu của hai vecto
· Đáp án trắc nghiệm

	1-D
	2-A
	3-A
	4-A
	5-B
	6-D
	7-B
	8-A
	9-C
	10-A


· Hướng dẫn giải

Câu 9. 

Ta có 
[image: image394.wmf]MBMCBMBACBAMAMBCR
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Mà A, B, C cố định nên tập hợp điểm M là đường tròn tâm A, bán kính  R = BC.
Câu 10. 

[image: image395.png]



Ta có 
[image: image396.wmf]2222
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[image: image397.wmf]5
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Vì O cố định nên tập hợp các điểm M là đường tròn tâm O, bán kính 5cm (tức đường kính 10cm).
Dạng 3. Tính độ dài của một vecto tổng và vecto hiệu của hai vecto
· Đáp án trắc nghiệm

	1-A
	2-D
	3-B
	4-D
	5-B
	6-C
	7-A
	8-B
	9-B
	10-A


· Hướng dẫn giải

Câu 3.
[image: image398.png]



Vẽ hình bình hành BGCD và gọi I là trung điểm BC.

Ta có 
[image: image399.wmf]12
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Câu 6. 

	Vẽ hình thoi ABCD.
Vì 
[image: image401.wmf]·
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Ta có 
[image: image402.wmf]·
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Vậy 
[image: image404.wmf].
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Câu 7.
	Ta có 
[image: image406.wmf]·
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Câu 8.

	Lực 
[image: image409.wmf]12
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. Vẽ hình thoi OADB.
Suy ra tổng hợp lực 
[image: image410.wmf]12
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Ta có 
[image: image411.wmf]·
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Gọi H là giao điểm của OD  và AB
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Câu 9.

	Ta có 
[image: image414.wmf]·
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Vẽ hình chữ nhật MCDB
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Vì vật đứng yên nên tổng hợp lực tác động vào vật bằng 
[image: image416.wmf]050
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Vậy 
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Câu 10.

	Vẽ hình bình hành MANB. Khi đó 
[image: image420.wmf]MAMBMN
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Ta có 
[image: image421.wmf]MAMBMAMBMNBA
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 hay MN = AB.

Vì MANB  là hình bình hành có MN = AB suy ra MANB  là hình chữ nhật 
[image: image422.wmf]·
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Do đó M nằm trên đường tròn tâm O đường kính AB.

Độ dài của vecto 
[image: image423.wmf]AHAMMH
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 lớn nhất khi MH lớn nhất .

Khi đó H trùng với tâm O.

Do đó 
[image: image424.wmf].
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Dạng 4. Chứng minh đẳng thức vecto
· Đáp án trắc nghiệm

	1-B
	2-C
	3-D
	4-D
	5-C
	6-B
	7-C
	8-A
	9-A


· Hướng dẫn giải
Câu 7.

[image: image426.png]



Xét đáp án A.


[image: image427.wmf](
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Xét đáp án B. Ta có 
[image: image428.wmf]0
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Xét đáp án C. 
[image: image429.wmf]+=+Û-=-Û=
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Xét đáp án D. 
[image: image430.wmf](
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Câu 8. 

Ta có 
[image: image431.wmf]0
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Câu 9.
Khẳng định ở câu A sai vì
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 (vô lý vì B, C phân biệt).
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Tổng và hiệu hai vecto





Hiệu hai vecto:
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Điểm I là trung điểm của đoạn AB
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Điểm G là trọng tâm của tam giác ABC
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