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Câu �áp án �i�m 
a) (1,0 �i�m) 

Khi  hàm s� tr� thành 1,m � 3 22 24 .
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 bi�n thiên: 

- Chi�u bi�n thiên:  hoc 22 2 4; 0y x x y x� �� � � � � � �1 2.x �  
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b) (1,0 �i�m) 

Ta có .  2 22 2 2(3 1)y x mx m� � � � � 0,25 

�� th	 hàm s� có hai �i�m c
c tr	 khi và ch� khi ph��ng trình 0y� �  có hai nghi�m phân bi�t 
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Ta có: 1 2x x m� �  và 2
1 2 1 3 ,x x � � m  do �ó 2

1 2 1 22( ) 1 1 3 2 1x x x x m m� � � � � � �  0,25 
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Câu �áp án �i�m 

Ph��ng trình �ã cho t��ng ���ng v�i: (2sin 2cos 2)cos2 0.x x x� � �  0,25 
� �cos2 0 ( ).
4 2

kx x k� � � � � �  0,25 

2sin 2cos 2 0x x� � � � � �� 1cos
4 2

x� � �  0,25 

2 
(1,0 �i�m) 

7� 2�
12

x k� � �  hoc � 2� ( )
12

x k k� � � � .  

V�y các nghi�m c�a ph��ng trình �ã cho là: 
� � ,
4 2

kx � �  7� 2�,
12

x k� �  � 2� ( )
12

x k k� � � � .  

0,25 

H� �ã cho t��ng ���ng v�i:  2

2 0 (1)
(2)(2 1)( ) 0

xy x

x y x y

� � ���
�

� � � ���
0,25 

2 1 0 2x y y x� � � � � � �1.  Thay vào (1) ta ���c 2 1 51 0 .
2

x x x � �
� � � � �  

Do �ó ta ���c các nghi�m 1 5( ; ) ; 5
2

x y
� �� �
� � �� �
� �

 và 1 5( ;  ) ; 5 .
2

x y
� �� �
� �� �� �
� �

0,25 

2 0 2.x y y� � � � � x  Thay vào (1) ta ���c 3 22 0 ( 1)( 2) 0x x x x x� � � � � � � �  0,25 

3 
(1,0 �i�m) 

1.x� �  Do �ó ta ���c nghi�m ( ; ) (1; 1).x y �  
V�y h� ph��ng trình �ã cho có các nghi�m là: 

( ; ) (1; 1),x y �  1 5( ;  ) ; 5
2

x y
� �� �
� � �� �
� �

, 1 5( ; ) ; 5 .
2

x y
� �� �
� �� �� �
� �
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� � � ��
4 4 4 42 24

0 0 0 00

�d sin 2 d sin 2 d sin 2
2 32
xI x x x x x x x x x x x� � � � � �� � � � d .  0,25 

�t  suy ra ;d sin 2 d ,u x v x x� �
1d d ; cos2
2

u x v x� � � .  0,25 

Khi �ó 

� �
�

4 4
4

00 0
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2 2 2

�
4
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x x x x x x x x x� � � �� � �  0,25 

4 
(1,0 �i�m) 

�
4

0

1 1sin 2 .
4 4

x� �  Do �ó 
2� 1 .

32 4
I � �  0,25 

Tam giác A AC�  vuông cân t�i A và A C a� �  nên 

A A AC� �  .
2

a
�  Do �ó .

2
aAB B C� �� �  0,25 

3
'

1 1' '. ' '. . ' .
3 6ABB C ABB

aV B C S B C AB BB� � �� � �
2

48
 0,25 

G�i H là chân ���ng cao k� t� A c�a .A AB��  Ta có 
'AH A B�  và AH BC�  nên ( ' ),AH A BC�  

ngh�a là (AH BCD ').�  Do �ó  ( ,( ')).AH d A BCD�
0,25 

5 
(1,0 �i�m) 

 

Ta có 2 2 2
1 1 1 6 .

' 2AH AB AA a
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Câu �áp án �i�m 

Ta có 2 2( 4) ( 4) 2 32 2( ) 8( ) 0 0x y x y x yx y xy� � � � � 8.� � � � � � � � �  0,25 

3( ) 3( ) 6 6A x y x y xy� � � � � � 3 23( ) ( ) 3( )
2

x y x y x y� � � � � � � 6. 

Xét hàm s�: 3 23( ) 3 6
2

f t t t t� � � �  trên �o�n [0  ; 8].

Ta có 2( ) 3 3 3,f t t t� � � �
1 5( ) 0

2
f t t �� � � � hoc 1 5

2
t �
� (lo�i). 

0,25 

Ta có 1 5 17 5 5(0) 6, , (8) 398.
2 4

f f f
� �� �

� �� �� �
� �

�  Suy ra 17 5 5 .
4

A �
�  0,25 

6 
(1,0 �i�m) 

Khi 1 5
4

x y �
� �  thì d�u b�ng x�y ra. V�y giá tr	 nh� nh�t c�a A  là 17 5 5 .  

4
� 0,25 

T�a �! �i�m A th�a mãn h� 
3 0

4 0
x y
x y
� ��

� � � ��
( 3;1).  A � 0,25 

G�i N là �i�m thu!c AC sao cho MN//AD. Suy ra MN có 

ph��ng trình là 4 0.
3

x y� � �  Vì N thu!c AC, nên t�a 

�! c�a �i�m N th�a mãn h� 
4 0 11; .3

33 0

x y
N

x y

� � � �� � � �� � �
� �� � ��

 

0,25 

���ng trung tr
c � c�a MN �i qua trung �i�m c�a MN 
và vuông góc v�i AD, nên có ph��ng trình là   0.x y� �
G�i I và K l"n l��t là giao �i�m c�a � v�i AC và AD. 

Suy ra t�a �! c�a �i�m I th�a mãn h� 
�
�  

0
3 0

x y
x y
� �

,� ��

và t�a �! c�a �i�m K th�a mãn h�  
0
4 0.

x y
x y
� ��

� � � ��
Do �ó I(0; 0) và K(�2;2). 

0,25 

7.a 
(1,0 �i�m) 

 

2 (3; 1);AC AI C�  �
���� ���

2 ( 1;3);AD AK D�  �
���� ����

  

(1; 3).BC AD B�  �
���� ����

 
0,25 

G�i H là hình chi�u vuông góc c�a I trên (P). Suy ra H là tâm c�a ���ng tròn giao tuy�n 
c�a mt ph#ng (P) và mt c"u (S) c"n vi�t ph��ng trình. 0,25 

Ta có  ( ;( )) 3.IH d I P� � 0,25 

Bán kính c�a mt c"u (S) là: 2 23 4 5R .� � �  0,25 

8.a 
(1,0 �i�m) 

Ph��ng trình c�a mt c"u (S) là:  2 2 2( 2) ( 1) ( 3) 25x y z� � � � � � . 0,25 

Ta có: 2(1 2 )(2 ) 7 8 (2 ) 4 7
1

ii z i i z i
i
�

� � � � � � � �
�

 0,25 

3 2 .z i� � �  0,25 

Do �ó  4 3 .w i� � 0,25 

9.a 
(1,0 �i�m) 

Mô�un c�a w là 2 24 3 5� � .  0,25 
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Câu �áp án �i�m 
G�i I là tâm c�a ���ng tròn (C) c"n vi�t ph��ng trình. 
Do  nên t�a �! c�a I có d�ng I d ( ;2 3).I t t�  0,25 

( , ) ( , )AB CD d I Ox d I Oy� � � | | | 2 3 | 1t t t� � � � � �  hoc 3.t��  0,25 

� V�i  ta ���c nên 1t � � ( 1;1),I � ( ; ) 1.d I Ox �  Suy ra, bán kính c�a (C) là 2 21 1 2.  � �

Do �ó 2 2( ): ( 1) ( 1) 2.C x y� � � �  
0,25 

7.b 
(1,0 �i�m) 

� V�i  ta ���c nên 3t � � ( 3; 3),I � � ( ; ) 3.d I Ox �  Suy ra, bán kính c�a (C) là 2 23 1 10.� �  

Do �ó  2 2( ): ( 3) ( 3) 10.C x y� � � �
0,25 

Do M d  nên t�a �! c�a �i�m M có d�ng (1 2 ; 1 ; ).M t t t� � �  0,25 
Ta có (2 ; ; 2), ( 1 2 ; ; ).AM t t t BM t t t� � � � � � �

����� �����
 

Tam giác AMB  vuông t�i M . 0AM BM� �
����� �����

 
0,25 

2 22 ( 1 2 ) ( 2) 0 6 4 0t t t t t t t� � � � � � � � � �  0,25 

8.b 
(1,0 �i�m) 

0t� � hoc 2 .
3

t �  Do �ó � �1; 1;0M �  hoc 7 5 2; ;
3 3 3

M � ��� �
� �

.  0,25 

Ph��ng trình b�c hai  có bi�t th$c 2 3(1 ) 5 0z i z i� � � � 2 .i� � �  0,25 
2(1 ) .i� �  0,25 

Do �ó nghi�m c�a ph��ng trình là 3(1 ) (1 ) 1 2
2

i iz i� � � �
� � � �  0,25 

9.b 
(1,0 �i�m) 

hoc 3(1 ) (1 ) 2 .
2

i iz i� � � �
� � � �  0,25 
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