	
	



BÀI 2. PHƯƠNG TRÌNH QUY VỀ PHƯƠNG TRÌNH

BẬC NHẤT – BẬC HAI
Mục tiêu
· Kiến thức

· Củng cố cách giải phương trình bậc nhất, bậc hai
· Nắm vững cách giải và biện luận phương trình bậc nhất, bậc hai
· Nắm vững cách giải một số phương trình quy về phương trình bậc nhất hàm số bậc hai
· Kĩ năng

· Giải và biện luận các phương trình bậc nhất, bậc hai
· Giải các phương trình đưa phương trình về bậc nhất, bậc hai: Phương trình phân thức, phương trình chứa dấu giá trị tuyệt đối, phương trình vô tỉ,… 
· Giải các bài toán thực tế bằng cách lập phương trình bậc nhất, bậc hai
I. LÍ THUYẾT TRỌNG TÂM

Giải và biện luận phương trình dạng 
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: (1) có nghiệm duy nhất 
[image: image3.wmf]b

x

a

-

=


Khi đó, phương trình
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được gọi là phương trình bậc nhất một ẩn 
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 (1) vô nghiệm
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 (1) nghiệm đúng với mọi 
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Phương trình bậc hai một ẩn 
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được gọi là biệt thức của phương trình (2)
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thì (2) có hai nghiệm phân biệt 
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thì (2) có nghiệm kép 
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thì (2) vô nghiệm

Định lí Vi-ét

Nếu phương trình bậc hai 
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Đảo lại: Nếu hai số u và v có tổng 
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 thì u, v là các nghiệm của phương trình 
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	Phương trình 
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có nghiệm khi 
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Chú ý: Định lí Vi-ét áp dụng khi phương trình bậc hai có nghiệm


II. CÁC DẠNG BÀI TẬP

Dạng 1: Giải và biện luận phương trình bậc nhất
· Phương pháp giải

	Phương trình 
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có nghiệm duy nhất khi 
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 và có vô số nghiệm khi 
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	Ví dụ: Giải và biện luận phương trình 
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 với m là tham số
Hướng dẫn giải

Phương trình tương đương với 
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Suy ra phương trình vô nghiệm

+) Với 
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Kết luận: Vậy: 
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thì phương trình vô nghiệm;
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· Ví dụ mẫu

Ví dụ 1. Giải và biện luận phương trình 
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 với m là tham số

Hướng dẫn giải

Phương trình tương đương với
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Khi 
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phương trình trở thành 
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. Phương trình vô nghiệm

Khi 
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 phương trình trở thành 
[image: image44.wmf]00

x

=


Phương trình nghiệm đúng với mọi 
[image: image45.wmf]x

Î

¡


+) Xét 
[image: image46.wmf]2

3

60

2

m

mm

m

¹

é

--¹Û

ê

¹-

ë


Khi đó phương trình tương đương với 
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Kết luận:

Vậy với 
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 thì phương trình nghiệm đúng với mọi 
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 thì phương trình có nghiệm 
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Ví dụ 2. Tìm m để phương trình  
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 có nghiệm duy nhất
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B. 
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Hướng dẫn giải

Ta có 
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Phương trình có nghiệm duy nhất khi và chỉ khi 
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Vậy với 
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Chọn A.

Ví dụ 3. Tìm m để đồ thị hai hàm số 
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 không cắt nhau
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Hướng dẫn giải

Đồ thị hai hàm số không cắt nhau khi và chỉ khi phương trình 
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 vô nghiệm hay 
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Vậy 
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 là giá trị cần tìm.
Chọn B

· Bài tập tự luyện dạng 1

Câu 1: Cho phương trình ax + b = 0. Chọn mệnh đề đúng.
A. Nếu phương trình có nghiệm thì a khác 0.
B. Nếu phương trình vô nghiệm thì a = 0.

C. Nếu phương trình vô nghiệm thì b = 0. 
D. Nếu phương trình có nghiệm thì b khác 0.
Câu 2: Phương trình 
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là phương trình bậc nhất khi và chỉ khi
A. 
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Câu 3: Khẳng định đúng nhất trong các khẳng định sau là

A. Phương trình 3x + 5 = 0 có nghiệm là 
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B. Phương trình 0x – 7 = 0 vô nghiệm.

C. Phương trình 0x + 0 = 0 có tập nghiệm 
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D. Cả A, B, C đều đúng.
Câu 4: Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m để phương trình mx – m = 0 vô nghiệm.
A. 
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Câu 5: Khẳng định nào sau đây là sai ?
A. Khi m = 2 thì phương trình 
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B. Khi 
[image: image87.wmf]1

m

¹

thì phương trình 
[image: image88.wmf](1)320

mxm

-++=

 có nghiệm duy nhất.

C. Khi m = 2 thì phương trình 
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Câu 6: Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m để phương trình 
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A. m = 1. 
B. m = 2. 
C. 
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Câu 7: Phương trình 
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A. a = 3, b tùy ý. 
B. a tùy ý, b = 2. 
C. a = 3, b = 2. 
D. a = 3, 
[image: image97.wmf]2

b

¹

.
Câu 8: Phương trình 
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 có nghiệm duy nhất khi
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D. m = 1 và m = 3.

Câu 9: Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m thuộc đoạn 
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Câu 10: Gọi S là tập hợp tất cả các giá trị nguyên của tham số m thuộc đoạn 
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Câu 6. Chọn B

Phương trình đã cho vô nghiệm khi 
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Câu 7. Chọn D

Phương trình đã cho vô nghiệm khi 
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Câu 8. Chọn C

Phương trình đã cho có nghiệm duy nhất khi 
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Câu 9. Chọn B

Phương trình đã cho có nghiệm duy nhất khi 
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Câu 10. Chọn C

Phương trình viết lại 
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Phương trình đã cho có nghiệm duy nhất khi 
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Do đó, tổng các phần tử trong S bằng 39
Dạng 2: Giải và biện luận phương trình bậc hai một ẩn
· Phương pháp giải

	Bước 1. Tìm biệt thức 
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Bước 2. 
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 phương trình vô nghiệm
	Ví dụ: Giải và biện luận phương trình 
[image: image119.wmf]2

0

xxm

-+=

 với m là tham số
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thì phương trình có hai nghiệm phân biệt là 
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 thì phương trình có hai nghiệm phân biệt là 
[image: image127.wmf]114

2

m

x

±-

=

; 
[image: image128.wmf]1

4

m

=

 thì phương trình có nghiệm kép là 
[image: image129.wmf]1

2

x

=

; 
[image: image130.wmf]1

4

m

>

 thì phương trình vô nghiệm


· Ví dụ mẫu

Ví dụ 1. Giải và biện luận phương trình 
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với m là tham số
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Phương trình 
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Khi 
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Khi đó phương trình đã cho là phương trình bậc hai

Ta có 
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Phương trình có hai nghiệm phân biệt là: 
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thì phương trình có hai nghiệm phân biệt 
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thì phương trình vô nghiệm

Ví dụ 2. Tìm m để phương trình 
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có nghiệm kép?

A. 
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Hướng dẫn giải

Với 
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, phương trình trở thành phương trình bậc nhất: 
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 phương trình trên là phương trình bậc hai nên phương trình có nghiệm kép khi và chỉ khi
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Vậy 
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Chọn B

· Bài tập tự luyện dạng 2

Câu 1: Chọn khẳng định đúng. Phương trình 
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A. Có hai nghiệm trái dấu.
B. Có hai nghiệm âm phân biệt.

C. Có hai nghiệm dương phân biệt.
D. Vô nghiệm.
Câu 2: Phương trình 
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Câu 3: 
[image: image172.wmf]2

 và 
[image: image173.wmf]3

 là hai nghiệm của phương trình
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Câu 4: Giả sử 
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Câu 5: Cho phương trình 
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Hãy chọn khẳng định sai trong các khẳng định sau.
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Câu 6: Cho phương trình 
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. Khẳng định nào sau đây là sai?
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Câu 7: Với giá trị nào của m thì phương trình 
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Câu 8: Cho phương trình 
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 (1). Với giá trị nào sau đây của m thì  phương trình (1) có nghiệm kép?
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Câu 9: Cho phương trình 
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Câu 10: Nếu biết các nghiệm của phương trình 
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Câu 11: Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m để phương trình 
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 có hai nghiệm phân biệt và một nghiệm gấp đôi nghiệm còn lại.
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Câu 12: Tìm giá trị thực của tham số m để đường thẳng d: 
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Câu 13: Gọi 
[image: image230.wmf]1

x

, 
[image: image231.wmf]2

x

 là hai nghiệm của phương trình 
[image: image232.wmf](

)

22

2120

xmxm

-+++=

 ( m là tham số).

Tìm m để biểu thức 
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Câu 14: Phương trình 
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A. 2.
B. 3.
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Câu 15: Cho phương trình 
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Tìm m để phương trình có nghiệm.
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Câu 9. Chọn D

Phương trình có 3 nghiệm phân biệt khi 
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Câu 10. Chọn C

Gọi 
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Theo yêu cầu ta có 
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Câu 11. Chọn A

Phương trình có hai nghiệm phân biệt 
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Theo định lí Vi-ét, ta có
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Câu 12. Chọn A

Phương trình hoành độ giao điểm của đường thẳng 
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Để d tiếp xúc với 
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Câu 13. Chọn C

Ta có 
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Để phương trình có hai nghiệm thì 
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Theo định lý Vi-ét, ta có 
[image: image263.wmf]12

2

12

22

.2

xxm

xxm

+=+

ì

í

=+

î


Khi đó 
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Dấu 
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 xảy ra khi và chỉ khi 
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Câu 15. Chọn D

Đặt 
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Suy ra phương trình (1) luôn có hai nghiệm là 
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Theo yêu cầu bài toán ta suy ra phương trình (1) có nghiệm lớn hơn hoặc bằng 2 
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Dạng 3: Phương trình chứa ẩn trong dấu giá trị tuyệt đối
· Phương pháp giải

	Để giải phương trình chứa ẩn trong dấu giá trị tuyệt đối (GTTĐ) ta tìm cách khử dấu GTTĐ, bằng cách dùng định nghĩa hoặc tính chất của GTTĐ, bình phương hai vế hoặc đặt ẩn phụ.
Phương trình dạng 
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hoặc 
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	Ví dụ: Giải phương trình 
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Vậy tập nghiệm của phương trình là
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· Ví dụ mẫu

Ví dụ 1. Giải phương trình 
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Đối chiếu với điều kiện 
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Ví dụ 2. Giải phương trình 
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Vậy phương trình có nghiệm là 
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Ví dụ 3*. Giải và biện luận phương trình 
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Ví dụ 4*. Tìm m để phương trình 
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Phương trình đã cho tương đương với 
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Ta có (*) 
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Nếu 
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 thì phương trình (2) vô nghiệm khi đó phương trình ban đầu không thể có ba nghiệm phân biệt
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Phương trình đã cho có ba nghiệm phân biệt khi và chỉ khi phương trình (*) có hai nghiệm phân biệt khác 
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Vậy với 
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 thì phương trình đã cho có ba nghiệm phân biệt
· Bài tập tự luyện dạng 3

Câu 1: Tập nghiệm S của phương trình 
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Câu 2: Tổng các nghiệm của phương trình 
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Câu 3: Phương trình 
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Câu 4: Phương trình 
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Câu 5: Tổng các nghiệm của phương trình 
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Câu 6: Phương trình 
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Câu 7: Tập nghiệm S của phương trình 
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Câu 8: Phương trình 
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Câu 9: Tổng các nghiệm của phương trình 
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Câu 11: Phương trình 
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Câu 12: Tổng các nghiệm của phương trình 
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Câu 13: Với giá trị nào của a thì phương trình 
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Câu 14: Tìm giá trị thực của tham số m để phương trình 
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Câu 15: Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m thuộc đoạn 
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Câu 5. Chọn B
Ta có 
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Dấu 
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Câu 8. Chọn C
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Câu 9. Chọn B

Phương trình 
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Vậy tổng các nghiệm là 
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Câu 10. Chọn C

Phương trình 
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Vậy 
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Câu 11. Chọn C
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Câu 12. Chọn B

Phương trình tương đương với 
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Phương trình trở thành 
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Kết hợp với điều kiện 
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Vậy tổng các nghiệm là 
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Câu 13. Chọn D

Ta có 
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Giải hệ này ta được 
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Vậy phương trình (1) có nghiệm duy nhất khi và chỉ khi 
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Câu 14. Chọn D

Phương trình 
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Câu 15. Chọn B

Ta có 
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Xét (1), ta có 
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 thì phương trình nghiệm đúng với mọi 
[image: image415.wmf]x

Î

¡


· 
[image: image416.wmf]1

m

¹-

 thì phương trình có nghiệm 
[image: image417.wmf]0

x

=


Xét (2), ta có
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Dạng 4: Phương trình phân thức
· Phương pháp giải

	Để giải phương trình chứa ẩn ở mẫu ta thường 

- Quy đồng mẫu số (chú ý cần đặt điều kiện mẫu số khác không).
- Đặt ẩn phụ.
	Ví dụ: Giải phương trình 
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Hướng dẫn giải

Điều kiện xác định: 
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Quy đồng và khử mẫu phương trình, ta được
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(thỏa mãn điều kiện).
Vậy phương trình có nghiệm là 
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· Ví dụ mẫu

Ví dụ 1. Giải phương trình 
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Hướng dẫn giải

Điều kiện xác định: 
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Quy đồng và khử mẫu phương trình, ta được
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Đối chiếu với điều kiện ta có nghiệm của phương trình là 
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Ví dụ 2. Giải phương trình 
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Hướng dẫn giải

Điều kiện xác định: 
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Quy đồng và khử mẫu phương trình, ta được
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 (thỏa mãn điều kiện)

Vậy phương trình có nghiệm 
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Ví dụ 3. Giải phương trình 
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Hướng dẫn giải

Điều kiện xác định: 
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Phương trình tương đương với
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 (thỏa mãn điều kiện ban đầu)

Vậy phương trình có nghiệm là 
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Ví dụ 4.  Giải và biện luận phương trình 
[image: image453.wmf]2

2

26

3

xmx

m

x

++

=+

-


Hướng dẫn giải

Điều kiện xác định: 
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Quy đồng và khử mẫu phương trình ta được
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Nếu 
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thì phương trình đã cho có hai nghiệm phân biệt 
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· Bài tập tự luyện dạng 4
Câu 1: Tập nghiệm của phương trình 
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Câu 2: Phương trình 
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2

210

3

5

xx

x

xx

-

=-

-

 có bao nhiêu nghiệm?
A. 0
B. 1
C. 2
D. 3
Câu 3: Gọi 
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 là nghiệm của phương trình 
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. Mệnh đề nào sau đây đúng?
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Câu 4: Tập hợp nghiệm của phương trình 
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Câu 5: Phương trình 
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 có nghiệm duy nhất khi
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Câu 6: Có bao nhiêu giá trị của tham số m để phương trình 
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A. 0
B. 1
C. 2
D. 3
Câu 7: Biết phương trình 
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 có nghiệm duy nhất và nghiệm đó là nghiệm nguyên.
Vậy nghiệm đó là

A. – 2 
B. – 1 
C. 2
D. 0
Câu 8: Gọi S là tập hợp các giá trị nguyên của tham số m thuộc đoạn 
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 có nghiệm. Tổng giá trị các phần tử của tập S bằng
A. – 1 
B. 8
C. 9
D. 10
Câu 9: Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m thuộc đoạn 
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 có nghiệm?
A. 4
B. 18
C. 19
D. 20
Câu 10: Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m để phương trình 
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 có đúng hai nghiệm lớn hơn 1
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Câu 7. Chọn D
Điều kiện: 
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Phương trình trở thành 
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· Với 
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 phương trình có nghiệm là 
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· Với 
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· Với 
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Kết hợp điều kiện 
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Câu 8. Chọn D
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. Phương trình đã cho có nghiệm 
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Vì 
[image: image522.wmf][

]

,3;5

mm

ÎÎ-

¢

nên 
[image: image523.wmf]{

}

3;2;1;2;3;4;5

mS

Î=--


Vậy tổng các giá trị của m là 10.
Câu 9. Chọn D
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Phương trình đã cho có nghiệm 
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Suy ra có tất cả 20 số nguyên m thuộc đoạn 
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Câu 10. Chọn B
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Phương trình (*) có 
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. Do đó (*) nếu có nghiệm lớn hơn 1 thì có duy nhất một nghiệm như thế.
Ta có 
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Mặt khác phương trình đã cho trở thành 
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Dạng 5: Phương trình chứa ẩn dưới dấu căn
· Phương pháp giải

	Để giải phương trình chứa ẩn dưới dấu căn ta tìm cách để khử dấu căn, bằng các cách sau:

- Nâng lũy thừa hai vế

- Phân tích thành tích

- Đặt ẩn phụ
	Ví dụ: Giải phương trình 
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Hướng dẫn giải

Điều kiện xác định: 
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Với điều kiện đó, phương trình tương đương với
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Đối chiếu với điều kiện ta được nghiệm của phương trình là 
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· Ví dụ mẫu

	Ví dụ 1. Giải phương trình 
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Hướng dẫn giải 

Điều kiện xác định: 
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Trường hợp 1: Với 
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vô nghiệm vì VT không âm và VP âm

Trường hợp 2: Với 
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Đối chiếu với điều kiện 
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suy ra chỉ có 
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Vậy phương trình có nghiệm là 
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Cách giải phương trình dạng
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Ví dụ 2. Giải phương trình 
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Hướng dẫn giải

Điều kiện xác định của phương trình là 
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Đối chiếu với điều kiện 
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Vậy phương trình có nghiệm là 
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Ví dụ 3. Giải phương trình 
[image: image562.wmf]2

311

xx

=+-


Hướng dẫn giải

Điều kiện xác định: 
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Phương trình tương đương với 
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Vậy phương trình có nghiệm là 
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· Bài tập tự luyện dạng 5

Câu 1: Số nghiệm của phương trình 
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Câu 2: Tập nghiệm S của phương trình 
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Câu 3: Tập nghiệm S của phương trình 
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Câu 4: Tập nghiệm của phương trình 
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Câu 5: Tập nghiệm của phương trình 
[image: image584.wmf]2
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Câu 6: Số nghiệm của phương trình 
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Câu 7: Với giá trị nào của tham số a thì phương trình 
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D. Không có a
Câu 8: Cho 
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. Giá trị của m để phương trình (1) có nghiệm duy nhất là
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Câu 9: Tìm tất cả giá trị của m để phương trình 
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Câu 10: Cho phương trình 
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Để phương trình (1) có nghiệm, điều kiện của tham số m là
A. 
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Câu 7. Chọn B
Phương trình tương đương với 
[image: image610.wmf]2

4

540

1

0

x

xx

x

xa

xa

=

é

é

-+=

ê

Û=

ê

ê

-=

ë

ê

=

ë


Phương trình có 2 nghiệm phân biệt khi và chỉ khi 
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Câu 8. Chọn D

Điều kiện 
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(2). Phương trình luôn có nghiệm là 
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Để phương trình (1) có duy nhất một nghiệm thì 
[image: image616.wmf]22

m

£

 hoặc 
[image: image617.wmf]231

mm

=Û£

 hoặc 
[image: image618.wmf]3

2

m

=


Câu 10. Chọn B

Điều kiện 
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Phương trình trở thành 
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Phương trình (1) vô nghiệm 
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Phương trình (2) vô nghiệm hoặc phương trình (2) có nghiệm duy nhất nhỏ hơn hoặc bằng –1. 
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Vậy phương trình có nghiệm khi 
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