PHAN B. BAI TAP TU LUAN
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DANG 2. UNG DUNG
Bai toan 1. BAI TOAN VE QUANG PUONG

Phwong phap giai

- Quing dudng ma vat di duoc trong khoang thoi gian tir thoi diém ¢ dén thoi diém b 1a:
s(1) :ercfr

- Rt ra két luan bai toan.

Vi du 1. M6t xe motd phan khoi 16n sau khi cho hét dén do da bat dau phong nhanh véi van tc ting lién
tuc dugc biéu thi bang db thi 1a duong cong parabol nhu hinh v&
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Biét ré‘mg, sau 15 s thi xe dat dén vén tdc cao nhat 60m /s va bit dau giam tde. Hoi tir lac bat dau dén luc
dat van toc cao nhat thi xe da di dugc quang dudong bang bao nhiéu mét?

t=15s

Y

Umax = 60m/s

Bai giai

Ham van tbc v(t) =at” +bt +C c6 dang la duong parabol c6 dinh 1(15;60) , dong thoi di qua gdc toa dd
0(0:0) , suy ra
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Theo db thi thi xe bit du ting toc lic ¢ =0 va dat van tdc cao nhit luc # =135 s nén quing dudng di duge
cua xe tur luc bat dau tang toc dén lic dat van toc cao nhat la:

15

dt :‘ - %r" +4¢ ‘

15 157 \

P'[F}d! = ﬂ - !iqr: + 8t =000(m).

Vay tir lac bat dau tang toc dén lac dat van tdc cao nhat thi xe da di dugc mot quing duong dai 600
Bai toan 2. BAI TOAN VE CONG CUA LUC TAC DUNG VAO VAT

Phwong phap giai

- Néu mot luc khong dbi £ tac dung 1én vat M doc theo mot khoang cach (46 doi) ¢ , thi cong 7 sinh

ra trong qua trinh dich chuyén bﬁng tich ctia lyc £ va do dai khoang cach d ma nd da tac dung, ta co
cong thuc W =Fd

- Pinh nghia trén luon ding khi lyc F khong d6i. Tuy nhién, nhiéu trudng hop luc £ bién thién trong
sudt qué trinh thyc hién cong. Trong cac tinh hudng nhu vdy, nguoi ta thudng chia qua trinh nay thanh
nhiéu phan nho va tinh cong toan phan nho lay tong cac cong twong Gmg véi cac phan duge chia (duge
tinh nho phép tinh tich phan).

- Gia s J(x) 1a lyc tac dung lén vat tai vi tri X, duong di cua luc tac dung (quy dao cua vat dugc tac

dung lyc) trong tng véi truc toa d6 OX . Khi d6, cong toan phan sinh ra trong ca qua trinh chuyén dong

W= J f(x)dx

clia vat tir vi tri X =@ dén vi tri ¥ =P 1a:

Vi du 2. Mot luc 40N can thiét dé kéo cang mot chiéc 10 xo0 ¢6 do dai ty nhién tir 10cm gén 15cm Hay
tinh cong sinh ra khi kéo 10 xo tir 46 dai 15¢m gén 18cm

Yyuyyuydy

Bai giai

Ban déu, 10 xo c6 d6 dai tu nhién 10cm Dung mét luc 40N kéo gian 10 xo c6 do dai 15¢m thi 16 xo bi

kéo dan mot doan c6 d dai <M =0.05m

Vay ta oo (0,05) =40 = 0,05k =40 = k =800.

Suy ra S (x) =800x



Vay cong sinh ra khi kéo ciang 10 xo tir 15¢m gén 18cm 13

008 - [O00E

W= [800xdx =800 ‘T =1,56(.J).

L
005 = loas

Bai toan 3. BAI TOAN VE TANG TRUONG, PHAT TRIEN
Phwong phap giai

- Cho ham s f(x) biéu din cho su ting (hay giam) sé lwong ctia mot dbi twong nao dé (sd nguoi, vi
khuan, vi trung, lugng nudc chay, ...)

- Gia tri /(%) 1 s8 luong cua déi twong d6 tai thoi didm X .

-Pao ham / () chinh 1a téc do ting (hay giam) ciia dbi twong do tai thoi diém X .

b
" ff(x)dx
- S6 luong tang thém (hodc giam di) cua dbi twong trong khoang x€[a;b] la«
Vi du 3. Téc d6 thay do6i cua sd luong nguoi ¥ (tinh bang ngan ngudi) tham gia cong tac tinh nguyén &

nuée M tir nim 2000 dén nim 2006 ¢6 thé duoc mo hinh béi ham s © (£) =119.8517 - 30¢ +37, 26

v6i I 1anam (2 =0 ¢mg véi nam 2000). Hoi s6 lugng ngudi tham gia tinh nguyén trong giai doan ting 1én
hay giam di v6i s luong bao nhiéu?

Loi giai
Su chénh léch ctia s6 ngudi tham gia tinh nguyén trong giai doan tir nam 2000 dén nam 2006 la:

.P"fr}c?'r :.[(1 19,85 - 30¢' +37,2061¢™

_" 119,85

£ - 30¢ - 37,261¢ H
—-3473,756166- (- 67,261) ~3406.

Vay trong khoang thoi gian tir naim 2000 dén nim 2006, sé luong ngudi tham gia cong tac tinh nguyén da
giam di khoang 3406 nguoi.

Bai toan 4. BAI TOAN VE KINH TE
Phwong phap giai

o (x)dx =F(x) +C.
- Néu bt /) 13 ham gi tri bién, thi ham muc tiéu s& 1a Jf(x)dx =F(x)

- Rt ra két luan bai toan.

: : . : .7 (x) =- Sy+12,2
Vi du 4. Loi1 nhuén bién ctia mot san pham dugc xac dinh bdi  (x) =-0,0005x +12,2.

a) Tim sy thay ddi cua loi nhuan khi san luong bén tang tir 100 1€n 101 don vi?
b) Tim su thay d6i ctia loi nhuén khi san luong ban tang tir 100 1én 110 don vi?
Bai giai

a) Su thay ddi cua loi nhuén khi tang san luong ban tir 100 1én 101 don vi l1a



101 .i'rf 101 ) 101
[ﬂ = [(-0.0005x +12,2)dx —(-0,00025x" +12, z.m-] =12.15
obdx . 100

100 (don vi tién)
b) Su thay ddi ctia lgi nhuan khi ting san lugng ban tir 100 1én 110 don vi 1a

1140 110
fr!' 2 IIII
ri = [(-0,0005x +12,2)dx =(-0,00025x* +12,2x) ~=121,48
dodx s 1 i
100 180 (don vi tién)

Vi du 5. Trong ki kinh doanh 2 niam, chi phi san xuat mot don vi san pham duoc cho boi phuong trinh

C =0,005 +0,01t +13,15:0 = =24.¢ tinh bing thing.

Tim chi phi trung binh dé san xuat mot don vi san pham trong ki kinh doanh nay.
Bai giai

Chi phi trung binh duogc xac dinh boi

+13,15¢

2 ' £ 2
1 [(0.005;3+m.m;+|3.|5)d;:'_‘ 0,005 , 0,01
24 & 24| 3 2

L : !
EJ[(D.DDS; +0,01¢ +13,15 M = (341,52) =14.23

Hay (don vi tién)

v(t) =5- 2cost(

Cau 32. Mot vat chuyén dong véi vén toc ") Tinh quéang duong vat chuyén dong

T
_ . 1==()
trong khoang thoi gian tur lic 1=00s) ¢bn 27,

Cau 33. Mot vat chuyén dong véi van tde v(t) duoc cho béi dd thi nhu Hinh.

Av(m/s)

ol 1 3 4 4(s)

a) Tinh quing duodng vat di dugc tir luc ! =1 (s) dén luc 1=3(s)
b) Tinh quing dudng vat di dugc trong 4 gidy dau tién.

Vo =3m/s thi ting tdc véi gia téc khong ddi

Céu 34. Mot chiéc xe dang chuyén dong véi toe do
a=3mls
a) Sau 5 gidy ké tir khi bat ddu tang tdc, toc do cuia xe 1a bao nhiéu?
b) Tinh quing dudng xe di dugc trong 5 gidy dau ké tir khi ting tdc.

Cau 35. Mot vat chuyén dong vdi van tdc duogc cho boi d6 thi & Hinh



v(m/s) &
[ S

0 5 1(s)

a) Tinh quing duong ma vat di chuyén duoc trong 5 gidy dau tién.

b) Tinh quing dudng ma vat di chuyén dugce tir thoi diém 1 gidy dén 5 gidy.
Cau 36. Doc theo duong théng (gén truc toa do Ox ¢4 d6 dai don vi bﬁng Im), mot vat chuyén dong
véi van tbe (m/s) vit)=12- 40 =t =10.
a) Tinh hiéu s6 toa do (d0 dich chuyén) cua vat giita hai thoi diém =2 va =5

b) Tinh quing dudng vat di chuyén duoc trong khoang thoi gian tir { =2 dén ¢ =5 .

Cau 37. Mot bdn chita nude co dang hinh tru voi chidu cao 4 m va ban kinh day > Luc diu binh
chtra ddy nude. Ké tir khi bt dau xa nudc, tbe do thay doi chidu cao ctia muc nude trong bon theo thoi
t 2

hit)=——- =
gian ! 1a 505 (m/phat)

-

R

a) Tim chiéu cao h?) clia muc nude trong bon sau ! phut ké tir khi bt dau xa nudc.
b) Can thoi gian bao lau dé x4 hét nudc trong bon?
¢) Sau khi x4 5 phut, trong bon con bao nhiéu lit nuéc?

Céu 38. Sau khi duoc ban 1én tir mit dat theo phuong thiang dimg, mot vt chuyén dong voi van tdc
vit) =20-10¢(m/ 5) voi 0 <t <4

a) Xac dinh do cao cua vat (tinh theo mét) tai thoi diém ! =3,

b) Tinh quing dudng vat di duoc trong 3 gidy dau.

Cau 39. Mot 6 to dang di chuyén voi tée do 20m /'S thi hdm phanh nén téc d6 (m/s) clia xe thay d6i

theo thoi gian ! (gidy) duoc tinh theo cong thirc v() =20- 540 <t <4).



Ké tir khi him phanh dén khi dimg, 6 t6 di duoc quing dudng bao nhiéu?
a) Tinh quing duong xe di chuyén tir khi hdm phanh dén khi dimg
b) Tinh tdc do trung binh ciia xe trong khoang thoi gian do.

Céu 40. Sau khi xuat phat, 6 t6 di chuyén véi toc do

v(t) =2t 0,037(0 =1 =10) (1o 66 YO tinh theo /5 | thoi gian ¢ tinh theo gidy véi f =0 1a
thoi diém xe xuat phat.

a) Tinh quang duong xe di dugc sau 5 gidy, sau 10 gidy.
b) Tinh tdc do trung binh cua xe trong khoang thoi gian tir =0 gén 1 =10,

Céu 41. MOt vat chuyén dong doc theo mot dudng thing sao cho van toc cta no tai thoi diém ! (gidy)
14 vit)=t - t- 6(m/s)
4
fv(r)dr
a) Tim d6 dich chuyén ctia vat trong khoang thoi gian | =/ =4 tic 1a tinh |
4
: [w(@)| at
b) Tim tong quang duong vat di dugc trong khoang thoi gian nay, tic 1a tinh 1

Cau 42. Gia sir lgi nhuan bién (tinh bang triéu ddng) ciia mot san pham dwoc mo hinh hoa bang cong

thire Fix)=-0,0005x+12,2

O day P 13 loi nhuén (tinh bang triéu dong) khi ban dugc X don vi san pham.
a) Tim su thay ddi cua loi nhuan khi doanh sd tang tir 100 1én 101 don vi san phém.

b) Tim sy thay ddi cua loi nhuan khi doanh sb tang tir 100 1én 110 don vi san phém.

Cau 43. Gia str van toc V cua dong méu & khoang cach 7 tir tAm ctia dong mach ban kinh R khéng d6i,
c6 thé dugc mo hinh hod bdi cong thure

v=k(R* -+ . , , L
( )trong do k 1a mot hang s6. Tim van toc trung binh (d6i véi 7) cua dong mach

trong khoang 0 =" =R So sanh van tdc trung binh véi van tdc 16n nhat.

Céu 44. Ning lugng gio trén dat lién 1a mot trong nhimg céng nghé ning luong tai tao dang dugc phat
trién & quy mo toan cau. Ning luong gié khong truc tiép phat thai khi nha kinh, khong thai ra méi truong
cac chét 6 nhiém khéc, ciing nhu khong tiéu thu nude dé lam mat cho cac nha may. Cac turbine gid
thudng c6 ba canh quay trén mot truc ngang, 1ay dong ning tir qua trinh di chuyén dong khong khi (gio)
dé chuyén ddi thanh dién ning thong qua mot may phat dién duoc két ndi voi ludi dién. Hinh thang cong
(t6 mau vang) trong Hinh mé ta mot phan mit cit dimg cia canh turbine, dugc gidi han boi cac dudong

y=flx)=- I—(1 - 33x% +120x - 400).

R Ry I A T ha 5 -
x=2.x _-j,truc Ox vi 36 thi ham so 800

thang -
11



Vim) A

().355

Hay tinh dién tich hinh thang cong do.

Cau 45. a) Cho mot vat chuyén dong véi vén toc -~ =VENMIS) cho 0<a<b g3 V(D >0 44 moi
b

J"v(r)dr

t€lab] . Hay giai thich vi sao @ biéu thi quing dudng ma vat di duoc trong khoang thoi gian tir @

dén b (a,b tinh theo giay).
b) Ap dung cong thirc & ciu a) dé giai bai toan sau: Mot vat chuyén dong véi van tde
() =2 - 51 . 2 .. © a2
v(t) =2- smt(m/s) . Tinh quang duong vat di chuyén trong khoang thoi gian tir thoi diém

r:3JT(s)

1=005) 4én thoi diém 4

Cau 46. Mot vat chuyén dong vdi van tdc duoc cho boi dd thi & Hinh.
v TYs) A

Q)

a) Tinh quing duong ma vat di chuyén dugc trong 1 gidy dau tién.

b) Tinh quing dudng ma vat di chuyén duoc trong 2 gidy dau tién.

Caud7. O nhiét do 37C , mOt phan tng hoa hoc tur chit dau 4 , chuyén ho4 thanh chit san phém B
theo phuong trinh: A= B Giasa Y™ 1a ndng d6 chat 4 (don vi ”"'OJL-I) tai thoi gian X (gidy),

v(x)>0 yix) ==T7 107 y(x)

véi X =0 , thoa man h¢ thirc: voi X =0 Biét réng tai * =0 , né)ng do (déu)

cia A 13 0-05mol ' '
a) X6t ham 56 /() =V (6 x>0 Hay tinh /) | i d6 hay tim ham sé /(9|
b) Gia sit ta tinh ndng d6 trung binh chat 4 (don vi MOIL ") tir thoi didm @ (gidy) dén thoi didm

b-a

vix)dx
b (giay) véi 0<a <b theo cong thirc . Xac dinh ndng d6 trung binh cia chat 4 t

Ur thoi diém 15 gidy dén thoi diém 30 giay.
Cau48. Toc do v(m/ s) ctia mot thang may di chuyén tir ting 1 1én ting cao nhét theo thoi gian
' t,0 <t =2,
v(t) = 2,2 <t =20,

2.0 5¢ 7 <
(gidy) dugc cho bdi cong thuec: 12-0,5,20 <t =24.

Tinh quang dudng chuyén dong va toc do trung binh ciia thang may.
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Cau 49. Toc do ting dan sd ctia mot thanh phd trong mot s6 nam duge wdc luong bai cong thirc
—" ! o — p

P (¢) =20.1,100) ,0 <t <7, trong d6 7 1a thoi gian tinh theo nim va ? =0 ung voi dau nam 2015,
PA1) 1a dan s ctia thanh phd tinh theo nghin ngudi. Cho biét dan sé cuia thanh phd dau nam 2015
la 1008 nghin nguoi.
a) Tinh déan s6 cua thanh phé & thoi diém dau nam 2020 (lam tron dén nghin nguoi).
b) Tinh téc do ting dan sb trung binh hing nim cua thanh phd trong giai doan tir ddu nim 2015
dén dau nam 2020.

Cau 50. Sau khi dugc tha roi ty do tir d6 cao 1007 | mot vat roi xuéng véi tbe do ¥} =101(m/s)

trong d6 ¢ 1a thoi gian tinh theo gidy ké tir khi tha vat.
a) Tinh quang dudng s(1) vat di chuyén dugc sau thoi gian ¢ gidy (trong khoang thoi gian vat
dang roi).
b) Sau bao nhiéu giay thi vat cham d4t? Tinh tdc do roi trung binh cutia vat.

Cau 51. Giasu téng chi phi mua va bdo tri mot thiét bi trong ¥ nam co thé dugc mé hinh hoa bai cong

.

C =5000|25+3 I'.r-' dt

thirc ' ¢
Tim tong chi phi sau:

a) 1 nam;
b) 5 nam;

¢) 10 ndm.

CAu 52. Van tdc V ctia mot vat roi tu do tir trang thai dimg yén dugc cho boi cong thirc 1) :9,8:"

trong d6 van toc V tinh bang /5 va thoi gian ! tinh bang gidy.

a) Biéu thi quing dudng vat di duoc trong T gidy dau tién dudi dang tich phan.

b) Tim quing dudng vat di dugc trong 5 gidy dau tién.

Cau 53. (M3 101-2023) Duong gip khuc 4BC trong hinh bén 1a db thi cia ham sb y=f() trén doan

i[_f‘(,r)d.r

[- % 3] . Tich phan -2 bing

13



y=/&)

Cau 54. (Mi 102-2023) Puong gip khuc ABC trong hinh bén 1a d6 thi ciia ham s : trén doan

].f(.r)dr

R ]Tich phan -1 bing
AY
A 1 B
4 >
-1 2
| N C

Ciu'55. (M 102-2021-Lin 2) Cho ham s * =/ &)

glp khuc 4BC nhy hinh bén dudi.

lién tuc trén doan - 6] va cb db thi 1a duong

Y
A 1 B
-1 |0 2 x
T N
. -1)=-2 : 5
Biét £ 1a nguyén ham cia /" thoa man F-1D=-2 . Gia tri cua F(4)+F () bang

Cau 56. (THPT Huwong Son - Ha Tinh - 2022) Mot vit chuyén dong trong 4 gid voi véan tde

vUn/ h) phu thudc vao thoi gian 1) 6 44 thi cia van toc nhu hinh bén. Trong khoang thoi gian 2 gio

1(2;7)

ké tir khi bat ddu chuyén dong, d6 1a mot duong parabol co dinh va tryc ddi ximg ciia parabol

song song véi truc tung, khoang thoi gian con lai, d6 thi 1a doan thang /4 . Tinh quing duong s ma vat di
chuyén duoc trong 4 gio d6 (két qua 1am tron dén hang phan trim).
‘A,

¥

Cau 57. (M4 105 2017) Mot vat chuyén dong trong 4 gi véi van tde V (km/h) phu thudc thoi gian ¢
(h) ¢6 6 thi ciia van téc nhu hinh bén. Trong khoang thoi gian 3 gio ké tir khi bat dau chuyén dong, do

. I(2;9
thi d6 1a mot phan ctia dudng parabol c6 dinh (2:9)
thoi gian con lai db thi 1a mot doan théng song song véi truc hoanh. Tinh quing dudng S ma vat di

v6i truc ddi xtmg song song vdi tryc tung, khoang

chuyén dugc trong 4 gio do.
14



O 234 ¢
DANG 3. NANG CAO

Cau 58. (Chuyén Vinh 2024) Cho ham s& ¥ =/ (%) ¢6 dao ham trén (% *%) va thoa man
257+ f(x) =2+f (x) véimoi X >0 Biét f :l, gia tri cua J0O) béng

, (ol
Cau59. Chohamsé /O xac dinh va lien tuc trén R 19 thoa man
VT - Y — o (Y . V[l . . —_5 J'_}“(.\:)i\f
)R- D) ) =xf (x)-1  v6i moi xR\ 0 ddng thoi thoa f 1)=-2 Tinh |

f(x) An F-x)+x" () =52 +3x7- 3x

Céu 60. (S& Lang Son 2022) Cho ham s6

1
J'f (o dx
X€R  Tich phan 9 bang

thoa m v61 moi

Ciu 61. (Sé Binh Phudc 2023) Cho ham sb J(x) ddng bién va c6 dao ham lién tyuc trén (53] thoa

I =} f(x)dx
Tinh I[

447 f(x) :[_,f” f_.‘r}l ", Wre [1:3], F(2) =2
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