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CHU DE 5

A crran Y=/ )
XET TiNH ON BIEU cA 1AM HOP KHI BIET HAM

DANG 1

G (x) Z_f(u (x))

XET TINH PON PIEU CUA ELITEQIP DA

VAN DPE 1
HAM HQP KHONG CHUA THAM SO

= i’ = 2 - - 2 4 — 2 N
Ciul. Chohimsé” =/ 6 dao ham () =x* G- G- 4 s 46 ham 56 9= F(X) ddng
bién trén khoang nao?
A (-2:2) B. (3;+0) C. (-o0;-3) D. (-o0;-3)u(0:3)

Loi giai
Chon B

Ta co S @) =2 (- 9)a-4) = () =220 (x* - 9) (i - 4)2.

&=0
gx)=00 2¢(x*- 9)(x*- 4) =00 &==+3.
&==

=*2 Do X =0 x =22 pong déi ddu
z |—00 —3 —2 0 2 3 4o
g —-— 0o 4+ 0o + 0 - 0 — 0 +
g \ / \ /
_ 2 .
Vay ham sb Y —f(x ) déng bién trén khoang (3’+OO).

y=1(x) £() =2 (x- 2028)(x - 2023)°

Cau2. Cho ham sb c6 dao ham . Khi d6 ham sb

r=g(x)=f(x*+2019) 2 .
y=g(x) =/ (x ) dong bien trén khoang nao trong cac khoang dudi day?

A (- 2;2)_ B. (0;3)‘ C. (- 3;0). D. (2;+w).
Loi gii
Chon C.

Dy =a(x) =f(* +2019) = 3 =g (x) =(x* +2019) £'(+* +2019) =2x.7"(x* +2019)
Ta c6 .

£/ ()= (x- 2028) (- 2023)

Mait khac . Nén suy ra:



3 =g'(x) =2 (* +2019) =2x.(x* +2019) (+* +2019- 2038)(+* +2019- 2023)’

=2x(x* +2019) (+*- 9)(x* - 4) =2x.(x* +2019) (x- 3I)x+3)(x- 2) (x+2)

[x =0 (nghiem don)
3 (nghiem don)
-3

3 =220 (7 +2019) G- 3G +3)(x-2) (x+2) =0 & | x

X

(nghiem don)

2 (nghiem boi 2)

x =-2 (nghiem hoi 2)
Ta c6 bang bién thién sau:

x| —x -3 -2 0 2 3 +a0

R

y =g(x) =/ (x* +2019)

d6ng bién trén khoang (-3;0) va G: +OO).

Tir bang bién thién suy ra ham s
Ciu3. Chohamsé * =/ ) Ham s ¥ =7 (%) ¢6 b thi nhu hinh bén.

Y

Hamsb * =% () =f(2-x) ddng bién trén khoang
A. (1,3) B. (2-;+:0) C. (' 2;1) D. (' 099'2)
Loi giai
Chon C
Tocs € =2-2) Q- )= Q- x)
2-x=<-1 =3
g (x)>0= f2-x)<D = Yl I
Hémsédéngbiénkhi Setxs= Tesasi
Cau4. Choham sd y=f (x). Ham s6 =1 &) ¢ d6 thi nhu hinh v&.

y y=f'(z)

[N
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v =r(%)

Ham so ¢6 bao nhiéu khoang nghich bién.
AD. B.3. C. 4. D. 2.

Loi gidi

Chon B
y = f‘(.‘r:) =2x f‘(r:)
Taco -~ [ l :
(x>0 (50
X
- .'f: {U ) . )
e y<le ,-j( ) o headfin_ sl < <4 fler<
=<0 (<0 olies
Ham s6 nghich bién | I_f"(.‘r:)}(} -1’ <1" " >4 |-1<x<0
o ev=f&)
Vay ham so ¢c6 3 khoang nghich bién.
x =0
x =0
x =0 by thi ) 2 =- 1 g
g'(r) == .., o heodothif 1x) | T1 o |x =+,
.f (-T_):D =]
x=22
Cach 2. Taco |x° =4
Bang bién thién
z |—oc —2 —1 0 1 2 +o00

IVAVAY

Dua vao bang bién thién va doi chi€u véi cac dap an, ta chon B

Caus. Chohamsé ¥ =/ Biét ring ham s6 © =/ ¢ 48 thi nhu hinh v bén dusi,
Y
,6 O I
%

Ham s6 =1 (3-+) ddng bién trén khoang
4, 0. g C1:0). c. (@3). p, G2-1).
Loi giai
Chon B

Cach 1:



[_f‘(3- xf)]' =0 £(3-x)(-2x)=0=

Ta co:
3-x"=-0 =43
F(B-¥)=0e|3-y¥ =l |x=2

3-x" =2 x =l

Tir @6 thi ham s6 suy ra
Bang bién thién
X —o0 -3 -2 -1 0 1 2 3 +a0
y' - o += 0 -0 +0 o+ 0o - 0o +
y=f(3- x*) (- 1,0)

Lap bang xét dau cua ham so - ta dugc ham s6 dong bién trén

Cach 2:

v'=[ £ G- f)]' —(-22).1'(3- x%)

Ta co:
[[(x =0
| F1(-x)<0
c:: i
x=<(
v=rG-%) . 20).f'G-x)s0 || £'B-x7)>0
Ham s6 ¥ = 77 gang vién khi va chi i ¢ Of6-x7) L
[[x =0 [[x =0
13- x*<-6 I[+*<9
-l<3-x <2 l<x <4 rED
o= | o= | = = -|lax<(,
r=0 r=( -l<x<0
I-6<3-x*<-1 f4<+ <9
_3—.‘r:>2 ._r:ﬁtl
y=f(x) y=1"(x)

Cau 6. Cho ham so . Ham so6 c0 d6 thi nhu hinh v€ bén. Ham so

nghich bién trén khoang nao dudi day?

y=f{x)

yv=f(1+x)
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A (J§;+oo). (-43:-1) c (1;\/5). o, @D

B. .

Loi gidi
Chon C
x =0 v =0
=y =0 |1+ =2 |x =

Tacb ¥ :[_g"(l +_1':)l :3.1‘._3‘"“ +.‘l.':) l+x° =4 v :i\ﬁ'

Mat khac ta ¢o

—ﬁ-:.‘r-:—l
I{_'r{ﬁ

_p‘"(l+_'r:)-=:ﬂ =2zl+x’ <l e

Ta co6 bang xét dau:

v | —V3 1 0 | V3 toq
23 - _ 0 o+ n N
ffa+z9] + 0 - 0+ + 0 - 0 +
y - 0 t+t 9 - 0 * 0 - 0 +
y=f1+2*) (1:43)

Vay ham s6 nghich bién trén khoang

Cau7. Chohamsé =f(x)=ax’ +bx" +ox’ +dx +E, @b thi hinh bén 1a db thi cta ham sé =) )

y/

=y

B g(.‘r):_}"(x: - 3)

Xét ham sb . Ménh dé nao duéi day sai?
g(x)

(- o0;-2).

nghich bién trén khoang
(2; +0).

(- 1;0).

A. Ham so

B. Hams6 & (x) dong bién trén khoang

g(x)

C. Ham s6 nghich bién trén khoang

D. Hams6 & (x) nghich bién trén khoang (0:2).

Loi giai

Chon C



) x =0

g'lx)=0s=| .| 5 =
! x -2 :Cl_

g'(x) :3_1'._3"'[.1': - 3)' / (1 ) X -

[

X -

[

Ta co:

Tur d6 thi cta ¥

x =0
= le | x ==
=2 |x=2

:f’(x) suy ra f{13 -2)=0= .T: -2 % e .TE(‘ o 'E}U(E‘l“jf}

va nguoc lai.

x —x -2 -1 0 1 2 +=
2% - - — 0 + T T
f2-x) + 0 - 0 - -0 - 0 +
gx) | -0 + 0 +0 - 0 - 0 =+
Caus. Chohamss =/ ) pahihams6 ¥ =/ nhu hinh bén dusi
Yy
—4 €
/ 7VJ2
celx)=flx"-5 .
Hoi ham s6 g()=1 < ) c6 bao nhiéu khoang nghich bién?
A 2 B. 3 C. 4 D. 5
Loi giai
Chon C
g'(x)=2xf"(x*- 5)
Ta co
v =0 v =
g(x)=0= =0 sopmse) | | X T5=4 =
f (- 5)=0 We5=-1 |x=2
x-5=2 X :iﬁ
Bang bién thién
x |—oo —v7T —2 -1 0 1 2 VT +oo

- 0 +

NN\

NS

Dua vao bang bién thién va doi chiéu véi cac dap an, ta chon C
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Cau9. Chohimsé ¥ =/ Hamsé ¥ =/ () ¢ db thi nhur hinh bén. Ham sé ¥ =/ (¥ ) nehich bién ren

khoang?
y
2\
[e} 1~—"2 x
- | )
-+ - 240 - 00;— —; 400
Al 2 B. | 2 C 2], D
Loi giai
Chon D
Ca'(x)=0- E.T)_f"(.'r— ).
Ta co
[1- 2x<0
| _,a‘"(.'r— )0
= g'(x)<0= | .
1- 2x =0
. . | (G- #)<0
Ham s6 €& nghich bién L
1- 2x <0 el ,
. = - 2 = rE—_
£ (- x2)>0 re1® zoging '
Truémg hop 1: lx-x x=-x >2
1- 2% >0 cel
<1 2
S - )<0 l < * <2:vo nghiem
Truong hop 2: (Exs L =
1
‘ X>—.
Két hop hai truong hop ta dugc 2 ChonD
.
. I_ EI :D thea da thi /"{x) | 2“' : I
gx)=0e Fle- ¥ ):D{__ == e | x- 'Tﬁ =1: mnglnlem ®x=g.
x- x~ =2:vonghiem
Cach 2. Taco

Bang bién thién



x |—oc 0,5 “+oc

7

=X :—‘ xX- =

Cach 3. Vi

11
=
474

g'(x)

Suy ra dau cia phu thudc vao ddu caa I- 2x.

1
g'(x)<0-——=1-2x<0ex >
Yéu cau bai toan can
Céu 10. Cho hamsé ¥ =/ () Ham s§ ¥ =/ (%) ¢4 dd thi nhu hinh bén.
Ay

Ham s ¥ =/ U1*+23° 37) 4510 bién trén khoang dudi day?
AL g, 5+%) c. D p. (52,
Loi giai
Chon D
x =I X =
=0 [1+2x-x" =1 o | x=0
A T, P T Tyn oyt Ty = v =7 =
' =(2-2x) {1+ 2x- x }.Nhén <ot 1 +2x-x" =2 x=2
Ta co:
Bang bién thién
X —ah 0 1 2 +o0

+ 0 - 0 ) .
Vay ham sé ddng bién trén khoang (1;2),

Cau 11. Cho ham sé ¥ =/ (%) ¢6 dao ham / ) tren R va dd thi ctia ham s6 / (%) hy hinh v&. Ham sb
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glx)=f(x"-2x-1)

dong bién trén khoang nao dudi day?

1]

1 T
A (- oo;l). B. (1;+ :::-). C. (0;2). D. (- 1;0).
Loi giai
Chon D
(Y= (7= ) £ = Py -
Ta co: & (x)=(2x-2).f'(x - 2a I}-
= x =0
g'(.‘r)zljﬁ ¥ edx-1=-1 v =+l
C - dy-1=2 =2y =
Lai ¢6 x =-2x-1=2 r=2:x=3
Ta c6 bang bién thién
X — =y 0 1 2 3 R
g'(x) — 0+ 10 + 0 — 10 — 0+
gx) | >
\ . -4 . A 1N A X - A A\ 1§0)
Dua vao bang bién thién ta thay ham s6 dong bién trén .
=/ @) v=rG) lién tuc trén R va c6 d6 thi nhu

a \ I . \ ~ <A, 1n J4
Céu 12. Cho hamso - c6 dao ham trén R . Biét ham so -

, . =1 ()
hinh v&. Tim tat ca cac khoang dong bién cua ham so .

A (- - 3).(0:43) 5. (- oc- /3).(3: H)

c. (- v3:0), (V3 +2) | D. (- ooz J’_’_’).(UHT)'



g 1 2 -
O
—il
Loi giai
Chon C
X .y 5
e R AR
Xét ham so v :
v =0
x4l =-1
= | +1 =0 x =0 x = x =0
, ©=0 e N A I R IR PN
y =0e (J—)_
SWA)=0 e =2 Jeé+l=2  |F+l=4  |x=B
Béng bién thién
T —00 3 0 V3 +00
y! - 0 + 0 o 0 +
+00

=1 (1)

Vay ham s6

Cau 13. Cho ham sb y=r G,

dong bién trén cac khoang

Do thi ham sb Y j

\

(‘ \-@;D), (-\E +ar_-) |

nhu hinh bén dudi

L/

(]

i

o=/ (T )

Ham so

ddng bién trén khoang nao sau day?
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]
- o0, — |. L. |
A ot B. [ : c.'? D. (- 1;+00).
Loi giai
Chon A
M i I I y . : :
g (-T) :(T+I)| = - 5 _.f (\,‘.T +2x+3- J.T +2.T+2)_
Ta C(’) 1 J.T_ +2T+3 J_T- +2T+2 .

I - : <0
T N #2043 At +2x42 véimoi XER. (1)

I I thea do thi [/ {x) o
< <] -2, £ (y)>0, VreR.
J(.r+|): +2 +J(.‘r+|): 4 2+ (2)

D<u :J.T: +2r+3- 'J.‘L’: +2x+2 =

_|_

Tu @ va (2). suy ra dau cta g4x) phu thudc vao diu cta nhj thirc X+1 (nguoc diu)

Bang bién thién

Duya vao bang bién thién va doi chi€u véi cac dap an, ta chon A

. f(-2)<0 =1'(x)

Cau 14. Chohamsé =/ ) tian tuc trén R co . Db thi ham s6 nhu hinh v&

Khang dinh nao sau day dung?

cy =50 . - o0 -

A. Ham so ’ 'f( ! lnghich bien trén (o0 2).
cv=lfl-x) , -0 -

B. Ham s6 ~ / ( xdéng bién trén (o 2).
cv=|fU- . -1

C.Ham so ~ / ( lnghich bién trén ( 1’0).



rG2)

D. Gia tri nhé nhat cua ham s6 1a

Loi giai

Chon A
Ta c6 bang bién thién ctia ham s y=f ()
ad —* —2 2 +20
@ T o - o0 =+
() BN f(a)/ -
— i

,f(-2)<0:l- ¥ =l= _f"(l - ¥’ )<0.¥xeR
Taco

t=l-x"= f'(t)<0=te(-2:1)= .1-5(- -.,-"?_;J?T)
0< ()= tel-w:-2)= .1'E(-?.‘Q—£)L_J(ﬁ;+jr;)
g(.r):|_}‘"(|- .1'1:- ' ()= (- 57) :_41'-'?‘“(Ir )f1@)

NI

g'(x) - 0 + 0 - 0 +

o) K‘g(—\@/* g(O}\‘g(\@)///v

cy=[fl-x , - o0 -
Vay ham so - |'I ( ]nghich bién trén (oo 2).
Cau15. Choham sé ¥ =/ ) pam g5 / ()= rax +br+cab,c€R) (s i i hink v
Ay
f'{x)
1 0 1 :;

Ham sé ()= ('; () nghich bién trén khoang nao dudi day?

o

Tad
4d

A 1 +00). B (-oo;-2)‘ c. (- 1;0).

Loi gidi
Chon B
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Vi céc didm C 102,(0:0),31;0) thuée do thi ham s6 ~ ~/ () nén ta co hé:

(< 1l+a=-b+c=0 [a=0D
c =0 = ih=1= _}'"'(.1')2.1'3 -x= _,f""(.'r) =3x - 1
l+a+b+c=0 c=0

.y g =f(F = g C)=r (G f )

T
[x* - x =0
. . il o if - s - x =l
g (x)=0= g (x) = f (," '(.T))._,;f (x)=0= i (1 - .1')(3.1" - |) =0 = |
e ox =-
Xét Ir--1=0
x ==l
x =0
= | x=1325
xr=-1,325
c=el
3
Béng bién thién
x —o ~1,325 -1 NG 0 NE] 1 1.325 +3
3 3
2'(x) - 0 + 0 - 0 + 0 - 0 + 0 - 0 -
= g(x) (-o0;-2)

N nghich bién trén
Duya vao bang bién thién g

Cau 16. Cho ham s6 =f (x) c6 dao ham lién tyc trén IR va c6 bang xét d4u dao ham nhu hinh vé& sau

¥ —on -2 -1 +o0
7(x) - 0+ 0o -
(Y= = 242 \ .
Hoi hamsé @ (x) f(x x) dong bién trén khoang nao dudi day
A, (-oo;O). B. (-2;1). C. (- oo;-2). D. (2;+oo).

Loi gidi
Chon C
Tap x4c dinh D =R,

v =g'(x) =[f(x2 +2x)]’ =(x? +2)c),.f'(x2 +2x) =(2x+2).f (x* +2x)
Taco .

o x24+2x :(x+1)2— 1=-1 v

(.2
Ta cod J (x+2x) <0 voi VXER

6i VX€R dya vao bang xét diu trén ta co

Loon_n Yy . —
dau "= chixayratai ¥ = I



Tir do y’ZO = (2x+2).f'(x2 +2x)20 o x4+2<0e x<-1 (-oo;-l)'

nén ham so6 dong bién trén

(-o0;-2) c(-00;-1)

Mat khac nén phuong an C théa man bai toan.

Cau 17. Cho hamsé =/ () lién tuc trén R . Biét ham s6 » =) ¢6 bang xét diu nhu sau

x —a0 1 2 +on

FEl 0~ o

m s g(x)=f2cosx+1)

Ha ddng bién trén khoang nao dudi day?

JT J T J T JT
o) w5 = 57
AL 6 B.\4 3), c.\3 2/ p. 2

Loi giai

Chon C.
(0;7)

Nhan thy céc tap hop trong cac dap an déu 1a tip con cua tap

(O;J[).

nén & bai nay ta xét trén khoang

g(x) dé)ng bién <8 (x)=0 va g () =0

Ham s6 tai hiru han diém

& -2sinx.f (2Qcosx+1) >0 < f'(2cosx+1) <0 (do sinx >0, VxE(O;;r))

S

1
< 0<cosx <—o —=<x <

o 1<2cosx+1=<2 2 3

SR

VAN DE 2
HAM HQP CHUA THAM SO

() =x(x-1) (x? +mx+9)

Ciu 18. Cho hamsé ~ =/ () c6 dao ham voi moi X€R. €6 bao nhiéu

s6 nguyén duong " dé ham s6 g(¥)=/G-x) ddng bién trén khoang (3;+) 9
A.> B. 6. c.’ D. 8
Loi giai
Chon B.

o £G-x)=G-x)2- x) |G- x) +mB- x)+9].
Tu gia thiét suy ra
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g (x)=-1(- x).

Ta co

g(x) (3;+0)

X X - A A )
dong bién trén khoang

o f'(3- x) =<0, Vxe(3;+x)

(%) =0, Vxe(3;+0)

Dé ham sb khi va chi khi &

o (B-x)2-x) |G- x) +mB- x)+9| <0, Vxe(3;+wn)

-3) +9
o m g&, Vxe(3;+x)
x—
(x-3) +9
< m <min h(x) h(x) :x—.
(3;+0) V(’)'l x-

-3 +9
h(x)Z&Z(x—Bﬁ 0 >2 /(x-3). 9 =6.
Ta ¢6 x-3 x-3 x-3

Vay suyra " <0~ " me(1;2;3,4;5;6 .

oy = ‘() =x (- 17 Gx* +mx’ +1
Cau19. Cho ham s ¥ =/ &) ¢6 dao ham 7 () =2 17 G +mx )VéiinXER C6 bao nhiéu

_ (2 )

sO nguyén am 7 dé ham sb g =r(x) dong bién trén khoang © +oo)?

A. 3. B. 4. C. 5. D. 6.

Loi giai
Chon B.
) 2(.2 2 (.8 6
. = -1) 3x" + +1).
Tu gia thiét suy ra / (x ) * (x ) ( romx )
! =2xf"(x?). _, ‘ \ v : . .
Tacs & () =2S () Pé ham s6 &) ddng bién trén khoang (0:40) 41 va chi khi
2’ (x)=0, Vxe(0;+x) = 2xf'(x2)20, Vx € (0;+0)
o 2x.x’ (x2 - 1)2 (3x8 + mx® +1) >0, Vxe(0;+w0)
< 3x* +mx® +1 =0, VxE(O; +00)
8
o m=- 3x 6+1, Vx € (0;+0)
X
3x® +1
& m =max h(x) h(x)=-2 —.
O i X
3x +1
h(x) =- al - 0: +0) max A (x) =-4.
Khao sat ham X° trén ta duge @+
m>-4 —""— mE{-4;- 3;-2;- l}.
Suy ra
cv=f(x () =" (o4 2" + e+ 5 .
Ciu20. Chohamsé ¥ =/ ) 6 dao ham () =" e+ 2) (" +m ]Vé’i Vx€R _ $§ gi4 tri nguyén
. . celx)=flx+x-2) | . :

am cua tham s6 7 d¢ ham so g()=f ( ) dong bién trén khodng (1; +0) la

A7, B. 5. C. 4. D. 3.



Loi giai
Chon C.

Ta c6 g'(x)=(2x +|)_f-'(.‘|.': . 2)

cg(@)=f(+x-2) (1; +0)
SO

Ham dong bién trén khoang

o g ()20, ¥re(+x) & Qx+1)f (¥ +x-2) 20, vxe(i+n) = f(x* +x- 2) 20, ¥xe (L, +x)

. 2x+1>0, v.re(l.;w_-))

(v

= ([ +x- ET ( +_~r)[[.~r3 +x- 2): +m(xc? +x- 2)+5| =20, ¥re(li+x)

(.1.': +x- 3): +m(.‘r3 +x- 3)+5

20, Vx €(1; +) (2 #x-2) (32 +x) 20,013 +0)
()(vi ).

Pat ¢ =¥ +x-2 Khido x>1=1>0

ﬁm;‘—{—i‘-}“{}ﬂ

(*) tr& thanh © * 7 +5=0,Yt>0 E
' . (42225 o -1- 22225
Ap dung bat dang thirc C6 — si ta ¢ t P '
5
f=—
= f
= max —;-_‘ =25
{-'H"]. ¢ = m 2-“ 5
me|-4-3-2;- 1]

', Vay c6 4 gid tri " thoa man bai toan.

fG) == 1(x+3)

Ma " nguyén am nén

Céu 21. Cho ham s6 £ c6 dao ham trén R 1a . C6 bao nhiéu gia tri nguyén cta

, -10:20] .. cv=fF+3x-m) :
tham s6 7 thugc doan[ 10:20] 44 pam g ¥ =7 (1 #32 ”’)dangbiéntrén khoang 0122
A 18 B.17 c. 16, D. 20,
Loi gidi
Chon A.
Xét dau /() ta dugc
X —C -3 1 o
(%) + 0 - 0o+

s :(Er+3)_f'(r: + 3x- m)
Ta co: .
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2x+3>0,vre(0:2) y=f(*+3x-m)

(0;2)thi

Vi . Do d6, dé¢ ham sd dong bién trén khoang

_f"(.'r: +3x- m) =0, Vre(0;2) *)

Dit ! = +3x-m Vi xe(0:2)= te(-m:10- m)

F@)=0,%em10-m)

(*) trd thanh:
13 =m =20
10-m=-3 m =13
| = I: =10 =m=-1
, ==-m m =-
\ , re 1A , JC) ,
Dua vao bang xét dau cua A ta co: (mEZ

= me|-10;-9..:- 1:3:4:..:20]

Céu 22. Cho ham s J (x)c() dao ham trén R1a S @)=l Dl +3). C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua
. - 10; . vy =f " +3x- ) . :
tham s6 7 thuge doan 1192 gé namss * =7 3 g bidn een khoang @2,
A 18 B.17. c. 16 D. 20

Loi giai
Chon A.

.V Z_f"(.r: +3x- m) 2(2.1'4-3)_}‘"(.1': +3x- m)
Ta co .

F ) =(x- 1)(x+3)

Theo dé bai ta co:
r=-3

! (x)>0e > . _f"(l-)-::[}ﬁ -lex<]
va '

suy ra

Ham s6 dong bién trén khoang (O’ 2) khi * =0, vx€(0;2)

<= (2x +3)_3‘"(.‘r3 +3x- m) =0, ¥re(0:2)

.\:€(0;2) L 2x+3=0,.%ce(0:2)
0 nén

D . Do d6, ta co:

=0, Vre(0;2) = j.,(l_g $3c-m) 20 x*+3x-m=-3 mzx"+3x+3

T +3x-m =l m=x"+3x-1

m =max (.T: +3r+ 3)
k2

m =13
- =
m =min (1 +3x- I) m =- |
me|-10:20 ., o L
Do [ ] , e Z nénco 18 gia tri nguyén ctia " thoa yéu cau dé bai.

¥)=(x+1)x-1)x- 4); xeR

Céu 23. Cho ham sb ! (x) c6 dao ham f ( . C6 bao nhiéu sd nguyén

2-x
- m
1 +x

a(x) :_f"l

m <2021 4 ham <& (2 +0),

AL 2022 B. 2019 c. 2020 p. 2021

! dong bién trén



Loi giai

Chon C.
5 ' N
() =- —2 — = X om
Ta c(')-g (x+1) / | I+ x
cg(x) (2; +0)

Ham s6 dong bién trén

o E’(.T) =0 Yxe(2: 4 )

-

| 2-x

3 | 2 fa . .
= - - -m| =0 ¥xe(2: + x) o 20 X v L
ety r{E ] soween
x <-1
Ta Cé:f'(x)io o r+D)x-D(x-4)=0 o |1 <x <4
2-x
1 -m=-1:¥xe(2:+x) (1)
+X
L2-x . 2-x
! ‘ -m| <0; ¥xe(2: +) | = -m =4; Wre(2+)  (2)
Dodéo: | L+X & +X

2-x
’ h(x)=——"-m
Ham so [+x

IRYILIIII -
"W

W ———

- J 5 A [N <A ‘A 2 A ) [N ~
Can ctr bang bién thién suy ra: Diéu kién (2) khong c6 nghi¢m 7 théa man.

. 24w ;1o A A
L X€ o ) c6 bang bién thién:

Diéu kién DR m<-1& m=l &t hop didukien M <2021 guy ra c6 2020 gig trj M thoa man yéu
cau bai toan.

Ciu 24. Cho ham s ¥ =/ (%) ¢4 3 thi nhur bén.

1
T
1
1

AVER

y=f(x2+x+m)

S gi4 tri nguyén cua tham s 7 @ ham sb nghich bién trén (O:1) 15

A0 B. 1. C.2. D. 3.
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Loi giai

Chon B.

Ta c6 y'=(2x+1)f'(x2+x+m).

— 2 i
Ham g6 * =/ (7 +xem) nghich bién trén (%D khi va chi khi ¥ <0 ¥€(0;1)

vi 2x+1>0,%x€(0.1) 1an didu nay twong duong véi

o s x> +x+m=-1Yxe(0;1) x>+ x =-1- m,Vxe(0;1)
f(x +x+m)SO,Vx€(O;1)© =
x” +x+m <1,Yx € (0;1). x> +x <l- m,VYx€(0;1).

‘ —2 \ ‘ .
Ta c6 ham s§ &) =¥ +X 1y4n dong bién trén [0’1]; do do, rang budc trén twong duong vai

-1- m<g(0) =O©
I-m=>g(l) =2

Vay c¢6 duy nhat mét gia tri nguyén ctia ” thoa man yéu cau bai toan.

Cau 25. Cho ham sb =/ (x)lién tuc trén R va c6 bang xét ddu dao ham nhu sau

T —00 —1 1 3 +00
f'(x) - 0 + = ) =
C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham sé 7 dé ham s6 g()=fGr+m) ddng bién trén khoang © ;2).
A. 3. B. 4. C.2. D. 1.
Loi giai
Chon A.
Tir gia thiét suy ra ham s6 y=/) dong bién trén cac khoang (- 1;1), (1:3) va lién tuc tai ¥ =1 nén

(—1;3)_

dong bién trén

Taco & () =f"(+m) va xe(0:2) = x+m€(m;m+2).

m=>-1
G) , (0_2)@(m;2+m)C(-1;3)©{2 & T l=msl
gL dong bién trén khoang =’ rm =

Vi MEZ nan M ¢o 3 giatrila ™ = Lim =0sm =1

Ciu 26. Cho hamsé =/ () 1a mot ham da thirc va c6 bang xét dau cua /1) nhu hinh bén dudi:
x | — 050 1 3 —o0
f(x) + 0 - 0 +

C6 bao nhiéu gia tri nguyén cia tham s6 ™ dé ham s6 =f(x=2+m) (1) nghich bién trén khoang
(11;25)

A. 1. B. 0. C.2. D. 3.

Loi giai



Pyt =Vx- 24m i XEUL2S) 1 €GrmStm) o s e thanh: ¥ =/ (O )

(11;25)

Dé thay * va ! cung chiéu bién thién nén ham O nghich bién trén thi ham (%) nghich bién trén

G+m;5+m)

/@) suy ra ham f@ nghich bién trén khoang (1;3). Do d6 ham /()

m+3=>1 {m2-2
=

m=<-2

Dua vao bang xét dau cua ham

B+m;5+m) e m=-2

nghich bién trén khi va chi khi {m +5=3

Vay c6 duy nhat mot gia tri nguyén cuia tham so6 théa man y€u cau bai toan.

DANG 2

XET TINH DON BIEU CUA HAM HOP DANG & () =/ ()+4 ()

VAN DPE 1
HAM HOP KHONG CHUA THAM SO




Todn 12 Chuwong 1 - Ung dung dao ham dé khdo sdt va vé do thi ham sé - Bai tip theo CT méi 2025
Cau27. Cho ham s V=/() lien twc tén ; va f'G)=x"(x-1E-%) Ham sb

v =g(x) =f(x)+ (1~ x) ddng bién trén khoang

] 13
A. oo 3 B. (0;1). C. 375 D. (1;2).
Loi gidi
Chon D.
Ta ¢ glx)=f(x)- f(1-x)=x"(x-1)04-x)-(1- x)(-x)x+3)

g'(x) =x(x- I)[.TH— x)+(x-I)x+ 3}] =x(x- 1)(Ox- 3)

X

glx)=0« |x

= | = =2

X

Ta c6 bang bién thién :

* 2
g'( x) - 0 + 0 - 0 +

£(x) \/\/

A X e ~ , | . I 1 i
Ham s6 a(x)=f(x)+ (- x) dong bién trén khoang ‘ U'E_‘ (L +o0)

V=

Suy ra ham sé déng bién (1;2)

. 1 .
Y=/ S =6 G 1) (- 3)  g)=f()+ x5

Cau 28. Cho ham sb . Ham so 3 dong bién

trén khoang nao trong cac khoang dudi day?

",}_3+J§. "3-45_7 )a‘ﬁ
. 9 2 7T B
A. ©; 2). B. ' - C.' - D.! -
Loi giai
Chon C.
Ta ¢6: g () =f(x)+x
x =l =0 v =0
= . = ) . = |y =2
(-1 G-3)=-1 |x-5+Tx-2=0
] 35
g (x)=0= x*(x-1) (x-3)=-x" _'1 )




g'(x):

Ta c6 bang xét dau cua

g'(x} - 0 - 0 + 0 — 0 +
3-45
\ , fe 1A g'(x) A A ) | 2 o T AV =g(x)
Duya vao bang xét dau ta thay trén khoang thi ham s6
Céu 29. Cho ham sé ” =f (.r)' Do thi ciia ham sb y=1 () nhu hinh bén.
|I
|
pat £ (=70 x Ménh d& nao dusi day ding?
A g(-l){g(l){g(ﬁ) B g(E){g(l){g(-l)
c e@<g-D<e® p £W<glD<g(2)
Loi giai
Chon B.
Taco: © () =f(x)- | & (=0 f'()=1 . Dua vio dd thi ta thdy duong thing ¥ =1 cét dd thi
ham s6 © =/ (x) tai 3 diém1a * = L =13 x=2,
x=2
g'(x)=0= |x=I
x=-1
Vay

14 , '
Bang xét dau cia ham s6 & () phy sau

dong bién.
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. 2 -
Dua vao BBT ta thay: g@<gM=<gl I).

=1 (%)

Cau 30. Cho ham s6 ~ y=£"(x)

¢6 dao ham lién tuc trén R- DJ thi ham sb - nhu hinh bén dudi.

ce()=270)- ., .
Ham sé £ ()=2/()- dong bién trén khoang nao trong cac khoang sau day?

A Com2) g 22) c. @4 p, i+x)
Loi giai
Chon B.

Ta 6 g (x)=2f"(x)- 2x= g (x)=0= f'(x)=x

y=71"(x)

hé& (x) =0 chinh 14 sé giao diém cta @ thi ham sé

S6 nghiém ctia phuong trin va duong thing

d:y =X (nhy hinh v& bén duéi).

x ==-2
g(x)=0= |x=2 .
Dua vao db thi, suy ra v =4
Lap bang bién thién
X —o0 -2 P 4 40
g [ t) - 0 + 0 - 0 +




g(x) (-22) i, (4;+0)

= ham s0 dong bién trén

Cau31. Chohamsé » =/ &)

. So sanh 4 dap an Chon B
y=f"(x)

¢4 dao ham trén R . D6 thi ham s

y

nhu hinh vé bén dudi.

3
1 _________
-1 é\ T
K 1‘-.../ o
S
el)=f()- X ohxi- x42 . )
Ham s6 3 dong bién trén khoang nao trong cac khoang sau?
A 1O g. (0:2) c. :2) p. .

Loi giai
Chon D.

Ta ¢6 g ()= )X +2x-1 g (x)=0= f(x)=(x- I):.

h g'(x)=0

Suy ra s6 nghiém cua phuong trin chinh 1a sé giao diém giita d6 thi ham s6 /&) va parabol

(P):y =Ce- I):.

x =0
g(x)=0< |x=l
v A e x =2
Dua vao do thi ta suy ra .
Bang bién thién
r |—oco 0 1 2 “+oe

Dua vao bang bién thién va doi chiéu véi cac dap an, ta Chon D

Luu y. Cach xét diu bang bién thién nhu sau:
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(- :0)

ta thay dd thi ham /@) nam phia trén duong y=(e- 1) nén & (x)

Vi du trén khoang mang
dau - .
=0, x=Lx=

(x)

. ) ’ 2. iz
Nhan thdy cac nghiém = la cac nghi¢ém don nén qua g'(x) doi dau.

v=£"(x)

Céu 32. Cho hamsé * =/ xac dinh va lién tuc trén [_ L 5} ¢4 d6 thi cua ham . duoc cho nhu

cglx)=-2Fx)+x" - 4x+4

hinh bén du¢i. Ham s6 ddng bién trén khoang nao trong cac khoang sau day?

X
N (- ,0). B (0;2). c. (2;3). D. (-2;-1).
Loi gidi
Chon C.
lky
3
1
o
~2
, —=2f = _1
Xét ham so g () 2/ (r)+x" - dx+d trén [ L 5] ta co:
c=x (0, 2)
g(x)=0e f(x)=x-2e |x=3
g (x)=-2f"(x)+2x- 4 X =x, &€ (4: 5)

g'(x):

Béng xét dau



|- 0 x5 2 3 4 x, 5
g'(x) - 0 + 0 - 0 +

(2;3)'

Tir bang xét dau suy ra ham sé dong bién trén khoang

Ciu 33. Chohamsé ” =/ (X). pd thi ¥ =/ &) nhu hinh bén dudi.

1Y

g = G+D+ £(2- x)- x> +6x- 3

Hoi ham s6 ddng bién trén khoang nao cho dudi day
(- ;0) B. (0;3) c. (1;2) D. (3;+0)
A.
Loi giai

Chon C.
Taco & () =/ G+ 1)- / (-2- x)+6- 2x 20¥xek ta chi can chon ¥ sao cho

x+1=1

x+1<-2

fGe+1)=0 o 1-2<2-x<I
£(2-x)=0 x <3

6-2x >0 . .
* © 1 <x =3 #6i chiéu dap 4n ta tim duoc dap 4n C

CAau 34. Cho ham sb =/ (x) c6 dao ham lién tuc trén R va bang bién thién ciia * /(%) nhu sau

X0 . -1 1 X + oo
T+ w0
f’(X) S 3 73/
- 009/ \A—3 /
Ham s6 g(x)=/s(x)- 3x ddng bién trén khoang nao?
A (2;2019) B. (- 2019;- 2) C. (1;2) D. (- ;1)

Loi giai
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Tap xac dinh ctia ham s61a R
()= () 3

—_ ' 3
Ham sb y_g(x) g (X) 0

U 7 (x)- 3200 £(x)330 x3 2.

dong bién

VAN DE 2
HAM HQP CHUA THAM SO

—_ 1 _ 2 ma i
Cau 35. Cho ham sé y= f(X) c6 dao ham f [x} =X +e+ xR . C6 tat ca bao nhiéu gié tri
nguyén thudc khoang (_ 20 50) ctia tham s6 M @& ham s6 [X) N ]F[x) ) [m " l)x "2 nghich bién trén
khoang (0' 2) ?
A. 26, B. 5. c. 5l D. 0.
Loi giai
Chon A.
Ta o6 g[x) = f[x)- [m+1)x- 2p g'[x) = f'[x)- {m+1)
Ham sb nghich bién trén khoang 0:2) khi

2'(x) =0, ¥xe(0:2) (0;2)

A n_n 9 9 . ~ <R A >
(dau = chi xay ra tai hittru han diém trén khoang

).



= f'(x)- (m+1) =0, ¥xe(0:2)
= 33" +6x <m, Vxe(0;2) (*)

Xét ham s h(x)=3x" +0x, xe((}; 2).

, h'(x)=6x+6>0,vre(0:2)
Ta co .

Bang bién thién:
x 0 2

h'(x) +

h(x) >
0  _

24

Nhin bang bién thién suy ra diéu kién dé ) xdy ra la: m =24,

- 50,50) g ME[24:50) e 7 hay me|24,25,...,49

Do M€ Z | thudc khoang ( va

Vay ¢6 26 s nguyén M théa man.

Cau 36. Cho hamsé ¥ =/ O ¢6 48 thi cia ham s ¥ =/ ) b hinh v bén, Cic gid tri ctia ™ dé ham
s6 =/ G+ (m- Dx déng bién trén khoang 0:3) la

-
L]

sssaaflps

A m>4 B. m =<4 c.m=4 pD. 0>m>4

Loi giai

Chon C.
y=f)+ln-Dx= y' = G)+m- 1|
Taco .
Ham sé =f )+ G- Dx d@)ng bién trén khoang 0:3)

o ¥ =0, vre(03)e f(x)+m-1=0,vxe(0;:3)
= -m+1=f(x), ¥xe(0:3)

< -m+1<=min f'(x)
xef;3) o -m+l=-3e=m=4

Cau37. Chohamsé ” =/ ) 6 dd thi ¥ =) nhu hinh vé:
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Ay

/\ﬁ

L

cg() =27/ (x)+2x> - 4x- 3m- 6+/5 ( mEIR)‘Dé g(x) =<0 v6i VXE{'\E;\E]

Xét ham s thi diéu kién
cua M la
2 2
mZ—f(\/g) mﬁ—f(\/g)
A. 3 . B. 3 )
m <2 £(0)- 245 m=2r(-\5)- 45
C. 3 ) D. 3 )
Loi giai
Chon A.

Ta o6 g()=2r(x)+6x*-4 g(X)=0e f(X)+3x*-2=0e f(x)+3x*-2=0

pe 8W=0 o WE[VEB] e g <0 g |55

Ay

y = 3”7 — 2

Y

£/ G)+3x7- 220 Vxe|- 5145
g(x) |-5:45]

X ~ X - X A
luén dong bién trén .

A 7 = ’ — 2_
Dya vio dd thi ham sb S va Y =3x-2

= g'(x)=0 Vxe [-\/g,\/g]

ta thiy

nén ham so

Suy ra Maxg () =g(¥5)=27({/5)- 3m = 27 (5)- 3m <0 = m ng(\/g)



DANG 3

XET TINH PON PIEU CUA HAM HOP © () =7 (u () +Ax)

VAN DE 1
HAM HOP KHONG CHUA THAM SO

Cau 38. Cho ham sb J(x) xac dinh va lién tuc trén R va co dao ham S (x) théa man

f(x) =(1- x)x+2)g(x)+ 2021 .. g(x) <0; Vx€R Ham s§ ¥ =/ (1- x)+2021x +2022 nghich bién

trén khoang nao?

A, (L+o) B. (0:3) c. (-=:3) p. G:+ )
Loi giai
Chon D.
Ta cé

v = f (1= x)+2021 == [1- (- ) [ (- x)+2] g(1- x)- 202142021 =- x(3- x)g(1- x)
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r<0

y(x)<0e x(3- x)<0= _ (1- 1) <0
Ham s nghich bién khi ¥>3 4o 8- 1<0 vreR,

Vay ham s6 nghich bién trén khoang (3% %),

y=f() TG s man: | ) =(1- ¥ )x-3)

CAau 39. Cho ham s lién tuc trén R va co dao ham

v =3f(x+3)- " +12x

Ham s6 nghich bién trén khoang nao sau day?
A, 5), g, (Zi+®) c. CL0) p. G-
Loi giai
Chon B.
) =01 ¥ Nx-35) £ +3) :[l - (.-L-+3)F] Ge43-5) = (4D +2)(G- 2)
Ta co: suy ra .
Mt khie: ¥ =3 (r#3)- 357 #12 =3[ G+ D) G- 2+ (- )] =230 2+ 2)(5+9)
~S5=y=-2
=
Xét y'<0= -30- 22X+ 2N +5)<0 =2

py=3f(x+3)- x" +12x

Vay ham sb ° (-5:-2) , G40

nghich bién trén cac khoang

y=f()

Cau40. Cho ham sd xac dinh tréen R va c6 dao ham

FG)=0- D)x+2)g(x)+1 trong do z(x)<0, ¥re IR.

7(x)

théa man

cy=f(-x)+x+2
Ham s6 ° F- x)+x

nghich bién trén
cac khoang nao?
A, 5+ g, (:3) c. =3, p, Gi+)
Loi gii
Chon D.
Y 1 Mot Y S
Ta co: 1 ()=0- Dx+2)g(x)+1= F(1- x)=x(G- x)g(l- x)+1

Y= 2)) 1= £ )41 =[2G 2)g(- x)+1]+1 = G- 1)g(l- x)

Mat khac:
Ta c6: y<0s -x(3-x)eg(l-x)<0(*)
x=3
* wl3-x)=0
by €()<0, ¥rER= ¢(i- 1)<0, %R = Mo x(-x)<0=) o

y=f(1-x)+x+2

, s .
Vay ham sb - (- 2:0) va G; °°).

nghich bién trén cac khoang

y=f(x) y=1"(x)

Cau 41. Cho ham sb ¢4 d6 thi ham sd nhu hinh vé



AV
—————— 3
_..
X
Cy=f0- x)+ X .
Ham sd 2 nghich bién trén khoang
i 12]
Al 2 g, 620 c. O30, p. 3,

Loi giai

Wf=-=====

Ta co g ()= (- x)+x-1.

pe € (<0 fU-)>x-Lopet=1- & b4t phuong trinh tro thanh /)~ 7%

Ké duomg thing ¥ = cét dd thi ham s 7 ) 1in luot tai ba diém * =3 ¥ =" L =3.
t<-3 l- x<-3 x>4
fW)>-t= I o _ .

Quan sat d0 thi ta thiy bat phuwong trinh =f= <l-x<3 "I<x<0

Pbi chiéu dap 4n ta chon B

yv=Ff(x), y =g(x)

V

Ciu 42. Cho ham s lién tyc trén i va co do thi cac dao ham (d6 thi

duong dam hon) nhu hinh vé

=g (x) 1
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g'(x)

s

]Lz\/ -0,5 \/1

ch(x)=f(x-1)- g(x-1)

Ham s6 nghich bién trén khoang nao dudi day?
L I] [ -I; 1 :
A2 B.| 2 c. (5+) p. &+,
Loi giai
Chon B.
Hai dd thi £l g (- 1) duoc suy ra bfmg cach tinh tién hai d6 thi _f”(.‘s'l g'(xJ sang phai 1 don vi

nhu hinh vé bén dudi

Y

Sk

i

h(x)=f(-1)- g (x-1).

Taco
n(x) h(x)<0= f(x-D<g’(x-1)= .TE‘ - I;é u(12).
Hamsé """’ nghich bién khi L 2)
Cau 43. Cho ham s f () ¢6 dao ham lién tuc trén R Bang bién thién ctia ham sd ! (x)nhu hinh v&.
T [-1 0 1 2 3
I I I g
3 1 1 1
f'(x) I I I
I I S
L |
-1

+X
nghich bién trén khoang nao trong cic khoang dudi day?

,g(x):f[l-g

Ham so

N (- 4;-2). B (- 2;0)' C. (0;2). D. (2;4).

Loi giai
Chon A.



X '
g<x>=f[1-5 b g |- 2|
Xét . Taco
g'x)<0e= f'|1- % >2
Xét
Duya vao bang bién thién ciia ham sb S (x)ta co:
Jd, X X
fll1-=|>2e 2<]- —<3e -4<x<-2 (-4:-2)
+) TH1: 2 Do d6 ham s6 nghich bién trén ’
f [1- Tls2e-1<1-2<a <0 2<2-2a<x<4
+) TH2: 2 2 nén ham s chi nghich bién trén khoang
(2-24;4) chir khong nghich bién trén toan khoang (2:4).
g)=f1-=

+X
2 nghich bién trén (-4-2).

Vay ham s6

VAN DE 2
HAM HQP CHUA THAM SO

Cau4d. Cho ham 6 * =/

(x) =f (x+2)- mx A LA . (-1;2)

dong bién trén khoang

Fx) =G+ Dx - 2).

c6 dao ham Tim ™ @& ham sO

o

V=t

(]
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-9 9 -9
m < -—=m =10 n =
A. 4 B. 4 . C. 4 p. m =10
Loi gidi

Chon A.

= =f )= ! — A
Ta c6 * g(x)=f(x+2) mx Suyra g'(x)=f"(x+2) m

, crv=elx) ., o ¥ -1:2 ' =12

Pé ham s6 7 g(r)déngblén re(-1; )thi g (x)=0 vrel-1 )

Hay F'x+2)zm Wxe(-12)e m<f'(x+2) Wwel-1:2)e m<x(x+3) vxe(-1;2)

m ﬂ__gf{f_i}(r: +3x) () =2x+3h'(x)=0= x :g

Dit h(x)=x" +3x ’

Ta c6 bang bién thién nhu sau.

X ) 3
- o -1 2 2 +00
h(x) | -0+
h(x)
) 1
. 9
4
9
. oM =-—
Duya vao bang bién thién ta thay 4,
3 5
V= ) =xx+1) (x-1) Ax-4
Cau 45. Cho ham so y f(X)lién tuc trén R vaco f( ) ( ) ( )4 ( ) .
1
. . 4 2 z y:g(x):f(l_ X)+ 2 2 z z A X
Gia tri cia tham s6 M @& ham s6 X"+ X+ NT +1 chic chin luon ddng bién trén
(-30).
A mE(-E;-l). B.mE(-oc;-?.)' C.mE[- 1;0]. D.mE[U;+w)
Loi giai
Chon D.
x3+rm:+mz+1:‘x+g +3Tm+1:>{]

Didu kién: X +1MX+1T +120 (uon ding vi
2x+m

X +mx+nt +1)2

)
g(x)=- f(1- x)-




bat

- f (>0 vte(: )= - f(1- x)> 0, 7xe (- 3,0)

2X+m
i

(E +mx+nP+1)
Ycbt

= ms=-2x,¥xel(-3.0)= mgr_rl3i§1(— 2) = m=0

Cau 46. Cho ham s6 7 =/ &)

_ =0, vxel(- 3;D)ﬁ 2x+mﬂﬂ,*;*xe(— 3;[])

y :f'(,r)

. me [O; +rx:-)
Vay
¢6 dao ham lién tuc trén R va dd thi cia ham sd
l-'A
| y=1"@
2
\ l
-1 0 1 3
2

Dat

tap cac gia tri nguyén duong cua ” dé ham so

Téng cac phan tir ciia S bang:

A. 4. B.11.
Chon C.
Ta co & (x) =f (x-m)- (x=-m-1)
Pat h(x)=F"(x)- (x- |:" T db thi
-1=x =]
()20 )

=

gx)=1f(x- m)- I;(.r- m-1) +2021

v6i M 1a tham s thuc. Goi S 1a

y=gx)

C. 14,

Loi giai

v :f'(x)

va dd thi

Vv

S

=X-

dong bien trén khoan

1

(5;6).

D. 20.

trén hinh vé ta

nhu hinh vé.

suy ra
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m=1=x =m+]

sl =x-m =l
—

g'(x)=h(x- m)=0=

x=m=3 r=m+3

Ta c6

V= ) " - lm+ +3:+
Do d6 hamsb © ~ 2 () dong bien trén cac khoang G = 1:m I}Vé. (m +3; +00)

m-1=5
5=m=0H
= .”H‘I =0 = s
m =2
Do vdy, ham sb y=g() ddng bién trén khoang (5:6) m+3 <5
1 1:2:5:6 =1:2:5.¢/
Do ™ nguyén duong nén " = | 1:2:5:6 tite 5 =|1:2:5:6

Téng cac phan tir cia S bang 14.



DANG 4
s ))] :

XET TINH BON BIEU CUA HAM HOP £ &) :[

£(x) =(e+2)( - 9)(x* - 16)

Céu 47. Cho ham sé ¥ =/ (%) 1ien tuc va c6 dao ham trén R . Ham sb

=g(x) = f2x- T
y=glx) [_;_ o }l dong bien trén khoang nao trong cac khoang sau day?

R (1- V3;1+43) g Givo) ¢ (s) b 13

Loi giai
Chon B.

Ta o Fix) :(.".'+3)(.".': - '?J)(.T" - IE:I)Z(.T- 3)Ge- 2)(x+3)(x +2) (.".': +4)
aco )

=2023.[ f (2x- )| (2= 22) Q- 1)

=2023 £(2x- x)| T2 2020 27 - 3)(2x- - 2)(2x- 2 #3)(2x- 2 42) [ (2x- 27) +4

=2019( f (2x- )] M ox- 2V G- 2x43)(7 - 22 +2)| (2 - 2x) +4((2- 20)(2x- 27 +3)

Ta co:

2023[ F(2x- )T (2x- @ +2) (- 20 +3)( - 20 42)| (- 2x) +4| 20, ¥xeR
(2x- ) ( ) ( N )| ( )

Khi dg £ 020 @-20)(2x- x*+3)20 & x€[- k1] U[34)

y =g(x) :[_;"[E.T- x }] .

, - +
= Ham s6 ~ ( l’l)vé G; DO).

dong bién trén moi khoang

c v=f(x ((2)=7(-2)= ‘ ,
Cau48. Cho ham s6 ~ =/ ) ¢ dao ham trén R thoa Q)=7C2)=0 4 thi cia ham sb

y=1'G) c¢6 dang nhu hinh bén. Ham s Y :(’f(l)) nghich bién trén khoang nao trong cac khoang
sau ?
\ ]
-2 [0} 1/\2 -
13
Al 2 B. - ;). C. (-2:-1). ~ (1;2).
Loi giai
Chon D.
Taco f1)=0e x=Lx= i_“'}; f@)=7C2) :D. Ta c6 bang bién thién :
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7

X —a0 2 1 2 +@®

0 - 0 + 0

flx) . / ’ \. / ’ \A_x = flx)<0 V=2

Flx)=0 [.‘r =42
. _1" =) = R =

xet ¥ :(;(1)) = y' =2 (x).f'(x) : f'(x)=0 x=kx=%
Bang xét dau :

X — o -2 1 2 + oo

f(x) + 0 0 + 0

f(x) 0 0 -

¥ :[[fm]l 0 + © 0+

- L Frdx
000 =27 x).F(x). y,, T <00 Tl =00 Ef{x;.,:g U§<x<z

g(x)

Hoac Ta cé

ich bién trén c4 . (-¥:-2), (12).
Suy ra ham sb nghich bién trén cac khoang

Ciu 49. Cho hamsé ” =/ (x). pothi Y~/ &) nhu hinh bén duéi.

am Sé g(x)=[f(2x- 1)]

H nghich bién trén céc khoang nao trong cac khoang sau

1
0;—
N (-1,0) B (0;1) c. [ 5

Loi giai
Chon C.

Ta cb g (x)=67*Qx-1).f" @x-1)

2 - 2 r r ’ -
Do 6/7(@x= D20 i ¥reR nen dé ham sé nghich bién thi | 2¥7 D=0

Dua vao dd thi ham s6 y=f () tacod



x =1

Frn<0o |21
X = = (=
-1<2x-1<0 Ost%
bé
Cau50. Chohamsé Y= T pami =T nhy hinh ben dusiva MU= (2=0
. b
O xIr
—q 2 =

o 8763

Ham dong bién trén cac khoang nao trong cac khoang sau
4 2) g (O:D c 10 p. (2D
Loi giai
Chon C.

Taog & =4 (2 -3).17 (- 3)

y=f)

Ta c6 bang bién thién ctia ham so

T — o —1 0 2 +oo

£ () - J °

i 0
F(=1) F(2)
flx) / \ / \
_oc (0) e

Do fED=r@=0 F(x?-3)=<0

, L . F(x*-3)<
véi "XER 4 ham sb dong bién thi (+-3)=0

7'\/§Sx S-\/E
- 2-
(0 -3) =0 1<x’-3<0 V2 <x <3
x2-322 xz\/g
THI: * 20 thi =5

V2 <x <3
xZ\/g

Vi X 20 pen
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i -5 <x<-3
0<x"-3<2
2x e |3 <x <5

x -3=<-1
-2 <x<\2

F(-3)=0=

TH2: X <0 thi

-\/ESxS-\/g
-J2 <x <0

Vi X =0 pen

(- x@;-ﬁ), (- \5;0)’ (\5;\5), (\E;M).

Vay ham sb da cho dong bién trén cac khoang

Cau 51. Cho ham sb f (X)C(') dao ham trén Rva f (X)cc’) bang bién thién nhu hinh v&, d6 thi
y=r1 (X) cit truc hoanh tai hai diém c6 hoanh d6 lan luot 1a ~ 31 . C6 bao nhiéu gié tri nguyén cua tham )
3
-10; , =G +3x-m)) . . :
M thudc doan [ 10 20] dé ham so Y (f ) dong bién trén khoang 0:2)
xr | —oo —1 oo
rr - o +
+oo +oc
¥ \ /
A. 20, B. 17. c. 16, D. 18,

Loi gidi
Chon D.

y =3(2x+3) £ (x* + 3x- m){ £ + 3x- m)] ’
Ta co .

f(x)>0e

x<-3
x>1 va f(x)<0e -3<x<1

£ =(x- D(x+3) uy a

Theo dé bai ta co:

o . . >0,V .
Ham s ddng bién trén khoéng ©2) . y'=0,vxe(0;2)

oy =302x+3) f/(x*+3x- m){ O +3x- m)] : >0, vxe(0;2)

2
xe(02) . 2x+3>0,vxe(0,2) , | F(¥+3x-m)| =0,vxeR
0 nen va

D Do d0, ta co:

2 - - 2
y20e f(+3x- m)=0e | *3x-m=-3_ |m=x"+3x+3

x2+3x- m=>1 m<x®>+3x-1

m>max(x? + 3x+3)
(0:2)

m=>13
(=4 (=4
m<min(x*+3x-1) |m=-1
(0;2)
me |- 10;20 o N
Do [ ] nén c6 18 gi4 tri nguyén cua M thda yéu cau dé bai.



DANG 5
g(x) _f(x)

p Y :g(x).f(x),y :f(x)’y _g(x)

XET TiNH PON DPIEU CUA HAM HO

Cau52. Chohamsé ¥ =/ pigg SO =0 (s v =/ bang bién thién
x — -3 0 +aoo
+a0 0
-1 —0

Khi d6, ham s6 y=xf (x) dong bién trén khoang nao?

4 o0 g (20 c. (0:2) p. -22)
Loi giai
Chon B.
Taco Y =xf (x)= y =f () +xf (x)
ey =0 |
Tir bang bién thién ctia ham s6 » — ta co Y=a s a<-3,
Khi d6 ta c6 bang bién thién cta ham sb y=/ (x)
X —0 a 0 +a0
f'(x) + 0 - 0 -

fla)
Sflx) / \ 0 \

¥ :f(x) (2 c6 f(x)>0, vxe(-2;0)

—x

Tur bang bién thién ciia ham so

Vi 7' (x)<0,¥xe(-2;0)= x'(x)>0,Vxe(-2;0)
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V=) ()20 EC2:0) g o o5 ¥ =Y () (-2:0)

Tir d6 suy ra dong bién trén

(- 0;0) i 7 () v xf(x)

ddng bién trén (-0;0)

Trén (0;2) i f(x)<0 v F(x)<0= x'(x)<0=> F(x)+x(x)<0

(0;2)

Trén khoang ¢6 thé 4m hodc dwong nén khong thé két luan ham sb da cho
= dap an A sai.

nén ham so nghich bién trén

= dap an C sai.

Cau 53. Cho ham s6 ¥ =/ M 1ign tuc va c6 dao ham trén R | thea man /(- D =0 Biét bang bién thién
cua ham sé =/ (x)nhu: hinh vé.
x — 0 -1 1 2 +@
+ oo
' x._l \ / \
—0
, =(x*-x-2 .
Ham so g(x) (x * )f (x) nghich bién trén khoang nao?
i 1.1]
A, &), g. (D), c.\ 2 p. C 1D
Loi giai
Chon C.
Tir bang bién thién ctia ham s6 y=r (x)ta suy ra bang bién thién ctia ham s y=f (x)nhu sau
x — 0 -1 1 2 +@

f(x) + I + 0 -

£(% _— \

acod g'(x)=2x- 1)f(x)+(x2 - x- 2)f'(x).

T
Ta lap bang xét dau:



x —€ -1 l 1 2 =+ o
2
2x—1 - — 0 N =
f(x) - 0+ + O Chwa xic dinh
(2x—1) f( x) + 0 - - 0 Chuwa xéc dinh
x'—x—2 + 0 - _ 0 R
S x) + 0 + A 0 _
['_x:—x—lz] f(x) - 0 - - 0 —
g'(x) - - Chira xac dinh Chua xac dinh

2 .

Vay ham s6 nghich bién trén khoang

Cau 54. Chohamsé ¥ =/ g bang bién thién nhu hinh vé dudi day

X —0 -1 0 1 3 +eo
@] + o0 - -0 +0 +
: 2 a0
f(x) SO e 5/
/
= 2 - \ r
Véi <0 ham sé =0 204 ’")'f (x) ddng bién trén khoang nao sau day
A, CLO) g, D c. 3, p, Co=m D
Loi giai

Chon B.

y' :(2_)(;— 2)_f(x)+(x2 - 2x+m).f' (x)

Tacs 257 2<0, vxe (0;1) v 7 (x)<o, Vxe(O;l)(l)

— — 2 _
Bang bién thién caa ham » & (x)=x*-2x+m

() -0 =+

(x) | +o
\”’\m_l /

g(x)=x*-2x+m<0, ¥xe(0;1)

[0)+]

. (x)<0,v¥xe(o; 1)

T hai BBT suy ra (do m<0yva

Tur (1) va (2) suy ra y'=(x- 2).f(x)+(x2 - 2x+m),f' (x)>0 vxe(0:1)

(- o0;- 1) (- 10) (1;3)

Trong cac khoang thi chua thé x4c dinh dugc dau cia
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y' =(2x- 2),f(x)+(x2 - 2x+m).f' (x)

nén dua vao cac dép an ta Chon B

Cau 55. Cho ham sb * =/ () lién tuc trén R . D6 thi ham 567 =f(x) ¢ nhu sau:

v 4

1
|
|
|
1
|
I
|
|
|
|
~
3

_2E 0/1 : »
H X
R

Max f(x)=-1 y=7"(x)

NRE £ Y =] X A ;o ¥4 re \ \ TR A
D6 thi ham so y=/( )khong c6 giao diém vdi truc hoanh va R . D6 thi ham s6
¢6 duy nhat 1 giao diém véi truc hoanh.C6 bao nhiéu gia tri cia tham s 7 dé

(x- 1)2 ((- 2m? +1)x +m)

g(x)=
ham s A luén dong bién trén R .
Al B.2. c.0, D. 5.
Loi giai
Chon A.
Max f(x)=-1= f(x)<0,¥xeR
Tacod R
o G- D(C2m? #1)Gx- D+ 2m) £ G- G- 1 (2 +D)x+m) ()
g (x)= >
(f(x))
o Gen[(Cam +1)Gx- D+2m) (- G- D27 +1)x+m) £
e g'(x)= .
(f(x))

bt ((- 2m? +1)(3x- 1)+ 2m)f(x)- (x- 1)((- 2m?* +1)x+m)f'(x) =h(x)

- g’ (x) g’ (x) =0 h(x)

¢6 1 nghiém boi 1¢ X =1 nén dé thi diéu kién cén 1a

cling conghiém la X =1
m =1

h=2(2m* +m+1)f M) =0 -2m* +m+1 =0 = 1
m=—
2

Thl: Véi M =1 ta co

g,(x):-3(x- D )+ x-1) £/ (x)

: >0 ¥reR
(f(x))



_-1

TH2: Véi " ta co

1 3Ge- 1) fG)- G- £ ()
2 (f(x))2

Vay c6 1 gia tri ™ théa man dé bai yéu cau.

<0 ¥xelR

g'(x)=

DANG 6

b% :f (x) (H (IJ)

KHI BIET HAM =/

XET TINH PON PIEU CUA HAM

Ciu 56. Cho ham s6 =/ (x) xac dinh, lién tuc trén R va c6 dao ham /&) théa man

C Y =01 v My +2)e (v )+ 2022 ol ;o =4(1= v )Y4+2022 20723
£ G)=0- ) +2)g () +2022 v6i g(x)<0, \?.xER. Khi dé ham s6 ° F(1- x)+2022x +2023
nghich bién trén khoang nao?
A (B+) g (0:3) c. C=:3), p, (4+)
Loi giai
Chon D.

oy =h(x) =f(1- x)+2022x +2023
Xét ham so

h'(x)=- f'1- x)+2022 =- x(3- x)g(l- x)

Ta c6
x =0
. hlix)=0= [ .
Vi g[.‘.—} = D. l":".".'E Rnén X=2
Bang bién thién
x | —w 0 3 —+0
W — 0 + 0 —
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(4; +0)

Vay ham s6 da cho nghich bién trén khoang

£ V= A c v=Ff13r+5
Cau57. Cho ham sé ¥ =/ ) ¢ dgo ham lién tye trén R D thi ham s * =/ B3**5)

v =f)

nhu hinh vé.

Ham so nghich trén khoang nao?
[
/ Y (o F 1
ffl
[ - —.+C —; +00 .
A 28 B. | C. p, =10)
Loi giai
Chon A.
Pat X =3+5 Khi d6 gt)=fGt+5)= g () =313t +5)
. . <
Ta c6 & (t)<0= f(G+5)<0= ;-::I.
. x=-35
fx)<0e ———<le x <8
Khi d6 3
Vay ham sb nghich bién trén khoang -1 8).
Céu 58. Cho hamsé 7 O ¢ b thi nhu hinh v&. Ham s6 7 (3x-2) nghich bién trén khoang (@:F) i
d6 gia trj 16n nhat coa B-a
A
I
/ i
|
1
/ :
A9, B. 3. C.6. D. 1.
Loi giai
Chon D.
Ta c6: 7 =f(3x-2)= »' =3.f"(3x-2)
Hamsé ¥ =/ B D) Lonichbign © ¥ S0 = 3 Bx-2) <0 £ (Bx-2) <0



= |=3x-2=4=]=x=2

Vay khoang (a;/j) 16n nhét 1a (1;2).
Caus9. Cho ham s =/ () c6 dao ham 1a ham sb /) trén R. Biét rang ham s
c= (- 2)+2 .
y =S 242 4 43 thj nhur hinh v bén dudi.
‘Ly
2
2 X
0 [ ’
-1
Ham s £ ) nghich bién trén khoang nao?
{ 35 ]
A D), g, (5D c.'22) p. (2:+),
Loi giai
Chon B.

©) Fl-2)+2<2,vxe(l:3)= f'(x-2)<0, Vxe (I:3).

Cach 1: Dya vao d6 thi ta co:

Dit x*=x-2 _,F“r(.‘l.'*){ﬂ. va*xe (- 1: |).

() (- 1;1).

nghich bién trén khoang
7 (x)

Vay: Ham s6
Phan tich: Cho biét d thi ctia ham s6
RRACH

C4ch 2: Tinh tién dd thi
fix- 2)+2

sau khi da tinh tién va dya vao dé dé xét sy dong bién cua ham

Fi(x- 2)

Tir d6 thi ham s6 tinh tién xudng dudi 2 don vi, ta duoc d6 thi ham sd (tham khao

hinh v€ bén dudi).

-3

filx-2) F(X). (tham khao hinh v

Tiép tuc tinh tién do thi ham sb sang trai 2 don vi, ta dugc d6 thi ham sb

bén dudi).
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e

O

f'(x) . F'(x)<0 .. xI(-11).
Tir d thi ham sé , ta thay khi

y=f)

. 5 \ \ £ (X) ~ - A M | £
c6 dao ham la ham so f trén R, Biét rang ham s6

7 ()

Cau 60. Cho ham sb

= fx+2)-2 X ~ 1A PR, Z . N , \
y=f+2) c6 do thi nhu hinh vé bén dudi. Ham so nghich bién trén khoang nao?

-

3() '

A (31 (1:3) g CLD.G:s) c. (=-2),(0:2) p, (:5:-3), ¢
Loi gii
Chon B.
Dua vio db thi ©) s Fx+2)-2<-2,%e(-3-Dull;3)= fF(x+2)<0,¥xel(-3;- I)u(l;B)'

£ (c*)<0, ¥ e (- L1 ul3; 5)_

(- 1;1), (3;5).

bt X* =x+2 quyra:

Vay ham s6 ACY dong bién trén khoang

y=r|ows?
Cau 61. Chohamsé ¥ =/ &) ¢4 b thi ham s6 nhu hinh vé bén.
vl
W—
1100 1 3 Z

vy =1 (x)

Ham so dong bien trén khoang nao dudi day?



[ 1 7] ( 51 ] 3 [ 1 ]
- == - == —;+o - o0j- —
A 22 B.\ 44 c. \4 D 2
Loi gidi
Chon A.
A a1 A \ y'=f'(x)>0
Ta can giai bat phuong trinh .
, 3 , 3 -l<x<l
y=f|2x+= fl2x+=|>0 )
Dya vio db thi .Taco 2 x>3
[ =2x+2 o x =1 (2x-3)
bt 2 4 :
-1<2t‘;3<1 -—<t<-—
e fM)>0e =
/ 2t-3 15
>3 t>—
Khi d6
17 15
v =F() s s D) oot
Do d6 ham sé / dong bien trén cac khoang va
Cau 62. Chohamsé * =/ -+ o dao ham trén R va c6 bang bién thién nhu hinh vé
x —0o0 —4 -2 +0oo
y + 0 - 0 +
+00
Y
—0
Ham s6 » =/ () nghich bién trén khoang nao sau day
A, (0:2) g (25 c 200 p. C4%-2)
Loi giai
Chon C.
Tacg |/ G+ =Ge+2) S Ge+2) =1 (v 2)
_ = = = 2 ' =f"(¢
Dé.tt_x-'-z khldéy f(X‘l'Z) f(l) Véy [f(X+ )] f()
x=-4
_ fG+2)=0e|"
Dua vao bang bién thién caa ham =f(x+2) ta co x==2
, t=-2
f)=0s
Suy ra L=
Viy ta c6 bang bién thién ctia ham y=/) nhu sau
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T —00 -2 0 +00
() o0 - 0+
+00
f(z)
—00
L v =) (-2;0)

Suy ra ham s6 nghich bién trén
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