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C
Luyện tập

A.	Câu hỏi – Trả lời trắc nghiệm
» Câu 1. 



Cho hình hộp . Hình chiếu của tam giác theo phương  lên mặt phẳng  là hình nào?




A. .	B. .	C. .	D. .
 Lời giải
Chọn A[image: ]




Do  nên hình chiếu của  theo phương  là .




 nên hình chiếu của  theo phương  là .




 nên hình chiếu của  theo phương  là .



Vậy hình chiếu của tam giác theo phương  là tam giác .
» Câu 2. [bookmark: _Hlk168937860]Khẳng định nào sau đây đúng?
A. Hình chiếu song song của một hình chóp cụt có thể là một hình tam giác.	
B. Hình chiếu song song của một hình chóp cụt có thể là một đoạn thẳng.	
C. Hình chiếu song song của một hình chóp cụt có thể là một hình chóp cụt.	
D. Hình chiếu song song của một hình chóp cụt có thể là một điểm.
 Lời giải
Chọn A
Qua phép chiếu song song chỉ có thể biến hình chóp cụt thành một đa giác.
Loại B - chỉ là một đoạn thẳng.
Loại C - phép chiếu song song không thể là một khối đa diện.
Loại D - chỉ là một điểm.
Chọn A - hình chiếu là một đa giác.
» Câu 3. Qua phép chiếu song song, tính chất nào không được bảo toàn?
A. Chéo nhau.	B. Đồng quy.	C. Thẳng hàng.	D. Song song.
 Lời giải
Chọn A
Do hai đường thẳng qua phép chiếu song song ảnh của chúng sẽ cùng thuộc một mặt phẳng.
Suy ra tính chất chéo nhau không được bảo toàn.
» Câu 4. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào đúng?
A. Hình chiếu song song của hai đường thẳng chéo nhau có thể song song với nhau.
B. Hình chiếu song song của hai đường thẳng cắt nhau thì song song.
C. Hình chiếu song song của hai một hình vuông là một hình vuông.
D. Hình chiếu song song của một lục giác đều là một lục giác đều.
 Lời giải
Chọn A
[image: ]



Dựng mặt phẳng  qua  và song song với. 



Dựng mặt phẳng  qua  và song song với. 


Giả sử  song song với. 








Ta chọn phương chiếu  song song với  và mặt phẳng chiếu  sao cho  cắt  và  lần lượt theo hai giao tuyến  và . 

Khi đó hình chiếu  song song với nhau.
» Câu 5. 

Qua phép chiếu song song lên mặt phẳng (P), hai đường thẳng a và b có hình chiếu là hai đường thẳng song song  và. Khi đó:
A. a và b phải song song với nhau.
B. a và b phải cắt nhau.
C. a và b có thể chéo nhau hoặc song song với nhau.
D. a và b không thể song song.
 Lời giải
Chọn C


Nếu  thì . Bởi vậy a và b có thể song song hoặc chéo nhau.
» Câu 6. 






Cho tứ diện. Gọi  là trọng tâm của tam giác . Hình chiếu  của điểm  trên mặt phẳng  theo phương chiếu  là:

A. Trọng tâm của tam giác .

B. Trung điểm .

C. Trung điểm .



D. Trung điểm  với  là trung điểm .
 Lời giải
Chọn A


[image: ]» Gọi  là trung điểm của. 




Qua phép chiếu song song phương  thì  là hình chiếu của  trên .






» Vì phép chiếu song song bảo toàn tính thẳng hàng và thứ tự ba điểm  nên hình biểu diễn  của  nằm trên  và ở giữa  và.


Trong tam giác , ta có: .


Suy ra  là trọng tâm của tam giác.
» Câu 7. 



Cho hình lăng trụ .  hình chiếu của  trên  qua phép chiếu song song theo phương là đường thẳng nào?




A. .	B.  .	C.  .	D.  .
 Lời giải
Chọn A
[image: ]




 hình chiếu của  trên  qua phép chiếu song song theo phương .
» Câu 8. 





Trên hình bên dưới, ta có phép chiếu song song theo phương  và mặt phẳng chiếu;  và ;  lần lượt là hình chiếu của qua phép chiếu nói trên.
[image: ]
Khi đó, có bao nhiêu khẳng định đúng trong các mệnh đề sau



(i) .	(ii) .	(iii) .




A. .	B. .	C. .	D. 
 Lời giải
Chọn D
Theo tính chất của phép chiếu song song, ta thấy (i) và (ii) đúng. 


Từ (i) đúng , suy ra , nên câu (iii) đúng. 
Vậy có 3 khẳng định đúng.
» Câu 9. 






Cho hình lăng trụ . Gọi  là trọng tâm của tam giác . Qua phép chiếu song song đường thẳng  mặt phẳng chiếu là  biến  thành . Tìm mệnh đề đúng?




A.  là trọng tâm tam giác .	B.  là trung điểm của .




C.  là trực tâm tam giác .	D.  là trung điểm của .
 Lời giải
Chọn A
[image: ]




Gọi  là trung điểm của ;  là trung điểm của .



Do  là hình lăng trụ ,







Nên qua phép chiếu song song :  biến  thành , biến  thành , biến  thành .


Theo đầu bài  là trọng tâm . 









, ,  thẳng hàng và  nên , ,  thẳng hàng và . 



 là trọng tâm của .
» Câu 10. 










Cho hình chóp  đáy là hình bình hành tâm . Trên cạnh  lần lượt lấy điểm sao cho  và . Hình chiếu của  qua phép chiếu song song lên mặt phẳng chiếu  theo phương của đường thẳng  lần lượt là . Tính tỉ số .




A. .	B.  .	C.  .	D.  .
 Lời giải
Chọn A
[image: ]





Do  là HCSS của  qua phép chiếu đường thẳng ⇒ .





Do  là HCSS của  qua phép chiếu đường thẳng     




Do là hình bình hành tâm  nên  .




Từ ; ;  suy ra .
» Câu 11. Hình biểu diễn của hình chữ nhật trong không gian không thể là hình nào trong các hình sau?
A. Hình thang	B.  Hình bình hành	C.  Hình chữ nhật	D.  Hình thoi
 Lời giải
Chọn A
Do phép chiếu song song biến hai đường thẳng song song thành hai đường thẳng song song hoặc trùng nhau, nên đáp án A sai.
» Câu 12. Trong không gian, hình nào không phải là hình biểu diễn của hình chóp tam giác?
A. [image: ]	B. [image: ]	C. [image: ]	D. [image: ]
 Lời giải
Chọn B
Phương án B sai vì là hình vẽ tứ giác có 2 đường chéo cắt nhau, nên không là hình biểu diễn của hình chóp tam giác gồm 4 cạnh có điểm chung tại đỉnh.
» Câu 13. 


Hình biểu diễn của hình hộp  lên  theo phương  là:
A. Một tam giác.	B. Một hình bình hành
C. Một ngũ giác.	D. Một lục giác.
 Lời giải
Chọn B
[image: ]



+ Gọi  là điểm đối xứng của  qua .


+ Xét phép chiếu song theo phương  lên mặt phẳng , ta có: 

Hình chiếu của  thành chính nó; 


Hình chiếu của  thành  


Hình chiếu của  thành ; 


Hình chiếu của  thành 




+ Do đó, hình chiếu của hình hộp  lên  theo phương  là hình bình hành .
» Câu 14. 



Cho hình hộp . Hình biểu diễn của  qua phép chiếu song song lên mặt phẳng  theo phương  là

A. Một tam giác .




B. Một tam giác , với  là điểm sao cho  là trung điểm của .

C. Một tam giác .




D. Một tam giác , với  là điểm sao cho  là trung điểm của .
 Lời giải
Chọn B
[image: ]




Gọi  là phép chiếu song song lên mặt phẳng  theo phương . Khi đó,  biến 


+ điểm  thành điểm ,


+ điểm  thành điểm  





+ điểm  thành điểm , với  là điểm sao cho  là trung điểm của .




Vì vậy, ảnh của tam giác  qua phép chiếu song song lên mặt phẳng  theo phương  là tam giác .
» Câu 15. 













Cho hình chóp  có đáy  là hình thang với , . Gọi , theo thứ tự là trung điểm , và  là giao điểm của đường thẳng  với mặt phẳng . Tính tỷ số .




A. .	B.  .	C.  .	D.  .
 Lời giải
Chọn A
[image: ]


Gọi  và .




Gọi , ta có  đồng thời  .




Ta có  đồng dạng  .

Tương tự ta có .

Gọi .




Xét  ta có   .




Xét  ta có   .






Gọi ; cạnh  ta có  




Xét  ta có   .
B.	Câu hỏi – Trả lời Đúng/sai
» Câu 16. Xét tính đúng/sai của các mệnh đề sau?
	
	Mệnh đề
	Đúng
	Sai

	(a)
	Hình chiếu song song của hai đường thẳng song song là hai đường thẳng cắt nhau.
	
	

	(b)
	Phép chiếu song song biến ba điểm thẳng hàng thành ba điểm thẳng hàng và không làm thay đổi thứ tự giữa các điểm.
	
	

	(c)
	










Cho mặt phẳng  đường thẳng  cắt và điểm  không nằm trên đường thẳng  Gọi điểm  là ảnh của điểm  lên mặt phẳng  theo phương chiếu  của phép chiếu song song. Khi đó  song song 
	
	

	(d)
	Phép chiếu song song làm thay đổi tỉ số độ dài của hai đoạn thẳng nằm trên hai đường thẳng song song hoặc trùng nhau.
	
	


 Lời giải
(a) Hình chiếu song song của hai đường thẳng song song là hai đường thẳng cắt nhau.
Theo tính chất 2: Hình chiếu song song của hai đường thẳng song song là hai đường thẳng song song hoặc trùng nhau.
» Chọn SAI.
(b) Phép chiếu song song biến ba điểm thẳng hàng thành ba điểm thẳng hàng và không làm thay đổi thứ tự giữa các điểm.
Theo tính chấtt 3
» Chọn ĐÚNG.











(c) Cho mặt phẳng  đường thẳng  cắt và điểm  không nằm trên đường thẳng  Gọi điểm  là ảnh của điểm  lên mặt phẳng  theo phương chiếu  của phép chiếu song song. Khi đó  song song 
Theo khái niệm phép chiếu song song.
» Chọn ĐÚNG.
(d) Phép chiếu song song làm thay đổi tỉ số độ dài của hai đoạn thẳng nằm trên hai đường thẳng song song hoặc trùng nhau.
Theo tính chất 3: Phép chiếu song song không làm thay đổi tỉ số độ dài của hai đoạn thẳng nằm trên hai đường thẳng song song hoặc trùng nhau.
» Chọn SAI.
» Câu 17. 

Cho hình lập phương  Xét phép chiếu song song theo phương chiếu 
	
	Mệnh đề
	Đúng
	Sai

	(a)
	


Hình chiếu của  lên mặt phẳng  là 
	
	

	(b)
	


Hình chiếu của  lên mặt phẳng  là 
	
	

	(c)
	






Gọi và  lần lượt là tâm của hình vuông và  Hình chiếu của  lên mặt phẳng  là 
	
	

	(d)
	


Hình chiếu của  lên mặt phẳng  là 
	
	


 Lời giải
[image: ]



[bookmark: _GoBack](a) Hình chiếu của  lên mặt phẳng  là 




Do  nên hình chiếu của  lên  là 
» Chọn ĐÚNG.



(b) Hình chiếu của  lên mặt phẳng  là 




Do   nên hình chiếu của  lên  là 
» Chọn SAI.







(c) Gọi và  lần lượt là tâm của hình vuông và  Hình chiếu của  lên mặt phẳng  là 




Do   nên hình chiếu của  lên  cũng là 
» Chọn SAI.



(d) Hình chiếu của  lên mặt phẳng  là 




Do   nên hình chiếu của  lên  là 




Do   nên hình chiếu của  lên mặt phẳng  là 



Suy ra hình chiếu của  lên mặt phẳng  là 
» Chọn ĐÚNG.
» Câu 18. 
Cho hình hộp chữ nhật  Xét các mệnh đề sau:
	
	Mệnh đề
	Đúng
	Sai

	(a)
	



Hình chiếu của  lên  theo phương chiếu  trong phép chiếu song song là điểm 
	
	

	(b)
	







Gọi và  lần lượt là tâm của  và  Hình chiếu của điểm  lên mặt phẳng  theo phương chiếu  trong phép chiếu song song là điểm 
	
	

	(c)
	







Gọi và  lần lượt là trung điểm của và  Hình chiếu của  lên mặt phẳng  theo phương chiếu  trong phép chiếu song song là điểm 
	
	

	(d)
	







Gọi  là trọng của  Gọi  là hình chiếu của  lên  theo phương chiếu  trong phép chiếu song song. Khi đó  là trọng tâm 
	
	


 Lời giải
[image: ]




(a) Hình chiếu của  lên  theo phương chiếu  trong phép chiếu song song là điểm 




Do  nên hình chiếu của  lên  là 
» Chọn SAI.
[image: ]








(b) Gọi và  lần lượt là tâm của  và  Hình chiếu của điểm  lên mặt phẳng  theo phương chiếu  trong phép chiếu song song là điểm 




Do  nên hình chiếu của  lên mặt phẳng  là 
» Chọn ĐÚNG.
[image: ]








(c) Gọi và  lần lượt là trung điểm của và  Hình chiếu của  lên mặt phẳng  theo phương chiếu  trong phép chiếu song song là điểm 




Do  nên hình chiếu của  lên mặt phẳng  là 
» Chọn SAI.
[image: ]








(d) Gọi  là trọng của  Gọi  là hình chiếu của  lên  theo phương chiếu  trong phép chiếu song song. Khi đó  là trọng tâm 



Ta có  lần lượt là ảnh của  qua phép chiếu song song lên  theo phương chiếu.



Mặt khác  là trọng tâm  nên 

Theo tính chất 3 thì 


Mà  là trung điểm 


Nên  là trọng tâm 
» Chọn ĐÚNG.
» Câu 19. 



Cho hình lăng trụ  và  lần lượt là trung điểm của đoạn  và . 
	
	Mệnh đề
	Đúng
	Sai

	(a)
	

	
	

	(b)
	



Hình chiếu song song của  trên mặt phẳng  phương  là điểm .
	
	

	(c)
	


Trong , vẽ hình bình hành . Suy ra  là hình bình hành.
	
	

	(d)
	



là hình chiếu song song của  theo phương  trên 
	
	


 Lời giải
[image: ] 

(a) 


Ta có  là hình bình hành, do đó .
» Chọn ĐÚNG.




(b) Hình chiếu song song của  trên mặt phẳng  phương  là điểm . 





Vì  nên hình chiếu song song của  trên  phương  là điểm 
» Chọn SAI.



(c) Trong , vẽ hình bình hành . Suy ra  là hình bình hành. 


Trong mặt phẳng , vẽ hình bình hành 

Vì .

Suy ra  là hình bình hành. 
» Chọn ĐÚNG.




(d) là hình chiếu song song của  theo phương  trên .



Vì  là hình bình hành nên , mà  




Nên  chính là hình chiếu song song của  theo phương  trên .




 chính là hình chiếu song song của  theo phương  trên mặt phẳng .




Vậy hình chiếu song song của  theo phương  trên  là .
» Chọn SAI.
» Câu 20. 
Cho hình hộp chữ nhật .
	
	Mệnh đề
	Đúng
	Sai

	(a)
	
là hình bình hành
	
	

	(b)
	



[bookmark: MTBlankEqn]Hình chiếu song song của  lên mặt phẳng  qua phép chiếu song song theo phương của đường thẳng  là 
	
	

	(c)
	



Hình chiếu song song của  trên mặt phẳng  qua phép chiếu song song theo phương của đường thẳng  là 
	
	

	(d)
	


Hình chiếu của hình hộp  lên mặt phẳng  theo phương  là một hình tam giác
	
	


 Lời giải
[image: ]

(a) là hình bình hành. 


Vì là hình bình hành. 
» Chọn ĐÚNG.




(b) Hình chiếu song song của  lên mặt phẳng  qua phép chiếu song song theo phương của đường thẳng  là .


Vì là hình bình hành nên .




Do đó điểm  là hình chiếu song song của  lên mặt phẳng  qua phép chiếu song song theo đường thẳng .
» Chọn ĐÚNG.




(c) Hình chiếu song song của  trên mặt phẳng  qua phép chiếu song song theo phương của đường thẳng  là .






Ta có  và  nên qua phép chiếu song song theo phương  lên mặt phẳng  biến  thành .
» Chọn ĐÚNG.



[bookmark: _Hlk168523621](d) Hình chiếu của hình hộp  lên mặt phẳng  theo phương  là một hình tam giác.



Gọi  là điểm đối xứng của  qua .

Khi đó, ta chứng minh được  



Nên  mở rộng thành  và là hình bình hành.


Xét phép chiếu song theo phương  lên  ta có: 

Hình chiếu của  là chính nó; 




Hình chiếu của  là  Hình chiếu của  là ; 




Hình chiếu của  là , hình chiếu của  là .




Do đó, hình chiếu của hình hộp  lên  theo phương  là hình bình hành .
» Chọn SAI.
C.	Câu hỏi – Trả lời ngắn
» Câu 21. Số mệnh đề nào trong các mệnh đề sau
(a) Phép chiếu song song biến đoạn thẳng thành đoạn thẳng.
(b) Phép chiếu song song biến hai đường thẳng song song thành hai đường thẳng cắt nhau.
(c) Phép chiếu song song biến tam giác đều thành tam giác cân.
(d) Phép chiếu song song biến hình vuông thành hình bình hành.
 Lời giải
 Trả lời: 2
Mệnh đề (a) là mệnh đề đúng.
Mệnh đề (b) là mệnh đề sai vì phép chiếu song song biến hai đường thẳng song song thành hai đường thẳng song song hoặc trùng nhau.
Mệnh đề (c) là mệnh đề sai vì phép chiếu song song biến tam giác đều thành một tam giác bất kì.
Mệnh đề (d) là mệnh đề đúng.
» Câu 22. 






Cho tứ diện  là trọng tâm của tam giác . Gọi  là hình chiếu song song của điểm  theo phương  lên mặt phẳng . Khi đó  bằng bao nhiêu? (làm tròn đên hàng phần trăm)
 Lời giải
 Trả lời: 0,33
[image: ]



Gọi  là trung điểm của   lần lượt là trọng tâm của  

suy ra .




Vậy hình chiếu song song của điểm  theo phương  lên  là trọng tâm của .



Vì   lần lượt là trọng tâm của nên suy ra .
» Câu 23. 










Cho hình chóp đáy là hình bình hành tâm . Trên cạnh  lần lượt lấy điểm  sao cho  và . Hình chiếu của  qua phép chiếu song song đường thẳng  lên mặt phẳng chiếu  lần lượt là . Tính tỉ số .
 Lời giải
 Trả lời: 2
[image: ]



Do  là hình chiếu song song của  qua phép chiếu đường thẳng .


Mà  nên 



Do  là hình chiếu song song của  qua phép chiếu đường thẳng .


Mà  nên 



Do  là hình bình hành tâm  nên 


Từ  và 
» Câu 24. 








Cho hình lăng trụ , gọi là trung điểm . Gọi  lần lượt là diện tích của tam giác  và hình chiếu của tam giác lên mặt phẳng  theo phương . Khi đó tỉ số  bằng
 Lời giải
 Trả lời: 0,5
[image: ]


Lấy  là trung điểm 

Ta có  là hình bình hành





 hình chiếu song song của  lên  theo phương  là .





 hình chiếu của lên  theo phương  là .



Vì  là trung điểm  nên 


» Câu 25. 








Cho hình chóp  đáy là hình vuông tâm  cạnh 2. Trên cạnh  lần lượt lấy điểm sao cho  và .  Diện tích hình chiếu song song của tam giác  lên mặt phẳng  theo phương của đường thẳng  bằng
 Lời giải
 Trả lời: 1
[image: ]






Trong vẽ  là hình chiếu song song của  lên theo phương 






Trong vẽ  là hình chiếu song song của  lên theo phương 





Hình chiếu song song của tam giác  lên mặt phẳng  theo phương của đường thẳng  là 

+ Vì 

+ Ta có  

  (1).

Vì 

Ta có  

 (2).

Từ (1) và  (2) suy ra .


» Câu 26. 










Cho hình chóp  có đáy là hình bình hành, trên cạnh  lấy điểm  sao cho . Gọi  là tâm của hình bình hành . Một phép chiếu song song theo phương  lên mặt phẳng  biến điểm  thành điểm . Tỉ số  bằng 
 Lời giải
 Trả lời: 0,25
[image: ]





Trong mặt phẳng  kẻ  song song  với  thuộc . 






Khi đó  thuộc  nên  là hình chiếu song song của  lên mặt phẳng  theo phương .


Xét  ta có  (định lí Thalès).


 .
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