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Phan 1: MO DAU

I. Ly do chon dé tai.

Nhu chung ta di biét mon toan gitip cho hoc sinh rén luyén nhiing k¥ ning st
dung cong cu toan hoc nhu vé hinh khong gian, v& do thi, k¥ ning tinh toan,
phan tich, té)ng hop. Qua hoat dong hoc tdp modn todn, hoc sinh con rén luyén
tinh can than, kha nang phan tich dung sai, 6c thim my ciing nhu pham chat t6t
dep cua con ngudi. Vi vay viéc day hoc mon toan luon dé ra muc dich va muc
tiéu quan trong 13 hinh thanh va phat trién tu duy logic, tao cho hoc sinh vén
kién thirc va cach van dung kién thirc vao thuc tién.

Trong ki thi THPT Qudc Gia 2015 va céac ki thi thir THPT Qudc Gia ndm hoc
2015-2016, bai toan vé toa do phang (toa do trong mit phang Oxy) 1a mot thach
thirc khong nho dbi vai tat ca hoc sinh, ké ca hoc sinh khé gioi. Trong dé thi bai
toan toa do phﬁng la mot cau kho, duge dung dé phan loai hoc sinh. Do d6 dé
giai quyét duoc bai toan nay doi hoi hoc sinh phai c6 kién thie vé hinh hoc
vitng, phai c6 tu duy hinh hoc tot va dong thoi phai biét sir dung phuong toa do
trong mit phang khéo 1éo, linh hoat, chinh xac....

Trong qua trinh gidng day mon todn THPT noi chung, dac biét 1a day on thi
THPT Qudc Gia mén toan noi riéng, toi nhin thdy da sd hoc sinh thudng né
tranh bai toan nay, con mot s it hoc sinh kha gioi thi ban luan vé bai toan nay
theo cach dﬁy tiéc nudi, vi du: chua chirng minh duogc tinh chét nay, tinh chét
kia, hoac méi chi lam duoc mot ph?ln.... Nhung n6i chung 1a van chua chic chian
dugc két qua cua bai todn di hoan toan chinh xac chwa. V&i kinh nghiém giang
day cua ban than, t61 y thirc dugc day la mot van dé khé va trach nhiém cua
ngudi gido vién can phai dinh huéng cho hoc sinh mot cach nhin nhédn 1 rang
va don gian hon vé van dé nay. Vi vay t6i manh dan chon dé tai: “Hwéng déin

hoc sinh chinh phuc bdi todn vé toa dp phdng trong dé thi THPT Quéc Gia”.



I1. Pham vi irng dung.

Dé tai: “Hwéng din hoc sinh chinh phuc bai todn vé toa dé phing trong dé thi
THPT Quéc Gia” dugc ap dung vao giang day tai 16p 12A2; 12A4 va 10BS
trudong THPT Nguyén Xuan Nguyén nim hoc 2015 - 2016.

Phin 2. NOI DUNG SANG KIEN KINH NGHIEM

A. Co s6 ly luan.

Trong chwong trinh moén toan THPT, noi dung toa d6 trong mit phang Oxy
tap trung chu yéu vao cac dang toan: Xac dinh toa do diém thoa méan diéu kién
cho trudc trong tam gidc, tr gidc, duong tron. Viét phuong trinh dudng thiang
chtra canh cua tam giéc, ttr giac, hodc tiép tuyén ctia duong tron ... Viét phuong
trinh duong tron nodi tiép, ngoai tiép da giac..... Vi viy viéc cung cip va cung cd
noi dung kién thirc, phuong phap giai toan, phan loai bai toan 1a hét stc quan

trong va can thiét.

B. Co sé thure tién.

- Péi v6i hoc sinh: bay la mot dang toan kho, vi vay budce dau ta khong thé
phé bién chung cho tat ca hoc sinh duoc, ma phai thuc hién theo cach moi 16p
chi cho mot s6 it hoc sinh kha gioi tap trung lam bai tap dang nay. Va thuc tién
cho thay, hoc sinh kha giodi cia mdi 16p dép tmg dugc yéu cau co thé noi 1a rat
khan hiém.

- Bdi véi gido vién: Bai tip vé van dé nay trong sach gido khoa hodc 1a rat it,
hodc 1a qua dé so véi thuc té khi hoc sinh gap trong dé thi. Tai liéu tham khéo
cling dé cip dén van dé nay, nhung chi yéu cau ¢ mirc d6 nhan biét, con céac bai

todn & mirc d§ van dung cao thi chua nhi€u va chua c6 tinh chat h¢ thong.



1. Hé thong va reén luyén ki ning giai toan.
1.1. Mt s6 bai toan co ban vé phwong phap toa do.
Bai 1. Trong mit phang voi hé toa d6 Oxv, cho duong thang (D):x- 2y +3=0
va hai diem 4(11),B(- 1;2).
1) Viét phuong trinh dudng thang (d,) di qua 4 va song song véi (D)
2) Viét phuong trinh dudng thang (d,) di qua B va vudng goc véi (D)

3) Viét phuong trinh duong thang 4B
, o
Bai 2. Trong mat phang véi hé toa do Oxy, cho tam giac ABC c6 M 5;0; la

trung diém doan AC. Phwong trinh cic duong cao 4H.BK lan luot 13
2x- y+2=0 va 3x- 4y+13=0_ Xac dinh toa d0 cac dinh cua tam giac 4BC.
Bai 3. Trong mat phéng véi hé toa @0 Oxy, cho hinh chir nhat 4BCD, duong
thang BC ¢ phuong trinh x+y- 4=0_diém M (- ;- 1) 1a trung diém cta doan
AD . Xac dinh toa d6 cac dinh cia hinh chit nhat 4BCD, biét duong thang 4B di
qua diém E(- 1;1).

Bai 4. Trong mp véi hé toa do Oxv, cho tam giac 4BC. Piém M (2:0) 1a trung
diém cta 4B. Pudng trung tuyén va dudng cao ké tir 4 lan luot co6 phuong
trinh 7x- 2y- 3=0 y3 6x- y- 4=0_ Viét phuong trinh duong thang AC.

Bai 5. Cho hinh thang vudong ABCD c6 B=&=90°. Phuong trinh cac duong
thang AC va DC lan lugt 1a x+2y =0 va x- y- 3=0_ X4c dinh toa d6 cac dinh

v 2 . 3. 3¢
cua hinh thang 4BCD, bict trung diém canh 4D la M > oF

Bai 6. Cho diém 4(5:- 4) va duong thang (D):3x+y+4=0_ Tim toa d6 diém 4'
d6i xtmg voi diém 4 qua duong thang (D).
Bai 7. Cho diém A4(- 2:0),B(;1) va duong thang (D):x+3y- 3=0,

1) Viét phuong trinh duong thang (4,) di qua 4 va tao v6i (D) mot goc 45°.



2) Viét phuong trinh duong thang (4,) di qua 4 va cach B mot khoang 242 .
Bai 8. Cho tam giac ABC biét 4(- 4:8);B(5:- 4) va duong (D):3x+y+4=0.
Tim toa do diém M trén duong thang (D) sao cho M4 = MB.

1.2. Mot s6 bai toan co ban vé hinh hoc phing.

Bai 1. Cho hinh vudng ABCD. Goi M 1a trung diém cia BC, N 1a diém trén
canh AC sao cho AN :leAC . Chitng minh rang tam giac DMN vuong tai N.
Goi y chirng minh

Lay diém phu F 1a trung diém cua DI s& giGip tim ra 101 giai bai toan.

Bai 2. Cho hinh vudng ABCD . Goi M 1a trung diém ctia BC, N 1a diém trén CD
sao cho CN =2ND . Ching minh MAN =45°. hoctoancapba.com

Goiy chirng minh

Cach 1: Ching minh DADN ~DAHM , tir d6 s€ suy ra dugc dpem.

Cach 2: Tinh d6 dai ba canh cua tam giac AMN theo @ (canh hinh vu6ng).

Ap dung dinh 1y Césin vao tam giac AMN s& duoc dpem.

A B A a B
M a 17
a
D N [T * C D N a C

Bai 3. Cho hinh chit nhat ABCD. Goi H 1a hinh chiéu vudng goc ciia B trén
duong chéo AC. Céac diém M.K lan luot 13 trung diém cua AH va DC. Chung
minh rang BM 1L KM

Goi y chirng minh

Lay diém phu E 1a trung diém ctua BH s& gitp tim ra 10i giai bai toan.



Bai 4. Cho tam giac ABC can tai A. Goi D 1a diém trén canh AB sao cho
AB=3AD va H 13 hinh chiéu vuéng goc ctia B trén CD, M 13 trung diém cia
HC . Ching minh ring AM 1 BM .

Goi y chirng minh

- Goi N.I 1a giao diém cua duong thing qua B vudng goc voi BC voi cac
duong thang CD,CA

- Chirng minh tr giac NAME 13 hinh binh hanh va E 1a truc tdm tam giac NBM
s€ suy ra dugc dpcm.

Bai 5. Cho hinh chit nhat ABCD . Goi M 1a diém d6i xting cua B qua C, N 13
hinh chiéu vudng goc ctia B trén duong thang MD . Chimg minh rang AN LCN

Goi y chirng minh

T giac BCND va tir giac ABCN noi tiép s& gitip ta tim ra 10 giai bai toan.

A B

M

Bai 6. Cho tam giac ABC can tai A, D 13 trung diém doan AB. /,E lan luot 13
tam duong tron ngoai tiép tam giac ABC , trong tdm tam giac ADC va G 1a giao
diém cua Al va CD . Chting minh rang DG L IE.

Goi y chitng minh

Ching minh G la tryc tm tam giac DEI

Bai 7. Cho hinh vuéng ABCD. Goi M,N lan luot 13 trung diém cta cac canh
AB,BC . Goi | 14 giao diém cua CM va DN . Chimg minh rang Al =AD.

Goi y chirng minh

Lay diém phu P 1a trung diém cua DC s& gip tim ra 101 giai bai toan.



Bai 8. Cho hinh thang vuong ABCD (Q\ =b =90°) va DC =2AB, H 1a hinh chiéu
ciia D trén dudng chéo AC, M 1a trung diém cta doan thang HC . Chiig minh
réng BM 1L MD .

Goi y chirng minh

Lay diém phu E 1a trung diém ctia DH s& gitip tim ra 101 giai bai toan.

Bai 9. Cho hinh thang vuéng ABCD (Q\ =B :900) va BC =2AD, H 1a hinh chiéu
vudng goc cua diém B trén canh CD, M 1a trung diém cua doan thang BC .
Chung minh rang AH L MH .

Goi y chirng minh

T gidc BDHM va tir giac AHMD ndi tiép sé& gitp ta tim ra 101 giai bai toan.

Bai 10: Cho tam giac ABC noi tiép duong tron (O.R), phan giac trong cua goc
A cat BC tai D, tiép tuyén tal A véi dudng tron cat BC tai E. Chimg minh tam
giac ADE cantai E.

Bai 11: Cho hinh vudéng 4BCD c¢6 diém M 1a trung diém cua doan 4B va N 1a
diém thudc doan AC sao cho AN =3NC. Tinh d6 dai doan /N biét rang MN =410.
Bai 12: Cho tam giac nhon ABC ndi tiép dudng tron (O,R), H 1a truc tam tam
giac, AH cat BC tai K va cit duong tron tai D. Ching minh K 13 trung diém
cua HD.

Bai 13: Cho tam giac nhon ABC i tiép dudng tron (O.R), M,N 1a chan cac
duong cao ké tir dinh B va C. Goi /.J lan luot 13 giao diém ciia BM,CN véi
duong tron. Chirng minh AO ™ 1)

Bai 14: Cho hinh vudéng ABCD. M la mét diém tuy ¥ trén duong thang BD
(M* B,M* D), H,K 1an luot 1a hinh chiéu vudng goc cia M trén céc dudng
thang AB,AD . Chirng minh rang CM ™~ HK .

Bai 15: Cho tam giac ABC ndi tiép duong tron (O.R), K 13 tAm duong tron ndi

tiép tam gidc, AK cit duong tron (O.R) tai D. Chirng minh rdng DB = DC = DK



1.3. Mot sb bai toan trong dé thi PH - CP.

Bai 1. (CP). Trong mit phang voi hé toa doOxy, cho diém A(-2:5) va duong
thang (d):3x- 4y+1=0_ Viét phuong trinh duong thang di qua 4 va vudng goc
voi (d). Tim toa do diém M thudc (d)sao cho AM =5,

Bai 2. (PH-K.D). Trong mat phéng véi hé toa doOxy, cho tam giac 4BC c¢o
chan dudng phan giac trong ctia goc 4 1a diém D(;-1). Puong thang 4B co
phuong trinh 3x+2y-9 =0 tiép tuyén tai 4 ciia duong tron ngoai tiép tam giac
ABC ¢6 phuong trinh x+2y- 7 =0 Viét phuong trinh dudong thang BC.

Bai 3. (PH-K.B). Trong mit phang voi hé toa doOxy, cho hinh binh hanh

ABCD . Piém M(-3;0) 13 trung diém cua canh 4B, diém H(0;-1) | hinh chiéu

« R 4 \ A 4 by
vudng gboc cua B trén 4D va di€ém G[§;3 1a trong tam tam gidc BCD. Tim toa

d6 cac diém B va D.

Bai 4. (DPH-K.A). Trong mat phéng v6i hé toa do Oxy, cho hinh vudng 4BCD cé
diém M 1a trung diém cua doan 4B va N 1a diém thudc doan AC sao cho
AN =3NC . Viét phuong trinh dudng thang CD, biét rang M (1;2) va N(2%-1).

2. Mot so dang toan thi thwong gip.

2.1. Dang 1: Tim toa d6 diém théa mén diéu kién cho trwéc.

Bai toan tong quat: Tim diém M1 (D):ax+by+c =0 théa didu kién cho trudc.
*Phwong phap 1
B1. Dit toa dd cho diém M .

bm- ¢

- am- cQ Q
M§1; =h! 0 ac M mzal 0
b & hodc 3

B2. Khai thac tinh chit hinh hoc cta diém M .

D
a

+ Tinh d6i xtmg; Khoang cach; Goc.

+ Quan hé song song, vudng goc.

+ Tinh chét cta diém va dudng dic biét trong tam gidc.
+ Ba diém thang hang, hai vecto cing phuong.

*Phwong phap 2



B1. Xem diém M la giao diém cua hai duong (dudng thang, dudng tron).
B2. Lap phuong trinh cac duong. Giai hé tim M .
Vi du 1. Cho diém A(-1:3) va duong thang A c6 phwong trinh x- 2y+2=0,
Dung hinh vuong ABCD sao cho hai dinh B, C nam trén A va cac toa do dinh C
déu duong. Tim tga do cac dinh B, C, D.
Bai giai

e Puong thing (d) di qua A va vudng goc voi A ¢ pt: 2x+y+m =0

A(G-13)€A = -2+43+m =0 m=-1, Syyra: (d):2x+y-1=0

0

e Toa do B la nghiém cua hé phuong trinh: )2(x fg’, ; 2o );, zl = B(0;1)
Suy ra: BC =AB =1+4 =/5
; N Cfcer [x-2y,+2=0  [x,=2y,- 2
Pa Clnin) vai x>0, teor et e [0 e [0

cre 1A =2 . =-2 .
Giai hé nay ta duogc: ?2 _> hodc ;‘: —o (loai). Suy ra: c(2;2)

XD-2:-1'0<:>

yp-2=3-1

1
4

X

ooo - oon
[ = D(:4)

e Do ABCD la hinh vuéng nén: CD =BA <

D —
D —

Vi du 2. Trong miat phang Oxy, cho tam gidc ABC vudng tai A. Biét
8 . 1
A(-1;4),B(1;-4) va duong thang BC di qua diém I 2;5] . Tim tga d¢ dinh C.

Bai giai
® Phuong trinh dudng thang BC: 9x- 2y- 17 =0
oy
: 9c- 17 AB =(2;-8)
® Do CeBC nén ta co thé dat C| ¢ 5 |-tacd ac - CH;9c-25]

000 000 9c- 25

e Theo gt tam gidc ABC vuong tai A nén: ABAC=0« c+l1- 4. 0ec=3

° Vﬁy C(3;5),

Vi du 3. Trong mit phang Oxy, cho hinh chit nhat ABCD c6 dién tich bang 12,
93
22
do cac dinh cua hinh chir nhat.
Bai gidi

va tdm cua hinh chir nhat 1a M(3:0) 13 trung diém cua canh AD. Tim toa

10



¢ Do MI la duong trung binh cua ABD nén AB =2MI =2 f% +% =32

12
* Vi Suc ABAD =12 nén AD = =272 = MA =MD =2

lam VTPT c6 phuong

: im (3 3
e DPuong thang AD qua M(3;0) va nhan IM :[5;5

3 3
trinh 1a;5(x— 3)+5(y- 0)=0e x+y-3=0

e Phuong trinh dudng tron tim M ban kinh R =2 1a: (x- 3) +y* =2
* Toadd A va D la nghiém cua hé phuong trinh:

X+y-73:0 o y:3-7x . @JX:2VJX:4
(x-3) +y" =2 (x-3) +(G-x) =2 " |y=l [y=-1

Suy ra: ta chon A(2:1),D(4;-1)

Xe =2%;-= X, =9-2=T7 c(7:2)

e Villa trung diém cua AC nén: Vo =2y,- y, =3-1=2

Xg =2X, - X, :5:>B 5.4
Ys :2YI'YD =4 (’ )

Vil la trung diém ctia BD nén:

Vi du 4. Trong mit phang Oxy, cho tam giac ABC véi A(2;-4),B(0;-2) va trong
tam G thudc duong thang 3x- y+1=0_ Hay tim toa do cta C biét rang tam giac
ABC ¢ dién tich bang 3.
Bai giai

* Do G la trong tdm cua tam gidc ABC nén: Syas =%SAABC =§.3 =

x-2 :_y+4 o x+y+2=0
-2 2

e Phuong trinh duong thang AB la:
e Dit G(a;b), do Ge(d):3x- y+1=0 nén 3a- b+1=0, ta co:

S =l %.AB.d(G,AB) =leoa+b+2=+

AGAB

1
Toa dd G la: G- 7:- - | hodc G(-1-2)

© V6i G

11 79
-—- — ‘2C -—=
2 2]th1 [ 2 2]

11



o V&i G(-1-2) thi = C(-50),
Vi du 5. Trong mit phang Oxy, cho dudng thang (d):x- y+1=0 va duong tron
(C):x* +y* +2x- 4y =0 . Tim toa d6 diém M thudc (d) ma qua dé cé thé ké dugc
hai tiép tuyén MA va MB véi (C) (A,B 14 hai tiép diém) sao cho AMB =60°.
Bai giai

e (C)cotam I(¢-12) va ban kinh R =+/5

 Theo gia thiét; AMB =60 = KMI :%EMB =30°

b4 A . A . AI
e Tam gidc AMI vuong tai A nén: sin30° ™ M =2AI =2R =25

o Pt M(tt+1)e(d), tacd: IM?> =20 (t+1) +(t-1) =20 * =9 o t =13

e Viy co hai diém can tim 1a M, (-3;2) va M, (3;4).
Vi du 6. Trong mat phéng véi hé toa do Oxy, cho hinh chit nhat 4BCD c6 diém
C thudc duong thang :2x+y+5=0 va 4(- 48) Goi M 1a diém dbi xing cua
B qua C, N 1a hinh chiéu vuéng goc ctia B trén dudng thang MD . Tim toa do

diém B va C, biét rang N(5:- 4).

(d):2x+y+5-0

A(4;8) B
I§
D c
NG;-4)
M
Bai giai
R o o, - 4 - 2t+3Q
* Do C1 d nén C(&- 2¢- 5). Goi I 1a trung diém cua AC, suy ra 1%; > 3

* Tam giac BDN vuong tai N nén IN =IB. Suyra: IN =14:

-

t- 44 - 21434 g - 48 § -2t +3G -
B N T=f4- D4R =0 1=1, L C(1- 7
g 2 7 2 B 2 F 2 B Suy ra: C (k- 7)

12



* Puong thang AC c6 phuong trinh: 3x+y+4=0,
Puong thang BN qua N va vudng goc v6i AC1a: x- 3y- 17=0= B(3a+17;a)

a+17+5Q a- 4 -
* Trung diém cta BN thudc AC nén: 3? ;a'-+ 5 +4=0U a=-

* Vay B(- 4-7).0
Vi du 7. Cho hinh thang can ABCD c6 hai duong chéo vuong goc véi nhau va
AD =3BC . Puong thang BD c6 phuong trinh x+2y- 6=0 va tam giac 4BD cd
truc tdm 1a H (- 3;2). Tim toa d6 cac dinh C va D.
Bai giai 7
* Goi 7 1a giao diém cua AC va BD P IB=IC. Ma IB " IC nén DIBC vudng
cantai /b ICB =45
BH ™~ ADb BH ~BCP DHBC vudng cantai B P I latrung diém ctia HC
Do CH ™ BD va trung diém I cta CH thudc BD nén toa dd diém C t/m:
I2(x+3)- (y- 2)=0

- 1) . 5 C(- 1;6
X 3+2?+2$6=0 Do do C( )
2 )

D ID AD D
N 2 2 ~ é=1
Do D(6- 265t) va cD =52 suy ra: (7- 2¢) +(¢- 6) =50U §=7

* Vay D(41) hoidc D(- 87).

Vi du 8. Trong mit phang v6i hé toa 46 Oxy, cho tam gidgc 4BC c6 chan duong

7 1C
cao ha tudinh 4 1a A % 55 chan dudng phan giac trong cia goc 4 1a D(5;3)

va trung diém cta canh 4B 1a M (0;1). Tim toa d6 dinh C.
Bai giai
* Taco HI AH va AH ~ HD = AH ¢0 phuong trinh: x +2y- 3=0= A(3- 2a;a)

13



M(0;1)

B 'H(17/5;-1/F) \D(s;s)

&
.2 ) 2 2 ~ &

* Do M 13 trung diém ctia 4B : MA=MH = (3- 2a) +(a- 1) =13U ¢ _.

g

D

* Phuong trinh 4D 1a y- 3=0. Goi N d6i xtimg v6i M qua 4D P N(0;5)

© Puong thang AC c6 phuong trinh 2x- 3y +15=0
Puong thang BC ¢ phuong trinh 2x- y- 7=0

S 86 diém C thoamanhe 125 77 =0
uy ratoa do diem C thoamanhé f, 5 o 5_

Vi du 9. Cho tam giac 4BC c6 diém M gg Eé la trung diém cia canh 4B,

diém H(- 2:4) va diém (- 1) 1an luot 1a chan duong cao ké tr B va tdm
dudng tron ngoai tiép tam gidc 4ABC . Tim toa do diém C.
Bai gi{li )

M = g— 19 Taco M1 4B va 4B~ 1M = AB:7x- y+33=0

Al ABP A(a;7a+33). Do M 1a trung diém cua AB nén B(- a- 9- 7a- 30)

L un é=-4
Tacd AH ~HBP AH.HB=0b a’+9a+20=0pP &

© Voi a=- 4P A(- 45),B(- 5- 2). Taco BH ™ AC = AC'x+2y- 6=0

Do d6 C(6- 2¢;¢) T IC=14P (7- 2¢) +(c- 1) =25b g ;
Do C khac 4, suy ra C(4:1)

© Véi a=-5b A(- 5-2),B(- 45). Taco BH ~ AC = AC:2x- y+8=0

Do d6 C(:2t+8) Ty IC=14b (¢t +1) +(21+7) =25b éi :

Do C khac 4, suy ra C(- 1;6).
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Vi du 10. Cho duodng tron (C):(x- 1) +(y- 1) =4 va duong thang D:y- 3=0.
Tam gidc MNP ¢ tryc tam trung véi tdm cua (C), cac dinh N va P thudc D,
dinh M va trung diém canh MN thudc (C). Tim toa d6 diém P.

Bai giai

* Ta c6 tam cua (C) 1a 7(1;1), Puong thing /M LD = IM:x=1 = M (L;a).

- Do M1 (C) nén (a- 1) =4= a=-1hoic a=3.Ma M1 D = M(;- 1),

: -z +1 & 2 ¢=5
N1 DP N(b;3). Trung diém MN thudc (C) b % lg+(1- 1) =4b §=_ ;

Do d6 N(5:3) hodc N(- 3;3)
Pi DP P(c;3)
+Khi N(53), tr mP ~ IN suy ra c=- 1. Do d6 P(- 1;3)

+Khi N(- 3:3), tir MP~ IN suy ta c=3. Do d6 P(33).0

Vi du 11. Trong mit phing v&i hé toa d6 Oxy, cho hinh vudng 4BCD. Goi M

1a trung diém cta canh BC, N 1a diém trén canh CD sao cho CN =2ND. Gia st

1 lO

M % 23 = va AN c6 phuong trinh 2x- y- 3=0_ Tim toa d6 diém 4.
Bai giai
* Goi H la giao diém ctuia AN va BD. Ké duong thang qua H va song song vdi
AB, cat AD va BC lan luot tai P va Q. Pat HP=x. Suy ra PD=x,4P =3x v3
HQ=3x_Taco OC=x nén MO =x,

Do d6 DAHP=DHMQ  suy ra AH ™~ HM
, N .~ , 3410

Hon nifa, ta cling c6 A4H = HM . Do &6 AM =~2MH =~/2d (M ,(AN)) ==

Al AN | suy ra A4(;2¢- 3), Khi d6:

20

MA__ guo Zg_7U1-51+4 o0 g:

* Vay 4(L- 1) hodc 4(45).0
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Vi du 12. Trong mit phing v6i hé toa &6 Oxv, cho hinh chit nhat 4BCD. Cac

duong thang AC va 4D lan lugt ¢6 phuong trinh [ x+3y=0 vi x- y+4=0;
\ <2 . R 1 g 5 Py r ? 4
duong thang BD di qua diém M ? 5;15. Tim toa d§ cac dinh cia 4BCD .,

Bai giai

Ix+3y=0

P A(- 3;1)
Tx- y+4=0

* Toa do diém 4 théa man hé
* Goi N 1a diém thudc 4AC sao cho MN || 4D

4
Suy ra MN c6 phuong trinh 1a x- +§ =0,

b} A A ~ . A 9 ~ A ix- y+_=() lg
Vi N thudc 4AC, nén toa dd diém N théa man hé 3 P N g I;EE
x+3y=0

Puong trung truc D ctia MN di qua trung diém ctia MN va vudng goc voi
AD , nén c6 phuong trinh la: x+y =0
* Goi I va K 1an luot 1a giao diém ctua D v&i AC va 4D.

pY

x+y=0

p 71(0;0)
x+3y=0

Suy ra toa do cua diém / thoa man hé[
\x+y=0

P K(-2:2)
x- y+4=0

va toa d6 diém K thoa man hé l

U U U U

AC=2A4IP C(3;- 1);AD=24K P D(- 1;3)

(98 ] U

BC=ADP B(L;- 3).
Vi du 13. Trong mit phang v&i hé toa 46 Oxy, cho duong thang D:x+y+2=0
va dudng tron (C):x*+y*- 4x- 2y=0_ Goi / 1a tdm cua (C), M 1a diém thudc
D. Qua M ké cac tiép tuyén M4 va MB dén (C) (4 va B la cac tiép diém).
Tim toa do diém M , biét t&r gidc MAIB c6 dién tich bang 10.
Bai gidi
* Puong tron (C) ¢6 tam 7(2:1), ban kinh 74 =+/5 .

Tu giac MAIB cO MAI = MBI =90° va MA = MB

b S,,=IAMAP MA=2J5b IM =14 +MA* =5
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- M1 D, cotoadddang M(5;-t- 2)

I
()

MA=50 (- 2) +(t+3) =250 2/ +21- 12=00

(BOADFD~
I
1
9%}

* Vay M (2;- 4) hoic M (- 31).

Vi du 14: Trong mit phang véi hé toa do Oxv, cho tam giac ABC c6 M(2;1) 1a
trung diém canh AC, diém H(0;- 3) 13 chan dudng cao ké tir A, diém £(23;- 2) thudc
duong thang chira trung tuyén ké tr C. Tim toa do diém B biét diém A thudc
dudng thang d:2x+3y-5=0 vi diém C c6 hoanh d6 duong.
Bai giai

x=1- 3¢

AEd:2x+3y-5=0©{ = A(-3a+1,2a+1).
y =1+2¢

uuu
. . .2 . HA =(-3a+1;2a+4)
© Vi M(21) 1a trung diém AC nén suy ra €3 +3a;1- 2a) = {000
HC =(3+3a;4- 2a).

oot oo a =l
Vi HHC =90° nén HAHC =0= 19
13
+ Vo1 a =1= A(-2;3), C(6; - 1) thdoa man.
19 [ 18 51

1. =~ = C -— = A 2 ~
+ Vi a T T 13] khong thdéa man.

Véi A(-2;3), C(6;- 1) ta cd CE:x+17y+11=0, BC:x-3y-9 =0

3b+7 b+3

Suy ra B(3b+9;b)€ BC = trung diém AB 1a N 5 5

MANECE = b=-4= B(-3;- 4).

Vi du 15: Trong mit phang v6i hé toa dd Oxv, cho tam gidc ABC c6 dinh 4(3;3),
tam dudng tron ngoai tiép 1(2; 1), phuong trinh phan giac trong goc Bac 1a x- y =0.
Tim toa d¢ cac dinh B, C biét rang BC =¥ va goc BAC nhon.

8.6
575

8 6

Pap an: B(0;2), C[ 3 E]’ C(0;2).

hoac B

2.2. Dang 2: Viét phwong trinh dwong thang.

17



Vi du 1. Trén mit phang toa d6 Oxy, hdy viét phuong trinh cac duong thang
chira cac canh ctia tam gidc ABC biét A(1;6) va hai duong trung tuyén nam trén
hai duong thang c6 phuong trinh [a x- 2y +1=0,3x- y- 2 =0
Bai giai q
* Do toa d diém A khong nghiém diang cac phuong trinh nén ta co:
BM la: x-2y+1=0; CN la: 3x-y-2=0
b+6

e Pit B(2b- 1;b), do N 1a trung diém AB nén : N[b;

N[b;b%6]€CNC> 3b- 1)2;6- 2=0<b=2 Suy ra: B(3;2)
.2 . c+1 3c+4
e Piat Clc;3c-2), do M 1a trung diém AC nén : M 5
‘32”;3‘”4 eBM e 12 ¥*t e o= Suy ra: C(- 1;-5)

Vi du 2. Trong mit phang Oxy, cho diém M(6;2) va dudng tron (C) ¢6 phuong
trinh (x- 1) +(y- 2) =5. Lap phuong trinh duwdng thing (d) di qua M va cit
duong tron (C) tai hai diém A, B sao cho AB =410 .
Bai giai

e Duong tron (C) c¢6 tam 1(:2) va ban kinh R =5

J10

e Goi H 14 hinh chiéu vudng goc ctia I trén AB= 1H =

e Duong thang (d) thoa d& bai khi: d(I;(d)) =IH = 9a’ =b* & b =13a_
Vi du 3: Trong mit phang Oxy, cho tam gidc ABC c6 dudng phan giac trong
(AD):x-y =0, dudong cao(CH):2x+y+3=0_canh AC qua M(0;-1), AB =2AM .
Viét phuong trinh ba canh cuia tam giac ABC.

Pép an: (AB):x- 2y+1=0; (AC):2x- y-1=0; (BC):2x +5y+11=0

Vi du 4: Trong mit phing Oxy, cho tam giac ABC c6 cac dinh A(-1;2). Trung
tuyén CM:5x +7y- 20 =0 v3 dudng cao BH:5x- 2y- 4 =0 Viét phuong trinh cac
canh AC va BC.
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Pap an: Phuong trinh canh BC 1a: (BC):3x+2y-12 =0,

Vi du 5: Cho tam giac can 4BC ¢6 day BC nam trén d :2x- 5y +1=0_ canh 4B
nam trén d :12x- y- 23 =0_ Viét phuong trinh dudng thang AC biét n6 di qua
diém M (3;1),

Dép 4n: AC:8x+9y-33=0,

Vi du 6: Cho duong tron (7):x* +)% - x- 9y +18 =0 va 2 diém 4(4;1),B(;-1).
Goi C.D la hai diém thuoc (7') sao cho4BCD 1a mot hinh binh hanh. Viét
phuong trinh duong thang CD .

Pap an: C6 hai duong thang thoa mén : 2x- y+6 =0; 2x- y+1=0,

2.3. Dang 3: Viét phwong trinh dwong tron.

Vi du 1: Trong mit phang véi hé toa do Oxv. cho hai diém 4(;2), B(& 1) va
duong thang A:3x- 4y+5=0. Viét phuong trinh duong tron di qua A, B va cit A
tai C, D sao cho CD =6.

Bai giai

© Gia sir (C) ¢6 tam 1(a; b), ban kinh R >0.

* Vi(C)diqua A, Bnén I4=IB=R < \[(a-1)> +(b- 2)* =\/(a- 4> +(b- 1) =R

. -, -9a+29
* Ké IH L CD tai H. Khi d6 CH =3, IH =d(I, A) =M

43]2[ 51}2 1525
x-—| +|y-=| =
13

* Suyra (C):(x- 1" +(y+3)* =25 hoic (C): = ==

Vi du 2: Trong mit phang toa dd Oxy, cho dudng thing A:5x- 2y-19=0 vj
duong tron (C):x? +y? - 4x- 2y =0. Tir mot diém M nam trén duong thang A ké hai
tiép tuyén MA, MB dén duong tron (©) (A va B 13 hai tiép diém). Viét phuong
trinh duong tron ngoai tiép tam giac AMB biét rang 45 =+/10.

Vi du 3: Trong mat phang v6i hé toa do Oxy, cho hai diem 4(,2);B(G;4)va
duong thangd : y- 3=0. Viét phuong trinh duong tron (C)di qua hai diém 4.B
va cat duong thang d tai hai diém phéan biét M.N sao cho BN =60°.

Pap an: (C):x* +y* - 6x- 4y +9=0 = (C):(x- 3) +(y- 2) =4,
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3. Bai tap tu ren luyén ki nang.

Bai 1: Trong mit phang voi hé toa do Oxy, cho hinh vudng 4BCD. Goi M,N

A R 5 ’ \ < A M 1 \ \
lan Iuot 1a trung di€m cua cac canh 4B va CD. Biét rang M | - 5;2 va duong

thang BN c¢6 phuong trinh 2x+9y- 34 =0_ Tim toa d6 cac diém 4,B biét rang
diém B c6 hoanh d¢ am.

Bai 2: Cho hinh thoi 4BCD c¢6 AC =2BD. Biét dudong thang AC c6 phuong
trinh 2x- y-1=0, dinh 4(G;5) va diém B thudc duong thing (d):x+y-1=0.
Tim toa d0 cac dinh B,C,D cua hinh thoi 4BCD.

Bai 3: Trong mit phang v&i hé toa do Oxy, cho hinh chit nhat 4BCD c6 dién
tich bang 30 va hai diém M(1;4),N(-4;-1) 1an luot nam trén hai duong thang
AB,AD | Phuong trinh duong chéo AC la 7x+4y-13=0_ Tim toa d§ cac dinh
cua hinh chit nhat 4BCD, biét hai diém 4 va D déu c6 hoanh do am.

Bai 4: Cho hinh chir nhat ABCD c6 dién tich S = 12, giao diém cua hai dudng

cholal

%%] , trung diém cta canh BC la M(3; 0) va hoanh do diém B 16n hon
hoanh d6 diém C. Xac dinh toa d6 cac dinh cua hinh chit nhat ABCD.
Bai 5: Cho hinh thang 4BCD v6i hai day 4B8,CD va CD =24B. Goi H la chan
duong vudng goc ha tir D xubng AC va M 1a trung diém cta HC . Biét toa do
dinh B(56), phuong trinh dudng thang (DH):2x- y =0 phuong trinh dudng
thang (PM):x-3y+5=0_ Tim toa d6 cac dinh cta hinh thang ABCD .

Bai 6: Trong mit phang v6i hé toa do Oxy, cho hinh thoi 4BCDco tam /(3;3) va

2 . . 2 13 A \ 2
AC =2BD . biém M |2;—| thudc duong thang 4B, N 3;? thudc duong thang

CD . Viét phuong trinh dudng chéo BD, biét dinh B ¢6 hoanh do nho hon 3.
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Bai 7: Cho hinh vuéng 4BCD. Goi M(1;3) 1a trung diém cta canh BC,

31

Ni-—;
2°2

« R A 1 y . A J4 2
la diém trén canh AC sao cho 4N =1 AC ., Xac dinh toa do cac dinh

ctia hinh vudéng 4BCD, biét D nam trén duong thang (d):x- y-3 =0,

Bai 8: Cho tam giac nhon ABC. Puong thing chira dudng trung tuyén ké tir
dinh A va duong thang BC lan luot ¢6 phuong trinh | 3x+5y-8=0, x- y- 4 =0
Puong thang qua A vudng goc véi duong thang BC cat duong tron ngoai tiép
tam gidc ABC tai diém tha hai 1a D(4;-2) . Viét phuong trinh cac dudng thing
AB, AC; biét rang hoanh d6 cta diém B khong 16n hon 3.

Két qua: (4B):3x+y- 4=0;(4C):y- 1=0,

Phin 3. KET QUA PAT PUQC VA BAI HOC KINH NGHIEM
1. Két qua.

Khi chua thyc hién dé tai nay, két qua cua hoc sinh qua cac dot thi khao sat va
kiém tra chét luong 1a twong d6i thap. Mot diém cua cau hinh hoc toa d phang
trong dé thi da sd hoc sinh " bo qua ", con mot sd it hoc sinh giai quyét cau nay
cling chi dat dugc 50% s6 diém la cao nhét. Nhu ching ta biét, hoc sinh nao giai
quyét dugc bai toan nay, thi chic chan diém cta bai thi mén toan sé& tir 8 trd 1én,
va khi d6 kha ning dau dai hoc sé rat cao. Do d6 giai quyét duoc dang bai toan
nay khong nhitng phat huy tinh sang tao trong hoc tap cua hoc sinh, ma né con
tao dugc su tu tin rat 1on cho hoc sinh trong ki thi THPT Qubc Gia, 1a tién dé
cua su thanh cong trong tuong lai cho cac em hoc sinh.

Thuec té khi thuc hién dé tai nay, chét luong hoc tap cua hoc sinh dugc nang
1én 13 rét, két qua qua cac 1an thi khao sat tang 1én rét tich cuc. Cu thé thong ké
vé sd lugng hoc sinh hoan thanh duoc cau toa do phing qua ki khao sat gin day

nhat nhu sau:

Lép Si Sé) Gidi quyét | Giai quyét | Giai quyét | Giai  quyét | Khong giai  quyét
100% 70% 50% 25% duoc
12A2 | 37 10 15 6 4 2
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12A4 | 44 5 5 14 9 11

10B5 |42 2 4 16 10 10

2. Bai hoc kinh nghiém.

Tu viéc tiép thu trén 16p dén viéc trinh bay vao bai thi cua hoc sinh la ca mot
qua trinh twong ddi dai va khé khan. Thuc té di cho thay, nhiéu hoc sinh tiép thu
kién thirc va phat hién van dé rat nhanh, nhung khi trinh bay thi thiéu chit ché,
tham chi 1a thiéu chinh xac. Do vdy gido vién can rén luyén cho hoc sinh tinh
can than, tinh tu kiém tra va luén phai 6n tap kién thuc co lién quan thuong
xuyén, lién tuc va ti mi.

Trén day la nhitng kinh nghiém duogc duc rut tir thuc té giang day mon toan
cua t61 trong nadm hoc 2015 - 2016. Véi kha nang va trinh d6 ¢6 han nén dé tai
nay khong tranh khoi nhimng thiéu sot va han ché, rat mong cé sy trao d6i va gop
y cua cac cép lanh dao, cac ban déng nghiép dé dé tai duoc hoan thién va dﬁy du
hon, gop phan vao viéc nang cao chat lugng giang day mén toan & bac THPT

néi chung va & trudng THPT Nguyén Xuan Nguyén noi riéng.

XAC NHAN CUA THU TRUONG | Thanh Hod, ngay 24 thang 05 nam 2016
DPON VI T6i xin cam doan day la SKKN cua
minh viét, khong sao chép ndi dung cua

nguoi khac.

VU MANH HUNG
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