.2 . : 1
a) biém B(100;25) thudc d6 thi cia ham s6 nén 25=q- 100°, suy ra GZM' Vay day

5 A s o ta X 1
cap cua cay cau c6 dang do thi cua ham s6 y =4—00 X%,

b) Do M & bén phai diém O nén M (50;0), do d6 N(50; y).

* nén yN:i-sozzﬁ,zs,

Diém N thudc do thi cia ham sb y= 200

1
—X
400
Vay chiéu cao MN cua ddy cap 13 6,25 m.

3. Bai tap tu luyén
Bai 1. Cho ham s6 y=ax’(a#0) va hai diém M (1;2),N(—2;4)
Hai diém M va N ¢6 ciing thudc d6 thi ciia mot ham sé y=ax” (a#0y) khong? Vi sao?
Bai 2. Cho ham s y :(m2+ 1) x*. Tim gié tri ctia m biéf d&xthi'caatham sé di qua diém
E(-1;10).

. 1 . .
Bai 3. Cong thic E ZE mv( J) duogc dungde tinh,dong nang cua mét vat c6 khoi lugng
m(kg), chuyén dong vé6i van toc v(m/sh

a) Mot qua béng da co khéi luong 4,20 kg va bay véi van tbc 4 m/s sé tao ra dong nang
bang bao nhiéu?

b) Gia str qua bong d6 tao Tadong hing 15 J . Tinh vén tc cia no.

Bai 4. Mot cdy cau bé téng bic qifa mot con kénh co dang do thi ciia ham sb y =ax’
(a#0). Biét dinh O Cliascly cal cach mit nude mot khoang OH 1a 2 m . Khoang cach
AB cua hai chafedu 138 m nhu Hinh 4. M6t chiée bé ¢6 bé rong 3 m, co chiéu cao so
vO1 mat nude 1a I\ “Héi



B

Hinh 4 chiéc bé c6 di qua gdm cau duoc khong?

Bai 5. Mot hinh chop ttr giac déu ¢ day 1a hinh vudng canh bangix (am)(x>0), duong
caola h=30 cm.

a) Tim x dé hinh chop c6 thé tich 1a 640 cm®.

b) Tang thé tich ctia hinh chop bang cach giir nguyén chiéu cao va canh day gap 1én 3 lan.
Hoi thé tich mdéi cua hinh chop thay doi thé nag so y&ithe tich cii?

Huwéng din - Loi giai - Pap s6
Bai 1. Xét ham s6 y=ax’(a#0).

Dé diém M (1;2) thudedo thicaa ham sb khi 2=a- 1° hay a=2. Vay M thudc db thi cia
ham s6 y=2 x>

Thay toa do cua,diémN vaewbiéu thirc y=2 x> ta thiy 4#2-(—2)*=8.

Vay N khéng thud¢ dd'thi ctia ham s6 y=2x".

Do d6 M va N khong cing thuc d6 thi cia mot ham s6 y=ax’(a#0).

Bai 2¢/B6 thi cua ham sd y:(m2+1)x2 cO m°+1#0 véi moi gia tri ciam . Do thi ciia ham
5§ dinqua diém E(—1;10) nén ta c6 10=(m2+1) -(=1)% do d6 m*=9. Tur day tim dugc

m=u3.

Vay m €{—3;3] thi d6 thi ciia ham s y:(m2+1)x2 di qua diém E .

1
Bai 3. a) Ta c6 E:§-1,2-42:9,6 ).



. 1
b) Qua bong do tao ra dong nang bang 15 J nén 1525 -1,2-v? hay 0,6v°=15, do d6

v?=25, suy rav=>5 (vi v>0).
Vay van toc qua bong d6 145 m/s.

Bai 4. (h.5)

Piém A(4;—2) thudc do thi ciia ham sb y:ax2 nén —2=a- 4% suyra a:?,

-1
Vay hinh dang cta cau 1a d thj ctia ham s y = ry X’

Goi EF 1a chi€u rong cua chiéc be.

Taco EF=3 mvé6i E(—1,5;-2), F(1,5;—2). Goi G va K 1a hinh chiéu ctia E va F
trén Ox, khi d6 G(—1,5;0),K(1,5;0). EG cét parabol tdi M, FK cit parabol tai N .

Hinh.5
\ A aA s o 1y . o_—1 2 —1
DonaNthu(_)cdotmcuahamsoy—?x nén y, = ry ( 15) 32,tuorngtuco
=9
.YN 32'
—9_9 9 _5
5 GM=KN = EM=FN=2——=—>1,
Do d6 ‘ 3 [T 3y Suyra 330

Do d6 chiéc bé qua dugc gam cau.



. 2 . > 1
Bai 5. a) Thé tich cuia hinh chop tir giac déu da cho 1a V1=§X2 -30=10x| cm’].

Thé tich hinh chép 1a 640 c¢m® khi 10 x*=640 hay x*=64, ma x>0 nén x=8.

Vay do dai canh day cua hinh chop 1a 8 cm thi thé tich cta hinh chop 14 640 cm’.

b) Thé tich méi ciia hinh chop 14 VZ:%(s x*-30=90 X%

V, 90x’
Tacd —= =9 . Vvay V,=9 V,.
V1 10X2 T !
Chu dé 5

MJT SO DANG TOAN THU'C TE VE HINH HOC KHONG GIAN

1. Kién thirc cin nhé
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2. Bai tip minh hoa

Bai 1. Cho mot hinh nén c6 ban kinh day r=12 cm, d¢ dai duong sinh /=20 cm. Tinh
di¢n tich xung quanh cua hinh nén.



Gidi. Dién tich xung quanh cta hinh nén la

__.--"-T'-"‘--__,
-
Cal

S, =nrl=m-12-20=2407| cm’)

Bai 2. Cho hinh cdu c6 dudng kinh d=6 cm\[inh ich cua hinh cau.




Bai 3. Mot cai truc 1dn son c¢6 dang hinh tru véi1 duong kinh ddy 1a 5 cm chiéu dai cua
truc 1an 1a 23 cm . Sau khi 1an hét mot vong thi phan son ma tryc lan tao trén burc tuong
phang c6 dién tich 1a bao nhiéu?

&

cim

Giai.
Dién tich xung quanh cua truc 1dn son c6 dang hinh tru la
S, ,=2mRh=2m%2,5-23=1157( cm’|.

Khi tryc lin son quay mot vong s& quétidugeamot dién tich bang dién tich xung quanh
cua truc lan hinh tru.

Vay sau khi 1dn hét motvongthi phan son ma tryc 1an tao trén birc tuong phang co dién
tich bang 1157 cm”.

Bai 4. Mot chiéc banh quéieo dang hinh nén voi chiéu cao 14 12,5 cm va duong kinh day
la 5,8 cm. Tinh\thé tich.cua chiéc banh do.

Giai. Ta'ed r:558:2,9 cm;h=12,5 cm,
Thé tiéh.cifh chidc banh 1a VZ%an h=%n-2,92-12,5=%n( em?),

BaPs. Mot lon nude ngot c6 dang hinh tru véi chiéu cao 14 cm , dudng kinh day 6 cm .
a) Tinh thé tich cta lon nuéc ngot.
b) Nha san xuit thuong 1am céc 16¢ gdbm 6 lon nude duoc dong goi va dit vira khit trong

mot thung carton c6 dang hinh hop chir nhat (nhu hinh bén). Tinh dién tich gidy dé lam
thung carton (coi dién tich cac mép dén la khong dang ké, lay n~3,14 ).



I ). Khoi nudc trong Hinh A c6 dang hinh try véi duong kinh day 8 cm
i€u eao bang 10 cm . Phan khong chira nudce trong Hinh B c6 dang hinh tru véi
iéu‘cap bang 15 cm .

Bai g&h bén,mo ta mot chiéce chai c6 chira nudce khi dat thang dung (Hinh A ) va khi
" X

inh thé tich nudc trong chai.

Néu d6 day chai nudc réi rot day vao cac coe ma trong long cde c6 dang hinh lap
phuong véi canh 4 cm thi rot dugc nhiéu nhat bao nhiéu coc nhu vay? (Lay n~3,14 ).



10 cm

Hinh A Hinh B
Giai.

a) Thé tich nuéc trong chaia 7 - 4; 10=160 n( cms).

ay rot day, dugc nhiéu nhét 19 cdc nhu vay.

ai tap tu luyén

a1 1. Cho mdt hinh noén ¢6 ban kinh ddy r=5 cm, dién tich xung quanh cta hinh nén
bang 657 c¢m”. Tinh thé tich ctia hinh non.

Bai 2. Mot hinh cau c6 ban kinh R. Ngudi ta tinh dién tich mit cau va thé tich hinh cau
cung cho ra mot két qua. Tinh ban kinh cua hinh cau do.



Bai 3. Mot hinh cau c¢6 ban kinh bang 3 cm . M6t hinh nén c6 ban kinh day bang 3 cm va
c6 dién tich toan phan bang dién tich mat cau. Tinh chiéu cao cua hinh nén.

Bai 4. Tir mot khtic g5 c6 dang hinh tru cao 15 cm , nguoi ta tao ra mot khdi g6 hinh nén
c6 chiéu cao bang chiéu cao cua khiic gd ban dau va dudng kinh day bang duong kinh
day ctia khiic g6 hinh tru (nhu hinh bén). Biét phan gd bo di c6 thé tich 13 640 cm’.
Tinh thé tich ctia khdi gb hinh nén.

Bai 5. Mot hinh tru c6 chiétncao bing duong kinh day. Thé tich ctia hinh try 12 5477 cm”.
Tinh dién tich toan phan‘etuashinh tru do.

Bai 6. Mot vién thuéeduoe thiét ké gdm hai nira hinh cau ¢ hai dau va than c6 dang hinh
tru (cac kich thitéc nhix hinh'bén). Tinh thé tich ctia vién thuoc do.



! 18 mm

Bai 7. Tir mdt tAm bia hinh vudng, ngudi ta cit bo & mdi goc cua tAm bia mot hinh vudng
canh 12 cm 61 gap lai thanh mot hinh hop chir nhat khong ndp (nliu hinh bén). Néu thé
tich ctia hop bang 4800 c¢m® thi d6 dai canh ctia tam bia

ban dau bang'bao nhicu?

Bai 8. Mot.thap ntdc €6 bé chira nude dang hinh ciu véi duong kinh 6 m .

a) Hoi'be'ehtra duoc bao nhiéu lit nude?

b) Biét rang khi bé chira day nudc thi luong nude d6 di dung cho mét khu dan cu co

1304 ngwdi trong nam ngay. Hoi trong mot ngdy, trung binh mdi nguoi dung bao nhiéu
It nuwée?



(Lay m~3,14; lam tron két qua dén chir s thap phamtha nlit, biét 1 m*=10001 ).

Huéng din - Loi giai - Pap sb

Sy 65\

nr_n-5_13( cm).

Bail. Tacd S,,=nrlsuyral=
Ta c6 r’+h*=[* hay 5°+h’=13" Suy ra hi°=144 hay h=12( cm).

Thé tich cia hinh nér 1 V:%nr2 h=%n-52-12=1007t( cm®).

. . . 4
Bai 2. Goi ban kinhhinh’¢au 1a R. Ta co 4nR2=§nR3 suy ra R=3.
Bai 37Fa‘eo ban kinh cua hinh ciu va ban kinh dy cta hinh nén la r=3 cm.
Tacoé dnri=nri+nr? suyral=9( cm).
Khi 67 chiéu cao ctia hinh nén 1a h=v9’—3’=v72=6+2( cm).

Bai 4. Goi S 1a dién tich day cua khuc g. Khi d6, thé tich cua khiic gb hinh try 1a
V,=15 S| cm’), thé tich ciia khdi gd hinh nén 1a v,=5 S| cm?’).

TacoV,~V,=155-55=105=6407, suy ra S=647| cm’).



Thé tich ciia khdi gb hinh nén 1a V,=3207| cm’).

Bai 5. Goi ban kinh day va chiéu cao ciia hinh try 1an luot 1a r va h. Thé tich cta hinh try
lAV=nr’h=54rm.

Vi chiéu cao cua hinh tru bang dudng kinh day nén h=2r.

Tir (1) va (2) suy ra 2r°=54 hay r’=27, do d6 r=3( cm).

T do h=2-3=6( cm).

Dién tich toan phén ciia hinh tru 1a S, =27 +3-6+2m-3*=54 1| cm’).

Bai 6. Hai ntra hinh cau c6 ban kinh 1a r=18:2=9( mm).
The tich cua hai nira hinh cau ¢ hai dau vién thuoc la 3 - 9*E972 n( mm3)_

Thé tich phan than hinh try ciia vién thudc 1a 77 -9?- 36 £2916 n( mm’|.
Thé tich ctia vién thudc 1a 972 7+2916 1=3888 4| mm’).

Bai 7. Di¢n tich ctia day hop 1a 4800:12 =400( sz), suy ra canh cua day cua hop 1a 20
cm . Canh ctia tim bia hinh vudng 1a 20%2:12=44( cm).

Bai 8. Ban kinh cua bé chtra nuée hinhicau 1a R=6:2=3( m).
a) Thé tich ctia bé chira nudc 1a

V:%HRB“%‘3,14'33=113,04( m’|=113040(1).

b) Mdi ngay khiirdan cu dung hét s6 lit nude 1a 113040:5=22608(1).
Viy trong mot ngay, trung binh mdi ngudi ding sb it nudc 1a

22608:1304~17,3(1).
Chii d¢'%
MOT SO DANG TOAN HINH HOC PHANG

1. Kién thirc cAn nhé

1.1. Ti s6 lugng giac ctia goc nhon va hé thirc luong trong tam giac vudng



a) Cho A ABC vuong tai A , dudong cao AH , ta co:

e sin Czﬁ;cos Czﬁ;tan Czﬂ;cot Czﬂ.
BC BC AC AB

e AB=BCsin C=BCcos B; AB=ACtan C=ACcot B.

A

B &

b) a 1a goc nhon thi sin® a+cos” a=1.

c) a, P 1a2 goc nhon va a+B=90° thisin ‘@ =ees f3;tan a=cot f.

1.2. Tiép tuyén ciia duwong tron

Puong thang a la
tiép tuyén cua

dudng tron (O; R)



khi a L OM taii M

vé6i M €(O;R)

MA va MB 14 hai tiép tuyén ctia dudng tron (O) thi
MA=MB

AMO=BMO
AOM =BOM .

1.3. Vi tri twong di ctia hai duong tron (O; R) va (O';r)(RZr), dit d=00

e Hai dudng tron cit nhau khi R—r<d<R+r.

e Hai dudng tron tiép xuc ngoai khi d=R+r-.

e Hai dudng tron tiép xuc trong khi d=R—r.

e Hai dudng tron khong giao nhau khi d>R+r hoac d<R—r.
¢ 1.4. Cong thuc tinh:

* D¢ dai duong tron

e C=2nR.

1.5. Goc noi tiép. Tk giac ni tiep

e Goc ndi tiép clia duong trondAgocico dinh nam trén duong tron va hai canh chira
hai day cung cua dudng tron do, Cung nam bén trong goc 1a cung bi chin. Sé do
ctia goc ndi tiép bang nira s6 do etia‘cung bi chan.

e Ti giac c6 4 dinh nam trénmot dudng tron g01 la tir giac ndi tlep duodng tron (goi
tat 13 t giac no¥tiép): Trong mot tir giac ndi tiép, tong hai goc ddi dién bang 180°

2. Bai tip minh hea

Bai 1. Cho tam giagc ABC (AB>AC) ¢ ba g6c nhon ndi tiép dudng tron (O;R). Puong
cao CE cat dudng tron (O) tai M . Goi I 1a trung diém ctia MB . K¢é dudng thing vudng
gb6c vo1 OBMai E cat AC tai P, cat MB tai Q . Ching minh:

a), OIQE, 12t giac noi tiép.

b):MB:- EC=AC-EB.

¢) OP=0Q.

Giai. (h.6)



a) VIOM =OB=R nén A OMB can tai O . Ma I 1a trung diém MB nén OI L MB (tinh
chat tam giac can). Tuong tu, goi K 14 trung diém cua AC , ta c6 OK L AC. Ta ¢

OE L PQ, céc tam giac I0Q va EOQ vuong tai [ va E . Suy ra bén diém O,1,Q,E thudc
duong tron dudng kinh OQ hay OIQE 1a tir giac noi tiép.

Hinh 6

b) Ta c6 MBA = MCA(hdi goc ndi tiép cung chin cung MA ), ma MEB=AEC (hai goc
. MB _ EB

doi dinh). Suy ra AEMB x A EAC (g.g). Do d6 E:R (cap canh tuong ung), suy ra

MB-EC=AC_FB.

Vi OIQE 14 ttr giac ndi tiép nén EOQ=EIQ (ciing chén cung EQ ).

Chieng minh tuong ty ta c6 OEPK 14 tir giac noi tiép nén EOP=EKP (cing chin cung
EP).

MB_ME. 2MI_ME  MI_ME | .
AC ™~ AE oAk AE> Ak A M
BMC =BAC (hai goc ndi tiép cung chan cung BC ).

Do A EMBx A\ EAC nén




Suy ra A MIE « A AKE (c.g.c). Suy ra EIM = EKA (hai goc twong ung).

Tir (1), (2), (3) suy ra EOQ=EOP.

Ma OE L PQ (gia thiét) nén A OPQ can tai O hay OP=0Q.

Bai 2. Cho duong tron (O) dudng kinh AQ . Biém H thuge OQ . V& diy MN L AQ tai H
. Biém D thu¢c cung nho MQ . buong thang DQ cat AM , AN lan luot tai B va C.
buong thang vuong goc véi BC tai Q cat MN tai I .

a) Chirng minh AQ 1a phan giac ctua goc BAC.

b) Chirng minh BM - BA=BD - BQ.

¢) Néi Al cat BC tai K . Ching minh KB=KC.

Giai. (h.7)

a) C6 OM =ON =R nén A OMN can tai O. Ma OH L MNwén-HM.=HN (tinh chét tam

giac can). Do d6 A\ AMN céan tai A suy ra AH la phan giaceua goc MAN hay AQ 1a phin
giac cua goc BAC .

A

fa

B D O K &

Hinh 7



b) C6 AMQ=ADQ=90" (goc ndi tiép chin nira dudng tron) nén BDA=BMQ=90", lai
BA

c6 goc B chung, suy ra A BDA « A BMQ (g.g), do do B]\I/)I ~BO hay BM - BA=BD - BQ.

¢) Qua I'ké ké duong thang vuodng goc voi QI tai I, cit AB va AC lan luot tai E va F. Ta co
QIE = QME 90° nén bon diém Q, M, E, I thudc du’orng tron duong kinh QE Tu:ong tu,
ta co ANQ 1a goc nodi tiép chin nira dudng tron nén ANQ=90". Suy ra QIF QNEF =90’
nén bén dié Q,I, N, F thudc duong tron dudng kinh QF . Do d6 EQI = EMI (cung chin
cung EI ) va FQI = ANI (cung bu v6i INF ). Ma A AMN can (ching minh trén) néh
AMI = ANI.

Do d6 EQI=FQI. Lai ¢6 QI L EF nén A QEF can tai Q . Suy ra IE = IF{
Ta c6 EF/{ BC (cung vuong goc voi QI ) nén A AEI C A ABK va A\ AIE-G ANAKC suy

EI _ Al _IF . —
ra e =K KkC Ml IE=1IF, suy ra KB=KC.

Bai 3. Cho dudng tron (O; R) ¢6 hai duong kinh AB va_ CB.yuéng.gdc voi nhau. Diém
M thudc doan OA . Ké ME 1L AC tai E , ké MF L BC tai B, k¢ MH L EF tai H . Chiing
minh:

a) OMEC 1a tr giac ndi tiép.

b) AE- AC=AM - AO.

¢) OE=OF va H,M,D la ba diénf'thang hing:

Gidi. (h.8)

a) Ta c6 A EMC vuong'tai Emén E thudc duong tron duong kinh MC . Vi AB L CD tai

O nén A OMC vuéng tai O'nén @'thudc duong tron duong kinh MC . Vay bon diém
O,C,E, M cung thude,duongtron duong kinh MC , do d6 OMEC la tr gidc ndi ti€p.






