I.  MODAU
1. Li do chon dé tai
bung truéc mot bai toan ,dac biét 1a bai toan kho nguoi lam toan ludn dat ra
phuong huong giai quyét. Tuy nhién d6i voi ngudi ham mé toan con di tim cac
cach giai quyét khac nhau, nht 13 tim duoc cach giai hay ngan gon va moi la thi

lai cang kich thich tinh t0 mo kham pha va long say mé hoc toan .

Hién nay trong cac dé thi THPT Quéc gia ,dé thi chon hoc sinh gioi thudong xuat
hién bai toan hinh hoc khong gian tong hop (cd dién) ma & d6 161 giai doi hoi van
dung kha phuc tap cac kién thirc hinh hoc khong gian nhu: chimg minh quan hé
song song, quan h¢ vudng goc, dung hinh dé tinh goc va khoang cach, tinh thé tich
khéi da dién... Viéc tlep can cac 10i giai d6 thuc té cho thay that sy 1a mot kho
khan cho hoc smh, nhét 13 hoc sinh ¢6 luc hoc trung binh, chang han bai toan tinh
khoang cach gitta hai duong thang chéo nhau. Trong khi d6, néu bo qua yéu ciu
bat budc phai dung hinh ma chi dimg & mic do tinh toan thi rd rang phuong phap
toa do to ra hiéu qua hon vi tit ca moi tinh toan déu da duoc cong thirc hoa. Voi
nhimg 1i do nhu trén, tir thuc té giang day, v6i kinh nghiém thu dugc, toi da tién
hanh thuc hién dé tai sang kién cho nim 2016 véi ndi dung “Sir dung phwong
phép toa do dé tinh khoang cach trong bai toin hinh hoc khéng gian”

2. Muc dich nghién ctru

Véi viéc nghién cru dé tai “Sir dung phwong phap toa d dé tinh khoang cach
trong bai toan hinh hoc khong gian” s& giup hoc sinh ,dic biét 1a ddi twong hoc
sinh hoc & mutrc do kha, ké ca trung binh co thé tinh duogc céc bai toan vé khoang
cach mot cach dé dang thong qua cong thirc cé san.

3. Poi twong nghién ciru
Pbi tuong nghién ciru ciia sang kién nay 1a hoc sinh & mirc do dai tra 16p 12-

THPT Tran Pha —Thanh Hoa. Tat nhién véi timg dbi tuwong hoc sinh ma s& ¢o

nhirng vi du minh hoa hodc cac bai toan ap dung s€ la khac nhau
4. Phuong phap nghién ctru

Sang kién kinh nghiém nay dugc trinh bay theo hinh thirc tong hop 1y thuyét sach
giao khoa , bai toan minh hoa dién hinh theo thtr tu tir don gian dén phirc tap va
mot sd bal tap ap dung .Qua do mong mudn khai thac thém duoc cai hay cai dep
ctia toan hoc va ddng thoi gop phan ting thém k¥ ning giai toan cho hoc sinh.

II. NOI DUNG SANG KIEN KINH NGHIEM
1. Co sé 1y lun ciia sang kién kinh nghiém
Céc kién thtic dugc sir dung trong sang kién nay déu thudc pham vi kién
thirc duoc trinh bay trong Sach gido khoa Hinh hoc 12 chuin va nang cao (chuong
III), cac vi du duogc tong hop tir cac bai tap trong Sach gido khoa va Sach bai tap,
cac bai toan 1dy tir cac dé thi thae THPT Qudc gia, thi hoc sinh gioi cac cp.
Céc ki higu thuong dung trong sang kién:
+ VTPT: vecto phap tuyén, VTCP: vecto chi phuong
+(XYZ): mit phang qua 3 diém X, Y, Z
+ d(X,(P)): khoang cach tir diém X dén mat phang (P)
+ d((P).,(Q)): khoang cach giira hai mit phang song song (P) va (Q)



) +d(a,b): khoang cach gitra hai duong thang chéo nhau @ va b.
Cac kién thiurc can nhé
a.Khodng cach giira 2 diém :
e Khoang cach gilta hai diém A(xa;ya;za) va B(xs;ys;zs) la:
4B :\/(XB - xA)z +(g - yA)z +(z4- ZA)2

b.Khoang cach tir diém dén doan thing:
e Khoang cach tr M dén duong thang (d)
Puong thang A di qua M, c6 VTCP y thi khoang cach tir diém M dén duong
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c. Khoang cach tir diém dén mit phang

e Khoang cach tir Mo(Xo;yo;zo) dén mit phang (o): Ax+By+Cz+D=0 cho boi
congthirc

_|Ax, + By, +Cz, + D|

NA*+B*+C°
d.Khoéng cach giira 2 dwong thang chéo nhau:
* Duodng thang (d) diqua M(xo;y0;20);c60 VICP =(a,;a,;a;)

d(M,,a) =

e DPuong thing (d’)qua M’(x’0;y’0;2%) ¢6 VTCP a =(a';;a'y;a'y)
Khi d6 khoang cach giiira hai dudng thang (d) va (d”) 1a :

L uuuuy

a,a'lMM"| 'y,
dd,d) = =g ="
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DPAC BIET: Tinh klﬁﬁ)uému ucéu(U:El giita hai duong thang AB, CD khi biét toa do cua
[4B.cD] ac|
ching d(4B,CD) =
[48.CD)

Pé “Sir dung phwong phap toa dd dé tinh khoang cich trong bai toan hinh
hoc khong gian” ta c6 “Ba bwdc co bdn” sau day:

+ Xay dwng hé truc toa do thich hop

+ Xdc dinh toa dp cdc diém lién quan

+ Chuyén bai todn hinh khong gian tong hop vé bai todn twong ing trong
khong gian toa dj va van dung cdc cong thiec thich hop (chirng minh vuong goc,
song song, tinh thé tich, géc, khodng cdch...).

2. Thue trang ciia van dé trude khi 4p dung sang kién

Trong qua trinh giang day nhiéu nam tai traong THPT Tran Pha —Thanh hoa 1a
mot truong maéi thanh 1ap do do co nhiéu hoc sinh con han ché vé mat tu duy dac
biét 13 tu duy hinh hoc . Khi day bai toan vé tinh khoang cach trong hinh hoc
khong gian nh1eu hoc sinh khong lam dugc bai nay.Khi chua ap dung sang kién
chi c6 mot sb it em lam duoc nhung phai loay hoay véi su hd trg ciia Thiy.Qua



kiém tra khao st hai 16p 12B va 12C tai truong THPT Tran Pht d€ doi chimg 16p
12B 4p dung sang kién va 16p 12C khong ap dung sang kién két qua thu dugc nhu
sau :

Thoi gian va két qua thyc nghiém

Siso | So hoc sinh S6 hoc sinh
Thir ngay Mon/Lop khong giai gidi dugc bai
dwoc bai toan toan
Thr tu ngay ,
9/3/2016 Toan—12C | 43 36 7
Thtr sdu ngay .
11/3/2016 Toan =128 | 44 12 32

Qua thuc té ap dung & trén dé so sanh ta thiy viéc ap dung sang kién vao giang day
d3 mang dén hién qua rd rét, khong nhiing thé viéc 4p dung sang kién con tao ra sur
hing tht hoc tap cho hoc sinh déc biét tao ra tu duy tim toi sang tao trong qua trinh
hoc tap cua cac em . Sau nhing nam tryc tiép giang day on thi t6t nghiép, dai hoc
cao dang trudc day ciing nhu on thi THPT Quéc gia hién nay va boi dudng hoc
sinh kha gioi ,hoc sinh du thi hgc sinh gioi truong , gidi tinh t61 da di tim to1 cac
cach giai phu hop trong d6 “Sir dung phwong phap toa dd dé tinh khoang cach
trong bai toan hinh hoc khong gian” 13 nhiitng phuong phap nhu thé va toi da
manh dan cai tién phuong phap nay dong thoi 4p dung sang kién ndy trong céc
nam hoc tir 2005- 2006 dén nay ¢ trudong THPT Tran Pha Thanh Hoa.

3.CAc giai phap da sir dung dé giai quyét van dé
3.1 . Cac vi du minh
Pé lam sang to diéu ndy toi xin dua ra 10 vi du dién hinh va 8 bai tip ap dung
cho sang kién nhu sau
Vi du 1. Cho hinh 14p phuong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 canh bang 1 va I 13 tAm cua
ABCD. Goi P 13 trung diém cta A’D’.Tinh theo ¢ khoang cach gitta cip duong
thang A’B, B’D va cap duong thang PI, AC’.

Giai
Tuong tu vi du 1, ta chon hé truc Oxyz sao cho:
O =A, tia AB =tia Ox, tia AD =tia Oy,
tia AA’ =tia Oz. o P
Khi d6, ta co:
A(0;0;0), B(1;0;0), D(0;1;0), A’(0;0;1), B —
C(1;1;0), B’(1;0;1), D*(0;151), C*(1;151). ;o
Vi P lan luot 13 trung diém cua A’ D’ nen

P(O, X ;1) vallatam caia ABCD= [ ( % 0) A ................ """""""" D "
uuuu uuuu uuuuu .......................... [

Taco: 4'B=(1;0;-1),B'D =(- 1;1;- 1),4'B" =(1;0;0) B C




ooy uoda Lo
|4'5.8'D].4'B| g
= d(A'B,B'D) = _apgi—ageA =, *
[ 'B,B'D] 6

mo 0000 000 .
Mait khac, PI =(5;0;' 1),AC" =(1;1;1), AP =(0;5;1)
uu uuug yuu
‘ PI,AC'|.AP
= d(PI,AC") =\"_gi gaeF
[PJ AC]

28'

Nhan xét: Viéc su dung phwong phap toa do vao viéc giai bai todn ta co cdch lam
don gidn dé hiéu va co thé ding cho moi doi twong hoc sinh.

Vi du ké tiép ta chuyén sang mot ddi twong hinh khong gian khac, 6 hinh
chép dac biét hinh tr dién c¢6 ba canh Xuét phat tor mdt dinh do61 mot vudng goc
nhau (goi tat 1a tam dién vudéng) phuong an toa do hoa con hiéu qua hon.

Vi du 2. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SC = CA = AB = a2, SC L(ABC), tam giac
ABC vuong tai A. Cac diém M, N lan luot di dong trén tia AS va CB sao cho AM =
CN=1(0<t<2a).

a) Tinh d6 dai doan MN theo @ va . Tim ¢ sao cho MN ngan nhat;

b) Khi doan MN ngén nhét, chimg minh MN 13 duong vudng goc chung ciia BC

va SA.

Giai
Nhdn xét: Tai vi tri diém A hodc diém C ta nhan théy da c6 mot cap canh vudng
gdc (ABLAC, CSLCA, CSLCB) nhung chua dat du diéu kién can thiét 1a phai co
ba canh d6i mot vudng goc cing xuat phat tir mot dinh, do d6 ta dung dwong thang
qua A va vuéng goéc véi (ABC) (duong thang nay song song véi SC).
Khi d6, chon hé truc Oxyz nhu hinh vé, vo1 2 ¢}
A=0(00,0), B(av/2 ;0;0),
C(0; av2;0), S(0; a2 ;a2). S
a). Tinh dj dai dogn MN theo a va t.
Tim t sao cho MN ngin nhit.

Theo gid thiét M thudc tia AS va AM =t M
ool |
= AM _2i AS = M(0; i i) c
R e el ——>y
OA ‘
Tuong tu, N thuge tia CB vaCN =t
i DDD
~ CN="-CB= N(i a2 - i .0) .
2a N
2
Vaytaco MN :\/E+(a\/§- t2)? +% =v2a’ - dat +3¢° . B
X
2 N ) . .
Hon nita, MN =+2a’ - 4at + 3¢’ —\/(\ft \/Ci = %, dau dang thac xay ra khi
2
t =?a (thdéa 0 <t<2a). Vay MN_, :a\3/_ ot :z?a.



b) Khi dogan MN ngdn nhét, chirng minh MN la dwong vuéng géc chung ciia BC

va SA.
2a
Khi MN ngan nht, ta c¢6 b= nén M (0; a32 a[ aﬁ;zaﬁ;o)

3 3 3

(N]N]N} [NIN]N)

Mit khac A4S (0 aﬁ a2),CB =(a2;- aN2;0)

uuug uug uuuy uug

= MN.AS =MN.CB =0= MN 1 AS,MN 1 CB
hay MN 1a duong vudng gbéc chung cua S4 va BC.

Nhan xét: Qua vi du da trinh bay, ta nhdn thdy mét yéu to ‘thugn loi cho viéc toa
dé héa la diéu kién déi mét vudng géc ciia ba canh cung xudt phat tir mét dinh ciia
da dién, théng thuong diéu kién nay dwoc dn chita ngay trong cdc gid thiét cho
triwée. Tuy vdy, khéng phai lic ndo diéu kién trén ciing dwoc théa man nén trong
mot s6 truong hop ta can phai co cach xay dung hé truc toa do mot cdach khéo léo
hon. Ta xét vi du sau day.

Vi du 3. Cho hinh chop S.ABCD ¢6 day la hinh thang, 4c =B4D =90°, BA =
BC = a, AD = 2a. Canh bén SA vudng goc v6i day, SA = 4+/2. Goi H 1a hinh
chiéu vudng goc cua A 1én SB. , 7

Tinh theo ¢ khoang cach tir H dén mat phang (SCD).

Giai

Chon h¢ truc toa d§ Oxyz nhu hmh ve, vo1 A O(O 0;0), B(a;0;0), D(0;2a;0),
C(a;a:0), S(0;0;a42 ). Khi d6  SC =(a;a3- av2),CD =(- a;a;0)

Do dé: (SCD) ¢ VTPT la [SC.CD| =(a*v2:a*2:2a%)
= (SCD):1.(x- a)+1.(y- a)+~/2.(z- 0) =0
hay (SCD): x+y +~2z- 2a =0.

> N

Puong thang SB ¢6 phuong trinh tham s 13 S
X =a+t
y =0
z =- \/Et
HeESB= H(a+t,0;-21).
000 [0 p Hg,
AH 1 SBe AH.SB=0<t =- —,
3 ~JOA D | v
Vay #2092,
3 3 )
Twr d6 suy ra khoang cach tir H dén (SCD) 1a 1?/
261 2(1 ‘ X ¢
—+-—-2a
d(H,(scpy =12 3 1-2. -
VI+1+2 3

Nhan xét: Néu so vdi cich tong hop trong viéc tinh d(H,(SCD)) thi loi gidi nay ré
rang va tryc tiép hon, dé hiéu hon ké ca voi hoc sinh hoc o muc do trung binh.



Vi du 4. Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD c6 ddy 1a hinh vudng canh a. Goi E 1a
diém ddi xtmg cua D qua trung diém cua SA, M 14 trung diém cua AE, N 14 trung
diém cua BC. Ching minh MN vudng goc véi BD va tinh (theo a) khoang cach
giita hai duong thang MN va AC.
Giai

Goi O la tam cua day ABCD.

Vi hinh chép da cho 1a hinh chop
déu nén SO L (ABCD).

Ta chon hé truc Oxyz vo1 O 1a géc toa
do,

tia OC =tia Ox, tia OD =tia Oy,

tia OS =tia Oz.

Z 4

S

Khi d6 ta co —
0(0;0;0), A(- [OO) C(\F 0;0),
0
\/_ a\/_
B(0;- —=:0), D(0; »

(0:- 5%:0), D(0; 220, . . A\
SetjaOz= S5(0;0;.x) (x>0). " *
E doi X1'J:ng vo1 D qua trung diém cia SA

f a2,
5 ;)
f L x
2 4 72
0000
N la trung diém cua BC > N(a\f - af = MN (3a\/7 ;)

uuug uuu

Miit khac BD (Oa\/_O):MNBD =0= MN L BD.

oot oot
Lai ¢ AC =(av/2;0;0) = | MN, AC]| :(O;M'O

ooid ood - oo
‘ MN ACJ_AN‘

LILILILI [N]u|N)

[MN,AC]

o
Ma AN = (3"‘/_ av2 .0) = d(MN,AC) =

axf =

Nhdn xét: Bai toan nay co thé duoc toa do héa véi goc toa do la mot dinh cua day
bang viéc ké thém dwong thang qua dinh, song song véi SO, tao thanh b ba
duwong thang déi mot vuong géc tai dinh dé. Cai hay ciia viéc toa dé héa & 1oi gidi
chinh la viéc chon bién x chwa biét doi véi toa dé diém S, nhung két qua lai khong
phu thudc vao x.

Vi du S. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a. Goi M va N
lan luot 1a trung diém cua cac canh AB va AD; H 1a giao diém cua CN va DM.
Biét SH L (ABCD) va SH = 4+/3. Tinh khoang cach giita hai duong thang DM va
SC theo a.

Giai



Pé tinh khoang cach giira haidudng thang DM va SC bang phuong phap toa do
nhu sau:
Chon hé truc Oxyz nhu hinh vé, ta c6 C=0(0;0;0), B(a;0;0), D(0;a;0), A(a;a;0).

\ « R a
M la trung diém AB= M(a;E;O) z4 >
N 14 trung diém AD= N(%;a;o)
HE(Oxy)= H(x;y;0)
H =DM NCN
= CH,CN cung phuong va DH,DM cung ,'
phuong Y N
Xy x_y-ad 2a  4a S e o — A
@ TaviaT @ =x=Tasg P
2a 4a 2a 4a T /M
VayH(— ~30)= S(5—aV3) e -
2a 4 g co B -
Khi 6, €S = (—“—“ a\3), DM =(a;- 2:0) ’
00 oood 2
[CSDM] =4 */_ a*\3;- a%)

ud uoud o uod

[CS_.D%JHCM _ a’\3 :2a\/5_7
a*J19 19
2

|Cs.DM |
Vi du 6. Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai B, AB = 3a, BC
= 4a, mat phang (SBC) vudng goc (ABC). Biét SB = 2443 va §Bc =30'.
Tinh khodng cach tir diém B dén mit phang (SAC) theo a.
Giai
Tacéd : SB = 243 va §Bc =30".
Pé ta tinh khoang céch tir diém B S
dén mit phang (SAC) bang phuong phap
toa do.
Chon hé truc Oxyz véi B 1a gbc toa do,
tia BA 1a tia Ox, tia BC 1a tia Oy, tia Oz 0
la tia Bz song song va cung hudéng véi OB H c v
tia HS.
Khi do6: B(0;0;0), A(3a;0;0), C(0;4a;0),
S(0;3a;av3).

[N]NIN) uuu A

= AS =(-3a;3a;a/3), AC =(- 3a;4a;0)

[ZMS,ZUUC] =(- 4a2\/—;-3a2\/_;-3a )=- \/gaz.(4;3;\/§)
= mit phang (SAC) c6 phuong trinh 1a
A(x-3a)+3(y- 0)+3(z- 0) =0 = 4x +3y +3z- 12a =0,
Vay khoang cach tir diém B dén mit phang (SAC) 1a

o d(SC,DM i
Mit khac CM (a L.0) = d( )=

ZA




|- 12a| :6a\/7
Ja2+3+( By T
Nhan xét: Néu so voi cach tinh khoang cach tu dl;e;m B dén (SAC) thong qua
khoang cach twr diem H thi cach trén la truc tiép, dé dinh huong hon va dé thuyc
hién hon.
Vi du 7.Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh chit nhat, 4B =a,4D =2v2a.
Hinh chiéu vudng goc cua diém S trén mp(4BCD) trung véi trong tAm tam gidc
BCD. Puong thang SA tao v6i mp(ABCD) mot goc 45°. Tinh khoang tir diém D
dén mit phang (ACM) theo a.
Giai:

d(B,(SAC)) =

*Goi H 14 trong tAm tam giac BCD. Theo gia thiét ta c6 SH L (4BCD) Chon hé toa
do Oxyz, vai A(0; 0; 0), B(a; 0; 0), D(0; 2+/24; 0),

C(a;2V2a;0), S(2a 4{“ 2a),M (Sa 2{“ a). Tt d6 viét phuong trinh mp(ACM) 1a

|2\/_a| \/_

Js+1+2 11

Vi du 8.Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng can tai B, AB=BC
= 2a; hai mit phang (SAB) va (SAC) cung vudng goc v6i (ABC). Goi M 14 trung
diém cua AB; mit phang qua SM va song song v6i BC, cit AC tai N. Biét goc giira
hai mit phang (SBC) va (ABC) bang 60°. Tinh khoang cach giira hai dudng thing
AB va SN theo a.

Giai

Theo gia thiét (SAB), (SAC) clng vudng goc véi (ABC) nén SA L (ABC).

= Goéc gilta (SBC) va (ABC) 1a 884 =60° = S4 =A4B.tan60" =2a+/3.

Mit phang qua SM, song song BC, cat AC tai N= MN // BC= N 1a trung diém
AC.Do d6 tam giac AMN vuong can tai M.Chon h¢ truc Oxyz nhu hinh vé, voi B
1a gbc toa dd, khi d6 C(2a;0;0), 4(0;24;0),5(0;2a;2a~/3) .

uuuy

N 14 trung diém AC= N(a;a;0)= SN =(a;- a;- 2a~/3) .

Uy uuy uug

Mat khéc B4 =(0;2a;0)= | SN, BA| =(4a’/3;0:24”) Lai c6

22x- y- V22 =0. Vay d(D,(ACM)) =



H‘Lg\;lu UUIUAILUUU
uuu N,_B _»BN‘ 4 3\/3 2 \/E
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X
* Tiép theo ta dé cAp mot s6 vi du vé hinh ling tru:

Vi du 9. Cho lang try diing ABC.A’B’C’ c6 day ABC vudng, AB = BC = a, canh
bén A4’ = av2. Goi M la trung diém cua BC. Tinh theo a khoang cach giita hai
duong thang AM, B’C.

Giai Zt
Tir gia thiét ta c6 tam gidc ddy ABC vudng B’ A
can tai B, két hop véi tinh chit cta lang tru
ding, ta chon hé truc Oxyz nhu hinh vé, voi
B =0(0;0;0), C(a;0;0), A(0;a;0), B’(0;0;a+/2). c
Bay gi¢ ta tinh khoang cach gitra AM va B’C.

M 1a trung diém cua BC
a 0o a Ay,
= M(2:0:0)= AM =(2:-a;0) OB

000 oood 2 N
Mit khac, B'C =(a;0;- ax2) = [AM,B'C] =(a*\2;2 f;az).

0000 000D, 000,  &°+\/2
uuu HAM’-B'CJ;A | 2 a 7
Lai c6 AC =(a;- a;0) = d(AM,B'C) =—Hl8i1—— = |
' (- 0) LMl @V T
2

Nhan xét: Theo phwong phdp tong hop viéc tinh khoang cach gitta hai duong
thang AM va B’C trong bai toan nay hoan toan khong dé, doi hoi dung dwoc mat

9



phang chita AM va song song voi B'C, rdz qui viéc tinh khoang cach gitta hai
duong thang nay vé khodng cach tir C, réi lai tir B den mdt phang méi dung do.
Loi gidi bang toa do ré rang la rdt ngdn gon va truc tiép.

Vi du 10.Cho hinh lang tru ABCD.A’B’C’D’ ¢6 day ABCD 1la hinh chir nhat, AB
= a, AD = 4+/3. Hinh chiéu vudng goc cta A’ trén (ABCD) trung vé6i giao diém
cia AC va BD. Goc giita hai mit phang (ADD’A’) va (ABCD) bang 60°. Tinh
khoang cach tir B’ dén mit phang (A’BD) theo a.

Giai

GoiI=ACNBD. Tacd A4'1 L(4BCD),

Chon h¢ truc Oxyz voi B 1a géc toa do, tia BA 1a tia Ox, tia BC 1a tia Oy, tia Oz la
tia Bz song song va cung hudng véi tia 1A’.

Khi do

B(0;0;0), A(a;0;0), C(0;a+/3 ;0),
D(a; a3 ;0), 1(“ “f 0).

A’ c6 hinh chleu len (Oxy) la I nén

A(a af ;z) (2>0),

Ta t1m z:

+ Mit phang (ABCD) chinh 13
mit phang (Oxy) nén c6 VIPT
la k& =(0;0;1).

ool ood :
+ 4D =(0;a/3;0), 44' =(- 3% 2) Pl T
oof ord 2 e
= [AD,AA'] =(aZ\/§;0; ;/_) Af T
—i (22;0;) /
X

= mat phang (ADD’A”) ¢6 VIPT 1a n =(2z;0;a).
+ Goc gitra hai mat phang (ADD A”) va (ABCD) bang 60° nén ta co

‘ch‘ =cos60 = 1 _a 3 (z>0)
~ - 4 V4 .

\kH | \/42 v 2

Vay A’ __3,i
2 —»
3a> a3 _
Do d6 mit phang (A’BD) ¢6 VTPT la [BA BD] =(- S0 _-—(3 3;0)
= (A'BD):3x- 3y =0 & /3x- y =0.
ool 000

Mit khac BB'=44'= B'(- <; % "2[)

Vay khoang cach tur B’ den (A’BD) la
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a4 5.3

2 2 .
d(B',(A'BD)) = 5 =“f

3.2 Céac bai tap ap dung

Bai 1. Cho hinh chép S.ABC c6 tam gidc ABC vudng tai B, AB = a2, AC = a3,
canh bén SA vudng goc voi mit phang day va SB = a+/3 .

Tinh khoang cach tir A dén mit phang (SBC) .
Bai 2. Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD c6 cic canh déu bang @. Tinh khoang
cach tir diém A dén mat phang (SCD)
Bai 3.Cho lang tru dung tam giac ABC.A’B’C’ ¢6 day la tam giac ABC can véi
AB = AC =ava goc BAC=120°, canh bén BB’=a . Goi I 1a trung diém cta CC’ .
Tinh khoang cach giita hai duong thang AB’ va BC’.
Bai 4. Cho hinh chép S.4BCc6 day ABC la tam giac vudng tai 4, mat bén S4B la
tam glac déu va nim trong mit phing vudng goc v6i mit phing (4BC), goi M 1a

trung diém ciia SC. Biét 4B =a, BC =a+/3 . Tinh khoang cach giira hai dudng thang
AC va BM.

Bai 5.Cho hinh chép S.ABC ¢6 ABC, SBC 1a cac tam giac déu canh a. Goc gitra
2 mat phang (SBC) va (ABC) 1a 60 d6. Hinh chiéu ‘vudng goc cua S xubng (ABC)
nam trong tam giac ABC. Tinh khoang cach tir B d@én (SAC) theo

Bai 6.Cho hinh chop S.ABC c6 day la tam gidc ABC vuong tai A, AB= 2a ,
AC =24+/3 . Hinh chiéu vudng géc cua S trén (ABC) 1a H, H 1a trung diém cua AB.
Goc giita 2 miat phang (SBC) va (ABC) bang 30 d9. Tinh theo a khoang céach tir
diém M 14 trung diém canh BC dén (SAC)

Bai 7.Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chit nhat, tam gidc SAB can tai S va
nam tring mat phang vudng goc véi day. Hinh chiéu ciia S 1én ABCD 1a trung
diém H ctia canh AB. Goc giita duong thang SC va (ABCD) bang 45 d0. Goi M 1a
trung diém cua SD. Tinh theo a khoang cach tir M dén mat phang (SAC)

Bai 8. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a, SD = a\/7 . Hinh

chiéu vudng goc H cua S trén (ABCD) 14 trung diém cua AB. Goi K la trung diém
cua AD. Tinh khoang céch gitta HK va SD theo a

4. Hiéu qua ciia sang Kkién ddi véi cac hoat dong day va hoc

Noi dung sang kién nay da duogc trinh bay cho cic em hoc sinh khdi 12 6n thi
THPT Qudc gia , cac em hoc sinh trong doi tuyén hoc sinh giéi Toan va may tinh
cAm tay khéi 11, 12. Su himg thua va ty tin ctia hoc sinh ddi véi viée hoc Toan, dic
biét 1a hinh hoc khong gian, that sy duoc cai thién da gop phz‘in vao thanh tich
chung trong cac ki thi ctia nha trudng trong cac ndm hoc qua.
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Sau hon mudi nim dugce phan cong truc tiép giang day cac doi tuyén hoc sinh
giéi & truong THPT Tran Phu , toi dd ap dung sang kién nay trong vi¢c giang day
dai tra ¢ 16p , bdi dudng hoc sinh kha gioi , 6n luyén cac doi tuyén va toi da rat ra
két luan sau :

* Két qua kiém nghiém cudi nam trong qud trinh giing day cho hoc sinh dgi tra
cd lop:
(Lép 12B,12C,12G truong THPT Tran Pht -Thanh Hoa)

Lép | Siso | So hoc sinh 1am dwoc bai dang | S6 hoc sinh 1am dwoc bai dang
nay khi chwa day phwong | nay khi da day phuwong phap
phap

S6 lwong Phan trim S6 lwong Phin trim
12B 44 8 18 % 36 82 %

12C 43 9 21 % 34 79 %

12G 43 11 26 % 32 74 %

* Két qua kiém nghiém vé tinh hiéu qud cho hoc sinh khi day sit dung phwong
phap:

- Gitip hoc sinh rén luyén k¥ ning phan tich bai toan dé tim méi lién hé voi cac
kién thuc da duoc hoc ,tir d6 ap dung dé giai cac bai toan tuong tu ,c6 lién quan.

- Lam cho hoc sinh yéu thich hon va gay su thich tha to mo kham phd vé moén
hoc.

- Co cach giai hop li ,hay ,ngan gon d& hiéu danh cho moi ddi tuong hoc sinh.

- Sau khi str dung phuong phap ndy vao viéc giang day t6i nhan thiy sé hoc sinh
kha gidi ngay cang dugc tang 1€n & cac nam va hoc sinh khong con ““ e ngai’” khi
gip cac bai toan vé& dang nay.

* Bai hoc kinh nghiém rut ra.

Sau mot thoi gian dua vao st dung , boi dudng hoc sinh t61 da rat ra mot sb kinh
nghiém sau:

- Gi4o vién phai nghién ctru k¥ kién thire sach gido khoa , tai liéu tham khao.

- Lua chon dung phuong phap giang day b moén phu hop voi dbi tuong hoc sinh.

- De ap dung va lam t6t cac bai tap can cho hoc sinh nam viing co s¢ 1y thuyet
clia van dé tranh dugc nhing thiéu sot va khong chit ché trong qué trinh giai bai
tap cua hoc sinh.

- Khi cho bai tap can nang cao dan vé muc do kho.

- Sau mdi bai tap can chdt lai cai co ban cua van dé va nhan xét nham 16i cudn
hoc sinh c6 long say mé hoc toan.

1. KET LUAN,KIEN NGHI
1.Két luan

Trén day 1a sang kién cia toi trong qua trinh truc tiép giang day va bdi dudng hoc
sinh gii . Sau nhiéu nam t6i ¢4 hé thong thanh chuyén dé vé : “Sir dung phwong
phap toa do dé tinh khoang cach trong bai toan hinh hgc khong gian”.

Pay 1a phuong phap rat hitu ich giiip hoc sinh biét chuyén tir bai toan phirc tap
thanh bai toan don gian dé giai quyét va dic biét lam cho hoc sinh khong con
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“ngai” khi hoc loai toan hinh hoc khong gian. Dang toan nay cling la mdt chuyén
dé quan trong gitp cho gido vién boi dudng cac ky thi hoc sinh gidi hang nam.
Thong qua céc vi du minh hoa céc truong hop don gian va 101 gidi 10 vi du minh
hoa va 8 bai toan ap dung ta nhan thiy phuong phap toa do hoa that sy la mot
cong cu rat hidu qua dé giai cac bai toan hinh hoc khong gian tong hop. Cac 101
giai 1 hoan toan ty nhién, truc tiép va dé dinh huéng. Yéu cau duy nhat chinh la
su chinh xéc trong vi¢c xac dinh toa do cac diém va thuc hién céc phép tinh ddi vai
cac cong thuc c6 sdn. Hién nhién ddy khong nén 1 cach lam duy nhat. Dé ¢ 6c tu
duy triru twong tdt thi gido vién ciing can phai tao cho hoc sinh mot nén tang co
ban cac quan hé hinh hoc trong khong gian, hiéu dugc cic bude dung hinh co ban
va biét phdi hop céc kién thirc dé co 10i giai tot, hiéu qua van ludn 1a mong mudn
clia nguoi viét sang kién nay.

2. Pé xuit

Mac du ban than da danh thoi gian nghién ctru, tuy vay thoi gian nghién clru con
han ché , ban than kinh nghiém chua nhiéu nén bai viét khong tranh khoi nhiing
thiéu sot .Cac phep tinh trong sang kién 13 kha nhiéu, hinh vé& kha phuc tap nén
khong tranh khoi cac thiéu sot, rat mong nhan duoc su dong gop y kién cua céac
ban dong nghiép va cac em hoc sinh. Hi vong day 1a mot dé tai nho nho gép phan
cho cong tac giang day, nghién ctru va hoc tip clia moi ngudi. Bé tai vé phuong
phap vecto va toa do con rat phong pht, mong nhan dugc sy trao ddi thém va sy
gop ¥ chan thanh cta quy Thay C6 gido.

Toi xin chan thanh cam on !

XAC NHAN CUA THU TRUONG | Thanh héa,ngay 14 thang 5 ndm 2016
PON VI
T6i xin cam doan trén day 1a sang kién
kinh nghiém cta ban than ma trong qua
trinh gidng day t61 da tich Ity duoc .To1
khéng sao sao chép cua bat ky ai.

Trinh Van Hoan
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