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DUONG TIEM CAN CUA PO THI

Ly thuyét

1. Tiém can dung

(=3
°=.* Pinh nghia:

2= Puong thdng X =4 duoc goi la mot dudng tiém can

. A ~ : I - Yhoo
ding (hay tiém can dung) cua do thi ham so .
=) néu it nhat moét trong cac diéu kién sau E y = f(x)
thod man: i
lim f(x) =+ limf(x) =- o O «a T
Tiwmn £V 0 | ETS- R S
~a Y )
y= X
» DO thi ham sé X' -1 clng v6i hai tiém can ding X =1 va x=-1
v :L
_1? [0) ?1 E
\ : : y

2. Tiém can ngang
(=
°=.* Pinh nghia:
“2“Puong thdng Y =™ duoc goi 1a mdt duong tiém
can ngang (hay tiém can ngang) cua do thi ham

sO y =) néu

lim f(x)=m 5 lim f(x) =m
X - hoac

[} N— 0
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X

Y= o A
» Do thi cua ham s6 X+1 cung vol tiem can ngang y=l va tiem can

ding X=-1
YA

;

_____________________________

RN QU

\.

3. Tiém can xién

“=]. Pinh nghia:

~~Putng thang ¥ =**P4*0 qugc goi 1a dudng tiém can xién (hay tiém can

y=r()

xién) cua do6 thi ham soé éu
]1_m[ Fx)- (ax+ b)] =0 ]1_111[ f(x)- (ax+b)| =0

o
1
‘
AN
rw

1
) ,f(x):x-2+1 X=-—
» Do thi ham so 2X+1 cung tiém can ding 2 va tiém
can xién Y =X 2
:Vy .
15 ,"/
3\ /
? o 72 T
-
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&Céc dang bai tap

[/ Dang 1. Tim cac duong tiém can khi cho bang bién thién - do
thi

. Ph \
(= .09 )

D :[— ar_';+ar.')’1 : Xg;

» Buoc 1: Tim Téap xéc dinh cua ham s6. Gia St
» Buoc 2: Quan sat Bang bién thién hodc d6 thi, tim giéi han
lim y=y,
my=y, " Y o
» Lx=-= ' la duong tiém can ngang cua do thi ham soé.
lim y =+

lim y =- o

, = X=X,
lim y =+ '
X— X
lim y =-a

» L la duong tiém can ding cta do thi ham sé.

llm [y- (@c+b)] =0

lim | y- (ax+b)| =0 _ \ ,
, | m[y | =0 g y=axeb tiém can xién clia d6 thi ham so.
# Chu y:

, my=y;limy=y, = y=y;y=y
SO.
» Tap xac dinh khong cé chira **~* thi d6 thi ham s6 khong c6 duong tién

* la hai duwong tiém cdn ngang ctia d6 thi ham

o
4 Vi du 1.1.

" Cho ham s6 Y :f(X)Cé bang bién thién nhu sau:

z |—o0 0 3 +00

9y - = 0 —+

y |1 2\ 3
. s /

Tim tiém can ding va tiém can ngang cua do6 thi ham sé da cho.
s Loi gidi
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4 Vidu 1.2

[/
~ . N\ ~ : (X) Y N N
Cho d6 thi ham s6 Y AN i i, e V
tiém cén ding va tiém cén xién ctia d6 thi ham so
da cho.
1¢:=
O
1 1 =
& Loi giai
2
Vidu 1.3.
_ [l
\ ~ - (x) o« A A \ ]- \ Ve 2 « A « A
Cho ham s6 7 f lién tuc trén ' '\ va cé bang bién thién nhu sau:
T |—o0 92 —1] 3 +o00
v - + + 0 -
3 -2 -5
Tong sO0 duong tiém can ding va tiém can ngang cua do thi ham sé

y=f(x)

1a han nhién?
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/ Dang 2. Tim cac duong tiém can khi cho bang bién thién - do

thi
'e;- \
A Fone ) ~
~2 \ o« A A VN n 7 « A A o« A kl A . \ ,«_y':f()()
bé tim tiem can ngang, tiém can dung, tiém can xién cua do thi ham so
» Buoc 1: Tim Tap xac dinh cta ham sé. \
» Buoc 2: Tim tiém can ngang cua d6 thi ham sé bang céch tinh céac giéi
. limf() | lim f(x)
han (néu co): -~ va )
» Buoc 3: Tim tiém can dimg cta do thi ham s6 bang cach tinh cac gidi
_limf(x) | lim f(x)
han (néu co): ¥ va xk
» Buoc 4: Tim tiém can xién (danh cho ham s6 ¢o dang phdan thitc co bdc
twr s6 1o6n hon bdc madu s6 1 bdc) bang mot trong hai cach sau:
lim (£()- (ax+b))

» Cdch 1: Néu biéu dién

» Cdch 2: Xac dinh duong tiém can xién Y ~&* b bang cach x4c dinh hé
s6 ab.

FO)=aceb+ g0, o | im0 (@x+b)

a=lim-——
- X hoac  “** X v6i a#0,

b=lim(f(x)- &) . _ b=lim(f(x)- ax)
S hoac X+ 42

ASY a:lim@

Khi dé twong ttng ta cé

# Chu y:
» DO thi ham so chi cé thé cé moét trong hai loai tiém cén ngang hoac tiém can
Xién.

» Néu ham s6 xac dinh trén toan bo tap sé thuc thi khéng cé tiém can ding.

» Ham s6 hang Y =b ¢4 d6 thi nhan Y =P 1a tiém can ngang, ham s6 bac nhat
\ J

- -4
)

Vi du 2.1.

NN/

¥ 3

Tim cac duong tiém can cua do thi ham so x-1
o Loi gidi
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X +1
Tim cac duong tiém can cta dé thi ham s6 X
o Loi giai
o
T .»\‘/w du 2.3.
c X - X+l
Tim cac duong tiém can cua do thi ham s6 Y X -1

...................................................................................................................................
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[/ Dang 3. Puong tiém can lién quan goc - khoang cach - dién
tich

B Phuwong )
= .

/
» Buoc 1: Xéac dinh cac duong tiém can cua do thi ham so.
» Buoc 2: Dua vao céc gia thiét: khoang céch, goc, dién tich,...d€ tinh toan

hoac thiét 1ap phwong trinh, hé phuwong trinh d€ tim &n can tim.

by 03 W

Vi du 3.1.

NAV4

- -0+
)

MY _4mx+3m
Tim céc gid tri Mdé doé thi ham so X-2  c6 duong tiém can ding va
tiém can ngang tao véi hai truc toa d6 mot hinh chit nhat c6 dién tich bang
ANDIA ~

o Loi giai

T Vi du 3.2
\ \/ _2X - X ©)
Cho ham sé X-1 ¢ do thi ¢ .
M(2;1)

(1) Tinh khoang céch tur
(€)

dén duong tiém can ding cua do thi ham s6

...................................................................................................................................
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Vi du 3.3.
y_4x+4
Cho ham sé6 3-X ¢6 do6 thila

©)

. Tim gid tri nho nhat cta téng céac

7 \ N o2 N\ 7 n (C) A . \ oA A ,e

khodna cach tir mat didm M v ¥ trén dén hai diroma tiém cAn cnia do
\ o )
o Loi giai
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[/ Dang 4. Bai toan thuc té va y nghia cua gia tri gan veé tiém
can
~ P )

» Buoc 1: Bi€u dién céac dai lwong véi nhau thong qua ham sé.

» Buoc 2: Tim tiém cta ham sé vira tim duoc.

» Buoc 3: Néu y nghia cua gia tri gan vé tiém can

4 Vidu a.1.
D& loai bd X% chat gay 6 nhiém khong khi tir khi thdi ciia mot nha may,
nguoi ta wéc tinh chi phi can bé ra la

C(X): 300x

Hay cho biét:
(1) Chi phi can bo ra sé thay déi nhu thé nao khi X tang?
(2) C6 thé loai bd duoc 100% chat gay 6 nhiém khong khi khéng? Vi sao?

...................................................................................................................................
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“Avidua.2.
' S6 lwong san pham ban duoc cia mot cong ty trong X (thédng) duoc tinh theo
cong thic

s(x) :300‘ 5.2 ‘

2+X] trong d6 x=1.

V=S 1o e e . L) L
(1) Xem la mot ham s6 xac dinh trén ntra khoang , hay tim
tiém can ngang cua do thi ham s6 dé.
(2) Néu nhéan xét vé s6 lwong san pham ban dwoc ctia cong ty d6 trong X (t
héng) khi X du lon.

" MOt bé chira 5000 1it nwéc tinh khiét. Nguoi ta bom vao bé dé nuéc mudi cé
nong do 30 gam muéi cho méi lit nwéc véi téc dd 25 lit/phit.
(1) Chimg té néng do muéi trong bé sau ¢ phut (tinh bang ti s6 cta khéi
lwvong muéi trong bé va thé tich nuéc trong bé, don vi: gam/lit) la

30t
t)=
f®) 200+t
= N A N ~ Ve . A 2 2 0; b ~ N
(2) Xem ¥ ft) la mot ham s6 xac dinh trén ntra khoang [ ¥ jﬁ), hay tim
tiém can ngang cua do thi ham s6 dé.
/AN NTA__ 1A Ly A A AN e a2 s Ne _co_ 0t o x__ 12

o Loi giadi
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Q7
Luyén tap

A. Cau hoi - Tra 1oi trac nghiém

~ \ A X 7 2 « A « A

» Cau1. Cho ham so6 &) coO bang bién thien nhu sau:
x [—o0 0 1 400
v — - +
Y 2 +o0

I

S6 duong tiém can ngang cua do thi ham s6 da cho la
A. 0, B. 3. C. 2, D. 1.
y= ax+b
» Cau 2. Hinh vé bén 1a do6 thi ctia ham so ox+d,

1
1 -

T o
IR T
2

buong tiém can ding cua do thi ham s6 cé phuwong trinh la
A. x=1, B. X=2, c. Y=l D. V=2
X +2x- 1
»Cau3. Chohamss =~  2x-1 ¢6 dé thi nhu sau:

-

y=sa+-

ot

S| =
W= |

bS] =

8Y

Tiém cén xién cua do thi ham sé la:
1 5
X== — = X+—
A. 2. B. Y=2x-1 C,y 2 4, D. x=I
Ly = lim f(x)=1 _lim f(x)=-1
» Cau 4. Cho ham s6 ¥ &) CO e f Vv - f

. Khang dinh nao sau day la
khang dinh ddng?



» Cau 5.

» Cau 6.

» Cau’7.

» Cau 8.
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A. D6 thi ham s6 da cho c6 hai tiém can ngang 1a cic dudong thang X =1 va
X=-1

B. D6 thi ham s6 da cho khéng c6 tiém can ngang.

C. D6 thi ham sé da cho cé ding mot tiém can ngang.

D. D6 thi ham s6 d4 cho c6 hai tiém can ngang 1a cic duong thdng ¥~ va

y=-1
yX2
Tiém cén ngang cua do thi ham s6 X+l la
A V=2 B. V=L C. x=-1 D. X=2.
_4x+1
Tiém can ngang ctia d6 thi ham sé x-1 13
_1
Ny B. V=4, c. V=l p. V=1
Cho ham s6 ¥ =) xac dinh trén i\ [_ L 1] lién tuc trén moi khoang xac dinh
va c6 bang bién thién nhw sau:
T |—oo -1 1 +00
Y — —
+00 0

IS

Tinh tong s6 duong tiém can ding va s6 dudng tiém cdn ngang cua doé thi
ham so y:f(x)?
A. 1. B. 4. C. 3. D. 2.

y:f(x)

Cho ham sé6

c6 do thi nhu hinh vé duéi day
| yh

Téng s6 tiém can dung va tiém can ngang cua doé thi ham sé y=F&) la:
A. 4. B. 3. C. 2. D. 6.
Xx-2
» Cau 9. Tiém can ngang cua do thi ham s6 YA la:
A Y= B. V™2 c. x=-1 D. X=2,
2x+2024
» Cau 10.Tiém cdn dimg cta do6 thi ham sé -1 1a;

A, X=2, B. X=-2, C. x=1, D. X=-1,
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y=f(x)=x+2+
» Cau 11.Tiém can xién cta doé thi ham sé IX+1 13:
A.y:;. B. V=2x+1 c. V=x"2 D. Y=X+2
X - 16
» Cau 12.Tiém cén xién cua do6 thi ham sé COXx+5 a
AL y:2x+5. B. y=x+5. C. y:x-S. D. y:2x-5_

2X-5

o e A e VR varali
» Cau 13.Tong s6 duong tiéem can dung va tiém can ngang cua doé thi ham s6 X+1 1a

A. 0, B. 2. C. 3. D. 1.
_ 2x+1
» Cau 14.Cho ham s6 x-1 _ Khodng céch tir goc toa do dén duong tiém can ding
bang
1
A. 2, B. L. C. 2. D. 3.
» Cau 15.Cho ham s6 7 =) c6 bang bién thién nhu sau
x | —oc -2 0 +00
y — + -
y |+oo +ooll1
\ 1 OO/ \ )
Téng s6 duong tiém cén ding va tiém cdn ngang ctua dé thi ham sé da cho bang
A. 2. B. 1. c. 0, D. 3.
» Cau 16.Ham s6 nao sau day c6 mot tiém céan:
_X+3 y_x3+3x—2 y= 4 y= 2x
A. Y= ox-1 B. X+3 C. X-1 D. X +1
» Cau 17.Duong thang %Y "1 =Y 13 tiém can ngang ctia ham s6 nao sau day?
_ x+1 X+ x+] _2x+1 y= 3-x°
A‘y 2x+1 B.},»’— l- 2x C,y 1- x D. 2x7 - 3x+1
» Cau 18.Pudng thang X =-1 14 tiém cAn ding cta ham s6 nao sau day?
X +3X 42 X' - 3x+2 y= X+1 y_x+1
A. X - B. X* -1 C. X' +4x+3 D, X +1
X - 2x+2
. ©Cry=—"rrs U
» Cau 19.Cho ham so6 X- 2 . Goc tao boi duong tiém can xién cua do thi ham
sO ©) véi truc hoanh bang
A 4 B. 60°. c. 120°, D. 135
_2X+3
» Cau 20.Cac duong tiém can cua do thi ham so X-1 tao vdi hai truc toa do mét hinh

chir nhéat cé dién tich bang
A. 3. B. 6. C.1. D. 2.
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— ]
» Cau 21.Cho ham s6 ¥ =) lién tuc trén \ Ll} c6 bang bién thién nhu hinh vé.
T |—oo -1 1 +0o0
Y — 0 + +
’ 1\ /300 / :
V2 — 00
Ménh dé nao sau day la dung?
A. Ham s6 ¥ =r(x) c6 2 diém cuc tri .
B. Ham s6 ¥ =) dong bién trén 1 +OO).
C. Ham s6 Y =) nghich bién trén (- Oo;l).

D. Ham s6 ¥ =) cé téng cong 3 duong tiém can .

» Cau 22.D6 thi ham sé () (mau xanh) va duong tiém can xién cta do6 thi ham so ©)
(nét dit). Hinh vé minh hoa dudi day
Y

@]
/
Ménh dé nao sau day la sai ?

©)
©)

—
=

(- c><C>;0)_
(0; +OO).
©)

A. Ham so dong bién trén khoang

B. Ham so dong bién trén khoang

C. buong tiém cén xién cua do6 thi ham so

. (©)

D. Ham so khong co cuc tri.
B. Cau hoi - Tra loi Pung/sai

» Cau 23.Cho ham s6 ¥ =) xac dinh trén
c6 bang bién thién nhw hinh dudi day.

c6 hé so6 goc la mot s6 am.

V(o) )
i\i-2 , lién tuc trén méi khodng xac dinh va

T |—o0 -2 4 +o0
Y + + 0 -
Y /';OO /5 \
4 —00 3
Ménh dé bun | o,

(a | b6 thi ham s6 khong c6 tiém can ngang.
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Tiém can ding c@ia d6 thi ham sé c¢6 phuong trinh: X =-2.

D6 thi ham so6 ¢6 hai duwong tiém can ngang cé phuong
trinh: X =3 v X=4,

R Ly
» Cau 24.Cho ham so

D6 thi ham s6 ¢é ba duong tiém can.

Jaxi-9

x-1
Ménh dé bun | o5
g
()a Pudng thing Y =213 tiém can ngang cua do thi ham s6
()b D6 thi ham s6 cé tiém can ding 1a X =1
(C D N 2 y —r 2 N AN A 2 A . N g
) uong thang la tiem can ngang cua do6 thi ham so
(d | D6 thi ham sé c6 dung hai duong tiém can
)
S #1- fx+]
» Cau 25.Cho ham s6 X - 2x
Ménh dé D;“ Sai
(a | bPuong thdng X =0 13 duong tiém can dimg cta d6 thi ham
) |so.
()b buong thang y=013 duong tiém cdn ngang cua do thi ham
s0O.
(c | Puong thdng X =2 1a duong tiém can ding ctia doé thi ham
) | so.
(d | b6 thi ham s6 ¢6 hai duong tiém can ngang.
)
y= ax+b
» Cau 26.Cho ham s6 = ox+d véi @D CE€I ¢4 g6 thi la hinh bén duéi
vk
o 1 \2 z
—1 S~—
\_2
Ménh dé bun | gaj
g
N - . . N > (1; +00) < aa . A
(a | Ham s6 nghich bién trén khoang va dong bién trén
)

khoang (- w;l).
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(b | 5 thi ham s6 cé duong tiém can ding la X=1.

)

(c
)

D6 thi ham s6 ¢6 dudng tiém can ngang 1a ¥ = I

(d | Tng a+b+c=5,
)

V() =5- 15t

gt:+|,vé'i

» Cau 27.Noéng do oxygen trong ho theo thoi gian ! cho béi cong thitc
Y dwoc tinh theo mg|1 va U duoc tinh theo gio, 120,

Ménh dé

Pun
g

Sai

(a

)

A ls 1 ~ yt) . . R . A <A
b6 thi ham so6 y(t) cO0 mot duong tiem can ngang va mot
duong tiém can xién.

(b
)

D6 thi ham s6 cé duong tiém can ngang la Y =3

(c
)

X=—
D6 thi ham s6 c6 duong tiém cdn dingla 3.

d
)

» Cau 28.Cho ham so

Sau mot thoi gian da dai, nong do oxygen trong ho sé bao

hoa va dat ngudng 5 mgfl
X - 2x+2

X+2

Céac ménh dé sau dung hay sai?

Ménh dé

Sai

(a

)

Ham s6 c6 hai tiém can.

(b
)

. o2 k] . « A A N I = 2; - 6
Giao diém cua hai tiém can la ( ).

(c

)

Khoang céach tir O dén tiém can xién bing W2,

d
)

tiém can xién, goi duong tiém can xién nay la

©)

» Cau 29.Goi

e o M(0;-4)
Tiém can xién cua ham s6 di qua diém .

M +(3- mx+nr -2
X-1

la do6 thi cua ham so

,M 13 tham so6. Khi

©)

co

). Céac ménh dé sau dung hay

sai?
Ménh dé bun | o
( g
a _
) | Khi M=2 thi (@) c6 phuong trinh 1a ¥ =2X*+3.
b )
T ki m=1 i @D i qua aigm A
€lco1 duong théng (d tao véi hai truc toa d6 mét tam gidc
) | co dién tich bang 6.
d (d)

)

Khi m==/3 thi khodng cach tir goc toa d6 O dén bang
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N o

(™M la tham s0). CAc ménh dé sau dung hay sai?
Ménh dé D;“ Sai

» Cau 30.Cho ham so x-1

(a (c,)

) | D€ do thi ctia ham s6 cé tiém can xién thi M#0.

(b .
(C.) 4 qua M(2;-5) s m=-g

) | D€ tiém can xién cla
(c D€ tiém can xién C}’Ja (Cm) tao voi hai truc toa do mot tam
) | gidc c6 dién tich bang 8 (dvdt) thi tong tat ca céc gia tri M

tim duwoc bang 2.
(d | V6i M=3 thi giao diém cla hai duong tiém can cua ()

) p n —_— ’
nam tren Parapol y=x+3
C. Cau hoi - Tra 1oi ngan
_3x-2
» Cau 31.Cho ham so X+1  Gid str d6 thi ham s6 cé duong tiém can ding la X =42 va

duong tiém can ngang 1a Y :b. Tinh gid tri a+P

« Pién dap so:
» Cau 32.Cho ham s6 cé bang bién thién bén dwdi. Khi dé, d6 thi ham s6 c6 s6 duong
tiém can la bao nhiéu?

T |—o0 —2 +o0
Y + +
| /Jr(oo /1
1 —00
. Pién dap so:
X - SX+7
) Y= )
» Cau 33.Cho ham so6 X-3  ¢6 do thi . Puong tiém can xién cua do thi

(C)lé duong thang A:y=a+b iy a+b,

« Pién dap so:

X +3
y ©)

» Cau 34.Cho ham so X-2 ¢ do thi . Hai duong tiém cén cua do thi ©) cung voi
hai truc toa d6 tao thanh mot hinh thang vuéng c6 dién tich S. Tinh S.

« Pién dap so:

y:f(x)

» Cau 35.Cho ham so c6 bang bién thién nhw hinh duéi day.
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T |—00 2 +00
Y — 0 +
Y 1 1

1

V=2 - )

Tim tong s6 tiém can ngang va tiém can ding cua doé thi ham sé

« Pién dap so:

124 44x- X

» Cau36.Cho ham sg VX - OX+2M 6 @6 thi (C’"). Tap S tat ca cac gia tri cia tham s6
. (C) (a;b)

thuc M @€ ~ ™ c6 dung hai tiém cin ding cé dang . Tinh a+2b,

« Pién dap so:
» Cau 37.T6ng s6 duong tiém can ding va tiém can ngang cua do thi ham so
VAT - 1+3x7 42

X - X la ?

« Pién dap so:
» Cau38.C6 bao nhiéu gid tri nguyén cua tham s6 ™M dé d6 thi ham so
nx +(3m+1)x- m+2

V=  een NN . g e .
X+1 co tiém can xién la (@) va (@) tiép xuc voi duong tron
tam I(M), bén kinh bang \2 )

« Pién dap so:

X-1

V== -
. 2 (s s ” S s a1 ~ X +2{m-1)x+nr-2
» Cau 39.Tong céc gia tri ctia tham s6 M dé d6 thi ctia ham s6 ( ) co

dang mot tiém can ding.

« Pién dap so:

» Cau 40.Cho ham s6 =) xac dinh, lién tuc trén i va cé bang bién thién nhw hinh
bén duoi:
e 1 2 40
3 +o0
— 0

1

IO

Téng so tiém can ngang va tiém can dung cua do thi ham so

« Pién dap so:

Tai liéu duoc chia sé boi Website VnTeach.Com
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