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1.MO DAU
Li DO CHON PE TAI
Mot trong nhitng muc tiéu cu thé cta gido duc phd thong hién nay 1a:
“Tdp trung phdt trién tri tué, thé chdt, hinh thanh phcfm chat, nang lyc céng din
phat hi¢n va boi du’ong nang khiéu, dinh huéng nghe nghiép cho hoc sinh; Phat
trién kha ndng sang tao, tw hoc, khuyén hoc tip suot doi”. Bé thyc hién dugc
muc tiéu trén thi viéc phat trién ning luc tu duy cho hoc sinh c6 vai tro hét sirc
quan trong. Do do6 trong qua trinh day hoc noi chung va day hoc mén toan noi
riéng nguoi gido vién can phai hét strc coi trong van dé nay.

Trong chuong IIT hinh hoc 16p 10 c6 mot phan rat quan trong cua hinh
hoc phé théng d6 1a phuong phap toa d¢ trong mat phang, day la phan tlep nbi
cta hinh hoc phang ¢ cap THCS nhung duoc nhin dudi quan diém dai s6 va giai
tich. Nhu vdy mdi bai toan hinh hoc toa d6 trong mat phang déu mang ban chat
ctia mot bai toan hinh hoc phang nao do6, khi giai cac dang bai tap nay thi kha
nang tu duy cua hoc sinh duoc nang 1én rat nhiéu. Tuy nhién khi tim 101 giai cho
cac bai toan hinh hoc toa d6 hoc sinh thuong khong chu trong dén ban chét hinh
hoc cua bai toan ay, khi can giai quyét bai toan cac em khong biét bat dau tu
dau, dua vao ddu dé suy ludn tim 101 giai. Nguyén nhan cta van dé trén 1a mot
phan vi hoc sinh ngai hinh hoc phang vi c&r nghi hinh hoc phing 1a khé nén
“luoi” tu duy, mot phan vi gido vién khi day cling khéng chi trong khai thac
huéng dan cho hoc sinh, chua phan tich tac ki cac thao tu duy dé tim 10 giai cho
cac bai toan, cac bai tap minh hoa ciing don diéu, ro1i rac, thiéu strc hép dan, diéu
nay khong gay dugc himg tha hoc tap va su sang tao cho cac em. Dan dén két
qua hoc tap ctua hoc sinh con nhiéu han ché.

Vi vay, thuc té yéu cu phai trang bj cho hoc sinh cac phuong phap suy
luan giai toan hinh hoc toa d§ trong mat phéng dua trén viéc két hop cac tinh
chat hinh hoc ma cac em dd c6 & THCS va cac kién thirc ma cac em da tiép thu
dugc khi hoc phan phuong phép toa do trong mit phang nham kich thich kha
nang tu duy sang tao, tang cuong himg thu hoc tap cua hoc sinh. Ttr d6 phat huy
kha nang tu duy tich cyc, chu dong giai quyet van deé, tu minh c6 thé suy luan
tim ra phuong an t6i vu dé giai quyet cac yéu cau ma mdi bai toan dat ra va hinh
thanh & hoc sinh ning luc giai quyét cac tinh hudng thyc té .

Tur nhitng 1i do trén toi chon dé tai “Phdt trién ning lwc tw duy cho hoc
sinh théng qua viéc khai théc cdc tinh chét hinh hoc dé tim 16i gigi cho mot so
bai todn toa dé trong mdt phang (chwong III hinh hoc 10)”’

MUC PiCH NGHIEN CUU

Thong qua dé tai phat huy kha nang tu tim 10i giai cho cac bai tap lién
quan dén céc kién thie & chuong IIT hinh hoc 16p 10, phat huy tinh tich cuc, chi
dong, tu duy sang tao cho hoc sinh .

POI TUQONG NGHIEN CUU
+ Tim hiéu cac thao tac tu duy, cac budc suy luan dé tim 101 giai cho mot bai
toan hinh hoc toa d6 trong mat phang.



+ Xay dung va dinh hudng khai thac mot sb tinh chét hinh hoc thuan tuy, két
hop véi cac kién thirc ctia hinh hoc giai tich dé giai quyét mot s6 bai tdp phan
phuong phap toa do trong mit phang.

+ Thyc nghiém su pham nham danh gia tinh kha thi va hi¢u qua cua dé tai.
PHUONG PHAP NGHIEN CUU
+ Phuong phép nghién ctru xay dung co so 1i thuyét.

+ Phuong phap nghién ctru diéu tra khao sat thuc té, thu thap thong tin.

+ Phuong phap thong ké, xur 1i s6 lidu.

2. NOI DUNG SANG KIEN KINH NGHIEM
2.1 Co 6 li luén ciia sdng kién kinh nghigm.

Trong hoc tap mon Toan thi hoat dong chu dao va thudng xuyén ctua hoc
sinh la hoat dong tu duy giai bai tap, thong qua do6 hinh thanh k§y nang, k¥ xao
dong thoi rén luyén phat trién tri tu¢. Vi vy, né duoc quan tdm nhiéu trong day
hoc. Viéc hudng dan cho hoc sinh tu hoc, tu nghién ctru, bién qué trinh dao tao
thanh quéa trinh ty dao tao 1a mdt van dé can thiét. DSi voi mon toan viée rén
luyén kha ning tu duy triu trong, tu duy logic, kha ning phan tich tong hop, du
doan, twong tu hoa, khai quat hoa, biét 1ién hé, xau chudi kién thuc s& gop phﬁn
quyét dinh trong viéc tim ra 1i giai ctia mot bai tip hinh hoc néi chung va cac
bai tdp phan phuong phap toa do trong mat phang noi riéng. Do do trong qua
trinh hudng dan hoc sinh lam bai tdp gido vién can quan tam dén van dé phat
huy kha ning tu duy doc 1ap, dinh huéng tim 10i giai cho mdi bai toan dong thoi
tao dicu kién thuan loi dé phat huy tinh tich cyc, tu duy sang tao cho cac em.

Cac dang bai tap phan toa do trong mat phang rat phong phu, nhiéu bai toan
hay, x4u chudi dugc nhiéu mang kién thirc, co nhiéu van dé& dé hoc sinh khai
thac. Do vay khi day hoc phan nay gido vién can luu y tao diéu kién dé hoc sinh
phat huy tinh tich cuc, chu dong, kha ning tu duy dé c6 thé ty minh tim 101 giai
cho cac bai tap. Tu do phat huy & cac em tinh doc 1ap, tu chu, kha nang giai
quyét cac tinh huéng ma thuc té ma minh gip trong cudc sdng.

2.2. Thuee trang ciia vin dé truwée khi dp dung sing kién kinh nghiém.

Khi day xong chuwong III hinh hoc 10 phuong phap toa do trong mat
phing t6i thdy da sd hoc sinh méi chi lam duge mét sb dang bai tap don gian;
con nhiing bai tap mang tinh suy luan, doi héi kha nang van dung cao thi cac em
khong tu minh tim duoc 10i giai mac du trude d6 khi gido vién tién hanh giang
day céc tiét chira bai tap cac em to ra kha hiéu bai. Trong khi do, cac bai toan
lién quan dén phan nay ¢ cac dé thi dai hoc, trung hoc pho thong qubc gia, cac
dé thi hoc sinh gioi trong nhiing nam gan day lai doi hoi tinh suy luan cao. Dé
giai dugc nhiing bai toan nay hoc sinh khong chi phai nim dugc cac kién thirc
ctia hinh hoc giai tich ma con phai phat hién ra “diém nat” ctia bai toan do 1a cac
tinh chat hinh hoc thudn tay & trung hoc co s& an chira trong mdi bai toan. Diéu
nay din dén két qua 1am bai ctia hoc sinh chua duoc nhu mong mudn.

Khi day cic dang bai tip phan nay, mot thuc té thudng xay ra 1a nhiéu
gido vién di theo 16i mon nhu: Néu dang toan, phuong phép giai chtr chua phan
tich cho hoc sinh théy dugc trong bai todn tai sao lai phai di tim toa do diém nay



trude, diém kia sau, uu tién dudng nay trudc, duong kia sau, tinh do dai cac
doan théng , tinh cac goc dé lam gi? Tai sao lai ké thém duong théng nay, ké voi
muc dich gi?...S& di c6 thuc trang trén 13 vi gido vién chua chiu thyc hién d6i
moéi phuong phap day hoc hodc biét nhung ngai 4p dung, thiéu kién nhan phan
tich, giai thich cho hoc sinh. Piéu nay lam han ché kha ning tu duy, niém dam
mé, hung thu hoc tap cia cdc em. Theo t61 viéc phan tich, dinh huéng cho hoc
sinh cach tiép can mot bai hinh hoc 12 rit can thiét, day la cong viéc ma nguoi
gido vién phai cht trong hon 13 cung cép cho cic em mot 1oi giai khé khan.

- Két qua thyc trang trén.

Trong cac ndm hoc 2013-2014; 2014-2015 ti 1€ hoc sinh 16p 12 truong
THPT Tri¢u Son 4 lam duoc cau hinh hoc toa do trong mat phéng khi di dai hoc
va THPT Qudc Gia khong nhiéu (diéu d6 thé hién ¢ két qua thi, sé luong hoc
sinh dat diém tam tré 1én méi dat khoang 25% trén tong s thi sinh du thi)

Nam hoc 2014- 2015 khi chua ap dung sang kién vao giang day. Sau khi
day xong chuong IIT hinh hoc l6p 10 va td chire 6n tap, rén ki nang giai bai tip
trong cac tiét day tu chon va cac budi day thém trong nha truong. T61 cho hoc
sinh 16p 10D3 giai thar mot sb bai tap lay tir dé thi thir Pai hoc cia mot sb
truong THPT va cac dé thi dai hoc nam 2014 . Két qua nhu sau:

L Sé Giéi Kha TB Yéu
® 1 us SL | TL(%) | SL |TL(%)| SL |TL(%)| SL |TL(%)
10D3 | 48 0 0 10 | 208 | 20 | 41,6 | 18 | 37,6

Tir két qua do, trong nim hoc 2015- 2016 t6i da tién hanh d6i méi day ndi
dung nay tai 16p 10A3 (16p 10A3 c6 chit lugng twong duong voi 16p 10D3)
2.3. Cdc gidi phdp da sir dung dé gidi quyét vin dé.

Té chirc cho hoc sinh hinh thanh k§ ning giai toan thong qua mot s6 bubi
hoc o6 su huong dan cua gido vién. Trong d6 yéu cau kha ning lya chon 1oi giai
ngin gon trén co sO phan tich bai toan hinh hoc phang tuong tng; T chuc kiém
tra dé thu thap thong tin vé kha nang nam virng kién thtrc cta hoc sinh; Cung
cap hé thong cac bai tap md rong dé hoc sinh tu rén luyén. N§1 dung cu thé 1a:
2.3.1: Té chikc cho hoc sinh én tdp ciing c6 lai mét sé kién thirc co bdn.

Trudc khi huéng dan hoc sinh khai thac cac tinh chét hinh hoc phing dé
giai bai toan phuong phap toa do trong mat phang can t6 chic cho hoc sinh 6n
tap lai mot s6 tinh chat hinh hoc co ban ma cac em déa dugc hoc ¢ trung hoc co
s0. Cu thé 1 tinh chat vé cac duong trong tam giac, cac tinh chét ctia duong tron
tor giac ndi tiép, tinh chat cua hinh thang, hinh binh hanh, hinh chit nhét, hinh
thoi, hinh vudng; cac tinh chét co ban cta phan véc to trong mit phang va phan
phuong phap toa do trong mat phang.

Tiép theo, hudng dan hoc sinh tim hiéu va chimg minh mét s tinh chat
hinh hoc thudn tiy thuong duge khai thac trong cac bai toan phwong phap toa do
trong mat phang nham muc dich cing c¢6, khic sdu thém ki ning ching minh
quan h¢ vudng goc, quan hé song song, su bang nhau cta cac doan thang, cac
goc... dong thoi cling dé cac em c6 co s dé tu duy, phat hién céc tinh chat hinh



hoc an chua trong mdi bai toan va van dung chiing trong qua trinh tim giai. Cu
thé 1a mét sb tinh chét sau:
Goi 1; G; H 1an luot 13 tAm duong tron ngoai tiép, trong tdm, truc tam,

tam dudng tron ndi tiép tam giac ABC. Ta co céc tinh chét sau:
- Tinh chat 1

Cho tam giac ABCndi tiép dudng tron (C), 4 1a diém ddi xtimg cta A qua 1,
H 13 giao diém tht hai cua AH véi (C). Khi @6 ta c6 cac két qua sau:
1. Tu giac BHCA 1a hinh binh hanh.
2. Goi M 1a trung diém cua BC, ta c6 AH =2IM
3. Badiém I, G, H thing hang va IH =3IG (dinh i Ole)
4. H &bi xtmg voi H qua BC

Chtrng minh

1. Taco: Yea =90° (goc ndi tiép

chan nira dudng tron) = BH //AC

(cung vudng gbéc voi AC).

Tuong tu ta cO HC//BA . Tu d6 suy ra )

tir gidc BHCA' 14 hinh binh hanh.

2. IM //AH (cung vudng goc voi BC)

M _AT Ly g At =20 |
AH AA 2
3. Do G la trong tdm cua tam gidc
ABC nén [4+IB+IC =31G (1). M 1a
trung diém cua BC nén 1B+ IC =21M

uuuy

Theo chirng minh trén AH =21\

uu uu au uu uuu

= [A+IB+IC =IA+ AH =IH (2).
Tu (1) va (2) > 1H =31G
4. B4u' =Bcr (cung phu véi goc UBC)
Ma Bap' =Bcr' (hai goc noi tiép cing chan cung By')
= Bew =Bcn = AHCH can tai Cnén H dbi xung voi H qua B
- Tinh chat 2:

Cho tam giac ABC. Goi D, E lan luot 1 chan cac duong cao ké tir dinh B va C
1én cac canh AB, AC. Cac diém 7, H lan luot 1a tim dudng tron ngoai tiép va
truc tdm cua tam giac ABC, K la trung diém cua AH, M 1a trung diém cua canh
BC. Khi dé ta co:

5. KM 1 ED.

6. Al L DE hay 44 | DE.

7. Ta giac EKDM ndi tiép dudng tron dudng kinh KM.
Chirng minh

5. Ta giac AEHD ndi tiép duong tron dudng kinh AH = KE =K

c6 tir gidc EDCB noi tiép dudmg tron duong kinh BC nén ME =MD

= KM 1a trung tryc ctia ED




6. Cach 1: Tt giac BEDC ndi tiép nén: HBc =H4DE .
Ma Upc =44 ¢ (hai goc noi tiép cung chin cung Uc)

= Upe =Hac. Ma Y10+ Baa =90° = UpE +Baa =90"
= A4 1 DE.

Cdch 2: Qua A ké tiép tuyén AJ v6i duong tron. Khi
d6 AJ L 44 Mat khiac %48 =HcB (cting chan cung )
Ma Yep =H4cp = UED =4 = AJ//DE. T d6 suy ra

DE 1 AA .

4 ./ A N AH
7. DK la duong trung tuyén cua tam giac vuong ADH nén DK =KH =

= AKDH can tai H = RpH =Kup =Bcu
\ \ A a . " BC A
+ DM 1a duong trung tuyén cua tam giac DBC nén DM =MB = = AMBD can

tai M = Bpm =€8D = RpH + Bpm =Bca+BBC =90 = Kpm =90° (1)
Tuong tu ta c6 KEM =90°(2)
Tur (1) va (2) suy ra tr gidc EKDM noi tiép duong tron duong kinh KM .
- Tinh chat 3:
Cho tam giac ABC ndi tiép duong tron (C) tam 7, D 1a giao diém cta dudng
phan giac trong goc A voi duong tron (C). Khi d6 ta co cac tinh chat :
7. V&i YM € 4B, ' 1a diém d6i xtmg voi qua dudng phan gidc AD thi ' e AC
8. ID 1 BC

Chirng minh 4
7.Néu M =4 thi M =M =4 N
Véimdi M € 4B ma M khong triung véi 4, qua M ké ‘

tai M. Khi d6 4D vira la dudng cao vira la duong phan
giac cua AAMM' = AD NMM tai trung dién} cuaMM nén ‘\' ¢
M’ 1a diém doi xtrng v61 M qua duong thang 4D |
8. D 1a diém chinh giita cung BC nén ID L BC
(Tinh chéat duong kinh di qua diém chinh gifta cta cung)
- Tinh chat 4: Cho hinh chit nhat ABCD. Khi d6 néu M4 L MC thi MB 1 MD .
Chirng minh
ABCD 13 hinh chit nhat nén né ndi tiép duong tron
duong kinh AC. Ma MA 1L MC nén M ciing thudc 4 2
duong tron nay. Mat khac duong tron duong kinh
AC ciing chinh la duong tron duong kinh DB nén
M nhin BD dudéi mdt goc vudng hay MB LMD . D ¢
- Tinh chdt 5: Cho hinh vuong ABCD . Goi M, N 1an luot 1a trung diém cta céac
canh AB, AD. Khi d6 DM L CN .
Chirng minh
= Mpc =Ppc+Ncp =Bpc +Ypm =90° y /R

duong thang vudng goc véi duong phan giac AD, cat AC ‘

D

M




= DM 1CN .

2.3.2. Huong déin hoc sinh tim loi giai cho bai toan hinh hoc toa do phing
Oxy thong qua mot sé vi du dién hinh.

Mot bai toan hinh hoc toa do phang ¢ thé duoc gidi theo mot trong ba
huéng chinh sau: Giai hoan toan theo quan diém hinh hoc giai tich; Giai hoan
toan theo quan diém hinh hoc thuan tay sau d6 ap ‘dung vao toa do; Két hop khai
thac cac yeu t6 hinh hoc phang va hinh giai tich dé giai toan.

Moi hudng giai déu c6 nhimg uu thé riéng cho timg bai toan nhung noi
chung ddi véi cac bai toan vé phuong phap toa do trong mat phang trong d¢ thi
dai hoc va trung hoc pho thong quéc gia nhiing nam gan day thi giai theo hudng
thir ba thuong hi¢u quéa hon ca.

Quy trinh tim va trinh bay 101 gidi cho bai toan hinh hoc toa dg trong mat
phing theo hudng thir ba thuong gdm cac budc sau:

Buwéc I: V& hinh phang biéu thi cho bai toan (v& hinh cang chinh xac cang dé
quan sat dé nhan ra “ diém nat” caa bai toan).
Buwdée 2: Phan tich bai toan, tim 161 giai:

Quan sat hinh vé, xac dinh gia thiét va yéu cau ctia bai toan; Trén co s cac
dir kién ctia bai toan phan tich cac yéu t6 hinh phang can thiét dé giai toan.
- Sap xép cac diém chua biét toa do, cac dudng can tim theo thi tu tir nhidu gia
thiét dén it gia thiét. Xac dinh xem nén uu tién tim diém nao? Pudng nio trudc?
- Phan tich cac diém, cac duong trén hinh vé: Lién hé cac diém, cac duong da
biét v&i nhau; lién hé cac diém, cac duong can tim véi cac diém d3 biét toa do
hodc tim dugc ngay toa do véi cac diém khac, voi cac duong ma gia thiét cho,
v6i tinh chét cac duong, cac goc trong tam gidc, trong dudng tron, trong tir gic
(thuong la t&r giac noi tiép, hinh thang, hinh binh hanh, hinh chit nhat, hinh
vuong)...dé du doan tinh chét hinh hoc an chtra trong bai toan, tién hanh ching
minh tinh chit da phat hién rdi dua vao tinh chat d6 dé giai quyét bai toan.
- Lap so dd cac budc giai bai toan.
- Bwdc 3: Trinh bay o1 giai.
Vi du 1: Trong mit phang véi hé toa do Oxy, cho tam gidc ABC c6 phuong trinh
duong thing BC:x- y- 4 =0 cac diém H (2;0), 1(3;0) 1n luot 14 tryc tAm va tim
duong tron ngoai tiép tam giac. Hay 1ap phuong trinh canh 4B, biét diém B c6
hoanh d¢ khong 16n hon 3. 4
Huwdéng din hoc sinh tim 16i gidi
Céch 1:
- Buéc 1: Gido vién hwéng dan hoc sinh vé hinh
- Buwdc 2: Phan tich tim loi gidi
+ Pau bai di cho cac diém H (2;0), /(3;0)va phuong trinh



duong thing BC nén ta tim mbi lién hé giita H./va BC ta sé& lién hé dén tinh
chat IM 1 BC (v6i M 1a trung diém ctua BC) = tim duoc toa d6 diém M.

+ Muc tiéu bai toan 1a viét phuong trinh AB nén ta tim méi lién hé giita cac diém
H,I1,M,A,B. i cb toa dd cac diém H, I,M nén dé tim A4 ta lién hé dén tinh chat

Uy uuu

AH =2M = tim duoc toa do diém A.

+ Tiép theo ta phan tich cac dir kién lién quan dén diém B, ta nhan thay 14 =IB
va BEBC. Tur d6 ta tim dugc toa do diém B.

+ Sau khi tim duoc 4, B ta viét duoc phuong trinh AB.

- Budc 3: Trinh bay loi giai

Goi M 1a trung diém cua BC = IM L BC. Pudng thiang IM di qua I va cb véc to
phap tuyén n(1;1)= phuong trinh duong thang IM: x+y-3=0= toa d6 diém M
7 1

M 5" 5] Chiting minh 47 =210 (tinh chat 1)

x+y-3=0
=
x-y-4=0

uuu uuu 2-x, =1 A
AH =2IM = { SR (B
-y, =1
BeBC= B(;t-4) (¢ <3) .
t=5(/
Do 14=IB = (t-3) +(t- 4y =5= { U: B(2:-2)
AI

thoa man hpt: {

4(@;1); B(2;-2) = phuong trinh dudng thang AB la: 3x+y- 4 =0,
Cach 2:
+ Phén tich: Dau bai da cho cac diém #(2:0), 1(3;0)
1an luwot 14 tryc tAm va tAm duong tron ngoai tiép tam giac
nén ta heuruluhe ngay dén tinh chat ba diém 7, G, H thang
hang va [H =3IG vo1 G la trong tam cua tam giac ABC.
Tur d6 tim duoc toa diém G. Sau khi tim duoc diém G, da
biét phuong trinh BC mét cach rat ty nhién ta quan tim
dén trung diém M cua BC, tim mdi quan hé gitta M véi cac diém, cac duong da
bict, nhan thiy /M L BC = tim dugc toa do diem M. Muyc tiéu ciia bai toan 12
viét phuong trinh canh ABU nén Cﬁaululu luu y y dén cac diém 4; B. Nhan thiy tim ngay
duoc A dua vao tinh chat 4G =2GM, tiép theo ta tim toa d6 diém B, dua vao cac
diéu kién B€BC; [4=IB va diém B c6 hoanh d6 khong 16n hon 3. Khi da tim
duoc toa 46 4: B ta dé viét duoc phuong trinh duong thang 4B .
+ Hoc sinh ty trinh bay 10i gidi theo qua trinh phdn tich 6 bugc 2.

Nhdn xét: Piém mdu chot ciia bai todn la cdc tinh chat lien quan dén
trong tam, truc tam, tam dwong tron ngoaqi tlep tam glac moi lién hé gzu“a
duong kinh va ddy cung cua dwong tron. Ciing voi méi lién hé dé khi thay doi
mét s6 gid thiét ciia bai todn ta sé dwoc nhitng bai tdp mai.

Vi du 2: Trong mat phang voi he¢ toa dO Oxy, cho tam gidc ABC c6 A( -2;-1),
truc tam H (2; 1), BC =2+/5 . Hay lap phuong trinh duong thang BC biét trung




diém M ctia BC nam trén dudng thang d: x - 2y - 1= 0 va diém M c6 tung do
duong.
- Buée 1: Yéu cau hoc sinh tu vé hinh. A
- Bwéc 2: Phdn tich : Pudng thing BC di qua diém M
nhan 44 1am véc to phap tuyén, 44 da biét nén ta can
tim toa do diém M. Pau bai di cho céc diém 4 va H;
BC =25 do d6 ta nghi dén méi lién hé giira M va AH B
d6 1a 4m =21M (voi 114 tim dudng tron ngoai tiép A4BC)
va moi lién hé vé do dai gitra BC;14; IM & tim toa 46 M
- Buwoc 3: Trinh bay loi gidi.
Do M€d = M Qa+1;a),(a>0) Goi [l tAm dudng tron

ngoai tiép tam gidc ABC. Khi 6 AH =21M

Ta c6 AH =(4;2); 4H =235 va Am =21 = 1Qa- La-1)
IM =5.Vi M 1a trung diém cua BC nén IM L BC. Do d6: 5 E %E Jc
A!

2
IA® =B’ =[% +IM> =10= Qa+1) +a*> =10= a =I

M

hoac a =- % Do a>0= a =1= M(31), Puong thang BC di qua M (3;1), nhan
AH =(4;2)1am véc to phap tuyén cé phuong trinh 2x+y-7 =0,

Nhén xét: Qua vi du 2, ta thdy gia thiét ciia bai todn c6 thé thay doi nhung khi
hoc sinh ndm viing bdi todn goc (tinh chdt AH =21M ) thi cdc em van cé thé gidi
quyét dwoc yéu cdu cia bai todn mai.

Vi du 3: Trong mit phang toa d6 Oxy, cho tam giac ABC ndi tiép duong tron co
phuong trinh x* + y* - 4x +4y- 2 =0, duong thang AC di qua E(2:-3). Goi H
va K 1an luot 13 chan duong cao ké tir dinh B va C. Tim tgoa do cac dinh ctua tam
giac ABC, biét phuong trinh duong thing HK 13 3x+» =0 va 4 c¢6 hoanh d6 am,
B ¢6 tung 6 duong.

Huwéng din hoc sinh fim 16i gidi

- Buéc I: Hudng dan hoc sinh vé hinh.

- Buwdc 2: Phan tich: + Ta tim dugc ngay toa do tam / va
béan kinh 7 ctia dudng tron ngoai tiép tam giac.Trén co s
gia thiét cuia bai toan xac dinh sé& tim toa d6 diém A trudc
lién hé diém A véi cac diém, cac duong di biét 1a diém 7
va duong thang HK, ta tim mdi lién hé gitra 47 va HK. Du
doan AI vudng goc v6i HK va tién hanh chtng minh (tinh chat 2).

+ Sau khi chimg minh duoc 47 L HK , viét duoc phuong trinh duong thang A7
= 4=(C)N Al = toa dd diém A4, sau khi tim dugc toa do diém 4, viét duoc

phuong trinh dudng thang AC (AC di qua A va E)= H =HK N AC = BH, tir 40
suy ra B=BHN(C).

- Buwdc 3: Trinh bay loi giai

Puong tron (C) c6 tam 1a [(2;-2) va ban kinh R=+10




Ta co tir giac HKBC ndi tiép nén Upc =Unk (1)
Goi D 1a giao diém thir hai ctia A7 v6i (C). Khi d6
Ypc =Upc (2). Tu (1) va (2) ta c6 Hux =UpC .
Mat khac E4D + Ypc =90° .Suy ra €4D + HHK =90°
Vay I4 L HK
Do d6 phuong trinh A7 1a: x- 3y-8=0. Suy ra toa d¢
diém A 1a nghiém cuia hé phuong trinh:
i 2o Taduoc A(5;-1) (loai) va A(-1;-3)
Khi d6 AC di qua A(-1;-3) va E(2;-3) nén c6 phuong trinh: »+3 =0
Suy ra toa do diém C 1a nghi¢m cua hé :
yv+3=0 - x=-Ly=-3=C(-1;-3)=4
{x2+y2-4x+4y-2:0 x =5y =-3= C(5;-3)
H 13 giao diém cua duong thang HK va AC nén H(1;-3)
- Puong thing BH di qua H va vudng goc v6i AC nén BH cb phuong trinh :
x-1=0. B 14 giao diém ctua BH va (C) nén toa d6 cia B 12 nghiém ctia hé:
x-1=0 x=1;y=1
{xz +y*-4x+4y-2=0 T lx= I;y=-5
Vay A(-1;-3) ; B(1;1) ; C(5,-3)
Vi du 4: Trong mit phang v6i hé toa 6 Oxy, cho tam giac ABC c6 truc tAm H,
phuong trinh dudng thang AH 13 3x- y+3 =0, trung diém cta canh B 1a diém
M (3;0). Goi E va F 1an luot 1a chan dudng cao ha tir C va B dén AB va AC,
phuong trinh duong thang EF 1a x-3y+7=0_ Tim toa do diém 4, biét 4 c6
hoanh d¢ duong.
- Hwéng din hoc sinh vé hinh
- Phdn tich: + Pau bai di cho phuong trinh EF va toa do trung diém diém M
ctia BC nén ta lién hé ngay dén tinh chit KM L EF v6i K 1a trung diém cia AH
Phuong trinh AH da biét tir d6 tim duoc toa do diém K 4
bbn diém E; F; K; M thuoc duong tron (C) duong kinh
KM (tinh chit 2); C6 toa do K va M ta viét duoc phuong E
trinh duong tron nay tur dé ta tim dugc toa do diém E
(£ =(C)nEF) B
+ D¢ tim toa dd 4 ta lién hé 4 véi cac diem da tim M
duoc toa do £; K; M, Nhan théy EK la trung c
tuyén ctia tam giac vudng EHA= KE =KA (1). Két hop diéu kién A€ AH véi
diéu kién (1) va gia thiét 4 c6 hoanh d6 duong ta tim duoc toa do diém A.
- Trinh bay loi giai
Goi K trung diém AH. TG giac AEHF ndi tiép va boén diém B, C, E, F cung thudc
mot dudng tron nén KM £ EF (doan ndi tAm vudng goc véi ddy chung).

Ta co: REF + By = 90 = REF +§EKF = 90" ma B4aF :é’@KF

= B(1;1) (do B c6 tung d6 duong)

- WEF +B4F = 90° - REF = YpF (cung phu voi goc g 4r )



va: 4BF = éE’MF = RME = Bex = REF + PEM = RME+PEM

= WEK = 90" Tuong tw Brrk =90°
Do do6 t&r giac MEKF ndi tiép duong tron duong kinh KM, tam 1a trung di€ém
J cua KM.
Duong thang KM qua M va vudng goc EF nén c6 phuong trinh: 3x +y—9 = 0.
K 1a giao diém cua AH va KM nén toa d diém K 1a nghiém cua h¢ phuong trinh:
- + p—d
3x-y+3 0:> K 6)
3x+y-9=0
Puong tron dudng kinh KM c6 tim J(2; 3) va ban kinh r=JM =10 nén co
phuong trinh: (x—2)° + (y-3)° = 10.
Toa do diém E 1a nghi¢m ctia hé phuong trinh:
x-3y+7=0
(c-2Y +(y-3Y =10

x=3y-7 x=5 _ [(x=-I .
A (y—3)2 :1@ 1)}:4 hoac {y=2 = E(5,; 4) hoac E(—1, 2).

Vid €AHnén A(a ; 3a + 3)
Ta cd: KA =KE < KA”? =KE’ & (a- 1)> +(3a- 3)> =20 = a =1 +2
Vi 4 c¢6 hoanh d6 dwong nén A(1+2;6+32).

Vi du 5: Trong mit phang v6i hé toa dd Oxy, cho tam gidc nhon ABC. Puong
thang chra duong trung tuyén ké tir dinh 4 va duong thing BC lan luot c6
phuong trinh 13 3x+5y-8=0; x- y- 4=0_ Pyong thing qua 4 vudng goc véi
duong thang BC cat dudng tron ngoai tiép tam giac ABC tai diém thir hai 13
D(4;-2) . Viét phuong trinh cac duong thing 4B, AC biét rang hoanh d6 cua
diém B khong 16n hon 3.
- Hudng dén hoc sinh vé hinh.
- Phan tich: Tux diéu kién bai toan suy ra tim 4
ngay dugc M 1a trung diém cua BC, viét duoc

phuong trinh AD = A=4ADNAM va K =4ADNBC
Nhén thay tryc tim H dbi xtng véi D qua BC

(tinh chat 1), suy ra toa do diém H: Pé viét duoc B
phuong trinh AB, AC ta tim toa d0 cac diém B, C

goi B(t; t-4), dung diéu kién M 1a trung diém cua D
BC suy ra toa d0 cua diém C theo ¢, dung diéu kién

BH 1 AC tim duogc ¢ tir d6 suy ra toa do cac diém B, C va viét dugc phuong trinh
AB, AC.
- Trinh bay loi giadi

Goi M 1a trung diém cua BC, H 1a truc tAm tam giac ABC, K 1a giao diém cua
BC va AD, E 1a giao diém ctua BH va AC. Do M la giao diém ctia AM va BC nén
toa do cua M 1a nghiém cua h¢ phuong trinh:

C
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x-y-4=0 _E
3x+5y 8—0(:) 1
X - =

y:

Puong thang AD di qua D va vudng goc véi BC nén phuong trinh 4D c6 dang
x+y-2=0_Do A4 1a giao diém cta 4D va AM nén toa d6 diém A 1a nghiém cia
hé phuong trinh
{3x+5y- 8 =0 o {x =1 = ALY
x+y-2=0 y =1

Toa d6 diém K 14 nghiém ctia hé phuong trinh:

x-y-4=0 x=3

< = K- 1)

x+y-2=0 y=-1
Tt giac HKCE ndi tiép nén Brx =RcE, ma Rce =Bp4 (hai goc ndi tiép cung
chan cung Up). Suy ra Byx =Bpk , viy K 1a trung diém cua HD nén H (2;4).

Do B thudc BC = B(5¢-4), do M 1a trung diém caa BC nén: C(7- 13- 1)
HB(t- 2;t- 8); AC(6- ;2- t) . Do H la tryc tdm cua tam giac ABC nén

000 o0d =

HBAC =0 = (1= )(6- )+(- )0~ ) =0 = (- (4= 2 =0 ||

Do 1 <3=t=2= B(2;-2),C(51). Suyra AB:3x+y-4=0; AC:y-1=0.

Chu y: Sau khi tim dwoc toa do cac diém A, trung diém M ciia BC va truc tém
H ta co thé lién hé téi tinh chcft AH =2IM dé tim tam I cia dwuong tron ngoai
tzep tam gidc ABC, tir d6 viét dwoc phwong trinh cia dwong tron ndy va cdc
diém B, C chinh la giao diém ciia né véi dwong thang BC.

Vi du 6: Trong mdt phang v6i hé toa 46 Oxy cho A4BCcé dinh 4(-3;4), duong
phén giac trong cua goc 4 c6 phuong trinh x+y-1=0va tam duodng tron ngoai
tiép A4BC 1a I (I; 7). Viét phuong trinh canh BC, biét dién tich A4BC géap 4 lan
dién tich AIBC.

- Vé hinh

- Phan tich

D3 ¢6 tam I va toa dd diém A nén viét duge phuong

trinh duong tron (C) ngoai tiép tam giac ABC. Tir d6 |
tim duogc toa do D 1a giao diém th(r hai cta dudng phan 5
giac trong goc 4 voi duong tron (C). Khi do DI L BC
(tinh chat 3). Két hop nhan xét DI L BC véi gia thiét
Suisc =ASusc = diipe) =4 50y ta viét ta viét duge phuong trinh canh BC
- Loi giai

+ Ta c¢6 14 =5. Phuong trinh duong tron ngoai tiép A4BC cé dang
(C):(x- 1) +(y-7)* =25

+ Goi D 1a giao diém thtr hai cua dudng phén giac trong
gdc A voi duong tron ngoai tiép A4BC. Toa dd cua D 13




nghiém cta hé phuong trinh:
x+y-1=0

{(x )’ +(y-7)° =25

Vi AD la phan giac trong cua goc A nén D la dlem chinh gitta cung nhé BC

Do d6 ID L BChay dudng thing BC nhén véc to DI =(3;4)1am vec to phap

tuyen.
+ Phuong trinh canh BC c6 dang 3x+4y+c =0

= D(-2;3)

Do Susc =4Sue nén U4, 8C) =M 1BC) © [T+ =4B1+c|= 131

5

Vay phuong trinh canh BC la : 9x+12y-114=0 hoac 15x+20y-131=0,

Vi du 7: Trong mit phang toa d6 Oxy cho tam giac ABC c6 dinh B(-4; 1), trong
tam G(1; 1) va dudng thang chira phan giac trong ciia goc BAC ¢ phuong trinh

x-y-1 = 0. Tim toa d¢ dinh 4.
- Bugc 1: Vé hinh (d6i v6i bai toan nay khong nhat thiét phai v& hinh)
- Bwdc 2: Phan tich gia thiét va yéu cdu cdu cia bai todn
+ Pi c6 diém B va dudng phan giac trong (d) cua goc A, ta nghi ngay dén tinh
chat ctia duong phan giac “B’ d6i xtng v6i B qua dudng phan giac trong cua goc
A thi B thudc duong thang AC”. Mit khac di co toa d6 diém B va trong tim G
thi tim dugc toa do trung diém M cua AC.
Puong thing AC di qua B’ va M tir d6 viét A
dugc phuong trinh AC= 4 =A4CN(d)

So dd cac budc giai bai toan:
+ Tim toa d¢ trung diém M cia AC. M
+ Tim B d6i xtmg vé6i B qua duong phan

giac trong ctia goc A. B’
+ Viét phuong trinh MB'= 4=MB n(d) B c
- Buoc 3: Trinh bay loi giai
Puong thang (4) di qua B va vudng goc voi dudng phan giac trong (A)cua goc
BAC ¢6 phuong trinh : x+y+3=0_Goi B 1a diém ddi xtng véi B qua ()

= B €AC.
Ta c6 B (%:-5); Goi M 14 trung 14 trung diém cta AC. Khi d6 BG =2GM. T d6

7 > 8
M [ 5;1] . Buong thang AC ciing chinh la duong thang MB cd phuong trinh

R . o , o |x-y-1=0 x =4
4x- y-13=0; 4=(A)NAC = tga d6 4 la nghiém cta hé e
4x- y-13=0 y =3

Vay 4(4:3),
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Nhén xét: Cé thé gidi bai todn hoan toan theo quan diém hinh hoc gidi tich nhw
sau:

Goi M la trung la trung diém cia AC. Khi dé6 BG =2GM. Tir dé M

7

_;1 >

> ] ViAd
thudc dwong thang A:x- y-1=0 pén AW t-1). Puong thang A ¢é véce to chi

u uuy ooy
phirong u(;1). Vi A la phdn gidc trong ciia géc BAC nén‘COS (AB;M)‘ Z‘COS(AM;M)‘

11
pr2f 27
\/(4+t)2+(2-t)2 \/[;-z 2+(2-t)2

RG rang viéc gidi phirong trinh cudi la cong kénh va phirc tap. Do d6 néu
chiing ta biét khai thdc cdc két qua ciia hinh hoc phang dé gidi quyét bdi todn
nhur trén thi 16 gidi ngdn gon hon nhiéu.

Vi du 8: Trong mit phiang voi hé toa do Oxy, cho hinh thoi ABCD c6 dudng
chéo AC nim trén dudng thing d: ¥~ ¥-1=0. Piém E(%;4)nidm trén duong
thing chtra canh 4B, diém F(-2;- 5) ndm trén duong thing chita canh AD,
AC =22 . Xac dinh toa d6 cac dinh cua hinh thoi ABCD biét dinh C c6 hoanh
do am.

Qua trinh tu duy tim loi giai: B
- Hoc sinh tu vé hinh.

- Phdn tich: Pau bai di cho phuong trinh E
duong thang chira canh AC nén ta lién hé dén A 3 c
cac tinh chat duong cua dudng chéo trong hinh B

thoi AC L BD, IA =IC; IB =ID <
(voi I =ACNBD)  AC la phan giac cua cac goc D

Bap va Bcp. Da biét toa d6 cac diém £ € 4B; F € AD nén ta khai thac tinh chét
AC 1a phén giac ctia goc B4p . Theo tinh chat 7, ta c6 E€ AB= E'€ AD (v¢i E'
1a diém dbi xtng ctia E qua AC). Tir d6 viét duoc phuong trinh AD va tim ngay
dugc A =AC N AD, sau khi tim duoc 4 dung céac gia thiét C€ AC va do dai
AC =242 nén ta tim duogc toa do diém C. Khi da c6 toa 4o 4 va C thi ta tim
duoc trung diém tim dugc trung diém 7 ciia AC, tiép theo ta viét duoc phuong
trinh BD 1a duong thang qua I, vudng goc véi AC = D =AD N BD, dung diéu
kién B d6i xtng voi1 D qua 7, ta tim dugc toa do diém D.
- Dwa vao qua trinh phan tich ¢ budoc 2, hoc sinh tw trinh bay loi gidi.

Nhén xét: Khi lam cdc bai tdp lién quan dén hinh binh hanh, hinh thoi, hinh
chit nhdt,hinh vuéng ngodi cdc tinh chat ddc trung vé moi lién hé giita cdc
canh, cdc géc, ta thuong hay khai théc tinh chdt cia giao diém hai dwong chéo
cua chung.
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Vi du 9: (Bé thi THPT quéc gia ndm 2015): Trong mit phiang véi hé toa 46 Oxy
cho tam giac ABC vudng tai 4. Goi H 1 hinh chiéu vudéng goc cua 4 trén canh
BC; D la diém d6i xtmg v6i B qua H; K 14 hinh chiéu vudng goc ctia C trén AD.
Gia st H(-5:-5), K(9;-3)va trung diém cua canh AC thudc dudng thing co
phuong trinh x- ¥ +10 =0 Tim toa d¢ diém A.

- Vé hinh

- Phén tich tim 10i gidi: + Goi M 13 trung diém ctua B

AC. Tur gia bai toan ta xac dinh tim toa do diém M H

trudc (vi trong cac diém chua biét toa do thi M K
chtra nhiéu gia thiét nhat). Diu kién thir nhat 1a

Med:x-y+10=0= M (1;10+¢) 7 D
ta tim mdi lién h¢ gitta M véi cac diém da biét ) - c

toa d 1a H(-5;-5), K(9;-3) thi nhan thidy MH =MK

(Vi tir giac AHKM noi tiép dudng tron tam M, dudng kinh AC), tir d6 tim duoc
toa d6 diém M.

+ Sau khi tim duoc toa do diém M, ta tim mbi lién hé giita 4 va cac diém da biét
toadd la H#, K,M  quan sat hinh v¢, ta du doan 4K L MH va dac biét hon nita la
A @6i xtmg v6i K qua MH. Ching minh duoc nhan xét nay thi bai toan hoan
toan duogc giai quyét.

- Loi gidi

Goi M 1a trung diém cua AC. Vi M €d:x- y+10 =0 nén M (510+1). Ta co

: L AC 2
tor gidc AHKC ndi tiép duong tron tdm M nén MH =MK :T=> diém M

thuoc duong trung tryc cia HK c¢6 phuong trinh 7x+y-10=0= 7r+10+7-10 =0
= 8 =0= ¢t =0= M (0;10).
Do D dbi xtng v6i B qua H nén tam giac ABD can tai 4 nén Upy =UpH
Tam giac ABC vudng tai A nén Ypm + YcH =90° = UpH + HcH =90°
Mait khac Ycr =Brm (tam giac MCH can tai M) = YpH + BHM =90°
= B =90° U =4K N MH). Mit khic MK = MA nén j 1a trung diém cla AK

= K d6i Xu’ng v6i A qua duong thang MH.

Ta c6 MH(; 15); duong thang MH c6 phuong trinh 3x- y+10 =0 Trung
diém 7 cua AK thudc MH va AK L MH nén toa do cia A thoa mén hé phuong
trinh
x+9

|
x-9+3(y+3)=0
Chii y: Ta c6 thé chitng minh A doi ximg véi K qua MH bang cdc cach sau:
Cdach 1: Wk4 =Hca (hai géc néi tiép ciing chan mét cung )
Weu =Hup (ciing phu véi géc Bac)
WaB =H4D (tam gidac ABD can tai A)

y-3

3 +10 =0

= A(-15;5)
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= HKA =H4D nén tam gidc AHK cdn tai H, suy ra HA=HK ma MA=MK nén A

doi ximg véi K qua M. J

Cach 2: Goi E=AHNCK thi la D truc tam cua tam

gidc AEC= AB//DE. Do d6Barr =Bag =UED =Hax s

nén AHAK can tai H= AH =HK | Mat khac MA =MK

= K d6i xtmg v6i 4 qua dudng thang MH K

Nhdn xét: Mdu chot ciia bai tpdn {c‘z viéc chL?’ng minh XD

tam giac HAK can tai K va dé y deén tinh chat cua tir

gidc ndi tiép.

Vi du 10: (Trich dé thi HSG 16p 12 tinh Thanh Héa ndm hoc 2014 —2015)
Trong mit phang véi hé toa dd Oxy cho hinh chit nhat ABCD c6 diém H(1;2)

M C

. X .2 9 .2
la hinh chiéu vudng goc cua 4 1én BD. Biém M (5;3) la trung diém cua canh BC

phuong trinh duong trung tuyén ké tir dinh 4 ctia AADH 1a : 4x+y- 4 =0 Viét
phuong trinh dudng thang BC.

Qua trinh phan tich tim loi gidi:

- Bwéc 1: Yéu cau hoc sinh vé hinh.

- Bude 2: Phén tich: Goi AK 1a dudng trung tuyén ké tir 4 cia AADH(K € DH)
dau bai da cho phuong trinh duong thang AK va toa

d6 cac diém H, M nén ta nghi dén viéc tim méi lién 4

hé giita chung, bang quan sat hinh v& ta nhan thay v
MK 1 AK. Sau d6 tim cach chirng minh nhan xét nay. a M
+ Khi da chirng minh dugc MK L 4K thi viét dugc ‘_

phuong trinh dudng thang di qua M, vudng goc véi P ¢
AK = toa do diém K. Sau khi c6 toa d6 diém K ta tim duoc toa d6 diém D (D
d6i xang véi H qua K) dong thoi viét dugc phuong trinh AH va tim duoc
A=AH N AK .
+ Sau khi tim duogc 4, D thi viét duoc phuong trinh dudng thang BC (13 duong
thdng qua M nhan 4p lam véc to chi phuong)

- Budc 3: Trinh bay loi gidi
Goi 4K 1a dudng trung tuyén ké tir 4 ciaA ADH (K € DH)_ goi N 1a trung diém
cua AD thi NK//AH= NK L KB nén K thugc duong tron duong kinh NB.

Ta giéc ABMN 1a hinh chir nhat nén no 4 B
noi tiép duong tron duong kinh NB. Puong
tron nay cling 1a dudng tron dudong kinh
AM = K nhin AM dudi mot goc vudng N M
Hay 4K 1 KM

. . 9 —i
Duong thang KM di qua M (5;3) va vudng goc Vi AK: 4x+y- 4 =0 n& MK

co pt: X - 4y+% =0, K =4K N MK = K(%;z).

Do K 1a trung diém cua HD ma H(I; 2) nén D(0; 2)
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AH di qua H(I; 2) va vudng géc véi HK nén AH c6 PT: x-1=10
A=AK 0 AH= A(]; ().

BC qua M(%;3) va song song vo1i AD nén BCcOPT1a: 2x +y—12 =10

Nhan xét:
- Ngoai cach cach chirng minh trén , co thé chirng minh MK 1 AK theo cach
sau: Goi P la trung diém cua AH. Ta co

., s AD
PK song song va bang - = PK 1L 4B A B

Ma AH 1L KB do do P la truc tam
cua tam giac ABK @ BP 1 AK

ma BPKM la hinh binh hanh nén
KM song song BP = KM 1 AK .

- C6 thé dung tinh chat: “Cho hinh chit nhdt ABCD. Khi d6 néu MA L MC thi
MB LMD ” d@é chirng minh qua hé vuéng géc giita hai dwong thang véi ¥ tuong
la dé chitng minh MB LMD ta tao ra mot hinh chit nhat ABCD nhdn DB, AC la
duwong chéo. Sau do churng minh MA 1L MC .

Vi du 11: Cho hinh vuong ABCD c6 hai diém M, N lan luot 13 trung diém cua

Ly , .22 11 . .2 X
cac canh AB, BC, biet CM cat DN tai 1 (?; ?). Goi H la trung diém DI, biét

D K C

. . - iy . N s
duong thang AH cat CD tai P(E; ). Biét x, <4, tim toa d0 cac dinh cua hinh

vuong. A M B
- Hudng dén hoc sinh tim 1oi gidi.
+ Pau bai da cho toa do cac diém / va P nén ta tim I_AN

mdi lién hé giita I, P v6i cac diém cac duong khac.
Ta cd CM L DN hayMI L DI (tinh chat 6) D P c
+ Tur thiét ctia bai toan ta thiy trong cac diém can tim thi 4 c6 nhiéu gia thiét
nhat nén ta xac dinh tim toa d6 diém A truge. Ta tim mdi lién hé gitra 4 véi I va

P. Bang quan sat hinh v& ta du doan 47 LIP.

Mit khac nhan thay P 1a trung diém cua DC (gido vién huéng dan dé hoc sinh ty
chtrng minh bang cach goi E la trung diém cua DC, ching minh AE cat DI tai
trung diém H cta DI. Diéu d6 ching té E tring véi P)

=t gidc AMCP 1a hinh binh hanh nén AP // CM = AP 1 DN = AADI can tai

A= Al =4AD =DC. Ma DC =2IP = Al =2IP (1)

Tt gidc AMPD 1a hinh chit nhat ma MI L DI nén Al LIP (2)

Két hop (1) va (2) ta tim dugc toa d6 diém A. Khi dd c6 4 thi viét phuong trinh
AP va phuong trinh DN (DN qua [ va vudng goc voi AP), suy ra H =APNDN, H
1a trung diém ID suy ra toa d6 diém D; P 1a trung diém DC suy ra toa d6 diém

C, ding diéu kién 4B =DC suy ra toa d6 diém B.
- Hoc sinh tw trinh bay loi gidi dwa vao qud trinh phan tich o trén.
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Vi du 12. (Trich dé thi HSG tinh Thanh Hoéa nim hoc 2014 — 2015): Trong mit
phing v6i hé truc toa 6 Oxy cho hinh thang ABCD c¢6 B(2:4); Bap =Upc =90°
cac diém 4 va C thudc truc hoanh. Goi E 1a trung diém cua doan 4D, duong
thang EC di qua diém F(-41). Tim toa do cac dinh 4, C, D biét EC vudng goc
v6i BD va diém E c6 toa d6 nguyén. B A

Qua trinh tw duy tim 10i gidi. F

- Budc 1: Huong ddn hoc sinh vé hinh.

- Budc 2: Phan tich: Trong cac diém chua biét toa do

thi E 1a diém c6 nhiéu gia thiét nhat nén ta vu tién diém
E truée. D biét phuong trinh AC va toa d6 diém B nén C D

ta tim mdi lién hé giita E véi B va AC. Quan sat hinh v&

ta dy doan EB L AC va tién hanh ching minh nhén xét nay.

+ Sau khi ching minh EB L AC, ta viét duoc phuong trinh duong thang EB.

+ A€0x = A(a;0), sau khi viét duoc phuong trinh EB, ta tham s hoa duogc toa
d6 diém E sir dung diéu kién BA L E4; EF L BD
E 14 trung diém ciia 4D va diém E c6 hoanh do
nguyén ta tim duoc toa do cac diém 4; £;D

va khi d6 tim dugc C =EF NOx F

- Budoc 3: Loi giai

Goi K 13 diém dbi xtmg voi B qua E thi tir giac
ABDE 1a hinh binh hanh nén DB//AK = CE 1 AK

= E la truc tdm cia AACK = KE 1 AC hay K
EB 1 AC. Pudng thang BE qua B(2;4) vuong goc

vO1 0X nén c6 phuong trinh x =2

Goi A4(a;0); = E(2:b)= D(4- a;2);B4 =(a- 2;4);EA =(a- 2-b)

uuu

BD(2- a;2b 4)FE =(6;b- 1) L
a0 ooo
BA 1 EA < BAEA =0; EF 1L BD < FE.BD =0
(a-2) +4b=0
6(2- a)+(b- 1)(2b- 4)=0
= 4(4;0); D(0;-2)
Puong thang EF ¢6 phuong trinh x+3y =-1 ¢4t Ox tai C(-1,0)
Vay 4(4;0); D(0;-2);C(- 1,0)
Nhén xét: Qua cdc vi du 10; 11; 13 ta nhdn thdy néu dé bai da cho hai dwong
thang a; b cat nhau tai diéem H va lan luot vuéng goc voi hai dwong thang cat
nhau khac thi dé chimg minh cac quan h¢ vuong goc giita mot duwong thang di
qua H va mot duong thang khéc ta nén luu y dén tinh chdt “ba dwong cao ciia

mot tam gidac dong quy” va quan tam dén ¥ tuong tao ra mot tam gidc co H la
truc tam.

B A

= b=-1 (do b nguyén)
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Chii y: Trong vi du 12 ¢6 thé huéng dan hoc sinh chimg minh EB L AC bang
phwong phap véc to (tham_khao dap an cua SGD), phirong phdp toa do hodc
bang céng cu hinh hoc thuan tiy nhiw sau:

A
Ta c6: €pB =UDB (cung phu véi goc EpB) B
F
= ADCE w» AABD = bE _DC
AB ~ AD
. AE DC AD DC
ma DE =AE = =
AB AD BA AE
= AADC o ABAE = YBE =BaD D

Ma UBE +BEA =90° = BAE + BEA =90"= EB L AC.
2.3.3: Bai tap twong tw dé hoc sinh tu luyén ¢ nha.
1. Trong mit phang toa d6 Oxy cho tam gidc ABC c6 dinh A4(2;6), chan duong

, tim dudng tron ngoai tiép tam

: 3 3
phan giac trong ké tir dinh 4 13 diém D[ 2;- 5

gidc ABC 1a diém . Tim toa do ctia B va C biét C c6 hoanh d6 am.

2. Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 N 1a trung diém ctia CD, dudng thing BN c6
phuong trinh 1& 13x- 10y +13 =0 | diém M(-1; 2) thudc doan thang AC sao cho AC
= 4AM. Goi H la diém ddi xtmg v6i N qua C, H thuoc duong thang
A:2x-3y =0, Biét 34C = 24B. Tim toa d6 4, B, C, D.

3. Cho tam giac ABC vudng can tai 4, c¢6 trong tAm G. Goi E, H lan luot 13 trung
diém cta cac canh AB, BC; D la diém ddi xu:ng v6i H qua A, I 1a giao diém cua
duong thing AB va dudng thang CD. Biét diém D(-1;- 1), duong thang IG ¢o6
phuong trinh 6x- 3y -7 =0 va diém E c6 hoanh d6 bang 1. Tim toa d6 cac dinh
cua tam giac ABC.

4. Trong mat phang voi hé toa d0 Oxy, cho hinh vuéng ABCD. Trén canh
4B, AD lan luot 14y cac diém E, F sao cho AE=AF. Goi H 1a hinh chiéu
vudng goc ciia 4 1én BF. Tim toa d6 diém C biét C thudc duong thang

d:x- 2y+1=0 va toa d hai diém E(2:0), H(L- 1).

5. Trong mit phang v4i hé toa d6 Oxy, cho hinh thang vudéng ABCD (
U =P =90°) c6 dinh D(2;2) va CD =24B. Goi H 1a hinh chiéu vudng goc
22 14
575
do cacdinh 4, B, C biét rﬁng dinh B thudc du’(‘?ng théng A:x-2y+4=0,

2.4: Hiéu qua cua sang kién kinh nghiém doi voi hoat dong gidao duc, voi bdan

ctia D trén dudng chéo AC. Piém M 1a trung diém HC. Xéc dinh toa

than, déng nghiép va nha truong.
Trong qu4 trinh thuc hién sang kién nay & 16p 10A3 t6i nhan thay:
- Cac em hoc sinh cham chu nghe giang va giai bai tap, budc dau hinh thanh nén
16i tu duy khoa hoc hon, sau sac hon.
- Gid hoc s6i ndi, tao nén tinh than hoc tap chung cho ca 16p.
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- Hoc sinh c6 nhiing thay ddi tich cuc vé phuong phap hoc tip va tu duy giai
toan.

- Mot s6 hoc sinh kha con sang tao thém céc bai tap dua vao bai toan gdc cho ca
16p cung lam, phong trao thi dua hoc tap ctua 16p ngay mdt nang cao.

Qua thoi gian thuc té day hoc, t61 nhan théy khi chua dua dé tai nay vao
qua trinh giang day, hoc sinh chi c6 thé giai quyét duoc cac bai tip don gian.
Khéng biét phan tich bai toan, ling tung khong biét bit dau tir dau, xtr 1i cac gia
thiét da cho nhu thé ndo, dan dén khéng 1am duoc bai.

Sau khi hoc dé tai hoc sinh da c6 thé 1am tot cac bai tap kho, cac em hung
thti va say mé hon trong hoc tap, c6 cach nhin nhan van dé tot hon, tu duy, tiép
can tim ra 10i giai nhanh, mot sé em c6 hudng tu duy doc dao.

Két qua do con duoc thé hién ré rét qua cdc bai kiém tra khi t6i tién hanh
day dé tai ¢ 16p 10A43. So sanh giita cdc 16p chwa hoc va cdc 16p da dwoc hoc dé
tai, cho thdy hiéu qud ciia dé tai va tinh thiét thuc trong viéc déi méi phwong
phap day hoc.

Sau khi thyc hién qua trinh huéng dan hoc sinh tim 15i giai va cho cac em
tu luyén tdp & nha toi tién hanh cho hoc sinh 16p 10A3 1am bai kiém tra 45° (véi
mirc do dé twong dwong voi dé dd cho 16p 10D3 ndm hoc 2014 - 2015). Noi
dung dé kiém tra nhu sau:

Céu 1.(Dé thi PH khéi D nam 2014): Trong phang vé&i hé toa dd Oxy cho tam
giac ABC c6 chan duong phan giac trong cua goc A 1a diém D (I, -1). Puong
thang AB c6 phuong trinh 3x + 2y — 9 = 0, tiép tuyén tai 4 cta dudng tron ngoai
tiép tam giac ABC c6 phuong trinh x + 2y — 7 = 0. Viét phuong trinh duong
thang BC.

Cdu 2. Trong mat ph'flng Oxy, cho hinh chit nhat ABCD c6 AB =24D. Goi H 1a
hinh chiéu vudng goc cta A4 trén duong thang BD; E va F lan luot 13 trung diém
ctia cac doan thang CD va BH. Biét A4(L1), phuong trinh dudng thang EF 1a
3x- y-10=0va E ¢6 tung dd am. Tim toa dd cac dinh B,C va D cua hinh chix
nhat ABCD.

Két qua lam bai ctia hoc sinh duogc thdng ké & bang sau.

Sé Giéi Kha TB Yéu

L
® | ms SL | TL(%) | SL |TL(%)| SL |TL(%)| SL |TL(%)

10A3 | 45 12 26,7 15 33,3 12 26,7 6 13,3

Ban than toi va cac dong nghiép ¢ truong trung THPT Triéu Son 4 nhan
thay khi 4p dung sang kién day hoc bai tap chuwong III hinh hoc 16p 10 thi hiéu
qua giang day giang day cua gido vién duoc nang 1én tir d6 gop phan vao viéc
nang cao chat luong gido duc cua cac 16p ma minh phu trach noi riéng va cua
nha truong noi chung.

3. KET LUAN VA KIEN NGHI
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- Két lugn:

Phat trién nang luc tu duy, tu duy doc 1ap, kha nang tu phat hién va giai
quyet van dé cho hoc sinh 13 van dé can thiét va cap bach hién nay. Lam dugc
didu d6 cac em méi phat huy hét duoc kha ning ctia minh va c6 nhiing y tudng
hay trong giai toan, tranh duoc 101 giai may moc kho khan, loai bé dan nhimg
cach hoc sai 1éch nhu hoc tu, hoc vet.

Nguoi thdy can xac dinh duoc tim quan trong cta viée xdy dyng nén tang
kién thc, nén tang co ving vang thi cac em mai c6 du néi luc dé tlep nhén kién
thirc mai, nén tdng co viing vang cac em mai co co s& dé phat trlen, sang tao
nhiing gi da hoc.

Viéc cung cép mot 101 giai khoa hoc, chinh xac cho hoc sinh la diéu can
thiét, nhung trudc d6 nguoi thay can co cac budc phan tich, bién luan dé cho
hoc sinh méi 1a diéu quan trong. Cac em hoc cach tu duy tir day, cach nhin nhan
van dé ciing tir day. Lam tot duoc diéu nay, 1a mot thanh céng cta nguoi thay.

- Kién nghi:

Pé tai duoc tich luy nhiéu nam truc tiép giang day tai cac 16p cua trudng
THPT Triéu Son 4, cac vi du duge chon loc, tham khao tir nhiéu nguén tai liéu
trong d6 c6 dé thi Pai hoc — Cao ding cua BO gido duc, dé thi thtr ctia mot sd
truong THPT, tap chi Toan hoc tudi tré... Mic du cb gang tim to1, nghién curu
song chac chan dé tai khong tranh khoi nhiing han ché. Rat mong duoc sy dong
gop quy bau cua ban doc, dong nghiép.

T61 xin chan thanh cam on!

XAC NHAN CUA THU TRUONG | Thanh Héa, ngay 15 thang 5 nam 2016

DON VI T6i xin cam doan day 1a SKKN cua
minh viét, khéng sao chép ndi dung cua
nguoi khac.

Nguoi viét

Lé Thi Huong

TAI LIEU THAM KHAO

- Séch gido khoa Hinh hoc 16p 10- Nha XB Gido Duc — thang 6 ndm 2008.

- Béo toan hoc tudi tré cac s thang 4 nam 2014; thang 8 nam 2015; thang 11
nam 2014.

- Pé thi dai hoc va trung hoc phd thong qubc gia cac nam 2013; 2014; 2015.
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- D¢ thi hoc sinh giéi moén toan 1ép 12 tinh Thanh Hoéa trong cac nam hoc

2014-2015; 2015- 2016.

- Pé thi thir dai hoc ctia mot sb truong THPT trong cac nam gan day; cac trang
mang lién quan dén day hoc toan nhu www. Moon.Vn; Thu vién tryc tuyén

Violet; www.diendantoanhoc.net.

- Nhing diém méi trong muc ti€u ddi m&i can ban, toan dién gido duc phé)

thong — thuvienphapluat. VN.

- Tu liéu ghi chép cta ca nhan - dong nghiép.
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