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CHU PE 4

y=f)

HAM HQP KHI BIET HAM, PO THI VA

XET TiNH PON PIEU VA CUC TRI CUA

BANG BIEN THIEN CUA HAm * =/ )

Chii ,:}" :[_,f"(u)] "=u'f ()

DANG 1

HAM Hop =/ @) e BIET HAM, PO THI VA BANG BIEN

XET TiNH PON PIEU CUA

THIEN CUA HAM » =/ &)

PHAN I. Céu tric nghiém nhiéu phwong an lra chon. Mdi cdu héi thi sinh chi chon mét phwong an.

Ciul. Chohamsé” =/ &) ¢6 dd thi nhu hinh bén dudi.

-2

, v =1¢f -7 y
Ham s6 ¥ =/ 7 2) Lohich bién trén khoang ndo dudi day?
. (-2;0) B. (2;+0) C. (0;2) D. (- o0;-2)
Loi giai
Chon C.
=f(x-2) y=f(x)

1a tinh tién d6 thi sang bén phai truc Ox 2 don vi = Ham )

(0:2) '

PP L ¥
b6 thi ham so -

v = fx- 2 .
¥ =/ 2) Lopich bién trén khoang

CAu2. Cho ham sd Y :f(X) ¢ d6 thi nhu hinh v&.
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'l.l

-1 O 1 X

=3

-4
. v =f(x+2019)

Ham so ddng bién trén khoang nao dudi day?
e I . . -1 . e
4, (-o:-2020) p, (2020:+0) c. (+0) p, (-2018:+00)
Loi giai
Chon C.
yp = f(x+2019) y =f(x)

Do thi ham sb - 1a tinh tién dd thi - sang bén trai truc Ox 2019 don vi = Ham s

y=F(x+2019) (-2020;-2019) vi (-2018;+x)

ddng bién trén khoang

,y:f(x)

Cau 3. Cho ham sb ¢ d6 thi nhu hinh v&.

ys
-1 |0 3 x

-32
v =f 2 .
Ham s6 * f()+2 dong bién trén khoang nao dudi day?
Al (-o0;-1) B. (13) C. (- 1;4) D. (-o0:3)
Loi giai

Chon A.

2\ ;v =Ff 2 7 1 ;] =
P thi ham s6 ¥ =/ 92 13 tinh tién dd thi ¥ =/ ) 6 ben trén truc Oy 2 donvi = Tinh don ctia ham

c v=f 2 . .y = — 2 .
s6 fG)+2 khong thay doi so voi ham so y=r0) o y=f()42 dong bién trén khoang

(-oo:-1) , (3;40)
va .

Caud. Chohamsé =/ (¥) ¢6 b thi nhu hinh v&,
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¥

v :_f'(ﬁ - .‘l.':)

Héi ham so

A ¢F +oo)' B. (- 1;0). C. (- 2;1).

ddng bién trén khoang nao sau day?

Loi giai
Chon D
Tir 40 thi ta ¢ ham s6 =/(x) dong bién trén mdi khoang

(0;2)'

nghich bién trén khoang

v :_f'(ﬁ - .‘l.':)

Xétham so -

¥ :_f'(ﬁ - .‘l.':)

ta co yo==2xf(2- .'r:}.

25/ (2- ¥*) >0 xf (2- x%) <0

D¢ ham so dong bién thi

Ta c6 céc truong hop sau:

-

x>0 x>0 x>0
" 5 b =
THI: ,-f (2-#)<0” 0<2-x" <2 x<\2 4 D<x<y2
v=0
(x<0 c::r.[j— v o2
TH2: £ @-2)>0 {[2-2 <0 x<\2

AL 1a v =F(2-x7) 42 A aA g X ,
Vay ham s6 - f(2-x7) dong bien trén cac moi khoang

Caus. Chohamsé Y= T ¢6 bang bién thién nhu hinh vé

r |—o0 -2 3 “+oc
Y + 0 — 0 +
+oc
4
y \
—2
—00

(-o0;0) |, (2;40)
va .

(- DO;-\E) v (0;\5).

p. @1

Ham s6 ¥ =/ (%)
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Ham s6 2" 22 nghich bién trén khoang nao trong cac khoang sau?
l'loz. g;l% E% §;+¥ OI.
A% 48 B. % 7 c.®4 D. d
Loi giai
Chon C.
X<-2
fdx)>0U ¢

Duya vao bang bién thién, suy ra &>3 fc[(x) <O0U - 2<x<3

4x- —>O
f@x - —x— _g
2T
g4x)<00 &
4x- —<O
0 o} 5
gd(x)=§x— E;f@xz— Ex— EI. x - SX —%>0
Ta c6 28 2 28 xet
4x- g>0 X>§
5 36 J 8 3 Ul<x<=
f@xz— X- =<0 }-2<2x*- Zx- =<3
+ 20 2
5
x<=
8
5 ész Ex- E>3 8(<_ 1
4x- =<0 2 e
2 - . e
5 35 V& Usg
f@xz— —x- =20 5
20 xX<= §<x<—
8
2x%- Ex- 2<-2
2
+

x —ao -1 3 +a0
f(x) - 0 + 0 -
-+ 4




Todn 12 Chuwong 1 - Ung dung dao ham dé khdo sdt va vé do thi ham sé - Bai tip theo CT méi 2025

. = -2 .
Ham s6 g()=f (|x |) nghich bién trén khoang nao dudi day:.

A, i), p. (23) c. 012 p, G- 1),
Loi gidi
Chon C.
o M=S D chiin, d thi ham s 7 =)

nhan truc tung lam truc ddi xung

A1 -4 A ) \ £ = (X ) 2 e A ) \ £
nén tir bang bien thién ctia ham so y=/ suy ra bang bién thién cia ham so

h) =f(|x|) nhu sau:
X —0 -3 0 3 +o0
B'(x) i o - ¢ 0 -
4 4
() o~ T
—n —0
- Tinh tién do thi ham s ) =f (|x|)sang phai (theo truc hoanh) 2 don vi ta dugc do thiham sb
g(o) :qu ) 2|) Suy ra bang bién thién ctia ham s6 g()=s (|x ) 2|):
- -1 2 5
Xx
+a0
g ' [ x| + 0 — ” + 0 —

2(x) » //' “\ //' \‘_m

cg(x) =f(|x- 2|)

Tur bang bién thién ciia ham s6

(-1;2) i (5;+0)

ta thiy ham s6 g(=f (|x ) 2|) nghich bién trén

Ciu7. Cho parabol (&), 7=/ ()= +brre —ypg g (P) M43 (P)

di qua cét OXtai

N(3:0) va 0 sao cho AINQ c6 dién tich bang 1 dong thoi hoanh do diém 0 nhé hon 3. Khi d6 ham s
g g
_f'(Zx -1)

ddng bién trén khoang nao sau day

B. (0;2). c. (5;7)' D. (- w;z).

Loi giai
Chon C.

vi P i qua MH3) pen 3 =16a+4b+c(p)
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Mait khac (P)cfit OX taj N(?’;O)suy ra 0 =9a+3b+c (), (P)cét OX taj O nén 0(r:0).1<3

e‘+3:-E
a
=<
Theo dinh 1y Viét ta co ' a
| ] b A
Sung =—IH.NQ , ;‘_,}____4_
Taco 2 v6i H la hinh chieucia ' <9 79 /1én tryuc hoanh
m= A Sung =15 o .- 1) =1
Do da| NQ=3-1 4, TV 2| 4a
(b 2 t+3) 2 :
o G- 2] - e 6-0f 22y Ple oy =
V2a )l al |a 4 a |ﬂ|
(3)
3-Ta 1 4-¢
f+3=- = =
Tu (1) va(2)taco Ta+b=3=b=3-Ta gyyra a a 3
i ald- . .
G- =20 s 2773 19 20 0 1 2
Thay vao (3) ta c6

(r)

Véy Cén tim 1a y :f ('l.) =5 - 4r+3 |

(- 1V =(75- 1V - alr+- —A4+2 17y
Khidé_}‘(“m D=(2x-1) - 4(2x- 1)+3 =4x" - 12x +8

Ham so dong bién trén khoang

PHAN II Céu tric nghiém diing sai. Trong méi y A), B), C), D) & mdi cau, thi sinh chon diing hoic

sai.
Cau8. Cho ham sd y=f(x) xéac dinh, lién tuc trén R va co dd thi 1a duong cong trong hinh vé bén.
W L]
2
7o =
22 )
A.Ham s6 * =f(x+1) nghich bién trén khoang (-oc5-1)
B. Ham s6 =fG+1) ddng bién trén khoang (- o03-1)
C.Hamsb ¥ =f(x+1) nghich bién trén khoang (-11) :
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D. Ham s =/ e+ 1) ddng bién trén khoang (52)
Loi giai
A.Him sé -~ =f e+ 1) nghich bién trén khoang (-o0i-1) SAI
B. Ham s6 * =fGe+l) ddng bién trén khoang (-o0;-1) PUNG
C. Ham s6 =/ G+ 1) nghich bién trén khoang (-11) .PUNG
D. Him s6 =f(x+1) dong bién trén khoang :2) puNG
Do thi ham sb y=fGe+1) 14 tinh tién d6 thi y=fG) sang bén trai truc Ox 1 don vi = Ham sb
y=/lx+l) ddng bién trén khoang (- ooz~ ]); (I; +0) va nghich bién trén khoang L1
Caud. Choham s =/ (¥)=ar +bx"textd o s i o hinh bén.
YA 4
o 2 X
bt z(x) Z_f'(-\,l'.r: +x+2 )
A. & (x) nghich bién trén khoang © 2).
B. ¢ (x) ddng bién trén khoang (- 1;0).
a8
c £ (x) nghich bién trén khoang 2
D. S (x) dong bién trén khoang (- o0z~ 1).
Loi giai
A8 (x) nghich bién trén khoang © 2). SAI
B. g(x) ddng bién trén khoang (- 1;0). SAI
a8
c.8 () nghich bién trén khoang 2 . PUNG
D. & (x) dong bién trén khoang (- ooz~ 1). SAI
Ham s6 * =f(x)=ax +bx" +ex+d : F(x) =3ax” +2bx+c 6 db thi nhu hinh vé.
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odsx 0= d=4. x=2= Sa+4b+2c+d =0, / @ =0= 2a+db+c=0_{ ©)=0= c =0

=l:b =-3;c =0:d =4 r=x - 3x7 4+ 4

Tim dugc va ham s6

, a(x) :_f'(-,r‘.r: +_T+2) 2(-.,,‘.1': +_'r+2)3 3 +x42)+4
)

Tac

-

I

]
bt | =

g (x)=0=|x

1 . ' X
—q'.'r'+_1'+2—|‘ ’
2 I,

b

[l
I
(]

= (%) :%(2.1-“)1,’1-3 Trt2-3(2x+1)=3(2x+1)

Bang xét ddu ciia ham V=8 (x):
X |-00 -2 -1/2 1 +00
Y -0+t o0 - o t
+00 W7-10 +00
4 / \A 4

1

1
E] (1; +o0)

(-of:-;-Z);[‘_:z;l "

Vay y=g() nghich bién trén khoang va dong bién trén khoang

PHAN III. Cau tric nghiém tra 1o ngin. M§i cAu héi thi sinh chi tra 10i dap an.

Cau 10. Cho hamsé ~ =/ () ¢6 db thi nhw hinh v&.

¥ M

\ /N

My

v =flx- 2022 .
Ham s6 - fa-1)+2022 nghich bién trén khoang nao?
Loi gidi
, v — (- 177 N .
Dap an: Ham s6 y =/ (- 1)+2022 (-o0:-2) va (0’2).

B thi ham 56 ¥ =/ (¥ 1)+202

nghich bién trén khoang

y=1(x)

1én bén trén truc Oy 2022 don vi va bén phai

(- o0;-2) va (0;2).

2 _
~ latinh tién do thi

T 1077 ,
truc Ox 1 donvi = y=f(x-1)+2022 nghich bién trén khoang
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Cau 11. Cho hamsé =/ () lién tuc trén R | c6 bang bién thién nhu hinh v&.

X |moe -1 0 |

S -0 + 0 -
1

F2e) N

—-tex

O\:l/o

Ham s6 Y :f(‘f(X)D ddng bién trén khoang nao ?

Loi giai

Lr=r(rey

: (-o0-1) ., (0;1)
Dap an va .

dong bién trén moi khoang

O ) EA LAY

Pt g(x) =f(‘f(x)‘) ‘f(x)‘

Dods & ) khong xéc dinhkhi 7 (x)=0 hay * =0,

, =4
f(x):O * x =+

f,(‘f(x)‘):()ﬁ ‘f(x)‘ =1 & f(x)ZﬂC)
‘f(x)(:-l

16, o [P GYefol], veer Suyra 7(r &) =o, vxeR.

g(x)=0e x=H

Twr bang bién thién ctua

1

g'(x)

Ta c6 bang xét dau cua nhu sau:

X |=ox -1 0 | Hex
S - 0+ | +0 -

S - | =0+ +
g’(x)+0-+0-

g(x) dong bién trén mdi khoang

 7=/0)

Twr 6 suy ra (-ooi-1) va (0;1).

<o

Cau12. Cho ham lien  tuc tén R théa man

()= x| fx)=x"43x"+2x", xeR ) .
[';(1) 1]'; () =" + 327 + 2 : . dong bién trén khoang nao ?

Ham s £ (x) =7 )+ 2x°
Loi gidi
1 1
Pap 4n: Ham s6 glx) =)+ 2x° 3 ]

[_,f"(r)— .‘I.'l Flx)=x"+3x" +2x" = (;(1)) - xf (x)- 2% - 327 - 257 =0
Ta co

dong bién trén khoang

t=f(x)

< ta dugc phuong trinh / Teoxt- x"-3x% - 2% =0
bat
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A=x’- 4(- xf - 3xt - 257 ):4.1'6 +12x* +9x° :(E.T'" +3.‘r)_

Ta co

f =X +2x" +3x

5 =x +2x
‘- .,;3 -3y Fx)=x"+2x
t=— " " —-x-x oy — 5
Vay 2 Suyra f)=-x"-x

Do 7F(<o nén flx)=-x"- X
Ta co

glx)=-x"+2x"-x= g'(x)=-3x" +4x- 130 = 134:_1' <].

1;1]
3

am 6 € () =F ()4 2y

H ddng bién trén khoang

f(x) 3_3"(1‘)+_3"(| - x)=x", ¥xER.

Cau 13. Cho da thic hé sb thuc va théa diéu kién Ham s6
y=3ef ()42 + 4] ddng bién trén khoang nao?
Loi giai
Pap 4n: Ham sé * =3/ ()47 +4x+] ddng bién trén R
Tir gi thiét, thay ¥ boi X~ | ta duge 2/ 070+ /() =Ge- 17
27+ (- x)=x
e 2-;'(I- I; FG)=x- 2x41 3 ()= 420 1.
Khidotaco ' :
Suyra ¥ =x" +3x" +3x+1= y =3 +0x+3 =0,YreR . Nén ham sb ddng bién trén R |
Cau14. Cho ham sb f(x) c6 dao ham lién tuc trén [_ 1;1] va thoéa f(l) :0,
[E(I))— +4f () =8x" +10x- S. Ham s gG)=fL)- IEI:\ B ddng bién trén khoang niao?

Loi gidi

. |
Ce)=f ) =7 2343 ) (0:2)
Dap an: ham so 3 dong bién trén khoang =’

f(x)=ax® +bx +c (a #0)

Chon (ly do: vé phai 1a ham da thirc béc hai).

= f'(x)=2ax+bh
Ta co:
(f(x))' +4f(x) =8x" +16x-8 = (Qax+b) +4(ﬂ.‘l.': +hx +c) =8x" +10x- 8

e (4a° +4a)x* + (dab+4b)x +b* +4c =8x> +16x- §

Pong nhit 2 vé ta dugc:
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4a” +4a =8 a =l {w =-2
dab+4bh =16 = {h =2 sz-ﬂ‘r
_h' +4e =- C :-Shoéc c :-6.

Do / ()=0=a+b+c=0, =1, b=2yyc=-3,

x =0

= g(x)=- ]E.r'" +1x'= g'x)=-x"+2x=> g'(x) =0 [ 5
x=

Y=+ +7v -
Vay g (x)=x"+2x-3

Ta c6 bang bién thién

X ‘-oo 0 2 +00

£ 0] S R

(0;2).

Vay ham sb dong bién trén khoang

DANG 2

< y= f (u) - < 5 < - - A
XET CUC TRI CUA HAM HQP KHI BIET HAM, PO THI VA BANG BIEN THIEN

cUA HAM =/ )

CUC TRI HAM HOP 7 @G chpa TRI TUYET DOI

\  y=fx , £ 3:2 . C s £ 1’:f(r‘-‘) . £ g0 A .
* Him s0 - /(&) c6 " s0 diém cuc tri duong thi ham s6 = ° ‘ | c6 2n+1 ¢§ didm cuc tri.
\ L V= (1) P A 2R PR \ (k) =0 , Je ‘A 1Al 12
e Him s0 - / cd " 0 diém cuc tri va phuong trinh / cd M s6 nghiém don va boi 1¢é thj
\ £V :‘ f(‘-)‘ , £ 4R .
hamso = co M+ m 55 diém cuc tri.
o v=f(x)=ax +bx" +cx+d ,, . ..z . X, X Y 4 :|f.(']")‘ ,
* Haim s0 - f() co hai diém cuc tri “7°"2. Khido hamso = " co:

+ 3 diém cuec tri = J (-"l ).f (-T:) =0

= f l:_rl ),’ (.T: )<0

+ 5 diém cuyc tri

PHAN I. Céu tric nghiém nhiéu phwong an lra chon. Mdi cdu héi thi sinh chi chon mét phwong an.
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Céu 15. Cho ham s6” =/ () xé4c dinh, lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu sau ?

T |—oc -1 0 1 G

- + 0 - 0 +
oo “+o0
f \ D4
1/ \ 1

dat cwe tieu tai di€ém nao sau day ?

Ham s g(x) =3f(x)+1
A x=1 B. X =1, c.x=4 D. ¥ =0
Loi giai
Chon C.

Ta c6 g'(x) =3f'(x)

g(x) y=f(x)'

Do d6 diém cuc tiéu cia ham so trung véi diém cuc tiéu ctia ham so
Vay diém cuec tiéu cia ham s6 1a ¥ =+

Céu16. Cho ham sé bac bén ~ =/ ()

glx)=f (.‘r'—‘ +3x° )

c6 do thi nhu hinh bén. SO di€m cuc tri cia ham so

la

i

-—
Vs

A5, B.3. c. 7. D. 11,

Chon C.
Cach 1: Ty luin

Tir d6 thi ta c6 bang bién thién cua ham sb nhu sau
X = a b c )
e - 0 + 0 - 0 +
+20 \ > ~ - +00
f(x)
\; // \':h. //

Ta c6 g(x)=f (x* +3x7) - 2'(x) (327 + G.‘r)._f"(.r'" +3x7)
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=0
x=-2
43 =aa<0

3 +6x =0 ' +3x" =h;0<bh<4
ho g (x)=0 - _f"(.1'3 +3.1':) =0 __1-"‘ +3x" =c;c >4

C
x =0
Xét ham s hG)=x' 4320 5 0 () =3x"+ G'T. Cho W) =0 o [x=-2
Bang bién thién
r 7 —2  +w
H(x) + 0 - 0 4

h(x)

Ta c6 dd thi ciia ham hGe)=x 435 nhu sau
Tir do thi ta thay:
Puong thang ¥ =% cét d6 thi ham s6 y=hG) tai 1 diém.
Puong thing ¥ =7 cét dd thi ham sé =h() tai 3 didm.
Puong thang ¥ ~¢ cat d6 thi ham sb y =h(x) tai 1 diém.
. g )=0 , . . A A
Nhu vay phuong trinh co tat ca 7 nghiém don phan biét.
. x)=f (" +3x° .
Vay ham s6 g()=f (¥ +327) co 7 cuc tri.

Cach 2: Phuong phap ghép truc

u'=3x" +ox=0=
3 T Jp—
U =x +3x" {3¢6 x =0

Xét ham so

. g .2 . \ r V= (’C) . o2 .
Goi a,b,¢ 13 cac didm cuc tri cia ham so6 - y khido a<0<b<d<c

fla)<f(c)<0, f(b)>0.

Va ta cling co
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X -a0 -2 0 +o0
u=x3+3x%| - a b 4 b 0 b 4 c +o0
+o0 f(b) f(b) f(b)
h /\ / \/ \ /
f(a) f(C)

g(x) =_f'(.'r'-‘ +3x° )

Suy ra co 7 diém cuec tri.

Ciu17. Chohamsé” =/ ) c6 dd thi nhu hinh bén dudi.

ya
O @

R —

Ham sb & (x) =/ (f (x )) ¢6 bao nhiéu diém cuc tri ?
A. 3. B. 4. C.5. D. 6.
Loi giai
Chon B.
Cich 1: Dya vao db thi ta thiy F{x) dat cuc trj tai X=0 x=2.
8( 0 (nghiem don)

Suy ra ) =ov &= 2 (nghiem don)’

ragg (0 M- L o= grjg)()(;)sbo'
T

00 L
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T
y =2
o) l ©

——— =

Duya vao db thi suy ra:

Phuong trinh () ¢ hai nghiém X=0 (nghiém kep) va *=2(@> 2
Phuong trinh (2) c6 mdt nghiém x=b(b>a).
Vay phuong trinh gdx)=0 c6 4 nghiém boi 16 1a X= 0 x=2x=a .,y x=h

g(x)= ffg (x)}

Suy ra ham so Lcd 4 diém cuc tri. Chon B

Cach 2:
u =f(x)=0
y =0 = =2
= fv(f(x)) 0o -f;t' - u f(x)
f. =0 x =0
HTacovei ¥ =/ O gy (), =fa, =11, | =2
—_ —_NnYVY
+) Ta thy f(x)=0 ¢6 hai nghiém 12 =07 %>2
+) Ta thay S (x)=2 c6 hai nghi¢ém Xy > X
=/ (f(x)) =0 cO nghiém X =0 bac 3, X =2,%3,%, bac 1 = ham sb co 4 cuc trj.

=f(x)

Cau 18. Cho ham sb * ¢6 dd thi nhu hinh vé bén.

1es

[ 1%]

v= e -

P v =lflx-1
So6 diém cuc tri ciia ham so ) |'f (x J| la:
A. 7 B.5 C.3 D.6
Loi giai
Chon A.
& Do thi y=fx-1) la phép tinh tién cua dd thi y=f ('r)qua bén phai truc O 1 dgon vi nén sb cuc tri

khong thay doi.

v=f(x-1)

& Tur dd thi ta théy ham s c6 2 diém cuc tri co tung do am
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v G- 1)
C

= ham so

6 7 diém cuc tri

Cau19. Chohamsé Y =/ ) s a3 thi nhu hinh vé bén.

A

2 v =Ffx+2
So6 diém cuc tri ciia ham so y=f (|1 * |] la:

A. 5 B.3 C.1 D.2
Loi giai

Chon A.

\ — i . | ) = ,
¢ Do thi y=f(+2) 1a phép tinh tién cua do thi y=f (x)qua bén trai truc O 2 gon vi nén sO cuc tri
khong thay doi.

\ . cv=Ff 2 .
& Tu do thi ta thay ham so y=/(x+2) ¢6 O diém cuec tri c6 hoanh do duong
cv=flUx+2 .z .

= ham sé J (|1 |) co 1 diém cuc tri

Ciu 20. Cho hamsé” =7 (x) c6 dd thi nhur hinh bén duéi.
Y

—2 1 3

Y= £ (1+V+ 207
Db thi ham s6 h(x) = (x[)+2021

¢ bao nhiéu diém cyc tri ?
A. 2. B. 3. C.5. D. 7.
Loi giai
Chon B.

(x)

Ttr db thi ta thdy ham sb f
X f(‘x‘)

= ham so

c6 2 diém cuc tri ¢6 hoanh d6 duong

co 2 diém cuc tri

c hilx)=F\|x|)+2021 . . ,
= ham so () =1 (| |) c6 2 diém cuc tri (vi phép tinh tién khong lam thay doi cuc tri).
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Cau 21. Chohamsé” =/ () ¢6 db thi nhu hinh bén dudi,

¥ |
-1 _’__.]'_‘,

() =1 (|x-2))+1

D6 thi ham so ¢0 bao nhiéu diém cuc tri ?

A. 2. B. 3. C.5. D.7.
Loi giai
Chon B.
Do thi ham sb g(x)= f(jx- 2)+1 duoc suy ra tu dd thi ham s6 flx) nhu sau:

Bude 1: Liy dbi xting qua Oy nhung vi d thi da d6i xing san nén budc nay bo qua.

Bude 2: Tinh tién dd thi & Bude 1 sang phai 2 don vi.

Buére 3: Tinh tién d6 thi & Budc 2 1én trén 1 don vi.

Vi phép tinh tién khong 1am anh hudng dén s cuc tri nén ta khong quan tim dén Budc 2 va Bude 3. Tirnhan

o(x) F(x)

xét Budc 1 ta thay so diém cuec tri ctia do thi ham so bang so diém cyec tri cua d6 thi ham so6

3 diém cuec tri.

Ciu22. Chohamsd” =/ () c6 db thi nhur hinh bén dudi.
y

5 g(x) =‘2f(x)- 3‘

Db thi ham s ¢6 bao nhiéu diém cyc tri ?
A. 4. B. 5. C.7. D. 9.
Loi giai
Chon C.
et g(x)=2f(x)- 3%3® gdx)=2fqx);
&= 1 fol- )=1
e
! =0 g(0)=— 7
8( =2 Ta tinh duoc 9(2)=1
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g(x)

Béng bién thién cua ham so

xr |—oc —1 0 a 2 o

Dua vao bang bién thién suy ra
+ Db thi ham s6 g(x) c6 4 diém cuec tri.
+ P06 thi ham sb g(x) cit truc OX tai 3 diém phan biét.

h(x)=[2f(x)- 3

Suy ra d6 thi ham s6 c6 7 diém cuc tri.

= [ ) I3
Cau 23. Cho ham so y=f (x)xéc dinh trén R} | IJ va lién tuc trén tirng khodng xac dinh, c6 bang bién
thién nhu hinh vé.
o =1 =
Y + + !
4] +ar
/ ’
Y
-2 /
Do thi ham so . |'f (x) | ¢0 bao nhiéu diém cuc tri?
A. 4 B.3 C.1 D.2
Loi giai
Chon B.
& Do thi y=f(x)-1 1a phép tinh tién ctia do thi y=f&) qua bén phai truc Oy 1 don vi nén sb cuc trj
khong thay doi.
& Tir bang bién thién ta thay ham s6 y=f)-1 khong co diém cyc tri va cit truc O% 3 diém
v =flx)-1 ,
= ham so ) ‘j (x) | c6 3 diém cuec tri

PHAN II. Ciu tric nghiém ding sai. Trong méi y A), B), C), D) é mdi céu, thi sinh chon diing hoic
sai.

Cau 24. Cho d thi ham s6 ~ =/ ) s hinh v duoi day.
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Dt gle)=f(x+1)-2
(- ;1) .

(- 1;1)'

A.Hamsé & () dong bién trén khoang

B. Ham sb & (x) nghich bién trén khoang

C.Hamsb & () dat cuc dai tai ¥ =1,
A 11 £ g (x) < | . - R A A
D. D6 thi ham so cat truc hoanh tai 3 diém phan biét.
Loi giai
, \ » - o001
A. Ham so g(x) dong bién trén khoang (-oci1) . SAI

(-1:1)

B. Ham s6 & (x) nghich bién trén khoang PUNG

(x)

dat cuc dai tai ¥ =1 SAI

D. D4 thi ham sé & () 4 truc hoanh tai 3 diém phan biét. SAI
Ciach 1: Thuc hién cac phép bién ddi o thi:

C. Ham s g

A , , e 2+ 2N i1 e 1A . . e X g - X . , . e A g .
Thuyc hién cac phép bien doi do thi 1an lugt 1a : tinh tién do thi ! () theo vec to ~ ! sau do tinh tien do thi theo

; g(x) LD

vecto " =" 2j ta dugc do thi ham sb nhu hinh v&. Do d6 ham s nghich bién trén
(=0 fG+D)=0e |

. r)=0= r+1)=0e
() =f(x+1) F /

Cach Khac: Ta co x=-1

g(x).

Tir d6 lap bang bién thién ciia ham s6

CAu 25. Cho ham s :f(X)c() diing ba diém cuc trj 1a ~ 2- 0 Hoi ham 6

nhiéu diém cuc tri?
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Loi giai
Dap an: ham s6 da cho c6 ba cuc tri.
&2
fdx)=0U &=-1
Tt gia thiét suy ra &=0
it g)=f(u),u =x*- 2x thi g () =2x-1).f () nén
x =1
x* - 2x =-2(VN)
e T ate 2x =10)
=0 fWsi=du=10  [x*- 2x =0(2)

Phuong trinh ) conghiémkép la X =1 ; phuong trinh (z)cé hai nghiém don 1a * =0:x =2 1en phuong trinh

g'(x) =0 x =0;x =2

c6 hai nghi¢m don 1a va mot nghiém boi ba 1a X =1 nén ham sé da cho c6 ba cuc tri.

Céu 26. Cho ham sé ¥ =/ (%) ien tuc trén R va db thi c6 ba diém cuc tri nhu hinh dudi day

A
‘1‘

NG 74 W
Ty

- , N o— e 2 e =
Sé didm cyc trj ctia ham sé €00 =00 = 304 2) 14 4o nhieu?

Loi giai
Pap an: ham s6 da cho ¢6 7 cuc tri.
Cach 1: Ty luan
Ta co:

a(x) =(3x" - 3 "(x7 - 3x+2)
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x =1
i x=-1

357 - 3 =0 :
glix)=0= =[x - 3x+2=al(l)

Y- 3x42)=0 |
flx=3x+2) - 3x+2=b (2)

_.T'-‘ - 3x+2=c(3)

S
\3
\

)

\ A 1t 1N X ':.'3- x+2
Dua vao d6 thi ham so y =3 , suy ra:

i & 0 1 2 3
o
-1

Phuong trinh M 61 nghiém khac #,vi ~4<a<-1
Phuong trinh (2) ¢6 1 nghiém khac =1, vi - 1<b<0

Phuong trinh (3) ¢6 3 nghiém phén biét khac +,vi 0 <c <4
Nhu vy phuong trinh & () =0 (o 7 nghiém phén biét, tirc 12 ham sé £ (x) =f(x" - 3x+2) c6 7 diém
cuc tri. Chon B

Cach 2: Phuwong phap ghép truc

Ta c6 ham s &(¥) =/ (3"~ 3x+2)

pat ! =y -3x+2=3t =3"-Jeo t =0 x =+

x| — -1 1 +a0
t 0 0
4 +a0
. ¥
f & )
—

Khi d6 ham s6 tré thanh &=/ ().

g(.r]' =_f'(.1r]' acl(-mw-1),bel-1,0), ce(0; +ﬂr_')'

Tt d6 thi ham so ta c6 cac diém cuc tri

Khi d6 ta c6 bang bién thién sau:
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X —o0 -1 1 +x
t —n el b (4 4 [4 0 c +x
flz) fla)

FERY fle). fle) fle),

/ \ A N A " ol

\. v \'-. ' f [ O J ’
| i A
) \
| f(4) \
—x —0

Viy co tat ca 7 diém cuyec tri.

Ciu 27, Chohamsé? =/ ) e dinh, lién tuc trén R va ¢6 bang bién thién nhu sau ?

2
cgx)=fx"+1 cn aiR .
am sO g( ) f( )C(') bao nhiéu di€ém cuc tri ?

H
Loi giai
_ 2
Pap 4n: ham sd g(x) —f(x +1) ¢6 1 cuc tri.
— 2 .
Ta cb gdx)=2x.F¢x* +1);
&=0 x=0
gd(X)=OU §¢X2+1)_|W§/®g(2+1=_ 2
& +1=1

g<= 0 (nghiemdon) . _ _
_ U x = 0(nghiem boi 3)
8(= 0 (nghiem kep)

Vay gdx)=0 co duy nhét nghiém boi 1&¢ X= 0 nén ham s6 9 (x) ¢6 1 diém cuec tri.

v =7 (x)

Cau 28. Cho ham s - ¢4 d6 thi nhu hinh v& bén.

¥
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: 1

y={flx-1)-—

vl e -

i

SO diém cuc tri cua ham so la bao nhiéu?

Loi giai

=‘_r(m—- - L

Pap an: ham so co 11 cuec tri.

o oy=fl-D-
¢ Do thi

y=fk)

*’ qua bén phai truc @ 1 don vi va xubng

b | =

1a phép tinh tién ciia do thi
1

dudi truc O% 2 don vi nén s cuc tri khong thay doi.

. 1
‘ , ¥ =fGe-1)- - 7
& Tu do thi ta thay ham so 2 ¢4 3 diém cuc tri co tung do am

velr e n- 3

= ham so =

= (x) R\ 1]

A \ I, T A TN A g ) ;g L1z A
Cau 29. Cho ham so - xac dinh trén U7 va lién tuc trén tung khoang xac dinh, c6 bang bién

c6 l1diém cuc tri

thién nhu hinh vé.

-0 -1 2 +00

T0C

=00 |

A s 1 £ ¥ :|_f-(-'f)' EI:|32| , ‘A .2 .
Do thi ham so ¢0 bao nhiéu diém cuc tri ?
Loi giai

v =|f (x)- 2022

Dap an: ham s6 ¢6 3 cuc tri.

. =i (x)- 2022 . N ) = .
¢ Do thi y=£(x)-2022 1a phép tinh tién cua do thi y=f() qua bén phai truc Oy 2022 don vi nén so
cuc tri khong thay doi.

= f(x)- 2022

& Tir bang bién thién ta thiy ham s§ * c6 1 diém cyc tri c6 tung d6 am

y :|_)"(x)— 2022

= ham so c6 3 diém cuc tri.
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