	
	



CHƯƠNG 6: CUNG VÀ GÓC LƯỢNG GIÁC. CÔNG THỨC LƯỢNG GIÁC

BÀI 1. CUNG LƯỢNG GIÁC
Mục tiêu
· Kiến thức

1. Nắm vững được cung lượng giác; biểu diễn cung hay góc trên đường tròn lượng giác; số đo đơn vị độ, rađian; mối quan hệ giữa các đơn vị này.
2. Phát hiện được các vấn đề trong toán học từ những bài toán thực tế.
· Kĩ năng

1. Đổi được đơn vị từ độ sang rađian và ngược lại.
2. Biểu diễn được cung lượng giác trên đường tròn lượng giác.
3. Tính được độ dài cung tròn, số đo cung theo dữ kiện cho trước.
4. Xác định được điểm cuối của một cung lượng giác và tia cuối của một góc lượng giác
I. LÍ THUYẾT TRỌNG TÂM

Khái niệm cung và góc lượng giác
· Đường tròn định hướng là đường tròn trên đó ta đã chọn một chiều chuyển động gọi là chiều dương, chiều ngược lại là chiều âm. Ta quy ước chiều ngược với chiều quay của kim đồng hồ là chiều dương (Hình 1).
· Trên một đường tròn định hướng, lấy hai điểm 
[image: image1.wmf]A

 và 
[image: image2.wmf]B

 thì có vô số cung lượng giác có điểm đầu là 
[image: image3.wmf]A

, điểm cuối là 
[image: image4.wmf]B

, kí hiệu 
[image: image5.wmf]AB
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. Lưu ý: kí hiệu 
[image: image6.wmf]»
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chỉ cung hình học xác định bởi 
[image: image7.wmf]A

, 
[image: image8.wmf]B
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· Trên đường tròn định hướng cho một cung lượng giác 
[image: image9.wmf]CD

Ð

. Một điểm 
[image: image10.wmf]M

 chuyển động trên đường tròn từ 
[image: image11.wmf]C

 đến 
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 tạo nên cung lượng giác 
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 nói trên. Khi đó tia 
[image: image14.wmf]OM

 quay xung quanh gốc 
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 từ vị trí 
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 đến 
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. Ta nói tia 
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 tạo ra một góc lượng giác, có tia đầu là 
[image: image19.wmf]OC

, tia cuối là 
[image: image20.wmf]OD

. Kí hiệu góc lượng giác đó là 
[image: image21.wmf](
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 (Hình 1).
· Trong mặt phẳng tọa độ 
[image: image22.wmf]Oxy

 vẽ đường tròn định hướng tâm 
[image: image23.wmf]O

 bán kính 
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 . Đường tròn này cắt hai trục tọa độ tại bốn điểm 
[image: image25.wmf](
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. Ta lấy 
[image: image26.wmf](
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 làm điểm gốc của đường tròn. Đường tròn được xác định như trên được gọi là đường tròn lượng giác gốc 
[image: image27.wmf]A

 (Hình 2)
[image: image28.png]



Hình 1
[image: image29.png]



Hình 2

Số đo cung và góc lượng giác

· Trên đường tròn tùy ý, cung có độ dài bằng bán kính được gọi là cung có số đo 
[image: image30.wmf]1 rad

.
· Quy tắc đổi từ độ sang rad và từ rad sang độ:
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· Độ dài cung có số đo 
[image: image33.wmf] rad
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 của đường tròn bán kinh 
[image: image34.wmf]R

 được tính theo công thức: 
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· Số đo của một cung lượng giác 
[image: image36.wmf](
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 là một số thực âm hay dương. Kí hiệu số đo cung 
[image: image37.wmf]AM
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· Số đo của góc lượng giác 
[image: image39.wmf](
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 là số đo của cung lượng giác 
[image: image40.wmf]AC
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 tương ứng.
· Để biểu diễn một cung lượng giác trên đường tròn lượng giác ta chọn điểm gốc 
[image: image41.wmf](
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 làm điểm đầu, điểm cuối là điểm 
[image: image42.wmf]M

 được xác định bằng hệ thức 
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Ví dụ: Vì 
[image: image44.wmf]25
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 nên điểm cuối của cung 
[image: image45.wmf]25
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 thuộc cung nhỏ 
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 sao cho 
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Biểu diễn cung lượng giác 
[image: image49.wmf]25
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 trên đường tròn lượng giác như hình vẽ:

[image: image50.png]




II. CÁC DẠNG BÀI TẬP

Dạng 1. Đơn vị đo độ và rađian
· Phương pháp giải
Dùng mối quan hệ giữ độ và rađian: 
[image: image51.wmf]180 rad
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· Đổi cung 
[image: image52.wmf]a

 có số đo từ rađian sang độ 
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.

a

p

°


· Đổi cung 
[image: image54.wmf]x
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 có số đo từ độ ra rađian 
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Ví dụ:
a) Đổi cung 
[image: image56.wmf]3
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 có số đo từ rađian sang độ
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b) Đổi các cung 
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 có số đo từ độ sang rađian
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· Ví dụ mẫu

Ví dụ 1. Đổi số đo các cung sau đây: 
[image: image61.wmf]25;30;2415;8030
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 từ độ ra rađian.
Hướng dẫn giải
Ta có 
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Ví dụ 2. Đổi số đo các cung sau đây: 
[image: image66.wmf];;0,75;3,75
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 từ rađian sang độ.
Hướng dẫn giải
Ta có 
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Ví dụ 3. Số đo cung 
[image: image71.wmf](
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 từ rađian sang độ, phút, giây là
A. 
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B. 
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C. 
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D. 
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Hướng dẫn giải
Do 
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 nên để kết quả chính xác đến giây, chúng ta sẽ sử dụng máy tính bỏ túi (CASIO-fx-570ES PLUS) và ấn như sau
[image: image77.png]



Ta được kết quả là 
[image: image78.wmf]6013620.47
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Vậy góc lượng giác có số đo 
[image: image79.wmf](
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  thì có số đo theo độ làm tròn đến giây là 
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Chọn B.

Ví dụ 4. Đổi số đo cung 
[image: image81.wmf]1383222
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 từ độ sang rađian là (làm tròn đến chữ số thập phân thứ ba)
A. 
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B. 
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C. 
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D.  
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Hướng dẫn giải
Do 
[image: image86.wmf](
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 nên để kết quả chính xác đến giây, chúng ta sẽ sử dụng máy tính bỏ túi (CASIO-fx-570ES PLUS) và ấn như sau
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Ta được kết quả là 
[image: image88.wmf]2,417969449


Vậy góc lượng giác có số đo 
[image: image89.wmf]1383222
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 thì có số đo theo rađian làm tròn đến chữ số thập phân thứ ba là 
[image: image90.wmf]2,418

.
Chọn C.

Ví dụ 5. Kim giờ và kim phút của đồng hồ chỉ 3 giờ. Hỏi sau bao nhiêu lâu hai kim lại vuông góc với nhau? Lúc đó tổng số đo góc hai kim quay được theo rađian hoặc độ là bao nhiêu? (Độ: chính xác đến giây; rađian: chính xác đến chữ số thập phân thứ ba).
A. 
[image: image91.wmf]2128337
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B. 
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C. 
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D. 
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Hướng dẫn giải
Lúc 3 giờ hai kim vuông góc với nhau nên khoảng cách giữa hai kim là 
[image: image95.wmf]1
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 vòng đồng hồ. Để kim phút vuông góc với kim giờ một lần nữa thì kim phút phải đuổi kịp kim giờ và đi tiếp đến khi khoảng cách giữa hai kim là 
[image: image96.wmf]1
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 vòng đồng hồ một lần nữa.

Ở đây chúng ta sẽ sử dụng công thức quen thuộc là
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Hiệu vận tốc giữa kim phút và kim giờ là 
[image: image98.wmf]111
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Vào lúc 3 giờ khoảng cách giữa hai kim là 
[image: image99.wmf]1
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 vòng đồng hồ. Vậy khoảng thời gian ngắn nhất để kim phút lại vuông góc với kim giờ là 
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Trong một giờ kim phút quay được một vòng 
[image: image101.wmf]360
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, còn kim giờ quay được 
[image: image102.wmf]30
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 cho nên tổng số đo góc hai kim quay được trong 
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Tiếp theo ta dùng máy tính bỏ túi và thực hiện giống như Ví dụ 3  và Ví dụ 4 thì ta có được kết quả như sau 
[image: image105.wmf]2124338
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Chọn C.
Bài tập tự luyện dạng 1
Bài tập cơ bản
Câu 1: Góc lượng giác có số đo 
[image: image107.wmf]2880
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 thì có số đo theo rađian là
A. 
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B. 
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C. 
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D. 
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Câu 2: Góc lượng giác có số đo 
[image: image112.wmf] rad

36

p

 thì có số đo theo độ là
A. 
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B. 
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C. 
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D. 
[image: image116.wmf]7
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Câu 3: Góc lượng giác có số đo 
[image: image117.wmf]49
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 thì có số đo theo độ làm tròn đến phút là
A. 
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B. 
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D. 
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Câu 4: Góc lượng giác có số đo 
[image: image122.wmf]78
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 thì có số đo theo rađian là
A. 
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B. 
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C. 
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D. 
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Câu 5: Góc lượng giác có số đo 
[image: image127.wmf]2230
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 đổi ra rađian là
A. 
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B. 
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Câu 6: Cho 
[image: image132.wmf](
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 bằng bao nhiêu thì 
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Câu 7: Đường tròn lượng giác cắt hai trục tọa độ tại bốn điểm 
[image: image135.wmf](
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. Ta thường chọn điểm gốc của đường tròn lượng giác tại điểm nào?
A. 
[image: image136.wmf](
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B. 
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Câu 8: Một bánh xe có 108 bánh răng. Góc mà bánh xe quy được khi di chuyển 30 bánh răng là
A. 
[image: image140.wmf]80
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B. 
[image: image141.wmf]90
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C. 
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[image: image143.wmf]110

°


Bài tập nâng cao

Câu 9: Người ta muốn xây dựng một cây cầu bằng sắt có chiều cao 
[image: image144.wmf]5m
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. Số đo cung 
[image: image146.wmf]¼
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[image: image147.png]



A. 
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B. 
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D. 
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Dạng 2: Biểu diễn cung lượng giác trên đường tròn lượng giác
· Phương pháp giải

Để biểu diễn cung lượng giác có số đo trên đường tròn lượng giác ta thực hiện như sau:
· Chọn điểm 
[image: image152.wmf](
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 làm điểm đầu của cung.
· Xác định điểm cuối 
[image: image153.wmf]M

 của cung sao cho 
[image: image154.wmf]AM
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Lưu ý: 
· Số đo của các cung lượng giác có cùng điểm đầu và điểm cuối sai khác nhau một bội của 
[image: image155.wmf]2
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Ngoài ra, ta cũng có thể viết số đo bằng độ:


[image: image157.wmf]sñ360,
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· Nếu ta có 
[image: image158.wmf]2
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 thì sẽ có 
[image: image159.wmf]n

 điểm ngọn.

Ví dụ: Biểu diễn trên đường tròn lượng giác các điểm ngọn của cung lượng giác có số đo là 
[image: image160.wmf]25
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Ta có
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Vậy điểm cuối 
[image: image163.wmf]M

 của cung 
[image: image164.wmf]AM
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 sẽ trùng với điểm ngọn của cung 
[image: image165.wmf]4
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. Suy ra 
[image: image166.wmf]M

 là điểm chính giữa của cung nhỏ 
[image: image167.wmf]»
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· Ví dụ mẫu
Ví dụ 1: Biểu diễn trên đường tròn lượng giác các điểm ngọn của cung lượng giác có số đo là 
[image: image168.wmf]1485
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Hướng dẫn giải

Ta có 
[image: image169.wmf](
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Vậy điểm cuối 
[image: image170.wmf]M

 của cung 
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 sẽ trùng với điểm ngọn của cung 
[image: image172.wmf]45

-°

. 

Suy ra 
[image: image173.wmf]M

 là điểm chính giữa của cung nhỏ 
[image: image174.wmf]¼
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Ví dụ 2: Biểu diễn trên đường tròn lượng giác các điểm ngọn của cung lượng giác có số đo là 
[image: image176.wmf];
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Hướng dẫn giải
Ta có 
[image: image177.wmf]2
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 nên có 4 điểm ngọn trên đường tròn lượng giác.
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 có điểm ngọn là 
[image: image179.wmf]M



[image: image180.wmf]1sñ
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 có điểm ngọn là 
[image: image181.wmf]N



[image: image182.wmf]2sñ
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 có điểm ngọn là 
[image: image183.wmf]P



[image: image184.wmf]3
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 có điểm ngọn là 
[image: image185.wmf]Q


[image: image186.png]




[image: image187.wmf]4sñ2
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 có điểm ngọn là 
[image: image188.wmf]R

. Lúc này điểm ngọn 
[image: image189.wmf]R

 trùng với 
[image: image190.wmf]M


Vậy bốn điểm 
[image: image191.wmf],,,

MNPQ

 tạo thành một hình vuông nội tiếp đường tròn lượng giác.

Ví dụ 3: Biểu diễn trên đường tròn lượng giác các điểm ngọn của cung lượng giác có số đo là 
[image: image192.wmf];
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Hướng dẫn giải
Ta có 
[image: image193.wmf]2
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 nên có 6 điểm ngọn trên đường tròn lượng giác.


[image: image194.wmf]0sñ0
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 có điểm ngọn là 
[image: image195.wmf]M



[image: image196.wmf]1sñ
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 có điểm ngọn là 
[image: image197.wmf]N



[image: image198.wmf]2
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 có điểm ngọn là 
[image: image199.wmf]P



[image: image200.wmf]3sñ
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 có điểm ngọn là 
[image: image201.wmf]Q



[image: image202.wmf]4
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 có điểm ngọn là 
[image: image203.wmf]R



[image: image204.wmf]5
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 có điểm ngọn là 
[image: image205.wmf]S


[image: image206.png]





[image: image207.wmf]6sñ2
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 có điểm ngọn là 
[image: image208.wmf]T


Lúc này điểm ngọn 
[image: image209.wmf]T

 trùng với 
[image: image210.wmf]M


Vậy sáu điểm 
[image: image211.wmf];;;;;

MNPQRS

 tạo thành một lục giác đều nội tiếp đường tròn lượng giác.
Ví dụ 4: Kim giờ và kim phút của đồng hồ chỉ 3 giờ. Hỏi sau bao nhiêu lâu hai kim lại vuông góc với nhau?
A. 
[image: image212.wmf]6

11

giờ
B. 
[image: image213.wmf]7

11

giờ
C. 
[image: image214.wmf]8

11

giờ
D. 
[image: image215.wmf]9

11

giờ
Câu này ta thấy giống Dạng 1. Ví dụ 5. Nhưng giờ ta sẽ giải theo một cách tư duy khác như sau.
Hướng dẫn giải

Một giờ, kim phút quét được một góc lượng giác 
[image: image216.wmf]2

p

; kim giờ quét được một góc 
[image: image217.wmf]6

p

. Hiệu vận tốc giữa kim phút và kim giờ là 
[image: image218.wmf]11
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Vào lúc 3 giờ hai kim vuông góc với nhau cho nên khoảng cách giữa hai kim là 
[image: image219.wmf]2

p

. Sau đó kim phút phải quay để bắt kịp kim giờ và tạo thành một góc vuông nữa nên kim phút cần phải quay thêm 
[image: image220.wmf]2

p

 nữa.

Khoảng thời gian để hai kim vuông góc với nhau lần nữa là 
[image: image221.wmf](
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Chọn A.
Bài tập tự luyện dạng 2

Bài tập cơ bản

Câu 1: Trong các cung lượng giác sau, cung lượng giác nào có điểm đầu và điểm cuối trùng với cung lượng giác có số đo là 
[image: image222.wmf]5

p


A. 
[image: image223.wmf]7
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B. 
[image: image224.wmf]12
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C. 
[image: image225.wmf]13
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D. 
[image: image226.wmf]31
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Câu 2: Khi biểu diễn các cung lượng giác có số đo khác nhau trên đường tròn lượng giác, khi nào xảy ra trường hợp các điểm đầu, cuối của chúng trùng nhau?
A. Khi các số đo hơn kém nhau một bội của 
[image: image227.wmf]2

p



B. Khi các số đo hơn kém nhau một ước của 
[image: image228.wmf]2

p



C. Khi các số đo hơn kém nhau một bội của 
[image: image229.wmf]p



D. Khi các số đo hơn kém nhau một ước của 
[image: image230.wmf]p


Câu 3: Trong các cung lượng giác sau, cung lượng giác nào có điểm đầu và điểm cuối không trùng với cung lượng giác có số đo là 
[image: image231.wmf]23
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A. 
[image: image232.wmf]5
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B. 
[image: image233.wmf]19
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C. 
[image: image234.wmf]34
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D. 
[image: image235.wmf]47
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Câu 4: Trong các cung lượng giác sau, cung lượng giác nào có điểm đầu và điểm cuối trùng với cung lượng giác có số đo là 
[image: image236.wmf]1756

°
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A. 
[image: image237.wmf]452
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B. 
[image: image238.wmf]4636
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C. 
[image: image239.wmf]726
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D. 
[image: image240.wmf]244

°


Câu 5: Cung nào sau đây có điểm cuối trùng với 
[image: image241.wmf]M

? Biết 
[image: image242.wmf]M

 là điểm chính giữa của cung 
[image: image243.wmf]AB


A. 
[image: image244.wmf]2;
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B. 
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C. 
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D. 
[image: image247.wmf]2;
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[image: image248.png]




Câu 6: Cung nào sau đây có điểm đầu là điểm 
[image: image249.wmf]B

 và điểm cuối trùng với 
[image: image250.wmf]M

? Biết 
[image: image251.wmf]M

 là điểm chính giữa của cung 
[image: image252.wmf]AB
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A. 
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B. 
[image: image254.wmf]5
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C. 
[image: image255.wmf]3
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D. 
[image: image256.wmf]5
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[image: image257.png]




Câu 7: Biết tam giác 
[image: image258.wmf]OCB

¢

 và 
[image: image259.wmf]ODB

¢

 là hai tam giác đều. Cung nào sau đây có điểm đầu là điểm 
[image: image260.wmf]A

 và điểm cuối trùng với 
[image: image261.wmf],,
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A. 
[image: image262.wmf]2;
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C. 
[image: image264.wmf]2
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D. 
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[image: image266.png]




Câu 8: Cho 
[image: image267.wmf]·
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. Cho các góc lượng giác có số đo 
[image: image268.wmf]55131177
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. Trong các góc lượng giác có số đo trên, có bao nhiêu góc lượng giác có tia đầu là 
[image: image269.wmf]OA

, tia cuối là 
[image: image270.wmf]OB


A. 1

B. 2

C. 3

D. 4
[image: image271.png]s




Bài tập nâng cao

Câu 9: Kim giờ và kim phút chỉ thời gian lúc 12 giờ. Người ta để ý rằng cứ cách 1 giờ thì hai kim vuông góc với nhau hai lần. Hỏi thời gian để hai kim vuông góc với nhau lần đầu tiên gần với số nào sau đây?
A. 15 phút
B. 16 phút
C. 17 phút
D. 18 phút
Câu 10: Kim giờ và kim phút của đồng hồ chỉ thời gian lúc 12 giờ. Hỏi thời gian để hai kim trùng nhau lần thứ hai là bao lâu (không tính lúc 12 giờ)?
A. 
[image: image272.wmf]23

11

giờ
B. 
[image: image273.wmf]24

11

giờ
C. 
[image: image274.wmf]25

11

giờ
D. 2 giờ
Câu 11: Kim giờ và kim phút chỉ thời gian lúc 12 giờ. Người ta để ý rằng cứ cách 1 giờ thì hai kim vuông góc với nhau hai lần. Số lần hai kim vuông góc với nhau từ 12 giờ đến 15 giờ và 16 giờ là
A. 6 và 7 lần
B. 6 và 8 lần
C. 5 và 7 lần
D. 5 và 8 lần
Dạng 3. Độ dài của một cung tròn
· Phương pháp giải
Cung có số đo 
[image: image275.wmf] rad

a

 của đường tròn bán kính 
[image: image276.wmf]R

 có độ dài là 
[image: image277.wmf].
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Ví dụ: Một đường tròn có bán kính 
[image: image278.wmf]30 cm

. Tìm độ dài của các cung trên đường tròn có số đo sau đây: 
[image: image279.wmf] rad;70
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Hướng dẫn giải
Gọi 
[image: image280.wmf],,
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 lần lượt là số đo cung, độ dài cung và bán kính của đường tròn. Khi đó 
[image: image281.wmf]30 cm
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Độ dài cung có số đo 
[image: image282.wmf] rad
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[image: image283.wmf](
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Độ dài cung có số đo 
[image: image284.wmf]70
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Chuyển từ độ sang rađian: 
[image: image285.wmf]7
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Độ dài cung: 
[image: image286.wmf](
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· Ví dụ mẫu

Ví dụ 1: Trên đường tròn định hướng có bán kính bằng 3 lấy một cung có độ dài là 
[image: image287.wmf]2

p

. Số đo theo độ của cung đó là
A. 
[image: image288.wmf]120

°


B. 
[image: image289.wmf]150

°


C. 
[image: image290.wmf]180

°


D. 
[image: image291.wmf]210

°


Hướng dẫn giải

Gọi 
[image: image292.wmf],,
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a

 lần lượt là số đo cung, độ dài cung và bán kính của đường tròn
Khi đó 
[image: image293.wmf]3;2

RI

p

==


Ta có 
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Chọn A.
Ví dụ 2: Một cung lượng giác trên đường tròn định hướng có độ dài bằng một nửa bán kính. Số đo theo rađian của cung đó là
A.
[image: image295.wmf]1

 rad

2


B. 
[image: image296.wmf]1 rad


C. 
[image: image297.wmf]3

 rad

2


D. 
[image: image298.wmf]2 rad


Hướng dẫn giải

Gọi 
[image: image299.wmf],,

IR

a

 lần lượt là số đo cung, độ dài cung và bán kính của đường tròn

Vì độ dài bằng nửa bán kính nên 
[image: image300.wmf]1
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Ta có 
[image: image301.wmf](
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Chọn A.
Ví dụ 3: Biết độ dài của xích đạo là 
[image: image302.wmf]40000 km

. Bán kính của Trái Đất là
A.
[image: image303.wmf]6166,2 km


B. 
[image: image304.wmf]6266,2 km


C. 
[image: image305.wmf]6366,2 km


D. 
[image: image306.wmf]6466,2 km


Hướng dẫn giải

Gọi 
[image: image307.wmf],,

IR

a

 lần lượt là số đo cung, độ dài cung và bán kính của đường tròn

Khi đó 
[image: image308.wmf](
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Ta có 
[image: image309.wmf](
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Chọn C.
Ví dụ 4: Kim giờ dài 
[image: image310.wmf]5,5 cm

 và kim phút dài 
[image: image311.wmf]11 cm

 của đồng hồ chỉ 4 giờ. Hỏi sau bao nhiêu lâu 2 kim lại vuông góc với nhau? Lúc đó tổng quãng đường 2 đầu mút kim giờ và kim phút đi được là bao nhiêu?
A.
[image: image312.wmf]5,54 cm


B. 
[image: image313.wmf]6,54 cm


C. 
[image: image314.wmf]7,54 cm


D. 
[image: image315.wmf]8,54 cm


Câu này ta thấy giống Ví dụ 5. Dạng 1 nhưng giờ ta sẽ giải theo 1 cách khác như sau.
Hướng dẫn giải

· Một giờ, kim phút quét được 1 góc lượng giác 
[image: image316.wmf]2

p

; kim giờ quét được một góc 
[image: image317.wmf]6

p

. 

· Vào lúc 4 giờ hai kim cách nhau 
[image: image318.wmf]1

3

 đồng hồ cho nên khoảng cách giữa hai kim là 
[image: image319.wmf]2

3

p

. Sau đó kim phút phải quay để tạo thành 1 góc vuông với kim giờ nên kim phút cần cách kim giờ 1 khoảng 
[image: image320.wmf]2

p

 nữa.

· Trong 1 giờ kim giờ vuông góc với kim phút 2 lần nên ta có 2 ngọn cung 
[image: image321.wmf]2
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· Lưu ý chiều dương lượng giác là chiều ngược kim đồng hồ.

· Gọi 
[image: image322.wmf]x

 là thời gian để hai kim vuông góc với nhau.

Ta có


[image: image323.wmf]2211116
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· Chọn 
[image: image324.wmf]1
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Vậy sau 
[image: image325.wmf]1

11

(giờ) hai kim sẽ lại vuông góc với nhau.

· Tổng quãng đường hai đầu mút kim đi được là


[image: image326.wmf](
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Chọn B.
Bài tập tự luyện dạng 3

Bài tập cơ bản

Câu 1. Điền vào chỗ còn trống sau
Cung có độ dài bằng … độ dài đường tròn là cung có số đo 
[image: image327.wmf]1

°



A. 
[image: image328.wmf]1

90


B. 
[image: image329.wmf]1

180


C. 
[image: image330.wmf]1

360


D. 
[image: image331.wmf]1

720


Câu 2. Điền vào chỗ còn trống sau

Cung có độ dài bằng bán kính đường tròn là cung có số đo … rađian

A. 1
B. 2
C. 3
D. 4
Câu 3. Trên đường tròn có diện tích là 
[image: image332.wmf]2

16 cm

p

. Độ dài cung 
[image: image333.wmf]75

°

 trên đường tròn gần bằng

A. 
[image: image334.wmf]5 cm


B. 
[image: image335.wmf]5,1 cm


C. 
[image: image336.wmf]5,2 cm


D. 
[image: image337.wmf]5,3 cm


Câu 4. Trên đường tròn có bán kính 
[image: image338.wmf]20 cm

R

=

. Độ dài cung 
[image: image339.wmf] rad

2

p

 trên đường tròn bằng

A. 
[image: image340.wmf]9 cm

p


B. 
[image: image341.wmf]10 cm

p


C. 
[image: image342.wmf]9 cm


D. 
[image: image343.wmf]10 cm


Câu 5. Cung lượng giác có số đo 
[image: image344.wmf]x

°

 của đường tròn bán kính 
[image: image345.wmf]R

 có độ dài là

A. 
[image: image346.wmf].
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B. 
[image: image347.wmf]..
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C. 
[image: image348.wmf]R
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D. 
[image: image349.wmf]x
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Câu 6. Bánh xe máy có đường kính 
[image: image350.wmf]60 cm

. Nếu chạy với vận tốc 
[image: image351.wmf]30 km/h

 thì trong 1 giây bánh xe quay được 1 góc là bao nhiêu (làm tròn đến độ, phút)?

A. 
[image: image352.wmf]159133

¢

°


B. 
[image: image353.wmf]149133

¢

°


C. 
[image: image354.wmf]169133

¢

°


D. 
[image: image355.wmf]179133
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Câu 7. Máy kéo nông nghiệp có bánh xe sau to hơn bánh trước. Bánh xe sau có đường kính là 
[image: image356.wmf]1,892 m

; bánh xe trước có đường kính là 
[image: image357.wmf]95 cm

. Hỏi khi xe chạy trên đoạn đường thẳng, bánh xe sau lăn được 10 vòng thì xe di chuyển được bao nhiêu mét và khi đó bánh trước lăn được một góc bao nhiêu độ?

A. 
[image: image358.wmf]716941

¢

°


B. 
[image: image359.wmf]706941
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°


C. 
[image: image360.wmf]756941
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°


D. 
[image: image361.wmf]796941
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Câu 8. Bánh xe của một ròng rọc có chu vi 
[image: image362.wmf]0,54m

. Dây cua roa bao bánh xe trên cung 
[image: image363.wmf]AB

Ð

 có độ dài là 
[image: image364.wmf]0,2m

. Số đo góc 
[image: image365.wmf]·

AOB

 bằng

A. 
[image: image366.wmf]127

°




B. 
[image: image367.wmf]130

°




C. 
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Câu 9. Kim giờ của đồng hồ dài 
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 và chỉ thời gian lúc 12 giờ. Hỏi khi hai kim trùng nhau lần thứ ba thì tổng quãng đường của hai kim đã quay là bao nhiêu?
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Câu 10. Kim giờ của đồng hồ dài 
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 và chỉ thời gian lúc 12 giờ. Người ta để ý rằng cứ cách 1 giờ thì hai kim vuông góc với nhau hai lần. Khi hai kim vuông góc với nhau lần thứ ba thì tổng quãng đường của hai kim đã quay là
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Bài tập nâng cao

Câu 11. Người ta muốn xây dựng một cây cầu bằng sắt có chiều cao 
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Câu 12. Từ một miếng tôn hình tròn có bán kính 
[image: image391.wmf]8 cm

R

=

, người ta muốn cắt thành 1 hình chữ nhật có diện tích lớn nhất. Khi đó diện tích của hình chữ nhật đó là bao nhiêu? Độ dài của cung 
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Đề bài sử dụng cho câu 13, 14, 15. Để vẽ hình quả trứng, bạn Bình vẽ bốn cung tròn chắp nối với nhau như hình vẽ dưới đây: nửa đường tròn 
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Câu 13. Độ dài cung 
[image: image409.wmf]EF

 bằng bao nhiêu?
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Câu 14. Độ dài cung 
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Câu 15. Diện tích của quả trứng là bao nhiêu?
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ĐÁP ÁN BÀI TẬP TỰ LUYỆN

Dạng 1. Đơn vị đo độ và rađian
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HƯỚNG DẪN GIẢI TRẮC NGHIỆM

Câu 9. Chọn A.

Gọi 
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Áp dụng hệ thức lượng trong tam giác 
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Do tính chất góc nội tiếp bằng 
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Dạng 2. Biểu diễn cung lượng giác trên đường tròn lượng giác
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HƯỚNG DẪN GIẢI TRẮC NGHIỆM

Câu 9. Chọn B.

Xét chiều dương là chiều ngược chiều kim đồng hồ. Trong 1 giờ, kim phút quay được 1 vòng là 
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 và kim giờ quay được 
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· Hai kim vuông góc với nhau thì hai kim cách nhau một khoảng là 
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· Nhận thấy rằng trong 1 giờ, hai kim vuông góc với nhau 2 lần nên chu kỳ của phương trình dưới sẽ là 
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Vậy sau 
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 phút thì hai kim vuông góc với nhau lần đầu tiên.

Câu 10. Chọn B.

Xét chiều dương là chiều ngược chiều kim đồng hồ. Trong 1 giờ, kim phút quay được 1 vòng là 
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Nhận thấy rằng cứ cách hơn 1 giờ thì 2 kim sẽ gặp lại nhau nên chu kỳ của phương trình dưới sẽ là 
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Gọi 
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 là thời gian để 2 kim trùng nhau. Ta có phương trình như sau
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 thì 2 kim gặp nhau lần thứ 2.
Câu 11. Chọn A.

· Phương trình hai kim vuông góc với nhau là 
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Vì k là số nguyên nên 
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Vậy vào lúc 15 giờ hai kim vuông góc với nhau 6 lần.

· Vào lúc 16 giờ cách 12 giờ 4 tiếng nên 
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Vậy vào lúc 16 giờ 2 kim vuông góc với nhau 7 lần.
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HƯỚNG DẪN GIẢI TRẮC NGHIỆM 

Câu 11. Chọn C.
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[image: image458.wmf]O

 là tâm của đường tròn chứa cung 
[image: image459.wmf]¼

AMB

, 
[image: image460.wmf]MK

 là đường kính của đường tròn tâm 
[image: image461.wmf](

)

;

OOM


Áp dụng hệ thức lượng trong tam giác 
[image: image462.wmf]D

AMK

 vuông tại 
[image: image463.wmf]A

, đường cao 
[image: image464.wmf]AN

, ta có 
[image: image465.wmf](

)

22

2

25

.125m

5

AM

AMMNMKMK

MN

=Þ===


Xét 
[image: image466.wmf]D

AMK

 có 
[image: image467.wmf]·

·

·

·

25

sin11,54223,1

125

AM

AKMAKNAKBAKM

MK

==Þ»°Þ==°


Do tính chất góc nội tiếp bằng 
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Độ dài cung 
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Vậy độ dài cung 
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Câu 12. Chọn A.
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Dấu “=” xảy ra khi và chỉ khi 2 cạnh của hình chữ nhật bằng nhau nên 
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Vậy hình nhữ nhật có diện tích lớn nhất bằng 
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Câu 13. Chọn B.
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Câu 14. Chọn A.
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Câu 15. Chọn B.
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Khi cộng các diện tích lại các em cần chú ý rằng tổng diện tích hình quạt 
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