PHAN B. BAI TAP TU LUAN
Dang 1. Tinh thé tich khoi tron xoay
Céau 1.  Tinh thé tich ctia khdi tron xoay tao thanh khi quay hinh phang gidi han bdi cac dudng sau

quanh truc hoanh:

X
y =cos—, ¥ =0, x=0,x =7
a) < ;

b) ¥ =x" - 2x,y =0,x =0,x :3_

Cau2. Cho hinh phang gi¢i han boi d6 thi ham s fx) =x , truc hoanh va hai duong thang
¥ =LX =2 Tinh thé tich khdi tron xoay tao thanh khi cho hinh phing d6 quay quanh truc OX .

Céau 3. Tinh thé tich ctia khdi tron xoay sinh ra khi quay hinh phing gi6i han boi cac dudng sau xung
quanh tryc Ox :

a) =2,y =0,x =1, x =4 :

b) y=4x,y =x,x =0,x =2 '

Cau4. Cho hinh phang D gi6i han bai d6 thi ham s6 V' ~ X+l , truc hoanh va hai duong thing

x =0,x =1 . Tinh thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc hoanh.

Cau 5. Tinh thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay quanh OX hinh phang giéi han boi

vt - 3x+2

dudng parabol * ~ , truc hoanh va cac duong thang X =1; x =2

Cau6. Cho db thi ham sé ¥ =(1:9)" va knhéi tron xoay nhu Hinh.

¥y A

I

a) Hinh phang duoc gi6i han boi cac duong nio dé khi quay quanh truc Ox ta duoc khdi tron
xoay nhu Hinh?

b) Tinh thé tich khdi tron xoay do.
Giai

a) Hinh phing duoc gidi han bai dd thi ham s6 ¥ =(:°)" | truc hoanh va céc duong thing
x=l,x=2

b) Thé tich khdi tron xoay d6 la:



e et 15¥a [ 4sa
v =7 ([(,5)] dv =7 ([(1,5)] dr = - .
Tl.ﬂ[ | a T,.ﬂ[ | @ 2In(1,5)| ~ 321n(1,5)

X
y =C0S—
~!Céu 7. Cho hinh phang gi6i han boi d6 thi ham s6 2 tryc hoanh va hai duong thang
x =0,x =1 ) . )
2 . Tinh thé tich khéi tron xoay tao thanh khi cho hinh phing d6 quay quanh tryc Ox
Cau8. Goi H 1a hinh phang gidi han boi d6 thi ham s6 ¥ =2 , truc hoanh va hai dudng thang
x=l,x=2

a) Tinh dién tich S cua hinh phing H .

b) Tinh thé tich ¥ ctia khéi tron xoay tao thanh khi cho hinh phang 7 quay quanh tryc Ox

Cau9. Goi H 14 hinh phing gidi han boi dd thi ¥ =% = 2% truc hoanh va hai dudng thing
x=0,x=2

a) Tinh dién tich S cua hinh phing H .
b) Tinh thé tich ¥ ciia khéi tron xoay tao thanh khi cho hinh phang /7 quay quanh tryc Ox

Cau 10. Trong mat phéng toa do Oxy , cho hinh thang OABC ¢4 A(0:2), B(&1) va C(40) nhu Hinh.
VA

A

Tinh thé tich khdi tron xoay tao thanh khi quay tir giac OABC quanh truc Ox

Cau 11. Cho D 1a hinh phiing gii han béi dd thi ciia ham s6 ¥ =2%

x=-Lx=I

, truc hoanh va hai dudng thang

a) Tinh dién tich cua D.

b) Tinh thé tich ctia khdi tron xoay tao thanh khi quay P quanh truc Ox

Cau 12. Goi D 14 hinh phing gi¢i han béi dd thi ctia hai ham sé ¥ =% va ¥ =/x (Hinh).

VA

| fro=mmmreonemasmemnaze \

=y

0 1



a) Tinh dién tich cua D.
b) Tinh thé tich ctia khéi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc Ox
Céu 13. Tinh thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay hinh phang gi¢i han béi db thi cia ham sé

y=l+x° =1,x =1

, truc hoanh va hai duong thing * quanh truc Ox

Céu 14. (M3 110 2017) Cho hinh phang D gi6i han boi duong cong » =V 2+sinx , truc hoanh va céc
dudng thing * =0, X =7 Khéi tron xoay tao thanh khi quay D quay quanh truc hoanh c6 thé tich 7’
bang bao nhiéu?

Ciu 15. (THPT Hoang Hoa Tham Hwng Yén 2019) Tinh thé tich khdi tron xoay khi quay hinh phang
l

H) o yESExY g _
xac dinh bdi cac duong 3 Y=Y x =0 ya x =3 quanh truc Ox

PR . 2 H) ... e s . b =x - . .
Cau 16. (THPT Cam Giang 2 2019) Cho hinh phang ( )gIO’I han bai cac duong ¥ =% 2x , truc hoanh va

dudng thang X =1 Tinhthé tich ¥ hinh tron xoay sinh ra b&i () khi quay (H)quanh truc Ox

Cau17. (Chuyén Lé Quy P6n Quang Tri 2019) Cho hinh phang (D) duoc gidi han béi hai duong

y =2x" -1 y=1- x2 . .
) ( }; y=l-x . Tinh thé tich khoi tron xoay tao thanh do (D) quay quanh truc Ox

Cau 18. Tinh thé tich vat tron xoay tao béi mién hinh phing gi¢i han béi dd thi ham sé ¥ =¥ +3

y=-Jx+3
b

=1 xoay quanh truc Ox .

y=x+3

o

h(0<h =R) ginh ra khi quay hinh phang gioi han

=R- hx=R

Cau 19. Khoi chom cau c6 ban kinh R va chiéu cao

VR - x

béi cung tron c¢6 phuong trinh * = ~, truc hoanh va hai duong thing * xung quanh

truc OX . Tinh thé tich ctia khdi chom cau nay.
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Céu 20. Cho tam giac vuéng O4B ¢ canh OA4 = a ndm trén truc OX va ' Goi B

13 khéi tron xoay sinh ra khi quay mién tam gidc 948 xung quanh truc Ox .
¥ -

a) Tinh thé tich ¥ cta B theo @ va @
b) Tim ¢ sao cho thé tich ¥ 1én nhat.

CAu 21. Hay sir dung tich phan dé ching minh cong thirc tinh thé tich khdi tru c6 chidu cao / va ban
kinh day bang 7 (khéi try 1a phan khong gian dugc gi6i han boi mot hinh try ké ca hinh try do).

Céu 22. Cho khbi tron xoay nhu Hinh.

y A fX)=x"-4x+ 5

a) Hinh phing duoc gidi han boi cac duong nao dé khi quay quanh truc Ox ta duoc khéi tron
xoay nhu Hinh?
b) Tinh thé tich khéi tron xoay do.
2 b 4 —V :1 +l 2
Ciu 23. Goi D 1a hinh phang gi¢i han boi do thi ham so X | truc hoanh va hai duong thang * =1
, ¥ =2 Tinh thé khdi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc Ox
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Céau 24. Cho D 13 hinh phing gi6i han béi d6 thi ham sé * =¥ 4-x(x=4) , truc tung va truc hoanh.
Tinh thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc OX

VA
12 y=+4-x
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Cau 25. Trong mat phang toa do Oxy , cho hinh thang OABC ¢4 A(0:1). B(2:2) va C(z0) . Tinh thé
tich khdi tron xoay tao thanh khi quay hinh thang OABC quanh truc Ox

B

Cau 26. Trén mat phéng toa do Oxy , v€ ntra duong tron tam 0, ban kinh # =2 nam phia trén truc Ox
Goi D 13 hinh phing gi6i han béi nira duong tron, truc OX va hai duong thing X = X =L Tinh thé

tich khdi tron xoay tao thanh khi quay P quanh truc Ox



2 1 O . 2 5

Dang 2. Ung dung ton thue té
Céu 27. Nghé thuat lam gdm c6 lich st phat trién 1au doi va van con ton tai cho dén ngay nay. Gia sir
mot binh gém cO mat trong cua binh la mot mat tron xoay sinh ra khi cho phén dd thi cua ham s6
1

y=——x + i.‘r +5(0 =x =30)(x, ¥

175 35 ' tinh theo ") quay tron quanh bé gdm c6 tryc tring véi truc hoanh
Ox  Hoi dé hoan thanh binh gém d6 ta can sir dung bao nhiéu cm’ gt sét, biét rang binh gdm d6 c6 do
day khong dbi 1a lem
Céu 28. C6 Hanh d6 bé tong mot duong di trong vudn (phan duogc t6 mau) véi kich thude duoc cho
trong Hinh. Biét rang dudng cong 4B duoc cho boi dd thi ciia mot ham s6 lién tuc va dudong cong DC

nhan dugc tir dudng cong 4B bang cach tinh tién theo phuong thang dting 1én phia trén 2m

D,

bDm

2m

v 'B

10 m

’ . \ 3 \
Ngoai ra, cd Hanh quyét dinh dd 16p bé tong day 19¢ va gia tidn 17 bé tong 1a 1080000 ddng.
Tinh s tién c6 Hanh can dung dé d6 bé tong con duong do.
Cau 29. Xét chiée chén trong bo 4m chén udng tra & phan mg dau, ban Duong udc lugng dugc rang
chiéc chén dugce tao thanh khi cho hinh phang gi¢i han boi db thi ham sé
_.;ff"-} =0, 14" - 0.87x +1,92x +0.85 , tl'uc hoanh va hai du’(‘mg théng X :01 x =3 quay quanh tI'uC Ox

(don vi trén mdi truc toa do 1a centimét).



Hinh 27

Tinh thé tich cta chiéc chén (Iam tron dén hang don vi ciia centimét khéi).

Cau 30. Sau khi do kich thuéc cua thung rugu vang (Hinh), ban Quéan xac dinh thung ruou vang co
dang hinh tron xoay dugc tao thanh khi cho hinh phang gi6i han bai d6 thi ham sé

y =-0,011x" - 0,071x +40, 0 OX v hai duong thing * = >>% =33 quay quanh truc OX |

Tinh thé tich thung ruou vang do, biét don vi trén mdi truc toa do 1a centimét.
Cau 31. Hinh b m6 phong phan bén trong ciia mot chau cay c6 dang khdi tron xoay tao thanh khi quay
3
b b r = x + - 2 \
mot phan ctia d6 thi ham s6 2 v6i 0 =x =4 quanh tryc hoanh. Tinh thé tich phan bén trong

(dung tich) cta chau cdy, biét don vi trén cac truc @59 1a decimét.

a)

Cau 32. MGt binh chira nude ¢6 hinh dang nhu Hinh.
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A X . . . £ A § =X = N SETER A 7
Biét rang khi nudc trong binh cé chiéu cao x(dm)(0 =x =4) thi mat nudc 1a hinh vudng c6 canh

-

2+ X (dm)
. Tinh dung tich cua binh.

Céu 33. Khi cit mot vat thé hinh chiéc ném bai mat phang vudng goc voi truc Ox tai diém c6 hoanh do

Ja-x [n’m}‘

(-2 <x <2 < Los . n A o iA qa: oA . A \
X(-2=x =2) , mat cat la tam giac vudng cdé mot goc 45 va do dai mot canh goc vuong la

Tinh thé tich cta vt thé.

Cau 34. Néu cat chau nude c6 hinh dang nhu Hinh bang mit phing song song va cach mat day

x(em)0 =x =10) i st et 14 hinh tron 6 ban kinh 10+ VX€) Tinh dung tich cita chau

Céu 35. Mot chiéc 1éu mai vom c6 hinh dang nhu Hinh. Néu cat 1éu bang mit phang song song v&i mat
day va cach mat ddy mot khoang x(m)0 <x <3) thi dugc hinh vudng c¢6 canh ¥ 9= X7 (M) Tinh thé tich

cua léu.
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