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PHAN THU NHAT- MOQT SO CHU PE TOAN CO BAN

Chu dé1

THONG KE, XAC SUAT

1. Kién thirc cin nhé

1.1. Mt s6 kién thirc vé thong ké

Tan sb cua giatrila s6 1an xuét hién gia tri d6 trong mau dir liéu.

Bang tan so 1a bang thong ké cho biét tin s cua cac gia tri tromguman dunlicu.
Cho X;,X,,..., X, 1a cac gia tri khac nhau cua mau dir liéu ¢

Tan sb tuong ddi f; cua gia tri X; la ti sb gitra tan s6 n; gna; véi n.

Biéu d6 biéu dién bang tan sb twong dbi duoc goi 18, biéu dd tan sb twong dbi.

Dang thuong gip cua biéu dd tan sé twong d6i 1a bitu @0 cot va biu d6 hinh quat
tron.

Bang tan so6 ghép nhém la bang tan s6 cua cac nhom so licu.

Tan s6 N; cia nhom {ai ;0,1 12 sO gia'tri ciia mat soO li€u 16n hon hodc bang a; va

nhoé hon a;.q
Bang tan s6 twong d6i ghépnhém 1a(bang tan s6 twong dbi ctia cac nhom sb lidu.
Biéu db tan sb tuong dbi ghép nhom dang cot la biéu dd gom cac cot lién nhau de

biéu dién bang tan 80 tuong dbi ghép nhom. Trong biéu d6 nay, chiéu cao clia mdi
cot biéu dién tingo teng ddi cua nhom sd licu.

1.2. Mt so kién thirc vé xaesuat

Mot hodeun6t s hanh dong, thuc nghiém duogc tién hanh lién tiép hay dong thoi
ma két qua cihia,chiting khong thé biét duoc trude khi thuc hién nhung c6 thé liét
ké& droc tat'ca cac két qua co thé xay ra, duoc goi 1a mot phép thir ngdu nhién, goi
tat 13 phép thu.

Tap hop tat ca cac két qua co thé xay ra cua phép thir (got tat 1 tap hop tat ca cac
kétqua co thé cta phép thir) duoc goi 1a khong gian mau cua phép thir.
Khong gian mau ctia phép thir duoc ki hidu 1a Q.

Cho phép thir T . Xét bién ¢6 E , & d6 viée xay ra hay khong xay ra ctia E tuy
thudc vao két qua cua phép thir T Két qua ctia phép thir T 1am cho bién c6 E xay
ra goi la két qua thuan lgi cho E .

Gia sir rang cac két qua c6 thé cua phép thir T 1a dong kha ning. Khi d6 xac suét
P(E) cta bién co E bang ti s6 giita sd két qua thuan loi cho bién c6 E



n(E)
n(Q)
n(E) 1a sb két qua thuan loi cho bién ¢d E va n( Q) s6 1a phan tir ctia tap Q.

e vasb phin tir cua tap Q:P(E)= , trong d6 Q 1a khong gian mau cua T,

2. Bai tap minh hoa

Bai 1. Khéi lugng (gam) ctia 30 ci khoai tdy thu hoach duoc & gia dinh bac Lam duoc
thong ké nhu sau:

80 75 87 192 ] 102 | 105 | 112 | 91 88 | &9

82 95 98 | 91 94 81 90 | 118 | 90 [€113

108 [ 110 | 114 | 88 | 76 90 80 | 111 4=~84 [ 94

a) Hay ghép céc so6 liéu trén thanh nim nhom sau: &, &. Tir tan sd,ciia moi nhom do.
b) Lap bang tan s6 ghép nhom ciia mau so liéu ghép nhém trén'

Gidi.

a) Cac nhom ¢ ¢6 tan so lan luot la n,=2,n,=9,n,=10,n,=3,;n,=6.

b) Bang tan s6 ghép nhom ciia mawsdliéu'ghépnhom trén 1a:

Nhoém I8 6 I8 6 &

Tén s 2 9 10 3 6

Bai 2. Thong ké§6,]an truy cap Internet ctia 30 ngudi trong mot tudn cho két qua nhu
sau:

40 | 60 | 56 | 44 | 32 [ 55 | 62 | 48 | 36 | 41

69 [ 36 [ 41 [ 80 | 40 | 74 | 56 | 82 [ 43 | 76

45 | 89 | 86 | 62 | 68 | 88 | 46 | 78 | 87 | 69

a) Lap bang tan s6 ghép nhom cia mau so li¢u trén theo sdu nhoém sau: &, ¢.

b) Lap bang tan s tvong d6i ghép nhom ctia mau s6 liéu trén.



Giai.

a) Bang tan s6 ghép nhom cua mau s6 li¢u da cho la:

Nhoém 6 I8 6 6 6 I8

Tan s 3 9 3 6 3 6

b) Bang tan s6 tuong doi ghép nhém ctia mau so li€u trén la:

Nhoém 6 6 6 6 I8 6

Tan so tuong

aéi 10% 30% 10% 20% 10 % 20%

Bai 3. M6t chiéc tai c6 hai qua cdu: mot qua mau d6 vamot qua mat vang, cac qua cu
c6 cung khdi lwong va kich thude. Mot chiéc hop dung'ba thm thé c6 chir ghi trén thé lan
luot 1a A, B, C. Ban Hoa liy ngiu nhién mot quaseau tir chiéc/tti va ban Hiéu rat ngau
nhién mot tim thé tir chiéc hop. Xéc dinh khong gian mau ctia phép thir trén.

Giai.
Phép thir 1a ban Hoa lay ngau nhiénmét qua‘cawtlr chiéce thi c6 hai qua cau gdbm maot qua

mau dé va mot qua mau vang, hai qua ¢au coscung khodi lugng va kich thude; ban Hiéu
rit ngau nhién maét tam the tir chiéc hop'dung ba tam thé A, B, C.

Két qua cua phép thir 1ad a, by, trong d6 a va b twong tng 1a mau cta qua cau ldy duoc
(mau d6 (D), mau vang (V&) ) vachir ghi trén tim thé rat dugc (A, B,C).

Do d6, khong ‘gian méau Ctiasphép thir 1a
Q=((P,A);(D3B)ID,C);(V,A);(V,B);(V,C)].

Bai 4°Mot.hop ‘C(') 14 vién bi véi kich thudce va khoi luong nhu nha}u. Ban Ngan dénh $6
caewiénbi dé+an lugtla 1,2,3,...,14; hai vién bi khac nhau c6 so khac nhau. Xét phép

thtr "Lay ngau nhién mot vién bi trong hop". Tinh x4c suat cuia bién co A: "So cua vién bi
layyra chia 6 du 1",

Gii.
Khong gian mAu ciia phép thir 1a Q={1;2;3;4;5;...;14}. Khi d6 n(Q)=14.

Vi céc vién bi c6 kich thude, khdi lwong nhu nhau va lay ngéu nhién mot vién bi trong
hop nén céac két qua co thé xay ra ctia phép thir 1a dong kha nang.



C6 3 két qua thuan loi cho bién cd A 1a1;7;13. Khi do n(A)=3.
‘ ‘ ‘ n
Xéc suat ciia bién ¢ A 1a P(A):TZ—.

Bai 5. Ban Nam chgn nga:lul nhién mot sb ty nhién 16n hon 399 va nho hon 1000 . Tinh
xac suat cua bién c¢o A: "SoO tu nhién dugc chon chia hét cho 100 ".

Giai.

Khéng gian mau cua phép thir 1a 2={400;401;402;...;998,;999}.

S két qua co thé xay ra 1a (999—400):1+1=600. Khi d6 n(L)=600.

C6 6 két qua thuan loi cho bién c¢b A 1a 400; 500; 600; 700; 800; 900,. Khi dé h('A)=6.

n(A)_ 6 o1
n(Q) 600

Xac suét cua bién cd A la P(A)=

Bai 6. Trén mot day pho c6 ba quan an A, B, C. Hai ban, Vinh vaHuy moi nguoi chon
ngau nhién mdt quan an dé an trua. Tinh xac sudt-etia bineo Q : "Hai ban cung vao mot
quén an".

Giai.

Céc két qua co thé xdy ra clia phépthis la:

Vinh | Huy A B

A (A,A)| (A,B)| (A,C)

B (B,A)| (B,B)| (B,C)

C (c,A)| (c,B)| (c,C)

Kdéng gian miau cua phép thir 1a
Q=((A)A);(A,B);(A,C);(B,A);(B,B);(B.C);(C,A);(C.B);(C.C)}.
Khi'do n(Q)=9.

Vi hai ban Vinh va Huy mdi ngudi chon ngau nhién mot quan dé an triia nén cac két qua
c6 the xay ra cia phép thir 1a dong kha néng.



C6 3 két qua thuan loi cho bién c6 Q1a (A,A);(B,B);(C,C). Khi d6 n(Q)=3. Xac

sut ctia bién c6 Q 1a P(Q)= ( )232%.

Bai 7. M6t chiéc tai dimg m tAm thé c6 cung kich thudce va khéi luong dugce danh sé tir 1
dén m . Ban Toan rt ngau nhién mot tam thé. Biét rang x4c suat cua bién co A : "Rut
duoc tam thé ghi so c6 mdt chir s6 1a 0,18 ". Hoi trong ti ¢6 bao nhiéu tam the?

Giai.

Khong gian mau cta phép thir 1a Q={1;2;3;...;m}. Khi d6 n(Q)=m.

Vi céc tim thé c6 cung kich thudc va khdi lugng, ban Toan rat ngéu nhién'moOttam.thé
nén cac két qua co thé xay ra cua phép thu 1a dong kha nang.

C6 9 két qua thuan loi cho bién cd A1a1;2;3;4;5;6;7;8;9-Khidom( A)=9.

:Eg;:%:o,m.

Vi xé4c suét cta bién cd A 12 0,18 nén ta c6 P(A)=
Suy ram=9:0,18=50. Viy trong tai c6 50 tAmythé:

3. Bai tap tu luyén

Bai 1. Trong dot kham stre khoé, 16p 9 A'cé20 hoe sinh bi cén thi trong d6 c¢6 10 hoc
sinh can thi nhe, 8 hoc sinh can thightra va 2¢hoe’sinh cén thi nang. Biét rﬁng can thi nhe
6 s6 do tir 0,25 dén dudi 3,25 dioptre; tur 34,25 dén duéi 6,25 dioptre 1a can thi vura; tu
6,25 dén dudi 10,25 dioptre 13 can thi ning.

a) Lap bang tan sd va bang tan,sd tuong ddi ghép nhom theo cdc muirc do can thi nhe, can
thi vira va can thi nang.cua20 hoe sinh nay.

b) V& biéu db tan s6 twong'@di ghép nhom dang cot cho bang tan sé twong ddi ghép nhom
O cau a.

Bai 2. Bang dudi day cho biét tan s6 ghép nhoém va tan s tuong doi ghép nhém cua mot
mawSo'licu, Tim cac gidtrix,y vaz.

Nhom Tansd | Tén sb tuong ddi (%)




50 100

Bai 3. Chon ngau nhién mot gia dinh c6 ba ngudi con.
a) Tinh xac suat ctiia bién c6 A : "Trong ba ngudi con ¢6 duy nhat mot ngudi con,gai''.
b) Tinh xac suat ctia bién ¢6 B : "Trong ba ngudi con c6 nhi€u nhat mot nguoi con trai".

Bai 4. Ban Hoa gieo mot con xtic xac 6 médt can doi va dong chat. Tinh xacsuat.cua cac
bién ¢0 sau:

a) A: "SO cham xuat hién ¢ mat trén cua xuc xac la 2 ".
b) B: "So6 cham xuat hién & mat trén cia xic xac 1a s6 nguyen'td".

Bai 5. Mot hop co6 ba vién bi mau vang va hai vién biymau Xanh, cic vién bi c6 cung kich
thude va khoi lugng. Ban Nam lay ngau nhién rashai vién bi.

a) Mo ta khong gian mau ciia phép thir.

b) Tinh x4c suét ctia bién ¢ A: "Ban Nam 14y dttoc hai vién bi c6 ciing mau".

Bai 6. Mot hop c6 52 tam thé cung loai, mdi thé ghi mdt trong cac $61,2,3,...,52; hai
thé khéac nhau ghi s6 khacshau. Rdt ngau nhién mét tam thé trong hop. Tinh xac suat cua
bién cO A : "So xuat hién trén'tam thé rut ra la s6 nhé hon 45 va 16n hon 19".

Bai 7. Mot hop c625 tAm.thé cung loai, mdi thé ghi mot trong cac $61,2,3,...,25; hai
thé khac nhau ghi so khac'nhau. Rat ngau nhién mot tam thé trong hdp. Tinh x4c suat cua
cac bién co sau:

a) A: "S6 xuat hién trén tAm thé rat ra 14 sé chia hét cho 6 ".

b)B; "Sé xuAtHién trén tAm thé rat ra 13 s6 c6 hai chit s6 va tong cac chit s bang 5 .
Bai 8. Gieo dong thoi hai con xtic xdc can dbi, dong chét I va II . Xét cac bién cb sau:

A: "Téng s6 chAm xuit hién & mit trén cta hai con xlic xéc bé“mg 11";

B: ”Téng s6 chdm xuét hién & mat trén cta hai con xtc xéc béng 6 hoac9";

C: "Tong s6 cham xuat hién & mat trén cua hai con xtc xac nho hon 5 ".

Hoi bién c0 nao c6 kha nang xay ra cao nhat?



Huéng dén - Loi giai - Pap so

Bai 1. a) Bang tan sd:

Muc do canthi | Nhe | Vira | Nang
S6 hoc sinh 10 8 2
Bang tan s twong dbi ghép nhom:
Mitic @0 can thi Nhe Viura | Nang
Tan sb twong d6i | 50% | 40% | 10%
b) Biéu db tan s6 twong d6i ghép nhém dang cot:
60%
50%

50% :
D 40%
5, 40%
g
= 30%
2
S 20%
= 10%

10% - :

0%
Nhe Viia Néng
Muic do can thi

Bai 2. Tac6 5+14+8+11+x=>50 suy ra x=12.

A & ‘. R
Tan so twong doi ghép nhom ctia nhom ¢ 1a =0 100%=24%. Suy ra y=24.




sz ‘. .. 5
Tan so tuong doi ghép nhém cua nhom ¢ 1a =0 100%=10%. Suy ra z=10.

Bai 3. Ki hiéu T 1a con trai, G 1a con gai. Ta c6 khong gian mau:

Q=((T;T;T),(T;T;G),(T;G;T),(G;T;T),(T;G;G;),(G;T;G),(G;G;T),(G;G;G)]

Khi d6 n(Q)=8. Cac két qua c6 thé xay ra la dong kha ning.

a) Céc két qua thudn lgi cho biéncd A1a (T;T;G),(T;G;T),(G;T;T). Khidd
n(A)=3.

n(A)

n(Q)

b) Céc két qua thuan lgi cho bién ¢é B1a (T;G;G),(G;T;GW(G.G;T),(G;G;G).
Khi d6 n( B)=4.

:E
8.

X4c sudt cia biéncd Ala P(A)=

, s . n 4
Xéc suat ciabién cd Bla P(B)=——%=—=—,
n 8 2

Bai 4. Khong gian miu 1a Q={1;2;3;4;546}, khido n(L2)=6. Vi con xtc xic can ddi
va dong chat nén cac két qua c6 thé xay «a la déng kbha ning.

a) Két qua thuan lgi cho bién cb Ada 2, khiddo # ( A ): 1.

n(A)
(L)

, L 1
Xac suat cua bien co A la P(A): =€.

b) Cac két qua thuan 104 cho,biénved B 1a 2,3, 5; khi d6 n(B)=3.
X4c sudt cua bién'ed B1a P(B)Z Z(
Bai 5«a) Ki hiéu cac vién bi mau vang la V,,V,,V; cac vién bi mau xanh la X, X,.
Khéng gian‘mau ctia phép thir 13 Q:{(Vl; Vol Vi VSV Vy )L (X X,

LS AT ARV AL ANLAS ARV il

b):Cac két qua thudn lgi cho bién cd A 1a (Vs V, ), [V V4, [V Vol [ X5 Xy,

n(A)_4 _
n(Q) 10

Tacon(Q)=10,n(A)=4. Xéac sudt ciabiéncd Ala P(A)=

UllNo

Bai 6. Khong gian mau Q={1;2;3;...;52}, khi d6 n(Q)=52.



Vi cac tim thé cung loai nén cac két qua c6 thé xay ra la dong kha ning.
C6 26 két qua thuan loi cho bién cb A 14 20,21,22,...,44,45; khi d6 n( A)=26.

n(A) 26
n(Q)_S_Z_O’S'

Xéc suét ciabién cd Ala P(A)=

Bai 7. Khong gian mau Q=(1;2;3;...;25], khi 46 n(Q)=25.

a) Céc két qua thudn loi cho bién ¢ A 14 6,12,18,24; khi dé n( A)=4.

Xac sutciabiéncd Ala P(A)=

Bai 8. Ta c6 bang mo ta khong gian mau nhu sau:

Xtic xdc I céc 11 1 2 3 4 5 6
1 (1;1) | (132 | 0;3) | (1;4) | (1;5) | (1;6)
2 (2;1)9 (2;2) (2;3) | (2;4) | (255) | (256)
3 (3;1)4 (352) | (3;3) | (3;4) | (3;5) | (3;6)
4 (4,9 | (4;2) | (4;3) | (4;4) | (4;5) | (4;6)
5 (5;1) | (5;2) | (5:3) | (5;4) | (5;5) | (5:6)
6 (6;1) | (6;2) | (6;3) | (6;4) | (6;5) | (6;6)

Do dom(2)=36.

Vi _gieo'dong thoi hai con xtic xac can doi, dong chat nén céac két qua c6 thé xay ra la
dong kha nang.

C6 2 két qua thuan loi cho bién cd A 1a (5;6),(6;5). Khido n( A)=2.

Xéac sudt ciabién cd AlaP(A)=—=—.



C6 8 két qua thuan loi cho bién ¢d B1a (2;4),(3;3),(3;6),(4;2),(4,5),(5;1),(5;4),
(6;3). Khidé n(B)=8.

, C 8 2
/4 A 9 A A by P B -

Xac suat cua bién co B la ( ) —3 69

C6 6 két qua thuén loi cho bién cd C1a (1;1),(1;2),(1;3),(2;1),(2;2),(3;1).

6 _

Khi d6 n(C)=6. Xéc suét ctia bién cd C1a P(C)= 36 %

1 1 2 A x C 1z = . b
Vi{g<g<gnén P(A)<P(C)<P(B). Do d6 bién c6 B c6 kha nang xay(ra cadwhat.

Chi dé 2
BAI TAP VE BIEU THUC CHUA CAN

1. Kién thirc cAn nhé
o A xacdinhkhi A>0. AVB=+A2- Bnéu A%0, B>0.
o JA’=(AVL.
e AJB=—+\A?- BnéuA<0,.B>0.
e JVAB=VA-VB(A,B>0).

. @_ VAB
(BVi(A2B>0,B#0)¢

. \f JA (A=>07B>0,).

. \/Z+B(A>0 A#B.

\/_iB A-B
o “WA’-B2(LAV-VB(B>0).

1 _JZ:LJE(
YyA+V/B A-B

A>0,B>0,A#B).

2. Bai tap minh hoa

\/xz—2x+1

Bai 1. Rut gon biéu thirc M = -
X —

Giai.



2 PRy
Diéu kicn xe dinh: | X ~2X*120 p  HX=1)20 ooy
x—1#0 xZ1
2 .
Khido m=Y"U i
x—1 x—1
X . . x—1
. Neux>1th1(,x—1\/cx—1.SuyraMZX_1=1.
z . - . _(X_]_)
o Neux<1th1(,x—1\/c—(x—1).SuyraM=—1=—1.
X —

Bai 2. Tim diéu kién dé cac biéu thire sau xac dinh:
a) M=v2—x—+x+3;
b) N=v9—x%

1

K=

C) \/;_1)

1
d) Q=
A
Giai.

. s L|2—x2> x<2 A

a) M xac dinh khi <4350 Suyra X2_3.Vay —3<x<2.

b) N xé4c dinh khi 9— x*£0 hay x°<9, suy ra —3<x<3.

x>0
xZz1°

x>0 R
N

. s . x>0
¢) K xéc dinh khi [\/;_1?50 suy ra

d) Q xac/dinh khi Ix=2%0 hay %/;;tz, suy ra x# 8.
Bai 3. Timx;

a) /894 x#/2—x=18—/18—9x;

Bl — x+9=2x+1;

C) X’ =3 x—6x+7+20=0;

Giai.

a) Diéu ki¢n: x<2.



Phuong trinh (1) ¢6 dang V4 (2—x)+v2—x+/9(2—x)=18 hay
2V2—x+V2—x+3vV2—x=18,do d6 6/2—x=18, suy ra v2—x=3.

Binh phuong hai vé dugc 2—x=9 suy ra x=—7 (thoa man diéu kién).
Viy x=-7.

b) Véi didu kién 2x+1>0 hay x>— l , binh phuong hai vé phuong trinh (2) duoc

x’—x+9=4x*+4 x+1 hay 3x2+5x—8—0. DAy 1a phuong trinh bac hai c6
a+b+c=3+5—8=0 nén phuong trinh c6 hai nghiém X;=1 (thoa man diéu kién)wa

xzz_?8 (loai). Vay x=1.
¢) biéu kién: x+7>0 hay x>—7.

Phuong trinh (3) ¢6 dang (x2—4x+4)+(x+7—6\/x+7+9)20 hay
(x—2)+(Vx+7-3)*=0.

Tacod (x—2)°>0,(Vx+7—-3)’>0 v6i moi x>—7.

(x—2)2=O
(Vx+7-3) =0

Nén tir (3') dén dén
+(x—2)*=0 suy ra x=2.
+(Vx+7-3)’=0suy ra yx+7=3. T d64a c6 x+7=9 suy ra x=2.

Vay x=2.

Vx 3 6Vx—4
;B= - 5 x> Z1].
a1, Warl x-1 OOl

Bai4.Cho A=

a) Tinh gid'tri cia Biéu thirc A khi x=4.

b) Rt gonbiéu thic M= A+B.
‘ ' 1
chIim xdé MZE'

Giai.

‘ o

a) x=4 thoa mén diéu kién xac dinh. Vi x=4, ta c6: A—\/—L -



_Vx 3 6Vx—4
b M= ol (e 1)(Vxr1)

L\/;(\/;+1)+3(\/;—1)—(6\/;—4)_ x—2+x+1
(Vx=1)(+x+1) ~(Vx=1)(Vx+1)

L Wx=1) Yx-1
(Vx—1)(Vx+1) Vx+1° (\
c)Mzgzll:%dﬁndénZ(\/;—l)Z\/;+l,suyra\/;:3, %%
do d6 x=9 (thoa man didu kién x4c dinh). (\gb
. 1.
Vay M= khi x=9. ®
.. oo [ 1&2,.
Bai 5. Cho biéu thuc M= x—4+\/;—2 > VOl%
a) Rat gon biéu thirc M. Q
. 22
b)TlmxdeM<§. %w
. 2 ape 3
C)TldeeM>g. %
%f
\ %

8




